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EminentiTsimo  & Reuerendifsimo 


LEOPOLDO  S K R 

CARDINALI  MEDICEO 

CAKOLVS  RENALDlfilVS  F. 


APIENTER  admodum, atque  perbelle  Te  Eminen- 
tifsime  Princeps, fj  pefj  pius  enunciafle,in  memoria 
firmiter , ac  penitus  harfit,  longe  prarilantius , atq; 
etiam  vtilius  elfe  res  Geometricas  ea  ratione  trana- 
re , vt  introfpe&a  Refolutricis  Arcis  natura  Pne- 
ceptioncs  tradantur,  a quibus  vnufquifque  paratus, 
quicquid  libuerit,  haud  Mulis  inuitis,  perficere  mi- 
rifice poflic  i quam  afferta  nullo  fere  comprehenfa 
numero,  etfi  demonftrationibus munita,  in  vnum 


congerendo,  plures,  ac  plures  exarare  Codices,  ingentia  concinnare  Vo- 
lumina ; Cum  illud  fit  ineenij  folertis , peneque  Diuini  5 hoc  autem  Iabo- 
tis  improbi  munus ; illua  nullis  adminiculis  prouinciam  fufcipere , atque 
adeo  proprio  fplendore  nitere ; hoc  autem  aliorum  inuentis  vci,  ac  proin- 
de aliunde  lumine  mutuato  fplendefcere.  Hoc  equide,  EminentifGmc  Prin- 
ceps , Oraculi  loco  femper  habui.  Commentarios  propcerea  de  Refolu- 
tione,  & Compofitionc  Mathematica , quos  tibi  nuncupatos  iure,  ac  me- 
tito volui,  te  haud  parui  fatturum  cxiftimo . Erat  profe&b,  cur  infigniti 
tui  nominis  inclyti  fulgore  prodirent  in  lucem;  tum  quia  Geometricis 
literis  eruditus  de  his  ferre  iudicium  valebis;  perfpc&um  habens,  num  fic 
argumentum  verfauerim,  vt  oleum,  operamque  perdiderim,  quod  nolim ; 
an  potihs  feliciter  fcopum  attigerim , quod  velim  ; tum  quia  tibi  com- 
pertum eft,  quantum  officij  fuftineam,  &quam  magna,  & qu^m  multa  fint 
beneficia , quibus  me  deuinxifti ; prafertim  qu6d  meis  humillimis  preci- 
bus, quibus  tecum  iamdudum,  quam  poffem,  diligentiflimis  egi;  fecret  io- 
raNaturj  myfteria  experimentis  operofiffimis  aggrefsus  es.Vnde  Acade- 
miam hac  de  re,  veritatis  inquirenda;  gratia,  fummos  labores  perferendo, 
fumptus  ingentes  fuftinendo  non  fine  magno  tui  nominis  fplendore  infti- 
tuifti ; Sic  multorum  mentes  in  celebrioribus  totius  Orbis  Ciuiratibus  & 


fomniculofa  quadam,  ad  hape  folertcm  philofophandi  rationem  excitafti; 
y C Veterum  inftitutis  multa  difta  falute,  hoc  vnum  addifeendi  genus  arri- 
puerint , 
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puerint  ] Atque  demum  qui  vel  animi  quodam  fublimioris  impuliit , vel" 
vnius  veritatis  cupidine  prole&ati,  ad  res  cognofcendas  fimt  vehementer 
accenfi;  hunc  fapientia:  cultum  retinendum  duxerunt . Vnd&  mihi  licuit  de 
rebus  natura  conflantibus  fecuriori , quam  haftenus  via  philofophari , ni- 
mirum Geometria , vbi  rei  natura  patitur , accerfita . Ita  nunc  agente  me 
fuppliciter  tecum,  Aftronomiam  generose  admodum  promoucrc  conten- 
dis, Organis  egrcgijs,  Inftrumentis  elegantiffimis,  Machinamentis  fump- 
tuofiffimis,  quae  fieri,  tua , qua  polles,  incomparabili  munificentia , cura- 
ui;  vt  ijs,  fi  Deo  placuerit,  quimproxime  Caelcftium  corporum  dimenfio- 
nes  affecuti ; Coelum  ipfum  opitulatione  Celficudinis  tus  confcendille 
quodammodo  videamur  . Verumen  inivero  eruditione  , qua  exornaris  , 
quaque  fic  omnium  peritorum  lumen  obfcuras  , vt  Sol  Caeleftium  corpo- 
rum claritatem  obtenebrat  , ne  metiaris  quxfoClementiflfime  Princeps 
meos  qualefeunque  conatus  ingenij  5 exiguos  enim  illos  videri  necelfe  fo- 
ret ; fcd  potius  tenui , ac  ferd  nulla , quam  t Veterum  Monumentis  hac  dc 
re  licuit  haurire  , notitia.  Non  enim  te  praeterit  , Antiquos  Sapientiae 
proceres  in  Mathematicis  Difciplinis  huius  Artis  opitulatione  Herculeos 
pertuliffe  labores  , eaque  perpetrafie , lingulis  de  rebus  inita  ratione , vc 
sternis,  Diuinifque  laudibus  efferri  promeruerint , & apud  pofleros  im- 
mortalem fint  gloriam  adepti  haud  citra  Pofteritatis  inuidiam,  Hs  litera- 

ris , quibus  Veteres  affluebant , diuitis , praeftantiffima  funt  aninii  bona, 
qua:  nos  hsreditario  Iure  confecuti,  pr?  gaudio  geftientes  confpiceremurj 
nifi  temporis  edacis  iniuria , non  fine  moerore  abdicati , moleftis  pluri-  t 
mum,  oneris  multum  in  facratioribus  detegendis  arcanis,  veritatequea 
perquirenda  fuftinere  miferrime  cogeremur.  Summa  neceffitas  igitur  ade- 
git, conie&uris,  vt  ita  dixerim, eorum  refolutricem  Artem  rediuiuam  red- 
dere, quod  operis  exigui  non  fuit . Eam  vero,  quam  huius  aetatis  induft  ria 

in  fummum  veritatis  quatftum , & commodum  Reipublica:  1 i teraris  pepe-  • 

rit,  ita  traftare , vt  eo  tandem,  quo  fpedtabat , & Mentis  acies , & Ingenij 
folertia,perucniret.  At  hoc  in  munere  fi  miniis  egregie  Eminetiffime  Prin- 
ceps me  geffilTe  cognoueris ; quidem  erit  excelfs  virtutis  perpende- 
re , num  aequum  fit , aliqua  eos  ornari  laude , qui  ad  res  praeclaras  animum 
adiiciunt , etfi , quod  velint , miniis  aflequantur,  quod  te  facturum  pro  tua 
clementia  confido . Interimfi  lucubrationes  qualefeunque  meas  Tibi  vo- 
luptati fuifle  perfpexero ; in  id  omnibus  viribus  incumbam,  omncfquo 
ingenij  neruos  contendam , vt  pofthac  praeclariora  tuo  Nomini  facraca 
videns,  intelligasomneftudium,  omnemque conatum  4 me Iibentiffim^ 
gratia  Celfituduus  T u* fufeepeum fuifle , Vale, 
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CAROLI  RENALDINII 

SERENISS.  MAGNI  PRINCIPIS  ETRVRIjE 

PHILOSOPHI,  AC  MATHEMATICI. 

Et  in  Patauino  Lycto  Philofophi  prima  Sedit . 

De  Refolutione,  & Compofitione  Mathematica 

LIBER  P R l M V S. 

PRiEFATIO 

Rxflannores  Artifices  Mathtfcos partem fummopere  commendant , 
ampli fsimfique laudibus profequuntur , qua Demonflrationes be- 
ne,  facileque  docet  adinuenire  , ea  quidem  efl , qua  de  Analyfi,  @r  * ,n*“  "•»• 
Synthtfi,  hoc  efl  de  Refolutione , @jr  Compofitione  Mathematica  ncathuJa . 
tdifierit  s nec  id  ab  ijs  iniuria  fattum  exiftimes  , quandoquidem 
expedita  methodus  ad  contexendas  Demonflrationes  magnum  ha- 
bet momentum ; non  enim  in  huiufmodi  Difciphms  quicquam  indemonftratum  profer- 
re licet,  nec  probabili  tantum  ratiocinatione  dijferere  ijs,  qui  praclar  fis  imum  hoc  uer- 
fant  argumentum,  conceditur  s qumimo  ut  exteris  commendat  fis  imi  fint  ,firmifsimis 
dcmonflrationibus  Propofitiones  munire  coguntur,  nec  aliter  oblata  Quafltont  fattsfe- 
cifle  exiflimantur . Opus  plane  arduum,  utpote  difficultatibus  implicatum  s quam- 
obrem  Ars,  qua  ad  id  magnopere  conducit,  erit  in  primis  expetenda,-  nec  mirum  fiqui- 
dem  ut  Veteres  memoria,  literifq-,  prodidere, non  diuinando,Jed  methodice  procedenda 
in  Mathematicis  efl  s priori  etenim  inqufitionis  uia  cafu  potius,  quam  Arte  uerita- 
tem  ajfequimur, fecunda  uero  non  ita,  fed  firma,  certaque  ratione  comparamus.  Lon- 
ge propterea  uidetur  ejfe praflantius , atque praclarius  refolutiuam  potentiam  adeptu 
fuifie,  quam  multas  particulares  demonflrationes  compar afle : quamobrem  non  imme~ 

Tito  Marinus  antiquus  ille  Geometra  pronunciauit . Quantam  porri)  uim  obtineat  i»  JJjJ™* 
Mathematicis  dijciplinis,  & qua  ad  illas  proxime  acceduntOptica,  Canonica , refo-  <utu . * 
lutus  Locus  s alio  loco  diStum  efl  d nobis , tum  quod  Refolutio  demonftrattonis  in- 
uentioefl , tum  quod  infimilibus  ad  demonftratioms  inuentionem  multum  conferat, 
tum  quod  longe  praflantius  fit  potentiam  refolutiuam  nane  fici,  quam  multas  particu- 
lares demonflrationes  pofsidere.  Propterea  non  ignobilis  harum  Dficiplinarummagi - 
fler  frequenter  id  ujurpabat , Mathcmaticamulti  fciunt,  Mathefin  autem  pauci, 
citm  non  idem  fit  aliquot  propofitiones  nojfe^fi  ex  qs  quafdamfatis  obuias  elicere  cafu 
potius,  quam  aliqua  difierendi  Arte ; non  idem fit  inquam , ac  ipftus  fcientia  natur am. 
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atque  Indole)»  habere perfpcSlam  , vt  ad  facratiora  quidem  admiffus , vniuerfali- 
tus  /it  mjlructus  praceptis , quibus  Problemata,  tu  T heoremata  innumera  cxcoptet , 
meditetur , inquirat, cadanqucfumma facilitate  demonflret,-  ftec  vnquam  animum L4 
<a potui  informare  fentcntia,  vt  crederem,  ejfe  Sapientis,  euolutis  aliorum  monumen- 
tis,quadam  eorum  imitatione Propofitiones  e/jingere\  fcd potius  trdefe  inf  ructum 
ab  huiufmodi /iudijs  paratum,  vt  quicquid  ftbijibucrit,  excogitare  queat , ne  aliorum 
've/ligi/s  inb.erendo , e veritatem  ptrfequi,  alienis  i nuentis , tanqtiam  prototypo  in- 

digere 'videatur  s Proptcred  Mathefeos  hanc  poetem  lugiter  excoluerunt  V i iteres,  <vt 
eorum  monumenta  verfanti pcrfpicuum  crit,($r  quidem  rejlis  ejl  Pappus  Alexandri- 
nus, apud  quem  legimus,  ita  V iteres  in  hac  Arte  fuijfc  ver  fatos,  tff  de  R cfohtt tonis, 
Compofdontfque  methodo  fuijfe  folli  citos,  vt  ipfius  Reftlutionis  gratia  multacongef- 
ferint , multaque  compilaucrint  ,■  ftnulque  commemorat  Libros  de  Datis  Euclidis, 
De  proportionis  /cilione,  De  fpatiy feciione,  De  determinata  fettione , De  fractionibus, 
m «atl  De  Porifmatibus  ,(efc .,  ali/fque  ad  locum  refolutum  pertinentibus,  ait  que  non  aliam  ob 
A£iiC,m  caufam  ‘d  -Antiquis  f alium  fufic , mfi  vt  oblato  Problemati  certa  quadam  ratione 

colouun . occurrerent,  ac  fatis  facerent  j proinde  pofl  Elementa , opera:  cfe  pretium  arbitraban- 

tur in  hanc  Artem  incumbere , vt  facilitas  in  Problematibus  refoluendis,  comparare- 
tur-, non  ejl  autem  cur  quis fibi  perfuadeat  ijs  fc  fuiffc  veritatis  amphfsima  fpatit-t 
perquifita  , vt  po/lcritati  nullatenus  liceat  per  aliqua  irmia  ipfis,  excurrere  , qii  mimi 
fec  eotumrefolutionis  rationis  ratioper  nos  ditior  euafit , vthaud  multa  dicenda  fu, 
pere/fe  videantur , Rcccnttorumuerbtot  ejl  inuentis  adaucta , ut  aque  de  utroque-» 
fortajfe  nobis  gloriari  liceat, unde  non  immerito  quifpiam  animo  foret  ancipiti,  num  ipfl 
oiio  huius  nobis  , an  nos  ipfis  inuidere  debeamus . Ordo  autem  hic  erit , ut  primus  Liber  totus  fit 
1 1 «Inus . jw  explicatione  Methodi , qua  V tteres  in  refoluendo , componendoque  urebantur  , ubi 
prxeepta  tradimus , (fi  exempla  afferimus  tam  pro  Theorematum , quam  Problema - 
Sfilb",.*"  tum  refolutionibus . Secundus  uero  liber  occupatus  efl  m explicanda  Recentiorum  Ar- 
. te  R*fibu$rict,  <* bi  ad  id  uarias  methodos  afferimus, quarum  qualibet  licet  Artifici  fub 
quocunq-, genere  infinita  Problemata, ac  T heoremata  refolueres  profert im  autem  eo  Ar- 
tem deduximus,  ut  etiam  Problemata  foltda  artificiose  refoluerepof simus . Quod  cu- 
mulatius perfequemur  in  proximo fubfequenti  T r aetati t , cui  titulus  ejl . Geometra 
Pt°motus  ■>'  ubi  nariorum  linearum  ortum  tradidimus  , quarum  profidio  licet  diffi- 
,c  ic  t dlltmts  Problematibus  fatis  facere,  nedum fcilicet  Problematum  effettiones  profer  iben- 

do, quod  hac  in  re  magni  momenti  ejljfed  etiam  diclando  demonflrationem  earimde 
21««*”  POjj  effeftionum,  quamms  afcenfu  facio  ad  immaginarias  quantitates,  repetitis  Analyfcos 
uefligijs , quod  d nemine  fatiurn  hucufque  cuique  pcrfpicuum  ejfe  potejl . Omnia  uerb 
contendimus  ea  claritate  traclare,  ut  qufique  etfi  in  puluere  Mathematicopartlm  uer- 
fatus, dummodo  harum  Difciplmarum  ElementaprMauent,  Theoremata , fi  Pro- 
blemata certa  differendi  Arte  excogitare,  ac  admuenire  queat ; proinde  refoluendo  i 
componendoque  quicquid  libuerit  moliri,  perficereque  pofsit , 
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DE  LOCO  RESOLVTO. 

ESOLV  TIO  porro  ad  Locum  pertinet  Refoiutum ; Refolutus  au-  a*/®1*'"  •* 
tem  Locus  propria  materies  eft,  vrait  Pappus  Alexandrinus , poft 
commumum  Elementorum  conftitutfcmem  ijs  parata , qui  in  Geonie-  «-•  v**  ■ 
tricis  fibi  comparare  volunt  vim,  ac  facultatem  inucniendi  Problema-  r, T' 
ta,  qux  ipfis  proponuntur , cuius  gratia  tantum  inuenta  cft . 

•Vt  autem  at>  vuiuerfalioribus  exordium  defumamus.  Locus  Geo-  Qhid  Itent 
metricus  generatim , vrait  Proclus,  cft  linea-,  vel  fupcrficiei  fitus , qm  • 


vnuiri,  idemque  fymptoma  efficit . 


i primum 
Euclidis  . 


ExTheorettatibus  quidenl  alia  vniucrfalia,  alia  particularia,  alia  /implicia,  alii,  Ex  Thartm * 
compofita , pratfertim  tamen  prout  ad  pra-fens  attinet  infiitutum , alia  localia , & alia  non 
localia.  Localia  funt, quibus  fymptomatain  toto  quodam  loco  accidunt;  at  vero  Localium  u*“u 
ilia  quidem  in  lineis  conftituuntur , alia  autem  in  fupcrficichus . 

Quoniam  vero  tincarum  ali*  funt  planae , ali*  fol idar , plana?  quidem,  quarum fimplcx  ‘5^ 
eft  intclligentia  in  plano ; folid*  vero , quarum  ortus  ck  quadam  folida?  figura?  fcifiofio  ’ , * 

apparet , vt  cylindric*,  helices , eonicarumquc  linearum  i ita  fifp  vt  ei localibus  Tlieorc-  V’. ‘ 
rnatibus , quemadmoduirtex Problematibus,  alia  quidem  pltlmjja , alia  vero  folidutn  h a-  V”"* 
bere  locum  dicantur.'  uZ'"1"1’ 

theorema  Locale  erit,  vt  propofitio  trigelima  quinta  primi  Elcmentonmt . Parallcta- 
^rammafuper  eadem  baficenBitnta,  & inter  e a felem  parallelas futh  inter /e  aqualia . Locale 
quidem,  fcd  planum . Locale  cft , cuintotutn  illud  fpatiiim  idem  fymptoma  efficiat ; pia- 
lium autem , quoniam  in  lineis  fimplieiflftmis  cft , nimirum  reitis . 1 1 1 

Theorema  etiam  locale  illud  cft . Reflanoula  comprthenfa  interceptis  hyperboles  perime- 
tro , & afymptotis  aqualia  fini , Locale  quidem  eft,  quoniam  totum  illud  fpatium  ideia,  . 
efficit  fymptoma;  (olidum  autem,  quoniam  hyperbole  folida  linea  cft . 

Ex  Theorematibus  planis  qua-dam  in  lineis  refiis , vtfuperifis  allatum , quardam  inii-  Ir 
ncis  cumis , Vt  tn  eodem  circuli fe«ment»  A»£Ui  cnBifuti  funt  inter  fe  Aquales . 

Problema  vero  locale  aliud  quidem  planum , aliud  auiem  folidum . Planunt,  vr  Sire- 
'Ita  linea fefla fit  vtcumque , ab  extremitatibus  eius  duas  reflas  in  fle  flere , qua  inter fe  ratio-  ‘V 

tum  habeant,  t-e partes  linea  fefta . Locale  profcftb  cft , cum  tota  circuli  peripheria  d 
icripta  quidem  idem  fymptoma  efficto,  at  vero  planum , quoniam  in  fimpliciffimis  lineis  “u 
cft,  vt  reda, decurua.  • ‘/,“l 

Problema  autem  locale  folidum  cft , ad  quod  efficiendum!  requiritur  linea  quadam  fo- 
lida, ita  vt  fit  locale,  quoniam  totum  aliquod  fpatium  idem  fymptoma  efficit , folidum  ve- 
ro, quoniam  in  lineis  cft  folidis . vt . i 1 

liatis  punlhs , & imea  refla , in  plano  per  vtfumque  duUo , aliud  punflum  in, unire , i 
bina  refla , altera  quidem  ad  datum  punflum , altera  ad  datam  lineam  perpendiculariter 
dufla  fibi  inVictm  fiat  aquales . Problema  localceft,  quoniam  infinita  funt  huiufmodi 
punita , qua  Problemati  ftttisfaciunt , ac  ob  id  totum  fpatium  vnius  linea:  idem  fympto- 
ma  efficit;  eft  autem  folidum,  quoniam  huiufinodi  linea,  cft  vna  e (cilionibus  conicis, 
menipe Parabole.  < ' • • • 

Non  idem  tamen  eft  Problema  Solidum , ac  eft  Locale  folidum ; fiquidem  ad  prinium  w„  u,m,t! 
requiritur  tantummodo,  vt  ad  eius  confirudioncm  fit  opus  lineam  lolidam  adhibere.quy-  rntim.  fi. 
camque  fit  illa  fiue  Parabole,  fiue  EI  I ipfis,  fiue  Hyperbole  i at  ad  fecundum  requiritur , vt  Ud“”,  < 

I :.J, e. , * ■ ‘Ait  Ja.,o*m. 


aum  , 4iMi 

Jeltdum , 


totum  aliquod  ipariuiq  idem  fymptoma  efficiat . 


Quam- 


CAROLI  RENALDINII 

i,Mm»  m-  Quamobrem  apud  omnes  rum  Veteres, tum  rcccntiorcs  Geometras  tripartitum  Proble- 
ff‘"‘  'H  ma  dt,  cum  aliud  fit  Planum,  aliud  foliduro , aliud  denique  Lineare . . 

iUdplulrm , Planum  Geometricum  Antiqui  dixerunt , quod  per  circulum , & lineas  redas  (olui  po- 
autem  hsc  appellantur  Problemata. 

Solidum  dicitur  illud, quod  enodatur  aflumpta  in  conftrudionem  aliqua  ex  fcdionibus 
nutritum  m conicis,  hic  folida  dicuntur,  quod  in  eorum  folutionem  folidat  adhibeantur  lines . 
muJThi-  Lineare  denique  dicitur , quod  ad  fui  effedionem  lineas  illas  expofeat,  qus  varium,  ac 

uLTpti'/  tranfmutabilem  ortum  habent,  quique  ex  inordinatis,  implicatifque  motibus  fiunr.cuiuf- 
Imt.rt  m()di  funt  Helix,  Quadratix,  Conchordcs,  Ciffoides  .Cycloides  &c. 

. j ..  plerifque  tamehJUud  Problema , ad  cuius  effectionem  afiumitur  folida  linea , minime 
ntunttji  fr>.  Geometricum  videtur , multoque  minus  fi  genus  aliquod  aliud  linei  prxter  redam , & 
nium^Zs  circularem  adhibeatur . Num  autem  ratione  computa , an  potius  aliorum  au&oritatt-. 
iZTftr  fubadi  in  hanc  fententiam  abierint , fatis  profcdb  non  liquet . 

em.&tir-  Jpfe  quidem  nunquam  animum  induxi,  vt  crederem  folutn  illud  Geometricum  e(fc> 
ftZ"  frT~  Problema  ccnfendum  .cuius  effodio  per  circulum , I incamaue  redam  pcrficitunquinimo 
jittdu,,  tu  fcntper  mihi  toto  aberraffe  cxlo  funt  vifi , quos  noui  tam  religiose  de  Geometria  fentire , 
uri  finitu.  vt  ;n  problemate  Geometrico  defiderarent;  longe  propterea  aliter  fefc  habere : rem- 
compulfus  ratione  fum  arbitratus.  Non  tamen  inficias  ibo  lineis  reda , & circulari  in  rq  > 
de  qua  agimus,  printas  deberi  partes . Illud  tamen  ab  omni  prorfus  ratione  alienum  puto , 
nimirum  Geometram  duabus  illis  lineis  debere  effe  contentum , proptcrca  quod  catenus 
hec,  vel  illa  Geometrica  effedio  vnam , vel  aliam  fibi  lineam  adlc  ifcit , quatenus  illi  qui- 
dam ineft  proprietas , quamilla  quidem  effedio  requirit;  at , quod  neminem  I at  ere  cre- 
diderim , huiufmodi  linei,  de  quibus  exiflimant  Geometram  tantummodo  deoerceffe^ 
follicitum,  non  omnes  fibi  affediones , ac  proprietates  vcndicjnt  , ac  proinde  per  illas 
tantummodo  licebit  effediones  abfolucre , quibus  illarum  proprietates  accommodat» 
funt . Si  Problema  igjtnj:  confiruendum  fuerit , & ad  id  circuli  proprietas  non  conducat  > 
fateor , mihi  ineprapertum  eflfe , cur  ad  circulum  confugiendum!  fit,  cum  aliud  lines  genu? 
fatisfaccre  poffit  proprietate  fua ; & certe  quod  per  quatuor  lineas  continue  proportionat 
les  perfici  natura  contendit , per  tres  vtique  fieri  non  patietur;  quamobrenj  fubijt  ommunt 
admiratio, quod  Veterum  plerique  ad  alicuius  Prqblematis  effedionem  elaborandam  cir- 
culum affumere  vellent , etfi  ijs  foret  fatis  obuium fine  quatuor  continue  proportionalibus 
lineis  inuita  natura  perfici  pon  potTe.aim  tamen  per  circulum  tres  tantum  admuciure  con- 
cedatur : qupd  fi  res  ita  fe  habet,  nenjini  licebit  tantumnjodo  redam  lineam, & circularem 
pro  Geometricis  effe^ionibusadftrucre.  . 

Illud  quoque  hac  in  re  plurimum  videtur  habere  momenti,  quod  Geometri  luntpar^ 
i'  tes  quodeumque  linearum  genus  perfequi  contemplatione  fua ; neminem  tamen  prstcric 
tum-',.,  L,u  quamlibet  Dilciplinam  contemplatricem  fic  rem  propofitam confiderandam  affumerc  ,v 
rnmgtwfim  naturam  eius  perferutetur , ac  proprietates  inquirat . Primum  Definitionibus  luxta  Anis 
prsccpta  elaboratis ; fecundum  vero  reda  differendi  ratione , dcmonftrationcquc  conlc- 
nuitur ; Si  itaque  linearum  contemplatio  adeo  eft  Geometra  propria  ( (i  tamen  lpfs  prout 
induunt  rationem  menfurs,  & menfurabilis  fpedenfur  ) vt  alterius  Artificis  hsc  non  fit 
meditatio;  non  dubito,  quin  cuique  debeat  exploratum  effe , omne  linearum  genus  ad 
• Geometram  peninere , adeo  nimirum  vt  non  folum  Definitionibus  vniulcunque  lmc*  in- 

tra limites  tamen  ipfius  Mathefeos  explicari  debeat  natura,  fed  etiam  Dcmonflrationes  de 
proprietatibus  ipfarum  contexantur.  Quod  fi  proprietas  aliqua  nullum  habeat  cum  cir- 
culi natura  commercium , qui  fieri  poterit,  vt  in  illius  dcmonftrationc  circulus  affumarur  t 
Quantumuis  enim  illum  partitus  fueris  dudis  redis  lineis , hifque  etiam  dnufis  fecundum 
rationes  diuerfas,  continget  vt  nihil  his  cum  linei  proprietate  commune  Iit;  Inlullunu. 
proptcrca  foret  circuli  naturam^jci  quircrc,  variafque  lediones  inflituere  illius  proprieta- 
tis gratia,  vt  perficiatur  effectio . 

Agedum  perpendamus  rationum  rqomenta , qu?  plerifque  plurimum  iicgotij  faceflunt. 
curJUiriiiu  Primunvautem  occurrit , quod  plerique  magni  faciunt  argumentum,  nimirum  Ideo  Iro- 
- blema  Geometricum  effe , quoniam  ipfius  effedio  Geometrica  eft ; hanc  verd  dicunt  et- 
fe , in  qua  nihil  determinatur , aut  nulla  iubetur  fieri  operatio,  nifi  per  redam  lineam , vel 
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Id  infuper  addunt , fcilicct  Problematis  Geometrica’  folutioni  non  officere,  quod  in-  : 

eorum  demonftrationibus  affurrtantur  linex  folidx , fcdtioncfque  conicx , vel  carum  pro- 
prietates demonftrarx , aut  in  ipfa  dcmonftratione  offendantur  eunda  per  redas  lineas 
autredangula  Geometrice  in  conftru&ionc  determinata  effe  quidera  adEllipfim,  Para- 
bolen, vel  Hyperbolen , dummodo  conftrudio  lineis  haud  (olidis,  fcd  redis,  atque  cir- 
cumferentia perada  fit , quo  non  iniuria  Apollonij  Problemata  cenfcri  Geometrica  de- 
bent; quoniam  etfi  de  lineis  folidis  per  folam  lineam  redam»  tamen , atque  circunjfcren- 
tiamconftruda  funt . 

Hi  profedo  ampliffimo  contemplationis  Oceano , cuiufmodi  cft  Geometria , fines  an- 
guftiffimos  prxfcribunt , & nulla  ratione  tam  fcucras  leges  promulgant quod  nimirum- 
circulus  vnico  circini  circumdudu  deferibatur , & reda  linea  citra  laborem  fimpliciffima  ,1«. 
norma  ducatur . 

Sed  vide  quantum  dedecoris  prxftantiffimis,  peneque  Diurnis  Difciplinis  inurant, qua-  o««>Wr»r 
fi  videlicet  hx  tradandum  argumentum  Mechanicis  Machinamentis  allumant:  Geometra 
enim  neque  lineas , neque  figuras  papyro  confignatas  fua  perfequitur  contemplatione-  , 
cum  ea  potius  tantummodo  meditetur  prout  vel  in  Diuina  relident  Mente , vel  in  humano 
intclledu  relucent ; alioquin  neque  lineam  ducerc,nec  figurx  genus  vllum  deferibere,  no- 
bis natura  permifit . Quod  fi  problema  iubet  aliquid  conftrui ; non  fic  illud  vfurpandum , 
quafi  aliquo  ex  Mechanicis  inftrumcntis , fiue  id  circinus  fit , fiuc  aliud  quidpiam , vti  de- 
beamus, led  intellcdu  potius,  quo  aliquid  fieri  concipiendum  eft  . 

Neque  Problema,  vt  vulgo  creditur,  quidquam  operandum  prxfcribit  ,vtnos  vidcli-  ritll  M 
cet  illud  perficere  debeamus;  quis  enim  audet  vel  lineam,  vel  circulum,  vel  aliquod 
aliud  figurae  genus  deferibere  ? fed  potius  vt  intclligamus  illas  linearum  interfediones , 
quxeumque  fintipfx  linex,  & inde  figuras,  vel  aliud  quidpiam  enafei  concipiamus , 
adeout  Problema  fit  prppofitio , in  qua  alicuius  fcdionis , aut  figura  ortum , vel  idgenus 
alia  doceamur. 

Ad  hxc  illud  accedit  quod  fi  defideretur  adhuc  aliqua  conftrudio  circuli  deferiptioni 
perfimilis;  organa  quidem  non  defunt , quibus  eleganter  atque  concinne  linearum  hxc 
alia  genera  funyna  facilitate  perficere  nobis  licet , vnde  non  obfcuri  nominis  Geomctrx 
yeterum  fententiata  damnant , atque  contemnunt . 

Nec  multum  negotij  nobis  faceflit  aliorum  ratio  quod  Geometrica  dicantur  illa 
blemata,  in  quorum  effedione  tantummodo  linex  redx,  circuliquc  peripherix,  vel  circu-  ’ 

li  ipfi  adhibentur,  propterea  quod  fimpliciffimx  fint  quantitates;  hoc  enim  nullius  roboris 
eft  argumentum ; numquam  enim  id  mihi  perluadere  potui  Geometram  tantum  in  con- 
templatione fimpliciffimx  quantitatis  occupari , cum  potius  communi  Sapientum  calculo 
eius  credantur  eife  partes  quantitatem  continuam  quxeumque  illa  fit  prout  libi  rationem 
menfurx,  & menfurabilis  vendicat  fua  ptrfcqui  contemplatione : quo  non  fine  magno  ve- 
ritatis lucro  nobis  Geometriam  ipfam  promoucre  licuit, candentq;  rebus  Phyficis  innume- 
ris aptare,  dummodo  menfurx,  mcnfurabilifquc  rationcroobtineant . 

Multoque  minus  videntur  Icite  locuti , qui  propterea  deteftantur  lineas , quas  magni  impoittur 
fieri  contendimus , quoniam  Geometria  a motu  prxfcindit , atque  adeo  fieri  non  poterit , 
vt  in  linearun»meditationc  verfetur , qux  ab  implicato  motu  alicuius  pundi  originem- 
trahunt,  vtConchoides  , Helica,  Cifloides,  &c. , atque  etiam  alix  , qux  pmlcCtd  certo 
numero  minime  comprehenduntur;  hoc  autem  nullius  cft  momenti;  quinimo  licet  cum 
Satyrico  exclamare  . O quantum  cft  in  rebus  inane . Nec  mirum , cum  id  ad  pauca  refpi- 
cicntcs  pronuncicnt . Nonne  aduertunt  circuli  ortum  huiufipodicffe.vt  linea-  reflat  ex- 
tremo vno  fixo,  ac  immoto,  alterum  autem  in  orbem  vertatur?  Nonne  etiam  fatentur 
Sphxramfolidamefle  figuram  procreatam  ex  fcmicirculi  rcuolutione  circa  flantem  dia- 
metrum, cui  nomen  axeos  inditum  cft , donec  eo  redeat,  vnde  difccffcrat  ? Nonne  etiam- 
tonum,  atque  cylindrum  per  motum  explicare  confueucre,  dicentes  illum  procreari  fi  re- 
atus fuerit,  ex  motu  trianguli  redanguli  circa  latus  vnum  immotum  adeq.vt  ab  hypote- 
nufa-  motu  conica  fupcrficies  procreetur , perpendiculo  flante  tanquam  axi , & eiufdcm- 
trianguli  bafi  circumuoluta  ipfius  coni  balis, nempe  circulus  oriatur?  Quod  fi  fcalcnus  ex- 
titerircodemmodoctiampcrmotum  generatur.  . 

Perperam  vero  interpretantur  ab  omnibus  receptum  effatum ; nimirum  Gcomctrant* 

- r • yv  a a motu 
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i motu  perfcindere , non  enim  fic  illud  vfurpcs  velint,  quali  nunquam  confiderandum- 
motum  aflumat.  VniuerfaquidenftMathefis  morum  rcfpucrc  dicetur , fi  tamen  provtid 
(titUnT'  cum  veritate  confentit , explicetur,  vel  enim  nullatenus  in  contemplatione  motus  verti- 
tur, vt  cum  ex.  gr.  trianguli  proprietates  inquirit , fed  etiam  tamctfi  motum  lua  contem- 
platione perfequatur , illum  tamen  confiderandum  afiumit  prout  rationem  mcnfitrx,  & 
menfurabilis  induit , quamobrem  ab  efiedfricc , ac  fine , abftiner  de  quibus  diflerere  Phy- 
ficieft,  ita  vt  etiam  Aftronomia  in  contemplatione  cxleftium  corporum  occupata  dici 
quodammodo  poflit  a motu  prxfcindcre;  cum  non  motus  naturam  quo  padfo  cautam  effe- 
ftricem , ac  finem  rcfpicit , a quorum  confidcrationc  Mathematicus  animum  auertit , fcd 
potius  in  ratione  mcnfurx,ac  mefurabilis  illum  tua  contemplatione  pcrfcquitur;  Quinimd 
illud  etiam  addendum,  nec  ipfam  rationem  mcnfurx,  ac  menfurabilis  fecundum  propriam 
naturam  confiderarc , fed  quatenus  motum  in  partes  difpefcimus,  & fecundum  diuerfas 
partitiones  diucrfa  quoque  fymptoinata  meditamur . 
rtj  Non  diflimulabo  tamen  illud , fcilicet  cognitionem , qux  non  puram  quantitatem  ab 
finMuki-  omni  materiar  concretione  fciUmftamperfcrutatur.non  tam  Mathcfin,  quam  Phyfico-Ma- 
thefin  efle  dicendam . 

Cxterum  fupcrell  adhuc  inquifirione  dignum,  cur  planorum  Problematum  folutiones 
cur  Prriii  Gcometricx  dicanur , alix  vero  non  item ; id  vero  non  inde  putes  originem  ducere , quo- 
niam  redfx  linex , itemque,  & circularis  in  Geometricis  Elementis  Definitiones  traduii- 
■T"nin"T  tur,  cum  tamen  conicarum  linearum  nulla  quidem  commemoratio  habeatur,  alioquin , vt 
»« <ui«unr  placuit  etiam  Soucro  nihil  prxtcr  Elementa  Geometricum  foret , quod  abfurdum  xque» 

<r,4  ■«,,«.  pUtlndum,  ac  illud,  nihil  prxtcr  Elementa  Phyficum  efle , Nec  etiam , vt  fuperius  aduer- 
timus,  quoniamcirculi  ynico  circumductu  circini  determinantur,  quod  in  feCtionibus  co- 
nicis non  permittitur,  propterca  quod  inftrumenta  non  defunt,  quibus  nc  dum  Parabole  , 
quam  organice  dcfcribcrc  iam  Eutocius  docuerat,  cuiufdam  inftrumcnti  beneficio , cuius  ' 
inuentionem  Ifidoro  Milefio  magiftro  fuo  refert  acceptam,  fcd  exterx  quoque  conicx  fc- 
dtiones  deferibuntur . » 

Non  aliam  propterca  caufam  mifii  fuadeo , ob  quam  Planorum  Problematum  folutio- 
u,u,ah%  . nes  Gcotnctricx  funt  nuncupati , quoniam  operationes  fadtx  per  redtas  lineas  omnium., 

primx,  ac  fimplicilfimx  funt,  vnde  Geometrici  dicuntur , non  quod  alix  non  ita  fint , fed 
quia  prx  alijs  ita  dicendi  ob  eam,  quam  attulimus  caufam . 
surrifim.  Nec  de  his  bene  fentit  Souerus  dicendo  Ellipfim  , Parabolen,  Hyperbolen  xque , ac 
„<  wjtuHt , Circulum  in  plano  deferibi  pqlTe , vnde  Problemata  earum  beneficio  foluta  xque  ac  alia 
dicenda  finr  plana ; nulla  profedto  confecutio,  cum  plana  non  dicantur  Problemata , quo- 
niam circulus,  per  quem  foluuntur  in  plano  deferibitur , fcd  potius  quoniamex  plano  fuu 
ducit  ortum , cum  videlicet  alicuius  linex  redfx  vno  extremo  manente  extremum  alterum 
in  gyrum  agatur , at  verd  fedfioncs  conicx  ex  ipfius  coni  fcdf  ionc  a plano  todtx  originem 
trahunt , & earum  perimetri  non  in  plano,  fed  in  conica  fuperficie  cxiflunt . Quamuis  au- 
tem huiufmodi  linex  in  plano  deferibi  poflint  id  nihil  cft;  cum  hoc  fit  earum  origine  pofte- 
rius,  nec  Geometrice  perficiuntur  nifi  ex  illarum  proprictatibus.quas  ex  cono  dcprompfi- 
mus , vnde  Problematum  folutiones  per  redtas  lineas , & circulum  fadtx  Gcometricx  di- 
cendx  funt,  non  minus  tamen,  qux  per  alia  linearum  genera . 

TrmuptM  Nec  cft  cur  vrgeas  dicendo  circuiqm etiam  ex  folidis  enafei , cum  cx  fphxra.cono,  cy- 
•Urfli»,.  lindro  per  fedfioncs  oriatur , quinimd  triangulum , quod  coni  fedfiottc  per  axem  plano 
tranfeunte  fit , vt  parallelogramum  fedtionc  cylindri  adfo  plano  per  axem , circulus  enim 
cx  folidis  ortum  non  ducit , tametfi  enim  fpherx,  coni,&  cylindri  fedtionc  cxliibcri  poflit, 
tamen  hoc  cft  pofterius  natura , pofterius  inquam  generatione  illa , quam  in  plano  confe- 
quitur , quod  euidentiflimum  deprehendes  cum  Iphxra  cx  circumuolurionc  ipfius  circie, 
axem  producatur . 

cnr/drr-  Eos  tamen  fefellit , vt  opinor  minus  accurata  conlideraiio , cum  ad  aliam  difciplinane. 

/V,’. d"'1"  Pm‘ncrc  non  poflc  reliqua  linearum  genera  preter  redtam  fciJkct , & circularem  fcdfio- 
nes  conicas , & alias  ah  implicato  motu  alicuius  pundti  nafcentes,  ac  reliquas  ordinis  per- 
fitnilis,  quam  ad  iplaiji  Geometriam  non  aduertiflent , nec  operx  pretium  de  illis  tradia- 
tioncminireconfidtraflent;  cum  tamen  vtrumque  fit  exploratum , linearum  enim  om- 
nium Geometrica  confidcratioeft,  & cum  fingulx  fua  habeant  attributa,  quj  Geometrica 

. _ 
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ididerendi  ratione  oftendi , demonftrarique  poliunt , quo  nihil  prohibet  in  Problematum 
e fic itionibus  adhiberi ; tametfi  enim  innumera  Problemata  fint,  quibus  fit  fatis  opitulan- 
tibus lineis  refla , & circulari  .tamen  non  omnia  quidem  cius  funt  indolis,  cum  potius 
nullo  fint  numero  comprehenfa , que  ad  fui  efledionem  aliarum  linearum  lymptomata., 
requirant. 

Nec  fatis  quorundam  confilium  mihi  probatur , quibus  adeo  arifit  Geometrica  effeflio  , , 

ab  interfeflione  linei  refl?  cum  circulari  petita,  vt  aliam  omnem  cxplofcrint , alicui  fi-  ,Z7Z1Z'. 
quidem  lines  fic  attributa  conueniunt , vt  alterius  nature  minime  fint  accommodata^,^'"'"' 
quo  neceffe  eft  Problemata  quedam  ita  illi  cfleaddifla,  vt  per  aliud  line?  genus  refolui 
non  poflint . 

QiiamobremVion  femcl  admiratione  fum  captus , quod  pleriquc  tam  pertinacem  labo- 
rem  pertulerint  in  quorundam  Problematum  effeflionibus , vt  eas  per  minus  proprium*  *■?***• 
line9  genus  perficere  niterentur ; ita  profeflo  qui  trifeflionem  anguli  reflilinei  medianti- 
bus circulo,  lineaque  refla abfoluere  contenderunt,  & qui  inter  duas  datas,  duas  alias 
medio  loco  proportionales  in  continua  ratione  eadem  via  reperire  conati  funt ; non  fecus 
ac  per  reflam , & circularem  cuicumque  Problemati  fieri  fatis  pofTct . 

Mirum  autem  in  modum  commbucor , quod  apud  quofdam  Problematis  illa  partitio  *'/»'«»  f* 
locum  obtinuerit  in  Mathematicum,  & Mechanicum  /urbani  Grecis  idem  di,  ac  artifi- 
cium , fiue  mauis  adminiculum , quo  quis  ad  aliquid  efficiendum  vtitur , & fi  etiam  accipi 
poffit  pro  machina , (unyaia. o«  fabricandarum  machinarum  peritus  dicitur , quamobrenu, 
fj.nyo.nxri  rs^nf.  Ars  mechanica  dici  confucuit;  propterea  generarim  unyamat,  opifex 
dicitur,  eorum,  qu?  ingenio  fimul,&  manu  perficiuntur,  atque  f/urycmnix-x  dicitur  ma- 
chinas fabricandi  peritia  proditus,  atfircnt,  in  cuius  confideratione  verfamur , fedula_ 
meditatione  perpendamus  nil  minus  in  ea  unycuiis  adinueniri  comperiemus,  circuluia- 
cnim,  de  quo  Geometra  traflationem  inftituit,  nec  vllum  figura  genus , cuius  confidera- 
tione detinetur , nec  lineam  vllam , in  cuius  meditatione  cft  occupatus , deferibere , vel 
perficere  nobis  licet . Mechanicum  quidem  eft  hxc  opitulante  circino  moliri , fed  non  ea 
lirnt,  in  quorum  contemplatione  fc  fe  Mathematicus  labor  exercet ; plaufu  quidem  exci- 
pitur circinus,  vtpote  roachinula  latis  expedita,  cuius  prefidio  circulum  in  plano  deferibe- 
re cuique  licet , led  mirum  cft  quantum  inconfidcrate  voces  effutiant ; Geometra  quidem 
negligit  circulum  illum,  quo  tantum  Vtitur  ad  facilius,  ac  promptius  animi  fenfus  pro- 
mendos, cum  alias  intelleflu  omne  linearum , omneque  figury  genus  deferibendum  velit; 
nec  admittendum  ab  Vniuerfa  Mathefi  quamlibet  conftiturioncin  folo  reflarum , & circu- 
lorum duftu,  hoc  cft,  vt  aiunt,  fola  circini , & reguli  opera  perfici . 

Parum  vero  perturbat  animunvPlutarchiaufloritas,  quod  in  Marcelli  vita  Problema  o-rmrinr 
nondum  mechanice  folutum  appellet  £ htryw , quod  nondum  rationes  numcricas  exhibet,  W*-*"*'  **■ 
vnde  nequit  mAoyifwnii,  vt  contra  Xoy  rxxt  Xou  7Tpx~fua.-wm  it  , nimirum  Epilogil-  r 

jnunj,  & numerorum  rationes  fecum  ferat , id  quidem  mechanicum  eft  prcftarc , fed  non 
magis,  quam  circulum  deferibere  circino,  &vel  fefla  diametro  ipfius  circuli  expunflo 
m ea  affumpto  reflam  perpendicularem  ad  peripheriam  ducendo  tres  adinucnirc  propor- 
tionales magnitudines  dato  extremarum  aggregato, vt  igitur  illud, ita  & hoc  mechanicum 
Plutarco  dfc  dcbuilfct ; fed  vt  mechanice  non  ille  dicitur  Problema  folucrc , in  cuius  ctfe- 
flionc  circulum  adhibet , quia  non  is  cft  circulus  , qui  circini  opitulatione  perficitur , nec 
refla  linea,  quam  regula  defignamus.cum  de  his  Mathematicus  fuam  non  inftituat  trafla- 
tionem; fic  nec  mechanice  folutum  Problema  dicas  in  cffeSionc,  cuius  aliquod  aliud  linee 
genus  preter  circuli  peripheriam  adhibetur . 

Quod  fi  Plato,  vt  accepimus , machinulas  odio  habebat , non  ideo  profeflo , quia  cete-  w"“'' 
ta  linearum  genera  negligenda  putaret,  led  quia  timebat,  ne  pofteritas  huiufmodi  m.i- 
chinulis  contenta  greflum  ad  altiora , fublimioraquc  remoraretur ; fecus  autem  fentienti- 
bus  errandi  quidem  occafio  fuit , vt  fibi  perfuaderent  id  a Mathematicis  confiderandunc- 
affiimi,  quod  manibus,  vel  inftruiqentis  cuiufque  generis  non  fola  nuente, ac  imaginatione 
perficitur. 

Illud  itidemiin  hoc  multum  habet  momenti , quod  ijs  Problema  videbatur  Propofitio , n„„„nj4m 
in  qua  quidem  molu  i aliquid  docemur , & tamen  longe  aliter  fagacioris  Philofophi  lenti-  • 

re  cft,  cum  inter  Theorema , ac  Problema  diferiminis  illud  interdic  videatur,  quod  etfi 

vtraque 


« CAROLl  RENALDINI!t 

Vtraquf  Prbpofitio  fit , in  qua  veritas  dcmonftrationc  comparatur , tamen  in  Problemate 
veritas  fic  odenditur,  vt  ortum’ , vel  alicuius  figurc , vel  fcCtionis  quantitatis , rcrumquo 
fimiliumodendat , generationis  modum  declarans ; fccus  Theorema,  quod  veritatem  rc- 
fpiciens  in  ea  ita  fidit , vt  generationis  modus  intra  limites  Mathematicos  tamen  indi-  non 
condet , ita  fit  vt  Problema  quoque  cognitio  fit  contemplatrix,  nec  pradtici  rationem  ob- 
tineat, cum  nobis  inferuire  nequeat  veluti  norma  ad  operandum , fi  quiden»  id  operari 
nobis  denegauit  natura,  quod  fi  pradtici  rationem  libi  adhuc  venditare  notitiam  putes 
tamctfi  nobis  defit  operandi  facultas  dummodo  notitia  iila  apta  fit  fui  natura  ad  operan- 
dum dirigere;  fiilfum  profedto  fupponis , propterea  quod  cognitio  cfse  non  pote d de  mo- 
do,quo  nos  operationem  aliquam  exerceamus , fi  modus  hic  nobis  defit pratica  tamen.» 
dicetur  Mathefis  fecundum  partem,  in  qua  eo  modo,  quo  nobis  licet  operari  dirigimur 
ad  operandum . 

nurni  At  Mechanicum , non  femptr  defedtum , vel  vitium  defignat  fed  aliquando  Mechanica 
nobiliflimam  difciplinam  fignificat , qu?  Gcometric , non  lecus  ac  Optica , &c.  fnbiungi- 
f*r  al«w  tur,  & vt  vulgo  dicitur,  fubaltematur;  atque  huius  cd  Architedtoniccs  pry  fcriberc , ac  de- 
««.  irjondrarc  effedtum,  qui  intenditur  necellarib  ex  preferiptorum  exeeutione  confcqui.  Ple- 

rumque idem  nomen  fignificat  Artes  famulatrices,  quo  nimirum  domine  fubfcruiunt, 
quo padto ammittit non  nihil  decoris,  illiberale  quidpiani  denotans.  Verum  illud  cft 
atiimaduerfione  dignum , nimirum  demondrationem  aliquam  dici  polfc  Mechanicam , Sc 
Geometricam , priori  modo , fi  in  ipfa  fuerint  adiimpta  principia  illius  fcicntic , que  Me- 
chenica  dicitur , cuiufmodi  funt  principia  ^quipondei  antium , quatenus  in  ea  admirabiles 
effeftus  oftcndurmir  ; liuiufinodi  enim  demondratio , ytpotc  illa , que  innititur  principio 
defumpto  ex  Difciplina  Mechanica,  non  fccus  ac  aliqua  demondratio  diceretur  Mulica  in 
qua  principia  Mufica  forent  adiimpta , vel  Optica  fi  in  ipfa  afltumerentur  Optica  principia . 
At  vero  Geometrica  dcirionftratio  erit,  in  qua  principia  Geometrica  aflumuntur . 
jtnbimriii  Quando  igitur . Archimedes  contexit  demondrationes  dc  quadratura  paraboles  mc- 
ix-  diante  principio  Mechanico  nenjpc  pertinente  ad  difciplinam  de  tqueponderantibus , di- 
* tinx-.xr.  cjtur  p,occderc  Mechanice ; non  quod  vtatur  indrumentis , atque  machinamentis,  atque 

adeo  dcmondratiuc  non  procedat ; fed  quia  derrsondrat  iones  illas  perficit  dcduClas  cie 
principijs  pertinentibus  ad  fcientiam  de  cquiponderantibus , ac  proinde  ad  fcientiam  Me- 
chanicam. Quod  fi  hfc  non  tam  Mathematica,  quam  Phyfico-Matcmatica  dicenda  fucrit,- 
ctiam  demondratio , atque  adeo  tra&atio  integra  inde  deduida , huiufmodi  dicenda  erit . 

IUud  tamen  cuique  fit  exploratum  in  his  difciplinis  notitiam  quamciimque  demondra- 
tione  comparatam  fcicntic  rationem  obtinere,  vluie  de  rebus,  quibus  infunt  fymptomata , 
vel  per  caufam,  vel  per  aliquid  illis  concomitantia  cOniunCtum,  vel  per  proprietatem , dc- 
monftrcntur . 

rmx.aftri  Ceterum  omnia  fere  Problemata  in  Geometricis  propofita  quadam  prcparatio.it  indi— 
TnUrmtM^'.  grnt , qua  faCt.i  fi  quifpiam  naturali  quadam  ingenij  alacritate,  dexteritate,  atque  iolertia, 
sUfffnt—  aut  facultate,  vfu,  excrcitationcquc  comparata  confcquentiarum  feriem  protrahere  felici— 
t mi, mi isai . ter  valeat , vnde  fuerit  id  confecutus  quod  ad  cffeCtionem  Geomcrricam  conducat , nonJ 
erit  cur  ad  hanc  differendi  Artem  confugiat,  cumefteftiontm  ipfampcr  Elementa  haud 
operose  demondrarc  poffit;  at  fi  longam  illam conlccutionum  feriem  protrahere  co- 
uique  non  polfit , donec  Geometrice  cdcCf  ionis  notitiam  adequatur , datim  hanc  Matlic- 
feos  partem  adeat,  ciufquc  vtatur  pry fidio , tunc  primo  cum  illa  conlccutionum  feries  de- 
fecerit . Prpcipuuin  quidem  Aiulyticcs  Al  tis  munus  hucufquc  creditum  cd  condruCtio- 
nem , non  demondrationem  prcfcribcrc,  quod  niminim  Artifex  luis  vtcrctur  prcccptis,  vt 
Problematis  condructionem  alfequeretur , deinde  neglectis  Analyfeos  vcfbgijs  demon- 
drationem habitis  per  Elementa  iam  medijs , contexeret . Verum  hoc  nos  non  exigui  la- 
boris experti  fumus;  propterea  omnes  ingenii  nervos  contendimus , vt  vtrumque  fuppedi- 
tetur  ab  Arte , quod  m nodro  Promoto  Geometra  aperte  condabit . 

Verum  in  propofirionum  cuiufque  generis  anificiofa  tradtationc  fiuc  Theorema , filio 
Problema  fit,  potiifima  demondrandi  methodus,  & via  cd,  que  dictante  natura  fit  obuia , 
t/ept/iiianum  q;1a  videlicet  a principijs,  & elementis  cuiufque  difciplinc  proprijs  per  confequentias  dc- 
duCtas  componendo,  Synthcticc  progrediendo  ad  pi opoiiri  confirmationem  proceditur ; 
hmUmi"  ,m-  y nuc  compofitiua  mcthodus^appcllari  conlucuit . V erum  lepe,  ac  (cpius  viu  venire  folet , 
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t pr°bIci"at"m  rcfolutione , prf  fertim  eorum , que  fortuito  refoluenda  exhi  * 

.benmrmedqsadrefolutioncm,  ac  demonftrationem  conficiendam  idoneis  Em,  5 
ddctplm?  pruicipijs , ac  Elementis  fynthetica  via  ad  Problematis  refolutioncm  raoS 
tione  comparandam  greifum  facere  non  poffit , propterea  cum  id  nrmef„A  r,™  0Cna~ 

neccflitate  ada&us  retrogradam , naturalique  contrariam  capcfTitvmm  / 

lgn°ta  tl"adam>  “ inccrta  quantitate  ad  ipfum  Problema  conduccme  vXTno° 
ta,  & mamfefte  afliimpta  plurium  confecutionum  ferie  in  refoluendo  progreditur ™ "°T 
m afiiimpt^  quantitatis  dims , velut,  datf  quomodocumque  ea  fit , cum  f uanSe  cc«a 
ac  data  f qualitatem  incidat  vnde  artificiose  hunc  in  modum  ea  quiden?, nuende  qua 
queritur  quantitas , vel  per  fe  mamfefte  prodeat,  vel  vlterion  quadam  induftria deSn! 
eruatur , atque  tandem  oblato  Problemati  fattum  fit  latis ; hcc  vero  methodus  eft * 

me  rnis  tradunt ur  Rd°  nuncuPatur>ad  quamoporret  ab  ijs  ciTc  paratum,  que  in  Elc- 

Redcamusvnd*  difcelfimus  Locorum  alij quidem funt hoceft  in  fripfis  „ 
SZ  Vnd'  PUn,a,locus  dl£ltur  Punctum',  fiipcrficici  fuperficics,  foMi  ST"'* 

toci  SnZJato*  funt  punflorum  alij , & alij  ad  fuperficiem  «rarrpocxS,  ouidem 

Solidi  verd  Loci  quicumque  funt  conorum  fcdtiones.Parabole.EIliDfis  vel  w,„v.,t~i„  7'  *'» 

fr&ormm ! ^c*  funt  neque  rciftp,  neque  circuli  >^qTO  ^qua  ^ftaram  roni 

~ Solidi  Loti . 

De  Demonflrdtione , qua  Refolutio  fdfcitur'. 

ET  quoniam  de  Refolutione  agitur;  prfftabitob  id  nonnihil  perpendere  naturam  de- 

monftrationis , qua  Analyfta  vtitur  in  refoluendo, quod  vt  alfequi  nobis  liceat  mua-  ''M<‘  e«' 
cit  inquirere  medium  .quoArtificcs  atque  ade6  Mathematicus  in  fuis  demonftratiombus  ’ 
perficiendis vtuntur.  Quam  re  confulendi funt Dialcftici, quorum  doftrinam prout  d 
pratens  att.net  mft.tututn  paucis  perftringemus . In  dicendorum  gratiam  redigcie  in  me 
moriam  oportet  vmuerfc  Phdofophif  partitionem,  quam  duplicem  Veteres  fecerunt;  Pri- 
ma eft.qua  in  Naturalem,  Mora lem,  & Dialedhca  diftribuitur,  vbi  Naturalis  fufa  quadam 
, vndenomen confequnur , nedum Phifiologiam, fed etiam MerhaphyficS 
& Mathematicas  D.fc.plinas  compleaitur;  Hfc  Platoni  commendata  eft  Philofophit  par 
titio,  quod  ad  humanam  felicitatem  ipfa  dirigatur,  qu?  in  asione  virtuti  con/cmlne^ 
partim , & pamm  m ventatis  contemplatione  pofita  eft;  quamobrem  ex  Difciplinis  vnam  <"■  * 

effe  oportet,  qu$  honefti  rationem-contineat , & ad  virtutem,  ac  morum  probitatem  hu 
manum  animum  erudiat , qu?  Moralis  dicitur ; item  & aliam , qup  Nature  lhcrariora  mv' 
ftenaperfc  rutetur,  ac  m folms  veritatis  indagande  ftudmm  incumbat,  rerumque  ouibs 
perquirat,  vt  que  , & Qualis  res  infe  fint  declarer : lier  VPrri  Pkll/ien  ni.e.e.. A 


occiiiuaiem,  oum  iq  conatur  perneere , non  raro  deceptus  errore  minus  bene  fua  munera 
obeat;  erat  promde  opery  pretium,  vt  Ars  quedam  inftituerctur  foierter  prouidens  ne  ve 
ruas  fiu litati  fuccurobcret;  hf  c Rationalis  eft,  quam  Dialofticam  appellant 
Alia  quoque  partioo  Philofophie  contemplatricis  inualuit , qua  Icilicet  ipfa  in  Meti, a- 

ftoylCdW  r7^T  * & Mathcmaticas  Difciplinas  diuiditur , hVc  tanu’n  fint  perfim- 
ftorie  difta ; Ad  fcientiam  confequendam  nobis  demonftratio  inferuit , quarum  vna  per  *** 
caulam  proximam,  & ad?quatam , vcluti  per  medium  ad  conclufionem  dcmonftrandam 
procedit;  altera,  quf  non  ita,  fed  vel  per  efteCtumcaufamtifedcmonftrar,  fiuc  effectus 
cum  caufa  lua  reciprocetur , vbi  ex  negatione,  vel  affirmatione  ipfius  caufam  negare , vel 
•athmuK  lifct ; fiue  fuerit  effe&us,  qm  non  reciprocetur  cum  caufa , fed  vel  a caufa  exce- 
ditur, " 


contem- 
pistri t it  tLy. 
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UJiiflu  it.  8itur,  atque  tunc  ipfo  effcflii  aci  affirmat  iunm  dcmonflrationem  contexendam  vtirrtur ; ad 
negatiuam  autem  non  ita . Vel  caufa  ab  cffeflu  exceditur,  atque  tunc  dcmonftratio  nega- 
tiua  per  efle&um , vcluti  per  medium  conficitur.  Hoc  idem  demonfirationis  genus  per 
caufam  remotam  contingit, ita  vt  non  per  propriam  efPc&us  oflendatur;  Remota  vero  cau- 
fa  dicitur  qux  inadxquata  eft , & quidem  dum  excedit  effectum  A negatione  caufx  nega- 
tionem effeiftus  colligere  licet . Si  vero  exceditur  ab  effeitu  affirmatiue  .i  pofitinneeaufe 
ad  politionem  effeftus  concluditur ; non  prxteribo  tamen  remotam  caufam  bifariam  vfur- 
pari,  vcfvt  ab  immediata,  & proxima  diftinguitur,  ita  tamen  vt  adxquata  fit  conuertibilis 
cumcffefiu ; vel  vt  contra  diftinguitur  ab  inadxquata  , & non  conuertibili . 

Contingit  prxterea  huiufmodi  genus  demonfirationis  cum  perficitur  medio  illo  quod 
*!,  i'wi  tx  neccffario  connctftitur  cum  alio,  ita  vt  fc  mutuo  confequantur;  non  tamen  fe  habcr.vt  cau- 
flUtm.  fa,  & effectus , dicique  confucuit  a concomitanti  i vt  fi  quis  ex  intellectu  voluntatem  infe- 
rat, ad  hunc  demonftrandi  modum  fpcCtarc  videtur  inductio,  nempe  progreffio  a parti- 
cularibus fiifficicnter  enumeratis  ad  vniuerfidc , vbi  particularia  pofteriora  funt , vniucr- 
fale  vero  natura  prius . Dcmonftratio  autem  ad  impoffibile  conducens  videtur  ad  vtrum- 
que  demonfirationis  Genus  rcuocari  poffe  pro  conditione , quo  vtirur  medij . Cxterum> 
dcmonftratio  per  caufam  nos  docet  propter  quid  res  fit,  cum  alia  laciat  nos  tantummodd 
fcire,  quod  res  ipfa  fit. 

JT  Confidcranda  funt  autem  ipfarum  demonftrationuni  principia,  eft  autem  demonftratio 
jimm/trAiui-  per  caufam  procedens  proximam , & adaquaram  vtque  alij  addunt  per  propriam , & im* 
wfrmifx.  mediatam  caufam , fed  per  propofitionerri  notam  ex  terminis  conclufioncm  oftendens 
bipartito  definita , primo  enim  dicitur  Syllogifmus  faciens  fcire , vbi  per  feientiam  intclli- 
ligi  debet  proprijffima , per  caufam  vero  intelligcnda  eft  illa,  qux  in  eflendo  dicitur , aliai 
Definitio  poffet  aptari  demonftrationi  procedenti  ab  cffeCtu,  huiufmodi  verd  caufa  fiuc  fit 
propria , quarum  vna  Phyfica  dicitur,  alia  Metaphyfica,  fiuc  vfftualis , qux  proprie  caufa 
non  eft . fed  fic  fc  habet  in  ordine  ad  aliud , quod  fi  illud  caufarctur , non  nifi  ab  illa  caufa 
prouemret , vt  incomprehcnfibilitas  £)ci  ab  eius  infinitate  dicitur  proficifci,  eft  igitur  cau- 
ia , de  qua  loquimur,  in  eflendo  qux  etiam  in  cognofcendo  eft.  Dicitur  quoque  Syllo- 
gifmus  conflans  cx  veris,  primis,  & immediatis  prioribus,  notioribus , St  caulis  conctwio- 
ms;  fiuc  hxc  fit  Definitio , fiuc  conditionum  enumeratio,  illud  perfpicuum  eft  fic  fc  habere 
dcmonftrationem,  qux  pet  caufam  procedit,  ctfi  alix  quoque  conditiones  requirantur,  vt 
quod  prxmiffx  fint  necelfarix  de  omni  per  fe  , & fecundum  quod  ipfum,  de  quibus  hic 
nonnulla  dicenda , cumque  demonfirationis  principia  fit  opercprctium  explicare , primi 
de  eorum  ncceffitate  difeurrendum . 

BmmihMiu  Frincipium  demonfirationis  eft  Propofitio  Immediata , qua  fcilicct  alia  prior  non  eft 

. Pcr  cluam  demonftrctur,  fic  fc  habet  hxc  propofitio,  Si  ab  xqualibus  xqualia  demas,  qux 
remanent  funt  xqualia . Duplex  eft  vero  propofitio  Immediata , quarum  vna  dicitur  Di- 
gnitas: altera  vero  nuncupatur  Pofitio;  duplex  igitur  cfl  demonfirationis  principi umJ, 
nempe  Dignitas,  & Pofitio,  Dignitas  cfl  Propofitio  immediata,  & indemonflrabilis.quam 
precognof  cere  oportet  ad  aliquam  feientiam  addifcendam.ita  fc  habent  Propofitioncs  per 
«e  notx ; dicuntur  autem  Dignitates , quoniam  propter  maximam  cuidentiam  fuam  dign? 
fiint,  vt  ab  omnibus  t.mquam  verx  concedantur ; dicuntur  quoque  Maximx,  quoniam 
ad  quamplurcs  Propofitioncs  oflcndcndas  inferuiunt , fic  in  Metaphyfica  fe  habet  illa,  De 
quolibet  verum  eft  affirmare,  vel  negare , de  nullo  ambo , vt  cuicumquc  perfpicuum  eft.. 
In  Phyfica  Deus,  & Natura  nihil  fruflra  molitur  , in  Mathematicis  omne  totum  cfl  ma- 
Utnmwu  ‘11S  ^ua Parte  1 yk‘  dlud  aduerte k principijs quxdam cflc  cotmnunia , & quVdam propria, 
tffcnuxx.  prjnC]pjum  fiqmftcm  gencramn  fumptum  Propofitio  cfl  vera,  Sencccffaria  indcmonllra- 
bilis , vel  abfolute , vel  falrem  in  ea  feientia , vbi  tanquam  principium  recipitur  i fcb  hoc 
autem  continetur , velut  fub  genere  principium  proprium , & commune , proprium  eft  il- 
lud , quod  principium  cfl  tantummodo  in  vna  feientia , qux  porcfl  pluribus  aptari,  ut  au- 
tem communia  principia  Dignitates  vocantur,  ita  propria  in  Suppolitiones , ac  Definitio- 
nes diuiduntur,  qux  quidem  ambxpofitiones  appellantur,  Pofitiocnim  Propofitio  cfl, 
quam  non  oportet  antea  fcire , fed  fufficit  vt  in  ipfa  feientia  tradatur,  funtque  dux  ipfy 
fubieifti  prenotiones , de  fubicdto  fiquidem  prcnofccndum  cfl  quod  fir,  & quid  fit , vt  vero 
(ubicCtiun  cfl  proprium  ipfius  fcienrix , itaquidcnjciufdcm  hxc  effi:  principia  propria* 

_ - ' — - * - neceffe 
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neceffe  eft , ita  in  Geometria . Principium  proprium  erit . Punctum  clTe,  Lineam  eflc,  ficc.  srimimm 
eftgue  fuppofitio  fubiefili  in  Geometria, vt  in  Arithmetica  vnitate  eflc;  quoniam  vero  fup-£*‘£* 
pofitio  non  folum  accipit  rem  eflc , vel  non  cfle,  quo  p.iclo  dicitur  fuppofitio , fic  precogni- 
tio  ir.complcxa , fiue  fimplex , fed  etiam  accipit  interdum  in  fubiefilo  aliquid  inefle , dici- 
turque  fuppofitio , & pr^cognitio  complexa , vt  in  Geometria , omnes  anguli  redi  funt 
inter  fe  aequales,  & lineat  redf  producte  ad  eandem  partem  in  qua  anguli  funt  minores 
duobus  redis,  tandem  concurrunt . Definitio  accipit  quid  res  fit , vt  in  Geometria  Linea 
reda  eft , qui  ex  iquo  fua  interiecet  punita . Principium  commune  dicitur,  quoti  pluri- 
bus  fcicntijs  inferuirc  potefl , cuiufmodi  eft  illud.  Si  ab  squalibus  aqualia  demas , qui  re- 
manent funt  xqualia . Omne  totum  eft  maius  fui  pane , Impoflibilc  eft  idem  cfle , & non- 
eflc , & id  genus  alia . Huiufinodi  principia  communia  ad  varias  fcientias  contrahuntur , 
fi  videlicet  vfurpentur  contrada  aci  materiam  vnins , vel  alterius  feientii . Ita  plane  Geo- 
metra vtitur  hoc  principio;  Omne  totum  eft  maius  fua  parte,  contrahendo  illud  ad  quanti- 
tatem continuam, eodemq.-vtitur  Arithmeticus  per  contradione  ad  quantitatem  dilcrcta . 
Principium  autem  proprium  diuidi  confucuit  in  Suppofitionem,  Petitionem,  Qu^ftionem,  «< ■« 

fic  Definitionem . Quid  fuppofitio  fit  conflat  ex  didis . Suppofirionis  autem  nomen  igno- 
rationem  in  auditore  fignificatfideo  fiquidem  Dodor  aliquid  fupponit,  quia  putat  difeipu-  S&, n > 
lu  ignorare;  non  enim  neceflario  h^c  fuppofitio  nota  eft  difeenti;  qui  igirur  docet  ignorans  K"  ■ 
num  difcipulo  id  pcrfpedum  fit , vel  non,  illud  fupponit,  ne  fi  negetur  ad  difciplinam  illam 
fine  frudu  accedatur . Eft  etiam  unimaduerfionc  dignum , quod  fi  huiufinodi  fiierit  prin- 
cipium,vt  ftatim  atque  a docente  proponitur  difcipulus  pra-flct  aflenfum.tunc  proprie  fup- 
pofitio dicitur;  quandoque  contingit , vt  difcipulus  audiens  non  ftatim  offendatur,  fed  vel 
in  ancipiti  verfetur , vel  in  contrariam  fententiam  fit  propenfus , tunc  principium  dicitur 
Petitio,  fiue  Poftulatum,  Dodor  enim  poftulat,vt  id  credatur,  cum  abfquc  cius  admilfionc 
nullus  addifccnti  pateat  ad  difciplinam  aditus ; vnde  facile  conflat  differentiam  inter  fup- 
pofitionem,  & petitionem, non  quidem  in  re , fed  in  nobis  effeconftitutam , eadem  enim- 
Propofitio  refpcdu  difcipuli  annuentis,  appellatur  Suppofitio,  rcfpedu  vero  non  annuen-  stpfa . 
tis  Petitio  nuncupatur ; nihil  tamen  prohibet  Suppofitionem , ac  Petitionem  ipfam  in  alia  fwir» . 
fidentia  dcmonftrari , etfi  non  in  illa , in  qui  tanquam  principium  alfumitui' , vt  in  Geo- 
metria conflat,  de  poftulato  huiufinodi,  A quouis  pundo  ad  quoduis  pundum  lineam  re- 
ftam  duci  poffe ; quamuis  enim  Geometra  illam  non  probet,  fcdpoflulct,  vtfihi  conce- 
datur, in  Phyficis  tamen  oflenditur . Quiflio  eft  Propofitio  demonftrabilis,  licet  non-  £“'A<  • 
demonftretur , fica  difcipulo  non  conceditur,  imd  negatur  quoufque  illi  dcmonftrata- 
fiierit . Definitio  explicat  rei  naturam,  fic  quamuis  Propofitio  non  fit,  fiquidem  ex  genere,  J 
fic  diflerentia  abfquc  copula  conflat , tamen  oratio  eft  indicans,  fic  explicans  rei  naturam , 
dicicurquc  Pofitio,  vt  fuperius  traditum  cftjiquidem  initio  feientii  ponitur.  Sed  cuiufmo- 
di Principia  cfle  debeant  demonftrationis,  videamus . 

Primo  igitur  demonftrationis  principia  (dc  complexis  vero  fermo  eft),  ncccffaria  cfle- 
debent , ut  aliter  fe  habere  non  poflint,  atque  adeo  fempitern?  fint  veritatis,  conci  ullo  ££1“  dZ' 
enim , ac  feientia  dc  neceffarijs  cum  fit,  principia  quoque  huiufinodi  cfle  debent ; tametfi 
enim  ex  falfis  premiflis  contingat  aliquando  colligi  veram  conclufioncm,  fic  ex  non  neccf- 
farijs  neceflariam ; tamen  id  fit  non  tanquam. ex  falfis,  fic  non  neceffarijs , alioquin  effedus 
foret  nobilior  causa,  vel  eo  quod  fe  haber  vcluti  caufandi  ratio , non  inquam  colligi  con- 
tingit velut  ex  falfis , fic  non  neceffarijs , fed  propter  ratiocinandi  formam  . 

Tres  reeefentur  ncccflitatis  gradus,quoru  primus  eft  Propofitioms,quam  Logicide  omni 
nuncuparunt,  qui  quidem  eft , in  qua  pridicatum  dicitur  dc  quolibet  contento  fub  fubic- 
fto , fic  pro  quolibet  tempore  i vr  cum  dicitur  Omnis  homo  eft  coloratus , non  fic  fc  habet 
hjc, Omnis  liomo  difputawu  no  dc  omni  contento  fub  homine  dicatur.nempe  dc  quolibet 
indiuiduo,  fcu  lingulari  humane  naturcjta  pariter  h?c  propofitio , Omnis  homo  comedic 
deftituta  eft  huiumiodi  ncccflitatis  gradu , cum  non  pro  quolibet  tempore  vcrificctur . 

Secundus  gradus  neceflitatis  eft  propo (itionis, qu^  dicitur  per  fe, huiufinodi  aute  illa  eft, 
in  qua  pridicatum  fubic&o  conucnit  per  fc , fic  non  cx  accidenti ; In  cuius  gratiam  aducr- 
tc  duplicemefle  prcdicationcm.quarum  vna  diredla,  fic  naturalis  dicitur , caquc  contingit, 
eum  id,  quod  aparte  rei  fubijcitur , eft  etiam  propofitionis  fubicfilum,  8c  quod  illi  ineft  in 
re , in  ipsa  propofitionc  locum  obtinet  prcdiciti  ,vthjcfe  habet , Homo  eft  anima!  > alio- 
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vero  eft  prxdicatio  indirc&a , & non  naturalis , qui  videlicet  oppofito  fe  habet  modo , vt 
fi  quis  diceret,  animal  eft  homo . 

Primus  ncccffarix  prxdicarionis  modus  eft , cum  prxdicatum  eft  definitio , vel  ingre- 
diens  definitionem  fubicdi , vt  cum  diuinus , Homo  eft  animal  rationis  particeps,  vel  Ho- 
ru  {ni,,.-  mo  eft  animal . Secundus  eft  cum  fubicdum  eft  dc  definitione  prxdicati , huiufmodita- 
tumu  jam-  jnen  c(fe  debet  f vt  non  pars  fit  cffcntialis , fed  fe  habeat,  vt  additum , & inter  illa  fit  habi- 
tudo caufx  ad  effectum , non  quidem  caufx  materialis , fed  efficientis , non  cuiufcumque , 
fed  illius,  qux  per  emanationem  nuncupatur;  ita  ccnfctur  fe  habere  fubicdum  refpedu 
proprii  paffionis , vt  homo  refpedu  rifibilitatis ; paffio  quoque  dc  inferioribus  proprij  fu- 
bicdi  affirmatur , vt  cum  generis  affcdio  de  fpecie , vel  fpccici  de  indiuiduis  enunciatur ; 
at  verb  non  licet  inferioris  paffionem  per  fe  dc  fuperiori  cnunciare , ita  fit , vt  hic  Propo- 
fitio  Animal  eft  rifibile.  Numerus  eft  par,  Linea  eft  refla,  non  fit  per  fe ; Verum  enim  verd 
paffiones  inferiorum  fub  difiunflione  per  fe  pndicantur  in  fecundo  modo  de  fuperiori , 
rmius . vnjji  rc(frc  dicimus  Numerus , vel  eft  par , vel  impar , Linea  vel  eft  recta,  vel  curua . Ter- 

tius vero  modus  dicendi  per  fe , qui  etiam  modus  per  fe  eflendi  dici  confucuit , varie  folet 
explicari ; fi  enim  fumatur , vt  excludat  modum  cfiendi  in  alio,  velut  in  fubicCto , fiuo 
aCtu , fiuc  aptitudinc , fubftantii  tantummodo  conucnit ; quod  fi  excludatur  modus  eden- 
di in  alio , velut  in  inferiori , conucniet  tantummodo  primi  fubftantii . 

• Quartus  modus  dicendi  per  fe  eft  potiils  modus  per  fe  caufandi , quam  per  fe  prxdican- 
di , enumeratui  que  intfrr  modos  per  fccaufandi,  hifquc  contingit  cum  in  fubieCio  inclu- 
ditur proxima  ratio  inherentix  pridicati , etfi  inter  ipfum  fubieCtum , U pndicatum  non 
fit  neccffaria  habitudo, fed  fit  potius  contingens, vt  cum  dicitur  voluntas  vult.iugulatus  in- 
terijt ; Trifariam  autem  contingit, primo  cum  effcCtus  formalis  pridicatur  de  fubicCto  me- 
diante fua  causa  formali , vt  cum  dicimus  Homo  eft  albedine  albus  , albus  enim  eft  for- 
malis effcCtus  albedinis , qua  mediante  dc  homine  pridicatur;  Secundo  quando aCtus 
egrediens  a fua  causa  formali , dc  formali  effectu  pridicatur  illius  caufx  ea  mediante , vt 
cum  dicimus  album  albedine  difgrcgat ; intcrfcCtum  intcrfeCtione  interijt ; eft  eniminte- 
rire  udus  interfectionis ; quemadmodum  difgrcgarc  eft  adus  albedinis , & effcCtus  inter-' 
feCtionis  eft  effc  intcrfcCtum,  vtcffc  album  eft  formalis  effeClus  albedinis.  Tertio  cum  cf- 
damjifn jtt  fc^tus  de  fui  ujamediato  principio  pridicatur , vt  cum  dicimus  intclleCtus  intelligit . Quot 
autem  modi  dicendi  funt  per  fe , totidem  modi  funt  dicendi  per  accidens  ; Primus  cum-, 
dtm . prxdicatum  non  facit  ad  effcntiam,  atque  naturam  fubieCti ; vt  fi  quis  dicat  Homo  eft  rifi- 
bilis’;  quamuis  enim  hic  propofitio  dicatur  per  fe  in  fecundo  modo , non  tamen  in  primo, 
fed  per  accidens . Secundus  cum  prxdicatum  non  folum  non  facit  ad  fubieCti  naturam-  , 
fed  nec  cius  eft  proprietas , fcu  attributum,  vt  cum  dicitur  Homo  eft  albus ; Tertius  quan- 
do dc  accidenti  pridicatur  effc , ficque  propofitio  de  fecundo  adiaccnte , vt  albedo  eft . 
Quartus , cum  effcCtus  non  pridicatur  de  fua  per  fe  causa , fed  de  aliquo  illi  accidcntaric 
coniunCto , vt  fi  quis  dicat  Muficus  xdificat , accidit  enim  xdificatori  vt  fit  muficus . 
Tertius  neccffitatis  gradus  eft,  quod  Propofitio  non  folum  fit  dc  omni,  & per  fc , fed  quod 
vniuerfaliter  pridicctur ; vbi  illud  occurrit  animaduertendum , quod  prxdicatum  vni- 
uerfale  vnum  eft , quod  dicitur  dc  omni  per  fe,  & fecundum  quod  ipfum,  nempe  quod 
primo  conuenit  fubieflo , &focundum  quod  ipfum,  ideft  adiquate , & conucrtibiliter ; 
fic  fe  habet  hic  propofitio , Homo  eft  rifibilis ; rifibilitas  enim  adiquate  conuenit  homi- 
ni , & conuenit  illi  quatenus  homo  c-ft , cumipfo  reciprocatur , ita  vt  omnis  homo  fit  rifi- 
bilis , omne  rifibile  fit  homo ; non  fic  fc  habet  homo  eft  fenfibilis , cum  fenfibile  non  con- 
ucniat  homini  quatenus  homo , fed  quatenus  animal  eft ; nec  etiam  hcc  Homo  eft  animal, 
cum  animal  non  reciprocetur  cum  homine ; commemorate  igitur  propofitiones  non  funt 
depudicato  fecundum  quod  ipfum . Trifariam  vero  contingit  errare  circa  predicatum-. 
vniucrfale , feu  fecundum  quod  ipfum ; Primo  fi  exiftente  vno  tantum  indiuiduo  alicuius 
fpccici  putet  quilpia  predicaru  per  fc,&  vniuerfale  ipfius  fpccici  conuenirc  indiuiduo  qua- 
tenus tale  eft  indiuiduu,  vt  fi  quis  fibi  perfuaderet  huic  Lunc  quatenus  hf  c Luna  eft  couc- 
nirc  poffc  cclipfari . Reliqua  nempe  fecundum,  & tertium  modum  vide  apud  Dialeflicos . 

Om  Commemorauimus  igitur  neccffitatis  gradus , quos  Dialectici  melioris  nominis  ad 

tairuprm  principia  demonftrationis requirunt;  folum  illud  fupcreft  obferuanclum  , nempe  fecun- 
du®  & primum  prffupponi  ab  vltimo , propterca  quod  Propofitio  de  prcdicato  vniucrla- 


o Dy 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  I.  tf 

IJ  ell  per  fe , & dc  omni , at  verb  fecundus  prefupponit  primuirt , non  contra ; illud  pr$t£ 
rea  eft  animaduerfione  dignum,  non  omnes  modos  prediftos  ncceflitatis  demonflrarioni 
inferuire , fed  primum , & fecundum  tantummodo , m quibus  videlicet  prfdicatum  nun- 
quam potcftfubiefio  non  inefle,  inficiandum  tamen  non  eft  aliquando  etiam  quartum, 
vtilem  effe , tertium  vero  dumtaxat  cum  de  fubie&o  exiftentia  demonftratur , & quoniam 
omnis  difciplina  difcurfiua  fit  ex  prfexiftenti  cognitione , nempe  omnis  cognitio  illatp 
propofitionis , & conclufionis  prefupponit  cognitionem  alterius  Propofirionis  inferentis, 
vti  funt  premiffe , in  quibus  virtualiter  conclufio  continetur , fiquidem difeurfus  illatio  eft 
alicuius  ignoti  ex  notiori ; proprerea  ad  confequcndam  notitiam  conclufionis  dcmonftra- 
riuxquxdam  prxcognofcenda  funt , vt termini,  premiflx , qux cx  ipfis componuntur; 
aliqua  igitur  funt  prjcognira,  atque  adeo  de  ipfis  quxdam  prateognofeenda  funt , vbi  ad- 
Uertcndum  prf  notionem  fumi  pofle  , vel  quatenus  dicit  cognitionem  neceflario  prere- 
requifitam  ad  notitiam  alterius,  vel  quatenus  eft  obieiftum  huiufmodi  cognitionis.quo  pa- 
&o  ad  rem  facit  in  prf  fentia , vnde  fignificat  modum , quo  res  aliqua  ab  intellcdu  cogno- 
fcitur , huiufmodi  vero  modi  funt  numero  quinque,  nempe  quid  nominis;  An  res  fit:  Quid 
res  fit : Qualis  res  fit : & propter  quid  res  fic . Quorum  poltcrior  priorem  fupponit , quia, 
vero  modus  pratcedens  comparatione  fubfequentis  eft  pr^cognitio,  & qm  (equitur  eft 
quatftio , propterea  quid  nominis  femper  erit  pr?cognitio , vltimus  vero  erit  qnxftio , & 
nunquam  pr^cognitio ; ita  fit , ut  numero  quattuor  fint  modi  precognitionis , ctfi  ad  duos 
facili  rcuocentur , etenim  quid  eft,  & quod  eft  pertinent  ad  primum  modum , qui  fubdiui- 
tur  in  quid  eft  nominis , & quid  eft  rei ; fecundus  vero  quod  eft  diuiditur  in  quod  eft  fim- 
plex,  & incomplexum,  quod  fignificat  effe  rei , vel  etfentix , vel  exiftentia? , fiue  porenria- 
iis,  fiue  aftualis  & in  quod  eft  compofitum , atque  complexum , idque  fignificat  propofi- 
tionis veritatem.  At  vtrb  prateognita  tria  funt  fubic&um , pallio , & principium  ,dc  his 
prfcognofcimus  qux  diximus , nempe  quid  eft,  & quod  eft : & quideni  de  dignitate , fiue 
principio  prjcognofcendum  eft  quod  fit  complexum,  nimirum  quod  fit  verum, de  paniorve 
prjcognofcendum  eft  quid  nominis , & aliquando  etiam  quod  fit  incomplexum,  hoc  eft 
eius  exiftentia,  denique  de  fubiedlo  pr^cognofci  debet  quid  nominis,  quod  fit,  & quid  rei, 
propter  quod  rei  definitio  in  potiflima  demonftrationc  medij  rationem  obtinet . Ad  Phi- 
lofophix  partitionem  fuperius  allatam  redeuntes  quibus  medijs  vtatur  Philofophia  re- 
liquum eft,  vt  perpendamus  quibus  medijs  vtatur  naturalis  Philofophia,  itemque  Philo- 
fophia Diuina , qux  prima  dicitur , atque  tandem  Mathcfis. 

Ad  primam  illam,  quod  attinet  nullus  videtur  ambigendi  locus  quin  ipfa  quatuor  cau- 
fanun  genera  adhibeantur  tamquam  media  demonftrationum , quibus  vtitur  in  verita- 
tibus  oftendendis , idque  facile  cuique  pcrfuafum  erit,  fi  animaduertatur  res  natura  con-  <*/«<*, 
flantes  a quatuor  caularum  generibus  dependere , vt  igitur  res  fc  habet  ad  clfe , fic  etiam,  • 

ad  cognofci , quamobrem  recle  licebit  inferre  quatuor  illa  caufarum  genera  adhiberi  in 
demon  Arationibus  contexendis  de  rebus  naturalibus,  cum  res  ipf?  a quatuor  illis  gene- 
ribus dependeant , atque  adeo  naturalem  Philofophum  commemoratis  caulis  vti  in  de- 
monftrando , fiquidem  res  illas  naturam  habentes  fua contemplatione  perfcquitur , quod 
non  ita  vfurpandum,  quali  in  qualibet  dcmonftranda  conclufionc  lingulas  illas  caufas  ad- 
hibeat, fed  quoniam  a toto  genere  vtitur  quatuor  illis  caufarum  generibus,  etfinonpcr 
quatuor  ipfas  caufas  lingulas  conclufiones  oftendat ; quamuis  enim  aliquando  id  prefier, 
id  tamen  non  eft  opus  cum  conclufionem  aiiquani  ad  genus  vnuui,  alteram  per  genus 
aliud  oftenderc  commodiflime  poflir . 

Ad  primum  Philofophum  quod  attinet  in  confelfo  eft  apud  omnes  ab  co  confidcrari  imh.fhfi. 
caufam  agentem , atque  mouentem , non  motam , itemque  finalem  caufam , atque  adeo 
hje  duo  genera  caufarum  ab  eo  adhiberi  pofle  in  dcmonftrationibus  perficiendis;  quo- 
niam  vero  conceptus  exprimens  rei  naturam  form;  rationem  obtinet  hoc  fcnfu  ab  eodem 
formalem  caufam  in  dcmonftrando  vfurpari  non  immerito  concedi  poterit ; non  propte- 
rca  tamen  dicendus  erit  vti  caufa  formali,  que  a Philofopho  naturali  adhibetur ; ita  pari- 
ter & fubiefium  huiufmodi  rationi  formali  relpondcns , medij  apud  ipfum  in  dcmonftra- 
tionc  locum  obtinebit ; cuiufinodi  tamen  non  eft  illud , quo  naturalis  vtitur  Philofophus , 
qualis  eft  materia,  quam  etfi  ille  quoque, vt  fpcciemcontentam  fub  co.quod  adequate  fua 
perfequitur  conteplationc  cofiderat,non  tame  vt  principiu  generationis  pro  vt  induit  mu- 
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titionis  rationem  quo  pa&o  fubnaturali  cadit  contemplatione . 

Tum-Jrr-  In  Mathematicis  Difciplinis  longe  magis ; quam  in  exteris  locum  obtinet  dcmonftra- 

tk> , non  exigua  tamen  cft  difficultas  in  explicando  cniufmodi  fint  ex,  qux  perficiuntur 
demonftrationes ; non  enim  defuerunt , qui  dcmonftrationes  cascfle  negarint , re  tamen 
vera  introfpedta  natura  difcurfus , quo  Mathematicus  vtitur,  facilfc  conflabit  quid  fit  hac 
in  re  fentiendum , & vt  a emis , ac  manifeftis  exordium  ducamus,  fatis , vt  opinor,  cuique 
compertum  effe  poteft  non  adhiberi  a Mathematico  quodlibct  genus  caufx  in  demon- 
ftrando.vt  a Phyfico,  fcd  tantum  illud  genus  caufp,  quod  intra  limites  proprie  abftra- 
Ctionis  coercetur!  itaque  dcmonftrationes  contexit,  vel  per  genus  coi ifif  formalis,ad 
quod  pertinet  fubie&(  rei  definitio , vel  per  genus  caufp  materialis,  ad  qHod  reducitur 
pars  integralis , vel  tandem  per  aliquod  concomitans , quod  palfim  ab  ipfo  fieri  folct ; Sic 
igitur  fe  habent , qup  in  Mathematicis  difciplinis  adhibentur  dcmonftrationes  .direfle 
concludentes , cum  alioquin  etiam  in  huiufinodi  difciplinis  locum  habeat  demonftratip 
ducens  ad  inconueniens  i non  eft  autem  hic  locus  opportunus  ad  inquirendum  numMa- 
thematicp  lucntie  rationem  fibi  vcndicent , id  enim  alibi  rrattandum  i interim  fupponen- 
dum  ijs  maxime  ipfius  fcientip  rationem  conuenirc ; ac  proinde  in  ipfis  veras  dcmonftra- 
tiones contexi. 

Tr^minr  Quoniam  vcr6  plurimum  conducere  ad  ea , que  fequuntur , aduertimus  diligenter  in. 
rtofpiccre  Theorematis , ac  Problematis  naturam ; propterea  non  erit  abs  re  fi  de  his  nos 
aliqua  in  medium  afferamus . Altius  tamen  hoc  argumentum  repetendum  videtur , atque 
pro&umMii  adeboperj  pretium  cft  adnotare  quid  interfit  diferiminis  inter  hcc.  Illud  autem  cuiquo 
”wT  Ct  perfpectumeft  Mathematicorum  demonftrationem  omnem  ab  antiquis  diuifam  fuifle  uu. 

Problema  ,&  Theorema . Problema  quidem  vocant  illam  demonftra(ioncm , quf  iu- 
inm  Tknrt*  bet , ac  docet  aliquid  conftitucrc , vnde  fi  quis  demonftrare  contendat  fupra  finitam  li- 
X,.  ' neam  redkam  conditui  pofle  triangulum  pquilaterum,  huiuliqodi  demonftrationem  Pro- 

blema appellant , quoniam  docet  qua  ratione  trianguiumpquilatcrum  fupra  rectam  Unca 
finitam  conftitui  debeat ; hoc  autem  dcmonftrationis  genus  creditur  diiluai  Problema ob 
rnUm/Lj  fimilitudincm  cuin  Problemate  Dialcdico ; vt  enim  apud  DialcCticos  ipfos  Problema di. 
n,.t,  £tur  qU?ftio,  cuius  vtraque  pars  contradictionis  probabilis  cft , cmufmodi  eft  qufftio 
‘‘  "r.ittm*-.  An  mundus  ex  (ternitate  fit , an  in  tempore  produCtus , non  diilimiliter  quefirum  illud 
uuhe-  apud  Mathematicos  quo  aliquid  iubemur  coaftruere,  & cuius  etiam  contrarium  effici  po- 
msum-  teft  Problema  nuncupare  confucuerunt;  vt  fi  quis  deraonftrandum  affumat  fupra  lineam 
reCtam  finitam  triangulum  (quilarcrum  conftitui  polle ; propterea  quod,  Sc  triangulum- , 
nimirum  ifofcelcs , vel  fcalcnum  fupra  eandem  lineam  conftitui  nihil  prohibet ; quemad- 
modum etiam , qui  reCtam  lineam  terminatam  bifariam  inftituit  diuid^rc  nobis  Problema 
$*4i*v/Si  exhibet, fiquidem&rciftaipfa linea diuidi quoque  poteft  in  panes  non  aquales.  Illud 
X?dumu-  tamen  inter  h?c  Problemata  diferiminis  intercedit , quod  Problematis  dialcCtici  vtrauis 
pars  contradiCiionis  fufeepta  probabilibus  rationibus  tantum  confirmetur,  itavtintelle- 
ibtmtitHm . £tus  vcrfctur  in  ancipiti , cui  nam  cx  illis  alfenlum  prjbeat , vtpote  vexatus  probabilibus 
argumentis  vtrinque ; vtra  enim  illarum  ad  veritatem  propius  accedat , ignorat ; fccus 
vero  Problema  Mathematicum  fc  fc  habct.q utcumque  enim  fuerit  pars  dcmonftranda  fu- 
fcepta , ita  firmis  rationibus  confirmatur , vt  nulla  fuperfit  dubitandi  ratio , nullufque  du- 
bitationi fit  locus ; vnde  cum  Geometra  fibi  propofuerit  diuidendam  lineam  bifariam ; id 
quidem  firma  ratione  perficiet , euidentique  argumentatione  comprobabit , ucc  diffimili- 
ter  fc  geret  in  diuidendo  lineam  aliqua  alii  ratione , & non  bifariam . 
rUi.iii.i_  vcr°  Theorema  Mathematicis  ea  cft  demonftratio , qu(  folum  paffionem , attribu- 

tum7,  vel  proprietatem  vnius , vel  plurium  quantitatum  fimul  perferurarur , queque  per 
ttm.  propriam caufamde  repropofita  paffionem  ipfam  oftendit ; quamobrem  erit  quidem. 
Theorema  demonftratio  illa,  qua  oftenditur  triangulum  conftare tribus  angulis,  qui 
(quales  funt  duobus  reCtis ; fcu  vniufcuiufquc  trianguli  tres  angulos  (quales  efle  duobus 
rectis ; quandoquidem  non  iubemur  quicquam  conftruerc  per  nuiufmodi  dcmonftratio- 
nem , fcd  tantummodo  ab  ea  docemur  caulam  propter  quam  triangulo  prediClum  infit  at- 
tributum ; vnde  cum  in  ipfius  veritatis  contemplatione  fiftat ; faCtiim  eft  vt  Theorema  di- 
catur, nomen  enim  iftudGrjcis  idem  fonat  quod  Latinis  contemplatio.  Ex  his  autem, 
jqtdliges  facile  non  idem  in  Theoremate , quod  in  Problemate  contingere . In  hoc  enim , 

vt 
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vt  fuperius  attimaduerfum  fiilc , nihil  prohibet,  quin  vtraque  contradidlionis  pAts  vera  fit» 
quinimb  fic  per  Problema  iubemur  aliquid  conftruere , vt  etiam  oppofiturii,  atque  con- 
trarium effici  etiam  pdffit , quod  ex  haftcnus  didis  pcrfpicuum  cuique  e (Te  potefl,;  quam- 
©brem  fi  quis  proponeret  triangulum  conflituere  , cuius  duo  latera  reliquo  finr  maiora- 
quomodocunque  aflumpta ; non  Problema , fed  Theorema , erit  in  formam  Problematis 
proponeret ; irridendus  tamen  propterea  quod  vtraque  contradidlionis  pars  vera  cfle  non 
poteft.  Secus  autem  de  Theoremate  dicendum ; fi  quis  enim  oftenderit;  Sidup  redcli- 
nep  fe  mutud  fecocrint » angulos  ad  verticem  equales  inter  fc  efficere , nullatenus  fieri  po- 
terit, vt  commemorati  anguli»  qui  Ium  ad  verticem,  (int  inter  fc  inequales.  Et  fi  quii 
demonftratione  firmauerit  triangulum  illud  fibi  vindicare  attributum,  quod  habear  tres 
angulos  aquales  duobus  redis , nunquam  oppofitum  eueniet , videlicet  vt  huiuimodi  tres 
anguli  fmt  duobus  redis  inequales.  Hcc  autem  adc6  vera  funt , vtin  eorum  confirma- 
tionem nil  addendum  fuperfit . Solum  id  filentio  pretercundum  non  crediderim , quod 
qu£  de  Problemate  diximus  adeo  funt  vera , vt  fi  Problema  non  fic  fc  haberet , rationem- 
Problematis  ammitteret , Theorematis  induens  naturam . Non  mc  latet  Problema  etiam  »•*“>  rh.,. 
per  modum  Theorematis  concipi , cnunciarique  pofle ; tunc  autem  fic  cft  cnunciatio  ipfa 
clfbrmanda , vt  non  amplius  vtraque  contradidlionis  pars  vera  ede  poffit . Conflrudio  » 
enim  Problematis  ad  modum  Theorematis  concipitur , ac  dcmonflratur , vnde  in  refolu- 
tionibus  Poriima , quod  perada  Problematis  refolurionc  ex  ipsi  refolutione  deducitur, in  «a  IJZm". 
formam  Theorematis  proponi,  demonllrariquc  poteft ; vt  fi  proponeretur  Datum  latae  rw""“ 
ita  fecare , vt  rf (langulam  fub  partibus  aquale  fit  et , quod  a differentia  partium  fit  quadrata,  ‘sfm^hLtr. 
Inftituti  refolutione  beneficio  fpeciofe  Logifliccs , cjquc  perada  Porifma  illud  emergit . 
Quadratum  tat  tus  lateris fetandi  qUint  apium  e St  quadrati  differentia  partium  Quod  per  ^ 
modum  Theorematis  enunciabitur . Si  latnt  ita  feretur , vt  reet  angulum  fub  partibus  aqua- 
te fit  ei , quod  » differentia  partium  fit  quadrato ; quadratum  tatirn  quimuplum  e St  quadrati 
differentia  partium . Id  folum  intere  (l  quod  in  refolutione  Problematis  cum  peruentum-  7^1,  ,Tt- 
luerit  ad  efledionem  a porifmate  indi  dedudo  prffcriptam;  compofitio , ac  demonflratio 
retrogrado  ordine  procedit  repetitis  refolutionis  veftigijsjquod  fi  per  modum  Theorema- 
tis , vt  dicebamus , ipfius  Theorematis  compofitio » ac  demonflratio  todera  ordine  dirc- 
<So,  quo  refolutio,  perficitur.  Qua  de  re  plura  nos  infra  dicemus  i i nterim  tamen  explo- 
ratum illud  cfto,  videlicet  in  Problemate  partem  vtramqueeontradidionis  veram  efle- 
polle,  at  ih  Theoremate  nequaquam . Illud  porro  commune  eft  vtrique , nempe  propofi- 
tio,  quod  vtrumque,  fiue  Problema,  fiue  Theorema  fit , nobis  aliquid  proponit . 

HfC  tamen  fi  diligentifis  introfpiciamus  compericmus  nondum  fatis  explicata  fuifle-  ; 
propterea  quod  tamctfi  problema  conftrucndum  aliquid  precipere  videatur , tamen  auxi  ;v,T*t  ,tq, 
Mathcmaticj  Difciplin^ , & fpecutixn  dc  Geometria  loquendo  non  fit  de  lineis , vel  fign- 
ris , quas  nos  deferibimus,  cum  id  potius  fiat  a nobis  adiuvandf  imaginationis  gratia;  non  o’" 
Umcredendumeftpcrprobleinaaiiquidconftruendum  prjcipi , quam  potius  explicatu 
ortum  alicuius  rei  pertinentis  ad  id , de  quo  in  illa  Difciplina  diiferitur ; non  enim  nobis , !f““"  • 
vel  lineam  ducere , vel  illam  fccare , vel  idgenus  alia  perficere  datum  eft  j ac  proinde  faT 
tisinreliigi  non  poteft  a problemate  nobis  iniungi  rerum  fimilium  conflruct  ionem , qu$  p,m,. 
in  noftra  poteftatc  non  cft , fed  potius  explicari  ortum  alicuius  fedtionis , vel  fi  gure,  & re-  . 

rum  coafirmlium , ita  vt  perinde  fit , vt  id  aliquo  nos  llluftremus  exemplo,  iniungi  trian-  _ 

gulum  fquilatcrum  fuper  terminatam  lineam  deferibere , ac  eft  proponi  ortum  ipfius 
trt  angui  Hfqoilaceri  inquirendum , adeo  vt  per  huiufmodi  problema  non  doceamur  trian- 
gulum ipuim  cquilaterum  efficere  fupri  datam  redlam  lineam  termitiatam  deferiptis  cir- 
culis , dudtifquc  lineis  quemadmodum  in  prima  Elementorum  explicatur  propofitionc- , 
fed  potius  doceamur  qui  nam  fit  onus  ipfius  triaguli  cquilatcn,  quo  pa&o  nimirum  fc  ha- 
beat. ortus  trianguli  ^quilatcri  fupra  data  redlam  lineam  termmatam.quod  in  problcmati- 
bus  omnibus  licet  obferuarc . Hoc  igitur  ipfius  problematis  proprium  eft;  theorematis 
vero  paffionem , ac  proprietatem  de  fubicdto  dcmonllrare . Quod  fi  aliquando  contingat 
prob  lema  in  formam  theorematis  concipi ; tunc  quidem  cognitio  ipfa  non  fic  erit  circa  lim 
obicdlum  occupata , vt  rei  ad  iil  genus  pertinentis  ortum  explicet  immediati , fed  potius 
de  rc  fubitfta  paffionem , vel  attributum  oftendae,  ad  eum  modum,  quopaulo  fupra  luit 
bteuoer  i oobu  infumatum , ita  vt  Theorema  inrei  alicuius  quatenus  aliqua  pafljonc  af- 
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fedli  contemplatione  verfetur , Problema  vero  prout  res  ipfa  fuum  ortum  fubir  .' 
rmti  Tr •</«-  Ex  his  profeito  licet  intelligere  finem  Problematis  conflruiftionem , vel  irmentionem- 
cfle  fenfu  iam  explicato  ; Theorematis  vero  cognitionem  caufx  proprietatiseuiufqne,  eius 
Nmmmlu  , nimirum , qui  propofui  ineft  ejuantitati . Ad  maiorem  tamen  explicationem  non  gra- 
uabimur  hic  ea  iubijcere , qui  a maioribus  accepimus  nonnulla  afferentes  in  medium , e 
• quibus  haud  mediocriter  innotefeunt , qui  fuperius  attulimus.  Obferuandum  eft  igitur 

problema,  vel  theorema  perfeftum  fi  fuerit  fex  conflare  partibus,  cuiulmodi  funt  Propofi- 
Tr,u,mt.vti  tio, Expolitio, Determinatio , Conftrudlio , Demonflratio , Conclufio.  Propofitio  di- 
c'r  > atque  proponit  aliquo  dato  quid  quifitum  fit . Et  quidem  perfecta  Propofitio  ex  his 
Urit  /txrom-  duobus  conflat , dato  nimirum  ,&  quifito . Expofitioipfum  per  fe  datum  afTumcns  ad 
fufyniu,.  quaefitum  priparat , atque  difponit . Determinatio  vero  fcorfum  quifitum  ipfum,  quod 
nam  fit,  explicat . ConflruClio  ea,  qua  dato  defont  ad  quifiti  perue  (ligationem , ac  vc- 
. nationem,  adijeit . Demonflratio  perite  ex  concedis,  quod  eft  propofituin,  colligit . Con- 
c mfoTaitl  clufio  tandem  ad  propofitionem  rurfus  induftriose  regredieris,  confirmat,  quodoflcn- 
nxmMrui, . fum , ac  demonftratum  fuit . Problema  itaque  omne , omneque  Theorema  pcrfeCtuuu, , 
cmcimf».  jxpictumquc  fujs  panibus,  omnibufquc  numeris  abfolutum  commemorata  hic  apud 
Mathematicos  in  fc  ipfo  habere  in  confcflo  eft . Non  hic  tamen  omnia  vduti  ncccflaria., 
s*p,*iia*-,  prorfus  in  quocumque  Problemate , vel  Theoremate  reperies  . Sed  qui  cuique  ex  ipfis 
»«  jiat  necedario  infunt  Propofitio , Demonflratio , atque  Conclufio  funt . Primum  enim  opor- 
tofnmfrn-  tet  quifitum  cognofccre , deinde  illud  idem  per  media  oflcndcre , atque  demum  oftcnfa 
tum,,, , „1  concludere  ; horum  igitur  nihil , vt  dccflc  poteft , ita  & reliqua , vt  fipe  aflumuntur  fipi 
t MiumAit  . ver^  c(un  nui]am  habeant  vtilitatem  adiunClam,  ominittuntur ; plurima  fiquidem  Proble- 
mata extant , in  quibus  nec  determinationem,  nec  expofitionem  vllam  reperies.  NeC 
pauca  funt  Theoremata , in  quibus  conftrudtioncm  adinuenire  non  liceat ; cum  fatis , fu- 
perque fit expofitio nulla conftruitionc, qui  aliocjuin  priparatio  dici  confueuit,  vt  ex 
Datis  propofitum  demonftretur . Id  vero  contingit , cum  in  propofitionc  nullum  eft  Da- 
tum , non  enim  propofitio  omnis  tam  necedario  ex  dato , & quifito  conflat , vt  perpetui 
, . . id  ita  fit , cum  potius  plerumque  folum  quifitum  ipfum  cognofccndum , atque  compa- 
randum  dicat . Illud  autem  cauendum , quod  aliquando  Propofitio  quamuis  explicui  ex 
m/huMfUt  dato,  & quifito  non  conflet  .implicite  tamen  conftat , in  quopleriquc  videmur  decepti 
non  aduettentes  Datum  in  aliqua  propofitionc , quod  illud  clare  non  exprimatur,  cuma 
amfltu  txnum  tamen  fi  propofitio  ipfa  accuratius  introfpiciatur, deprehendere  liceat  eam  non  folum  qu?- 
‘Stvmiw'  fitum , fed  etiam  Datum  in  fe  fe  cohibere . Determinatio  vero , ac  expofitio  tunc  plane 
« ixftfiii,',  contingit , cum  propofitio  ipfa  vtrumque  illud  habet , deficiente  vero  Dato , St  Expofitio 
i*"*  “»■  deficiat  necefsecfl,  cum  hic  ipfius  fit  Dati,  vnde  Determinatio  eadem  eft,  quiPropo- 
fit  io , quamobrem  omittitur , ne  fiat  eadem , qui  ipfa  propofitio . Paflim  verb  in  Arith- 
meticis huiufmodi  occurrunt  problemata , cuiufmodi  foret  illud ; Duos  reperire  r tument 
quidrutoi , tj turum  di  ferenti* fit  numerus  quudrutus , Itemque  in  Geometricis  prxfcrtim  > 
vbi  de  lineis  commenfurabilibus  ,&  incommenfurabilibus  differitur.  vt  illud,  fimurc- 
(Ins  lineus  potenti*  commenfunbiles  rtperirt , tjux  medium  comprehendunt . Quomodo  au- 
! . tem  aliquid  datum  e(Tc dicatur fuo  loco dc Datis  agentes  explicabimus;  pluribus  enim-, 
modis  contingit , vel  nimirum  pofitionc , vel  proportione , vel  magnitudine , vel  fpccic ; 
tmintft.  neque quicquid  datur  hifcc omnibus  modis  intclligendum dari,  cum  aliquid  politione.» 

cntruMi  ^'u  ' P0®1 » ah)s  vcrn  modis  non  poflit , vt  punctum ; dc  his  tamen  loco  fupra  citato  difle- 
«<rL»r  fn  rendum . Illud  porro  non  pritermitram  conflruiftioncm  variari  pro  varietate  politionis , 
vuittui  pt-  jUud  infuper  addendum , vt  multiplex  eft  Datum , & multiplicem  quoque  expolitionem-» 
QMxfUijA  ete  > vnde  fi  quatuor  modis  Datum  aliquid  effe  dicatur , & quaruor  quoque  expofitio- 
rim  urt.pl, x nis  modos  neccffarib  clfe , hoc  eft  vt  quadrifariam  Datum  contingit  reperiri , fic  St  expo- 
xxpxfim . fu  jonem  quadrifariam  fieri  pofte  ncccffe  eft , etfi  quandoque  duos , imo  & tres  modos  co* 

dju.jiiS.jjJ»  ple<ft'uur  • Demonflratio  vero  non  raro  ex  definitionibus  medijs  quifitum  oflendir , plc- 
9»«/«'.  rumque  autem  ex  ijs , qui  naturi  lumine  innotefeunt , veritatem  colligit . Ad  hic  con- 
cext-t.fi,  i*  ch,(j0  in  duplici  difcriininc  eft,  quarum  vna  panicularis,  altera  verb  vniuerfalis  dicitur; 
ilmwuu,  in  dato  fiquidem  conclufioncm  facientes  ne  particularia  propoiuifle  videamur  ad  conclu- 
xmt.tt;x,,s  (ionem  vniuerfalcm  gradum  facimus . 

‘>m-‘ ' At  fi  pritet  dicta  dc  Problemate , ac  Theoremate  maioris  eruditionis  gratia  licet  in_f 
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inidium  afferre ; non  erit  illud  diffimulandum  Problematis  partes  has  quidem  effe  dicen 
<las , nimirum  fi  fuerit  aliquid  datum;  primam  ipfius  hypothefeos  Explicationem ; fccun- 
dam  Conftruetioncm,  fcu  quxfiti  deprehenfionem;  tertiam  ctfi  non  ncccffario,  aliquando 
tamen  contingere,  Pratparationem  ad  ipfam  demonftrationem  contexendam , quintam- 
Demonftrationem , qua  videlicet  offenditur  methodo  adhibita  quarfitum  ncccffarii-adin- 
ucniri , fextam  Conclufioncm . Vt  vero  ha-  funt  Problematis  partes , ita  & qua:  fequun- 
tur  Theorematis  effe  exiftimandx  funt . Primam  explicationem , fiuc  Datorum  hypothe- 
fin, fecundam  Explicationem  qu.efiti, tertiam  ctfi  non  ncccffariam  plerumque' tamen  con- fm" ' 
tingere  Priparationem  ad  demonftrationem  ipfam;quartam  Demonftrationem,  qua  ma- 
nifeftum  fit  paftionem , ac  affectionem  de  qua  quxritur  ineffeijs,  qua:  proponuntur,  quin- 
tam Conclufioncm . 

Ad  hxc  accedit  Lemma , quod  proprie  fumptio  dicitur , ac  in  Geometricis  eft  propofi-  *««»»* ?*«• 
tio  fide  indigens ; cum  enim  vel  in  conftrudtionc , vel  indemonftratione  fumimus  aliquid 
eorum , qua:  oftenfa  non  funt , ratione  tamen  indigent , tunc  quod  fumptum  eft  veluti  per 
fe  ambiguum  inquifitionc  dignum  arbitrati  Lemma  ipfum  appellare  confucuimus . Dif- 
fert autem  a Poftulato , & Axiomate , cum  hoc  abfquc  vlla  demonlfrationc  ad  aliorum- 
fidem  faciendam  per  fe  quidem  vfurperur ; illud  autem  non  fumitur,  nifi  domgnflratione 
firmatum , adhiberique  folct  ad  offendendam  aliquam  prarmiffam,  vt  Qu.xfiti  demonff ra- 
tio breuior  cuadat . 

Datur  etiam,  & Cafus,  qui  differentes  conffrudionis  modos,  & pofitionis  mutationent  r«/*<r  «a. 
indicat tranfpofitis nimirum punftis,  vel  lineis,  vel  planis,  vel  lolidis,  vnde  varietas 
ipfius  proprie  circa  deferiptionem  verfatur , & inde  fumpfir  propriam  nomenclaturam- , 
atque  didlus  eft  cafus , quod  conffruCtionis  fit  tranfpofitio . 

Corollarium  vero  proprie  dicitur,  cum  ex  demonffratis  aliquod  aliud  Theorema  ap-  rr:""‘ 
paret , quod  propofitum  non  eft , ita  didtum  quod  fit  veluti  lucrum  quoddam  accedens  ad 
demonfirationis  propofitum , vnde  eft  confeCi arium  quoddam  ex  peraita  dcmonftrat  io- 
ne  tanquam  aliquod  lucrum  .collcdtum . 

Porifma , vt  huic  fimile  quidpiam  vfurpari  confueuit , de  hoc  tamen  infra . rm>»</,  r 

Sequitur  inflantia , qua:  curium  orationis  impedit  conftruiftioni , vel  dcmonftrationi  ik/Uh* »»  d. 
ioccurrens  non  admittenda , fed  remouenda , vt  falfa . 

Dedudtio  tranfitus  eft  quidam  a propofito  Problemate , vel  Theoremate  ad  aliud,  quo  ruitur* 
Cognito , atque  comperto  illud  etiam , quod  propofitum  eft',  apparet , • 

Ad  Porifma  quod  attinet , cuius  paulo  fupra  meminimus , de  quo  traftationem  huc  di- 
{tulimus;  in  confeffo  eft  apud  omnes  illud  v furpari  pro  eo , quod  excogitatur  ,'vt  corolla-  ‘ 
rium , feieque  habeat  veluti  Theorema  , quod  obiter  a prius  dcnvonftratis  rcfultat , de 
aftruitur , ac  veluti  lucro  apponitur  t»c  aaroJie^ioK  additamentum.  De  hoc  nonnulla- 
feribit  Pappus  initio  Ijbri  ieptimi  dicens  pofl  tadtiones  fequi  Euclidis  Porifmata  tribus 
voluminibus,  contenta,  aitque  opus  effe  artificiofiffimum,  ac  perutile  ad  refolutioncm- 
obfcuriorum  Problematum . 

Quid  fle  Refolutio  j <juid  Compofiti o Mathematica  . 

C A P.  J. 

RF.folutio  non  eodem  modo  definiri  folet . Apud  Arifl.  j.Ethic.  c.  3.  Refolutio  eft 

continuata  caufarum  perferutatio , & fi  eo  in  loco  Philofophus  de  confultatione—  /•*,/#!</. 
fermonem  habeat,  quatpofito  fine,  confultamus,  & deliberamus  de  mcdijs;quod  faci- 
mus refoluendo  vfque  ad  vltimum  medium , vltinrum  in  refblutione , & primum  in  exc- 
c utionc . Vnde  Eulfratio  nil  aliud  videbatur  Refolutio,  quam  a fine  ad  principium  afccn- 
fus ; quando  videlicet  fumpta  conclufionc  demonfirationis , primum  ea,  qua:  continen- 
ter , ac  proxime  ad  hanc  confirmandam  adhibita  fuerunt  , affumimus ; deinde  ea , qua: 
ijs proxime  antecedunt,  tum  fuperiora,  alia,  atque  ita  deinceps , donec  ad  principium-. 
ipfum  afccndamus ; ex  quo  ruruisdefccndcndo  per  cofdem  gradus  compofitioncm  faci- 
mus , adeo  vt , quod  in  vno  progreffu  erat  principium , in  alio  finis  cuadat . Hcc  cadcm- 
dici  quoque  folct  ab  vltimo,  ad  initium  progrclfus ; Infuper  inquilitio  caufarum  very  eon- 
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fclufionis  propofitc.  Prj  tcrca  forum , quj  fecanda , & ex  illis  proficifcuntur  ad  fuperiora  i 
& priora  conuerfio . Item  ad  id , quod  cft  prius , & eft  caufa  compofitionis , reflexio . Eli 
' rw  «r  tanc^cm  dinoluti  o rei  in  ea  principia , ex  quibus  dependet . 

* Ceterum  refolutio  alia  rcalis , alia  rationis  s Rcalisi  que  fit  in  re  per  aftionem  aliquam 
rvimii . realcm , vt  cum  refoluitiur  realitcr  mixtum  in  quatuor  elementa ; Rationis , que  conucnit 
rebus  per  aliquam  operationem  inrdlcftus;  Vt  fi  quis  refoluat  aliquid  mente  in  ca,  £ qui- 
bus realiter  confiat ; Itaut  duplex  fit  refolutio,  alia  quidem  naturf , alia  vero  mentis , feti 
rationis . 

f«  Refolutio  rationis  duplex  altera  pradtica,  altera  fpeculatiua.  Praflica  cfi , que  propofi- 
to  fine  operabili , eoufque  media  inquirit  ad  illum  finem  conducentia  , quoufquc  ad  ali- 
f),  quod  primum  a nobis  efficiendum  perucniamus  i & hyc  proprie  confultano , feu  delibera- 
tio  dicitur . Refolutio  fpeculatiua , que  non  terminatur  ad  opus , fcd  foltim  ad  cognitio- 
ncm  • T fiplc*  autem  ccnfctur  Metaphyfica , Mathematica , & Logica . Metaphyfica  cft , 
th x MtthA-  que  a formis  fenfibilibus  ad  intelligibiles  procedit , que  Platoni  refolutio  amatoria  dicc- 
tbfitA.u»  batur . Refolutio  Mathematica  cft  conclufionis  in  principia,  a quibus  pendet . Logica  eft , 
qua  refoluitur  fyllogifmus  in  fuas  prymiflas.  Mathematica  autem  illa  dicitur  refolutio, non 
quia  fola  fit  apud  Mathematicos  in  vfu , fcd  quia  ab  ipfis  frequentius  vfurpatur . Aduer- 
tendum  eft  autem  refolutionem  illam  Mathematicam,  non  idem  efle  ac  demonftrationem, 
aliud  enim  eft  refoluerc  conclufioncm  in  principia , & aliud  dcmonftrarc  conci ufioncuu. 
per  principia.  Illud  porro  diferiminis  intercedit , quod  per  illam  refolutio  inftituitur  rei 
alicuius  in  principia  a quibus  realiter  pendet.  Hyc  aurem  cft  qua  fit  refolutio  fyllogiftni 
in  prfmiflas,  & ea  a quibus  dependet  formalitcr  in  ratione  dilcurfus , feu  ratiocinationis 
gencratim  acccpty . , 

Plato  ille  diuinus  fertur  omnium  primus  hanc  Geometricam  analyfin,  fiue  refolutio- 
ncm  inucniflc,  & ab  ipfo  Laudamantcm  Thcfium  eam  didiciflc,  ciufquc  ope  tot  Mathcma- 
«sfri.  tlcas  demonftrationes  pcrfecifle . Pappus  autem  Alexandrinus  initio  libri  feptimi  Mathe- 
maticarum Collcdionum  perfpicue  teftatur  hac  de  re  verba  fcciflc  Euclidem,  Apollo' 
nium,  & Ariftcum  feniorem,  quorum  opera  nunc  defiderantur . 

Quid  vero  fit  Analyfis,  feu  Refolutio  Mathematica,  quid  Synthefis,  feu  compofitio  do 
ccmur  ab  Euclide  in  Scholio  propofitionis  primy  labri  xiij.  Elementorum , cuius  verbi* 
funt  hic , 

v>  r«-  Refolutio  eslfumptio  qiajlti  tamquam  eencejfi  fer  e a , qua  eonfequuntur  in  aliquod  vrrum3 

conceffhm . Huius  autem  definitionis  hic  eft  fcnfus.  Refolutio  eft  difeurfus  quo  Thcorc- 
fUtatur!"'  matis  veritatem , vel  Problematis  poffibilitatem  inueftigamus . Eft  autem  duplex  refol  ti- 
tionis genus , quorum  vnum  ad  Theoremata  pertinet , cuius  finis  eft  fola  veritatis  inuefti- 
gatio : alterum  autem  ad  Problemata  fpedat  i fi  quidem  conftrucrc  docet , & ad  conftru- 
Ctionem  demonftrandam  methodum  expeditam  fuppeditat;  itaque  inipfa  refolutiont* 
quod  queritur , vt  iam  exiftens , & vt  verum  conftituentes  per  ca , qua:  confequuntur  de- 
inceps , & ad  aliquod  conceflum  procedimus , atque  ita  conclufionem  in  fuas  caufas , fua- 
que  principia  nos  artificiose  refoluimus, quibus  ipfamet  conclufio  demon ftrabitur.  Si  que- 
fitum  cft  Theorema  aflumimus  illud  tanquam  verum:  cum  autem  cft  Problema  aflumimus 
illud  tamquam  fa&um;  hoc  eft  fupponimus  illud  effc  verum,  hoc  autem  efle  fiuftum,  atque 
adeo  poflibile.ex  qui  fuppofitione  difeurrimus  per  ea,quy  ex  fuppofitis  deducuntur.doncc 
occurrat  aliquod  verum  ,&  conceflum ; nam  fignum  cft  etiam  conceflum  verum  effc,  vel 
poffibile,  cum  verum  non  nifi  ex  vero  fequatur  in  bona  materia,  St  format  hyc  autem  om- 
nia nos  exemplis  explicabimus . Cotnpofitioncm  definitam  reliquit  idein  Euclides  eodem 
loco  dicens . 

'i  teuAt-  Compo/itioell  /iimptio  eaneefi  per  ea,  qua  confequuniur  tn  qu.tflti  conclufionem , feu  depre- 
frc.  henfionem  . Cuius  definitionis  fenfus  cft , quod  (umpto  illo  vero  inuento  retrogrado  ordi- 
ne demonftrando,  progredimur.Sc  ipfius  dcmonftrationis  compofitionem  facimus  ratioci- 
nantes  ex  illo  vero  inuento  ad  quaTtti  conclufionem . At  fi  falfum , vel  impoffibile  occur- 
rat fignum  eft  quifitum  falfum  efle , vel  impoffibile , cum  falfum  non  nifi  cx  falfo , 8t  ex 
falfo  non  nifi  falfum  m bona  materia , St  forma  fequatur , quod  exemplis  inferius  illuftra- 
Jjimus , 

Ceterum  ad  refolutionem  quod  attinet;  animaduertendum  eft  in  illo  progreflu  i quefk 
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tis  ad  concerta  nos  bifariam  procedere  pofle.  Vel  enim  probationes  ita  procedentes  cot£ 
certa  ponunt , & he  refolut  iones  proprie  nuncupantur ; cum  refolutio  quf  fiti  fit  afTumprio 
tamquam  concefli ; vel  funt  probationes , que  concerta  dcftruunt,  &h?  deductiones  ad 
impoflibile  dicuntur . Eli  enim  Beduflio  ad  impofitilc  affumptio  eius , quod  quafito  con-  at 

tradicit  tamqftam  coneefjo  per  confequtntia  ad  id,  quod  vero  e onceffo  opponitur.  In  hoc 
enim  probatidnis  genere,  quod  quf  (ito  contradicit  fumimus,  quo  fuppolito  progredimur , 
donec  incidamus  in  aliquod  abfurdum  per  quod  deftrufta  fuppofitione  id  confirmetur, 
quod  ab  initio  erat  in  qu$ itione . 

Duplex eft autem refolutionis, atque compofitionis methodus.  Antiqua  nimirum,  & r>*pht 
noua:  Antiqua  methodus  procedit  ad  qu9(ito  deducendo  ea,  que  inde  confequi  cogno- 
fcuntur  ex  Elementis ; deinde  regreditur  in  componendo , quod  exemplis  nos  explicabi-  nM 
mus.  Ad  hoc  autem  prfeipue  conducit,  maximeque  confert  illud  Euclidis  opus  Dato-  **" 

rum  quemadmodum  inferius  videbimus  de  Problematum  refolutione  tractantes . ‘ 

Methodus  verb  noua  procedit  in  refoluendo , & componendo  innixa  Algcbrc  fpcciosc  MnMm 
artificio , vt  ex  infra  dicendis  perfpicuum  fiet . Methodus  antiqua  tam  in  Theorematibus,  **  • 
qulm  Problematibus  refoluendis , & componendis  ita  procedit,  vt  ordine  retrogrado  per 
Analyfeos  velligia  componat . Sed  noua  Methodus  tantum  in  Problematum  compofitio- 
tic  regreditur,  nam  in  Theorematibus  dcmonftrandis  eodem  ordine, quo  in  refolutione  in- 
cedit . H?c  omnia  manifcfta  fient  exemplis . 

Hoc  ctfi  in  omni,  in  noua  tamen  prateipue  refolutione  maxime  commendabile  cft, quod 
aperte  conftrudtionem,  fiuc  Geometricam  doceat  cffeiftioncm ; adeo  vt  ex  Analyli  ipla  et  ,‘‘”7,%. 
fectio  deducatur , qu?  deinde  per  regrefllim  obferuatis  Analyfeos  vcftigijs,demonftretur . • 

Quod  eunt  non  intelligcret  impudens  quidam  fycophanta , qui  fc  tamen  iatftabat  Philofo- 
phum , 8c  Mathematicum  egregium,  irridebat  Analyftam  quondam  non  ignobilem,  quod 
fe  conftru&ionem  cuiufdam  Problematis  adinucniftc  diceret , cum  nondum  fo  demonftra- 
tionem  contcxiflc,  affirmaret ; Ita  quidem  ille,  & quid  Analyfis (it,  & quid  Synthelis  igno- 
rans , hunc  inepti  locutum  exiftimabat . O quam  bene  in  cum  quadraret  Terentianum  il- 
lud . Facit  nimis  intelligendo , vt  nihil  intelligat . 

Redeuntes  tamen  velut  in  orbem  fermonis ; cum  priis  de  Analyfeos,  atque  Synthe- 
feos  natura  differcrcmus  vtriufq;  definitionem  attulimus , quam  iterum  non  pigebit  accit- 
ratitis  perpendere , vt  facilior  aperiatur  via  ad  Problemata , ac  Theoremata  refoluenda . 
lam  ex  eodem  Pappo  retulimus  Locum  refolutum  propriam  quandam  cfle  materiam  poft  ' 

communium  Elementorum  conftitutioncm  ijs  paratam,  qui  in  Geometricis  libi  compa-  > 

rare  volunt  vim,  ac  facultatem  inueniendi  Problemata  ipfis  propofita,  vbi  etiam,&  Theo- 
remata intclligenda  funt , cum  vtrique  Propofitionum  generi  refolutiua  Ars  inferuiat . 

Erat  autem  Refolutio , vt  luperius  explicatum  fuit , via  qujdam  a quafito  tanquam  con- 
teflb  per  ea , qu?  deinceps  confequuntur  ad  aliquod  verum  conccfliim ; (iquidem  in  refo- 
lutione id,  quod  que  ritur  tanquam  exiftens  , &vtvcruin  ponentes  per  ea,  qucdcinceps 
Confequuntur  procedimus  ad  aliquod  concertiim ; quid  enim  inde  contingat  confidera- 
mus , & rursiis  illius  antecedens,  quoitfque  progredientes  incidamus  in  aliquod  iam  co- 
gnitum , vel  quod  fu  i numero  principiorum , quo  opere  conclufioncm  qucfitam  in  pro- 
prias caufas , per  quas  dcmonftrctur , reducimus ; qui  quidem  procelfus  Refolutio  dicitur 
velut  ex  contrario  f-ufta  folutio . His  autem  rcfolutionibus.compofitioncs  opponuntur;  li- 
cet enim  aconccffo  illo  per  eadem  refolutionis  vcftigia  reperti ; in  compofitione  fiquidem  , 

per  conuerfioncm ponentes  tanquam  iam faiftum  id,  quod  poftrcmum  in  refolutione» 
lumpfnnus , atque  ordinantes  fecundum  naturam  ea  antecedentia , quf  illic  confequentia 
erant , mutuaque  illorum  fa&a  compofitione,  ad  qu^fiti  finem  peruemmus , & hic  mo- 
dus eft , qui  Compofirio  vocatur . 

Duplex  verb  refolutionis  genus  faiftum  fuifTc  iam  fuperius  adnotauimus , alterum  qui-  Dupharq *■ 
dem , quod  veritatem  perquirit , & contemplativum  nuncupatur , diciturque  Theorema- 
ticum,  cuius  finis  eft  fola  veritatis  inueftigatio,  ibique  fiftit . Alterum  vero,  quo  inuc- 
ftfeatur  id , quod  dicere  propofuimus , vocaturquc  Problcmaticum , cuius  finis  eft  ratio- 
nem conftructionis,  atque  demonftrationis  inuelligare;  Conftrucrc  fiquidem  oblata  Pro- 
■blcmata  docet , atque  viam  ad  conftructionis  dcmonftrationcm  offendit . In  Theorema- 
■ tico , atque  conteniplatiuo  genere  quod  queritur , vt  iam  exiftens , Sc  vt  verum  ponente» 

* '■  ■ v C per 
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-per  ea , qu?  deinceps  confcquuntur  tanquam  vera , & que  ex  ipfa  politione  funt,  procedi- 
mus ad  aliquod  conceflum , quod  quidem  aliunde  cum  conflet  verum  efle;  verum  erit , & 
quf  fltum , 8c  demonftratio  nimirum  in  compofitione  refolutionis  ex  contraria  parte  re- 
lpondens  vera  erit , quod  fi  falso  euidenti  occurramus  ; falfum  quoque , & qiiffitum  erit . 
At  in  Problcmalico  genere,  quod  propofitum  eft,  vt  cognitum,  & vt  factum  ponentes  per 
ea , qu?  deinceps  confcquuntur  tanquam  vera  procedimus  ad  aliquod  conccffum,  quod  fi 
fieri , compararique  poteft,  (Datum  autem  id  a Mathematicis  dici  confucuir,)  etiam  & il- 
lud,quod  propofitu  eft  fieri  poterit, atq;rursus  refolutioni  ex  contraria  parte  demonftrari» 
refpondens.  Quod  fi  euidenti  cuidam  impoflibili  occurramus,  & Problema  itidem  im- 
poflibile  erit . Hoc  autem  genus  conccflii  deftruit , atque  DcduCtio  ad  impoflibile  nuncu- 
patur , Hf  c enim  eft  afTumptio  eius , quod  quefito  contradicit  tanquam  conccfli  per  con- 
lequentia  ad  id, quod  vero  conceffo, opponitur ; In  ipfa  enim  deductione  ad  impoflibilc  fu- 
mimus  id,  quod  contradicit  quxfito , atque  id  fuppponentes  progredimur  donec  in  abfur- 
dum  aliquod  incidamus.per  quod  ipfa  fiippofitionc  dcftru&a,  confirmetur,  quod  a princi- 
pio quxrcbatur . Illud  porro  cuique  fit  exploratnm  refolutioni , & deductioni  ad  impoflir 
bile  id  commune  eife,  vt  ab  incognito  ad  cognitum  eodem  progreffionis  ordine  procedat, 
Refolutio  autem  defines  in  verum  concludit  verum  efle, quod  fupponitur , at  DeduCtio  ad 
-impoflibile  definens  in  falfum,  arguit  falfum  efle  quod  fupponitur , ac  ob  id  quxfitum  ve- 
rum cfle ; vnde  tantum  ratiocinatione  diferiminari  videntur. 

Animaducrtendum  eft  autem  non  raro  confundi  conuerfionens  fyllogiirai  cum>  fyllo- 
'AimrmiM  gjftno  ad  impofEbile,atque  adeo  dcmonftrationis  cura  demonftratione  ducente  ad  impof- 
fibile ; differunt  tamen , nam  deduCrio  ad  impoflibile  nullam  fupponit  demonftrationem 
i»n>  praecedentem , fed  foliim  fupponit  conclufionem  probandam , & vt  eam  probet  contradi- 
Ctoriam  fumit , procedkquc  fumendo  fimul  cum  illa  propofittone  aliam euidentem , quat 
. negari  non  poflit,  vel  faltem  ab  eo  non  negetur,  cum  quo  difputatnus , & infert  aliam  cui- 
denter  falfam  i hinc  veroiColligit  prxmiflam  aliquam  effe  falfam , quat  cura  efle  non  pof. 
fit  illa,  quseuidens  eft  i aut  faltem  conccfla;  neceflariderit  contradinftoria  condufionij 
probandf ; quod  fi  illa  falfa  eft,  eius  contradiCfona  vera  erit,  cum  ex  duabus  contradico; 
rijs  vna  neceflario  fit  vera , altera  autem  falfa . 

c At  verd  conuerfione  fyllogizare , atque  adeo  etiant  demonftrare  i eft  ex  oppofico  con* 
hi'K <«  clufionis,&  altera  pranciflarum, alterato  interimere;  cx  oppofito  igitur  conclufionis,&  al- 
prxmiifaru,  (equitur  oppofitum  alterius  prxmiflx , quoniam  cx  vna  przmiffaordina- 
tacum  alia,  fequitur  coodubo ; quoniam  deftruCto  contequcnte , deftruitur  antecedens s 
Conuerfio  igitur  fupponit  demonftrationem  prycedcntcm & contradi&oriam.vel  contra- 
riam conclufionis  afliunit , itemque  vnam  ex  prymiflis  prioris  fy Uogiftni  ■ poftmodum  in- 
fert contradictoriam , vel  contrariam  alterius  prpmifl?  iam  concefl^ . 
qm  imrlt i Difiert  autem  oftenfiua  demonftratio  i ducente  ad  impoflibile ; primo  ex  parte  propo? 

3“  iiinfi-  fitionum , nam  ducens  ad  impoflibile  accipit  vnaip  tantum  propofitionem  veram,  alteram 
•*“  autem  falfam,  puti  contradictoriam  conckifionis  probandx;  oftenfiuahabet  vtramqut- 

veram,  & conceflim . Secundo  differt  ratione  conclufionis , quoniam  in  oftenfiua  non  eft 
neccfsd  prfconcederc  conclufionem , ac  dicere  illam  efse  veram,  aut  .falfam;  atin  dedu- 
cente ad  impoflibile  concedendum  eft,  vel  conclufionem  probandam  dse  falfam , vel  cius 
contradictoriam  veram . , 

Vatn,  miri-  Veteres  autem  ad  refoluenda  Problemata  Datorum  Elementis  utebantur.  Ex  Dati? 
/Amu  P’>  enim  ratiocinando  faCta  aliqua  conftruCtionc  progrediebantur  deinceps , vt  data  fierent* 
wrflwT  qu*  alioquin  deerant  quoufque  tandem  peruenirent  co , vt  data  eflent  omnia , quibus  eft 
*’  ’ opus  ad  Problema  ipfum  efficiendum,  qua:  quidem  exemplis  illuftrabimus;  hunc  enim  io- 

modum  refoluto  quxfito  in  fuas  caufas,  per  nas  deinde  componendo,  reuertebaorur . In* 

. ■ . . , Theorematum  autem  refolutionibus  progrediebantur  cx  vero  quodam  fuppofito  faCti  all- 

• • qua  prarparatione,  fi  opus  eft , donec  abquod  verum  offenderent  non  ex  refolutionis  vi* 
fed  aliunde  dcmonftratum , vt  inde  regredientes  compofitioncm,  atque  demonftrationem 
contexerent . Vnde  id  licit  aduertere , quod  in  refolutionc  Problematum  faClum  ipfunv- 
fupponebant,  quod  quxritur,  & ex  datis  curabant,  vt  fierent  etiam  data,  ratiocinatione- , 
qu?  deerant  ad  Problema  ipfum  efficiendum . Atin  refolutionc  Theorematum  verum-. 
quod  quaerte ur  fupponebant, « inde  contingeret  ad  verum  aliquod  conceflum,  pcrucnire , 
. - . - - , " - vnde"' 
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Vndi  liceret  ad  componendum  regredi . 

Id  tamen  inficiandum  non  eft,  videlicet  quadam  imitatione  Theorematum  veteri  me-  /•>*«■«• 
thodo  Problematum  etiam  rcfolutiones  inftitiii  pofle , fupponendo  fcilicet  filAum 
quod  quxrirur , & finfti  aliqui  conftruftionc  proccffum  inllitucrc  quoulquc  perueniatur»<,ai**/'/«“'- 
ad  verum  aliquod  , vnde  Problematis  cffetftjo  conftet . Ita  quidem  Archimedes  Mb.  a.  dc 
Sphxra  & Cylindro . Vbi  hoc  intereft  inter  refolutionem  Problematis , & Theorematis , 
quod  verum  in  hac  occurrens  conccflum  dcmonftratione  firmatum  eflc  debeat,  non  ex  vi 
relolutionis  comprobatum;  non  enim  fufficcrer,  cum  progrctTus  fit  a vero  fuppofito,&  non 
conflanti ; at  in  illa  videlicet  in  rcfolurionc  Problematis  verum  offendimus  ad  effectionem 
Problematis  conducens  non  aliunde  firmandum,  nec  aliunde  conflans,  conducens  ad  effe- 
ctionem Problematis,  quoniam  progreffus  eft  ex  fuppofitionc  alicuius  facti,  quod  verum- 
cfl, conflans,  ac  ratum,  non  autem  ex  hypothcfi,  quae  nos  omnia  pluribus  exemplis  redde- 
re manifefla  lentabimus . 

Quia  tamen  antiqua  methodus  in  rroblcmatum  refolutionibus  perficiendis  praefeitim 
innititur  Euclidis  Datis , horum  enim  notitia  prxhabcnda  efl , alicuius  Problematis  refo- 
lutionem  aggredienti ; propterea  vifum eft operxpretium  ipforum  Datorum  traClationem  'j"-.' 
premittere , eo  vel  maximi , quod  illa  vulgata  non  parum  commentarijs  indigere  videa-  “ 
tui,  vnde  vbi  opus  erat  multa  quidem  addidimus , ut  quantum  fieri  pollet  omnibus  nume- 
ris abfoluta  redderetur . 


Ceterum  multa  Veteres  congcflcrunt  ad  I.ocum  rcfolutum  JpcCtantia,  inter  qua:  maxi- 
mum habet  momentum  hxc  ipfa  Datorum  confidcratio ; Datorum  enim  prefidio  Proble-  i 


’ Afnt/s  fc.tjl.t 


nutibus  fatisfacicbanr,  eorum  fcilicet  rcfolutiones,  & compofitioncs  contexentes . Verum 
alia  reiolutionis  gratia  fuerunt  adinuenta,  de  quibus  nonnulla  fcripfimus  fupra.  Ne  redar- 
guas  nos,  quod  iam  ab  alijs  exculta , quafi  actum  agentes,  tractemus ; fi  quidem  nobis  iiu, 
ammo  cfl  tra&arionem  abfolutam  tradere , quod  li  quidpiam  extiterit  iam  dudum  expli- 
catum, haud  praetermittendum  videbatur,  vt  non  nifi  ab  alijs  ilhbara  in  medium  afferre  vi- 
deremur ; id  enim  puerile  ducimus , quod  fc  ita  fentiar  barbatus  puer , nihil  magni  pra  ter 
nominis  magnitudinem  habens,  noflra  nihil  intereft ; meliori  vefeimur  aura,  manet  illi  al- 
ta mente  repoftum  indicium  ingenui  animi ; nobis  cius  plcbeia  calliditas , ac  rev^pun  cu- 
piditas mfarn . 

Non  cfl  alienum  ab  inftituto  parumper  hic  expendere  Mathematicas  demonflrationes;  mMM  % 
eafdcmquc  vindicare  a quorundamiaculis;  tametficnim  Mathematicas  difciplinas  prx-  - 

ftantiffimas  fateantur , carundcinque  demonflrationes  in  primo  certitudinis  gradu  confli- 
tutas.cxifliment ; tamen  has  ipfas  inficiantur  libi  vindicare  polfe  pcrfcdt.v  dcmonftrationis  " 1 'u‘  “ 
naturam ; rc  diligentius  introfpcdli . 

Dicendum  potius  Mathematicas  difciplinas  dcmonftratiuc  procedere , carundcmqucj 
demonflrationes  eas  c(Tc, quales  Ars  refolutiua  quidemexpofeit.  Et  ex  infra  dicendis  con- 
ftabit , vt  opinor  ijs  difdplmis  feientix  rationem  accommodari  polfe 


frtccjun- . 
Omnis  Jfixn |. 


Omnis  enim  Difciplina  in  his  tribus  cfl  occupata.  Ariflotclis  teflimonio,  fubicdlo,  prin-  _ 

eipijs,  ik  attributis;  ita  videlicet,  vt  principia  fubicdti  perferutetur  & pafliones  ac  attributa 
dilquirat,  adeo  vt  attributa  ipfa  dc  rc  propofita  per  principia  dcmonftrct.  Cuiufmodi  por-  ‘1‘ 
ro  difciplinas  effe  Mathematicas  cuicumque  perfpcdlum  erit , etfivixeas  epriino  limi- 
ne (alutaucrit ; non  erit  ijs  Difciplinx  ratio  deneganda . In  eo  autem  difficultas  polita  eflc 
videtur  quod  Mathematici  Difciplinx  hunc  in  modum  fc  habeant , adeo  vt  quod  allu- 
munt  confiderandum  ita  tradlent , vt  cius  principia  perquirant , cadcmque  de  rc  pafliones 
oftcndantffioc  itaque  nobis  operx  cfl  pretium  dcmonftrare;id  autem  vt  aflequamur, opor- 
tet in  memoriam  redigere  dcmonftrationis  pr.rccpta  in  cius  definitione  contenta , quod 
fcilicet  Dcmonftrario  fit  fyllogiimus  conflans  ex  veris , primis , immediatis , notioribus , 
prioribus , caufifque  conclufionis  ; fi  itaque  Demonflrationes  quibus  Mathematici  difei- 
plinx  comparantur  fuerint  quales  modo  defcriplimus;  non  erit  ambigendum  ne  huiulmo- 
di  difciplims  feientix  ratio  fit  accommodata. 

" Demonflrationes  vero,  quibus  Mathematicus  vtitur  huiufmodi  cfle  nemini  licebit  inft-  0mm/hnln 
cias  ire;  fiquidcin  percurrendo  commemoratas  conditiones  id  nobis  facillimum  cfl  depre-  m, 
htnderc  ; quod  magis  etiam  conflabit  diluendo  difficultates , qux  aducrlus  demonflrandi  ^ *‘r 

senus  m Mathematicis  coofuctum  afferri  folent;  cum.tlias  latis  fuperquepcdpicuumlit 
s C 2 harum 
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hirum  difciplinarum  demonftrationcs  conftare  cx  veris , primis  immediatis , notioribus 
prioribus,  caufifqucconclufionistfaltemvt  plurimum ; quod  fi  aliquando  ab  cflcdtu  ad 
caulam  proccduntaion  cft  ijs  tantum  dedecori  attribuendum , vt  quantum  in  hoc  a Difci- 
p liti  at  candore  deficiant,  tantundem  in  eodem  certitudine,  ac  cuidcntia  non  alloquuntur. 

Vexat  igitur  plcrofque , vt  hinc  defiunamus  exordium , Platonis  celebris  auctoritas  ex 
feptimo  de  Kepublica,  vbi  habet . 

rMiImi  Ai  Jihomal , ttfioi  IricCTi  iCauif  irritiiufiayliS ru , yteo/af^lao  Tt  xcu  t«c  ravrti  'cm/Arae 
in  ? Iit.  a<_i  , Ae  impuni o vaifiiritnp)  ni  ii.  TVap  /«  a Unator  a itaio  ISAi , tue  ar  i-rcd&tnoi  ppta  - 

nrr/ni Grtmt.  /w»r«i  ■ 7 soniti  duos tgvc  iai vi,  fir funauticu  Rcycu  Jiiiveu  «vt un . a 7 « p «p^-iiutr  o ur,  'iit , TV- 
num  - Afvrif  Jixal  rdfs.tta%uy  ouui  b£i  avfa7ri7ihnef ut,  TI;  UTy  Cti  7 ii  nomon XV  ifieXoyiao  anni  vns~ 
riumynii&ai. 

vnjujuiti.  Reliquat  vero  quas  diximus,  verarum  rerum  quoquo  modo  participes  ede , Geometria 

fcilicct , ciufque  comites , circa  ipfam  eficntiam  quodammodo  fomnianr , fynccre  autcnc. 
quicquam  ab  illis  cernere  impolfibilc  cft  tantifper  dum  luppofitionibus  hxrent.calque  ra- 
tas & immobiles  adeo  (eruant , vt  illarum  rationem  reddere  nequeant . Nam  vbi  princi- 
pium quidem  ponitur  id  quod  eft  ignotum,  finis  autem  & media  cx  ignoto  traCta,  inuicero 
conneCtuntun  coIleClam  inde  aflertionem  quonam  pacto  fcientiam  vocemus  i 

Reliquat  vere  ( artes ) quas  diximus  entis  aliquam  p artem  attingere , Ceemetriam  dunta- 
r nfu ttiftra , Xat,&eas  qua  ipfam  Geometriam  comitantur, videmus  fomistare  quidem  circa  ipfitm  eas  ,pcr 
veram  autem  vifionem  cernere  non pofjc , quoufque  fuppofittombus  adhibitis  immobiles  eas fi. 
nunt , & nullam  earum  rationem  reddere  poffimt , fiquidem  principium  quidem  ponitur  id 

Suod  est  ignotum , /inii  autem  Cr  media  cx  ignoto  deduCta  copulantur , qui  fieri  pote  fi  vt 
utufmodt  affertio fit  vnquam  J cientia  ? 

\ Platonis  enim  confilium  in  eo  politum  efle  videtur , vt  doceat  Geometriam, ciufque  co- 

numiipu  m;tcs  fomniarc  circa  id,  quod  confiderandum  alfumunt ; & quidem  de  Geometria  ipla  lo- 
4aur."  quendo,  cum  hate  in  quantitatis  continuae  meditatione  fit  [occupata,  confiderandam  af- 
fumit  abftrahcndo  illam  ab  omni  materia , cum  tamen  ficabftrafta  in  natura  non  fit,  ac 
propterea  non  introlpicit  eius  naturam  huiufmodi  munus  relinquens  Phy  fico , &Meta- 
phyfico,  quorum  ille  contemplatur  quantitatem , quatenus  eft  corporis  habentis  naturam 
affeftio,  hic  autem,  prout  fpecies  eft  contenta  fub  ente , quod  velut  adxquatum  obiedlutn 
perferutatur;  ac  ob  id  dc  ipfa,  non  fecits  ac  dc  alijs  entis  Ipeciebus  ediderit , 

Confilium  enim  Platonis  eo  plani  tendebat , vt  oftenderct  Geometri  munus  in  eo  po~ 
naumh/t*  fitum  elfc , vt  intra  Mathefeos  fines  contemplaretur  quantitatem  continuam , nempe  con- 
'tfm  fiderando  quid  ea  cdet,&  vnamquamqsfpcciem  ipfius  in  ratione  mcnfur5,&  menfurabilis, 
vt  de  eadem  fecundum  eandem  rationem  proprietates  oftenderct.  Cum  aute  quantitas,  in 
cuius  conteplatione  verfatur.fit  quid  fpeitabile  fecundum  rationes  diuerfas.a  quibus  Geo. 
metra, veluti  Mathematicus  intra  proprios  fines  coercitus, abftinerc  debet,cotentus  ea  ran» 
tum  contemplatione  perfequi  fua,  qua:  fibi  funt  propria;  propterea  nequit  quantitatem  ip- 
fam perferutari , nifi  fecundum  rationem  mcnfurx , & mcnlurabilis , fecundum  quam  at- 
tingi non  poteft  quantitatis  natura  vndequaque , prout  eft  in  re , fcd  tantum  quatenus  fui* 
ca  cadit  confidcratione , qua:  Mathematici  cft  propria ; ita  fit , vt  Geometra  naturam  cius 
non  adequatur  fecundum  omnem  rationem  cognofcibilcm;  quemadmodum  par  edet  ad 
intimiora  eius  principia  cognofccnda , fed  tantum  fecundum  rationem  menfurx , & men- 
furabilis, vtpore  illam , quam  fibi  Mathematicus  adfeifeit . 

Pleriquc  demonftrationcs  Mathematicas  damnant , veluti  deftitutas  ijs  conditionibus  , 
qu$  ad  veras  demonftrationcs  requiruntur . 

Secundo  igitur , quod  nonnullis  aliquid  negotij  faccdit  cft  quod  huiufmodi  demonftra- 
tioncs, quibus  Mathematicus  vtirur.non  procedant  per  caufas.Alfcrtur  inter  cetera  inflan- 
tia dc  prima  Euclidis  propofitione.vbi  Geometra  contendit  oftendere  Triangulum  eo  mo- 
do conftrudtum  per  interfcdlioncm  circulorum , cquilaterum  ede , ac  cius  latera  xqualia^ 
ede,  quoniam  funt  redii  dudti  a centro  ad  circumfcrentiarmDicunt  enim,  non  ideo  lineas 
illas  aquales  elfc , quia  ducantur  a centris  ad  illas  circumferentias , quoniam  hoc  eft  quid 
pofterius;  etfi  per  impolfibilc  circuli  illi  deferibi  non  polfent,  nccredlx  duci  a centris  ad 
circumferentias,  adhuc  rcilx  illae  linei  forent  xquales  . Sed  parum  fcite  hyc  didla  viden- 
tur ; quamuis  ejiinvdcfcribi  circulos  fit  quid  pofterius  squalitate  linearum  illarum , notu. 
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tamen  poffc  defcribi  ita  fe  habet ; cum  hoc  fit  potius  natura  prius ; quod  fi  repugnaret  cir- 
culos defcribi,  & redas  illas  lineas  a centris  ad  circumferentias  duci , repugnaret  quoque 
pr.Tdidarum  linearum  xqualitas  i vt  fi  repugnaret  rifibilitas , fcu  clfc  rifibilc , vel  aliquid 
Illi  nccelfario  connexum  rcpugnarct,quoque  homo, hoc  eft  natura  rationis  particeps . 

Nec  diflimilitcr  occurrendum  eft  difficultati  de  propofitionetrigefiraafccuda  primi  JJ- 
bri , vbi  probatur  triangulum  habere  tres  angulos  xquales duobus  redis;  Quoniam  pro-  •luoTZ,'’, 
dufto  vno  latere,  angulus  externus  aqualis  eft  duobus  oppofitis.quod  vt  aiunt  nullo  pa&o 
vera  eft,&  edendi  caufa  illius  conclufionis.Sc  ipfius  attributi, quoti  eft  habere  tres  angulos  'f!“wZ7^‘A 
xquales  duobus  redis;  nam  fi  nunquam  produceretur  illud  latus , imo  fi  non  polfet  produ- 
ci, adhuc  tres  trianguli  anguli  forent  arquaksduobus  redis . Eodem  enim  modo  hxc  diffi- 
cultas  diluetur , dicendo  fcilicet  produci  latus  ede  quid  pofterius  non  ita  tamen  pofle  pro- 
duci; hoc  enim  pofterius  non  eft , quod  fi  prxdicii  lateris  produdio  repugnaret, vtique  re- 
pugnaret quoque  triangulo  conucnirc  prardidum  attributum  confiftens  in  eo, quod  eft  ha- 
bere tres  angoios  f quales  duobus  redis . 

Tertio  damnantur  Mathematici  probationes , quod  non  fint  c,\  prioribus  & notioribus  Tmu  a» 
natura , fiquidem  non  funt  ex  caulis , vt  efle  deberent  fi  ex  prioribus,  atque  notioribus  na-  • 
tura  dicenda:  forent ; quinimo  aiunt  fepiffime  procedere  a pofterfori  & a figno , vr  patet 
quando  fit  dcmonftratio  commemorata  propolitionis  trigefimx  fecunda:,  vbi  probatur 
•Trianguli  quidem  attributam  per  angulum  externum . .1 

Hec  tamen  parum  habent  momenti , fiquidem  aliquando  fieri  progrcdiim  ab  attributo 
fiue  ab  cffedu  ad  caufam ; commune  quidem  eft  omnibus  Difciplinis  , in  quibus , vt  coi 7 
ftat  difeurrendo  per  lingulas , hunc  licet  progrcdum  obferuare ; Quamobrem  hac  difficul- 
tate non  plus  Mathematicis  , quam  ceteris  Difciplinis  dedecoris  inurunt;  foliun  icitur 
hinc  illud  licebit  inferre , vt  Dilciplinc  Mathematica:  tantum  libi  nequeant  lplcndoris , ac 
dignitatis  arrogare;  vt  fernper  a caufa  ad  effedum  procedant,  fcd  aliquando  'i  caufa  quan- 
doque ab  e&du , plerumque  vero  a concomitanti,  quod  fuperius  etiam  tetigimus! 
porrd  diligenter  eft  aduertendum.quod  plcrofque  decepit,  cum  dicimus  dcmonftrationcm 
per  caufam  procedere , non  fic  vfurpandum,  quali  caula  lieccflarid  clfc  debeat  Phyfica-  • 
hoc  enim  ade6  a veritate  alienum , vt  nihil  fupra ; iam  enim  infumatum  a tiobis  luit  ad  de- 
monftrationem  per  caufam  non  requiri  caufam  omnino  Phylicam  realitcr  fcilicet  diftindht 
ab  cffedu , fed  fatis  fuperque  clfc , vt  fit  caufa  Metaphy  fica , qui  alias  virtualis  appellari 
eonfucuit ; itaque  opus  non  eft,  vt  tam  fit  caufa,  quam  fe  habens  per  modum  caufx;&  cer- 
te nili  res  itl  fe  haberet  illud  fequeretur  incommodum , nimirum  de  Deo  nullam  fcientiara 
efle  polfc,  fiquidem  attributa, qua-  Diuinam  naturam  comitantur  haud  rcali  diftindionc  ab 
illa  diltinguunrur;  formalem  autem  diftindionem  ex  rei  natura,hic  non  commemoro.aim 
huius  non  fit  loci  cumulatius  hac  de  re  difputationcm  inire . 

Quarto  illud  quoque  foiet  in  medium  afferri  ad  idem  fuadendum, videlicet  Marhcmati-  S* vu 
eis  demonftrationibus  deelfc  perfedionem  requifitam  ad  optimum  dcmonftrandi  genus.*"' 

Non  contexuntur  ex  ijs,  que  funt  per  fe;  plerumque  enim  nos  in  dcmonftrando  principia- 

2uidcm  adhibemus,  qu?  non  funt  per  fe,  vt  illud . Que  xqualia  funt  vni  tertio , funt  inter 
• ?qualia;capfa  per  le  vt  aiunt  cur  illa  cqualia  fint,  non  eft  illud  tertium,  fcd  tanta  ipforum 
quantitas ; & fi  non  effet  illud  tertium , vel  etiam  fi  foret  impoflibilc  adhuc  pqualia  forent 
illa  quanta ; quod  de  principijs  alijs  quoque  dicendum , vt  fi  ab  cqualibus  cqualia  demas, 
quf  remanent  funt  aqualia;  idem  quoque  aderunt  de propofitionc rrigefima  fecunda-' 
primi  Elementorum , vbi  videlicet  oftenditur , Triangulum  habere  tres  angulos  yquales 
duobus  rectis  mediante  angulo  externo,  atque  adeo  per  principia,  qui  non  funt  per  fe . 

His  quoque,  & confiinilibus  operofum  non  erit  fatisfacerc ,-  propterca  quod  pnneipium  ului.. 
illud  e.g.  que  funt  cqualia  vni  tertio , funt  cqualia  inter  fe , eft  propolitio  per  fe  fi  rc&e  ex- 
plicetur, & quidem  huiufmodi  eft , vt  mercatur  dici  principium  demonftrationis , fi  vera- 
llutt,  que*  fcripfit  Philofophus  primo  Pollcriorum  Capite  lccundo , quod  fit  propolitio  im- 
mediata, qua  fcilicet  non  eft  altera  prior ; illius  autem  propolitionis  fenfus  redditur . Ha- 
bentia «qualitatem  cum  tertio  funt  habentia  cqualitatem  inter  fe , vbi  prydicatum  adeo 
nccelfario  de  fubicefo  affirmatur , vt  fufficiat  ad  hoc , vt  fit  demonftrationis  principium- ; 
eftque  adeo  immediata,  vt  per  caufam  oftendi  nequeat , eiufquc  veritas  ftatim  conflet  b.t- 
bita  rignificacionc  terminorum , ita  ut  cum  fcientiarum  principia  complexa  fint  in  triplici 
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2iffertfnti.i,  quedam  fint,  quibus  intclle&us  Aarim  probet  aflenfum  percepta  fignificanoiie 
terminorum,  quedam , qu(  repetitis  experimentis  innotefcunr , quedam  tandem  qu(  co» 
gnofeuntur  afluctudine,  principium  allatum  ad  primum  principiorum  genus  pcrtincat,&c. 

— . ^ Quinto  obiiciunt  etiam  quia  non  funt  ex  proprijs ; ac  Mathematici  utuntur  principijs 

“ cWmmunifluTiis , vt  c.  g.  totum  e(t  maius  fua  pane . Si  ab  aqualibus  cqualia  demas , que 
remanent  funt,  (qualia,  & id  genus  alia ; Sequanum  illa  limitentur  ad  proprias  mate- 
rias, adhuc  tamen  fecundum  (e  communia  funt , nec  propria ccnfcri  debent  illius  demon*- 
. Arationis . 

Sed  mirum  eA,  quam  i nepte  loquantur ; quando  fiquidem  dicimus  DcmoriArationcnv- 
debere  ex  proprijs  non  ex  communibus  procedere,  ici  Hc  vfurpandum,  vt  demonAratio 
conAruatur  ex  proprijs ; communia  vero  opem  ferant  demon  Arationi , quod  in  iplis  Ma- 
thematicis difciplinis  fieri  confueuit . 

■ Sextb  nec  etiam  probantur  quibuldam  Mathematice  demon  Arationes , quoniam  Ma- 
thematicus quantitatem  confidcrandam  afluunt  abfirahendo  a propriaf&  vera  illius  natu- 
ra, cum  non  confideret  illam  quatenus  cA  accidens,  & vt  a fubflantia  pendet,  fcd  quatenus 
imaginationi  fub  Aat,  in  eaque  concipi  poliunt  varie  figurc,  &dc  illis  pafliones  probari  per 
quadam  principia  euidentiflima , non  tamen  per  veras  caufas . 

Sed  his  iamfadtum  fatis  fuit  fuperius;  nam  fide  Geometria  loquamur  hec  profesto 
quantitatem  confiderat  continuam,  non  confidcrando  tamen  ipfam  nifi  fecundum  ahflr.u 
dtioncrif  ab  omni  materia  fenfibili , & perferutarur  attributa , qux  confequuntur  ipfam  fe- 
cundum rationem  mcnfurx  & menfurabilis ; nec  enim  quicquam  prohibet  quantitatem^ 
ipfam  hunc  in  modum  fpeffari , & de  ea  fecundum  huiufmodi  rationem  attributa  oflen- 
di,  fi  qux  funt  qux  profero  funt  inde  dimanantia  . 

Quod  fi  plerunquc  vfurpent  hx  difciplinx  DcmonArationis  illud  genus , quod  per  de- 
ductionem ad  inrtpoflibilc  nuncupatur, hoc  nihil  cA;  quoniam  in  hoc  ipfx  cum  exteris  coo- 
ueniunt;  nec  peculiari  ratione culpandx . 

Nec  etiam  vitio  licebit  vertere  Mathematicis , quod  prpfertim  apud  Geometras  magni 
nominis  in  vfu  Cxtitifle  confpicimus,  fi  aliquando  ex  eo,  quia  aliquid  ncc  minus, ncc  maius 
fit , concludatur  aquale ; quamuis  enim  id  ex  communibus  prima  fronte  colledtum  videat 
tur,  tamen  cx  proprijs  id  fidium  fuifle  quidem  intclliges , fi  aniniaduerteris  ea  ex  rei  natu- 
ra dc  qua  agitur  petita  fuifle'.  In  tradendis  autem  methodis , cum  fe  obtulerit  occafio  h(C 
fpecialiiis  profequemur.  Intcrim  id  adnotare  licet,  cum  in  hoc  contigerit  dedudtio  ad  im* 
poflibile , inde  non  plus  dedecoris  his  Difciplinis  accedere , quam  Cf  teris  eodem  demon-' 

Arandi  genere  vtentibus . ' * 

Fatendum  tamen  parum  feliciter  Propofitionis  alicuius  Geomctricq  demoArationem  S 
quibufdam  in  prima  principia  refolutam  fuifle,  vnde  non  parum  dedecoris  prxAantiffimis 
«w mtUjn*  hifce difciplinis  inuAum eA ; quafiinhis  candor  ille  demonArationis  Peripatetice  defi- 
ci*! deretur  i quoniam  propofitiones , quibus  conAant  non  fint  iuxta  ieges , quas  ArificJes- 
in  Po  Acrioribus  Analyticis  promulgauit  optimam  tradere  demonArandi  normam  conten* 
dens ; etfi  enim  fint  de  omni  vt  aiunt , & per  fe,  non  tamen , earum  termini , nempe  fubie- 
ihim, & pedicarum reciproce fc habeant,  cum prydicatum latius  pateat,  quam  fubie- 
ttum,  &c.  fed  Iniquum  cA  Arti  adferibere  errata, qu(  ab  imbecillitate  profeflbrum  oriun- 
tur; & quidem  Scribimus  indodli,  dodtique  poemata  paflim  . Si  recte,  & vt,  par  cA  illa  re- 
folutio  fuerit  inAituta.in  ca  nihil  critxjuod  Philofophi  mente  perturbet, & apud  Peripate- 
ticos quoque  non  vulgarem  plaufura  merebitur ; Ita  quidem  dicendum  omne  triangulum, 
in  quo  duo  latera  funt  (qualia  vni  tertio  eA  trium  (qualium  laterum , non  autem  omne*, 
triangulum  tria  latera  habens  (qualia,  eA  (quilatcrum , &c  Non  eA  Mathematicis  id  vitio 
vertendu  ergo,  quod  potius  ex  Artificis  alicuius  infeitia  proficifcitundabitur  enim  cuicuq; 
ad  meliorem  formam  demonArationis  refolutionem  redigere ; quod  fi  in  iplis  dcmonflra- 
tionibus  contexendis  introfpicere  rei  fubicdtc  naruram  minime  videantur , id  ijs  fummj 
laudi  tribuendum ; fiquidein  nefas  exiAimant  proprios  limites , finefque  fua  pcculiar;  ajp 
ftra&ionc  foncitos , tranfilirc,  quod  fuperius  haud  oblcurc  fuit  a nobis  infumarum . 
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DE  R.ESOL.  ET  COWP.  MATHEMAT.  LIB.T.  xj 

Euclidis,  de  Datis  Liber  fingularis  ad  Locum 
pertinens  refolutum,  ab  Au&ore  recogni- 
tus, & Commentarijs  illuftratus. 


DEFINITIONES. 

Data  magnitudine  dicuntur  aret,  feu  fpatia,  linet,  (§7*  anguli,  quihus 
tijualia  pojfumus  exhihtre , 

HOc  igitur  fflodo , & imita  definitionem  hanc  oportet  intelligcre  vfitaram  loquendi 
formam  in  demoftrationum  Analyfi  j cum  dicimus  nimirum  lineam  aliquam  datam 
efse  magnitudine ; ita,  & de  fpatijs  intclligendum  cft . 

Ad  angulos  autem  quod  attinet,  aliqua  difficultas  infurgit ; pofsct  enim , quifpiam  ar-  DiffrmhMn 
guere  i Qupd  quantitatem , feu  magnitudinem  non  habet , vtique  magnitudine  dari  non  * a»*»/», 
poterit , nec  ei  quicquamcquale  poterit  exhiberi ; cum  iqualc  & in^quale , maius  & mi- 
nus , quantitatis, vel  magnitudinis  attributa  efse  videantur . At  vero  angulum  non  partici- 
pare rationem  magnitudinis,  mox  luadebirur . Ergo  non  poterit  angulus  dici  magnitudine 
datus,  nec  ei  quicquam  aquale  poterit  exhiberi . 

- Angulum  verd  magnitudinem  non  efse, hinc  facili  quidem  intelligcs  . Quoniam  ma-  a»»/»»*» 
jgnitudo  omnis , vel  lmea , vel  fuperficies , vel  corpus  cxillit , ita  ut  quod  rationem  vnius 
ex  his  non  habet , nec  magnitudinis  rationem  habere  poffit ; fcd  hunc  in  modum  fe  (rha-  /4,«* . 
bere angulum, cuicumquc perfpeftumeft,  quamobrem angulus magniiudinis  rationem 
jobtioerc  non  poterit . Quod  fi  quis  ambigeret  de  veritate  illius  propofitionis,  videlicet,5*'*'"^''' 
quod  non  obtinet  rationem  vnius  ex  illis  magnitudinibus , nec  etiam  magnitudinis  ratio-  ' 

nem  confequi  poteft;  inde  profe&o  eam  veritati  confentaneam  eflc  deprehendet,  quoniam 
tuilla  alia  fupcreft  magnitudo,  fiquidem  totuplex  magnitudo  ccnfcri  debet,  quotuplex  di- 
nifibilitas.  At  h^ctamummodo  triplex , vt  eleganter  oflendit  Prolcm^us  in  Analemmatc ; 
ergo  triplex  erit  etiam  magnitudo ; quamobrem  oetnini  licebit  vitra  lineam,  fuperficicm , 

& corpus , aliam  inueherc  in  medium  magnitudinem . 

, IJeinde  illud  accedit , quod  Angulus  planus  eft  duarum  linearum  in  plano  fe  mutuo 
tangentium,  & non  in  direGum  iaccntium , alterius  ad  alteram  inclinatio  ;ergo  non  ad 
quantitatis,  feu  magniuidims , fcd  potius  ad  relationis  g^nus  pertinebit . Non  fccus  enim  »**• 
te  habet  inclinatio,  ac  Ratio, hcc  rdpcftus  cft  quidam,  fic  & inclinatio;  & vt  inter  Rationes 
datur  refpc&us,  qui  dicitur  analogia , fiuc  proportionalitas , quae  nil  aliud  cft  quam  ratio-  t •, 

num  fimilitudo , ita  pariter  inter  inebnationes  fimilitudo  intercedit;  vndenontam  Ratio 
diddebet  alteri  equalis,  aut  maior,  vel  minor;  quemadmodum  nec  inclinatio  tam  de- 
bet f qualis  alteri  dici,  vel  maior,  vel  minor,  quam  fimijis,  vel  diflimilis . 

Neque  perturbet  animum,  quod  angulo  quantitatis  attributa  conucnire  videantur ; fu- 
bit  enua  diuifionem  in  partcs,fiquidem  licet  in  illas  difpefcerc ; conuenit  eidem  efse  equa- 
Jem  alteri,  itemque  maiorem,  atque  minorem , &c.  qua:  plane  magnitudinis  naturam  co- 
mitantur , non  inquam  animum  perturbet , propterea  quod  ei  commemorata  conucniro 
bifariam  intclligi  poteft,  vel  fcilkct  primo  & per  fe.quod  omnino  negandum,  vel  rationo 
alterius,  quod  vitro  fatendum ; intantum  enim  angulus  diuifionem  fubirc  poteft,  quatenus 
diuHionis  cft  capax  arcus  ille , cui  angulus  inliftir , & penes  quem  ipfius  anguli  attenditur 
menfura . Si  enim  minor  fuerit  ille  arcus;angulus  fit  magis  acutus;  vnde  inclinatio  dicitur 
maior , & contra ; ratione  tamen  ipfius  arcus;  cum  alioquin  diceretur  fimilis  inclinationi 
aliam®  duarum  Uncarum  angulum conftituentium,  quando  arcus,  quibus  prxdidi  angu-  t 

li  infiftcrept  iorcr.t  aequales  ; diceretur  autem  diflimilis  quando  clfent  arcus  inxquaics . . 

Neque  dicas  mere  extririfcce  fe  habere  arcus  illos,  ncc  ad  anguli  generationem  condu-  *him 
-<cre;quandoquidcm  res  non,ia  fc  habet;  camquc  fi  uuciligainus  rcaam  quandam  in  pia- 
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iio  iaeentem,  in  qua  punflum  quoddam  fuerit  acceptum,  & hoc  immobili , ac  fixo  linea  in 
gyrum  agatur.ita  vt  loco  ipfius  altent  fit  fubftituta  permanens,  quot  in  ipfa  funt  pundta.tot 
arcus  dcicripti  intelliguntur , quemadmodum  per  illum  motum  angulus  intclligitur  geni- 
tus, ita  etiam  & arcus  fimilcs, quibus  idem  angulus  infidit . Hoc  autem  fufficit  ad  genera- 
tionem anguli , preterquamquod  quocunque  oblato  angulo  plano , fatis  fuperque  efl  ar- 
cum deferibi  polle  fiito  centro  ad  verticem  illius,  fecundum  arcum  predidtum , attenden- 
do ipfarum  linearum  inclinationem . 

Longe  itaque  mclifis  videtur  hunc  in  modum  res  explicata,  quam  fi  dicatur,  infulse  ad- 
modii  ut  opinor,  aliud  effe  quantitatis  genus  agnofccndu.ad  quod  angulus  ipfc  pertineat . 
Illud  porro  filentio  prftcrcundum  minime  duxi  nihil  referre,  quo  nam  pacto  (c  habeat  hu- 
iufmodi  rcfpc&us.an  fcilicet  contradiftinguatur  ab  ijs,  qua  referuntur,  tamquam  accidens 
fuperadditum  i illud  enim  de  omnibus  huius  ordinis  reipedtibus  inquiri  poteft;  neque  hac 
in  re  peculiaris  eft  difficultas ; folum  illud  addendum ; non  importari , quicquam  in  rc  di- 
ftindtum,  quod  alias  a nobis  dcmonftratum  abunde  fuit . Simile  quippi.im  rra&andum  oc- 
curret circa  fequentem  definitionem,  qua  fcilicct  Rationis  explicatur  natura . 
ttfS.tMdf  Ad  propofitum  redeuntes, cum  in  definitione  ait  Geometra, angulum  magnitudine  dari, 

“ cumci  atqualis  exhiberi  potcflico  fenfu  eft  vfurpanda  definitio , vt  magnitudine  datus  an- 
gulus , & ci  aqualis  exhibitus  dicatur  ad  eum  modum,  quo  ipfi  magnitudinis  ratio,  & 
squalitas  aptari  poteft , quod  non  paucis  hadtenus  a nobis  explicatum  fuit . - 

Hic  autem  praetermittendum  non  eft.qucdam  effe  vocabula, quorum  fignificationcs  ap- 
ponere  abs  rc  non  c(Tc  iudicauimus ; & primo  quidem  Datum  dicitur , cui  squale  polfu- 
mus  exhibere . 

HffMhfii,  YiriSwK , hypothefis  eft , quod  proponenti  vitro  conceditur ; fuppofitionem  enimfigni- 
,m/'  ficat,  eo  quod  fiat  ex  ut;  nempe  fub,  & 3-«m;  hoc  eftpofitio;  vnde  eWSwt , ideft  fuppo* 
fitio  eft  omne  id,  quod  conceditur  proponenti,  vt  didhim  eft . 

Ordinatum,  fiue  determinatum  dicitur,  quod  pluribus  modis  ede  nequit;  cum  enim  ali- 
7“"*  • quid  determinatum  fuerit , non  patietur  fecus  fieri , quam  determinatio  ipfa  permittar . 

Tp'ivoMKor,PorimonGrxcis,  quod  aftu  paratur,  in  promptuque  eft  roVop/fw» ; enim 
rmmmtmd.  licet  facile  fuppeditans  interpretari  confueuerint : non  raro  tamen  contingit  vfurpari  pro 
toTwWar,  quod  Grfris  fignificar  facile  parabile , atque  fuppcilitabilc,  & quod  citTa  dif- 
ficultatem effici  poteft ; adeo  ut  quandoque  apud  nonnullos  in  idem  recidant;  licet  etiam* 
»o  Tripiua,  plcriique  fignificet,quod  conftrui  poteft,  & to  u-opre-w  quod  parabile  eft  fine  dif- 
ficultate , & quandoque  pro  eo  quod  eft  faiftibile,  qtlodquc  fieri  poffe  non  reuocaturiru 
dubium;  etiamfi  eius  effe&io  ignoretur . 

• . to  cnropiftt*  > aporimon  accipitur  pro  eo,cui  opponitur  «rop/^»  cx  a priuatiua , & 7rop#a»o 
atque  adeo  fignificat  id  cuius  effedtio  haberi  nequit . 
u.  Effabile  dicitur,  quod  eft  expreflibile : vt  ineffabile  idem  eft , quod  inexprcffibilc ; effa- 
bile enim  eft  a verbo  effari . 

Cognitum  denique  fignificat , quod  numero  rationali , vel  irrationali  exprimi  poteft  ; 
Aduerte  autem  per  numerum  rationalem  intelligi  illum,  qui  exprimi  poteft,  vt  Verbi  gra- 
tia a o quemadmodum  per  irrationalem , qui  exprimi  non  poteft,  vt  fc  habet  fy.  io.  redea- 
mus vndedifceflimus.  Illud  filentio  prarterire  non  licet;  Datum  quadrifariam  continge- 
. re  magnitudine  nimirum,  ratione,  fpecie,  & politione,  de  quibus  cdifferit  Euclides . Aitq; 

primo  data  magnitudine  effe  areas,  lineas , & angulos , quibus  squalia  nos  exhibere  pol- 
iamus ; cumque  Datum  generarim  acceptum  illud  fit,  cui  xqualc  poteft  inucniri;  obid 
■magnitudo  tunc  data  dicenda  eft, cum  ei  poteft  squalis  reperiri;  non  fccus  datum  fpatiun» 
die  dicetur,  quemadmodum  etiam  & angulos  feniu  iam  explicato . 

Ratio  dari  dicitur  , cui  pofumut  eandem  exhibere . 


jr 


jhjtMiiwui  fyf  Vnc  araXuyia  , analogia,  fiue  proportio  data  effe  dicetur , cum  ci  poteft  squalis  re- 
prt"r"-  J[  periri.  Quoniam  enim  in  ratione  magnitudinis  A,  ad  magnitudinem  B,  dari  poteft 
magnitudo  C,  ad  magnitudinem  D,  propterca  proportio  magnitudinis  A , ad  magnitudi- 
nem B,data  cCfe  dicetur . 

Quanti  referat  ad  Geometram  pofle  in  quonam  polita  fit  rationum  natura , non  eft  cor 
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f loribus  explicemus , cum  perfpicuum  adeb , vel  cuique  effe  poffit , vt  operi  non  fit  pre- 
tium m hoc  immorari . Prsftabit  igitur  ftatim  aggredi  Definitionem  rationis , quam  Eu- 
clides inculcat  Elementorum  lib.  j . Ait  autem  ‘ 

Aa>of  A iri  fvOfuyJHir  iftoyvmt  * nara  T»Aj*3i»Ta  mfi(  aAMtAa  tram^unc  .. 

Hoceft.  Ratio  eft  duarum  magnitudinum  ciufdem  generis  mutua  quidam  fecundum 
quantitatem  habitudo.  Huius  porri»  Definitionis  fcnfus.vt  prob£  innotefeat , iuuabitfin- 
^ulas  eius  particulas  diligenter  percurrere . Primum  autem  videtur  id  adnotandum,  quod 
Gricus  Codex  vtitur  hac  voce , Ad>o:,  qua;  quidem  optimi  redditur  latine,  ratio,  qua  fi- 
gnificatur  habitudo , fiui  refpeflus  quidam  inter  duo , & quidem  Ii  inter  fc  conferantur  fe- 
cundum quantitatem,  in  huiufmodi  collatione  fpe&ari  poteft  & Intellectus  adtus  collati- 
uus , quo  fcilicet  vnum , cum  alio  confertur,  & ea,  qui  fecundum  quantitatem  conferun- 
tur . Illa  igitur  mutua  habitudo  non  quidem  fe  tenens  cx  parte  cognitionis , vt  aliqui  per- 
peram intellexerunt , fed  potius  ex  parte  eorum , qui  comparantur , ratio  dicitur . Dum 
itaque  duat  quantitates,  fiue  difcreti.ut  numeri,  fiue  continue, vt  linei,  fupcrficies,  & cor- 
pus inter  fc  conferuntur  fecundum  quantitatem , habitudo  illa  fe  tenens  cx  parte  obieiri 
Ratio  efle  dicetur . , 


Ratio  autem  commemorara  dicitur  duarum  magnitudinum  eiufdcm  generis  Siqui- 
dem effe  debet  habitudo  inter  quantitates  ciufdem  generis,  quoniam  qui funt generis 
diuerfi  nequeunt  mter  fe  comparari , vnde  non  eft  in  ijs  cur  exerceatur  rcfpc&us  m quo 
rationem  confifterc  dicebamus . Quamobrcm  linea  cum  linea , fupcrficies  cum  fupcrficie 
folidum  cum  folido  conferri  debet;  non  autem  linea  cum  fuperficic,  &c.  ’ 

Dicitur  deinde  fecundum  quantitatcm.Hoc  eft  fecundum  quod  vna  maior  eft  aut  mi- 
nor, aut  iqualis  alteri . Quandoquidem  duabus  eiufdcm  generis  quantitatibus  propofitis 
necelfc  eft,  aut  unam  effe  maiorem, aut  minorem  altera,  aut  illi  iqualcm . Habitudo  icitur 
illa,  qua  fefe  vel  iqualiter,  cum  funt  iqualcs,  vel  imqualiter,  cum  funt  imqualcs , refni- 
ciunt,  Ratio  appellatur.  Quare  habitudines  alii  non  fimdati  in  quantitate,  vt  habitudo 
patris  ad  filium , quxeumque  illa  fit , vel  albi  ad  album , vel  demum  quxliber,  cuius  fim- 

damentuin  non  eft  quantitas, per  hanc  in  definitione  paniculam  pofitara  excluditur 

Hinc  porrb  naifta  occafione  peritiores  Geometri  difceprationem  ineunt;  Num  propor- 

‘ do  quantitas  dici  mereatur;  quod  etiam  de  angulo  folet  inquiri.  r r 

Eft  autem,  cur  id  in  conrrouerfiam  vocent,  propterca  quod  ratio  quantitas  non  videtur  r,'CAt'r 
quoniam  hic  creditur  adiquate  diuiii  in  difcrctam,&  continuam;  difcreta  in  fuas  fpccies-  J'’*1"'"' 
continua  itidem  in  Ipecies  fuas,  lineam,  fuperficiem,&  corpus, ad  quarum  nullam  ratio  te-  * ’ 
tiocari  poteft . 

Ex  aduerfo  tamen,  non  parum  negotij  faceffcre  viderut  difficultas, quoniam  de  rationi- 
bus agere  munus  eft  Geometri , qui  tamen  folam  quantitatem  fua  contemplatione  perfc-  f """"  »*'- 
quitur,&  fiijuid  eft,  quod  priter  quantitatem  ad  fe  adfcifcere  videatur , illud  profc&d  ai-  •«■fpZ' 
ditfub  ipfius  contemplationem , quatenus  aliquo  modo  naturam  induit  quantitatis,  ratio- f'" 
nemque  menfurs,  ac  menfurabilis  obtinet . ' ’ '*"*“*'*■  x. 

Idquc  prifertim  inualefeit , quoniam  rationi,  quicquid  conuenit , quantitati  conuenire 
perfpicuum  eft . Quamobrem  fi  quanti  maxime  proprium  eft  iqualc,  dcmiquale  dici  vt 
Ariftotclcs  pronunciauit  de  quantitate  agens  cap.  6.  etiam  de  ratione  idem  enunciari  vo- 
lunt Geomctrf , quibus  nihil  eft  frequentius , quam  rationem  vnam , maiorem , aut  mi  no- 
rem  altera  dici , vel  vitam  alteri  squalem ; quo  apud  ipfos  frequentiffime  ulurpatur  illud , ^ -T 
nimirum  quantitatem  vnam  habere  maiorem  rationem  ad  alteram,  quam  alia  ad  eandem’ 
vel  minorem , vel  iqualem . 

Quin  imo  & rationem  fibi  vindicare  nedum  commemoratas  proprietates  confcqiierites 
quantitatis  naturam ; fed  etiam  h?c,  qui  funt  maxime  quantitatis  propria , videlicet  poffe 
addi , fubtrahi , multiplicari , ac  diuidi . Non  minusenim  ac  de  quantitate , de  rationibus 
ipfis  dicere  folemus,  vnam  alteri  addi,  ex  vna  aliam  fubtrahi : vnam  per  aliam  multiplica- 
ri; atque  demum  vnam  per  aliam  diuidi . 

Nihilb  fccius  redi  quidem  Petrus  Nonius  negatiuam  fententiam  amplexus  eft,  ea  ra-  _ , 
tione  duiftus.quam  primdm  attulimus,  quonia  ratio  neque  quantitas  eft  difcreta  vc  nume- 
rus , neque  aliqua  Ipecies  quantitatis  continuj ; neque  enim  eft  linea , neque  fupcrficies , 
neque  corpus.  Qus  etiam  de  angulo  intelligcnda  volumus . 
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Commenticiam  plani , ac  puerile  eft , quod  nonn«Ui  difficultati?  prefirprotulcrunt 
centes  tametfi  ratio  ad  nuliamex  commemoratu  quumitatis  fpecie  bu$,  pertii>trc  poffif, 
tamen  inde  haud  inferendum  c(Te  quantitatis  edentium  a ratione  non  participari,  quoniam 
aliud  eft  quantitatis  genus , quod  re latiuuro  dicitur,  fiih  quo  ratio  iplaconrt neri  poteft, 

Ipfos ; tamen  dc  ratione  loqnentcs,  nulla  ratione  quidem  hoc  nouum  quantitatis  genus 
U^ciim  i jn  medium  inuexiffe  facile  quifque  deprehendet,  fi  r obitum  occurrat  propofitis  difficulta* 
tffius , quibus , nullam  inefle  vim  hic  oftendemus ; 

Ad  primam  igitur  quod  attir.et.  Vitro  quidem  fatemur  Ceomctr?  munus  ede  quantit.i, 
tem  pcrfcrutari;  inde  tamen  non  reiSc  infertur  quicquid  fub  Geometrica  cadit  conrcnw- 
jujfWwMi  piatione  quantitatis  naturam  fibi  vendicare,  atque  adeo  di  re  Ai  fub  iila  contineri.  Nam  vt 
infulsi  profe&h  putaret  aliquis , quicquid  phyficiis  meditandum  afTumit  debere  corpori» 
naturalis  rationem  fibi  vendicare;  ita  non  minus  fi  crederet  nihil  cflevip  quo  Geometra* 
occupatur , quod  rationem  quantitatis  non  obtinear,  ut  igitur  Geometra  & de  ratione^,, 
& dc  analogia  edifferat  fatis  eft.vt  li(c  quantitatis  naturam  intra  fines  Geometricos , nem- 
pe abftradtionis  a materia  fenfibili  comitentur . 

'jU  fundi . Ad  id  vero , quod  difficultatem  prcfefcrcbat  non  vulgarem ; refpqndcre  facillimi  m- 
* erit,  multa  quidem  de  aliquibus  dici  proprie,  qu(  de  alijs  improprie,  & pcrquandauL. 
translationem  dicuntur . Ita  plani  in  re,  ac  qua  agimus , contingit  i r.am  (quale , ac  in(- 
quale  etfe , ficut  & matus  efle , ac  minus , proprium  eft  quanritatis , fi  proprietate  fermonis 
vtamur;  fccus  nutem  fi  improprie  loquamur.  Quamobrcm  ratio  dicitur  rationi  cqualis, 
vel  in(qualis , diciturque  vna  maior , vel  minor  altera , improprii  tamen  loquendo , cum 
potius  ratio  rationi  deberet  dici  fimilis , & non  (qualis . ltcmque  vna  ron  maior,  vel  mi- 
nor altera,  fed  potius  diffimilis . Etfidiffimilitudinis  fundamentum  fit  maior,  vel  minor 
quantitas,  vnde  tollerabile  eft,  rationem  vnam,  altera  dici  maiorem,  vel  minorem,  quate* 
nus  hec  diffimilicudo  in  maiori,  ve!  minori  quantitate  iimdatur . 

Atque  demum  operofum  non  eft  occurrere  poftrcmc  difficultati  allato;  propterca  qued 
pofTc  addi,  fubtrahi.&c.  conucnire  rationi  bifariam  intelligi  poteft . Vel  nimirum  ratiore, 
fui,  vel  beneficio  quantitatis . Primum  quidem  admittimus,  fecundum  tamen  negamus 
ea  ratione  duifti,  quoniam  fi  que  additio,  vel  fubtraftio , &c.  in  rationibus  ipfis  exercetur, 
profefto  contingit,  quatenus  in  quantitate  pcrficiuntur.Cpm  itaque  tes  ita  fe  h abcat.cou- 
fequens  omnino  eft  rationi,  haud  quantitatis  naturam  ineffe . 

H(c  etiam  intelligi  volumus  de  angulo,  vt  fupra  docuimus,  cui  quantitatis  naturam  dc- 
negautmus, quoniam  fi  qu?  inditio  funt.eum  participare  quantitatis  cifemiam  nihil prorfus 
vrgent,  fi  quidem  ei  conueniunt  beneficio  arcus, cui  infiftit;  penes  enim  hunc  .angulus  di- 
citur vel  cqualis  alteri,  aut  eo  maior,  vel  minor . Neque  quicquam  refert  fi  arcus  aAu  non 
fubtendat  angulum  ipfum , fatis  enim  eft  fubtendere  poffc ; Quamobrcm  angulum  in  qua- 
dam habitudine  pofita  in  inclinatione  confiftere  dicamus  nccefle  eft . De  his  tamen  fupra 
multa  nos  in  medium  attulimus . . ■ 

C(terum  ab  initio  propofitam  difficultatem , illud  dicendum ; feilicct  rationi  exhiberi 
aliam  equalem,  quatenus  (qualitas  cum  fimilitudine  confunditur , ita  ut  perinde  fit  ratio- 
ni , rationem  (qualem  effir,  ac  eft  illi  effe  fimilem , itant  (qualitas,  pro  fimilitudine  fuma- 
tur; & quidem  hunc  in  modum  data  erit  ratio , cui  fimilis  poteft  exhiberi . 

HI.  Retlilinea  figura  fpecie  dari  dicuntur  , quarum , 0- finguti  anguli  dati 

Junt,  (gjr  laterum  rationes  ad  inuicem  data  fiunt . 

SI  itaque  fuerit  aliqua  figura  retftilinca , puta  triangulum  ABC,  tunc 
dicetur  fpecie  data,  cum  finguli  eius  anguli  ABC,  ACB,  BAC,  dari 


Jdmiiom. 


fuerint , fimuique  data  fuerit  ratio  lateris  A B,  ad  B C,  & B C,  ad  C A,  & 
C A ad  AB.  Cancrum  neque  linea , neque  angui  i fpecie  dari  dicuntur; 
fed  magnitudine , vt  fupra  vifutn  eft.  Hinc  autem  infertur  fpecie  data- 
rutrufigurarum  angulos  quoque  dari;  quemadmodum  etiam  laterum  ra- 
tiones vti  pcrfpicuum  eft , A' 
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Pofitione  dari  dicantur  punfta , linea , atque  anguli,  qua  eundem  fi  tum  jy 

femper  obtinent . 

NNon  aliter  intell  igendum  eft , punfta , lineas , angulofque  politione  dari , quarr» , vt 
litum  eundem  femper  obtineant.  Punfta  itaque  linee,  & anguli  politione  dari  di- 
cuntur, qu  e litum  eundem  femper  obtinent;  quinimo  punfta  non  ai  iter  dari  poflunt.quam 
pofitione;  at  verd  anguli  dum  politione  dantur  etiam,  & magnitudine,  eo  tamen  modo 
quo  ipfis  magnitudo  conuenit, quemadmodum  fupra  fuit  explicatum.  Non  lic  autem  de  li- 
neis lenticndum  eft  reftis ; propterea  quod , h;  quantumuis  pofitione  dentur,  non  propte- 
rea  magnitudine  dat;  ede  dicentur;  politio  enim  litum  refpicit, magnitudo  non  ita . 

Circulus  magnitudine  dari  dicitur , cuius  ea, qua  tx  centro  datur  magnitudine . y 

HJRc  definitio  fatis  clara  eft,  atque  perfpicua . Circulus  itaque  magnitudine  datus  e(- 
fe  dicetur,  cum  data  fuerit  refta  quidem  magnitudine,  ex  centro  dufta,  hoc  eft, 
cum  magnitudine  data  fuerit  refta  linea,  qu;  nimirum  ex  iplius  circuli  centro  ducitur . 

Pofitione , (cfr;  magnitudine  dari  dicitur  circulus , cuius  datur  centrum  pofitione , VI, 

(efi  ea  qua  ex  centro, magnitudine, 

NOn  eft  opus  ulteriori  declaratione;  li  enim  circuli  centrum  pofitione  datum  fuerit 
eiufdem  vero,  qu;  a centro,  magnitudine,  non  poteft  circulus  non  dari  pofitione., , 
nam  i centro  politio,  & ab  ea,  qu;  ex  centro,  magnitudo . 

Circuli figmenta  magnitudine  dari  dicuntur , in  quibus  dati  fiunt  magnitudine  VII. 

anguli  , atque figmentorum  bafies . 

TVnc  circuli  fegmenta  magnitudine  dari  dicuntur , in  quibus  anguli  magnitudine^ 
dati  funt , dat;que  fegmenrorum  bafes ; cum  enim  fuper  eandem  rcftam  lineam  ad 
ealdem  partes , non  conftituantur  duo  circuli  fegmenta  limilia , & in;qualia,  circuli  vero 
fegmenta  fim  ilia  lintea  in  quibus  anguli  coftituti  funt  cquales,inde  fit.vtli  detur  angulus 
contentus  in  fegmenro  circuli  vna  cum  bali  eiufdem.neccirario  etiam  detur  magnitudine-, 
circuli  fegmentum ; alioauin  limilia  clfc  deberent  illa  fegmenta , eo  quod  caperent  angu- 
los ;quales,  3c  fi  pollet  elle  alterius  magnitudinis  maioris , vel  minoris;  iam  duo  legmenra 
limilia , & in;qualia  fuper  eadem  refta  linea  ad  cafdcm  panes  forept  conftituta,  quod  ta- 
men aduerfatur  ijs , qu;  ab  Euclide  demonftrantur  ad  a 3.  Prop.Lib.3. 

Pofitione , (efi  magnitudine  dari  dicuntur  circuli  fegmenta,  in  quibus  anguli  magni-  VIII. 
dine  dati  fiunt,  & figmentorum  bafies  pofitione , & magnitudine , 

Circuli  fegmenta  pofitione , & magnitudine  dari  dicuntur,  quibus  dati  funt  anguli 
magnitudine  fegmentorumque  bafes  politione,  magnitudineque  dantur,  quod  pla- 
ne conftat  ex  ijs,  qu;  iam  fupra  diximus;  dum  enim  data  eft  fegmenti  bafis,  & quidem  po- 
litione, & magnitudine;  atque  fuper  ipfam  nequeant  dari  circulorum  fegmenta  limilia , & 
in;qualia ; proinde  fi  dantur  anguli  magnitudine , itemque  fegmentorum  bafes  politione, 

4c  magrutuoine,  etiam  pofitione,  & magnitudine  circulum  dari  necelfe  eft . 

Magnitudo  magnitudine  maior  e fi  dati, quando  ablati  dati  reliqua  eide  aqualis  erit.  IX. 


S Supponamus  propofitas  elfe  magnimdines  DF.EF;fitque  

data  magnitudo  D E.  Per  hanc  definitionem  dicetur  qui- D E F 

dem  DF, magnitudo  maior  magnitudine  EF  data  magnitudine 

D E;  quoniam  ablata  data  I)E  reliqua  E F,  ;qualis  eft  magnitudini,  qua  magnitudo  D F 
maior  clfc  dicitur . Itaque  fi  du;  fuerint  magnitudines  in;quaics,  & pruna  illarum  fuperct 
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X. 


fecundam  dito  excelfu  > prima  fecunda  maior  efle  dicetur,  dati,  hoc  cft  dato  cxceffu . Vu- 
de  cum  du?  fint  magnitudines DF,  HF  fuperet  autem  DF  ipfamEF  data  magnitudinc.fiue 
dato  cxccflii  D E;  ipfa  quidem  DF  maior  dicetur  minori  EF  dato  cxccflii,  fiuc  data  ; Equi- 
dem ablata  DE  reliqua  EF  eidem  EF  cqualis  c-ft . Notant  Interpretes  non  inrcrcfle  vtrmn 
hinc  magnitudines  incqttalcs  dat$  fint , dummodo  datus  fit  cxccfTus , quo  maior  minorem 
excedit . 

Magnitudo  magnitudine  minor  ejl , data  , quando  adiunciadata , 
tota  eidem  <equ  alis  eji . 


H 


Aie  definitio  fuperiori  quidem  cft  affinis;  propterea  quod. 


XI. 


_ illud  idem  hic  a (feritur  de  additione , quod  ibi  de  fubtra-  D E F 

Itione  dicebatur . Supponamus  magnitudinem  EF  minorem  cflo 
magnitudine  DF;  fitque  data  magnitudo  DEjiuxta  definitionem  hanc  E F dicetur  magni- 
tudo minor  magnitudine  D F;  & quidem  dati  magnitudine  DJE>  eo  quod  ad  i unda  hac 
’ data  ipfi  E F,  fit  magnitudo  D F,  aqualis  illi,  qua  magnitudo  E F minor  c(Tc  dicitur  dati 
magnitudine  DE. 

Magnitudo  magnitudinle  maior  efl  data,  quam  in  ratione,  quando  ablata  data  , 
reliqua  ad  eandem  habet  rationem  datam . 


SVpponamus  AD,  efle  magnitudinem  datam , & AC  ma- 

iorem  e(fc  CB  data,  quam  in  ratione : Ratio  D C ad  CB  A 


XII. 


D C B 

cft  data , atque  magnitudo  AC  maior  c(Te  dicetur  magnitudi- 
ne BC  data , quam  in  ratione  fiquidem  ablata  data  AD  reliqua  DC  ad  redam  CB  habet 
rationem  qu?  fupponirur  data.  Vel  definitionem  fic  exponamus . Si  fuerint  duj  magnitu- 
dines, & ab  vnaipfarum  auferatur  data  magnitudo,  reliqua  verd  magnitudo  habeat  ad 
aliam  magnitudinem  rationem  datam  fiue  maioris,  fiue  minoris  inequalitatis,  prima  illa,- 
magnitudo  fecunda  magnitudine  dicetur  maior  cfie  data  quam  in  ratione.  Vt  du£  fint 
magnitudines  AB,CB,  & a magnitudine  AB  ablata  fit  magnitudo  A D,  reliqua  vero  DB 
habeat  ad  CB  rationem  datam  maioris  injquaiitatis  v.  g.  duplam.  Dicetur  AB  ipfa  CB 
maior  effe  data  quam  in  ratione,  quandoquidem  ablata  data  A D reliqua  D B ad  C B ra- 
tionem habet  datam . 

Magnitudo  magnitudine  minor  ejl  data,  quam  in  ratione,  quando  adi  unci  a 
data  , tota  ad  eandem,  rationem  habet  datam  , 


Vpponamus  AD  e(Te  magnitudinem  datam, atque DC_ 


D C 


B 


minorem  efle  magnitudine  CB  data,  quam  in  ratione., ; A 
ratio  AC,  ad  CB  eft  data ; magnitudo  itaque  DC  minor  cft 

magnitudine  AC  data,  quam  in  ratione;  quoniam  ad  ipfam  D C addita  AD  fit  A C,  qua 
ad  C B rationem  habet , qua  data  fupponitur . Vel  fic  interpretemur  definitionem . Vt  (i 
fuerint  dua  magnitudinis , & vni  earum  adijeiatur  data  magnitudo , compofira  vero  ma- 
gnitudo habeat  ad  aliam  magnitudinem  rationem  datam  fiuc  maioris , fiue  minoris  iux- 
qualitaris  prima  illa  magnitudo  fecunda  magnitudine  minor  efle  dicetur , data , quam  in_» 
ratione . Sint  dua  magnitudines  DC,  CB,  & alteri  ipfarum  nempe  DC  adiecta  fir  magni- 
tudo A D,  habeat  autem  cx  D C,  & A D corripofita  magnitudo  A C ad  C B rationem  da- 
tam  puta  duplam,  dicetur  quidem  DC  minor  efle  ipsa  CB,  data  quam  in  ratione,  quo- 
niam magnitudo  D C aucta  magnitudine  A D coinpofita  A C habet  ad  C B datam  ratio- 
nem nempe  doplam . 

XIII.  DcduEla  linea  dicitur  d dato  functo,  ad  datam  pojitione  retiam  acia  re- 

tia in  angulo  dato . 


'Jlif  vertimt 
frtduQ*  . 


Linea  reda  deduda  dicitur  a dato  pundo  , ad  datam  politione  redam  , cum- 
reda  ada  fuerit  in  angulo  dato ; fiquidem  ad  datam  politione  redam,  linea  ducitur 


a dato 
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A datn  puncto , in  angulo  tamen  dato , quem  hic  cuni  illa  conftituit : propterca,  hic  linea 
dcduCta  dicetur  a dato  puncto,  ad  datam  politione  rectam . 

EduEla  lutea  dicitur  a dato  punBo  ad  datam  pofitione  reflam,  protratia  XIV, 
recti  in  angulo  dato . 

AT  vero  educta  linea  dicitur  a dato  pundto  ad  datam  politione  reChim,  cum  illa  pro-  .... 

tracta  fuerit  in  angulo  dato ; tunc  enim  linea  dicetur  eduCt.1,  (iquidem  a dato  pun-  Muiu?" 
Ct  j ja  rectam  pofitione  datam  protrahitur  reCta  in  angulo  tamen  dato , quem  hic , c um- 
ida conftituit . 

Contra  pojitione  ej ?,  recla  per  datum  punEtum  parallela  acia  alteri  rcEt * . ^ 

Dicetur  vero  contra  pofitione  reSa  per  datum  punftum , cum  aCta  fuerit  parallela  al-  Aljj 

teri  rcCti ; (iquidem  igitur  per  datum  pun  dum  parallela  eft  alteri  redi;  linea  dici-  Anapum* 
lur  qualis  modo  dclcribitur  . 

Definitiones  itaque  pr.t  mittendi  funt,  qua  haClenus  attulimus  fupereft , vt  propolitio- 
nes  aggrediamur : qui  fcquuntur. 


PROPOSITIO  PRIMA. 

Datarum  magnitudinum  ai  inuictm  dat*  ratio  eff  . 


DAri  fint  magnitudines  A,  B.  Dico  rationem  A ad  B datam  e(Te . 

Quoniam  data  eft  magnitudo  A,  poterit  iqualis  ei  exhiberiiea 
qui  li:  C.  Rurfus  quoniam  data  eft  magnitudo  B,  pollibilc  erit  aliam 
ei  iqualem  exhibere,  cacfto  D.  Quoniam  itaque  A eft  iqualis  C,  & 

B iqualis  D,  erit,  vt  A, ad  B,  ita  C,ad  D,  ergo  ratio  A,  ad  b,  erit  da- 
ta. Si  igitur  magnitudines  dentur , carundem  ratio  datacrit.  Quod 
oportebat  oftendere.  Vel  quia  A iqualis  eft  C,&B  iqualis  D,  erit  A B C D 
vt  A ad  C ita  B ad  D,  St i alternatim  vt  A ad  B,  ita  C ad  Diquamobrem  ipfius  A ad  B da- 
ta ratio  eft , cum  illi  eadem  fit  C ad  D. 


ap  rprim  dt- 
fmo  r.  buintu 


b or  fttnndU 
dtfinii. humi, 

C ?.  s. 
d 1 6.  j. 

c x.tUf. 


PROPOSITIO  II. 


Si  dat a magnitudo  ad  aliam  aliquam  magnitudinem  habeat  rationem  datam  ; 
datur  ettam  hae  alta  magnitudine . 


DAra  fit  magnitudo  A,  que  ad  quandam  aliam  magnitudinem,  A 
v.  g.  B,  habeat  rationem  datam  Dico  B.dari  mugiutudii.e_, . 

Q_.  miam  igitur  data  eft  magnitudo  A,  poterit  iqualis  ei  exhibe-  ® “ 
ri ; ea  vero  li:  C.  Cum  itaque  ratio  ipfius  A,  ad  B detur  ex  hipothcfi  q 
poterit  s ci  iqualis  dari,  exhibeatur  igitur , & fit  ipfius  C,  ad  D,  ra- 
tio; quoniam  igitur  eft  vt  A ad  B ita  C,ad  D,  ent  vt  A,  ad  C,  ita  B D - 
ad  Di  at  vero  A aqualis  eft  C proinde  B iqualis  erit  D ergo  B 
magnitudine  data  erit, quandoquidem  ipfi  iqualis  exhibita  eft  D. 


PROPOSITIO  III. 

Si  quotlibet  data  magnitudines  componantur , etiam  ea  dabitur,  qua  ex  his  eom - 
pontsur , magnttudo . 


• Firfftnrn 

dt finit,  hwotf, 

b PtrftcundA 
d-finu  hami, 
Cf*r  I*  <jmi <>. 
d Per  1«  f, 
C Ptrl  .dtfi. 
mt.bmntu 


DAti  fint  magnitudines  AC,CB  Operapretium  fit  often-  \ C B 

dere  A B datam  efle;  Quoniam  A C eft  data  poterit  illi  . --  

rtpcririiqualisi  ergo  fiat»  DF  iqualis  A Ci&  quoniam  CB  D ? “ a fi  frtmi. 
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eft  data  poterit  b'  illi  reperiri  squali? , ergo  F E squalis  t fiat  CB.  Quorliam  igitur  DF  cK 

'is  AB,< 


i »' 


. squalis  AC.  Sc  FE  squalis  C B,  erit  D E squalis  AB,  quamobrcm  AB  data  a erit . 


■ ftr 


PROPOSITIO  IV. 

Si  i data  magnitudine  data  magni i ude  auferatur , reliqua  data  t 

DAta  fit  magnitudo  A B,  a qua  auferatur  data  magnitudo  AC.  fi 
Dico  reliquam  CB  datam  dfe.  Quoniam  enim  datur  AB, 

»iMf  poterit  i ci  squalis  exhiberi,  quxfitDF.  Rurfus  quoniam  datur  j~ 
**  AC  poterit  ei  squalis  exhiberi , fitque  D Ei  quoniam  igitur  A B, 


irjMw.owM.  ^ ^ poterit  ei  aqualis  exhiberi , lttque  D ti  quoniam  igitur  A 15, 

1 'er  I.  ,m  *qQalis  eft  ipfi  D F,  & A C ipfi  D E,  reliqua  igitur  CB  reliqua;  EF,  eft  >•  squalis . Datur 
igitur  CB  quandoquidem  ei  exhibetur  aequalis  E F. 

PROPOSITIO  V. 

Si  magnituda , ad  fui  ipfius,  aliquam  partem  habeat  rationem  datam : etiam  ad 
reliquam  rationem  datam  habebit , 


zfrr ftturUi 
M/umJhuw, 
b Ptr  fttmn 
d<m  huim . 
e Ptr  tfUMti 
Luim. 

«i  rer  trimam 
Ullius  r 

c Ptr  rurali 
\9  T»"*' 
f Pir  itrrtlL. 
tf  nutnri . 

J PcrfatpUk 
difait  buim. 


C B 


• It.ftxti. 

bftr/tctmJi 

drfiait.hmmt. 

C Ptr  pnmi 
huius. 
d per  zk. 
f avari, 
c Ptr  ttrti. 
I ftjmmi. 

f ptr  primam 

drjfnt  t. bttius. 


Sit  ratio  data  AB,  ad  BC,  Dico  rationem  AB,  ad  AC,  datam  fifi 
efle.  Quoniam  proportio  AB,  ad  BC,  data  eft  poterit  , ci 

squalis  exhiberi ; quamobrem  fumatur  DE  arbitraria,  & fiat,  jj  f £ 

vt  AB,  ad  BC,  ita  DE,  ad  EF,  ergo  data  eft  ratio  DE  ad  EF,  eft 
autem  DE  data;  ergo  data  b eft  FE.ergo  & reliqua  DF  data « eft.Data  eft  autem  DE.igitur 
ratio  ipfius  DE  ad  DF  data  - cft.Et  quia  eft  vt  DE  ad  EF  ita  AB  ad  BC  igitur  per  conucr- 
fionem  rationis  erit  vt  DE  ad  DF,  ita  AB  ad  AC,  eft  aute  ipfius  DE  ad  DF  ratio  data  vt 
oftenfum  eft,  igitur  ratio  AB  ad  AC  data  erit  Vel . 

Quandoquidem  eft  DE,  ad*EF,  vt  AB , ad  BC,  ex  conftru&ione,  erit  f DE,  ad_DF,  vt 
AB,  ad  AC;  ergo  ratio  AB,  ad  AC  erit  s data . 

PROPOSITIO  VI. 

Si  componantur  dua  magnitudines  habentes , ad  inuicem  rationem  datam , dr  qua  ex 
his  componitur  magnitudo  habebit  ad  vtramq;  rationem  datam . 

DAta  ratio  fit  AC,  ad  CB.  Dico  rationem  A B,  ad  CB  effo  p.  C jj 

datam : & rationem  AB  ad  AC  efle  pariter  datam . Fiat 
DF  retta,  vt  libet ; mox  veto  ‘ conftituatur  DE,  ad  EF,  vt  AC  jj  £ p 

ad  C B;  conftitui  autem  poterit ; cum  enim  data  fit  proportio 
A C,  ad  CB,ei  poterit  > exhiberi  squalis . Ergo  ratio  DE  ad  EF  data  eft . Eft  aurem  vtnu 
que  magnitudinum  DE,  EF  data,  ergo  ipfius  DF  ad  vtramque  ipfarum  E F,D  E ratio  efte 
data . Et  quoniam  eft  vt  AC  ad  CB  ita  DE  ad  EF  igitur  componendo  erit J vt  AB,  ad  CB 
itaDF,  ad  EF,  & vt , AB,ad  AC,  ita  DF,ad  DE,  & quoniam  eft  vt  DF  ad  vtramque  ipfa- 
rum EF,  DE  ita  AB  ad  vtramque  ipfarum  CB,AC,  igitur  ipfius  AB  ad  vtramque  ipfarum 
CB,  AC  ratio  data 1 erit . 

PROPOSITIO  VII. 

Si  data  magnitudo,  data  ratione  feeetur : vtrumq;  figmentorum  datum  erit . 


Data  fit  magnitudo  DF;  fit  vero  data  ratio,  vt  D E,  ad  EF.  g g — — p 

Dico  DE,  EF  data  efle.  Quoniam  cx  hypothcfi  ratio 
tfnnnUAt  DE,  id  EF  eft  data ; ergo  a erit  ratio  DF,  ad  EF  pariter  data;  eft  autem  DF  data  ex  hy- 
j pothcfi,  ergo  EF  data  erit  b . At  vero  ratio  DF,  ad  DE  eft  e data,  & D F ex  hypothefi 
eft;ergo  DE  eft  * data . Vtrumquc  igitur  fegroentorum  datum  erit . 

‘ ' PRO-' 


Diqitized 


by  Googk 


DE  RESOt:  IT  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  I.  jV 


PROPOSITIO  VIII. 


JS>u*  id  idem  rationem  habent  datam,  habebunt , td  inuicem  r at  tonem  datam . 


DAta  fit  ratio  A,  ad  B,  data  infuper  fit  ratio  A- 
C,  ad  B.  Dico  rationem  A,  ad  C datam  e(Tc . B . 
Fiat  ad  libitum  redla  D,  & vt  A,  ad  B,  ita  fiat  D,  ad  C- 


D- 

E- 

F- 


E fieri  poterit  » quia  data  eft  ratio  A ad  B.&  priterca,  vt  B,  ad  C,  ita  fiat  E,  ad  F,  fieri  po-  •'»/>*«« 
terit  >>  quia  data  eft  ratio  B ad  C.Quoniam  data  eft  .Id  libitum  D,&  infuper  data  eft  per  *r"'ftnm 
conftnnftionem  ratio  D,ad  Ejcrit  « quidem  E dat.t.at  vero  proportio  E,ad  F per  conftru-  jifu.itmur. 
ftionem  data  eft,  eft  autem  E data  ergo  F, erit  J daia,  eft  data  autem  D,  ergo  data  erit  'l'"/'"”4* 
ratio  D ad  Fjciim  autem  fit  vt  A ad  B,ita  D ad  E,&  vt  B ad  C,ita  E ad  F,  erit  f ex  x C1UO  V t d ftr  fttnn\ 
A ad  C ita  D ad  F,  fcd  data  eft  ratio  ipfius  D ad  F,  vt  fupcriiis  oftenfum  eft , ergo  iplius  A iAm 
ad  Cratio  data  cnt. 


PROPOSITIO  IX. 


e tnftimmm 
Lutus  • 
f ix.  quimi. 


.Sidua.plurefue  magnitudines  ad  inuicem  habeant  rationem  datam , habeant  autem  illa  ma- 
gnitudines, ad  alias  quafdam  magnitudines  rationes  datas , & fs  non  eafdem,  illa  aha  ina-  \ 

gnitudines  etiam  ad  inuicem  habebunt  rationes  datas , &c. 

X*  'i  f 

*.TJ  Ationes  A,B,C,  fint  inter  fedata-,  ratio,  A,  ad  D,  & B,ad  E,  A 

XV.  & C,  ad  F fint  data: . Dico  rationes  D,  ad  E,3c  E, ad  F eflt»  B ——— 

* inter  fe  datas.  Quoniam  ex  hypothefi  ratio  D,  ad  A eft  data,  & C 

, ratio  B,  ad  A quoque  data,  erit 1 ratio  D,  ad  B data . Eft  autem  ex  s * . 

- .hypothefi  ratio  E,  ad  B,  data , ergo  ratio  D,  ad  E erit  & data;  eft  au-  D *>  ' ■'«'***> 

- tem  ex  hypothefi  ratio  C,ad  B,data,&  ratio  E ad  C,  erit  c dara  cum  E c i.  iturum. 

ratioE,  ad  B fit  data;  ratio  vero  F,adC  eft  data  ex  hypothefi;  ergo  F - 
ratio  E,  ad  F erit  * data,  & ratio  D,  ad  Ferit  data  per  eandem  8.Datorum,  cum  oftenfum  d s-jAUr“”- 
ftt  rationem  E,  ad  F dfc  datam,  & rationem  D ad  E effc pai-iter  datam, igitur  D,E,F  ad  in- 
uicem habent  rationem  dacam . 


PROPOSITIO  X. 

'Si  magnitudo  magnitudine  maior  fuerit,  dat  ai  quam  in  ratione,  dr  fimul  vtraque  illa  eadenvj 
i . magnitudine  maior  eil  data,  quam  in  ratione . Sin  autem,  fimul  vtraque  magnitudo 
eadem  z . magnitudine  maior  fuerit  data,  quam  in  ratione , & reliqua  illa  eadem,  3 . maior 
erit , data  quam  in  ratione ; aut  reliqua  4.  data  efi  cum  conjcqucntc  5 .ad  quam  habet  altera 
magnitudo  rationem  datam , 

NOnnulli  fttnt,  huius  propofitionis  paniculae  diligenter  perpendenda::  ad  facilio- 
rerqfcnfumconfequendum.  Numeris  1.2. 3.  habentur  particula:,  illa  eadem, & 
numero  2,  habetur  folum  particula  eadem;  qui,  & altera  dicitur  magnitudo ; intelligi 
« debet  confequcns  rationis  propofiti . Numero  4.  habetur  panicula  reliqua;  perquam- 
intelligitur  exceffus.quo  antecedens  vna.cum  data  excedit  confcqucntcm  rationis  propo- 
fiti.  Numero  5 per  paniculam,cum  confcqucnte,  ad  quam  intelligitur  cxceflus,  quo  con- 
fcquens  rationis  propofiti  fuperat  antecedens  ciufdem  rationis . 

In  hac  autem propofitionc  triplex  eft  hypothefis.ad  pri-  Triti, x b' 

mam,  quod  attinet.  Sit  AB  magnitudo  data;  & A C,fit  A B C D frtk/* 

maior  CD,  data  quam  in  ratione . Dico  A D,  maiorem- 

clfe  CD,  data  quam  in  ratione . Quoniam  AC  fupponitur  maior,  quam  C D data  quam 
• in  ratione,&  AB  data  eft, erit  * ratio  BC  ad  CD  data,  & per  decimam  octauam  quinti,  ra-  * r.,  n i, 
tio  BD,  ad  CD,  data  eft,  ergo  per  vndccinram  definitionem  huius  AD,  di  maior  CD  da-  **"'  **'"'• 
ta  quam  in  ratione , Nam  ablata  data  AB,  reliqua  BD  ad  CD  habet  rationem  datam . 
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iKnm/ttji  Secunda  hypothcfis.  Sit  AD,  njagriinido  data,  &AG,  

t,,k,ru‘  maior  fit  BG,  data,  quam  in  ratione.  Dico  AB,  maiorem  A t D B E G 

efle  B G,  data  quam  in  ratione . Quoniam  ratio  D G,  ad 
i it.  i-fiau.  B G,  cft  , data ; & per  decimam  fcptimarq  quinti  ratio  D 3,  ad  BG,  cft  data ; ergo  AB 
maior  erit  BG,  data  quam  in  ratione . 

- Tertia  hypothcfis.  Sit  AB  magnitudo  data;AG,  vero  a g g g q 

}t"  fir  maior  BG  data  quam  in  ratione . Dico  rationem  B G, 
k ^ ad  BE  efle  datam . Quoniam  ratio  EG,  ad  BG  cft  b data ; ergo,  Sc  ratio  B C,  ad  BE,  data 
"t**-  critjper  ca  quj  habentur  ad  propofitionem  decimam  ociauam  quinti  lib.  Elementorum. 

PROPOSITIO  XI. 


Si  magnitudo  magnitudine  maior  fit  data , quam  in  ratione,  eadem  fimul  utraque  maior  erit 
data , quam  in  ratione . Et  fi  eadem  fimul  utraque  maior  Jit  data,  quam  in  ratione , eadem 
reliqua  magnitudine  maior  erit  data,  quam  in  ratione . 

IN  hac  propofitione  duplex  eft  hypothcfis.  Ad  primam, quod  ~ ’ 

attinet ; Sit  A B,  magnitudo  data,  & A E,  & maior  E G da-  A D B E G 
ta,  quam  in  ratione . Dico  AE  maiorem  efle  BG  data,  quam  in 
fc  **‘"T‘r— • ranonc  ■ Quoniam  ratio  BE,  ad  E G,  eft  * data,  ratio  vero  B E,  ad  BG,  cft  t data;  ergo 
tam.  refla  A E maior  cft  c BG  data,  quam  in  ratione . 

' Secunda  hypothcfis.  Data  fit  magnitudo  A B,  & AE,  maior  ——————— 

stcaota  tj.  BG.data.quam  in  rationc.Dico  AE, maiorem  efle  EG.data  quam  A D B E G 
m rat'onc  > Qupniamcnim  ratio  BE,  ad  BG,  eft  a data,-  ratio  autem  BE,  ad  EG,  cft  <^da* 
ta;  ergo  A E,  erit  maior  EG,  data,  quam  in  ratione, 
c rtrtapu  Vel  hunc  in  modum . Sit  magnitudo  A E magnitudine,  EG  maior  daraquam  inra- 
tione.  Dico  magnitudinem  eandem  A E ipfa  magiiitudinc  AG,  maiorem  efle  dati, 
quam  in  ratione  . Cum  enim  maguitudo  A E,  magnitudine  E G maior  fit  datai. 
quam  in  ratione , auferatur  magnitudo  data  AB , ut  remaneat  B E , ergo  BE , ad  EG,  ha- 
bebit ! ratione  datam,  quamobrem  inuertendo,  & componendo  &c.  data  erit  rario  BG,  ad 
llllifuui.  EG,  fiat  autem  AB,  ad  BD,  in  eadeam  ratione  gurBG,  ad  E G.proptcrca  data  erit  rati» 
£ >.  imiat.'  ABadBD,eftautcmdataAB,obidDBdata  b erit , quapropter  reliqua  A D data  eft; 
at  veri  totius  AG  ad  totam  DE  data  eft  ratio,  ut  enim  unum  antecedentium  ad  unuat- 
confequcntium,  ita  omnia  antecedentia  ad  omnia  conlequcntia , hoc  cft  ficut  BG,  ad  BE, 
ita  AG  ad  DE, igitur  & ipfius  ED.ad  AG.data  ratio  crit,cft  autem  data  AD.crgo  AE,ipfa 
quidem  AG  maior  eft  data  quam  in  ratione . 

Sit  autt  m AE  ipfa  AG  maior  data  quam  in  ratione . Dico  AE  reliqua  EG  maiorem  rf- 
fe  data  quam  in  ratione  . Cum  enim  AE  maior  fit  ipfa  AG  data  quam  in  ratione , aufera- 
tur magnitudo  data  A D,  ob  id  reliqua  D E ad  AG  data  ratio  eft,  quamobrem , & ipfius 
ittrti.jauuL  ag  ad  DE  data  eft  ratio.  Fiat  AB  ad  BD  ut  AG,  ad  DE , propterea  data  erit  ratio  AtJ.ad 
BD;&  per  converfionem  rationis  data  erit 1 etiam  ratio  AB  ad  AD.&  inuertendo  data  erit 
ratio  AD,  ad  AB,  data  eft  autem  AD,  igitur  tota  A B data  cft : quoniam  vero  totius  AG 
ad  totam  DE  data  cft  ratio,  quemadmodum,  & ipfius  A B,  ad  B D,  data  ratio  eft ; cum  fit 
AG  ad  DE  ita  ablata  AE  ad  ablatam  BD,  igitur  reliqua  EG,  ad  reliqua  B E,  erit  ut  A G, 
* 17.  fuiaii.  ad  DE,  eft  autem  ipfius  A G,  ad  DE,  ratio  data,  ergo  ipfius  EG  ad  BE  data  ratio  erit , Sc 
dividendo  k ipfius  EG  ad  BE  data  ratio  erit,  quamobre,  & ipfius  BEad  EG  data  ratio  erit,’ 
eft  autem  data  A B,  igitur  AE,  ipfa  EG  maior  eft  1 data,  quam  in  ratione, 

PROPOSITIO  XII. 

Si  fuerint  tres  magnitudines , dr  prima  quidem,  eum  fecunda  data  fit  fecunda  quoqut 
cum  tertia  data fit,  aut  prima  tertia  aqualis  efi , aut  altera  altera  maior  data . 

Sint  tres  magnitudines  AD,  DB,  BG,  & quidem  AD  cum  DB  f Jj  jj 
data  fit , ut  A B;  item  P B,  cum  B G,  data  fit,  ut  D G . Dico, 
vel  AD,  aequalem  efle  BG,  vel  alteram  altera  maiorem  efle  data . Supponamus  primi  pri- 
mam cum  lecunda, nempe  AB  aequale  efle  fecunda: , cum  tertia,  nimirum  D G illico  per» 
fpicuum  eft  A D aiqualcm  efle  BG,-  ablata  fiquidem  communi  p B remanebunt  AD,  BG 
. ~ ^ inter 


Digitized  by  Google 


DE  RESOL,  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIBJ.  33 

inter  fe  aequales. 

Supponamus  fecundo  AB,  maiorem  e(Te  DG;  cum  itaq;  A B,  & DG  datae  fint , fcquitur 
per  quartam  huius , differentiam  inter  AB,  & D G daram  efle ; at  vero  fi  ab  inaequalibus 
A B,  D G auferatur  communis  D B atque  adeo  auferantur  xqualiasrcfiduorum  A D,  B G 
idem  erit  exceflus,  ac  totarum  AB,  DG,  nempe  DB,  fcd  hic  eu 1 datus;crgo,&  refiduorum 
A D,  BG  exceflus  fiuc  differentia  data  erit,  quamobrem  fequitur 11  alteram  altera  maiorem 
effe  data . 

PROPOSITIO  XIII. 

Si fu  trini  tres  magnitudines  ,fir  earum  frima  ad  fecundam  habeat  rationem  datam , fecunda 
autem  tertia  maior fit , data , quam  in  ratione , frima  quoque  maior  erit 
tertia,  data , quam  in  ratione . 

Sint  tres  magnitudines  AB,CD,  & E;Gtquc  data  proportio  . — ■■  • 

magnitudinis  AB , ad  magnitudinem  CD.prxtcrca  ma-  A " 

gmtudo  CD,  maior  fit  magnitudine  E,  data, quam  in  ratione.  C G D 

Dico  magnitudinem  AB,  maiorem  dfc  E magnitudine , data,  — 

quam  in  ratione . Supponamus  datam  DGjfiat  autem  vt  DC,  “ 

ad  CG,  ita  AB,  ad  AF.  Quoniam  igitur  cft  vt  DC,  ad  GC,  ita  BA,  ad  FA  erit » vt  DC,  ad 


ad  CD;  ratio  igitur  FA,  ad  G C,  data  erit; 1 ex  hypotdi  vero  data  cft  ratio  GC , ad  E ergo  * 

data  erit c ratio  FA  , ad  E ; concluliraus  autem  fupra  BF  datam  effe,  ergo  A B maior  erit  E 
data  quam  in  ratione . 

PROPOSITIO  XIIII. 

Si  dui  magnitudines  ad  inuicem  habeant  rationem  datam , vtrique  autem  illarum  adijciatHr 
data  magnitudo  tota , ad  inuicem,  aut  habebunt  r at  tonem  datam,  aut  altera 
altera  maior  erit  data , quam  in  ratione . 

DAtar  fint  dux  magnitudines,  A E,  GF;  dataque  fit  ra-  g A~ ~H  E 

tio,  vt  A B,  ad  G D.  Dico , vel  B E,  ad  D F rationenu, , 
habere  datam ; vel  BE , maiorem  effe  magnitudine  DF,  data.,  yj  q p , , , w 

quam  in  ratione.  Supponamus  primo  effc.vt  AB,ad  GD  ita  AE,  t 

ad  G F ; erit 1 vt  B E,  ad  D F , ita  A B,  ad  G D i cft  autenjex  hiporhefi  data  ratio  A B , ad  c 
G D,ergo  ratio  BE,ad  GF,  data  erit.  “ Secundo  fupponamus  efle,  vt  A B,  ad  G D,  ita  A H,  h 
ad  G F erit 1 vt  BH  ad  D F , ita  A B , ad  G D ; at  vero  ex  hypothefi  data  eft  ratio  A B ad 
GD , eftque  •*  data  ratio  B H , ad  D F ; infuper  data  cflAH,  eo  quod  fuppofitum  fit  f iZZ' 
effe,  vt  AB,  ad  GD,  ita  AH,  ad  G F,  qux  data  erat , ergo  data  eft  > HE ; quamobrem  ma-  g f"> 
gnitudo  BE  maior  i erit  magnitudine  DF  data  quam  in  ratione , tmm  • 

PROPOSITIO  XV. 

Si  dua  magnitudines  habeant,  ad  inuicem  rationem  datam,dr  ab  vtraque  earum  auferatur  da- 
ta magnitudo : reliqua  magnitudines , ad  inuicem  habebunt,  aut  rationem  datam , 
aut  altera , altera  maior  erit , data , quam  in  ratione . 

DAtx  fint  dux  magnitudines  E H;  F G,  firque  pariter  data  ra-  g A H E 

tio  i E;  ad  D F;  Dico  rationem  B H , ad  D G , vel  efle  da-  — 

vel  B H maiorem  effe  D G data  quam  in  ratione . D G F 

Supponamus  primo,  vt  BE,ad  DF.ita  efle  EH,ad  FG  ergo  erit 1 vt  BH  ad  DG,  ita  BE*id  ‘ ['Z™”1, 
DF, at  vero  ex  hypothefi  ratio  BE,  ad  DF,  cft  data, ergo  ratio  BH, ad  DG,  erit b quoq.-data. 
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c i>.  . Supponamus  fecundo,  vt  BE.ad  DF,  ita  efle  EA,  ad  GF;  ergo  erit e AB,  ad  GD,  vt  B E » 

d i.  huim.  ad  D F , at  vero  ex  hypothefi , data  eft  ratio  B E , ad  DF,  eftauc  A data  ratio  A B > ad 

et  kmHi  GD,3t  infupereft , data  E A,  cum  fupponcremus  efle,  vt  B E,  ad  D F,  ita  b A,  ad  GF,  ex 

f rir  tMu.  hypothefi  quoque  data  eft  E H,  & prxtcrca  eft 1 data  HA, ergo  per  vndccimam  definitio- 
nem huius  BH  maior  erit  DG,  data  quam  in  ratione , 

PROPOSITIO  XVI. 

5/  dux  marnitudixet,  ad inuicem  habeant  rationem  datam;  & ab  vna  quidem  illarum  aufera- 
tur data  magnitudo , alteri  autem  ipfarum  adijeiutur  data  magnitudo  ,tcta  reftdua 
marmtudine  maiorerit,  data  quam  in  ratione , 

3 ' B A H JE 

DAtat  fintdu*  magnitudines  HE,GF;data  quoq;  fit  ratio  BH,jy  q F ~ 

ad  DF.  Dico  BE  maiorem  clle  DG,  data  quam  in  ratione. 

• it.yitri.  Fiat » vt  D F,  ad  BH,  ita  G F,  ad  A H.  Quoniam  igitur  ex  hypothefi  daraeft  GF,  & practe- 
readatabcft  AHtfiquidem  fecimus,  vt  DF,  ad  B H,  ita  G F,  ad  A H , & quoniam  data  eft 
£\  d.:  HE  ex  hypothefi;  erit  & 1 AE,  quoque  data;quoniam  autciricft,  vt  DF,  ad  BH,  ita  GF,  ad 
iccut.  4 & ah  erit  <*  & BH,  ad  DF,  vt  BA ; ad  DG;  fupponebamus  autem  rationem  BH,  ad  DF,  da- 
’’  ZZ;  tam  efle,  eftquc ‘ data  ratio  B A,  ad  DG,  fiquidem  ei  datur  eadem  BH,  ad  DF  dice  bamus 
. etiam  datam  efle  AE,  ergo  crii  i B E,  maior  D G,  data  quam  in  ratione . 

£ , , - itfiait,  Velfic 

tm“  Datat  fint  magnitudines  H B,  FD,  quae  neceflarib  habebunt = rationem  datam, & ex  F D 

g i. lt*j mj . 4ukrltur  jjati  magnitudo  G F , & magnitudini  H B addatur  data  magnitudo  H E . Dico 
rotam  E B reliqua  G D maiorem  efle  data , quam  in  ratione . Quandoquidem  ratio  ipfius 
h it.fixri.  H B ad  FD  data  eft,  fiat  *>  vt  H B ad  FD , ita  A H ad  F G,  ergo  ratio  ipfius  A H ad  F G data 
iUtfkmui.  crit> , cft  autem  jat3  FG>  igitur  a h data  erit, k eft  autem  EH  data  igitur  tota  EA  data  eft:  I 
1 jVtoM.'*  Et  quia  eft  vt  H B ad  F D,  ita  A H ad  F G , ergo  refidua  A B ad  refiduam  G D rationemt 
m ,,  i habebit  “datam,  eft  antem  A E data  magnitudo,  igitur  magnitudo  EB  magnitudine  Cy 

“ maior  eft , ■>  data  quam  in  ratione . 

PROPOSITIO  XVII. 

Si fuerint  tres  magnitudines,  efr  prima  quidem,  fecunda  maior  fit  data  quam  in  ratione;  terti* 
quoque  eadem  fecunda  maior  fit  data  quam  in  ratione ; prima  ad  tertiam , aut  rationem 
habebit  datam ; aut  altera,  altera  maior  erit  data,  quam  in  ratione , 


Sint  data;  magnitudines  BH,&Dp,&  AB  fit  maior  F data  qudm  A H B 

in  ratione,  CD,  vero  F,  maior  data  quam  in  ratione . Dico  ra-  ~ 17 

tionem  A B , ad  C D efle  daram;vel  A B,  maiorem  efle  C D , data  c fc  ~ 

• ii.  Afuit,  quam  in  rarione.Quoniam  ratio  AH  ad  F eft  data;  ■ namqdupponitur  p j 

AB  maior  F data  quam  in  ratione, at  vero  HBfupponitur  data, ergo 
tufaii.  fi  hac  auferatur  reliqua  AH  ad  ipfam  F habebit  rationem  datam.  i>  & ratio  CE  ad  F,  eft 
!>»■«• . data  ob  eandem  ratione ; Sc  ratio  AH,  ad  CE, pariter  data c elt;crgo,vel  ratio  AB, ad  CD» 

«*•  ftiftfii-  ■ cjata>  v£j  a B,  eft  maior  CD  data  quam  in  ratione  per  1 4.  propofitionem  huius . 

PROPOSITIO  XIIX. 

Si  fuerint  tres  magnitudines , atq;  ex  his  ama  vtraque  reliquarum  maior  fit  ,data,  quam  t» 
ratione  reliqua  dua,  aut  datam  rationem  habebunt  ad  inuicem , aut  alter*) 
altera  maior  erit  data  quam  in  rqtione . 

DAtac  fint  magnitudines  DG,  8c  DL,  at  CD,  maior  fit  A B,  da- A H B 

ta  quam  in  ratione  C D , maior  E F data  quam  in  ratione . q L G D 

Dico  rationem  AB,  ad  EF  efle  datam,  vel  AB  maiorem  efle  EF  da-  — 

^•/'^'■taquaminrationeifiatavtratioCG,adAB,itaQD,adIiH,&dc-5.,il_!:  . ^ . 


Digitized  by  Google 


t)E  RE  SOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.I.  jy 

inde , vt  CL,  ad  EF  ita  I.D  ad  FK.  Quoniam  enim  cft,  ■>  vt  C G,  ad  A B,  ira  C D,  ad  A H,  i>i ». , 
Equidem, vt  CG,  ad  A B,  ita  ex  coftruitionc  eft  G I),  ad  BFIiratio  vero  C G,  ad  A B,  *■  eft  ‘ 'f  d' 
dara.ratio  crqo  CD,  ad  AH.crit  J data;ratio  vero  GD,  ad  B H,  eft c dataifiquidem,  vt  CG  e 
ad  AB,  ita  GD,  ad  BH  cx  conftru&ionc,  & ratio  CG,  ad  AB,  cft  data;  at  vero  G D,  cft  ex 
hypotefi  data,  ergo  BH  crit/datajcuq;  vt  CL,  ad  EF  ita  fit  LD  ad  F K;  deturq;  L D,  ergo  f s- 1“,“  • 
|:K'  dabitur;  ite  ratio  C D,  ad  E K.  data  cft,  ratio  autem  AH,  ad  F.If  per  S.  huius  eft  dara., 
fiq  uidem  ratio  CD,  ad  E K,  & CD,  ad  AH, eft  data,  ergo  AB  maior  erit  EJ;  data  quam  m 
ratione;  Vel  ratio  AB  ad  EF,  cft  data  per  1 j . huius . 

Vet pe 

Sint  tres  magnitudines  AB,  CD,  EF,  ex  his  vna,  quae  fit  C D,  vtraque  reliquarum  AB, 

EF  maior  fit,  data  quam  in  ratione . Dico  vtramque  magnitudinum  AB , EF  aut  ad  inui- 
ccm  habere  rationem  datam,  aut  alteram  altera  maiorem  ede  data,  quam  in  ratione. 
Quandoquidem  magnitudo  CD,  magnitudine  AB  maior  eft,  data  quam  in  ratione , aufe- 
ratur data  magnitudo  DG,  ergo  reliquat  GC  ad  A B data  ratio  eft . g Fiat  autem  vt  GC  ad  , f , , f 
AB,  ita  DG  ad  BH;  ergo  ratio  ipfiusGD  ad  BH  data  cft . Eft  autem  G D data,  igitur  BH 
data  eft; h & propterea 1 totius  DC  ad  totam  H A data  ratio  cft . h ‘-  • 

Deinde  cum  D C ipsa  F E maior  fit , data  quam  in  ratione , auferatur  data  magnitudo 1 **•  ' 

DL,  ergo  reliqua:  LC.ad  FE  data  eft  F ratio;  Fiat  autem  vt  LC  ad  FE.ita  DL.ad  KF,  igitur  t , 
ipfius  DL,  ad  KF  data  ratio  cft;  data  cft  autem  DL,  igitur  K F data  eft,1  propterea  ” totius  **«<  • 
DC  ad  totam  KE  data  ratio  clL  Ipfius  autem  DC,  ad  HA  data  ratio  cft.igitur,  ipfius  HA,  I*, 
ad  ICE  data  ratio  eft . n Sunt  autem  ablata:  ab  ipfis  datx  magnitudines  HB.KF,  igitur  A B, » . 
ad  FE , aut  ad  nuiicerq 0 habent  rationem  datam,  aut  altera,  altera  maior  erit;  data,  quam  0 ’>  • 

ju  ratique. 


PROPOSITIO  XIX. 

S/  fuerint  tres  magnitudines , & prima  quidem  magnitudo,  fecunda  magnitudine,  maior  ,fie 
data  quam  in  ratione  fit  quoque fecunda  maior  tertia , dita,  quam  in  ratione ; primi  ma- 
gnitudo , tertia  magnitudine , maior  erit  data  quam  in  ratione . 


D 


B_ 

Ara-  lint  magnitudines  HA,  E D;  At  vero  AB,  fit  maior 
D C,  data  quam  in  ratione , D C,  maior  F data , quam  C 
l.fcxti  vtCD,  ad  B H,  itaD  E,  ad  H G, 


H 


E D 


g tjief.  huint, 
b i.  f nuHt .. 

C i . huius . 
d Caro!  *-  f- 
e 1 9 . tju.ati. 

i'  II.  definiti 
huius . 
g x. defigit, 
huius  • 

h 11.  definit, 
huius  . 
i S.  huius . 
k 11. 4, falii 
huiu,  • 


in  ratione, liat  per 

Quoniam  DE  cft  d ita  cx  hypotlicfi;  ratio  vero  DE  ad  HQ  eft  p 
•data, cum  fit  vt  CD.ad  BH,  ita  DE,  ad  HG,&  G H erit  - data; 
cx  hypotlicli  A H cft  data ; Et  A G erit  • data;  eft  vero  eadem  ratio  H G , ad  DE,  & 

B H , ad  C D , cum  Ct  vt  C D,  ad  B H ita  D E , ad  H G,  ita  ergo  erit, , vtGB,  adEC,  ita 
BH,  ad  CDs  At  vero  ratio  BH,  ad  CD  cft 1 data,  & ratio  GB,  ad  EC  erit  8 data  , ratio  au- 
rem F,  ad  EC,  eft  ' quoque  data,  ergo  ratio  G B,  ad  F,  erit  ■ data  proinde  ratio  A B,  ad  F, 
maior  erit k data,  quam  in  ratione;  per  1 1 , detin.  huius,  cum  AG  fit  oftenfa  data 

propositio  XX. 

Si  Jatx,dua,fuerifit  magnitudines,  & auferantur  ab  ipfis  magnitudines  habente 0 , ad imiieem 
1 at  tonem  datam,  nfidua  magnitudines,  aut  habebunt  ad  inuieem  rationem  datam , 
aut  altera,  altera  maior  erit,  data,  quam  tn  ratione , 

DAta-  iint  B E,  D C,  & ratio  H E,  ad  G C,  fit  data . Dico  B A H E 

rationem  ' H,  ad  DG,  cfte  datam,  vel  BH  maiorem  cfte 
DG  data,  quam  in  ratione.  Primo  fuppopatur,  vt  HE.ad  GC,  D G C 
ita  cfte  bf-„ad  DC  , Proinde,  vt  B H,  ad  D G,  ita  cft  > HE , ad  . • ■>.  nivi . 

G C,  ex  hypothcfi  vero  ratio  HE,  ad  GC  cft  dataicrgo  r.uio  BH,  ad  D G erii : " data . M»».. 

Secundo  luppotutur  vt  HE,  ad  GC.ita  elfe  AE.ad  DC.cx  hypoth.  ratio HE,ad  ' ■e  , eft  d 
data,  & ratio  AE,  ad  DC,  erit c data;  ex  hypotlicfi  vero  DC,  cft  data  ergo,  «At  cft  da- 

E 5 Hi 


v 
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«■  4.'  i*.w . t.i,  CV  hypothefi  mitem  BE  eft  elata ,&  AB  erit  c data, vt  autem  HE  ad  GC,  ita  eft  ex  fuppo- 
*'»•  fi-ione  AE,  ad  DC  quare  erit  fvt  AHwd  DG  ita  H E,  adGC  critque  p ratio  A H,  ad  D G 
S ;;S  d.ita.cim  ratio  HE.ad  GC,  fit  data;  proinde  BH.  maior  «•  erit  DG  dati  quam  in  ratione , 
»**■««*.  quandoquidem  AB,  eft  oftcnfa  data . 

PROPOSITIO  XXI, 

Si  fuerint  dua  magnitudines  dau,  & adduntur  tpfis  alU  magnitudines  bsbenKt+dmwkt# 
r.itiQncm  ditum  > tot*. , aut  habebunt  ad  tunicem  rationem  datam  , aut  alteray 
ulter  i maior  erit  data,  quam  in  ratione . 

DAtat  fincHB»CD,  ratio  vero  HE.ad  GC  lit  data.  Df&ra-  B AH E 

tion  em  BE,  ad  DC  clTe datam;  vel  BE  maiorem  efle  DC, 

data  quam  in  ratione . Supponatur  primo , vt  H E , ad  GC,  ita  D G C 

• ■ uirnoii-  f(pe  pjg>  ad  GD  erit, » vt  BE,  ad  D C.ita  HE,  ad  GC,  ratio  vero 

HE,  ad  GC  eft  data  ex  hypothefi,  ergo  ratio,  BE,  ad  DC  erit  t>  dat  a. 
c x.atf.bmHi  Secundo  fupponatur,  vt  HE,  ad  GC,  ita  efle  H A,  ad  GD,  erit c HA, ad  GD,  ratio  data , 

\ liZZ'  at  GD  ex  hypothefi  eft  data,itaq;H  A erit  * data, at  H B ex  hypothefi  eft  data, ergo  <•  AB  erit 
i data-.fcd  cxYuppofitionp  lecuda.vt  HE.ad  GC.ita  eft  HA, ad  GD  ergo  erit, fvt  AE.ad  DC, 
g i.  a*,.a  jta  HE.ad  GC,at  ratio  HE.ad  GC.cx  hypothefi  eft  data;  ratio  igitur  AE.ad  DC  erit  t data 
ergo  B E,  maior  erit  DC  data,  quam  m ratione.  Per  i i.dcrinit.Dacorum, quandoqui- 
dem A B dcmonftrauimus  datam . 

PROPOSITIO  XXII, 

Si  Au*  magnitudine!  ad  aliam  aliquam  magnitudinem  habeant  rationem  datam , & fimul 
vtra.juead  tandem  habebit  rationem  datam. 

DAta  fit  ratio  DE  ad  A ,&  ratio  EF.ad  A,  fit  pariter  data.  Dico  ra-  D F.  1-  A 
tionem  DE  ad  A efle  pariter  datam . (^iiomam  ratio  DE,  ad  EF, 
a « .D»wt.  data, cum  ratio  DEad  A, &EF,adAfitduta  per 8.  Datorum , fiue 

YtYZZ'.  huius , ratio  vero  D F,  ad  EF  eft  b dtfa;&  ex  hypothefi  ratio  E F,  ad  A eft  data,  erg® 
ratio  DF  ad  A cll  c quoque  data , 

PROPOSITIO  XXIII. 

St  totum  ad  totum  habeat  rationem  datam,habeant  autem,&  f artet  ad  partes  rationes  data- 
et  fi  non  eafidem , habebunt  omnia , ad  omnia  rationes  datas . 

DAta  fit  ratio  E B , ad  CD  item  ratio  EH,  ad  C G , demum  ra-  E HA B 

tio  H B.adG  D.  Dico  rariones  EH  ad  H B,  &HB,  ad  C G, 

&CGadG  P,  efle  datas.  Fiat  * utCG,  adEH,  itaCD,  adE  A.  

Quoniam  igitur  eft,  ut  EH, ad  C G, ita  i,  EA,  ad  CD,  erit  c utGA,  adHDitaEH.adCG; 
c i?.  .jw'w.  cum  enim  lit,  ut  tota  EA,  ad  totam  C D,  ita  ablata  E H,  ad  ablatam  CG,  erit  per  19. 

quinti , reliqua  H A,  ad  reliquam  G D,  ut  tota  E A,  ad  totam  C D,  & conlequenter,  ut 
i tifat.  E H,  ad  C G,  at  vero  ex  hypothefi  ratio  E H,  ad  C G eft  data;  item  ratio  H A,  ad  G D 

h*-..,  ■ clt  i data,  ratio  vero , H B,  ad  G D ex  hypothefi  data  eft , proinde  ratio  H B , ad  H A , 

f * ‘TY!,,  er‘c  e data ; hinc  vero  fequitur  f rationem  H B,  ad  A B datam  efle ; at  vero  ex  hypothefi 
- ‘/ntiiY.  data  quide  eft  ratio  EB,  ad  CD, quemadmodum  etiam  ratio  E A,  ad  CD  eft  s data.quan- 
• doquide  m,  ut  E H,  ad  C G,  ita  eft  E A,  ad  CD  per  corojl.  quarta’,  Qyjnri;  cum  ut  C G,  ad 
, i .■«!«<■  p jta  jj;(a  |jt  CD,  ad  E A;  quamobrem  ratio  E A,  ad  EB  data  h erit;  atque  adeo  ratio 
1 4. t,*im . EB, ad  AB ent  ■ data.  Dcmonftrauimus  autem  rationem  H B,  ad  A r>  datam elfej, 
k t huua.  erg0  ratio  E B,  ad  HB,  erit  k data,  proinde  ratio  EB,  ad  EH  erit  1 data,  & in- 

* uZl,.  luper  ratio  EI  1,  ad  HB,  data  erit  cumque  data  fit  ex  hypothefi  ratio  E H,  ad  CG  lcqui- 

» (.  hmm . tur  ‘{proinde  rationem  R B,  ad  C G datam  efle ; eft  autem  ex  hypothefi  data  ratio  HB 
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ad  C,  D ergo  per  8.  huius  datu  erit  ratio  C G ad  G D , quare  omnia  ad  omnia  habebunt 
rationem  datam . 


PROPOSITIO  XXIV, 


Si  tres  reti  st  linea  proportionales  fuerint : prima  ttuttm  , ad  tertiam  habeat  ra- 
tionem datant , CT  ad  fecundam  habebit  rationem  datant . 

VT  A.ad  B,  ita  fit  6,  ad  C , ratio  A, ad  C,  fit  d.ita . Dico  ratio-  A — 

nem  A,ad  B efle  datam.  Quoniam  ratio  A,adC  ex  hypothe-  B ■ 

fidi  data,  ut  vero  A.ad  Cita  > quadratum  ex  A,  ad  rcdangulum  C 
iu!>  A,  & C ergo  ratio  quadrati  ex  A,  ad  rcdangulum  fub  A,  & C 

erit  b dataifcd  quadratum  ex  B.cft  c aquale  rcdangulofub  A,&  D 

C ergo  ratio  quadrati  ex  A,  ad  quadratum  cx  B,  erit  d data , er-  E 

go  rat  io  A, id  B, erit  quoque1  datu . Sic  breuius,quimm  textu, &c.  F 


\ 


a frimg  frxfi, 
b I -huius . 

c 17  .fixti. 

•I  7.  quinti. 
e 1 . huius  . 


PROPOSITIO  XXV. 


Si  dux  rrTia  poftione  data  ,/e  mutuo  invicem  fetucrjnt, pundum  in  jw  fe  inuieem 
J icant  Soft  tone  datum  tfl . 

Sint  du* linei  politione  data;  AB,  CD,  quilo 
inuicem  fccent  in  pundo  E, Dico  datum  efle  pun- 
dum E finamquepuniftumE.diuerfas  poflet  habere 
politiones,  neccfTc  foret faltem ,& redarum alteram 

diuerfas  habere  politiones , quod  contra.,  Ar 
cft , ergo  datum,  cft  pundum  E, Quod  o- 


s c fi  0 l 1 0 rtJ. 

»'  ,r*cr-' 

NOn  dtjfimtli  arte  ostendetur  ptinclum  interfeci  torus  cuiufcumque  binarum  linearum  fo. 

Jilione  dataram', fine  nempe  utrajue  fit  reiji  \ flue  una  recl a , altera  curua , er  in  vnt 
tantum  pando , fe  mutuo  fetantium,  cjjc  datum,#-:. 

PROPOSITIO  XXVI. 

a 

Si  linea  recl  a extremitates  poftione  data flnt,  retia  pojltione,  magnitudine  data  esi . 


A B,  «J  D 
hypothcfin 
ponebat,  & 


D 


Ata  fint  punda  A,  & B,  politione,  Dico  A rt,  efle  datam  po-A 
fitionc,&  magnitudine  Data  cft  A B,  politione,  & magmtu- 


dme;  namque  manente  A, fi  intercidet  redi  linea;,  aur  politio , aut  magnitudo,  intercidet 
extremum  B,  Quod  eft  abfurdum ; non  enim  intercidit . 


PROPOSITIO  XXVII. 


Si  data  reli  a linea  poftione,^- magnitudine,  data  fuerit  vna  extremitas , 
d-  altera  extremitas  data  erit. 


DAta  fit  linea  D A>&  D cft  pundum  datum . Dico  pundun? 

A efle  datum . Fiat , circulus  u A B, Quoniam  fcmicirculus 
Aj,  cft  c politione  datus ; ell  vero  D A,  dau  ex  hypotheli 
ergo  pundum  A erit  * dijtum. 
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PROPOSITIO  XXVIII. 


t 


Si  per  elutum  fundunt  contra  datum  pofitione  redam  agatur  reda  tinea ; ad 4 
reda  pofitione  data  efi , 


DAtum  fit  pun^lum  E fitque  F G linea  refla  datai,' 
politione,  & AEB , fit  parallela  refla?  F G.  Dico 
AB  c|Tc  datam  politione . Supponamus  CED  clle pa- 
rallelam ipli  FG,  ex  dato  enim  id  quidem  fiipponcndu , 
cum  manente  punflo  E politio  iplius  AEB , qua-  paral- 
lela ex  hypothcli  eft  ipli  FG  alibi  cadere  dicatur.puta  in 
• i»,  frmi . CED,  ex  hypothcli  vero  AB  eft  parallela  refle  FG  eft  * 
ergo CD parallela  refla:  AB, contra  54. primi  defini- 
tionem, ergo  erit  A.B  data  pofitione . 

- Vel  fi r 

Per  datum  punflum  E contra  datam  pofitione  reflam  FG  agatur  refla  AEB.  Dico  po- 
fitionc  datam  clTe  lineam  A E B Si  enim  data  non  fit , manente  punflo  E alibi  cadet  refla; 
b % J.Mxrms  AEB  politio  . Alibi  iam  cadat  manente  FG  parallela,  eaque  edo  CED,  ergo  parallela  eft 
FG  ipii  CED,  fed  FG  ipli  AEB  eft  parallela,  igitur  AF.B  ipli  CED  parallela  erit  1 & fimul 
eoincidct,  tjuod  eft,  ablurdum . Quamobrcm  politio  refla:  AEB  alibi  non  cadit , ac  proin- 
de refla  AEB  pofitione  data  eft . 


PROPOSITIO  XXIX. 

St  ad  pofitione  datam  redam , datumque  in  ea  fundum  agatur  reda  linea , qua  faciat 
angulum  datum , ad  a tinea  pofitione  data  efi , 


D 


t Ata  fit  CD  refla  linea  pofitione , datumque  fit  B pun- 
ctum, fitque  angulus  ABD  datus . Dico  A B,  elfc  da- 
tam pofitione . Supponamus  angulum DBE,  squalem  cflo 
angulo  dato , at  ex  hypothcli  angulus  DEfA,  squalis  eft  an- 
5 1 ' gulo  dato  ,ergo  angulus  D B E erit  - squalis  angulo  DBA 
T “ contra  nonum  axioma  primi,  ergo  BA  eft  t»  pofitione  data . 


frtuu . 


Velfic 


Ad  datam  pofitione  reflam  C D , & datum  in  ea  pun- 
ftum  B agatur  linea  A B,  qus  faciat  angulumdatum  DBA . 

Dico  pofitione  datam  elfc  reflam  B A.  Quandoquidem  fi  pofitione  data  non  fit,  manento 
punflo  Balihi  cadet  pofitio  refls  BA.fcruans  anguli  DBA  magnitudinem . Cadat  alibi, 
&cfto  oE.  Igitur  angulus  DBA  angulo  DBE  squalis  eft  maior  minori,  quod  cftabfur- 
dum . Igitur  pofitio  refls  A B non  cadet  alibi . Quamobrcm  data  erit  refla  AB  pofitione. 


SCHOLION . 

In  ipfia  pro  pofitio  ne  partes,  ad  quas  angulus  datus  efi  constitutus,  debent  efi e data . 

PROPOSITIO  XXX. 

Si,a  dato  fundo  in  datam  pofitione  redam  agatur  reda  linea , qua  fiaeiat  angulum 
datum,  ad  a tinea  pofitione  data  est , 

DAra  Iit  refla  politione  BC  fitque  A punflum  datum , 

& ADC,  fit  angulus  datus . Dico  AD  elfc  datam  po- 
, 1 1.  frim.  , Fiat  EAF  parallela  reflxB  C.  Quoniam  B C,  eft 
refla  data  pofitione-  ex  hypothcli , & per  conftruflionenu, 
b ,8.  Data*  EF elt  par.illela  refls  BC  ergo  erit  t E F,  data  politione,-  at  -g- 
vero  ex  hypothcli  angulus  ADC, eft  datus, & angulus  DAE  “ 
c(t  ‘ «qualis  angulo  ADC,  erit  « ergo  angulus  DAE,  datus , at  punflum  A ex  hypothcli 
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iftdatuib,  ob  id  AD  eft  ' data  politione,  - -j  w 

PROPOSITIO  XXXI. 

Sii  dato  pundo  in  datam  pofitionc  redam , data  magnitudini  reda  ducatur, 
pofitionc  quoque  data  erit, 

DAtura  fit  punflum  C>  & AB  fit  refla  data  poli- 
tione; CE,  fit  refla  data  magnitudine.  Dico  5 » 

CE  efle  datam  politione.  Fiat J circulus  CE  F.  Quo-  . / * i.fMM» 

niam  fegmentum  circuli  EDF  cft  b datum  pofitionc,  \ / \ J 

liquidem  eius  centrum  Cpolitione  datum  ell,  & qua:  \/  _ *" 

ex  centro  ell  linea  C E magnitudine  eft  data  , & A £1 

exhypotheli  AB,  cll  refla  data  politione;  ergo  E , &F  0 

erunt « punfla  data  pofitione,  fiquidem  du^  pofitjone  dati,  fi  fe  invicem  fccenrtxv  « *"■  'S- 

Etione  datur  punflum  mterfefljoms.-ergo  CE,  & CF,  funt  a refla  dat*  politione  ^ 

S C H O I,  j ()  jy 

Sidata  linea fit  nutor  perpendiculari  C C,  non  erit  data  pofitionc,  nifi prafiribaiur  ,.d 
i luam  pftfm  firpend, cularis  C G ducenda  Jit ; cum  cmm  CF fit  aqualis  CE  dat  a refla, 
poterit  habere  duplicem pofitionem,  J ‘‘‘"‘'refla 

PROPOSITIO  XXXII. 

* m datas  pofitionc  parallelas  redas,  agatur  reda  Unca , q„a  faciat  anrnlos  datos , 
reft*  magmtudtnc  data  <*// . 6 

DAtx  fint  pofitidne  AB,  & G F,  & A B,  & GF  fint  pa- 
rallela: ; fintque  BAE,  & AEF , anguli  dati . Dico  ^ ^ P F. 

A E efle  datam  magnitudine.  Detur  punflum  C,ut- 

cumque in refl*.  AB; fiat  a autem  angulus  BCD,  «qualis  I 

angulo  C A E.  Quoniam  autem  per  conftruflionem  ansulus 1 ■ ■ » f ***££$ 

BQDeft*qua!isinguloBAE,& CDcft  b parallela  refla:  A v B 

AE,  cx  hypothefi  vero  angulus  BAE,  datus  cll,  ergo  angulus  B C D erit  , datus-  at  A B l ■ *’ 
cxhypothefid.ua  ell  pofitionc, punflumque  C per  conftruflionem  datum  cft,  eruo  CD 
ell  a.  poluionc  data  ; at  ex  hypothefi  CF,  eft  politione  data, -ergo  punflum  D,  cft  . datum;  d 
proinde  CD  datam  file  f raagnitudme  necefle  cft;  cumque  AE  fit  ? «qualis  CD-  leoui-  f"*" 

tuj  per  primam  definitionem  huius  reflamAE  magnitudine  datam  efle.  ’ 1 g sapiZ". 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Si  in  datas  pofitionc  parallelas  redas  agatur  magnitudine  data  reda,  faciet  angulos  datos . 

DAtx  fint  politione  AB,  & G F,  & AB  fit  parallela 

refla:  GF,  & EC  fit  magnitudine  data . Dico  an-  / 

gulos  BEC;  ECF  erte  datos.  In  refla  AB,  detur  A _ f E h n 'i'  .primi. 

quodeunque  punflum  H;  atque  fiat  * HD  parallela  re-  \ \ \ j 

fla:  EC;  & deferibatur  b circulus  H B D G , cx  centro  H. -fl,  -y—,Z c m-  /«•>. 

Quoniam  igitur  H D,  & EC  funt  . inter  fc  «quales , eft  ° V ° F 

autem  exhypotheli  refla  EC  data  magnitudine  erit  J pro-  c i 

inde  H D,  magnitudine  quoque  data ; at  vero  per  conftruflionem  datum  ell  punflum  H,  f 
proinde  cireumfcrcntix  pars  GDB,  erit  ' pofitionc  data ; at  vero  GF  cft  cx  hypothefi  po-  g J 
litione  data,  ergo  punflum  D,  erit  f datum  pofitionc;  quaraobrem  &HD,  erit  s pofitionc  *' 
data;  at  vero  GF,  data  cll  exhypotheli  pofitionc,  angulus  igitur,  HDF,  erit  h datus,-  at  i ,,^w. 
vero  angulus  E C F ell  1 «qualis  angulo  HDF,  ergo  angulus  ECF,  erit  1 datus;  quam-  k ' 
obrera  angulus  CEfl  erit  i pariter  datus.  * ’ I/silir’*’' 

. , SCHO- 
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PROPOSITIO  XXXVII. 


St  in  datat ptfitieme  parallelis  rdlat , agatur  reda  linet , dr  /icetur  ratitae  data  , 
agatur  autem  fer feli  tonis  pnnclum  contra  datas  fo/itione  r celas , linea  rclla; 
acta  rcila  linea  pofitione  datae (l . 


DAtx  fint  pofitione  A B,  CD.  & refta  A B,  CD  fint  paralie. 

lac;  ratio  vero  A H,  ad  HC,  fit  data,  & H G fit  parallela  re-, 
ita  AB,  vel  CD,  Dico  HG  c(fc  datam  politione . 

Primo  fi  aC  ,eF,  non  fint  parallelcnfcd  coeuntes  ad  partes  AE, 
ita;  Sit  punitum  E,  ut  cunque  datum  in  A B,  fiat  * £F,  ad  CD 
perpendicularis.  Quoniam  AC.dc  EF.non  funt  parailcls,&  K eft 
punitu  mterfeitionis;  In  hac  enim  hypothcfi  b lupponuntur  CA, 

& FE  non  pacallell* , fcd  coeuntes  protracta;  ad  punitum  K,  re. 
ita  E F erit  c data  pofitione,  at  vero  ex  hypotheli  C D cft  da-  k ,r  h net- 

es. politione;  ergo  punitum  F cft  <<  datum ; at  vero  punitum  E cft  datum,  ciim  faitum  fit  ar-  d 
fcitrariumin  A B , & E Ferit  « data  magnitudine;  ut  autem  CH,  ad  HK,  ita  cft  f FGad ' *M*"c 
GK,  3c  ut  HK,  ad  A K,  ita  eft  g GK,adEK;& vt  A R,adH  A ira  eft  b p KadEG,  cr"o,  c 
vt  CH,  ad  HA,  ita  eft  • FG,  ad  GE,  ratio  vero  CH.adH  A,  cftcx  hypothcfi  data ; ergo  H ' 
ratio FG,  ad  GE erit  k data;  at  verd  Fe  eft  1 data,  vt  oftcnfumcftfupra.&FG.GE.  erunt  L 
m data;;  & praterea  Fe  cft  n data  pofitione;  at  punitum  E cft  datum  arbitrarium';  ergo  117'w/.' 
Punitum  G erit  0 datum,  qua  propter  HG  cft  data  pofitione  per  ? 8.  huius . m •J.hHSHt. 

Quod  fi  A C EF  forent  parallelae  fic  procederet  demonftratio . Quoniam  igitur  a C,  EF S' | 
funt  parallelae;  ex  hypotheli  vero  parallelae  funt  lineae  A E,  C F,  proprerea  aCFe  erit  pa-  °* * " 

rallelogrammum , quamobrem  latus  AC  later»  EF  aquale  erit . Rurfus  cim  fint  parallela; 
rcitx  H G,  CF,  ex  hypotheli ; & fint  etiam  parallela;  H C,  G F.erit  & H F parallelogram- 
mum,  ideoque  latus  HC  lateri  GF  aquale  erit ; quatn  Qb  rem  aequales  A C,  e F ad  aq  ua- 
les HC,  GF  eandem  habebunt  rationem,  atque  ad  eo,vt  aC  ad  CH,  ita  eF  ad  G F,  & diui- 
dendo  vt  AH  ad  HC.ita  EG  ad  GF,  &c.  eft  aute  data  ratio  CH  ad  Ha,  ergo  & ratio  FG  ad 
G E data  erit,  at  ver6  F E eft  data,  vt  oftenfiim  eft  fupra,  & F G,  G E erunt  datae,  & prae- 
terea FE  cft  data  pofitione,  at  punitum  E eft  datum  arbitrarium , & punitum  G eft  datum, 
quapropter  H G cft  data  politione  per  18.  huius , 

COKOLLAK1VM. 

Ex  his  mfertur  fer  modum  corollartj  ; rectas  CE,  HG,  A E ejjeinter  fc  parallelas ; nam  vt 
(Ili,  ad  HA,  “a  FG,ad  GE , quandoquidem  erat,  ut  CH,  ad  HA,  ita  fG,  ad  G E,  ut  Jufra 
oii  indimus . 

PROPOSITIO  XXXVIII. 


1 

K 

E B 

L 

a mi.  primi 

f 

P _ 

St  ir  datas  fo/itiom  parallelas  rectas , agatur  retia  tine* ; ad/ liatur  autem  ipfi quidam  re. 
tl a,  qua , ad  illam  qua  acia  cjl  habeat  rationem  datam , per  extremitatem  autem  adietlx 
agatur  contra  datas  pojiuone  parallelas  recta  linea ; acta  refta  linea , e/l  data  pofitione , 


Dd  ta  fint  pofitione  AB,  CD,&  eadem  AB.&CD  fint  pa- 
rallela ; ratio  Ha, ad  At  fit  data;  & HG  ipfi  Ad,  vel  CD, 
fit  parallela . Dico  HGclfe  pofitione  datam.  Datum  fit 
punitum  E,  arbitrarium  in  rcita  Ad,  & a fiat  E F perpendicularis 
ipfi  C D,  protrahatur  autem  FE  ufqueadG  *>  Quoniam  EF  eft 
c data  politione  ;&U)  cft  pofitione  data  ex  hypothcfi ; punitum 
ergo  F erit  “ datum ,-  8c  EF  erit  < data;  prxrcrca,  ut  FE,  ad  EG,  ita 

r-  1 n r , 1,  . ..  , , , 1 . .. 


H C 


a/  e 

3 

c/dL- 

ergo 

CA , cft  f ad  A H,  eft  autem 


Ul  i C|  UUC.U)  UA  . ...  . 

— , ...  - cx  hypothcfi  data  ratio  C A,  ad  A H,  ergo  ratio  F E.  ad  e G 

erit  s data,- cft  autem  .i'  Fe  data , ut  fupra, oftend  imus,  ergo  E Gerit  • .data  magnitudine.} 
& EG  data  erit  * politione,  at  punitum  E cft  datum  arbitrarium , ut  fupra  diitum  eft;  putv- 

F dium 


a l»  primi. 
b liti* 
primi . 
c JO.  huius. 

<1  tj.  huius. 
e 16  .hum 
i'  Certi l . . 

J7-  futi  ut. 
p X.itff  hkLa 
n 16»  /tuita . 
1 1.  intius . 
k & 9 . fittius  . 


i 


K 
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1 tiMm.  AumvrrBGcft 1 quoque  datum  ; proinde  HGcft  data  politione  per  aS.huius  i &c.n<uri 
per  pun3um  G contra  datam  politione  rectam  Aii  a£ta  ell  re&aH  G. 


PROPOSITIO 


XXXIX. 


* fthto  I. 

b 

fi  f.  fria». 
4 |./r mi. 


* 1.  dtjimit, 
hmmt , 


f%7.  kmmt, 

'»-mi 
»7  kmmt . 
i dtfkuifit. 
k 17  .huius. 

I •tdtf  busti. 
m If.httlfi. 

II  •*.£«.«! 

jtb  tum  tj. 

■ 

t i-A/kiWS. 
; > fo ts.,.  e» 
|»  * ' fr 

1} 


J/  trianguli Jingula  Utera  magnitudini  dita  fint ; tr ungulum fpecie  datum  eft . 

Sit  triangulum  ABC, & rea*  Ati,  AC, 

C B.dat*  fint  magnitudine.  Dico  tria- 
gulum  ABC rile datum  (pecie . Punitu  i) 
arbitrarium  fit  datfi,  & U E fi:  * data  poli- 
tione; fiat  h OF,*quaIisAB,SrI:Ga-qua- 
Iis  AC,  & GH,  aqualis  C t,  fiat  • autem 
FDKI, circuitu, &GHKMit£  J circulus. 

Quoniam  A B eft  ex  hypothefi  data,  & DF 
per  confini  itionem  efi  arqualis  A B,  ergo 
DF,  erit ' data;  at  Dr,  efi  data  politione 
per  confiructionem , & etiam  es  conftru- 
itione  la,  efi  punitum  datum;  ergo  F cft 
‘ punaum  datum  ,•  cft  amem  F G per  confiruitionem  «qualis  A Cj  & AC, cft  ex  hypothefi 
d,ua,ergo;FG  eft  5 data,  & punitum  Gerit  k datum  CB  cft  dara  ex  hypothefi,  & GH 
arqualiscftl.B,  ergo  GH  erit  > data,  proinde  k.H  cft  puntftum  politione  datum;  &FDk| 
<!tC>  HK,  funt  i rirtulidati  politione, ergo  K eft  m punitum  datum,  funt  » autem  FK,FG^ 
GK  dat*  politiore , ct  magnirudire,  triangulum  ergo  FGKeft  » datum  fpecie,  triangula 
ABC  .FGJfftmt  r arqualia,  et  finijlia  inter  fc,  ergo  triangulum  ABC  erit  s datum  fpecie. 


PROPOSITIO 


XL. 


• l),  frumi. 


< \.4rfh*i*t 
d t } 
c f 

( t»  fi  t 
f.  i ki  isti, 
t.  f.dij  i Mitti 
| * JtAlI  , 

It  fi,-  •*/  * . 

ltJfJtrM.fi, 


fi  tfmfnmi. 

t>  1 1 fi  fiti. 

C l. /«#*/.  *. 


d *?.  hmtm. 


Si  trianguli ftngttli  anguli  magnitudine  dati Jint  triangulum ffteie  datum  tfi . 

D’tifint  anguli  A,  B,  C, magnirudine.  Dico 
triangulum  A B ( elfe  datum  fpecie;fir  ad 
arbitrium  data  E F politione , et  magnitu- 
dine ; angulus  autem  E fiat  - arqualis  angulo  B.  A.  yP 

argulus  F,  squalis  angulo  C.  Quoniam  reliquus  / \ / \ 

pr.gulusD,  eft  1 aqualis  icliquo  angulo  A,  an-  / \ / \ 

guli  itaque  F.,  D, F,  funt  dati  magnitudine,  tum_  B C £ ~ r 

fint  equales  angulis  F ,A,C&  ED  J D erfit  c t da- 

D eft  c datum  politione,  itaque  EF,  ED,  FD,  lunt 1 da- 
fiquidem  EF,cft  dara  politione,  Br  magnitudine;  ratiores  ve- 
, & D E,  ad  DF,  funr  ■.  data:,  propterca  triangulum  EDF  eft 
i datipi  Ipcae , cft  , autem  triangulum  AIC  fim‘lc  triangulo  D E F,  ergo  triangulum- 
A*-C  cft  » datum  fpecie,  &c, 

PROPOSITIO  XLI. 

Si  triangulam , mum  angulum  datum  habeat , firci  datum  auttm  angulum  du»  latera 
ad  inuicim  habeant  datam  rationem  , tr.angulnm  Jfecie  datum  eft . 

DAtus  fit  angulus  A,  & ratio  A b,  ad  A C iit 
data . Dico  triangulum  ABC  elfe  datum- 
luteie,  fit  ad  arbitrium  E D pofuione , & magnitu- 
dine data;  fiat  » vero  angulus  EDF  «qualis  an- 
gulo A,  Se  ut  A B,  ad  AC . Fiat  k j)  E,  ad  L)  f,fit 
• vero  EF  linea  refta , Quoniam  angulus  A ex  1 y- 
pothefi  eft  datus , & angulus  D,clt  datus,  cun.  fit 
aqualis  i;  AC  dato;  ergo  DF  J erit  politione  data  l 

cum 
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cum  autem  ratio  AB,  ad  AC  fit  ex  hypotliefi  data,  ratio  D E,  ad  DF,  erit  data;  quando- 

3 u idem  cft,  ut  AB,  ad  AC, ita  DE  ad  DF,  & per  conftiuitior.cm.data  cft  DE.  ergo  DFeft  1 
ata  * magnitudine . Punitum  vero  F erit  g datum,  cum  FD  Iit  data  politione,  & magni-  £ II 
tudine, datumque  fit  punitum  D,  & DF.EF,  erunt  “ data;  politione , & magnitudine,  cum  i 1»  *«•«• 
etiam  darum  Iit  pumilum  E,  itaque  erit  1 triangulum  DEF  datum  fpecie ; eft  k autem  trian-  k ■*  J‘k"' 
gulum  ABC,  fimile  triangulo  DEF.cum  anguli  ad  A,  & D linr  xquales , de  latera  circa 
«quale*  angulos  proportionalia;  ergo  triangulum  ABC  cft  1 datum  fpecie . 1 

PROPOSITIO  XLI I. 

Si  trianguli  later*  ad  inuicem  habeant  rationem  datam,  triangulum  ffteit  datum  ejl . 

SVpponamus  dari  triangulum  ABC.&  rationes  AB, 
ad  B C,  A B,  ad  AC,  BC,  ad  CA  cfle  datas . Dico 
triangulum  ABC  eflc  datum  fpecie.  Data  (it , ad  arbi-. 
trium  magnitudo  G,  & ut  A B ad  B C,  ita  fiat  1 G,  ad 
Hi  & vt  B C,  ad  C A, b ita  fiat  H,  ad  E,  ex  tribus  autem 
tc&is  lineis,  G,  H,  L,  conftituatur  c triangulum  D E F, 

'adeo  ut  DE  fit  squalis  G,  EF  equilis  H,  & DF  squalis 
I_  Quoniam  G cft  per  conftruiftioncm  data,- funt  d ergo 
H,  & L,dats  magnirodine.itaquc  DI.EF,  DF  funte  da- 

»S  j cft  r ergo  triangulum  D E F datum  fpecie,  vt  autem  A B,  ad  BC.ita  eft  ex  conftrudio- 
ce  G,  ad  H,  &,  ut  D E,  ad  £ F ita  eft  e G,.ad  H,  proinde,  vt  A B,  ad  t.C,  ita  erit  h DE, 
ad  EF;  ut  vero  BC,  ad  C A,  ita  cft  ex  conftruitione  H,  ad  L,  de  vt  E F,  ad  F D ita  cft . H, 
ad  Liproindc,  ut  BC,ad  CA.ita  erit  k EF,  ad  FD,  qua  propter,  ut  AB,;ul  AC, ita  erit ' DE, 
ad  DF,  fimile  eft  m igitur  triangulum  ABC  triangulo  D E F , cftquc  triangulum  D E F 
h darum  fpecie,  ut  fupraoftendimus;  ergo  triangulum  ABC,  eft  datum  fpecie  per  3. definit. 

Euius . 

PROPOSITIO  X L 1 1 1. 


a 1 x.fixrl. 
b l i./exti  . 


c tz.fr/nu. 

d x Lut/u. 
c \.dtj. huius'. 
f 5 9 humi . 

g 7 futuri. 
h 1 1 - <7  umfl. 
1 7.  qumii. 
k t Ifuinti. 

I 1 x.tfuiuii. 
m yftxtl. 

II  jp.iwV  . 


Si  trianguli  ree  t anguli  eirea  vnum  auditorum  annutorum  latera , ad  indicem  habe  an/ 
rationem  datam  triangulum  fptoe  datum  eft . 

SVpponatur  triangulum  ABC,  reitanguluia, 

& angulus  B A C reihis;  ratio  vero  B C,  ad 
B A fit  data . Dico  triangulum  ABC , eflc  datum 
fpecie ; fit , ad  arbitrium  D E,  data  politione , & 
magnitudine,  & fiat  1 femicirculus  D H E,  & fiat 
*>  ut  BC  , ad  B A,  ita  DE,  ad  M;cftque  - B C,  ma- 
jor B A,&  L)  E, maior  <<  M,  DH  autem  equalis 

e ipfiM;EH,fit  ( duika linea  reita , DHGk.fit  , circulus  deferiptus.  Quoniam  DHE 
eft  b pars  circumferentiae  data  politione  ,&  GHK,  eft  ■ pars  circumferentis  politione  da- 
ta , ergo  punitum  H,  cft  k datum ; funt  autem  D,  & E puncta  data ; ergo  L)  F.,  D H,  H E, 
funt  1 date  pofitionc,  & magnitudine  ; itaque  triangulum  D E H,  eft  ™ datum  fpecie , & 
triangulum  BC,  fimile  cft  triangulo  uEH,na  triangulum  ABC,  DHE,  vnum  anguium 
vni  angulo  aequalem  habent,  nempe, reitum , circa  autem  alios  C £ A,  EDH  vtrutnq;  iimul 
recto  minorem  latera  proportionalia,  ergo  triangulum  A BC,  triangulo  DHE,  fimile  erit 
per  7.Sexti,  ergo  triangulum  ABC  cft  u datum  fpecie , 

PROPOSITIO  XLI  V. 


a I fes  ft inu: 
b ll feti/, 
e 1«  primi. 
d 14.  >f wnti* 

C I . tJM.tr t . 

i \fttfnmi. 
g \ ‘fet.fr i/!,,. 
h i>  aief  huius. 
1 6.dcf.bmu/. 
k seM.t). 

htttus. 

1 |A.  huius. 
ll)  | y tutius. 

It  7 -/>**• 
o j dsf  huius. 


rcdlo, 


Si  triangulum  habeat , t uum  angulum  datum , eirea  alium  aurem  angulum,  latera 
ad  tnuictm  habeant  rationem  datam , triangulum  [fecit  datum  eft  . 

Vpponatur  triangulum  BA C,  fitque  angulus  - BC  datus , & ratio  BA  ad  AC, (it  data. 

Dico  triangulum  A B C eflc  datum  fpccic;  fupponatiu' primo  angulus  ABC  minor  # (j  . 
>,  & reita  AD  fiat  » pcrpendicularis.ad  B C,  angulus  A D B cft  u datus, angulus  au-  i,  , , 


tem  ABC,  ex  hypotliefi  cft  datus,  angulus  BAUclD  datus,  ergo  triangulum  ADB,  >^' 


ele 


C «ttil.  i x. 
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d 40 Mu.  cft  d damni  fpccic  j atque  ratio  B A,  ad  A D erit  e data; ex  hy- 
t >.  */.  pothefi  veri  ratio  BA,ad  AC  cft  data;  ergo  ratio  A D adAC 
(‘Tmu.  f data; at  vero  angulus  A DC, cft  redus  ex  conftmdionc;  ergo 

g «i.».,  triangulum  ADC.cft  e datum  fpccic,  &•  angulus  ACI)  cft 11  da- 
‘ tus>  vtTO  & hypothcfi  danis  angulus  A h Se  angulus  BAC 

i 1 1 primi . eft  1 datus;  ergo  triangulum  BAC  cft  k datum  Ipecic. 

k 40  bwkti 

1 ijititi*  u Supponamus  autem  fecundi  angulum  ABC  elfe  maictrem  rcdt0- C B protrahatur  ad  D 
m 1 1 . pnmi.  & 1 AU,  fiat  m perpendicularis.ad  CD,  angulus  ABC  cft  datus 
hypotlicfi,  angulus  igitur  AI1D  cft  » datus,  angulus  cft  ADB 
primi . datus; 0 angulus  vero  BAI  ) cft  datus  p ergo  triangulum  A B D, 
p ’ cft  a datum  fpccic , & ratio  D A,  ad  A B , cft  ' data , ratio  veri 

? A C,  ad  A B,  cft  ex  hypotlicfi  data , ergo  ratio  D A,  ad  A C erit 

■ data,  ex  conflrtidiione  veri  angulus  D,  cft  redus ; ergo  trian- 
1 gulumCADeft  1 datum  fpccic,  & angulus  C erit  “ datus  ;an- 

u gulus  autem  ABC,  ex  hypothcfi  datus  cft , & angulus  BAC 

s cft  1 datus,  ergo  triangulum  ABC  cft  1 datum  fpccic. 

y 40  Jm.ui. 

PROPOSITIO  vl; 

Si  triangulam  datum  vnum  angulum  habeat , circa  datum  autem  angulum  latera 
Jimul  vtraque  t unquam  vnum,  ad  reliquum  latus  rationem  habeant  da- 
tam triangulum  Jfccie  datum  cft . 

Sit  triangulum  ABC  & angulus  BAC  fit  datus , ratio  veri  BA 
plus  AC  adBC  fi:  data.  Dico  triangulu  ABC  efle  datum  fpe- 
cie.  .Ducatur  , BAE  linea  rcda,&AE,  fiat  k equilis  AC,  8c  CE, 
t,  1 ducatur  r reda;  angulus  ergo  B A D.  fiat  J aqualis  D A C,  hoc 
c 1 f prmi.  angule  b A C bifariam  diuidatur  per  p.pruni  in  duos  angu- 
0 ]os  u AD,  & D A C,  Quoniam  B E,  (qualis  cft  BA  plus  A C per 

2.  axioma  primi,  ut  ergo  B A,  ad  A C ita  cft  B D,  ad  D C per  3. 
e 1 t.funri.  fexti,  & ut  BA,  ad  BD,  ita  cft  c A C,  ad  D C,  & ut  B E,  ad  B C, 
g 'ioSmu  lta  eft  1 B A,  ad  B D ratio  veri  B E,  ad  B C ex  hypothcfi  cft  data , & ratio  B A,  ad  B D 
fa  44.  Unu.  cft  s data;angulus  BAD  cft  datus  ut  confiet,-  ergo  triangulum  ABD.eftdarum  fpecicj 
1 I HMu  Pcr  44-  huius;  angulus  veri  B,  eft  1 datus,  & angulus  BAC  ex  hypothcfi  datur, ve  £ angu- 
li ; l.prTmL  lus  pCA  cft  k datusiergo  triangulum  ABC  eft  1 datum  fpccic . 

1 4 O.hHl*}, 

PROPOSITIO  VIL. 

Si  triangulum  datum,  vnum  angulum  habeat,  e ire  a alium  autem  angulum  latera,  fimul 
vtraij;  tanquam  unum  habeant,  ad  reliquum  rationem  datam, triangulum  /pecie  datuefl. 

Sit  triangulum  ABC,  firque  angulus  B datus;  ratio  veri  B A 
plus  AC,  ad  B C fit  data . Dico  triangulum  ABC,  elfe  da- 
C Iptifrimi.  tum  lpecic;prOtrahatur  * reda  B A E,  & fiat  b AExqualis  AC, 
a aprini,  ducaturque  f CE  reda,  angulus  autem  B A D,  fiat  a aqualis 
angulo  DAC . Quoniam  BE  cft  * xqualis  BA  plus  AC,  & B A, 
f j.  ftxti . ad  AC,  eft  f ut  B D,  ad  DC  cltquc  « ut  BA,  ad  BD,  ita  A C,  ad 
f; 5“  CD,&ur  h B E,  adBC  ira  BA,  ad  B D;  cft  autem  ex  hypothcfi 
data  ratio  BE,  ad  BC;  ergo  ratio  B A,  ad  BD  cft  1 data,  ex  liypo- 
k 4 1 thefi  vero  angulus  B,  cft  datus,  ergo  triangulum  ABD,  cft  k datum  fpecic , eft  1 ergo  an- 
1 gulus  BAD,  datus , itaque  angulus  B A C cft  datus ; “ angulus  veri  BCA  cft  “ da:us;Crgo 

ii/,-  w triangulum  ABC,  cft  0 datum  fpecic . 

„ [ \ pnmi. 

PRO-  ’ 
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Ddti  reClilinCd fpccit , in  data  fpecie  triangula  dtuiduntur 

REflilincum  datum  fpecie  fit  ABGDE  clueantur  vero  A C,  & 

A D refla: . D'co  triangula  ABC,  ACD, ADE  efledara  fpe- 
cic.  Quoniam  angulus  ABC  eft  1 datus;  ratio  vero  A B,  ad  BC 
eft  b data;  ergo  triangulum  ABC,  eft  c datum  fpecie,  & angulus 
ACfieft  J datus,itemque  & angulus  BCD  eft  datus,  ergo  angulus 
ACD,  eft  t datus,ratio  vero  BC,  ad  CD  eft  * data,  itemq;  ratio 
BC,  ad  AC  eft  e data,  ergo  ratio  AC,  ad  CD  eft  •>  data,  proinde 
triangulum  ACD  eft  i datum  fpecie  , & triangulum  A DE 
erit  k datum  fpecie,  nanque  angulus  CDE  eft  datus , cum  fpecie  fit  data  reflilinea  figura., 
ABCDE,  eft  etiam  datus  angulus  CD  A,  cum  triangulum  ACD  fit  datum  fpecie,  ergo 
angulus  ADE  erit  datus  per  4.  huius,  eft  autem  ratio  C D ad  D E data,  cum  figura  rcflili- 
nca  fit  fpecie  data,  itemque  ratio  CD  ad  DA  ob  eandem  rationem , ergo  per  8.  huius  ratio 
AD  ad  DE  erit  data,  ac  proinde  triangulum  ADE  erit  datum  fpecie  per  4 1 . huius . 

PROPOSITIO  IIL. 


a etret  f . Jt- 
/‘•ut  hutui  . 
b ttrell  \M- 
fit  bmtu  . 

C4  t.buiut. 

H fi- 

nit. huius . 

C A huiut  . 
f ter  ali.  t de- 
fini/,  hutui. 

A def  • n,Hi 
h t. huius. 

I 4 I hui  hi . 
k 4 X.huiHf, 


E c r 


Si  di  eidem  recld  defer ibantnr  triangula  data fpecie  habebunt,  dd  indicem  r. elimem  datam. 

DAta  fpecie  triangula  fint  ABC,  A B D.  Dico  rationem  ABC,  ad 
ABD  efle  datam;fiant  EAH.FBG  perpendiculares, ad  AB,&  ECF, 
ac  HDG  parallele  fiant  refle  AB.Quoniam  triangulum  ABC  eft  datum 
fpccic  ex  hypothcfi;  angulus  vero  C AB,  eft  c datus,  per  conftruflionc 
vero  angulus  B J.  E eft  datus , ergo  angulus  CAE,  eft  a datus;  angulus 
vero  AEI:,eft  ' rectus, & angulus  ACE, eft  r datus,  ergo,  triangulum 
AEC  eft  s datum  fpecie,-  ratio  vero  A E,  ad  A C eft  1,  data , & ratio 
AB.adAC  pariter  eft  1 data  cumex  hypothcfi  triangulum  A B C,  fit  datum  fpecie;crgo  ,2  ■ 
ratio  AE, ad  ABcft:k  data, & ratio  AH,  ad  AB, erit  1 data;nondi(fimilitercnimoftendetur  *<*»•■■ 
ratio  data  A H ad  AB  ac  dcmonftratum  fuit  rationem  AE  ad  A B datam  clTc;  cum  autem  [ \ 
ratio  A E,  ad  A H fit  data , ut  conftat ; ■»  Itaque  ratio  A E,  ad  A H,  erit  data , ut  autem  1 
A E,  ad  A H,  ita  eft  „ triangulum  ABC,  ad  triangulum  ABD,  ergo  ratio  trianguli  ABC,  “ ££ J'*' • 

ftxti . 

O Xjef  huius. 


2 II.  f teUii. 
b f I fr/Mi. 

( i de;  i.  ui.es:. 
(J  4.  hum. . 

C S.  »y  f’  trrtt 
( )1  .fru*.. 


ad  triangulum  ABD,  eft  ° data. 


PROPOSITIO  IL. 

St  ab  eadem  recld,  duo  relhlinea  qualibet  data  fpecie  drferibantur , hebebunt  ad 
muiccm  r diurnem  ddtam . 

Sit  AB  linea  refla  propofita,&  AB  GE.lit  reflilincu  datum  fpccie,& 

ABD, fit  rcflilincum  datu  Ipecie.  Dico  rationem  ABCGE,ad  ABD 
clfe  datam,  Ducantur  , refla-  EC,  E B.  Quoniam  EGe.,  EcB,  EBA, 
fum>  triangula  data  fpecie;  ratio  verd  EG  J,  ad  ECB  eft  c data,- ratio 
autem  EGCB.ad  E ..  B componendo  erit  1 data,  & ratio  E B,  ad  EBA 
eft  r data;  ratio  igitur  EGcB,/,  ad  EBA  erit'  data , & ratio  E.G_B  \, 
ad  EB  , eft  d data,  & ratio  h B A,  ad  ABD  erit  ll  data,-  proinde  ratio 
EGC£//,  ad  AsU,  erit  1 data  per  sa  quinti . 


a t. fuit  i», 
b 47.  hui  ut. 
c 48  huius. 
d 1 8.  ouiiui. 
e 47*  hui  ut  m 

tll.dfUtU/l. 

K 1 B •■dinti. 

b 4*-  huius. 
i U.  quMli. 


PROPOSITIO  L. 

Si  dite  recix  linea, ad  tunicem  Imbrem  rationem  ddtam , £r  ab  illis  f milia , fmiliterque 
defcnpta  reflilinea  habebunt  ad  tnutcem  rationem  datam . 


R 


Atio  bC.  ad  CE  fit  data,  Sc  AbZ  fimilefit  DCE,&  BC.fit  homologa  CE.  Dico  a 
rationem  A£C,  ad  DCEcife datam;  fiat 1 vt  b Q,  ad  C E,  ita  CE,ad  G, Quoniam 

ex 


CAROLI  R E N A L D I N II 

tufU*.  « hypothcfi  nuoBQad  CE  cfi  djtta  b ftom  ratio  C E,  ad  Q 
« *.  iwi.vj.  <lata,  ergo  ratio  Ji  C>  atl  G eft  c data , ut  vero  cft  AB  C*  ad  UC  h « 
d:;’ftL ita  d & B C,  ?d  Giergo  ratio  A B C,  ad  p C £ cft ' data , 


j 


propositio  u. 

Si  dux  reZlt  linia  habeam , ad inuieem  rationem  datam,  & ab  lilii  rtbltlinea  quacunque 
/petit  data  defer  ibant  ur  habebunt , ad  invitem  rationem  datam , 


• I t.foxtl  , 
b IS .ftxii. 

C 4%  huius. 


«1  fO  fuilNt, 

C libitim. 


DAra  fit  ratio  A B,  ad  N O,  & A B 1. 1,  & V finr 
rcchilinea  fpecie  data , & A B homologis 
NO.  Dico  rationem  ABLI.  ad  P, eCTe  datam-» 
fiat  * ABEDC  fimile  P.  Qupniam  ABEDC 
eft  !>  datum  fpecie  cum  factum  fit  (imile  ipit  Perit  c 
ratio  A B L I,  ad  A B E D C data,  praeterea  ratio  P. 
ad  ABEDC  < data  eft»  ergo  ratio  AB  U,  ad  P 
erit ' data . 


propositio  lii. 


Si  b itu  magnitudine  reCia,  dati  figura  fpecie  de  fer  ibat  ter,  defer ipta  figur^ 
magnitudine  data  eft . 

DAta  fit  magnitudo  AD,  &ADB,  data  fit  fpecie.  DicoADB  data  e 
cfle  magnitudine  fiat  ■ ex  AD  quadratum  KD.  Quoniam  qua- 
b i. dtf.  dratum  K D cft  11  datum  fpecie,  & magnitudine , ex  hypothcfi  ver»  /, 

A D B eft  data  fpecie ; ergo  ratio  K D,  ad  A D B,  erit  c data;  proinde 
ADBeft  <*  data  magnitudine. 

•«i.  ' 1C  C 


( PROPOSITIO  LIII. 

Si  dux  figura  fpecie  data  fuerint , & unum  latus  u/iius , ad  unum  latus  alterius  habuerit 
rationem  datam,  reliqua  quoque  latera,  ad  reliqua  latera  habebunt  rationes  a ai, 

Sint  AC,  HF  date  fpecie,  ratio  ver  A 
A D,  ad  HG  iit  data . Dico  rationem- 
A B,  ad  H E cifc  datam . Quoniam  ratio  - 
« ).*/.*•;«,.  a p),  ad  AB  cft * data.cx  hypothefi  vero  ra- 
tio AD,  ad  H G cft  data;  ergo  ratio  A B,  ad 
b j A , H G eft  b data,  ratio  vero  il  E,  ad  H G cft 
c 'fiqMui.  ‘ datajergo  ratio  AB, ad  HE,  erit  a dataAc.  i 

d 8 initu. 


F.RQ; 
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Si  duo- figura  data  fpecie , ad tnutcem  habuerint  rationem  ditum,  etiam tarum Uter» , 
ad invicem  habebunt  rationem  datam, 

DAtx  fint  fpccic  AC,  EH  ntio  vero  A C,  ad  EH,(it  data . n 
Dico  rationem  AD.ad  EG.effe  datam.Supponatur  EU 
fimilis  AC,  & EF  homologa  ipfi  AU,  ut  autem  A <’>,  ad  E F,  ita 
fiat  * EF  ad  K,  & vt  AC,ad  EH,  eft  b ita  AB,  ad  K,  cft  autem 
ex  hyporhefi  ratio  AC,  ad  EH  data,&  ratio  AB,  ad  K cft  c pa- 
riter data ; ergo  ratio  AB,  ad  EF  cft 


n ! 

c t, 

bf 

i 

E;__ 

4. 

B S 

v ■ 

a u»  fixit, 
r b ttrdi.  !«• 


/«*• 

quoque  data,  proinde  ratio  AD,  ad  E G eft  e pari-  a »*  *"«« 
que  data , Supponatur  deinde  E H non  e(Tc  fimilem  A Ci  fiat  r EM  fimilis  A C;  eft  an-  f [[qixti.' 
ttem  AC  (pccic  data,  & EM  cft  i data  fpccic,  cum  EM,  fimilis  fit  AC,  at  ex  hypothefi  EH,  ? i a,fSmm. 
HI  data  fpccic,  ergo  ratio  E M,  ad  EH  eft  h datate*  hypothefi  vero  ratio  AC,  adEHeft 
datat  ab  id  ratio  AC,  ad  EM,  erit  * dara,  fcd  ratio  Aii,  ad  EF  eft  k data,funt  enim  fimiies  k » 
datat  figura:  AC(  EM;  quare  ratio  AD,  ad  EG  erit  > data , Quod  oportebat , &c,  l j i *»•»'• 

PROPOSITIO  LV, 

Si  fpatium  magnitudine,  & /fecie  datum  fuerit  eius  latera  magnitudine  data  trnnt . 

SPatium  CDFE  datum  fit  magnitudine , & fpccic , Dico 
CD,CE,EF,FD,eiie  data  magnitudine,  data  fit  ad  arbitrii! 

AB,  magtiitudinc,&  fpecie . Fiat  itaque  * rc&ilincum  ABHG,  /y 
fimile  dato  CDFE . Quoniam  CDFE  cft  ex  hypothefi  datum 
fpccie,  & A B H G,  erit  b datum  fpecie  t & A B H G eft  c da- 
tum magnitudine;  ex  hypothefi  vcrbCDFE,  eft  datum  magnitudine  i ergo  ratio  ABHG, 
ad  CDFE  eft  d data  t proinde  ratio  AB,  ad  CD  cft  datat  cft  autcir»  per  conftruCHonem  c f4‘  tmtm. 
data  AB,  ergo  CD  eft » datat  Itaque  ob  eandem  rationem  CE,EF,FD  erunt  s latera  data . ' * 

PROPOSITIO  LVI. 


K 


• Tl.  ftxti. 
b \.aUj.hmHS. 


St  dat  equiangvU  parallelogramma  habuerint, ad  innicem  ratitntm  datam,  esi  vt  primi  latus > 
ad  fecundi  latus  ita  reliquum  fecundi  lacus  ad  eam , ad  quam  alterum  primi  latus  habet  ra~ 
tinum  datam,  quam paralUltgrammum , adparallelagrammum  habet . 

Sit parallelogrammum  AC  squiangulum parallelo- o, 
grummo  uF.fitque  data  ratio  parailelogrammi  tC,, 
ad  parallelogrammumBF.producatur  * recta  -iB  adE>& 
ut  -s  B,  ad  BE  ita  fiat  o G B,  ad  B H.ducaturquc 1 K H pa- 
rallela recta:  * B,  Dico  rationem  C B,  ad  B H effe  dat  J . 

Quoniam  angulus  ABC  squalis  cft  ex  hypothefi  angulo 
CB  E,  & linea  CbC  cft  - rofta,  & parallelogrammum 
A H xquale  cft  parallclogramo  B F,  cx  hypothefi  vero 
ratio  parallclogrammi  A C,  ad  B F eft  data , ratio  igitur 
paralldogrammi  A C ad  parallelogr.  a H cft  data,  ut 
vero  CB,  ad  BH  ita  eft  s AC,ad  AH,  ergo  ratio  CB,  ad  BH  eft  b data . 

COROLLARIAM, 


e 14.  ftxti, 
f 7. 

g fi**»' 
h tMfibmm 


Celligitur  vera  ex  hac propofltione,  quemadmodum,  ejl  CB,  ad  BH  ita  ejje  1 AC parallelogram-  > '■[•uti . 
mum  ad  parallelogrammum  Ali,  tel parallelogrammum  BF . 


I>RO- 
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CAR  OLI  RENALDINII 
PROPOSITIO  LVI I. 

‘si  datum /futium , ad  datam  redam  jtpplicatum  fuerit  in  unguit  dati , datur 
latitudo  applicationis , 


] 

A 

/ 

eft  Z datu;  ut  vero  Fi,  ad  AD  ItaeR  » f .i,aa  nn.trgo  r juo  rn,™  

ta  Angulus  autem  HAflcft  k datus, & ex  hypothcfi  angulus  V*B  eft  datusj  ergo  angulus 

k D AH,  eft  1 datus  at  angulus  DHAeft  datus,  vtpotercaus,  .tcmqueangulus  D eft  »da- 
,t,u? r rriina.Uiim  ADH, fpccie datumeft,  ° quareratioD  A»  ad  AHelt 

! 4*  *" 

. 1 I** 

frim 


D AH,  clt « catus  ac  anguius  yn^vu  '*r — --- — c>  , „ « 

«us  per  31.  primi  ergo  triangulum  ADH,  fpccie  datumeft,  0 guare ratio  D A,  ad  A H eft 

».  .... f dita,  ratk>  autem  AD^d  a*  eft  data ; cum  oftenta  fit  rauo  data  Ab  ad  A H eftq,  AB 

data , ex  hypothcfi  ergo  A D eft  'data, 

P 40.  krtiut . 

propositio  lviii. 

fi  datum  ad  datam  recti  applicetur  deficiens  d , t a fpccie  figura  latitudinetdejcltus , dat  a fiunt. 


f \.tUfbutMJ. 

V \Af  k*tht 

& I.  lui.ti 
; i.kutm. 


SI:  A DHL  fpccie  datum . fit  data, D ilH  fit  datum  (peoo. 

Dico  D s,  Sc  DH  die  datas;  fa  £tx  fint  * AC,  CJ  aequales , & 


LITI  , cum  III  pt-T  j 1.  iiuuifi  uaiwin» ; 

mi.  11  creo  K G eft  ■»  datum  magnitudine,  & KGefl  „ datum  ma- 

k'  . aaiuca  AH,ex  hynotnel  da  Utn 1,  ergo  it  u ut  erco  KH,  vel  C D eft  ‘ data,  ergo  DB 

. „nltud;r,c  & fpccie, cum  fimtle  Iit  ipfi  DI,  vel  C e,  ergo  tua,  vei  , 

> V'  *”■«  P data, cum  C fi  fit  data.vt  fupra  oftendmaus,  ac  proinde  cum  ratio  DB,ad  DH  Iit  1 da 

* u./*?.'  ta  • eft  enim  D 1 fpccie  data,  erit  • DH  etiam  data,  &c. 

p $}.  bwus. 
p >.CVv 

) dtfhjiltf. 

I X.htkiUi. 


R O P 0 S I T 1 0 LIX. 


a j o.  ftuBtia 
t #.  /rxtt . 
c 19.  6. 

d 1 frtmi. 
c 1.  b ititas- 
f li  &* 

* | M Satui 

k f l.  htttm. 
i iM»  fttml 
k i f tiws  i. 

I 

»n  d.bu-mt 
n 1 a-fbm  1 
ff.tii.ia 
^ 4.  httitti. 
f yjrf.hstiu\. 

ji 


St  datum , ad  datam  redam  applicetur , excedens  data fi^eete  figura  latitudines 
(.xcejius  d&t.t  Junt . 

D,  c,  f.vifinm  ATOI  & IH  fit  redla  data,  at  BDIH,  fit  datum  fpccie,  Dico  HI,® 

H^dt  s fiat  ,quitl,s  KH,  de  .E,  iim.lc  fiat  , *I,«veJkafi*  « to- 
eft  * data,  & bl  eft  datum  focc.c  ex  hypo  hcfi,  « K O,  f.mr lc  eft 

fpece  proinde  K G eft  * ^ ^oni  K.  D G,  & * G 
PrtElft  S&  CEcrit  - datu  magnitudine,  cum  G*  fit  magnitudine  datum 
&JS2  *AI 'magnLdinedatunH^iypothefi;  at  CE 

eft  “datym fpccie, & CD, vel /Tl erit  * data,,^gn,tudmc  iuexhy^thcl,A  Heftdata.. 

ergo  HI  data  erit  rifcdratioHIadHflcft  1 data,  ergo  HBcnt  * data, 

B1  aPpl«a,u,„  ^1  reft».  ^OlcoHia 
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"HB  efle  datas . Sccctur  enim  LH  bifariimin  IC.  & ab  K H defcriba- 
tur  ipfi  B I fimile,  fimiiitcrque  politum  K G,  & protrahatur  F K ad 
partes  K,  donec  occurrat  B D protrads  ad  partes  B,  occurrat  au- 
tem in  C,  itemque  protrahatur  FG  ad  partes  G donec  occurrat . 

DI  protradx  ad  partes  I,  occurrat  autem  in  E,  & compleatur  figu- 
ra, ut  vides  . Potuifict  conditui  C E fimile  ipfi  BI,  & reliqui, 
perficere,  iri  idem  enim  recidit.  Quandoquidem  B I fimile  cd 
ipfi  KG,  igitur  K G circa  eandem  diametrum  exiftit  cumiplo  BI,  ut  condat  ex  Elemen- 
tis, cd  autem  BI  fpccie  darum , ergo  K G datum  ed  fpccie , fcd  a data  reda  K H deferip- 
tum  cd,  ergo  per  5 ; .huius  KG  ed  magnitudine  datum,  ed  autem  datum  AI,  igitur  AI,  KG 
magnitudine  data  funt,  fcd  AI,  & KG  atqualia  funt  C E,  ergo  C E magnitudine  datum  cd : 
fcd  8c  fpccie  ed  datum,  fimile  enim  ed  ipfi  B I,  igitur  ipfius  C E per  5 $ . huius  latera  dati* 
funt,  quare  latus  K1  datum  cd, latus  autem  JC  H ed  datum,  aquale  eftenim  ipfi  L K,  igitur 
reliqua  HI  data  cd,  habet  autem  ad  HB  rationem  datam,  icitur  HB  cd  data , 

P R RPOS1TI0  LX. 

ii  ttxtum  fpecit,  & magnitudine  parallelogrammum  dato  gnomone  nugatur , aut  rnimta- 
1 ■ tur,  latitudines gr.omoHts  dati  funt , 

, . . >A  i.'.  "i  - • • . 

SVpponatur  primo  HE  efle  parallelogrammum  datum  magnitudine ,'  a 5-,D 

& fpccie, &HCE  ille  gnomonem  datum . DicdHD, &EBeflcda-  | / . 

tas.  Quoniam  parallelogrammum  DB,  ed  J magnitudine  datum , cum  h/ 3 *’ 

ex  hypothefi  datum  in  H E, &HCE  gnomon  fit  datus  i at  vcrS  b parat- n r c b ,4.^*,,. 

IcIogrammumD  B fimile  ed  parallelogrammoH  E, &ed  H E paralie-  _ c 1 .Jtf.hu::,, 

logrammum  datutn  fpccie  ex  hypothefi,  erit  c parallelogrammum  D B,  fpccie  datum,  ac 
proinde  AD,  AB  erunt  d darx,  at  A H.  AE  fimt  quoque  e datx  ftquidemHE  ex  hypo- <i;{ 

thefi,  cd  datum  fpccie,  & magnitudine,  ergo  HD,  & EB  furit  f datx » '■  t”’/™»** 

Supponatur  fecundo  DB  efle  parallelogrammum  datum  magnitudine,  & ipecio,&  HCE 
efle  gnomonem  datum . Dico  H D,  E B,  efle  datas  - Qtpnjam  parallelogrammum  H E . 

ed  % datum  magnitudine,  cum  DB  p.Vallelogrammuliuupponarur  datum  , Sc  gnomon.  tU*«, 
HCEfitdatus;edquc  h HE  parallelogrammum  fimile  parallelogrammo  DB, ex  hypothWi  u 

nutem  D B parallelogrammum  cd  datum  fpecic,  & parallelogrammum  H E cd  1 darum.  i tJi/Umm, 

fyecie,-  ergo  AH.AE  erunt  k datx,  ar  A D,  A B,  funt  > datx,  cum  parallelogrammum  DB 

fit  datum  ex  hypothefi  magnitudine,  & ipccic;  ergo  HD,  E B,  erunt  « datx,  &c.  m 4,  a,u„i  . 

PROPOSITIO  LXI. 

, Si  addite  fpccte  figura  unum  Utut  applicetur  parallelogrammum  fpatium  , in  augulo  da- 
to, habeat  autem  data  figura,  ad  parallelogrammum  rationem  datam 
parallelogrammum  J 'pecte  datum  eff , 

SVpponatur  GB,  A C propofira  figura,&  G B D E fit  parallclogram-  __ , a 

mum  applicandumflitque  darus  angulus  E G B,  & ratio  GBAC,  ad  c / 

GD  parallelogrammum  fit  data.  Dico  parallelogrammum  G D.efliG  \ j , ttcpt, mi. 

datum  fpccie . Protrahatur  * refta  C G,  ad  F,  vt  fit  reda  C G F,  mox  \ k 

vero  rcdlx  C F agatur  •>  parallela  reda  HBL,  & C H fiat  c parallela.  e/  I*  c 1 '-f™- 

redx  GB,  & protrahatur  E D.  ad  L,  ut  fiat  reda  EDL.Quoniam  angu-  j 
lusCGBcd  J datus,  Se  ratio  CG,  ad  GBed  - dAta,3c  parallclogram-  e“ 
njpm  CGBH  cd  * datum  fpccie , ed  autem  ex  hypothefi  ACGB  datum  fpccie,  ergo  ratio 
AIjGC,  ad  parallelogrammum  GHrlt  : data  i ed  aurem  ratio  XbGC,  ad  parallciogram- 
mum  GD  data  ex  hypothefi;  parallelogrammum  GD  xqualc  eff  h parallclogram- 
mo  GL,  ergo  ratio  ad  parallelogrammi  G H,  ad  parallelogrammum  GL,  erit 1 da- 
ta, utautem  C G,  ad  G F ita  ed  k G H,  adGL,  ergo  ratio  CG,  adGF  erit  1 data., 
at  ratio  CG,  ad  GBed  « data,- ergo  ratio  GB,  adGF  erit  " quoque  data.cd  o autem  an- 
. " G aulus 


d j itf.bmm. 
e j .tUfJ>*uta. 
f j 4 

g 4 iJmius. 
ii  j 6. primi. 
i i.hniuu 
k i.fix/i , 
i 1 Jtfiimur. 
Ol  l.tltf.buiati 
n 8.  huius . 
q ia  .trimi. 


„jo  C AROI.I  R-ENALDINII 

„ v;.,  „ culus  BG  Editus  ■ augulus  amem  B G E cftcxhypothqfi datus,  quare  anguli  EGF,' 
EFG  erunt  r dati  angulus  vero  E,  cft  q datus , ergo  triangulum  EGE  cft  i datum  fpec|c; 
<i  i i-frimi.  rltjovcro  e G,  ad  GE  cft' 1 data;crgoratioEG,adGBeft  * data,  angulus  vero  EGB 
datus  ex  hypothcfi,  ergo  parallclogtammum  GD  cft  . datum  fpecie  &c. 
t %.  Lutus.  1 , . . , . 

* propositio  lxii. 

s,  iut  r(:u  ad  inuieem  habeant  rationem  datam,  & *b  vna  quidem  data  fpecie  f gura  defer ipu 
(it  ab  altera  autem  (panum  far  alie logrammum  tn  angulo  dato,  habeat  autemjtgura^adpa- 
ralltlorrammum  rationem  datam  par allelogrammum  fpecie  ditum  cft . 


D 


a * S-  fixti. 
i i.jtxti. 


c JO.  htmmt, 
*•  Lusus. 


Ata  tu  ratio  A I),  ad  E E,  & ADB  fit  figura  data  fpccio , 

I t datufque  (it  angulus  EFG,  & ratio  A D B,  ad  parallelo-  a 
grammum  f.G  fi t data . Dico  paralldogrammum  EG  e fle  Ipe- 
cic  datum, fiat  * parallclogrammum  AC  fimile  parallclogram- 
itio  EG,  & AD,  fiat  b homologa  F.  F,  CJuoivam  ratio  A D,ad  jd 

F.F  eft  ex  hypothcfi  data;  ergo  ratio  AC,  ad  EG  erit  c data.ra- 


tio  autem  ADB  ex  hypothcfi,  ad  EG,  cft  data,  ergo  ratio  ADB,  ad  AC  cft  a data;  angulus 
« «,  . . autem  EFG,  vel  A D C cft  datus,  Se  ex  hypothcfi  triangulum  ADB  eft  datum  fpecie , erit 
f t irfj.Zi . c \ c datum  fpecie,  ac  proinde  EG  cft  f datum  fpecie,  cft  enim  fimile  ipfi  AC  quarc,&c, 

PROPOSITIO  LXIII. 

St  triangulum  .fpecie  ditum  fit  >•  quod  ab  moquoque  Uterum  def  rtbiturfuadr  at  uqi  , 

• ad  trptngtflum  habebit  rttitncm  datam . i . . 

DAtuui  fit  fpecie  triangulum  ABG,  & B I),  A C,  A F fint 
quadrata . Dico  lauoncijyquadrati  aD,  ad  triangulum 
A B G datam  c(Tc , pratterca  rationem  quadrati  A C,  ad  trian- 
gulum AsG c(Te  datam,-  ac  demumrationem  quadrati  AF,  ad  C 
niangulumAbGdmamcftc.iQaQniiimynim  quadratum  BD 
* ) */Mu.  cft  a aatum  fpecie,  at  ex  hypotqe/5  triangulum  A B G cftda- 
tum  fpecie , ergo  ratio  quadrati  B D,  ad  triangulum  A B G cft. 
b « km.-,, . ^ rat j0  quadrati  A C,  ad  triangulum  A B G eft  c data 
eadem  dcmonftratione , ut  etiam  eodem  paifto  oftenditur  ra- 
tio quadrati  AF,  ad  triangulum  ABG  data . 


PROPOSITIO  LXIV. 

Si  triangulum  angulum  obtnfum  datum  habeat , illud fpatium , quo  latus  obtufum  angu- 
lum/nbtundens  magis  potefl , quam  latera  obtufum  angulum  ambientia , ad 
triangulum  , habebit  rationem  datam . 

* ;;  . h . 

SVpponatur  triangulum  ABC  efle  propofitum,  & angulus  A B C fit  mar 
ior  redto  datus,  protrahatur  » CB.ad  Dreifta,&,  ad  CD, ducatur  bper- 
c!  pcndicuiaris  AD,  quadratum  autem  ex  AC  xqualc  eft.  c quadrato  cxCB 

plus  quadrato  ex  AB  plus  duplo  rcdtanguIoC  B D-.rcif  angulum  verofub 
a 4 1 prini.  CB,  AD  atqualc  cft  i duplo  triangulo  ABC.  Dico  rationem  rcdtanguli  du- 
pli CBD,  ad  triangulum  ABC  efle  datam . Quoniam  angulus  ABC  eft  datus  ex  hypothcfi, 
f . aneulus  ABD  cft  c datus,  & angulus  D cft  f datus, & angulus  BAD  efts  pariter  datus;  ergo 
triangulum  BAD  cft  h datu  fpccic.quarcTatio  BD,  ad  DA  cft  • data,  ut  vero  BD,  ad  I)A 
8 ■ p.mi.  jta  k rciftangulunxfub  BD, ClJ.ad  redtangulum  lub  D A,CB  itaque  ratio  reCtanguli  lub 
'Va.r**X.  «D,  CB,  ad  redtangulum,  fub.DA,  CB  cft  1 data , fed  ratio  dupli  reCtanguli  CiiD,  ad  re- 
k ij.xti.  dtangulum  fub  CB,  DA,  habet  rationem  datam , nam  duplum  reCtanguJum  CBD,  ad  firn- 
1 pju,n  CBD,  habet  datam  rationem, Bcfimplum  c B D,  ad  redtangulum  fub.C  B,  D A habet 

rationem  datam,  ergo  duplum  redtangulum  CA'D,  ad  redtangulum  lub  CB,  Da,  habet  ra- 
tionem 
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tjonem  datam,  fed  reftangulum  fub  *-.b,  DA,  ad  triangulum  c BA,  habet  rationem  datam, 
utpotc  duplam . 

Ergo  rcftangulu  fub  CB,A  D, habet  datam  rationem  ad  triangulum  duplum  ASC  nem- 
pe arqualitatis;  ergo  duplum  reftangulum  C B D,  ad  duplum  triangulum  ABC  habebit  'n , m 1 
rationem  datam . Sed  duplum  triangulum  A B C ad  fimplum  triangulum  A B C habet  ra- 
tionem datam , utpote  duplam;  ergo  duplum  reftangulum  C B D , ad  fimplum  triangulum 
A BC  habebit  „ rationem  datam.cft  autem  duplum  rciftangulum  CBD,  exccfliis , quo  qua-  n tMm. 
dratnm  OA,  fuperat  quadrata  laterum  C B,  B A,  ergo  ratio  illius  fpatij  quo  latus  obtufum 
angulum  fubtendens  magis  poteft  quam  latera  obtufum  angulum  ambientia  ad  triangu- 
lum habebit  rationem  datam . 


M O K 1 T V M. 


Si  Leltor  aliquando  viderit  propojitionem  aliquam  citatam , cum  tamen  potius  eius  corollario 
propojito  tuferui.it , tam  hucufque  quam  deinceps,  ne  id  notis  vitio  vcrtat;Jiqutdem  arbitra- 
mur Ictlons  industria pofje  committi , ex  tpfa propofittone  corollarium  snferre . 

PROPOSITIO  LXV. 


Si  triangulum  angulum  acutum  datum  habeat,  illud fpatium,  quo  latus  angulum  acutum 
fubtendens  minus  potefi , quam  latera  angulum  acutum  ambientia  habebit , 
ad  triangulum  rationem  datam . 


PRopofitum  fit  triangulum  A BC,8e  angulus  A C B fit  minor  reflo 
datus,  fiat 1 ad  BC  perpendicularis  AD.quadratum  vero  A B plus 
rcftangulobis  B C,  C D,  xqualc  eft  b quadrato  AC  plus  quadrato 
B C;  reftangulum  ver6  fub  BC,  aD  eft  « xqualc  duplo  triangulo  -e 
Ab  C;  Dico  rationem  dupli  reftanguli  fub  B C,  C D,  ad  triangulum-  B 
Ab  C elfc  datam . Quoniam  angulus  a C D ex  hypothcfi  eft  datus, angulus  autem  A D C 
eft  <*  datus  angulus  D A C,  eft  c datus  ergo  triangulum  a D C eft  1 datum  Ipecie ; ratio 
CD,  ad  Da,  eft  s data,  ut  autem  C D,  ad  A D, h ita  eft  reftangulum  fub  C D,  bC,  ad  re- 
ftangulum, fub  A D,  B C ergo  data  erit  ratio  reftanguli  fub  CD,  BC  ad  reftangulum  fub 
AD,  BC,-ratio  ergo  dupli  reftanguli,  fub  BC,C  D,  ad  rciftangulum,  fub  \ i,  B C erit  k di- 
ta;quamobrem  ratio  dupli  reftanguli,  fub  B<',  CD  ad  duplum  trianguluABC  erit  * da- 
ta, cum  reflangulum  fub  B C,  A D,  fit ™ xqualc  duplo  triangulo  a B C ergo  ratio  dupli  rc- 
ftanguli  fub  B C,  c D,  ad  fimplum  triangulum  A B c erit  » data , &e. 

PROPOSITIO  LXVI. 


ait.  f rieni. 
b i 


C C 4 *•/'***• 
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ffitmi  % 
c if.pt itui, 
f 43.Lo>ui  . 
iCtrU.f.dtfu 
htutat  . 

h t./txii. 
i \.Aif  huius 
k I ibmm. 

I I.  buiut . 
m 41  .trimi  . 


Si  triangulum  habuerit  angulum  datum,  quod  fub  retiis  datum  angulum  c omprchenden_ 
tibus  continetur  reti  angulum  habebit, ad  triangulum  rationem  datam , 

PRopofitum  triangulum  fit  ABC  datufque  fit  angulus  C.  Dico  ra- 
tionem reftanguli  fub  B , AC,  ad  triangulum  A B C elfc  datam. Ad 
.rcftam,  BC,  ducatur  > perpendicularis  a D.  Quoniam  ex  hypothcfi, 
datus  eft  angulus  , & angulus  A D C eft  b datus  angulus  u A C,  eft 
c datus  ergo  tnangnlum  aDC, eft  d datum  fpecie ; ratio  igitur  A i , ad  a D eft  c data ; * 
vt  autem  A<-  , ad  aD,  ita  eft  f rcftangulum  fub  A 1 , B c , ad  reftangulum,  fub  aD>BC  ergo  fi/,x,'s.m“‘‘ 
ratio  reftanguli,  fub  A <-  > B C , ad  reftangulum , fub  AD,  B1  eft  s data  ; atque  duplum-  S s-xj.ijwu,. 
triangulum  ABC,  xquale  eft  h reftangulo , fub  a D>  B < , ergo  ratio  reftanguli  fub  A C,  h t, 

BC,  ad  duplum  triangulum  ABC,  eft  1 data,  ergo  ratio  reftanguli  fub  AC.BG,  ad  trian-  , ». 
guIumABCcftkdata.  “ , ' ‘ k« .*»«. 
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PROPOSITIO  LX  VII. 

St  triangulum  habuerit  datum  angulum,  illud  fpatium  quo  duo  datum  ungulum  comprt . 
hcndir.ua  latera  t unquam  una  recta  plus  poffunt , quum  quadratum  ,i  reliquo 
luere  ad  triangulum  habebit  rationem  datam , 

Sit  propofirum  triangulum  ABG  firque  datus  an-  » 

gulus  B A G protrahatur  2 B A,  ad  D,  ut  ftt  reda., 

B A D,  & fiat  b recta  A D a-quatis  A G ducaturqut*  | 

< DGE;  & reti*  A G fiat  6 parallela  B E,  angulus  au-  t£ c'"  C T» 

tem  AOCatqualiscft  e angulo  AGO,  & angulus  E cft  r aqualis  angulo  A G D,  & B D 
•xqualis  cft  c bE,  retia  vero  eD  aequalis  cft  i>  B A plus  A G,  ad  E D perpendicularis  aga- 
tur i BC&ECcritk  atqualis  c U;  parallelogranimum  autem  DGE  plus  quadrato  ex  CG 
xquale  cft  1 quadrato  ex  C D,  & quadratum  £ D arqualc  cft  m quadrato  B G plus  redan- 
guio  D G E.  U ico  rationem  redanguli  DGE  clfc,  ad  triangulum  a B G datam . Quoniam 
ex  hypothcfi  angulus  B A G cft  datus,  & angulus  G A D cft  » datusjangulus  vero  G a b 
aequalis  cft  " angulo  D duplojergo angulus  Dell  p datus, atque  adeo  triangulum  aGD 
eft  1 datum  fpecic,  ratio  AD,  ad  DGcft  • data, ergo  ratio  quadrati  D A,  ad  quadratum 
DG  cft  ( data.rcdangulum  vero  fub  BA,  AD,  ad  quadratum  AD,  eft  > ut  BA,  ad  AD;  ut  ve- 
ro B A,  ad  a D cft  u E G,  ad  G Z>,  & ut  EG,  ad  CD  ita  eft  > rctiangulum  fub  EG,  G D,  ad 
quadratum  ex  G D rcdangulu  itaq;  fub  BA,&  A D,  ad  quadratumAD  eft  , ut  redangulum 
EG.GZ),  ad  quadratu  G D,&  rcdangulu  fub  BA,&  AD, ad  rcftagulu  fub  EG,  & GD  eft, 1 ut 
quadratu  AU, ad  quadratu  GDiergo  ratio  repaguli  fub  Ba.aD.vcI  redanguli  fub  BA,AG, 
ad  rcdangulu  fub  EG,  GD serit  & datas  & ratio  redanguli  fub  BA,AD,ad  triangulum  ABG 
ertt  f data, ergo  ratio  reannguli  fub  EG,  GD,  ad  triangulum  ABG  eri;  * data,&c, 

•diri' « .V  , r " • ' " . : 

PROPOSITIO  LXVIII. 

Si  duo  parallelogr amma  ttquiangula  habeant , ad  intticem  rationem  datam , {$•  unum 
latus,  ad  unum  latus  habeat  rationem  datam , dr  reliquum  latus 
ad  relsquum  talus  habebit  rationem  datam . 


SVppor.atur parallelogrammum  AC,  ttquiangulum pa- 
rallclogrammo  B F,  ratio  veroparallclogrammi  A C, 


• ufuua 

tnm*  * 
b 1 x.ftxti. 


ad  par  jllelogrammum  B F fit  data . Dico  rationem  C B,  ad 
BG  e (Te  datam . Sitque  data  proportio  AB  ad  BE,  protraha- 
tur AB.&c.  vt  A Bad  BE  ita  fiat  i>  BG  ad  EH.rtdx  aute  AB 
agatur  parallela  KH.  Qjjoniun  ejt  hypotbefi  angulus,  A B C 
* ei*  x<llial|S  angulo  G B E,  &C  B G eft  e reda,  cdm  A B E, 

p‘““ ' fit  lin  ea  reda,  ( funt  enim  A B,  B E in  diredum  conftitutar ) 

i it./,xh.  parallelogrammu  aute  A H aquale  eft  a paralleiogrammo 

BF,  cu  ut  y/s  ad  jSE.ira  fada  fit  BG  ad  bH,  & cft  cx  hypothcfi  ratio  AB,  ad  BE,  vel  GB,a<| 
f u iauT.  ‘ B H data,  ergo , & ratio  € B,  adHB  cft  « data,  propterca  ratio  C B,  ad  B G erit  f data . 

PROPOSITIO  LXIX. 

St  duo  paralklogranma  datos  angulos  habeant , & «d intticem  rationem  datam , habea  t 
autem , & ynum  latus , ad  unum  latus  rationem  datam , & reliquum  latus , 
ad  Reliquum latus  habebit  rationem  datam , 


Sint 
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Sint  propofita  parallclogramma  A C,  B N,  3e  ABC,  M B E 
fint  anguli  dati ; & ratio  parallelogrammi  AC.ndparal- 
logrammuin  B N,  fit  data,  Se  ratio  Ai),  ad  BE  fit  data . Dico  ra- 
tionem BC,  ad  BM  effe  datam;  protrahatur  * A B,  ad  E,&  Hcc  adhibeatur  figura  pro-  *' 

CB,  ad  G,  & MN,  ad  F,  & reda;  BG,  fiat  b parallela  F.  F.  Quo-  po/it tonis Juperioris  LX1I1  c 
niam  angulus  ABC1  aqualis  cll  angulo  G B F.,  &:  parallclo- 

grammum  BN  aquale  cft  * parallogrammo  BF,  ratio  veri  d 

AC,  ad  BN  cft  ex  hypothcfi  data,  ratio  A C,  ad  BF  cft  1 data_. 

Se  ex  hypothefi  ratio  A B,  ad  BE  cft  dara;crgo  ratio  C K,  ad  BG 

cll  f data,  at  ex  hypothcfi  angulus  ABC,  vel  GBE  cft  datus,  Se  ex  hypothefi  quoq, -angulus  f 
MBF.,  ergo  MBG  angulus  erit  8 datusiangulus  autem  BMG  cft  k datus,  cum  ex  hypothefi  jj 
angulus  MBE,  fit  datus;ergo  triangulum  BMGcft  datum  fpecie.  Hatio autem  iiM,  ad  no  *•<«,. 
B G cft  11  dataicrgo  ratio  C B,  ad  BM  erit 1 data,  ciim  ratio  CB  ad  oG  fu  radaca . f 

• PROPOSITIO  LXX. 

Si  tinorum  Paratlelogrammornm  circo  aquales  ungulos , nut  circo  in  equites  quidem , 
d.itos  tomen , Utero  od  inoccem  habeant  rationem  datam , & ipja  paral- 
Ulogramma  habebunt , ad  tnuccem  rationem  datam . 

PRopofita  primo  fint  parallclogramma  A C,  B F,  Se  an- 
gulus A B C fit  xqualis  angulo  GBE,  fitque  ratio  AB, 
ad  B E data,  Se  ratio  CB,  ad  B G,  fit  data.  Dico  rationem- 

parallelogrammi  AC,  ad  parallelogrammum  BF  elleda-  Use  adhibeatur  eadem figura 
tam . Protrahatur  1 reda  A B,  ad  E,  Se  ut  A B,  ad  B E ita_.  propojit  tonis  LXVUl. 
fiat  b B G,  ad  B H,  ducaturque  1 ipfi  Af  parallela  red.-u, 

KH.  Quoniam  C B G cft  J recta  cum  protrada  fit  Aii  in  di- 
redum  ad  E,  ratio  vero  A B,  ad  B E,  vel  G B,  ad  H B cft  ex 
hypothcfi  data , cumfada  fit  >■  vt  A B,  advb  E,  ita  BG,  ad 

BH,  ex  hypothefi  vero  ratio  CB,  ad  BG  eft  datasergo  erit  f ratio  CB,  ad  B H pariter  data; 
ratio  parallelogrammi  AC,  ad  parallelogrammum  AH  eft  5 data , Se  parallclogrammuni 
A H eft  b xquale  parallelogrammo  B F,  eam  ut  A B,  ad  B E ita  fada  fit  BG,  3d  BH,  ergo 
ratio  parallelogrammi  AC,  ad  parallelogrammum  BF  erit . data . 

Supponamus  fecundo  AC,  B N c(Tc  parallelogrdma  propofita.  Se  angulos  ABC,  MBE 
effe  datos ; fitque  ratio  AB,  ad  BE  data,  Se  ratio  C B,  ad  B M pariter  data . Dico  rationem 
parallelogrammi  AC,  ad  parallelogrammum  BN  elfc  datam . Protrahantur  AB,CB,rcdx 
m E,  Se  G Se  MN,  in  F ducaturq;BG  parallela  E F.Quonia  angulus  ABC,  vel  GBE  eft  ex 
hypothefi  datus , Se  angulus  MBE  eft  datus , Se  angulus  MB. .,  erit  b datus.angulus  BMG 
cft  1 datus  ciim  ex  hypothefi  angulus  MbE  fit  datus;ergo  triangulum  BMG  erit  datum 
Ipccic.ratio  BG,  ad  BM  cft  " data  Se  ex  hypothcfi  vero  ratio  C B,  ad  B M cft  data ; ergo 
ratio  CB,  ad  B G erit  data.cx  hypothcfi  vcr6  ratio  A >,  ad  oE  data, Se  ratio  A C,  ad  bF, 
cft  p data , at  parallelogrammum  B N cft  xquale  parallclogrararao  B t;  ergo  ratio  pa- 
ralclogrammi  AC,  ud  parallelogrammum  BN  erit  ■ data. 


a i. frt.  primis 
b IX.  fi  x!  i. 
c j r.  fnt ni . 

«i  1 1 /(M.  1 f 
fr.mi . 

e i x.fixti. 

{ i. huius. 

g i.fatii 

h 1 4.  ftxti . 
i 7 juswi» 


PROPOSITIO  LXXI. 


k 4.  huius . 

1 19.  primi. 
m 40.  huius  . 
n j ihf  hitUti* 
o I hnsHt  . 
p l^Hintiptr 
prinum  par- 
Umlmiuiprt • 
pefit. 

S I i-ptnnim 
1 7.  juitstu 


j/  duorum  triangulorum  cire  a aquales  angulos  aut  e ire  a inoquales  quidem , datos 
tamen  latera  ad  inuieem  habeant  rationem  datam , & ipja  triangula 
habebunt , ad  inuieem  rationem  datam . 

PRopqfita  fint  triangula  ABG,  DHF,  Se  anguius  A tcqua- 
lx.  Iit  angulo  D,  vel  A.ScD,  iint  anguli  dati ; ratio  AB, 

,nl  DE  fit  data,  Se  ratio  A G,  ad  D F fit  data . Dico  rationem 
trianguli  ABG,  ad  triangulum  DEF  cfle  datam.  Sint  ■*  faSia 
parallclogtama  AH.EDCi quoniam  ratio paralfctlogrammi 

Ali,  ad  ;■  'tallelograiiimum  DCeft  i>  data.Se  parallclogran»-  „ . .. 

mutu  AH  aquale  cft  * duplo  t.iansjulo  ABG  de  parallclogrammmn  DC  «quale  eft  * du-  4 

pia 


3 fl.  Primi- 
b ?o.  huius  1 


renaldinii 

< plo  triangulo  DEF,  ergo 

PROPOSITIO  LXXII. 
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ratio  trianguli  ABG,  ad  triangulum  DEF  eft  * data,8cc. 


* 1 1 . primi, 
b fi.  primi 

< J I. primi  . 
d l*.  primi. 
e Se. 7.  fminti 

f 70.  hu>Hl  , 
3J  I /•  qwnti. 


■ CtM-  }'■ 

/wiai . 

b x.  dtf  hhittt. 


t jt .primi 
d } 4. primi* 

e 4.  £«iwf . 
f 19  primi. 
g 40  hutmi. 
h | 4'j  bniut 
i t.imipt 
k i.drf.huimi . 
J jj.fr/wi. 
m 7.  <JHtnii. 


Si  tinorum  trunculorum,  & bafes  fuerint  in  ratione  Jutu  , d Mu , ab  ungui  s , ad  bafes , qua 
furunt  ungulos  aquales , «f  /MfMfe  quidem  fed  tamen  Jutos,  hubeunt,  adtnvccm  ratto- 
nem  Jutum,  &ip/a  triangulo,  uJ  inuitem  habebunt  r ut  tonem  Jutam  . 

PRopofita  fint  triangula  ABG,  & FEC,  & angulus  A H G d -A  _ K 
squalis  fit  angulo  FMC,  vel  A H G,  & FMC  fmt  anguli 
dati;  ratio  BG,  ad  EC  fit  data,  & ratio  AI  I,  ad  FM  fit  data . . 

Dico  rationem, trianguli  A B G,  ad  triangulum  FEC  dic  da- 
tam . Ducatur  * B D parallela  refla:  H A,  & E L,  agatur  pa- 
rallela M F,  fintque  fafla  D G,  I.  C parallelogramma . Quo- 
niam angulus  DBG  squalis  di  J angulo  L E C,  vel  D B G,  I.  E C funt  anguli  dati,  cum- 
AHG,  & FMC  fint  vel  squales, vel  dati, ratio  vero  AH, ad  FM  cft  ex  hypothcfi  datai&ra- 
tio  D B,  ad  LE  cft  = data,  item  ex  hypothcfi  ratio  BG,  ad  EC  eft  data,  ergo  ratio  parallclo- 
grammi  D G,ad  parallclograir.imim  LC  erit  ‘ data,  quambrun  ratio  trianguli  A bG,  ad 
FEC  erit  s data,  &c. 

PROPOSITIO  LXXIII. 

s,  J, iorum  tarallclogr animorum  cire  a 'aquales  ungulos , aut  circa  inaquales  quidem,  feJ tamen 
datos,  latera,  zdinuiccm  ita  fe  habeant ; ut  fit  quemadmodum  primi  latus , ita  reliquum  fe- 
cundi lutus , ad  alium  aliquam  redam,  habeat  autem  , 6-  reliquum  primi  latus , ad  eandem 
redam  r at  tonem  datam , & ipfa  parallelogramma  habebunt,  ad  tnuice  rationem  datam, (f  e . 

SVpponantur  propofita  parallelogramma  A C,  B F,  & anguli 
f*  B C,  G B E fint  squales ; vt  autem  AB,  ad  SE  ita  fit  GB, 
ad  : H,  & ratio  C B,  ad  B H fit  data . Dico  rationem  A C paral- 

lelogrammi  ad  parallclogrammum  B F dic ' datam . Quoniartli  Hic  adhibeatur  ia , qua 
ut  C B,  ad  B H ita  cft  A C,  ad  BF ; ratio  autem  C B,  ad  B H eft  fubfcquitur  figura. 
cx  hypothcfi  data , ergo  ratio  e.  C,  ad  BF  erit  b data . 

Supponatur  fecundo  propofita  parallelogramma  A C,  BN,  & 
anguli  ABC,  MBE  fint  dati,  & vt  A B,  ad  b E ita  fit  M B,  ad  BI, 

ratio  vero  CB,  ad  IB  fit  data.  Dico  rationem  parallelogrammi  A C,  ad  parallelogram- 
mum  BN  dic  data.  ReflteAB  agatur  c parallela  1K,  & CB.MN  fint  refla:  protrafli.in  G & 
F reflx  aute  B G,  ducatur  i parallela  E F,  Quonia  ex  hypothcfi  angulus  M B E vel  ABI  eft 
datusiangulus  ABH.eft  ex  hypothcfi  datus, ergo  angulus  HB I erit  „ datus, at  angulus  BHI 
cft  i darus  ru  ABH  fit  ex  hypothcfi  datusicrgo  triangulu  BHI  erit  g datum  fpcciciratio  au- 
tem i H,  ad  BI,  eft  t>  dara,  ratio  vero  CB,  ad  BI  cft  cxhypothdi  data,  ergo  ratio  CH,  ad 
BHcft  ■ data  ratio  autem  AC,  ad  BF  eft  k data,  & B1>I  squale  cft  ‘ BF  ergo  ratio  AC, ad 
BNcrit  ® data,&c. 

PROPOSITIO  LXXIV. 


Si  duo  parallelogramma  datam  rationem  habeant , aut  in  aqualibus  angulis , aut  inaquals- 
bus  quidem  Jid  tamen  datis , erit  ut  primi  latus,  ad fecundi  latus  ita  alterum  fecundi  la- 
tus, ad  eam,  ad  quam  reliquum  primi  latus  rationem  habet  datam . 

PRopofita  primo  fint  parallelogramma  AC,  BF,  & anguli 
ABC,  GBE  fint  xquales , & vt  AB,  ad  B E ita  fit  GB, 
ad  B H,  ratio  autem  A C,  ad  BF  iit  data . Dico  rationem  CB.ad 
« ft.luum.  1H  ede  datam;  Ratio  CB,  ad  BH  erit  * data  per  5 fi.  huius. 

• Propofita  fecundo  fint  parallelogramma  AC.BN  anguli  vero 

AbC,  MBE,  fint  dati  i ut  autem  Ab,  ad  BE,  ita  fit  MB,  ad  Bl,  ra- 
tio autem  AC,  ad  bN  fit  data.  Dico  rationem  Cb,  ad  Bl,  clfe  da- 
b 1(  taiProtractz  fint  .•  AB,MR,in  E & I,&  recti  Ab, agatur c parallc- 

c lifnm  i.  laDf.fintq;  protracti  CB,  MN.in  G & F,  & refla  BG  agatur' 
d parallelaE  F j Quoma  angulus  M-ff  E,  vel  A B I,  eft  ex  hypothcfi  datus,  angulus  autem 
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ASH,vd  flHI  ex  hypothefi  cft  datus, ergo  angulus  H ffl.erit  f datus,  ac  proinde  trian-f< 
guluin  «HI  erit  « .datum  fpecie , iraque  ratio  Bl,  ad  erit  '>  data : at  ex  hypothefi  data-  jj  '"jTf  • 
«ft ratio  A C, ad  B N,  & parallelogrammum  iF  cft  1 squale paralleiogrammo  BN.ra 
tio.ei  go  AC,  ad  bF  cft  k dara;ex  hypothefi  autem, ut  A B,  ad  B E ita  cft  M B,  ad  R I,  &,  y[  k 7,  quinti. 
M B,  ad  B I,  ita  cft  i G B,  ad  B H,  ergo  ut  M B,  ad  BE  ita  erit  m reifta  G , ad  B H,  quam- 1*', 
obrem  ratio  Cb,  ad  B H erit  " data,  cum  ratio  A C,  ad  bF  fit  “ data,  ergo  ratio  C B,  ad'  Bl  II  J b.biiut. 
eft  data,  cum  ratio  Bl,  ad  BH  iit  P data,  &c.  ' 0 * ■ 

PROPOSITIO  LXX  V. 

Si  duo  triangula,  ad  inuicem  habeant  rur ititem  datam , aut  in  angulis  aqualibus,  aut  iniquali- 
bus  quidem, /id  tamen  datis, erit,  vt  primi  latus  ad  fecundi  latus,  ita  alterum fecundi  latus , 
ad  eam  redam,  ad  quam  reliquum  primi  latus  habet  ratttncm  datam , 

DAta  fit  ratio  trianguli,  AJsG.ad  triangulum  D E F an- 
gulus A squalis  angulo  D vel  angulus  A,  & D fine 
dati,  at  vero  ut  Ai  ad  D E,  ita  DF,  ad  Mi  Dico  ratione  AG  yi  B 

ad  M efle  datam . Fiant  * parallelogramma  A H,  D C.  Bl  /\  «id/nW. 

Quoniam  vtparallelogrammum  AH,  ad  parallclogram-  _ / \ „ \ 

mum  DC,  ita  cft  b triangulum  ABG,  ad  triangulum  (tEF  ~r  *\  / 

& ex  hypothefi  ratio  trianguli  A BG,  ad  tfiangulum  DEF,  \ / \/ 

eft  data  ,&  ratio  paraliclogrammi  AH,  ad  parallclogram-,  c 

mjim  De  eft  c datatergo  ratio  AG,  ad  M erit  J data,  cum  anguli  A,D  fint  aquales, vel  da- c 
ti>  & vt  A B,  ad  DE  ita  fit  D F,  ad  M,  &c.  Vel  d 74- 

fint  triangula  A B G,  D E F,  quae  ad  inuicem  habeant  rationem  datam , fintque  anguli 
B AG,  EDF,  vel  squales,  vel  insqualcs  quidem , fed  tamen  dati : fitque  ut  AB  ad  D E ita 
AG  ad  M,  Dico  efle  ut  Ab  ad  DE  ita  DF  ad  M ad  quam  AG  habet  rationem  datam.  Com- 
pleantur parallelograma  A H,  D C:  Quandoquidem  triangulum  \BG  ad  triangulum  DeF 
habet  rationem  datam,  ergo  8c  parallelogrammum  AH  ad  parallelogrammum  D C aut  in 
angulis  squalibus,  aut  inaequalibus  quidem,  fcd  tamen  datis , habebit  rationem  datam , 
quamobrem  erit  per  74.  huius  ut  AB  ad  DE  ita  D F ad  M,  ad  quam  nimirum  A G alterum 
prim;  trianguli  latus  habet  rationem  datam . 

PROPOSITIO  LXXVI. 

Si  a trianguli  dati  fpecie  vertice , linea  perpendicularis  tegatur  ad  bafint 
habebit  ratttncm  datam. 


‘B  b li.juiui. 


TRianguluin  A B C datum  fit  fpecie,  & ad  B C,  fit  perpendicularis  A D. 

Dico  rationem  A D,  ad  B C efle  datam . Quoniam  triangulum  A B C jl 
eft  datum  fpecie , & angulus  B eft  1 darus,  angulus  A D B eft  *>  datus , ergo  /K 
triangulum  A D B cft  c datum  fpccic;ratio  vero  A B,  ad  A D eft  * data , & /I  \ 
ratio  Ab,  ad  sC  cft  * data;  ergo  ratio  AB,  ad  BC  eft 'data,  /|  \ 

s j>  C 

PROPOSITIO  LXXVII. 

Si  dati  dua  figura  fpecie,  ad  inuicem  habeant  rationem  datam,  & quodlibet  latus , vnius 
harum  figurarum,  ad  quodlibet  latus  alterius  habebit  rat  tonem  datam . 

DAta;  fint  fpecie  figurat  ABC,  & GFDEH,  & G 

ratio  A B C,  ad  G F D E H fit  data . Dico  ratio- 
nem  B C,  ad  D E efle  datam . fint  fafla  1 quadrata  B L,  / \ r\ 

D N.  Quoniam  ratio  ABC,  ad  BL  eft  b data,&  ex  hypo-  BZ_ \c  

.thcli  data  cft  ratio  A B C,  ad  G D E,  ergo  ratio  B L,  ad 
GDE  erit  ' data , & ratio  D N,  ad  G D E erit  a data- ; 
proinde  ratio  B L,  ad  DN  erit  c data ; atque  adeo  ratio 

B C , ad  DE  cft  * data,  &c.  r 1 * M — t 


b 1 1.  RXl».  |. 
C 4OJ huius. 


a 46.  frimi. 
b 49.  huius. 


c 8.  Luim. 
d 4 9.  huius» 

c 8.  hniu;» 
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propositio  lxxiix. 

'Si  data  ftir*  fpccic  litent , *d quod re(l angulum  rationem  datam , habeat  nutem , &un*m  4 
Utusid unum  Intus  rationem  datam,  reCl angulum  fpecie  datum  cft . 

DAtar  fpccie  figura  fint  GFDEH.&  ratio  G D E, ad 
redangulum  A C fit  d‘ata,&  ratio  D E ad  B C fit 
data . Dico  redangulum  A C cfie  datum  fpccic,  cx  DE 
« ni.frim!:  fiat  • quadratu  D N,  & protrada  b fit  Ab  in  I,&  redaiv- 
1 *if tijrimi.  gultim  B K,  fiat  aequale  quadrato  D N . Quoniam  ratio 
<4J.w  oDE.adDNeft  c data,& ratioGDE.ad  ACeftex 
it.lmlm.  hypothe  fi  data;  ergo  ratio  D N,  ad  A C cft  d data;  per 
conftmdionc  autem  DN,  eft  atquale  BK,  ergo  ratio  BK, 
f lltt  at1  AC  erit  « data,  at  ratio  B I,  ad  A B cft  f data , & ut 

DE  ad  bC,  ita  cft  b bJ,  ad  DM.&  cx  byporhefi  ratio  DE,  ad  bC  cft  data,  ergo  ratio  Bl.ad 
DM.crit  F data;  proinde  ratio  DM.vcl  Z)E,ad  A B,  erit  i data,  cum  ratio  B I,  ad  Ab 
1 fit  * data  .atque  adeo  ratio  Ab,  ad  bC  erit  i data,  cum  cx  hypotheii  data  fit  ratio  D E,  ad 

1 * ® quapropter  redangulum  A C erit  m datum  fpccic  , &c. 

"PROPOSITIO  LXXIX. 

Sidit  triangula  rr.um  angulum , eum  angulo  aqualem  lateant , ab  aqualibus  autem  angu- 
lis , ad  bafes  perpendiculares  agantur  "jit  que , ut  primi  tnangult  bajis , ad  perpendicula 1 
rem,  ita  c r alterius  trianguli  bajis , ad perpendicu/trem,i/la  triangula  aquiangula  funt. 


at 

b l.ptt.  i. 
C tl.tiTlif, 


J 1 . SXt0*J  I 

« |L  primi, 
f 4./txti. 
c 4 fixti. 
h »4*  tfuinJii 
i 9.  tjma/i. 
y primi. 

1 3).  primi. 
tn  primi 
n 

o »7  .nrttf. 
p ti .terti). 
<]  primi, 
j iS^Xti. 


PRopofita  fint  triagula  AbC,GEF,&  angulus  bAC 
fit  aqualis  angulo  EGF,  & AD,  fit  perpendicula- 
ris ad  B C,  & GL,  ad  EF,&,  ur  B C,  ad  AL>,  ita  fir  EF, 
adGL, Dico  triangulum  ABC  aquiangulum  eifo 
triangulo  G E F,  fiar  1 angulus  F E H aqualis  angu-  5. 

Io  B,  & protracta  fint  s reda:  H F,  H G,  & agatur 
H K,  perpendicularis  ad  E F,  Quoniam  angulus  E H F 
eft c aqua)  is  angulo  EGF;&  ex  hypothcfi  angulus  B A C cqualis  eft  angulo  ECF,ergo  EHF,  i 
aqualis  eft 11  angulo  BAC.anguIus  HEF  cft  aqualis  per  conftrudionc  angulo  B;ergo  trian- 
gulum EHF  erit c aquiangulu  triangulo  AfeQergo  ut  EK.ad  KH  ita  eft  < reda  BD,ad  DA, 
& vt  FK  ad  KH,  ita  eft  g CD,  ad  DA,, ergo  vt  EF,  ad  KH,  ita  EC  erit  h ad  D A, at  ex  hypo- 
thcfi  F.,  ut  cft  EF,  ad  LG,  ita  bC,  ad  DA,&  KH.  LG  funt  , aquales,  & K H eft  1 paralleli 
rede  LG,ut,&  HG  parallela  cft  1 reda  EF;crgo  angulus  EGH  aqualis  erit  angulo  »GEF 
pars  autc  circumfcrcntic  circuli  EH,  cft  " aqualis  parti  FG,  ergo  angulus  EFH  eft  0 aqua-' 
Iis  angulo  GEF,&  angulus  E H F cft  F aqualis  angulo  EGF;  ergo  triangulu  EHF.eft"  x- 
quiangulum  triangulo  EGF,  & triangulum  E H F,  cft  aquiangulum  triangulo  AbC  cum-' 
id  fit  fupra  demonilratum;ergo  triangulum  A B C erit  r aquiangulum  triangulo  EGF.&C. 

PROPOSITIO  LXXX. 

Si  triangulum  datum  tuum  angulum  labuerit  quod  autem  fub  lateribus  datum  angulum 
comprehendentibus  continentur,  rell angulum,  l abeat , ad  quadratum  reliqnt  late- 
ris rationem  datam  triangulum  /pecte  datum  ctl . 


» <7.  huiut. 
k huiui . 

c i 'JtHim  • 


Sit  propofitum  triangulum  A E C angulus  vero  C iit 
datus.rario  autcin  redanguli  AC,  CF,  ad  quadrarum 
AE  fit  data . Dico  triangulum  A CE  clfe  datum  fpccie,. . 

Quadratum  A E plus  quadrato  B fiat  aquale  quadrato 
AC  plus  CE.  Quoniam  Angulus  C eft  datus  cx  liy- 
potheu,  ergo  ratio  trianguli  AC  E,  ad  quadratum  B ciitA^ 
a data,  ac  proinde  ratio  trianguli  ACE,  ad  rcdangulum- 
iuh  Ca,  CE  erit  b data.  Itaque  ratio  quadrati  ad  rcdangulum,  fub  CA,  Ce  eft  c datar 

at 


□ 
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at  vero  ratio  quadrati  A E,  ad  rciftangulum  fub  C A,  C E cft  ex  hypothcfi  datajergo  ratio 
quadrati  B,  ad  quadratum  AE  cft  1 data;  propterca  ratio  quadrati  s plus  quadrato  AE,ad 
quadratum AE erit  . data.  QuadratumautcmiplusquadratoAEiiqualccft quadrato 
AC  plus  CE  per  conftruftioncm,  & ratio  quadrati  AC  plus  Ce, ad  quadratum  AE  cft  r da- 
ta,- ergo  ratio  aC  plus  CE,  ad  AE  eft  g data ; angulus  vero  C eft  datus  ex  hypothcfi;crgo 
triangulum  AEC  eft  h datum  fpecic . ^ 

PROPOSITIO  LXXXf. 


Si  tres  reda  proportionales,  tribus  redis  proportionalibus  extremas  habuerit  in  ratione  data , 
media  quoque  habebunt  tn  ratione  data.  Et fi  extrema,  ad  extremam  media,  ad  mediamur 
habeat  rationem  datam-,  & reliqua,  ad  re  h quam  habebit  rationem  datam . 


Sint  proportionales  A,  E,  C,  &infuper  fint  proportionales  D,  E,  F. 

Supponamusque  primo  rationem  A,  ad  D efle  datam ; quemadmo- 
dum rationem  C ad  F,  pariter  effe  datam . Dico  rationem  E,  ad  E efle  da- 
tam Quoniam  quadratum  B aquale  cft  1 rciftangulo  fub  A,  C,  cum- 
A,B,C,  fint  proportionales,  & quadratum  E,  fit  t>  atqualc  rcftangulo  fub 
pi  F,  cum  D,  E,  F,  fint  proportionales,  ratio  rc&anguli  fub  A,  C,  ad  re- 
dtanmilum  fub  D,  F erit  ' data,  cum  ratio  A,  ad  D,  fit  data , & C,  ad  F, 
ratio  vero  quadrati  B,  ad  quadratum  E cft  J data;  ergo  ratio  B,  ad  E 
erit  e data . 

Supponamus  autem  fecundo  rationem  A,  ad  D efle  datam , & etiam  B, 
ad  E,  Dico  rationem  C,  ad  F effe  datam.  Quoniam  ratio  B ad  E cft  ex  hypothcfi  data,  & 
ra  tio  quadrati  B ad  quadratum  E eft 1 data ratio  reiftanguli  fub  A,  C ad  rciftangulum  fub 
D F eft  5 data,  & ratio  A, ad  D eft  cx  hypothcfi  data , ergo  ratio  C,ad  F eft  “ data . 


ABC  DEF 


PROPOSITIO  LXXXII. 


H quatuor  retia  proportionales fuerint,  erit,  vt  prima,  ad  eam  ad  quam  fecunda  rationem 
habet  datam,  ita  tertia,  ad  eam , ad  quam  quarta  rationem  habet  datam  . 


SVpponamus,  vt  A,  ad  B,  ita  effe  D,  ad  E,  & ut  B,  ad  C ita  E , ad  F,  Se 
rationem  B,  ad  C efle  datam . Dico  rationem  E,  ad  F effe  datam , & 
vt  A,  ad  C ita  effe  D,  ad  F.  Quoniam,  vt  S,  ad  C ita  eft  E ad  F ex  hypo- 
thefi,  & ratio  B,  ad  C cft  datasergo  ratio  E,  ad  F cft  a data ; propterca^ , 
vt  A,  ad  C ita  erit  b D,  ad  E,  cum  fit , vt  A,  ad  B,  ita  D,  ad  E,  & vt  B,  ad 
C,  ita  E,  ad  F. 

PROPOSITIO  LXXXII  I. 


ABC  DEF 


Si  quatuor  reda  , ita  ad  inuicem  fe  habeant,  vt  tribus  ex  ijs  quibuj cumque  fumttis , (f  quar - 
ta  ipfis  proportionali  accepta  ad  quam  reliqua , e quatuor  redis  rationem  habeat  datam , 
erit,  vt  quarta , ad  tertum  ita  fecunda,  ad  eam , ad  quam  habet  pr ima  rationem  datam . 


PRopofitat  fint  magnitudines  A,  B,  C,  D,  & vt  A ad  B ita  C,  ad  E,  ra- 
tio ver6  D,  ad  E fit  data,  & vt  U,  ad  C,  ita  fit  B,  ad  F.Dico  rationem 
A ad  F effe  datam.  Quoniam,  ut  A,  ad  B,ita  eft  ex  hypothcfi  C,  ad  E 
erit  - re&angulum,  fub  A,  & E atqualc  rciftangulo,  fub  B,  & C,  vt  vero 
eft  reftangulum,  fub  A,  & E,  ad  rciftangulum  fub  A,  & D,  ita  eft  b rcifta  * 

E,  ad  D,  at  ex  hypothcfi  ratio  E,  ad  D cft  data;  ergo  ratio  reftanguli  fub 
A,  & E,  ad  re&angulum  fub  A&D  erit.  • data;  & ratio  reiftanguli  fub 
A,  & D,  ad  reift angulum  fub  B,Sc<-  erit  J data,  cum  rciftangulum  fub  A,  <• 

& E fit  .xquale  rectangulo  fub  B,  & C,  ex  hypothcfi  vero , vtD,  ad  C,  ita  FAB  CDE  c 
J,  ad  F,  ergo  ratio  A,  ad  F,  erit  ? data , &c. 

H PHO- 


d B.  huius'. 
e l i.  quinti. 
f 7 .quinti  . 

g 54.  huius. 
h 4 6.1-uimt 


4 VJ.ftxti. 
b if.fixti. 


C 79.  huius  . 
d 7.  quia/ i. 

e J4 .huius. 


f;  I.  huius. 
g 7.  qui»lL 
h 68  huius. 


a 1 Jt [huius, 
1».  quinti. 


l.ftxsi  . 
l.ftxtt  • 


udtfJmius. 
7 ujuinri, 
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CAROLI  RENALDINII 


PROPOSITIO  LXXXIV. 

Sidua  rtfla  datum  fpattum  comprehendant , in  angulo  dato , fit  tutem  altera , liter* 
motor  doti,  etiam  unaquaque  tpjarum  dati  erit . 


P. 


PRopofitae  fint  magnitudines  rcdi.-e  A B,  A E,  & EB  fit  parallclogram- 
mum  datum ; angulus  vero  A fit  datus , & AE  fit  ecqualis  A C , fit-  B 
in.frimi.  que  CB  refla  data . Dico  Af.,& A iefle  datas;  fiat»  C D parallela  A E,  ] 

Quoniam  angulus  A datus  cft  ex  hypothefi , & parallclogrammum  E C A — C a 

Vi  JrftmiM  b {'atum  fpccie  ; & ex  hypothefi  parallelogram.  E B cft  datum  & ex 

hypothefi  quoque  Ca  cft  data,  ergo  AC,  vel  A E data  erit  c;  at  ex  hypothefi  C a,  cft  da- 
d i mia.  ta,  ergo  A B cft  d data . 

PROPOSITIO  LXXXV, 

Si  dua  rtCIa  datum  fpttium  comprehendant  in  ungule  dato , fit  autem  frmul  utraque 
diti , dr  earum  quoque  vnt  quaque  data  erit . 


V » 


3 C 


PRopofitat  fint  reflat  DC,CB,&  DB  fit  datu  parallcIogrammu,&  an- 
gulus DC  sfit  datus,  fitqueaC  A refla  ,&  A C aequalis  C D,  & 

AB  fit  data . Dico  D C,  C B effe  datas ; fit  protrafla  F D,  ad  E,  & a E 
"b  fiat  parallela  C D.  Quoniam  ex  hypothefi  AC  aqualis  cft  CD,&cx 

c i Mf.hmm.  hypothefi  quoque  angulus,  D CB,  vel  DCA  cft  datus,  ergo  aD  eft  ‘ da- 
< 'aiUmH'.'  tum  fpccie ; & ex  hypothefi  AB  eft  data ; ergo  AC,  vel  cD  eft  J data , 3c  cb,  cft  c dara.&c 

PROPOSITIO  LXXXVI, 

St  dua  refla  datum  fpatium  comprehendant  in  angulo  dato  quadratum  autem  vniut  quadrat» 
alterius  matus  Jit  dato,  quam  in  ratione,  & vtraque  ipfarum  dat*  erit , 

SVpponamuspropofitasmagnitudines  A A,  & A D,  & BD  fit  da- 
tum parallclogrammum,  & angulus  A fit  datus , & reflangulum,  B C 

fub  Da,  A E fit  datum,  quadratum  autem  AD,  maius  fit  quadraro 
Ab,  data  quam  in  ratione . Dico  reflas  AB,  AD  efle  datas . Quoniam 
parallclogrammum  BD  eft  ex  hypothefi  datum;  rcflagulum  vero  fub 
DA,  AE  eft  ex  hypothefi  datum ; ergo  ratio  parallclogrammi  '■  D,  ad 


reflangulum  fub  D A,  AE  erit  » data , ac  proinde  ratio  A B,  ad  A E A E D 
■ i.  tmim.  cft  b data ; itaque  ratio  quadrati  A B,  ad  quadratum  A E erit c data ; 
bt9.  Imuu.  pratterca  ratio  quadrati  A B,  ad  rcflangulu,  fub  A D,  ED  erit  J data;  itaque  ratio  reftan- 
5’,'i.w.  gnli.fub  AD,  ED,  ad  quadratum  A E erit'  data;  ob  id  ratio  quadrupli  rcflanguli  fub  AD, 
ED,  ad  quadratum  Ae  erit  > pariter  data;  atque  adeo  ratio  quadrupli  rcflanguli  fub  A D, 

T'  fv  _ I ....J....  A rr  . i i a r - . i f j _ i t-v  i rr\  ..... 


C t- huius • 

f ; I.  huius 


ED.plus  quadrato  AE,  ad  quadratum  AE  erit  8 datajed  quadratum  a D plus  ED  cequa- 

leeft  p quadruplo  reflangulofub  A D,E  D plus  quadrato  ex  A E;  ergo  ratio  quadrati  ex 

R i /.«.«i; . A D,  plus  ED,  ad  quadratum  ex  AE  erit  1 data,  quo  fit , ut  ratio  aD  plus  ED,  ad  aE  fit k 
• i,r.  has.,  1;JC1UC  rat‘°  ^ upl‘>  AD,  ad  aE  erit  i data ; ergo  ratio  A D,  ad  A E erit  “ data;  cum- 
kiaim ^ que  reflangulum  fub  A D,  & A E,  ad  quadratum  A E fit  ut  A D,  ad  A E;  ergo  rati® 
l ii.jinK.  rcflanguli  lub  a D,A  t,  ad  quadratum  A E erit  o data ; ex  hypothefi  vero  reflangulum 
" ’ fub  AD,  A E eft  datum,  & quadratum  A E eft  p datum ; ob  id  A E eft  s data;  ergo  AD, 

o tjif  huim.  eft  1 data;  ex  hypothefi  vero  angulus  A cft  datus;  ergo  A B eft  f data,  &c. 

SCHOLSON. 

•j  ii.  bma,.  lllaconfcqnentia ergo  quadrati  AB  ad  reflangulum  fub  AD, ED,  ratio  erit  data,  patetsqua- 
\>7  ^bmmi  e>tim  AD  ex  hypothefi  maius  eft  quadrato  AB  data,quam  i*  ratione, e fi  que  etiam  ex  hy - 

/7.  «um.  Aatum  reflangulum  fui  AD,AE,quo  ftthlat  o ex  quadrato  AD  remanet  rcflanguli  ADB; 

ergo  per  undecimam  definitionem  ablato  dato  re  fl  angulo  DA  E,  reliquum  reflangulum  AD  E ad 
quadratum  AB  i atque  adeo  quadratum  AB,  ad  reflangulum  AD  E, habebit  rationem  datam . 

ERO- 
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propositio  lxxxvii. 

Si  dua  rtcfd  datum  fpatium  comprehendant  m ungulo  dat. , pegit  tutem  t Itent , 
alter  a maius  dato , tarum  vtraque  data  crtt . 

PRopolme  finr  refla;  A B,  A D,&  BD  fit  parallelogramtnum  da- 
tum ; angulus  vero  A fit  datus , & rcflangulum  fub  D A,  A E B 


A 

E 

D 

a i . huius  l 
b 6 9 . huius. 
C f l • huius. 
d i.ftcundi. 


fit  datum . Qnadratum  vero  AD,  minus  quadrato  AB  xqualc  fit  re- 
flangulo  fub  AD.AE.Dico,  AB  AD  cCfc  datas.  Quoniam  parailelo- 
grammum  B D cft  ex  hypothefi  datum reft angulum  fub  D A,  A E 
cft  datum  cx  hypothefi ; itaque  ratio  parallclogrammi  BD,  ad  rc- 
flangulum fub  DA,  AE  erit 1 data , atque  adeo  ratio  A B,  ad  A E 
erit  b data;  quo  fit , vt  ratio  quadrati  A B,  ad  quadratum  A E,  fit « 
data,  atque  adeo  cum  quadratum  AB,  fit  <*  xquale  reflangulo , fub 

AD,  ED.fiquidem  quadratum  aD  minus  quadrato  AB  squale  eft ' cflangulo , fub  AD,  . 

AE. proptcrea  ratio  reflanguli  fub  A D*  E D,  ad  quadratum  a E erit  « data,  & ratio  qua- 

drupli  reflanguli  fub  aD,  ED.ad  quadratum  aE  erit  f data ; ratio  ergo  quadrupli  refian-  g , : . 

guli  fub  A D,  E D plus  quadrato  A E,  ad  quadratum  A E erit  g data , fcd  quadratum  aD,  i,  s 
plus  ED  xquale  cft  11  quadruplo  reflangulo  fub  AD,  ED  plus  quadrato  A E;  ergo  ratio 
quadrati  AD  plus  ED,  ad  quadratum  AE  cft  1 data,  atque  adeo  ratio  A D,  plus  E D,  ad  '.*• 

AE  eft  k datai  ratio  vero  dupli  A D,  ad  aE  eft  1 data;  Idem  cft  enim  dupla  AD,  i It.JUmL 
ac  AD  plus  ED, plus  AE.  ergo  ratio  AD,  adAEerit  m datajrcdangulum  autem  fub  aD,  m *.  “<«'• 
aE  ad  quadratum  A E eft  » ut  *d  A D,  ad  AE;ergo  ratio  reflanguli  iub  a D,  A E,  ad  qua-  " l'£rhiM. 
dratum  A K erit  - data;  reftangulum  autem  fub  AD,  A E eft  cx  hypothefi  datu ; ergo  qua-  P 
dratum  A E,  erit  P datum , itaque  A E erit  s data ; ac  proinde  A D eft 1 data;  at  ex  hy-  *» 1 * 

pothefi angulus  A eft  datus;  ergo  AB  erit  t data , &c.  " 


PROPOSITIO 


LXXXVIII, 


Si  ia  circulum  magnitudine  datum , atta fit  relta  linea , qua  figmentum  auferat , quod 
datum  angulum  comprehendat , aSla  rcCta  linea  magnitudine  data  eft . 

SVppooamus  CFeD  effe  circulum  datum,  &CE  eflein- 
fexiptam  circulo  C F D,  angulum  C F D,  eife  da- 
tum. Dico  Ce  dic  datam  magnitudine ; fiat  , CD  dia- 
meter, & agatur  1 ED  refla.  Quoniam  angulus  CFe 
eft  ex  hypothefi  datus,  & angulus  C D E eft  c datus,  an- 
gulus CtD  eft  J datus,  ergo  triangulum  CeD  eft'  datum 
lpecie ; proinde  ratio  C E,  ad  C U eft  1 data ; ex  hypothefi 
vero  C U cft  data;  ergo  s reda  C E erit  data,  &c. 

PROPOSITIO  LXXXIX. 

Sim  datum  magnitudine  circulum , dat  a magnitudine  re  eia  acta  fuerit  .auferet 
figmentum , qutd  angulum  datum  comprehendet . 

O Vpponamus  CFeD  elfe  circulum  datum,  &CEelfo 
Q inicriptam circulo  CFE  D,&  Ce  efle  datam . Dico 
angulum  CFE  efle  datum  ; fiat J diameter  C D,  & eD 

dufla  fit  refla . Quoniam  C D,  Ce,  funt  dari  cx  hypothefi;  Repetatur  hic fuperioris 
ergo  ratio  C D,  ad  C E cft  •>  data;  angulus  C E D cft  t da-  propoftttoms  figura . 

tus ; ergo  triangulum  CDE  eft  <*  datum  fpccic,  propterea_. 
angulus  CDE  efte  datus;  atque  adeo  angulys  CFE  eft  fria- 
tus, &c. 


* p.tith 
trimi  • 

b i.ptt.  i. 

C 1 X.  ttrft/ 

4.  huius . 
d J I Jtrtif  m 
C 43.  huius. 
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• f fit. primi. 
b j .ftt. primi, 

r l S.ttnif. 
il  ji./mf 

C L,dfj  1/HtMS 

f if.  huim. 

g t t.Uhiui. 


PRO|POSlTlO  XC.  { 

Si  in  Circili pofittone  dati  circumferentia  ditum  fuerit  punttum , ab  et  auteraflj 
punllo , ad  circumferentiam  circuli  inflexa  fuerit  retta,  qua  datum  an- 
gulum e fluat  inflexarelfa  altera  extremitas  data  est . 

SVpponamus  Circulum  B A C efle  politione  datum , & pundum 
B e(Tc  datum  in  pane  circumferentiae,  & angulum  B A C eflty 
• datum.  Dico  pundum  C elfe  datum;  reperiatur  » pundum  D 

tST’  centrum  Circuli,  & DB,  DC fint  *>  ductx,  reda; . Quoniam  ex  hy- 
pothefi B,  & D,  funt  punda  data,  & BD  erit  c data , angulus  bAC 
d tcamq.  eft  ex  hypothefi  datus , & angulus  BDC  a-qualis  eft  “*  duplo  angu- 
e i.  humi  lo  BAC;  ergo  angulus  Bx>C  eft  ' datus,  & DC  eft  1 datapofitio- 
{ x,"Zu.  ne;  ex  hypothtli  vcr6  circulus  ABC  eft  datus  politione ; ergo  pun- 
dumCcft  8 datum  politione,  &c. 

PROPOSITIO  XCI. 

Si  a date  puncti  acta  recta  fuerit  qua  datum  ptfltitne  circulum  c intingat,  acta 
linea  ptfltionc , <jr  magnitudine  data  cH . 

SVpponamus  DAEB,  efle  circulum  politione  datunu, 

& G efle  pundum  datum , & GA  efle  lineam  redam 
tangentem  circulum,  & A efle  pundum  contadus.  Dico*/ 

AG  efle  datam  politione,  & magnitudine;  DucanturaC(“ 
red*  DA,  DG,  & fiat  b femicirculus  1/AG.  Quonunu. 
ex  hypothefi  2>,&  G funt  punda  data,&  angulus  ‘ &AG 
eft  redus,  & pundum  A eft  j in  parre  circumferenti* 

D A G;  ergo  circulus  />AG  eft  « datus  politione ; eft  auremex  hypothefi  circulus  A E B 
politione  datus, ergo  pundum  A erit f datum , & pundum  G eft  ex  hypothefi  datum ; ergo 
AG  erit  8 data  politione,  & magnitudine,  &c.  ' t. 

PROPOSITIO  XCII. 

Si  extra  circulum  pefltione  datum  accipiatur  aliquid punctum , i dati  autem  puncti , i»  cir- 
culum producatur  quadam  recta  datum  eft  id , quod f ab  acta  linea  ,&  ea,  qua  inter 
punctum , & connexam  periphertam  comprehenditur  rect angulum . 

SVpponamus  B F E efle  circulum  datum , & pundum  A efle  datum , 
lineam  AE  efle  arbitrariam . Dico  redangulum  E AF  elfe  datum ; 

• i7.  mtf.  Fiat 1 AB,  tangens  circuli  B F E;  Quoniam  AB  data  eft  * politione., , 
h !’K*  & magnitudine , & quadratum  A B eft  c datum,  redangulum  E A F 
trqualc  d eft  quadrato  AB;  ac  proinde  redangulum  EAF  erit  t datu. 

• l.drfhkiut 

PROPOSITIO  XCIII. 

Si  intra  datum  pofltiine  circulum  fumatur  aliquod  datum  punctum,  per  punctum  au- 
tem , agatur  in  circulum  aliqua  recta , quod  fu b figmentis  acta  recta 
linea  comprehenditur  redangulum  datum  eft . 

SVpponamus  E A B C D efle  circulum  datum,  & F,  efle  pundum  da- 
tum, & AFC  efle  redam  datam . Dico  redangulum  a F C efle  da- 
tutn  • Fiat  * diameter  B E F D.  Quoniam  F,  & E funt  punda  data,  ex 
c tAfJniJL  hypothefi , ergo  FE  erit  b data , & E B,  vel  E D eft  £ data , & F B,  ac 
a . pp)  erunt  a data: . Ergo  redangulum  D F B eft  r datum;  redangulum 
f autem  A F C eft  r 'squale  rcdangulo  D F B,  ergo  redangulum  AFC 

l i,iq*mm  erlt  g datum,  &c. 
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Yd.  Qnoniam  darunt  eft  vtrumque  punflorum  E,  F ergo  refla  E F,  erit*  politione,  & a. 
magnitudine  data . Eft  autem  circulus  E ABCDpofitionedatus,  ergo  utrumque  pun- 
florum B,  D.  datum  erit b ; punflum  autem  F eft  datum,  igitur  utraque  reflaru  BF.FDda- 
ta  ' erit,  quamobrem  rcflangulum , quod  fub  D F,F  B continetur  datum  erit ; fcd  reflan-c 
gulum  A F C xquale  eft  d reflangulo  D F B ergo  rcflangulum  A F C erit  'datum . <i  1 t-»"*-. 

C idtf.ouim 

PROPOSITIO  XCIV. 


Si  in  cireulum  magnitudine  datum  tuatur  refla  line u, quafegmentum  auferat  , quod  angulum 
datum  comprehendat, angulus  autem,  qui  tn  fegmento  eonfijht  bifariam  feretur , flmul  vtra- 
que  re  [larum,  qua  angulum  datum  comprehendunt , ad  lineam  , qua  angulum  bifariam  fe- 
cat,  habebit  rationem  datam  ,(fi  quod,  fub  fimulvtnfq;qua  datum  angulum  comprehen- 
dunt redis , (fi  inferne  abfeiffa,  ab  ea,  qua  angulum  in  circumferentia  datum  bifariam  fecat, 
red  angulum  datum  erit . 

DAtus  fit  circulus  A A C D,  & angulus  B A C fit  quoque  datus, 
prsterca  angulus,  BAD,  xqualis  fit  angulo  Da  C.  Dico  ra- 
tionem B A plus  aC,  ad  aD  efle  datam,  & rcflangulum  fub  Ba  plus 
A C,&  E D.cflc  datum ; ducatur  ■ refla  C D;  Quoniam  angulus 
i AC  eft  ex  hypothcfi  datusjergo  BCcrit  b refla  data,  & angulus 
CAD.eft  • datus,  ergo  CD  data  erit  11  . At  vero,  vtC  A,  ad  AB 
ita  eft  C H,  ad  E B,  & ut  C A,  ad  C E ita  c erit  A B,  ad  E B,  & vt 
CAplus  AB,  adCB,  ira  eft  c AB, ad  E B,&angulusABE  xqualis 

eft  • angulo  aDC;  cx  hypothcfi  vero  angulus  BaE  xqualis  eft  an-  , 

gulo  DAC;  ergo  triangulum  A B E xquiangulum  eft  . triangulo  A D C,  quare  vt  AB,  ad  1, , 

EB  ita  eft  k AD,adDC,  crgovtCA  plusAB,adCB  ita  i eft  A D,  ad  D Ci  cum  fuerit 
ut  CA  plus  AB,  ad  C B,  ita  A B ad  E B id  enim  fuperius  demonftratum  fiut ; ergo  eft * ut  i ,V.' 

Ca  plus  AB,  ad  AD, ita  Ci»  ad  DC,  eft  autem  ratio  CB  per  primam  huius  ad  DC,  data., , ™ 1 ‘ 

& ratio  C a plus  AB,  ad  AD  erit  ° data . Angulus  A B E aqualis  eft  r angulo  E D C,  Sc  „ 
angulus  AE  s aqualis  s eft  angulo  D E C,  & triangulum  AEB  xquiangulum  eft  ' trian-  pu./m.j. 
gulo  DEC,crgo  vt  CD,  ad  DE  ita  < eft  AB,  ad  BE.fcd  ut  AB  ad  BE  ita 1 eft  CA  plus  AB,  J , 
ad  CB,  cum  ut  CA  plus  AB,  ad  CB,  ita  Ab  fit  demonftratum  cfie  ad  BE,  & vt  CD,  ad  DE  i « 
ita  u eft  CA  plus  AB,  ad  C B;  ergo  > reflangulu  fub  C A plus  Ab,&  D E xquale  erit  re-  • 

flangulo  fub  CD,  CB;  ergo  reflangulum  fub  CD,  Cb  eft  / datum ; ac  proinde  reflangu-  H i olpxli. 
Ium  fub  CAplus  AB,  & DE,  eft 'datum.  jti.tmm. 

* Z I Jtfbttutt. 

PROPOSITIO  XCV, 

Si  in  Circuli  pofittonc  dati  diametro  fumatur  datum  pundum  a puncto  autem  in  circulum—* 
producatur  quadam  recta , (fi agatur , a fictione  ad  rectos  angulos  in productam  rectam 
hneai  per  punctum  autem  in  quo  Unca,  qua,  ad  rectos  angulos  confisi  it ; occurrit  circum- 
ferentia circuli  , agatur  parallela  producta  recta  datum  eft  illud  punctum  tn  quo  paral- 
lela occurrit  tpfi  diametro , (fi  quod  fub  parallelis  rectis  linas  comprehenditur  rect an- 
gulum datum  eft . . • 

SVpponamus  circulum  BAGif,  & BG  fit  diameter ; D, 
vero  fit  punflum  datum firque  DA  linea  arbitraria^ ; 

DAE  lit  angulus  reflus,  & EC,  AD  fint  paraliclx . Dico  pun- 
flum C cfie  datum, & reflangulu  fub  AD,EC  cfie  datum.Pro- 
trahatur  J refla  EC,  ad  K.ducaturquei,  refla  A K.  Quoniam  B[ 
angulus  D A E eft  reflus  cx  hypothcfi;  & angulus  A E K eft  c 
reflus ; & Aa_  eft  a diameter , & BG  eft  diameter , ex  hypo- 
rhcfi;&Heft  ' centrum  circuli,  punflum  H eft  datum  ex  liy- 
pothefi,  ut  etiam  punflum  D;  ergo  DHcrit  * linea  data  j an- 
gulus autem  E K A,  xqualis  eft  t angulo  D A K,  & angulus  . 

Cfl  K xqualis  b eft  angulo  A H D,  & triangulum  CHK,  xquiangulum  eft  ' triangulo 

f\  ri  is» 
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iti.Jif.i.  A H D,at H K, HA funt  1 xquales , & H C,  HD funt  i xquales,- SDH erit  m data;  ac 
Promc*c  HC  erit  « data,  punitum  autem  H cft  ex  hypothefi  datum  ergo  Pundum  C 
" i -dii-imm  erit  o datum;  at  AD  xqualis  cft  p redae  CfC;  dcrcdangulum  fub  KC,  CE  eft  <|  datunvtd 
P rcCiangulu  iub  AD,  CE,  aquale  cft  ' rcdangulo  fub  KC, CE  ergo  rcdangulum  fub  AD, 

' CE  erit  c datum,  &e. 

‘ d/f.x’1'  S C H O L I O N. 

T T 1‘  porra  confidtrandum  eft  in  maiorem  dedar. itionem  eorum , qua \J. 'aperitis  attulimus  , 
l i J[  i circa  Propofit  tonem  L V l,  eft  altas  inde  dependentes,  vbi  habetur ; Sidito  aqniangulo^ 

paralUlogramma  habuerint  ad  mulcem  rattonem  datam,  eft  vt  frirnt  latus  ad  fecundi"! alus , 
tta  reliquum  fecundi  latus  ad  eam  , ad  quam  alterum  primi  latus  habet  rationem  datam , quam 
habet  parallelogrammii  ad  paralUlogrammum.  Coe  luditur  autem  data  ratio  CE  ad  BH;  perinde 
eft  aure /Mac  fi  dicamus , vt  eft  AB  latus  primi  paralUlogrami  ad  B F.  latus  fecundi , Ha  BG  rclt- 

fuu  feeeundi  latus  ad  Blt , ad  quam  a/ltrum  primi  latus, ntmpe  CB  habet  ratione  data  quam  ha- 
et  paralUlogramma  AC  ad  parallclo^rammum  BF;  eft  enim  AH  aquale  BF,  eum  fit  ut  AB  ad 
BF.,ita  BG  ad  BH;  vnde  AC  ad  AH  eandem  habebit  rationem, quam  habet  ad  BF,feed  ut  AC  ad 
AH,  tta  eft  CB  ad  BH;  quare  AC  ad  t,  F en:,  vt  C B ad  BH;  eft  autem  data  ratio  AC  ad  BF;  erro 
data  eft  etiam  ratio  CB  ad  BH.  Hoc  autem  est  demonflrajfee,  vt  eft  primi  latus  ad  fecundi  latus, 
ita  rt  ttquum  feeeundi  latus  ad  eam,  ad  quam  alterum  primi  latus  habet  rationem  datam  , quam 
habet  paralUlogrammum , ad parallelogrammum . Per  Corollarium  autem  tnfrrebatnr , vt 
C B,  ad  BH  ■ ita  parallclogrammum  AC  ad  paralUlogrammum  B F.&  non  difimihter  de  a/qs , 
qua  inde  feequuntur , (fic. 

Ceterum  plure  s ex feupradiclis  Propofit  ion  ibus , alia  quoque  ratione  dcmonftrart  potuijfeem 
noluimus  tamen  tnqs  dtmonSirandts , varias  demonHrattones  adhibere; ne  tedto  Leeloren^, 
afficeremus . 

SV nt  igitur  hac  nonaginta  Datorum  Thcorcmata,qux  Pappus  Alexandrinus  initio  fcp- 
timi  Libri  Collcdionum  Mathematicarum  innuerat , quorum  primo  quidem  vniucrse 
ndifmtai , in  magnitudinibus  Diagrammata  fuerunt  viginti  tria.  Vigcfimum  quartum  inrcdilineis 
ii®  proportionalibus  fine  politione . Deinceps  autem  fequentia  quatuordccim , in  redis  lineis 
ditijum . politione  datis;  decem  verb  quae  fequuntur  in  triangulis  fpecie  datis  fine  politione . Sex  re- 
liqua fequentia  inparallelogrammis  ,&  applicationibus  Ipatiorum  fpecie  datorum . Ex  ijs, 
qux  deinceps  fequuntur , primum  quidem  eft  in  lineis , quatuor  autem  in  fpatijs  triangulis, 
qubd  differentia  quadratorum  laterum  ad  ipfa  triangula  datam  habeant  rationem.  Qua 
i vero  fequuntur  feptem  ulque  ad  fepruagefimum  tertium  dc  duobus  funt  parallelogrammis, 

2uod  ob  politiones  in  angulis , rationem  inter  fe  datam  habeant . In  fcqucntibus  verb  fex 
iagrammaribus , vfque  ad  feptuagefimum  nonum,  duo  quidem  funt  in  triangulis, quatuor 
autem  in  pluribus  redis  lineis  proportionalibus,  tx  iis  porro , qua  deinceps  fequuntur 
tria  fdnQn  duabus  redis  lineis  proportionalibus  datum  fpatium  continentibus.  At  vero, 
qui  in  omnibus  odo,  videlicet  ad  nonagefimum  vfque,  in  circulis  oftenduntur , vel  magni- 
tudine tantum  datis , vel  pofitionc  quoque,  nimirum  redis  lineis  per  datum  pundum  du- 
dis . Dehishadenus. 

Vtr'  Oi  frr-  Sequebantur  autem  ex  ciufde  Pappi  teftimonio  Lib.  Apollonii  trip/  Boyov  mrorc/aiic  nempe 
pmi..;,  /»  de  proportionis  fedionc,  qui  pariter  ad  locum  faciunt  relolutum,  quos  tamen  prxfcns  stas 
A non  vidit, nifwcxiguc  redituros  Snelij  labore.  Erat  enim  duorum  librorum  propofitio  viul. 
mu-  fubdiuila,  quarum  vnarn  Pappus  ita  dcfcripfit . 
eum  nfetuti  per  datum  punitum  relfam  lineam  ducere  feeeantem  a duabus  rectis  lineis  pofitione  datis , ad 

^traUma . data  in  tpfis  punita  Isneas,  qna  proportionem  habeant  eandem  data  proportioni . 

Sed  vt  ait  ipfe  contingit  figuras  differentes  efle  & munero  plurcs  ob  fubdiuifionem  fa- 
ftam , & linearum  datarum  inter  fc  politionem , & differentes  cafus  pundi  dati , & ob  refo- 
Futiones  , compofitioncsque  ipforum  , & determinationum  . Primus  enim  liber  ipfo 
referente  habebat  de  proportionis  fcdione  locos  feptem , cafus  vigintiquatuor,  determi- 
nationes quinque , quarum  tres  quidem  maxima- , duf  verb  minimx  erant;  maxima  autem 
erat  ad  tertium  cafum  quinti  loci;  minima  ad  fecundum  fexti,  & feptimi  loci ; maximx  au- 
tem ad  fexti,  & feptimi  quartos  cafus . 

Liber  fecundus  de  proportionis  fedionc  locos  habebat  viginti  quatuor , cafus  fexaginta 
tres , & determinationes  cx  primo  libro , ad  quem  totus  referebatur,  & Lemmata  habebat 
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tlgimi ; Duo  vero  commemorati  libri  Theoremata  centum , & odoginta  vnurn , ctfi  iuxta 
Periclem  etiam  plura,  ut  pr a fatus  audior  tcflarur . 

Pappus  non  multum  explicuit  argumenta  librorum , quos  temporis  iniuria  periiffe  con-  T,tt •’  fixt 
flat,&  certe  fi  cum  iis  quoque  Datorum  liber  ex  hominum  memoria  fublatus  fuifler.cx  rela- 
tisaPappo,  nemini profedo datum eflct  Euclidem  rediuiuum  reddere,  atque  Datorum  «’t« 
dodrinam  exufeitatam  efficere  .Non  mirum  igitur  fi  extera,  quar  ad  locum  faciunt  refolu- 
tum,  eiufdem  attcftationc  ad  hanc  vfque  diem  integre  reditui  minime  potuerint ; tamctfi  in 
hoc  non  obfcuri  nominis  Viri,  plurimum  laboris  pertulerint,  plurimumque  temporis  in- 
fumpfcrint . 

Ad  Libros  igitur  de  proportionis  fedionc  quod  attinct.prarter  ea, quar  Snellius  indudrio- 
«e  prxftitit , quifque  poterit  eius  imitatione  Apollonii  quidem  argumentum  verfare,  atque 
adeo  Theoremata  ad  hanc  materiam  fpedantia  condere, & problemata  drucre,  quod  ctiatn 
& nos  prxftare  non  grauabimur,  cum  fefc  occafio  obtulerit . 

Sequebantur  Libri  Pappo  referente  eiufdem  Apolloni)  ntfu  ymplou  «Voro  fiet  hoc  ed  ui,; 

De  fpatii  fedione . Hi  quoque  ad  locum  faciebant  rcfolutum  . 'Erant  autem  duo ,'  problc-  <»  fiam, . 
ma  vero  vnum  bis  fubdiuiliun,  vpaquc  propofitio , qux  alia  quidem  habet  fuperioris  fimi- 
lia,  fed  eo  tantum  differt,  quod  in  illa  opponet  duas  tantum  lineas  abfeiflas  datam  habere  ’e“,Jm,,,- 
proportionem,  in  hac  autem  datum  fpatium  continere.  Sic  enim  fc  habebat,  Per  detum-,  **•(*"'*• 
f Mitium  retium  lineem  ducere  (icentem  a duebus  retiis  lineis  pofitione  elutis , ed detu p unci  e , mMuuu. 
linees,  que  fpetium  commeent  doto  fpetto  equule . Qui  quidem  propofitio  figuras  habet 
differentes  ob  caufam  fuperius  allatam , & numero  plurcs ; itaque  primus  liber  de  fpatij  fc- 
dionc  habebat  locos  feptem,  cafus  viginti  quatuor,  determinationes  vero  feptem, quarum 
quaruor  maximx,  tres  vero  minimx , & maxima  quidem  erat  ad  prunum  cafum  primi  li- 
bri, ad  primum  & fecundum  cafum  quarti  loci , & ad  fexti  loci  tertium , minima  ad  tertium 
cafum  tertii  loci,  ad  quartum  cafum  quarti  loci,  & ad  primum  fexti  loci . 

Secundus  autem  liber  de  fpatii  fedionc  trefdecim  habebat  locos , cafus  feptem , deter- 
minationes autem  ex  primo  libro,  ad  quem  quidem  referebatur ; Primus  autem  liber  con- 
tinebat Theoremata  quadraginta  odo,  fecundus  feptuaginta  fex . 

Ita  quidem  Pappus , qui  fi  exadiiis  horum  duorum  de  fpatii  fqdione  retulifler  argumen- 
tum , operofum  fortafle  non  fuilfet  prxftare  qux  ab  Apollonio  tradita  fuerunt  1 Snellios  ta- 
men hac  etiam  in  re  luam  interpofuit  mduftriam , quatuor  problemata  condens , quorum- 
primum.  Detis  duobus  retiis , per  de  tum  in  eltcrutre  punctum  rectem  educere , que  ed  det  os 
in  expofitis  terminos,  eb fumet  figmento  detum fpetium  comprehendentie ; fecundum . Detis 
duobus  retiis  per  detum  puntlum  educere  rectem,  que  ed  eerum  concurfum  intercipiet  figmen-  ' ' 

te Jpetium  detum  comprehendentie ; tertium . A detis  duobus  perellelis  reti  e per  punctum-, , 
quod  in  neutre  eerum  fit  ette,  ed  detos  in  ipfis  terminos , eb  futuere  fegmente  detum  Jpetium-, 
comprehendentie ; quartum . Detis  duobus  reOts  ennuenttbus  perpunctum  esitre  tpfes  detum , 
reti  em  ducere , que  ed  detos  in  ipfis  terminos  eb  fumet  fegmente  detum  fpetium  comprehen- 
dentie . 

Deinceps  fequebantur  libri  mp)  Sioptafiine  To^>f{,hoc  cft  de  determinata  fedionc,  quoru 
vna  erat  propofitio , caque  difiunda , nempe . Dotem  infinitem  reti  em  lineem  uno  puntlo 
Jecere,  itent  intertetlerum  lineorum  ed  dote  tpfiut  puncte , vel  unius  quedretum , vclrctlen-  a,m,,mfi  i,r 

gulam  duobus  contentum  dotem  proportionem  heeeet , vel  ed  reti  ungulum  contentum  vna <■**•*•</»»' 

up ferum  inter  icti  e , & elie  exire  dete,  vel  duebus  interietl  ts  contentum , puntlis  ed  utrefque  ?(>j 
jertes  detis . Notat  autem  Pappus , huius,  vcluti  bis  difiundx  difficiles  determinationes  «a  <«>«”  «- 
habentis  demonllrationem,  per  plura  fieri  neccfic  dfe , quod  bifariam  ab  Apollonio  prxfli-  • 

tum  die,  ait,  vno  quidem  modo  pcruulgato,  vfitatoquc  in  nudis  redis  lineis , ut  habetur  fe- 
cundo elementorum  Libro  Euclidis , alio  vero  magis  accomodate , ac  ingeniose  per  femi- 
circulos . Primus  aute  liber,  eodem  referente,  fex  habebat  problemata.Epitagmata.hoc  cft 
auxiliaria  fexdccim,& determinationes  quinque,  quaru  quatuor  maximx,atq;vna  minima, 
erant  autem  maximx  ad  fecundum  epitagma  fecundi  problematis  ad  tertium  quarti, ad  tor- 
tili quinti,&  ad  tertiu  epitagma  tertij  problematis . Secundus  vero  liber  continebat  problc-  ' 
mata  tria,cpkagmata  noucm,  & determinationes  tres,  quarum  quidem , minimx  erant  ad 
tertium  primi , & ad  tertium  fecundi ; maxima  autem  ad  tertium  tertii  problematis . Lem- 
mata pruni  Libri  eram  viginti  feptem ; fecundi  vero  Libri  viginti  quatuor,  & in  vniucrfum, 
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utriufquc  libri  de  determinata  fcflionc  Theoremata  erant  o&oginta  tria . 

Conatur  autem  hanc  Geometria;  partem  rcftirucrc  Sncllius , quatuor  problematibus  * 
quorum  primum . Datam  reBam  lineam  infinitum vnico  fundo  fceare,  vtereBis  addataj 
duo  f unit  a abfumptis  vnius  quadratum  ad  ree  t angulum  fub  rt liqua , (?  data  externa  cemprt- 
Isenfam  rationem  habear  datam . Secundum  ; Datam  reBam  lineam  infinitam  inno  puncto  ft- 
eare  vt  e reBis  ad  data  trta  punita  abfumptis , qttod  fitb  vna  ipfarum , dr  data  externa  ad  ti 
quod  fub  duabus  reliquis  comprehenditur  rationem  habeat  datam  . Tertium .•  Datam  reBam _ 
lineam  infinitam  vnico  punlio  fceare , vte  rectis,  ad  datam  tpfatria  punita  abfumptis  re- 
et  angulum  fub  duabus  comprehenfum , ad  reliqua  quadratum  rationem  habeat  datam . Qui- 
tum ; Datam  reBam  Irneam  infinitam  , unico  puncto fceare , vt  e reBis  ad  data  in  ipfa  quatuor 
puncta  abfumptis , rcBar.gnlum  Jub  duabus  optatis  comprehenfum  ad  reB  angulum  fub  reliquit, 
rationem  habeat  datam . 

ttntu  Gm  At  fi  vlla  eft  Geometri*  pars,  quam  locupletare  liceat , hac  profeiftocft  ; Vndehcc 
rar,  stas  beneficio  fpcciofie  Analytices  Antiquitatem  fuperauit  , nec  vlla  quidem  videtur 
uberior.’ nulla  farracior;  Nos  autem  in  hac  multum  infudauimus,  & infinita  propemo- 
t,a,a  dum , tam  Problemata , quam  Theoremata  condidimus  , rati  hinc  plurimum  cmolu- 
menti  Geometram  aflccuturum,  cum  mirum  fit  quantum  utilitatis  afferat  linee  diiiifsio , ad 
omnia,  que  in  ipfa  vniuerfa  Geometria  traCiari  poflunt;  ea  vero  fi  Deo  placuerit , ntqs  adeo 
hanc  Geometri*  partem  uberrime  traftatam  aliquando  tandem  afferemus.  Vndc  facile* 
polfet  intclligcrc , qui  fc  magnum  iaitat  Geometram  parum  admodum  efie  in  ipfa  Geome- 
tria verfatum , cum  Artem  Analyticam  nec  a primo  limine  falutaucrit  ; putat  fe  Apolloniu 
alterum,  & tamen  magnifacit  folutionem  trium  problematum  fatis  vulgarium,  dum  interim 
me  in  his  nihil  fcciife  arbitror .quamuis  plura, quamtria  milliu  propofitionum  proprio  marte 
1 1,- taa  i,  adinucncrim.adnotandum  cft  autcm;Vctcrcs  per  iarladyua,  intellexifle  fubfidiariu  quodda. 
tanirluaiai  Succedebant  deinceps  duo  libri  ixajov , hoc  eft  taftiomim  in  quibus  propofitiones  vi- 
-nfattvur ..  debantur  plures  e quibus  vnarn  tantum  attulit  Pappus , nimirum . Punctis , & reBis  lineis, 
fZ  ffiau/Tn  & circulis  tribus,  quibufcnmque  pofition:  datis , circulum  deferibere  per  vnumquodque  dato - 
ptuts.AuSar  rum punctorum , qui  vnamquamqne  datarum  contingat ; & refle  ipfc  obferuat  ob  multitudi- 
tl/'  nem  datorum  huius  in  propofitionibus  fimilium  particulares  propofitiones  differentes  fieri 
ttavtr^Hanr  ncccffecffe;  & qnx  fcquuntur  apud  Pappum  videri  poliunt.  Primus  autem  liber  ta&ionft 
,a.  fU,  habebat  problemata  feptem,  fecundus  problemata  quatuor ; Lemmata  vero  ipforum  duo- 
frapcfisiMum  i uni  librorum  erat  v ii»i nti  vnu  theoremata  vero  fexagmta;  Gcoracrrix  hxc  pars  Rcccntio- 
fnpu,  m*r,t  runj  labore  latis  copiose  exculta  fuit , vndc  fadla  cft  rediuiua , ita  ut  parum  in  ea  defiderari 
aimamm, . p0jjjt.  jj  autem  contigit,  quoniam  materia  fatis  eft  obuia , nec  fubobfcurum  argumentum , 
adeo  ut  operofum  non  fuerit  quid  hac  in  re  Veteres  pratftitcrint,  abunde  coniiccrc.de  mi* 
rum  eft , qubd  in  re  facili  Pappus  magna  vfus  fit  diligentia , quam  in  difficilioribus  omifit . 

Tres  fcquebantur  Euclidis  Lxb.mcr.uat-tcos  hoc  eft  Porifmatu  auiftorc  Pappo, quod  quidfi 
Opus  commendans  ait.  Opus  quidem  artifieiofifimum , ac  perutile  ad  refolut tonem  cb/curio- 
rum  problematum , ac  eorum  generum , qua  haud  comprehendunt  eam,  qua  multitudinem  prn- 
a,  bet  naturam . Hifcc  autem  verbis  non  exigua  fubcft  obfcuritas,  vel  propter  grseci  textus 
aSaaui,  «u-  corrUptionem , vel  propter  interpretis  mendofam  verfionem . Hieronymus  Vergerius  Iu- 
ftinopolitanus  claritate  generis  illuftris , ac  multiplici  refertus  eruditione,  quem  dilexi  quo 
die  cognoui,  mcque  ab  co  ita  diligi  iudicaui , vt  aufim  dicere  mihi  cum  fortunam  dedidi* 
amplificatorem  dignitatis  mea: ; oftcnditmihi  Pappi  Grxcum codicem,  quem  amicus  rlTi 
commodauerat . Codex  autem  fic  legebat . -tropi nuant  'TfinrooXoic  qihnntpsorunas 

esc  ilw  dvdhutse/rcoriufivSifipass  <vpofBhrluuTCorxtu  ncetjitcey  danfuhsrmos  d qbouoc  doaoymapt 
aXii-S-se  i qua:  quidem  lcdlio  fuperiori  non  congruit  interpretationi ; quidam  cnim_» 
verba  videntur  omiffa,  & cafus  vnus  pro  altero  vnius  di&ionis:  hoc  cft  verfio  illorum  ver- 
borum Trcfieuasx  fi  c abpiojua  tpihtyss^vo-ravis  prxtcrmifiafuit , Sc  cafum  adhibet 
duotpiMusrrwt  pro  aVtpiAiiVrw;  tunc  autem  verfio  non  fic ; qua  haud  comprehendunt , fcd 
potius  , qua  haud  comprehenduntur  , non  in  aiftiua  > fedinpaffiua  fignificatione , qui- 
nimo  quidam  fufpieatur  in  illis  verbis  xstl  ii  ytsds  dmpihirrftcv  v ipvota k oaptyo/ame 
siJiiffoeacdlc  aliquid,  cum  non  conftct  cuius  fusis  hoc  in  loco  auitor  inrc!  ligat  quiadPo- 
rifinatum naturam retuliffe videtur;  vndc  codex  iuxta  ipfum  fic  reflituendus  troftuisu-Tot 
'Usi  ttoIK-S { adpcciouti  <P‘lB cyA'QTXTW  ii;  tIu)  drdhort»  r»  i/ifiopStripcor  uoffiAnfidrus  xeu  raa 
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yttutilinpiXtnrTofZ  tCnaf  xutm  rrctpi^ofjinK  o&USoc , quorum  verborum  latina  verfiofic 
fc  haberet,  Porifmata  4 malli: fc  inteUiguntur , ut  artificiofa  colltBto , videlicet  propofitio- 
tsum  Jit  ad  analyfin  graaiorum,  fi  a difficiliorum  problematum  , & generum,  tncomprcnfibilem 
multitudinem , prabente  fcilicet  ipforum porifmatum  natura . Adhuc  tamen  Pappus  quid  fi™ 
bi  velit  hifce  verbis  oblcurum  cft ; non  declf  qui  putet  eorum  senium  effe,  videlicet,  ut  po- 
rifmata  conferant  ad  analyfin  obfcuriorum  problematum , & generum,  nempe  generalium 
problematum,  cum  ex  ditfis  appareat, porifmatum  propofitiones  generaliffimas  effc;quan- 
do  autem  Pappus  fubiungit , Cum  natura  multitudinem , qua  vix  peteft  animo  comprehendi  r^r  /«•»»• 
fubmini/tret,  videtur  Bullialdo  , infinitas  eiufdem  problematis  folutiones  indicare;  mihi  'r  *•«>• 
tamen  potius  multitudo  ipfa  referenda  videtur  ad  problemata , adeoutfcnfus  reddatur  ‘fjfp,,,,,,,. 
Porifmata  fuppedirare  materiam  ad  analyfin  obfcuriorum  problematu  multitudinis  infini-  Audent  quid 
t?,ut  dubitare  non  liceat, an  rb  ytitx  vfurpauerit  Pappus  pro  ytmoTdrot,&  ari  fubaudienda  fit  *' 

vox  irahunon , ut  fenfus  reddatur  poriimata  ex  natura  lua  multitudinem  folutionum  ciuf- 
dem  problematis  prarbere ; id  enim  parum  rationi  confcntaneum  cft ; non  enim  infician- 
dum  multitudinem  quoque  loludonum  uniufcuiufquc  problematis  illinc  fuppeditari  , ta- 
men nullum  problema  cft , quod  folutionum  multitudinem  infinitam  patiatur.  Vt  autem 
fummatim  dicam, exiftimo  Pappi  confilium  eo  tendere , vt  doceat  porifmatum  opus  tribus 
Libris  comprehenfum  , nil  aliud  fuiflfe  quam  congeriem  plurium  propofitionum  maxime 
conducentium  ad  refolutionem  problematum , quibus  difficillimum  cft  modica  induilnaa 


fatisfaccre,-  Quatenus  enim  ex  citis  verbis  conijccrc  licet,  cuique  facillimum  erit  intclli- 
gere  cius  ordinis  propofitiones  illas  fuiffc , vt  late  fc  extenderent , eodem  feinpcr  modo  fe 
fc  habentes , adeo  ut  hinc  multum  adiutus  Analyfta  obfcuriorum  problematum  folutiones 
aggreffus , feliciffimc  tandem  abfoluerct . Cxterum  Pappi  verba  ita  mihi  videntur  ver- 
tenda . Porifmata  multis  , fiu  apud  multos,  esi  cotlelJio  artifiaofijfma  ad  re  filus  tonem  oh- 
fi  uriorum  problematum  , Cr  eorum  generum  natura  fic  fe  h aientis  incomprehenjihslss  multi, 
tudo . Quafi  grate  us  Codex  videatur  fupplcndus,  & ita  legendus  r ptinac  vtee  mpyyofiniK. 

Vt  autem  prxfatus  Auftor  magis  explicatam  redderet  nobis  porifmatis  naturam , hunc  in 
modum  profequitur . horum  autem  fpecie , omnes  neque  theorematum  fiunt,  neque  problema- 
tum , fied  mediam  quodammodo  inter  hae  formam , ac  naturam  habent , ita  vt  torum  propofi- 
tiones formari  poffint , ut  theorematum , vel  ut  problematum . ^uo  factum  esi , ut  ex  multis 
Geometris,  alq  quidem  ea genere  e fic  theoremata , ali/  vero  problemata  opinati fint , dum  ad 
folam  tantum  propofstionis forma  refpicerent . V nde  coniiccre  licet,  ad  quem  propofitionum 
ordinem  pertineant,  videlicet  medium  tenere  locum  intertheoremata , atque  problemata,  tlT"- 
ca  ratione,  quia  formari  poffiint,  ut  theoremata,  videlicet  per  modum  theorematum  cnun-  ,wv" 

ciari,  ita  ut  in  fola  rei  contemplatione  fiftant , ac  in  affectionis  inueftigatione  verfentur , & 
infuper  per  modum  problematum,  in  quibus  rei  alicuius  ortum  intra  Mathematicos  limi- 
tes docemur ; cum  itaque  medium  locum  obtineant  porifmata , quamuis  ad  cnunciationis 
formam  externam , qux  ijs  accidentaria  cft , vtriufquc  naturam  induant,  intrinfcce  ta- 
men inter  theoremata,  ac  problemata  medium  obtinent  locum , ita  ut  Theorematibus  fuc- 


ccdant,  & Problematibus  prateant , atque  adeo  per  ipfa  a theorematibus  ad  problemata 
greffusfiat,  vnde  porifmatum  talis  natura  fit , vt  a theoria  ad  effedtionem  tendat , ratio- 
nem atque  modum  oftendat  id  efficiendi , quod  theoremate  dcmonftratur  quodeft;  ita 
Bullialdus  ratiocinatur , immo,  Se  addit  has  propofitiones  dum  confiderantur,  vt  media  ad 
finem,  pura  theoremata  non  effe ; quoniam  efficiendi  modum  exhibent , non  effe  autem 
problemata,  quia  nondum  in  ipfis  efficitur  propofitum,  fcd  folummodo  ad  illud  alio  in™ 
loco  efficiendum  affcruntur.Hanc  fuam  explicationem  confirmat  ijs  ,quat  fcquuntur  Pappi 
verbis : horum  autem  trium  dijfirentiam  Vettres  multo  melius  cognous/se  ex  definitionibus 
ptrfptcunm  eit . Vixerunt  enim  theorema  ef e , quod  proponitur  in  spfitus  propofiti  dcmonjl ra- 
tionem. Problema,  quod  affertur  in  confiruliionem  propofiti,  Porifma  vero,  quod  proponi., 
tur  in  porsfmum,  hoc  ejtsn  mutationem , fi  mueftsgattonem  propofiti,  Hatc  Pappus,  ex  qua 
porifmatis  definitione  colligit  Bullialdus  Veteres  Geometras,  eo  nomine  propofitiones 
aliquas  connotafie  quatenus  ad  effc&ionem,  & inuentionem  dirigebantur , & rationem™ 
efficiendi  problemata  continebant , atque  adeo  effe,  ut  media  ad  finem . Vnde  colligit  hu- 
modi propofitiones leorfim acceptas,  nec  ad  inuentionem  quatfiti , & effectionem  pro-, 
bletnatis,  cuiinuenicndoinfcruirepoffint,  adhibitas,  porifmata  amplius  efle,  lcdpura™ 
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theoremata;  quod  fi  rationem  cuiufdam  cffcdlionis  contineant,  in  problemata  eonuertl 
po(Te,  quibus  aiiquid  efficietur  ; quod  fi  ad  aliud , ut  medium  ad  finem  applicabitur , pro- 
blema  fine  ipfo  haud  facile  efficiendum , abfoluturum , atque  porifmata  propofitiones  il- 
las cfse  futuras . Affert  poftmoduin  eiufdem  Pappi  alia  verba,  videlicet,  immutatu  tji 
autem  hrc  fori  (matis  definitio  a iunlortbus,  qui  nequeunt  omnia  tnueftigarc , fed  his  elementis 
t 1 uritur , cr  o flendum  folummodo , quod  hoc  e fi  quod  queritur  ; non  autem  illud  ipjum  inue- 
Jhgant ; Cumque  ex  definitione  ipfia  , 6'  ex  ips  qua  nobis  tradita  fiunt  redarguerentur  , ab  ai 
cidentefic ponfimade/imerunt . Ponfimaeft , quod  hypothefi defictt  a locah  theoremate ; Ccm- 
quaeritur  igitur  quod  iuniores  porifmatis  definitionem  antiquam  inimutauerint , caufaitu 
atferens  immutationis , quod  .videlicet  omnia  porifmata  ncccflaria  ad  inuentiopem  propo- 
fiti  inueftigare  non  poffent  t vndeofiendebant  tantummodo  hoc  effe  quod  quxritur,  nec 
illud  inuciligabant , quamobrem  Geometricam  effectionem  aflequi  minime  poterant ; non. 
aduerterunt  igitur  porifmatis  naturam , veluti  mediam  inter  naturam  theorematis,  atque 
problematis , nec  agnoucrunt  in  ijs  theoriam  cum  cfftCiione  conneCti , cum  per  id , quod 
illis  propofitionibu  ■.  efficitur  propofitum  ipfum  problema  abloluatur , ita  Bullialdus  ratio- 
cinatur exifiimans  illa  Pappi  vetba:  ficd his  clementis  utuntur  ; ficintelligendacflc,  utiu- 
niores Euclidis  porifmatibus velut elementis  vfifint , nonvt  propofitionibus  ad  effectio- 
nem Geometricam  immediate  conducentibus:  atque  adeo  nullus  erit  admirationi  locus 
quod  porifmatuin  naturam  ignorauerint,  cum  cius  finem , ac  ufum  pcrfpcCtiun  non  habuc- 
rint,  utpotc  ncfcicntcs  propofitiones  illas  in  porifinum , fiue  propofiri  inuefligationcmaf- 
ferri,  nouam  autem  definit  tonem  porifmatis  effinxerunt , dicentes  videlicet  Porifma  effe ; 
quod  hypothcfi  deficit  a locali  theoremate  ne  reprehenfionem  incurrerent  eorum , qui  ve- 
terem definitionem  amplctftebantur ; vnde  fibi  iuaferunt  porifma  effe  propofitionem , in- 
qua  pauciora  data  fupponerentur , quam  in  locali  theoremate.  Explicat  autem  Bullialdus 
huiuimodi  theorema  dicens , Propofitionem  efle,  in  qua  offenditur  aliquid  in  tali  loco  effe, 
& ad  eum  pertinere,  ut  punCtum  effe  in  linea, circulo , parabola,  cllipfi,  &c.  Qubd  autem  id 
univerfim  rcCte  dictum  fit,  haud  facile  mihi  perfuadeo , cum  fatis  liqueat  ex  iis , qua;  fupe» 
rius  tradita  fuerunt , id  hac  in  re  dicendum , pratlertim  iuxta  ea , qua:  ex  Proclo  retulimus  i 
non  inficiandum  tamen  id  ex  parte  concedendum  efle . 

V't  probe  autem  innotefear  ipfius  porifmatis  natura  iuuabit  aduertere  illud  deriuari  a 
verbo  «psp ifiea  quod  lati  ne  verritur  pluribus  modis , St  prifertim  aditum  patefacio , viam- 
«pcrio  .fuppcdito,  copiam  facio,  item  quxro,  acquiro , inucnio  fiue  comparo,  & aliquando 
quatflum  facere , ut  apud  A nilo  t dem  Polit,  primo  Cap.  quinto . Budxus  vero  loquens  dc 
hac  voce  Porifma,  inCommentariis  Grxcx  lingux , hxc  habet  rrbpiofsst  verbum  cft  Dialc- 
Sicoru,&  fignificat  proloquium  vel  problema  quod  confccutioncm  habet  ncccflariajn  atq; 
haerentem  iis,  qua:  ianr  probata  funt  & comperta . Philoponus  enarrans  illa  verba  Arift.  ex 
I.  Poft.  fi  Ji  fasifbr  hro(  , Tattpcr  xcu  bubuKiTrto^tauTniJiat  dpp-d(  aVoJaJtH . wopiffjUaTf . 
( inquit  Philoponus)  xxru  iouf ytuutfae  «x  7«r cfiruivm  <savdy{ . h yotp un srJfypreu , faoiiy 
t/ fi  uti  ik  atolidiur  txafu  xpyuty  qanpcv  ajtot  cir  ova  itdtyireu  budtulos  fihTOfaluj  Tout 
o itttae  ul/fie  d-rifixaureu  (Qti  leo  dyroS{rir\Kiuviditar  bcaytrh&cu  dpyar  t7ur  Jid p%uh  ftp>£t‘e 
tuas  ov%  #*m.  Alibi  fuperius  explicans  illud  di&um  eiufdem,  bm  <tpx  ivit  i*  rov  «Mov  yaout 
ptiTuSii  i ott  Sc  fias  ,i r.il  b yuoutfnt:  xp^tAsntxn  iropiauari  mndyit  (inquit  idcPllilop.  ) Tb  >7v 
Jjtrvutror-  cfl  autem  -ubfiaua  additamentum,  & quafi  corollarium  mc  iunSiilfuae . Hoc  au- 
tem prxhabito , & in  memoriam  etiam  reuocato  diferimine , quod  fuperiiis  attulimus  inter 
theorema,  & problema,  confiderandum  occurrit  propofitionem  eandem  pluribus  modis; 
fpeCiari  po(fc  , & fecundum  rationem  diuerfam , diucrfam  fibi  quoque  nomenclaturam- 
vindicare ; vna  igitur  eademque  propofitio  theorema  dici  poterit,  itemque  porifma, & qui- 
dem theorema  dicetur , quatenus  in  ea  aliquod  attributu  alicui  conucnirc  offenditur,  nullo 
habito  rcfpedlu  ad  aliud  , at  vero  porifma  nuncupabitur  rcfpcClu  ad  id,  quod  affumitur 
conflrucndum,  quodq;  cfl  problematis  propofitum,  illique  ini  eruit,  aditum  patefiicit,  viam 
aperit , modumque  fuppcdit.tt  ad  propoliti  nimirum  inuefligationem , fi  tamen  in  formam 
theorematis  enuncictur . Quod  fi  efferatur  ad  modum  problematis , adhuc  ex  hoc  capite  ;i 
problemate  diflinguctur . Neque  propterea  credendum  hoc  idem  conucnirc  poffe  cuicun-  , 
que  propofitioni  elementari , nam  hoc  intcrcfl  inter  hxc , quod  clementis  nimis  remote  fit 
illud  accomodatum , his  autem  immediate  videlicet  ad  effectionem  Geometricam  con- 
ducere- , yt 
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Vt  vero  fupcrius  aducrtimus  illud  idem  verbum  fignificat  inter  cxter.i  quxftum  s 

lacio , vnde  non  mirandum  fi  Proclus  etiam  in  tenium  librum  Euclidis  ita  fcripferit . 7d  /t  “)Z. 

•iropifffiia, brytTiufiit  xailni  BpB/3?w*Turluar,  oneret  EvxAfifjyfypa/ti^i»*.  tiiynai  </#  tcAwc  • 
«TCfix.  rara’ WsAqiilraw  aAAoTi<rvrafa«  Stapitfia  ««'  eopdktttroir  tuuat.0  xm  Jid  robro  iropiunut 
xwAi ixeuri  aanip  Tixipdbc  or  rif  iTrixnuanxhe  diroSt^icof . 

Porifma  etiam  de  quibusdam  problematibus  dicitor , qualia  funt  ab  F.uclide  tonferipta  po- 
tifmata  . froprievero  talia  dicuntur  quando  ex  demonftratis  aliud  quod  libet  theorema  nobis 
non  proponentibus  emergit , & offertur ; quod  propterca ftrifma  af fellaram,  qnaft  lucrum  ex 
fcientificademonft  ratione , obiter,  fr  frater  exfoliationem  fallam. 

Itaque  iuxta  definitionem  hanc  porifma  dicetur  theorema  aliquod  ex  demonftratiuo  fy- 
logifmo  ncceflario  dedudhim , & quafi  lucrum  eius  dicendum  fit , quoniam  non  ex  profef- 
fo  theorematis  huius  inftiruta  fit  dcmonftratio,  fed  tamen  ex  demonftratis  redfc  fequatur ; defuit»  „ 
itaque  ex  eo  ditium  videtur  Proclo,  quod  obiter , & aliud  agendo , nouum  theorema  lucri  ''•*  • 
faciamus . Atque  hunc  in  modum  explicari  porifma  pofle  perfpicui  conftat.cum  verbum  il- 
lud jropi^ai  prxtcrcancra  illud  quoque  fignificct.quxftum  facio. 

Id  autem  praetereundum  non  vitietur  hac  tempeftate  vfum  obtinuifTc , ut  porifma  dica- 
tur id , quod  ex  analyfi  confequimur,  nam  analyfi  quide  inftituta  propofitionem  inferimus  Haimpifa- 
nobis  praferibentem , quo  pado  fit  operandum  ad  abfolutionem  problematis,  & qua  ra- f" 
tionc  Geometrica  effedtio  perficienda  fit , quod  utique  non  lucrifacimus,  quafi  aliud  agen-  loU-pim . 
do, fed  potius  ex  inftituto  nos  aflcqui  operando  contendimus, cu  non  alia  ob  caufam.nec  ob 
alium  finem  analyfis  ipfa  inftituta  fit  i eadem  itaque  ratione  porifma  dicetur , quatenus  vi- 
delicet quidam  eft  quxftus,  nihil  autem  refert,  quod  illum  ex  inftituto  confequamur . Con- 
ucnit  porro  porifinari  hoc  modo  accepto  Veterum  definitio , fiquidem  immediate  conducit 
ad  effedtionem  tamquam  ad  finem , vnde  purum  theorema  non  videtur , quoniam  efficien- 
di modum  exhibet,  nec  purum  problema , quia  nondum  in  ipfopropofitum  efficitur,  fed 
tantummodo  ad  illud  efficiendum  affertur.  Cxterum  ad  theorema  locale  quod  attinet, 
quid  illud  fit  iamfuperius  innuimus;  admitti  tamen  pofle  videtur  quod  iuniores  tradide- 
runt diferiminis  inter  porifma,  & theorema  locale , ex  Pappi  fententia  vbi  habet . Huius 
autem generit  forifmatum  loci  ipfi  fmpt  vna  fpecitt ; atque  de  hac  ipfa  abunde  tr altatur  in  re - 
folato  loco , feorfum  autem  a forifmatibas  collcHa , inferiptaqae , ac  traefitafunt,  quod  magis , 
dtjfufa,  ac  copiofa  fit  ceteris  fpccitbus ; itaque  is  quandam  fpcciem  porifinatis  agnouit.qux 
deficiat  hypothefi  a locali  theoremate ; led  hoc  fpecificum  accidens,  immerito  quidem  re- 
fertur ad  genus . Sed  hadenus de  natura porifmatis,  folum  addam,  non propterea illud , M/ma— 
prout  a nobis  explicatur  cum  Lemmate  confundi;  tametfi  enim  hoc  quoque  videatur  ali-  ‘ZlZiZZ, . 
quando  acceptum  pro  lucro,  tamen,  vt  a Mathematicis  vfurpatur  pro  Sumptione , qua 
propofitio  eft  fide  indigens;  cum  enim  vel  in  conftrudtione,  vel  in  demonftratione,  aliquod 
lumimus  eorum  qux  oftenfa  non  funt,  fed  ratione  indigent,  tunc  id  quod  fumptum eft , 

\veluti  per  fe  ambiguum  inquifitione  dignum  cflc  arbitrati , Lemma  nos  appellamus . Non 
autem  fic  porifma,  quemadmodum  ex  lupra  traditis  facile  conftat . Illud  infuper  non  prx- 
termittam  fcilicet  a plerifque  confundi  porifma  cum  Dcdudfione.quod  a noftra  explicatio-  tortam,  «u- 
ne  alienum  eft . Quid  autem  Dcdu&io  fit  iam  fupcrius  a nobis  fuit  explicatum ; eft  cnina-  5«*  t,,.;™* 
tranfirus  ab  vno  problemate,  vel  theoremate  ad  aliud,  quo  cognito , vel  comparato,  etiam 
illud  quod  propofitum  eft  apparet,  cuius  exemplum  inter  extera  habetur  apud  Pappum-. 

Libro  feptimo  propofitionc  odiogefimaquinta,  quando  ait . 

Ergo  deueniendum  eft  ad  aliquam  determinatam  fcliioHem , ejrc. 

Pergit  vero  idem  Audior  dicens  locorum  igitur  fpecies  fuot  decem  ex  Comandini  ver- 
fionc,  & ita  quidem  fi  Grxcus  Codex  habet  rb»  rimo»  lus>  ii  A M «flixa  fed  fortafle  non  fic 
legendum , led  potius  itA  is-f  <f,  vt  redte  notat  Bullialdus , & congruit  fcquentibus  verbis , 
nam  locorum  quatuor  fpecies  enumerat  tantummodo , videlicet  planorum , folidorum , li- 
nearium, & eorum,  qu*  ad  medietates  pertinent:  Vnde  ita  vertendum.  Locorum  igitur 
fpecies  funt  quatuor , fiquidem  alii  funt  planorum , alij  folidorum , alij  linearium , & in  ijs 
qux  ad  medietates  pertinent . 

Illud  etiam  facit  ad  maiorem  porifmarum  notitiam , quod  Pappus  fubiungit  ijs  videli- 
licct  contingere  propofitiones  difle&as  ob  difficultatem  multarum  rerum , qux  fubintelligi 
eonfueucrunt,  ita  videlicet,  ut  complures  Geometrx  aliqua  ex  parte  ea  aflequantur, 

“*• *.  . . — «•  I a qux 
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qui  vero  magis  ncceffaria  funt , fignificata  ignorant . Teftarur  vero  facillimum  effe  mul- 
ta in  his  vna  propo  (itione  coinpk&i ; Cumiplcmct  Euclides  non  multa  de  vnnquaquo 
pofucrit  fpccic ; fcd  de  his  prafatus  Audior  pauca  fcripfit ; vnde  ex  iis  minime  licet  pra-ci- 
sc  coniicerc,  qua  eo  in  opere  ah  Euclide  tradita  fuerunt,  accedit  etiam  quod  mendofus  co- 
dex non  permifit , ut  interpres  integram  nobis  fententiam  exprimeret : V ntlc  praftar,  qua: 
ipfc  vniucrfalius  tradidit  attendere , ut.  Si  quotcunque  reclxhncx  fejcntptuo  fetent , 
plure  t,  quam  dux  per  idem  punelum  > omnia  autem  tn  una  ipfarum  data  ftnt , relwquorum  mul- 
titudinem habentium  triangulum  numerum  huius  latus Jinguta  habet  puncta  tangentia  relfan: 
lineam  pojhione  datam , quorum  trium  non  ad  angulum  exi  flens  trianguli  fpattj  , vnumquod- 
que  reliquum  punelumrtllam  Itneampofitione  dat  am, tangere.  Ait  vero  vcrifltmile  non  ede 
Euclidem  hoc  ignorare , fcd  principium  dumtaxat  ftatuerc,  &in  omnibus  porifmatibus 
apparere  principia . & feminaria  fola  multarum , ac  magnarum  multitudinum  ah  eo  iafia, 
quorum  vnumquodque  non  iuxta  politionum  differentias  diftinguere  oportet,  fcd  iuxta- 
differentias  accidentium,  & quifitorum . Reliqua  autem  omitto , Equidem  apud  Pappum 
ipfum  cuique  legere  licebit,  apud  quem  etiam  extant  aliqua  fpcftanria  ad  proportionis 
fcdtioncm,  quidam  ad  fpatij  icdioncm,  item  Lemmata  in  libros  de  determinata  iedtione , 
in  libros  Inclinationum,  tactionum,  planorum  locorum , porilhiatum,  in  libros  conico- 


rum, &c. 

Succedebant  autem  libri  duo  de  locis  planis , quorum  argumentum  apud  eundem  quif- 
* que  intueri  poteft , quorum  doitrinam  rediuiuam  reddidit  Francifcus  a Schootcn , littis 
quidem  induftriose . 

De  inclinationibus  quoque  fcripferat  Apollonius  libros  duos , quorum  meminit  idem- 
tauihu'li“*'  Pappus>  & quorum  doctrinam  rediuiuam  fecit  Marinus  Ghctaldus , quatenus  tamen  licuit 
“ ' cx  ijs  coniicerc , qur  Pappus  tradiderat . 

laciebant  quoque  ad  locum  refolutum  odo  libri  conicorum  Apolloni),  quorum  qua- 
itiriiUt  o tuor  jamdiu  evulgati  luerunt , & Commentariis  illuftrati  aFcdcrico  Comandino,  ika 
u urum  . jviaurolyco  etiam  paraphrafi  explicati,  qui  pariter  duos  libros  proprio  marte  adiccit ; qua- 

tuor  autem  relinqui  libri  iuxta  candorem  quo  ab  Apollonio  deferipti  fuerunt  defiderantur, 
nam  tres  laltcm  ipforum  nempe  quintus , lextus,  & feptimus  vulgati  extant , ex  Arabico  in 
Latinum  conuerfi . 

Ex  ijs , qui  pertinent  ad  libros  dc  proportionis  fc&ionc , irem  dc  fpatij  fe&ionc , nona 
uMdtfro-  nulla  um  funt  reftituta , vt  fuperius  innuimus , nec  operofum  cft  uberius  idem  argumen- 
‘ tradarc.  Ad  libros  autem  de  determinata  fedionc  quod  attinet , hic  itas  profedo  non  in- 
tuftatiftB  ujjet  antiquitati , fiquidem  mira  facilitate  innumera  funt,  qui  beneficio  Spcciofo  analyti- 
MafOZZ.  cesrcpcriri poliunt. 

i.,  ,4tt,m,i.  Ad  ca  vero  quod  attinet , qui  in  libris  tadionum  tradita  fuerunt , maximum  adiumen- 
mai‘m tum  trlfi*tur  cx  vcttr'  analyli , beneficio  Datorum . 

Ad  porifnutum  vero  libros  multum  conducit  vetus  analyfis , nec  tamen  minus  nouiter 
inuent.i . Vnde  illud  exploratum  efto  beneficio  fpcciofi  Logifticcs  . innumera  porifmata- 
reperiri  polfc,  qui  ad  eflediones  Geometricas  conducant . 

Ad  loca  plana  reftituenda,  & vetus,  & noua  refolutiua  conducit ; 

Ad  libros  inclinationum,  iquc  etiam  utraque,  & fortafle  magis  noua, quanr  vetus . 

Ncc  diflimilitcr  fentiendum  de  Conicis . 

Hoftn  autem  erunt  partes  utramque  methodum  refolutiuam , fcilicct  antiquam , & no* 
TraRnUnS,  uam  explicare , ut  quantum  fieri  poterit  theoremata  condere , eorumdemque  demonftra- 
jSrgummmm  t iones  contexere  fumina  facilitate  liceat ; problematibus  vcro.quamuis  dilficillimis,  ac  ob- 
T*nu?U“  fcurrifliinis  quam  citi  (fime  latisfacere.  Illud  porrd  non  pritermittam  animaduerfionc  di- 
gnum, cum  quis  fuerit  utramque  methodum  aflecutus , vni  non  adeo  fc  adigat , vt  alte- 
ram dcijciat;  mutuo  enim  fc  adiuuant , imo  plerumque  aptior  cft  vna  altera,  ad  aliquod 
theorema  oltendendum , vel  problema  foluendum ; Prudentis  igitur  Analyfti  erit  theo- 
rematis, vel  problematis  occafionc  oblata , utramque  experiri,  fcu  dc  utraque  periculum- 
facere,  eam  vero  feligere,  quam  opportuniorem  aduerterit,-  Vnde  nulla  us  cft  adhibenda 
fides,  qui  putant  noua  methodo  omnia  perficienda  efle , cum  potius  plerumque  contingar, 
quod  nos  frequenter  experti  fumus , noua  methodo  per  longas  ambages , & tricas  perfici , 
qui  alias,  antiqua  expedite  priftantur.  Caute  itaque  in  hoc  fc  gerat  Aualyfta , ncirri- 
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jfibncm  incurrat ; quod  animaducrtiflc  opcriprctium  duximus.  Nunc  proximum  cft,ut  in 
arenam  dcfcendcntes  methodos  ipfas  explicemus , initio  facto  ab  antiqua , & primo  qua- 
tenus in  theorematibus  excreetur,  nec  immerito, nam  theorema  natura  quidem  problema- 
ti antecedit . 

Qu<e  haFtenus  difia  funt  de  methodo  antiqua  exemplis  illujlrantur  quantum 
ad  Refolutionem,  <$jr  compofttionem  T heorematum  . 

CAPVT  SECVNDVM. 


AD  explicandam  dodtrinam  Rcfolutionis,&  Compofitionis  Theorematum, qua  in  pri- 
mis excoluit  Antiquitas ; primum  cxordicnrcs  a limplicioribus  illam  illulirabimus 
exemplis  Theorematum,  qua:  plana  dicuntur , & quidem  priori  loco ; Vtemur  autem  ad  id 
primo  vna,  vel  altera  Reiolutionc  ,&Compofitionc,  quarum  meminit  Euclides  lib.  xiii 
EJementoi  um . Primum  autem  Theorema  (ic  fe  habet . 

THEOREMA. 

St  reti*  line*  extremi , *c  media  r itione  feli*  fuerit  maior  portu  *f 'umens  itmjdium  totius  £ 

quintuplum  pote /i  eius , quod  i dimtdt * fit  qu*dr*ti . *" 


RE&a  AB  extrema , ac  media  ratione  fecetur , in  C,fit- 
que  AC  portio  maior,  & producatur  b vfquc  ad  D, 
ita  ut  AD  fit  dimidia  ipfius  AB.  Dico  quadratum  ex  CD 
quintuplum  efle  quadrati  ex  A D.  Deferibantur  c quadrata 
DC,  & A B,  nempe  DCFL,  & ABEK ; ducaturquc  d per 
A rc&a  K H parallela  alterutri  iplarum  DL,  CF,  quae  dia- 
metrum D F iccct  in  punifto  H,  & per  H ducatur  ' HM  re- 
tia alterutri  ipfarum  LF,  DC  parallela,  & producatur  f FC 
ad  G.  Quoniam  ergo  AB  extrema,  ac  media  ratione  fccatur 
in  C,  erit  g reti  angulum  fub  A B,  B C comprehcnfum., 

Stqualc  quadrato  ex  AC;fcdrc£tangulumquod  fub  AB, 

B C continetur  cft  C E,  & quadratum,  quod  fit  ex  AC  elt 
FH,  ergo  rc&angulum  CE  erit  atqualc  quadrato  F H.  Quo- 
niam vero  AB  dupla  eft  ipfius  DA,  cftquc  iqualis  ipfi  AK,  & DA  «qualis  ipfi  AH;  erit  ob 
id  K A dupla  eiuldcm  A H . Quja  autem  H C,  A G funt  redangula  fub  eadem  altitudine., 
pofita , nempe  inter  cafdcm  parallelas  j erit  h A G ad  H C vt  K A ad  A H,  atque  adeo  du-  h 
pium;  Cum  vero  L H,  HC  fint  1 «qualia,  erunt  LH,HCfimulfumpta  duplum  ipfius  HC,  1 
cb  id  l «qualia  re&angulo  AG;Oftcnfum  cft  autem  CF.  atquale  quadrato  HFtergo  MNX 
gnomon  erit  i «qualis  quadrato  A E;  cum  autem  A B dupla  fit  ipfius  DA,  erit  quadra-  m«r'* 
aum  ex  A B,  riempe  AE  quadruplum  quadrati  .DH.jlc.  ex  DA,  fed  gnomon  MNX  iqualis 
tft  quadrato  AE;  ergo  & idem  gnomon  quadruplus  erit  quadrati  DH,  ergo  torum  quadra, 
tu.ncmpe  DF  quintuplum  erit  ipfius  DH,quadrati  fed  D F cft  quadratum  ex  DC,  & DH  ex 
j)A,  ergo  quadracutq  ex  DC  quintuplum  erit  quadrati  ex  DA.  Quod  erat  dclipnftrandii . 


fl  f&./exti. 
b uptt  f rimis 


d prini. 
d J I ■primi. 


e Ji  f rimi. 
f * ptt.pnmi 

g n./txti. 


, Antecedentis  T heor ematis  Refolutio. 

REdla  AB  extrema,  ad  media  ratione  fecetur  in  C,  &por-  D A C B 

tio  fit  maior  AC,  minor  autem  CB;  ponatur  AD  ipfius  

A B dimidio  arqualis . Dico  quadratum  ex  CD,  quadrati  ex  DA  quintuplum  efle.  Quo- 
niam igitur  quadratum  ex  C D quintuplum  cft  quadrati  ex  D A;  quadrato  autem  ex  C D 
«qualia  funt  quadrata  ex  C A,  AD  vna  cum  eo,  quod  bis  CA,  AD  continetur;  erunt  qua- 
drata ex  CA,  AD  vna  cum  eo,  quod  bis  CA  AD  continetur,  quadrati  ex  AD  quintupla ; 
<rgo  diuidendo  quadratum  ex  CA  vna  cum  eo,  quod  bis  continetur  CA  AD  quadruplum 
.*  * eft 
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eft  quadrat!  ex  AD;  fed  ei,  quod  bis  C A,  A D continetur  atquale  eft  rcflanguluffl  B A Ci' 
cum  B A fit  dupia  ipfius  A D,  quadrato  autem  ex  AC  atquale  eft  rcflangulum  ABC,  cum 
AB  extrema,  ac  media  ratione  fccfta  fit  ia  C;  Redtangulu  ergo  B A C,  vna  cum  reflangulo 
ABC,quadrupIum  eft  quadrati  ex  AD.  Sed  reftangulum  BAC  vna  cum  rcflangulo  ABC 
eft  id,  quod  fit  ex  AB  quadrltum,  ergo  quadratum  ex  AB  quadruplum  eft  quadrati  ex 
AD,  Quod  quidem  ita  le  habendi  enim  AB  dupla  ipfius  AD. 


Refolutionii  examen. 

P Rimo  ergo  ponitur  linea  AB  fc<ftacttrcn>a  . ac  media  ratione  in  C,  fupponit  autem  refolutio  tamquam  verum,  quadrarum 
ex  CDqaa.itati  cx  DA  quincuplum  die  ; hoc  eft  fi  maior  portio  aftumar  dimidium  tot ius  quinru pium  pnftr  eius , quod  a 
dimidia  fit  quadrati » ex  hoc  vero  fu ppofito  perca  , qux  copfcquuntur  ipfa  refolutioptoccdic ; Cum  enim  quadrato  Cx  CD 
aequalia  lint  quadrata  ex  CA,  AD  vna  cum  eo,  quod  bis  CA  AD  continetur J fcquitur  quadrata  cx  CA,  AD  vna  cum  eo  , quod 
bitCA  AD  continetur  i quadrati  cx  AD  quincupla  efcc  . Hinc  fcquitur  diuideudo  qua  irarum  ex  CA  vna  cum  eo,  quodbis 
CA  AD;contmerur  quadruplum  cite  quadrati  ci  AD.  Hine  vero  fcquitur  rcflangulum  BAC  vna  cum  rcflangulo  A BCqua* 
druplum  efce  quadrati  et  AD.  Per  hxc  itaque  confcquenria  relblutio  procedit  donec  hoc  verum  occurrar ) quod  inde  quoque 
deducitur  quadratum  et  A B quadruplum  ef*e  quadrati  ex  AD;  quod  quidem  verum  eft,  cum  ABfir  ipfius  AD  dupla . Vide* 
ergo  qao  paflo  Relblutio  fit  fumptio  quxfiri  tamquam  couccfli  per  ea,  qux  coafcquuutur  iu  aliquod  vctuui  conccljum  . 

Eiufdem  Theorematis  Compofitio . 

Vomam  igitur  quadruplum  eft  quadratum  ex  AB  quanti  ex  AD  quadratum  au- 
\1  tem  cx  AB  eft  rcflangulum  BAC  vna  cum  reflangulo  ABC;  erit  igitur  reflangu- 
lum  BAC  vna  cum  reflangulo  ABC  quadrati  ex  AD  quadruplum ; Sed  reflatv 
gulum  BAC  xqualc  eft  ei,  quod  bis  DA,  AC  continetur ; Rcflangulum  vero  ABC  xqua- 
le  eft  quadrato  cx  AC,  ergo  quadratum  ex  AC  vna  cum  eo,  quod  bis  continetur  DA,  AC 
quadruplum  eft  quadrati  cx  AD;  proinde  quadrata  ex  DA, AC  vna  cum  eo,quod  bis  DA, 
A C continetur  quintuplum  eft  quadrati  ex  D A;  fed  quadrata  ex  D A,  A C vna  cum  eo, 
quod  bis  continetur  D A,  A C eft  id  quod  fir  ex  D C q uadratnm , ergo  quadratum  cx  DC 
quadrati  ex  DA  quintuplum  erit . Quod  oportebat  oftendere . 

Compdfitioms  examen. 

VIdcx  ergo  qao  paflo  compofitio  fit  qa  xdam  fumptio  concelfi  per  ea,  qux  confcqoDnmr  in  quxfiti  roncluGooem,  ftu  de^ 
ptxhanGoncm;fumic  etvm  hoc  vemm  concelsum,  nempd  quadratum  ex  AB  quadruplum  efic  quadrati  ex  A D;  ex  ho$ 
autem  fcquitur  teflangultuu  BAC  vna  cum  reflangulo  ABC  quadrati  ex  AD  quadruplum  cfsc  , cx  quo  fcquitor  quadratum.» 
ex  AC  una  cum  eo,  quod  bis  concinetur  DA.  AC  quadruplum efse  quadrati  ex  AD,  atqj adeo  quadrata  ex  DA.  AC  roacuoe* 
quJH  bis  DA.  AC  commerui  quincuplum  cite  quadrari  ex  DA.  Per  hxc  autem  ratiocinatur  , atque  procedit  Aaal/Ha  donec  ia- 
quzilu  Cooduliootrn  perucnuu;  nempd  quadi  at  umex  CD  quadrati  ex  DA  quincuplum  c6c  . 

S C H 0 L I O N. 

IN  fuperiori  autem  refolutione  illud  occurrit  animaduerftone  dignum,  quod  femptr  eff  etiam 
ob  [eruendum  vrdeheet  Anali  Jiam  in  rc [linendo  JlJlcre  uti  adinucncrit  verum  aliquod  con- 
eefum  ut  pote  non  ut  re/olutiontt,  fed  aliunde  eonHans,  quia  fe  ilicei  alias  deprehenditur  firmi 
demonftrattone  uerum  id  efic , ut  tn  hac  prtfenti  refoluttone  fifiit  ihi ; quadratum  ex  A B qua- 
druplum e Si  quadrati  ex  AD,  quod  tnde  perfpeflum  fit  quia  AB  dupla  eft  ipfius  A D.  Illud  qui- 
dem uerum,  quod  nos'  in  refoluendo  offendimus  altande  nobis  conflare  debes  non  ex  refolutionii 
ni ; quandoquidem  illud  inferimus  ex  eo,  quod  in  quajhone  pofitium  ejl , atque  adeo  non  licet  en 
nti  in  compofitionis  regrefu ; fed  eum  in  ahquod  uerum  incidimus  alio  argumento  demonftra- 
tum , ac  propter  ea  concefium  Jl  atim  po fumus  per  refo  lusionis  filum  demonil  rationem  compo- 
nendo perficere  . 

Initio  autem  Compofitionis  afferri  folet  ratio  ipfius  veri , quod  nos  in  refoluendo  offendimus  » 
vt  palfm  videre  licet  apud  Pappum . Plerumque  vero  contingit  ut  illud  verum , quod  nobis  re- 
foluentibus  occurrit  confiet  ex  hypothcfi , unde  nulla  alia  quarenda  eft  ratio , quia  iam  [apponi- 
mus quod  uenffimum  esi : perinde  enim  eft,  imo  plus  quam  fi  fuerit  demonftratum,  cum  id  tam, 
in  dato  fit  T hcorematis,  quod  in  fequentibus  planum fiet . 

THEOREMA. 

Si  re  SI  a linea  partis  ipfius  quintuplum  poffit  dupla  dtila  partis  extrema, ae  medii  rationefefla, 
maior  portio  reliqua  pars  eft  cius,  qua  a principio  refla  linea. 

" Refla 
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RE&a  AB  partis  AC  quintuplum  polfit , hoc  eft  quadratum.! 

rettc  A B quintuplum  fit  quadrati  ipfius  A C,  & ciufdcm-, 

AC  fit  dupla  CD.  Dico  fi  CD  extrema, ac  media  ratione  fccctur, 

CBcflc  partem  maiorem.  Dcfcribantur  1 ex  utraque  ipfarum-, 

AB,  C D quadrata  A B FL;  CDGK , & perficiatur  figura  ut  Cu- 
pra, 3tc.  producaturquc*  FB  vfquc  ad  E.  Quoniam  ergo  quadra- 
tum AF  eft  quintuplum  quadrati  A H,  hoc  eft  quadrati  ex  A C; 
proinde  gnomon  MNX  quadruplus  erit  ciufdcm  quadrati  A H ; 

Cum  autem  DC  dupla  fit  ipfius  C A;  quadratum  ex  DC  quadru- 
plum erit  ' quadrati  ex  C A,  nimirum  quadratum  CG  quadrati 
AH;  at  vero  demonftratum  eft  gnomone  MNX  quadruplum  c(Te 

3ii.tdr.rri  AH;  proinde  gnomon  idem  MNX  aqualis  erit  <■  qua- 
rato  CG.  Rurfus  quoniam  D C dupla  eft  ipfius  C A,  & D C eft 
aqualis  ipfi  CK,  & AG  ipfi  CH,  erit  ‘ ol>  id  K C ipfius  C H dupla ; quapropter  parallelo-  ' f"”  /'»"'- 
grammum  KB  duplum  erit  parallologrammi  BH;(untenim  inter  cafdem  parallelas  funt-  « 4| 
que*  parallclogramma  LH,  HB ipfius  HB  duplum; ergo  K Bcft  f aquale  ipfis  LH.HB  fi-  f 
mul  fumptis;  at  vero  totus  gnomon  MNX  toti  C G eft  aqualis  ut  Cupra  demonftratum  eft ; 
ergo  rcliquuHF  aquale  erit  s reliquo  BG;  Ced  BG eft  quod  CD,DB continetur;  cum  CD, 

D G fint  aquales;  H F autem  eft  quadratum  ex  C B;  ergo  rcdtangulum  C D B aquale  erit 
quadrato  ex  CB;  proinde  ut  DC  ad  CB  ita  eft  ii  C B ad  B D;  at  vero  maior  eft  DCquam  h i y.fixti. 
CB,  ergo  etiam  CB  maior  erit  quam  BD.  Redta  igitur  linea  C D extrema,  ac  media  ratio- 
ne Ccift.i;  portio  maior  eft  CB.  itaque  fi  recta  linea  partis  ipfius  quintuplum  pofifit  Scc.Quod 
erat  dcmonftrandum . 

Supereft  oftendendum  duplam  ipfius  AC  maiorem  efle,  quam  BC,  namque, ut  CB  eua- 
dat  pars  cius,  qua  dupla  eft  ipfius  AC,  neccfle  eft  duplam  AC  maiorem  efle  ipCa  BC.quotI 
hoc  padlo  dcmonftrabitur . 

Si  dupla  ipfius  AC  maior  noti  fit  quam  CB.  fit,  fi  fieri  poteft,  BC  ipfius  CA  dupla,  igitur 
quadratum  ex  BC  quadruplum  erit  • quadrati  ex  C A;  proinde  quadratorum  utruraque  fi- 1 to. 
mul  ex  BC,  CA  quintuplum  erit  quadrati  ex  CA,-  at  vero  quadratum  ex  BA  ponitur  quin-  ' 
tuplum  quadrati  ex  AC,  ergo  quadratum  ex  BA  aquale  erit  quadratis  ex  B C,  C A,  quoti 
efle  non  poteft , non  eft  ergo  B C dupla  ipfius  C A.  Neque  diflimili  modo  oftendemusmi- 
norem  B C non  efle  duplam  ipfius  C A,  <3cc.  ergo  A C dupla  maior  eft  quam  B C.  Quod 
oportebat  oftendere  , 


Antecedentis  Theorematis  Refolutio . 


R Eifta  enim  quadam  CD  parris  ipfius  DA  quintuplum-,  D A C B 
poffit , ipfiusquc  D A dupla  ponatur  A B;  Dico  A B 
extrema,  ac  media  ratione  feriam  efle  in  puncto  C,  maioremque  partem  efle  A C,  qua:  re- 
liqua pars  eft  eius,  qua:  a principio  redta  linei . Quoniam  autem  A B extrema , mediaque 
ratione  Cedi  a eft  in  C,  & AC  eft  portio  maior , erit  redt  angulum  ABC  aquale  quadrato  ex. 
AC,  at  vero  rcdtangulum  B A C xquale  eft  ei,  quod  bis  D A,  AC  continetur , fiquidcm_. 
BA  dupla  eft  ipfius  AD,  ob  id  redtangulum  ABC  vna  cum  redtangulo  B A C,  quod  qui- 
dem eft  ipfius  AB  quadratum,  xquale  eft  ei,  quod  bis  D A,  A C continetur  vna  cum  qua- 
drato ex  AC,  fcd  quadratum  ex  AB  quadruplum  eft  quadrati  ex  A D,  ergo  quod  bis  DA, 
AC  continetur  vna  cum  quadrato  ex  AC  quadruplum  eft  cius , quod  fit  dx  AD  quadrati, 
ergo  & quadrata  ex  DA,  AC,  vna  cum  eo  quod  bis  fub  D A,  A C continetur  redtangulo 
koc  eft  quadratum  ex  CD  quintuplu  erit  quadrati  ex  DA, Quod  ex  hypothcfi  ita  fe  habet . 

v Refolutionis  Examen , 

SVpponit  hrc  RsfoJmio  retiam  AB  cirrcmi,  se  medii  ratione  fedtimefTe  in  C.Src.Si  CD  pani*  ipiittrDA  pamtafjMipai* 
<ii, Pe  iplius  DAduplalit  AB.Scc.  deducu  reftangulum  A BC cjuadiatoex  A CJ  xquale efle  , deindi  aurem  infert  redtan» 
^gulum  ABC  vna  cum  reclangulo  BAC  xquale  cllc  ei , quod  bis  DA,  AC  continetor , vna  cum  quadraroex  AC  ,ci  quoreMa-  - 
uo  deducit  illud,  nempe  quod  bts  DA,  AC  continatur,  > na  cura  quadrato  ei  A,C  quadruplum  cllc  huius  quadrati , dur  c* 
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AD,  hinc  tandem  collide  quuiiiu  ex  DA,  AC  vna  cum  co,  quod  bis  D A.AC  continetur , hoc  tH  quadratum  cx  C D quintu* 
pium  cfle  quadrati  es  A D,  quod  verum  eft.  Patet  ergo  refolutionem  cfle  fumptionem  quzfici  tanqtum  concefli  per  ca , qux 
ronfcquuutur  in  aliquod  «erutu  couct&um , 

Eiufdem  T h<  trematis  compofitio . 

QVuoniam  igitur  quadratum  cx  CD  quintuplum  cft  quadrati  ex  DA, -quadrato  autem 
ex  CD  a-qualia  funt  quadrata  cx  DA, AC  vna  cum  eo , quod  bis  DA,  AC  contine- 
tur redtangulo ; erunt  ergo  quadrata  ex  DA,  AC  vna  Cum  eo,  quod  bis  fub  DA,  AC 
continetur  rciftangulo.qumtupluipfius  quadrati  ex  DA,  &diuidendo,  quod  bis  fub  DA, 
AC  continetur,  vna  cum  quadrato  cx  AC  quadruplu  erunt  quadrati  cx  A D;  eft  autem  Sc 
quadratum  ex  AB  quadrari  ex  AD  quadruplumjcum  A B dupla  fit  ipfius  A D;  ergo  quod 
bis  continetur  DA,  AC,  vna  cum  quadrato  ex  A C xqualc  cft  quadrato  ex  A Bslcd  qua- 
dratum ex  AB  eft  re&angulum  ABC  vna  cum  redtangulo  BACsredtanguIum  igitur  BAC 
vna  cum  redtangulo  ABC  eft  xqualc  duplo  redtangulo  D A C vnxeum  quadrato  ex  A C 
fcd  rcdtangulum  BAC  xqualc  eft  duplo  redtangulo  D A C;  ablatis  xqualibus  redtangulis 
BAC,  & duplo  redtangulo  D A C erit  reliquum  rectangulum  ABC  reliquo  quadrato  ex 
AC  xquale;  cft  igitur,  vrllA  ad  AC;  ita  AC  ad  CB,  maior  eft  autem  BA,  quain  AC, ergo 
& AC  maior  erit,  quam  CB;  quamobrem  AB  extrema , ac  media  ratione  fedta  cft  in  C,  & 
AC  cft  maior  portio,  &c. 

Compofitionis  Examen. 

CO mpofino  ifta  (umit  conerflam  hoc,  nimirum  quadratum  cxDC quintuplum  efseqnadrati  et  DA,e«  quoinfett  quadra* 
ca  rx  DA,  AC  vna  cum  cr»,  quod  bis  couunctui  DA,  AC  quintuplum  efsc  quadrati  es  DA,  Sc  d-.uidcndo  , qood  bis  DA, 
AC  continetur  vna  cum  quadraro  cx  AC  quadruplum  efve  quadrati  et  AD,  Si  indi  deducit  qnod  bis  continetor  DA  AC,  quod 
cft  retf  angulum  BAC  vna  cum  quadrato  ci  AC  aequale  cfsc  quadrato  cx  AB.  cx  qtto  arguit  re&angulum  BAC,  vna  cum  ic* 

It  angulo  ABC  xquari  duplo  icflangulo  D A C *ji-i  cum  quadiaxocx  AC  vnde  wfert  ablatis  xqualibus  reiftangulis  BAC,Sc  dn- 
flo  rc£lan"u!o  DAC  reliquum  re&angulum  ABC  quadtato  ex  AC  cfsc  xqualc;  TtuU  colligitur  oft  AB  ad  AC,  ira  AC  ad  CB, 
undi  infirtt  AC  maiorem  efsc,  quam  CB,  ac  demum  AB  excrema*  ac  media  rauooc  fedam  eise  in  C,  Se  AC  maioiem  cfsc  por* 
iiOLCm,  Scc.  quod  eft  quxfirom  . 

Vides  itaque, quam  bene  in  Compofitioncm  quadret  illa  definitio.Copofitio  eft  fumptid  , 
conccfli  perca,  qux confcqmintor in quxfiri conclufioncm , fcu deprehenfionem ; fumic 
enim  illud  conccflum ; nempe  quadratum  cxCD;  quintuplum  cflequadratiex  DA,  & per 
ca,  qux  confcquuntur  ratiocinatur  donec  pcrucniat  ad  hoc , quod  eft  quxfitum , nimirum 
AB  extrema,  ac  media  ratione  fcdlam  efie  in  C,  & A C maiorem  efle  portionem . 

Suprad  idtorum  Theorematum  refolutionibus,  atque  compofitionibus  in  medium  [allatis 
non  erit  abs  re  alia  quoque  rcfolucrc,  fimulque  componere  maioris  doftrinx  gratia . 

Primum  autem  occurrit  Theorema  illud  refolutum , atque  compofituma  Pappo  Ale- 
xandrino Lib.  4.  Collectionum  Mathematicarum  prop,  4,  illud  autem  erit  ut  infra , 

S C H 0 L 1 O N. 

Ex  hactenus facite  confiant,  qua  fuperius  attulimus  1 It  RcJolutione,&  Ccmpofitiene  T htortmad 
tum , cum  diceremus  Re/olutioncm  efie  fumptitmem  nuafiti  tamquam  conceJJ i per  ea , qua  eon- 
fequuntur  in  aliquod  verum  eoneefium . Compofitioncm  autem  effit fiumpt  tonem  concejfi  per  e* 
qua  fcquuntur  in  quafiti  conclufioncm , fitu  deprehenfionem , 

Itaque  ad  Rtfolut  tonem, quod  attinet  illud  efiopraceptum , ut  quafitum  t unquam  eoneefium fiupi 
ponatur , ex  qua  Juppofitione  dtfeurramtts  per  ca , qua  ex  fuppofitts  deducuntur  donec  occur- 
rat aliquod  verum,  Cr  eoneefium,  quod  fiet  licet  aliunde,  quam  ex  vi  refolutionis  illud  efie  ve- 
rum conllet , 

Hoc  autem  vero  inuento , atque  coneefio  retrogrado  ordine  per  analy ficos  vefiigia  incedendo , ac 
demonstrando  progrediamur  ipfiufique  demonfirationis  eompofittonem  fiactamus  ratiocinan- 
tes  , ex  illo  vero  invento , atque  coneefio  ad  quafiti  conclufioncm  ; dr  hoc  efiopraceptum  pro 
Compofittone . 

Pe  praeepto  demonfirationis  ducentis  ad  impofihile,  paulo  infra  loquemur , 

THEO- 
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THEOREMA. 

fit  (cmtclrculus  A BC,&  inflectatur  A B D,Jitquc  A B aqualis  BD,  tpfl  vero  BD  ducatur 

li reftos  angulos  DE,&  B E tungatur ; cui  ad rcllos  angulos  ducatur  E F, (it que  centrum  £,  Pa'nc  ,4. 
C.irvt  AC  ad  C D ita  Jit  D //  ad  H Fi  er  tangatur  H E,  Dico  angulum  B E D,  angui»  4 l"F  > 1* 
DEH  aqualem  effi . 

Praparatio. 

DVeatur  * a pundo  G ad  BEperpcdicuIaris  GK,&  iugatur !'  KD.crgo  BK  eft  r xqualis 

K E,  atque  eft  angulus  B D E redus , tres  igitur  reda?  linex  KB.KD,  KE  inter  (eu  • 
rrqualcs  futit,  i fi  namq;  centro  K,&  intcruallo  KB  circulus  dclcribatur  tranfibit  is  per  pun-  ‘ 

&um  D,  atque  adeo  KD  ipfi  A'B  erit  xqualis,  itemque  KE;  & GK  parallela  eft  ipfi  EF. 

Rcfolutio . 


e primi. 
f 1.  A.xiuns 
primi . 

|»  17.  primi. 
Ii  j I .primi, 
i a.  mxuun* 
frini . 

k i. patrimi. 


Quoniam  igitur  angulus  KED  eft 
aqualis  angulo  DEH,  atque  eft  DK 
xqualis  K E,  erit « angulus  K D E xqualis 
angulo  KED;  & propterea  KDE  angulus 
xqualis  eft  angulo  DEH, de  DK  parallela 
cft  EH,ducatur  ipfi  DE  parallela  KL,& 

CD,ad  L producatur  ,iungaturquc’<  B L. 

Quoniam  igitur  K L ipfi  DE  parallela  eft, 

& KG  ipfi  EF  parallela  eft,- quemadmo-  , 

<lu  mKD  parallela  eft  ipfi  EH, erit 1 trian-  • 

KLGsquiangulum  triangulo  EDF.&  triangulum  DKG  triangulo  HEF;  quare  m vt  LG  ad  « U.  quinti. 
GK,ita  DF,ad  FE,&  ut  KG  ad  GD  ita  EF  ad  FH,  ergo  ex  aequali."  ut  LG  ad  GD  ita  DF  ad  0 [ £ 
pH,&diuidedo  utLD  adDGita  DH  ad  FH,  ponebatur  autem  & vtDHadFHita  A G q j.  quinn. 
ad  GD.ut  < igitur  L D ad  DG  ita  D H ad  FH,  hoc  eft  AG  ad  GD,  quapropter  LD  ipfi  AG  ‘ <■  ‘ximM 
eft u xqualis,  & ob  ld  ablata  communi  AD  remanebit  ‘ LA'  ipfi  DG  xqualis.  Sed  & aB  eft f 
xqualis  BD;  ergo  LB  ipfi  BG  xqualis  erit;-  Quonia  enim  aB  eft  aqualis  BD  erunt  “ anguli  t 
BaD.bDa  inter  fexquales,  Stxquales  itidem  qui  ex  duobus  redis  relinquuntur  BaL, 

BDG,  latera  vero  LA,  AB  xqualia  funt  lateribus  G D,DB,utrumq;vtriq;ergo  & bafis  BI. 
bali  BG  eft  xqualis , at  vero  BG  xqualis  eft  vtrique  LD,  AG,  cum  LD  oftcnfa  fit  xqualis  t 
AG.cSc  AG  ipfi  BG  xqualis  eft,  cum  a centro  ad  circumferentiam  ducantur , ergo  EL  ipfi  t 
LD  xqualis'  ‘ elF.  . trimi. 

Quod  ita  fe  habet , & fic  oftenditur . Quoniam  K L parallela  eft  D E,  & D K ipfi  KE  t o-i  ^b- 
xquabs , erit  BKL  angulus  aqualis  angulo  LKD,  r & quoniam  B K xqualis  eft  K D,  & an- 1'*'"”"'- 
gulus  BkL  angulo  DKL,  erit  * & eL  ipfi  LD  xqualis;  Ii  quide  cum  KL,  DE  fint  parailclx, 
fitque  Dk  xqualis  K E,  erit  angulus  BKL  xqualis  angulo  KED,  & angulus  KED  xqua- 
lis angulo  KDE,  hoc  eft  angulo  LKD,  igitur  angulus  BKL  xqualis  erit  angulo  LKD,  at-  « s.  primi. 
que  adeo  bafis  BL  bafi  LD . y 

Compofitio , primi. 

* tx  axfiru- 

Voniam  igitur  DK  xqualis  eft  KE,  & angulus  KDE  angulo  quide  <rtDtll  xqua-  | 

I / lis;angulus  autem  KED  xqualis  f eft  angulo  BKL,  & angulus  KDE  ipfi  DKL  obii-  ( 

V neas  parallelas  KL.ED;  ergo  & angulus  BKL  xqualis  >enr  angulo  DKL;  led  & ' 

BK  xqualis  ■'eft  kD,  bafis  proinde  BL  bafi  LD  xqualis . erit;  quaobrcm  f & angulus  LBD  m,. 
angulo  BDA, » hoc  eft  angulo  DAb,  hoc  eft  angulo  AeG, communis  autem  auferatur  an-  * l 

gulus  ABD,  reliquus  igitur  LBA  xqualis  5 eft  reliquo  DBG,fcd&  BD  G xqualis'  clt  ipfi  , , 

B AL,  ergo  duo  triangula  B D G,  B A L duos  angulos  duobus  angulis  xquales  habent  ,&  t&ii/ri- 
latus  Ab  xquale  lateri  BD,  quapropter  BG  ipfi  BL,  & DG  ipfi  LA  xqualis « erit ; reliquus 
enim  angulus  erit  xqualis  reliquo  angulo , & triangulum  triangulo  hmile ; * quamobrem  A 
ut  AB  ad  BD  ita  Lb  ad  BG,,&  LA  ad  DG, eft  autc  AB  xqualis  B D,  ergo  & L B ipfi i£G,  uj  bpr- 
& LA  ipfi  DG  eft  xqualis ; proptertaq;  L D xqualis  • eft  A G, Quoniam  igitur  ut  A G ad  f t A 

4 — - 4 ■ - C.D,  primi , 
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««  fixU, 


i>tfro  7 • 
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CD,  iy  ponitur  cflc  DI  I ad  HP,  atque  cft  A G aequalis  LD>f  erit  ob  id  ut  L D ad  D G iti 
DH  ad  HF,  & * componfdout  I.G  ad  GDitd  D FadFH;  cft  autem  vt  LG  adGKit;\DF 
ad  IE  ob  quartam  Sexti  Elanctoruanfiquidcm  redix  linex  Lk,DE  parallelx  funt , item-, 
que  funt  parallclx  K G,  E F,  erunt  proptcrca  triangula  inter  fc  iimilia  * , & erit  tandem  ut 
KG  ad  GD.  ita  E F ad  F H,  cum  fit  enim,  ut  L G ad  G K,  ita  D F ad  F E,ob  liimlitudinenu. 
trianguloru  LKG,&  DEI-.;  Sc  conucrtcndo  ut  KG  ad  GL  ita  EF  ad  FD,  fcd  ut  L G ad  GD 
ita  DF  ad  FH,  ut  oftedimus;  ergo  • ex  xquali  ut  kG  ad  GD  ita  EF  ad  FH, T eft  aut?  angu- 
lus EFH  xqualis  angulo  KGD  ob  lineas  parallelas  E F,  K Gi  ergo  angulus  E H F xqualis 
erit  angulo  kDG.  fiquidem  cft  ut  K G ad  G D,  ita  E F ad  1'  H,  Se.  angulus  ad  G xqualis  eft 
angulo  ad  F.unde  reliqui  anguli  reliquis  angulis  aquales  » funt  ex  fexta  propofitione  Libri 
fexti  j ergo  recta  KD  redtx  Ei  i erit  parallela,  quare  angulus  KDE,  hoc  cft  kED  erit  aqua- 
lis angulo  DEH , 

SCHOLION. 

Hic  porri) , quod fuperius  etiam  innuimus , aduertendum  eft  refolutionem ftftert  ibi , ergo 
KLxquabitur  ULqrod  ttaefieconftat  ex  eo.quia  K I.  parallela  eft  ipft  D E,  tfr  D JT 
aqualis  eft  ipft  K E;  proptcrca  annutus  B A'  L aqualis  eft  angulo  LK  D,Cf  quia  B K eft  aqualis 
En,  & angulus  BKL  angulo  OKI,  proptcrca  BL  aequabitur  LD,  indic  udes  refolutionem  pro- 
gredi donec  perucmat  ad  aliquod  verum  conceftum , quod  cum  nos  ratiocinando  offendimus 
aliunde  conflare  debet , ut  hic  cernis  , alias  non  liceret  eo  afumpto  compofitionem  contexere  , 
etenim  illud  ex  quaftto  deduximus , quod  in  quasi  tone  eft  po/itum,  & nondum  liquet,  ita  neque 
illud,  quod  tanquam  veri  aJs'umeremus  ,eo  vftjue  igitur  per  rcfolattonit  viam  progrediendum 
eft , donec  aliquod  occurrat,  quod  aliunde  nobis  verum  eft e per  [pedum  pt . Ita  qntdem  in  fu- 
pertori  exempto  cum  refolutioperuenent  ad  illud,  quod  latera  LB,  LD,ftxt  aqualia , necefie  esi 
oftendirt  td  verum  efje , quod  praefatur  vt  vtfum  eft . Hac  autem  non  erant  ftknttt  prattreun- 
da,  ne  td  re  liqui  fit  videremur  tntadum,  quod  magnopere  facit  ad  rcfolationss  naturam  perfi- 
de comparandam . 

Defumamus  iridenf  aliud  exemplum  ex  Pappo  refolutionem  tamen,  quenudmodunt 
compofitionem  nonnihil  mutatis  verbis  afferemus  cum  is  fubofcurus  videretur . 


IxrmpIlUT» 

IV. 


r\v <* 

Ucft 


THEOXEM^i. 

Sit  Semicirculus  in  relfa  linea  AB,  atque  a pandis  A,B,  tpfi  ACX  adredts  angulos  agantur 
reda  linea  BD,  AE,&  ducatur  utcunque  D E,  a pando  autem  E tpfi  D E ad  redos  angulas 
agatur  FG,  qua  cum  A B in  pund  o G conveniat.  Dico  red  angulum  contentum  A E,  ID  re - 
d angulo  AGB  aquale  efie . 

Rcfolutto . 

Voniam  igitur  rcdfangulum  contentum  A E,  B D arquale 
eft  reiftangulo  AGB,  erit  ut  A E ad  AG,  ita  B G ad  B D 
per  1 6.  fexti;  funt  autem  circa  squales  angulos  latera 
proportionalia , fiquidem  anguli  ad  A,  B ponuntur  redii ; prop- 
terca  triangulum  AEG  triangulo  BGD  squiangulu  erit; ; qua- 
obrem  angulus  AGE  erit  xqualis  angulo  B D G;  fcd  angulus 
fc»i.  mi.  quidem  AGE  aqualis  cft  t angulo  AFE,  qui  in  eadem  portione 
* ■'•‘2$  confidit;  ■ angulus  vero  nDG  rurfus  xqualis  eft , ipfi  BFG,qui 

eft  in  eadem  portionc;Cum  enim  EAG/f.FG  redti  fint.fi  circa  diametrum  E G deferibarur 
fcmicirculus  , is  tranfihit  per  pundta  A,F,  atque  erit  angulus  AFE  xqualis  angulo  AGE, 
qui  in  eadem  eft  portione,-  & limilircr.cum  anguli  GBD,  GFD  fint  redii,circulus  circa  dia- 
metrum GD  deferiptus  per  B,  F tranfibit,  cruntquc  anguli  BFG,  iDG  inter  fe  xquales  , 
ergo  angulus  AFE  xqualis  erit  angulo  BFG;  quod  quidem  ita  fe  habet ; cum  enim  angu- 
lus AFB  redius,fit  xqualis  recto  EFG,  dempto  ab  utriique  communi  angulo  E F B,  erit  re- 
liquus AFE.rchquo  BFG  xqualis . 


• 6,  ftxtU 


4 kl. 


ttrty. 


m t >•"”?< 

o* » bt* 

thefi . 

fi  j , 


Cempofttio , 

OVandoquidem  utero,-  angulorum  AFB,  EFG  « cft  redlus , dempto  communi  angplo 
EFB«  erit  angulus  AFE  xqualis  angulo  BFG,  fcd  angulo  quidem  AFE  xqualis  eft 

angu- 
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v an2u,uns  AGE,  cum  in  eadem  portione  confidant , angulo  autem  BFG  eadem  ratione  * ‘ 
qualis cd  angulus  bDG; angulus  igitur  AGE  angulo BDGJcd squalis;  atque  cfi  EAG  * ,,: 

reflus, squalis  redo  GBD;  quare  & reliquus  squalis  reliquo,  & triangulum . triangulo  fi-  * »-**■«; 
J1''™1'  Vt  igitur  f EA  ad  AG.fic  GB  ad  BDi&  proptcrca  reftangulum , quod  continetur  V* 1 
AE,  BD,  redtangulo  AGB « cd  squale . r 55  ’> ' ' - 


AVCTORJs  exempla. 

PRstcrmiflis  Veterum exemplis , qua nodra funt afferemus . Lubet  autem  primilm- 
adducere  Theorema,  quod  apud  Archimedem  reperitur  in  Alfumpris , a nobis  tamen 
longe  aliter  dcmonitratum;  eius  igitur  Rciolutio  & Compofitio  a nobis  contexitur  ad  eum 
qui  lequirur  modum . 

THEOREMA . 


Exemplant., 

Si  fuerit  femicircnlusfiuper  diametrum  AB,fr  eduda fuerint  ex  C dux  linee  tangentes  illum  V‘ 

tn  duobus  pnndis  D,  & E,  innet  eque fuerint  EA , DB,fe  mutui,  /icentes  in  E,  c~  tundam 
fnertt  CE,  & producetur  ed  G.  Dico  CC  perpendicularem  efe  ipfi  AB. 


IHjf 


Preparatio . 

SVpponatur  ita  c(Tc ; & intelligatur  protrada  GC 
ad  partes  C in  infinitum  BE  ad  partes  E,  do- 
nec occurrat  ipfi  GC  protra&s  in  H;  Intelligatur 
per  pun&a  F,E,H,  circulus  deferiptus,  qui  neceiTurib 
tranfibit  etiam  per  D,vt  paulo  pod  demondrabimus; 
gaaturqucDE. 

Rtjolutio  . 

Voniam  igitur  angulus  CGB,  fcu  FGB  ed  re- 
\ / &us ; ergo J aquabitur  angulo  ADB.  commu- 

n‘s  autem  ed  angulus  ad  B vtrique  trian-  J- 
jgulo  ADB,  & FGB;  ergo  angulus  DAB  ’’  aquabitur'”' 
angulo  BFG;  fcd  angulus  DFC  squalis  ed  c angulo 

anSu'us  * aquabitur  angulo  DAB; ' cd  autem  angulus  CDF  squalis  an- 
gulo  DAB;  ed  enim  DC  tangens,  & DB  fecans ; ergo  angulus  DFC,  fcu  DFH  * aquabitur 
angulo  CDF;  fed  angulus  DFH  aqualis  s cd  angulis  FHB,FBH;ergo  angulus  CDF  squa- 
lis cd  duobus  angulis  FHB,  FBH.fed  angulus  EDB.fcu  EDF  squalis  cd 1 angulo  FHE.in 
sodem  enim  funt  circuli  fcgmento;ergo  angulus  CDF  k aquabitur  duobus  angulis  EDb,& 
DBE-  angulus  vero  CDF  aqualis  cdduob.CDE,&EDFanguIis;erit  ob  id  angulus  CDE; 
aqualis  angulo  DBE;nam  totus  angulus  CDF  aquatur  fuis  partibus, nepe  angulis  CDE.& 
EDF.squalis  ed  etiam  demondratus  duobus  angulis  EDB,&  DBE,  vtrinq;  ablato  c6muni 
angulo  EDB, reliquus  CDE 1 aquabitur  reliquo  DBE.  Quod  ita  fe  m habctjfiquidf  CD  tj- 
git  circulum , Sc  DE  ° fccat  eundem, -angulus  vero  DBE,  ed  in  alterno  circuli  fegmento. 

Ltmmx  . 


Quod  autem,  fi  fuerit  circulus  deferiptus  per  FEH,  tranfirc  debeat  per  punrtumD.fic 

odendo . Quoniam  enim  angulus  DEE  equulis  cfi 1 angulis  DAF,  & AD  Fi  fcd  anauh  a i t.  primi. 
ADF,vtpol  i red o, aquales  funt b anguli  EAB.fr  ES  Ai  ergo  angulus  DEE  aquabitur  ‘an-  b ’ 4 *"mi‘ 
gults  DAE,EAB,et  EBAJioc  cfi  angulis  DAB.fr  EBAiScd  angulus  CDB  aquatis  cfi  i an- 
gulo  DAB.  fr  angulus  CEA  aqualis  cfi e angulo  EBAi  ergo  anguli  CDE . & CEE  aquales  * . 

funt < angulo  DTE.  hoc  cfi  angulis  DFC.  CEE . Vel  igstur  angulus  CDF  aqualis  t fi  an -‘%ZiT' 
gulo  CED,  vel  non  cfi  aqualis  . Si  primum,  bebetur  intentum;  nam  CD  aquabitur  s CE;  9 ‘t"»/. 
fed  CD  aqualis  efi  t,  CEivtraque  enim  cfi  tangens ; ergo  CD.CE,  CF,  erunt  inter  fe^ 
aquales  ■,  ergo  circulus  tranfiens  per  funda  H ,E,E,  tranfibit 1 per  D . Si  non  efi  aqualis , ’’ 

tHo  maior  angulus  CDF . Qyoniam  igitur  quatuor  funt  quantitates,  quarum  prima 
angulus  CDF,  fecunda  angulus  CFD,  tertia  angulus  CEE,  quarta  angulus  CEF;  aggre- 
gatum autem  prima , f~  quarta  aquale  efi  aggregato fet unda,  fr  terna  ; fi prtma ; nempe 
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ungulus  CDF  furit maior fecundi , /alitet angulo  CFD i etiam  terti»,  nempe  ungulus 
CFE , em  quarta , videlicet  ungulo  CEE;  ergo  lotus  CE  moms  erit 1 Utere  CE;  fed 

lotus  CE  aquale  efi 1 Uteri  CD-.ergo  lotus  CD  maius  erit m Utere  CF;  ergo  ungulus  CFD 
nutor  erit " ungulo  CD  F;  fed  fupponebatur  minor ; ergo  foret  minor , <ft  mtior , quod eft 
ineonueniens . Non  diffimUittr  fi  ungulus  CDF  [opponeretur  minor , 

Angulos  quantitates  appello  fenfu  fupra  explicato , 


Compoftio , 

Voniam  igitur  CD  tangit  circulum,  & eundf  fecat  DE;  erit , angulus  CDE  aequali* 
W angulo  DBEifed  angulus  CDF  xqualis  eft  duabus  CdE.EDF;  ergo  angulus  CDF 
aquabitur  duobus  angulis  EDB,&DBE;fed  E DB.fcu  EDF  xqualis  eft  s angulo 
FHE;  in  eodem  enim  funt  circuli  fegmcnto;crgo  angulus  CUF  xqualis  eft  duobus  FBH,  & 
FHBded  his  xqualis  > eft  externus  DFH,  feu  DFCtcrgo  angulus  DEC  /xquabitur  angulo 
CDFjfed  angulus  CDF , eft  xqualis  angulo  DARtcrgo  agulus  CFD  xqualis  erit  ( angulo 
DAfitat  vero  angulus  DFC . eft  xqualis  angulo  BFGicrgo  angulus  DAB  xqualis  erit  an- 
gulo BFG;  communis  eft  aut?  angulus  ad  Biergo  reliquus  FGB 5 xquabitur  angulo  ADB; 
hic  autem  eft  rciftus ; ergo  & FGB  rciftus  erit . 

Hinc  /equitur, quod  AD  protraifta  debear  peruenire  ad  puiftii  H,&  huc  in  modO  cofirma- 
bitur . Si  non  perucnirad  H.vcl  fupra, vel  infra.  Si  fupra,  vr  ad  pundlum  I;  Qjioniam  igitur 
ADI  eft  linea  rcifta ; cftquc  angulus  ADB  rciftus ; ob  id  rciftus  erit  ei  > deinceps  angulus 
IDB,feu  IDF;  fed  fi  a punito  D ad  pudtum  H rcifta  ducatur.fict , angulus  HDF  rctftus,-  cum 
fit  in  fcmicirculo;  ob  id  angulus  HDF  * xquabitur  angulo  IDF,  pars  toti ,- quod  eft  abfur- 
dum . Non  difiimiliter  ratiocinandum,  fi  dicatur  peruenire  ad  K,- angulus  enim  KDB,  re- 
ctus erit;  fiquidcmADK  recta  effe  fupponitur  i angulus  vero  ADB  rectus;  ob  id  angulus 
deinceps  illi  KDB  rectus  quoque  erit.  Atfi  fupponatur  ducta  DH,  vtiqueeum  DF  laciet 
angulum  rectum : quare  angulus  KDB,  feu  KDF  xquabitur  angulo  HDF,  pars  toti ; quod 
eft  impoffibile . 

Con [pectus  Re  [elutionis  , atque  Compoftionis . 

Jfiuoniam  angulus  CGB,fen  FGB,  ejl  rclfus;  ergo 

Angulus  FGB,  aquabitur  angulo  ADB', [e d 

Angulus  ad  B,  communis  eft  virique  triangulo  AD  6,  FGB;  ergo 

Angulus  DAB,  aquabitur  angulo  BFG;fid 

Angulus  DFC  aqualis  efi  angulo  BFG,  ergo 

Angulus  DFC,  aquabitur  angulo  DAB.  [ed 

Angulus  CDF,  aqualis  efi  angulo  DAB,  (efi  enim  DC tangens  dr  DB fetans)  ergo 
Angulus  DFC, [eu  DFH,  aquabitur  angulo  CDF  fed  , 

Angulus  DFH  aquatis  eft  angulis  FHB , FBH  ergo. 

Angulus  CDF,  aqnalts  ens  duobus  angulis  FH B,  FBH;  fed 

Angulus  EDB,  feu  EDF,  aqualis  eft  angulo  FHE;  trt  eodem  enim Junt  circuli figmento;  ergo 
Angulus  CDF , aquabitur  duobus  angulis  P.DB,  DBE; 

Angulus  vero  C DF,  aqualis  rfi  duobus  angulis  CDE,  efi  EDF,  ergo 

Angulus  CDE,  aquatis  erit  angulo  DBE,  [quidem  totus  angulus  CDF,  aquatur  [uis parti- 
bus , nempe  angulis  CDE,  & EDF;  aquatis  efl  etiam  demonftratus  duobus  angulis  EDB, 
& DBE;  vtrinque  ablato  communi  angulo  EDB,  reliquus  CDE , aquabitur  reltqtto  DBE. 
J%ued  sta fi  haoet,  (jre. 

Aducrtcndum  autem  omnem  Analyfin  defincre  in  propofitionem  illatam,  & hoc  prx 
oculis  habendum , non  autem  in  a/Tumptam ; ita  fit  vt  cum  ea  fuerit  ex  antecedentibus  de- 
ducta ,&  aliunde  veritas  eius  comprobetur , ftatim  Analyfis  fiftat , nec  vltcriori  indigeat 
progreffu , ac  proinde  tunc  primtim  liceat  Analyfcos  repetendo  vciligia,  Synthefin  ipfanu 
perficere. 

THEOREMA . 


Si fuper  AB  relfam  ex  centro  E defer  iptns fit (imi circulus  ACB,  (fi  in  eo  aptata  ft  AC  aqua- 
lisJemidtametro.,  nempe  AE , vel  ER ; fit  que  AC  bifariam  diuifa  in  D;  efi  ex  E duda  fit 
ED,  qua protracl a perne  mat  ad ptrtphcrum  in  F;  duHaquefint  BF,  AF.  Duo  BF,  EF, 
AF,efiem  continua  ratione . 

Befilutii 
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DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.r. 

Refolutio . 

DVcatur  CF.  Quonia  igitur  cft , vt  BFad  EF,  ira  EF  ad 
AFj  & eft  EF  aqualis  tam  EB,  quam  AG  item  CF 
aqualis  cft  AF.ergo  erit  vt  BF  ad  BE.ita  AC  ad  CF$ , funt 
amem  anguli  ACF,  ABF,  fcu  EBF,  inter  fc  squales, vtpote 
exiftentes  in  eode  circuli  fegmemo ; ergo  squiangula  funr 
triangula  ACF,  EBF;  per  lextam  Sexti;  Quod  ita  fc  habet ; A: 
angulus  enim  FBE  (qualis  b eft  angulo  ACF,ai 
cum  triangulum  ACF  fit  ifofcclc,&  angulus  EI 

punao  D angulos  reflos;  quare 

atquahs  cft  ipfi  AD,  «Se  DF  eft  communis  vtrique  triangulo  reflaSo  aSPciw  °C 

quadruum  AF  (quabitur  quadratis  CD,D  F;fed  huiuf  modi  m^bafis^qud  e eft^PmadM° 
tum  CF;ergo  quadratum  AF  atquabitur  quadrato  CF;  quarcV  xquabltur  CE  9 d 

. . Ctmpifitia. 

bIf «.  iw  "i  mSS  S"  mcTc'„0^,“f:  cl1'"' 

liquo ; atque  adc6  iquiangula  crut  triagula  propterea  fimilii  * XT.l,a  ’ltllr  rc~ 

El  ita  AC, fcu  EF  aS  CF.lu  AF;  * BE*  fc“ 

I(B  Confpeclus  Refolutionis  , aia-  Compofuionit . 

*SZ "■  «, **.  ^ 

V t B Ft  ad  BE^ita  AC  &d CF  • At  vero 

1 g-j—- W* 

theorema. 

Praparatio  ad  Refolutionem . 

Sit  refla  AB  fcfla  in  C extrema , aC  media  ratione ; ita  vt 
pars  maior  fit  AC,  pars  minor  CB.  Dico  vt  eft  quadra- 
tum AB  ad  reflangulum  BAC,  ita  cfTc  rcflangulum  BAC  ad 
rcflangulum  ABC.  a Defcribatur  fcmicircuius  ADB  fuper 

tufqwADBD  C 6 CsdtCturpcrPcndicularisCD;eagan- 

RifoUtio . 

O AB’ ad  BAC,  ita  reflangulum  BAC  . , 

ad  rcflanplum  ABC;  cft  autem  rcflangulum  BaC- squale  quadrato  ex  AD;  re-  iS"?,? 

ABa^Tui  t^mnTn^10  lcluact quadrato  cx  BD.-propterca  erit  vt  quadratum  •u/jn,. 
AD  AUn  1 rat^AP  ad  quadruum  BD;  quare  >vt  AB  ad  AD.  ita-;  } 

‘ i % * 1 . AD,Ka ^aD  ad  aC;  ergo  AC, &BD  erunt  inter  fe.rqualcs;  ar-  g R"t*ax 

tlUA^lta  *T»ra  erunt'  9>uod  ira  fc  habet;  nam  reflangulum  ABC"*"- 
squale  cft  quadrato  AC,  cum  AB  fit  inC  diuifa  extremi , ac  medi' ratione ; cft  autem-. 

idem 
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Mem  reftangulum  AbC  aequale  quadrato  ex  bD»  cum  triangulum  ABD  fit  redi  angulum , 

ac  redta  DC  perpendicularis  fit  ipfi  Ap. 

Compofltio 

QVoniam  igitur  quadrata  AC,  BD  aequalia  funt  i reftangulum  enim  ABC  ^quale  eft 
quadrato . 'piius  AC;  fiquidem  AB  in  C extremi,  ac  media  ratione  dunfa  eft,  & idem 
«2.  redtangulum  AbC  squale  « eft  quadrato  cx  BD  ob  trungulu  ADB  &c.  propte- 
rea  AC,  bD  erunt  inter  fc  aequales ; C cft  autem  vt  AB  ad  AD,  ita  AD  ad  AC;  ergo  erit  vt 
aB  ad  AD,  ita  AD  ad  DB,  ob  id  > erit  vtquadratQ  AB  ad  quadratum  AD,  ita  quadratum 
AD  ad  quadratum  BD.-^cft  autem  rcdtangulum  ABC  aequale  quadrato  bD;  rcCtanguhim 
vero  bAC  squale  quadrato  AD;erit  proinde  vt  quadratum  ex  AB  ad  rcCtanguIum  BAC» 
ita  rcdtangulum  BAC  ad  reift angulum  ABC.  Quod  erat  operx  pretium  oftendere , 

Non  difflmili  modo  ac  fupra  fiet  confpriftus  refolutionis , & compofitioms . 

Confpeclus  Refolutionis , atqueCompofitionis. 

Quoniam  ejl  vt  'quadratum  AB,  ad  relf  angulum  BAC,  it*  rell angulum  BAC  adrcHangu- 
/i/m  ABC.  Sed relf  angulum  BAC  aquate  eft  quadrato  AD,  CT  reeT  angulum  ABC  aquale-, 
eft  quadraro  BD;  piopterea  erit , vt  quadratum  AB  ad quadratum  AD,  ita  quadratum-, 
AD,  ad  quadratum  BD;  quare 
Yt  AB  ad  AD,ita  AD,  ad  DB;  fed 

Yt  AB  ad  AD,  ita  AD  ad  AC;  ergo  AC,  & BD  erunt  inter  fe  aquales;  ergo  earum  quadrata-, 
aquali*  erunt . £uod  ita  fe  habet  ,&c. 

THEOREMA. 

Sifterint  tres  quantitates  proportionales , aggregatum  quadratorum  txmedia,  c maiori 
extrema  ad  rett angulum  fit  yjdcm  contentum  rationem  habet  vt  aggregatum  extrcm*~ 
rum  ad  mediatu , 

Jtejolutio . 

Sint  tres  proportionales  AB,  bC,  BD,  & earum  extremas 
fint  AB,  BD,  c quibus  maior  fit  BD.  Difponantur  in  di- 
redtum,  vt  conftituant  rc&am  AD;expurrdto  B * credtafit 
perpendicularis  media  BC,»  erunt  quidem  A,C,D  pundta_ 
in  circulo,  adtis  igitur  AC,  DC;  confidcrctur  triangulum-. 

ACD,  item  & BCD.  Quoniam  igitur  aggregatum  quadra- 
torum a media  ,&  maiori  extrema  ad  rcctangulum  (ub  ijfdem  contentum  rationem  habef, 
vt  extremarum  aggregatum  ad  mediam;  eft  aurem  AD  aggregatum  extremarum  AB, 
BD,  media  verb  BC, rcdtangulum  autem  fub  media,  maiorique  extrema  continetur fuh 
BC,  & BD,  quarum  quadratis  squale  eft  quadratum  CD;  igitur  cft  vt  AD,  ad  BC,  ita_. 
quadratum  CD  ad  redtangulum  fub  BC,  & BD;  ‘ cft  autem  rcdtangulum  ADB  ad  redtan- 
gulum  fub  BC,  & BD,  in  eadem  ratione  vt  AD  ad  BC,  propter  communem  altitudinem- 
BD;  ergo  rcdtangulum  ADB  xquabitur  quadrato  CD.quamobrcm c erit.vt  AD  ad  CD, 
ita  CD  ad  DB;  cft  autem  angulus  ad  pundtum  D communis  vtrique  triangulo ; proptera^ 
triangulum  ADC  xquiangulum 1 erit,  & fimile  triangulo  CDB.  Quod  ita  fe  habet,  vt  con- 
fiat ex  Elementis, 

Compojitio. 

QVoniam  igitur  triangulum  ADC  squiangulo  cft  triangulo  CDB.cidcmque  fimile  ; 
propterea  « erit  vt  AD  ad  CD,  ita  CD  ad  DB,  ergo  rcctangulum  A DB  s squabitur 
quadrato  CD,  > eft  autem  rcctangulum  ADB  ad  rcctangulum  fub  BC,  & BD  in_. 
eadem  ratione , in  qua  cft  AD  ad  BC,  propter  communem  altitudinem  BD,  ergo  erit  J'  vt 
AD  ad  BC  jta  quadratum  CD  ad  rcctangulum  fub  BC,  & BD,  fed  quadratum  C D squa- 
le ‘ eft  quadratis  ipfarum  BD,  & BC,  nempe  maioris  extrema-,  & medis;  rcctangulum  vc- 
16  fub  BC,&  BD  fub  ijfdem  continetur ; cftquc  aD  aggregatum  extremarum  AB,BD,me- 
dia  verb  eft  BC;  ergo  aggregatum  quadratorum  a media , & maiori  extrema  ad  rcctangu- 
lum fub  ijfdem  contentum  rationem  habet,  vt  aggregatum  extremarum  ad  inediam . 

Conf~ 
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Confpeaut  Refolutwms , atque  Ctnnpofttionit . 

\ijlTnitm  Igitur  tggrcgatujn  quadratorum, 

Eft  tutem  AQ  aggregatum  extremarum  Ab.bD,  medu  veri  B C;  Bell  angulum  tutem  fui 
media,  & tntiort  esOtrema, continetur fub  B C,  BD,  tj utrum  quadratis  ejt  aquale  quadra, 
tum  CD,  igitur  e/l 

ft  AD  ad  J3C  itt  quadr.it/tm  CD  td relt angulum  fui  BC  cr  BD. 

Beet  angulum  tutem  AD  B td  rcltangulumjuh  BC&BD  cftin  eadem  ratione  vt  A D,  td 
BC  oh  communem  altitudinem  BDergo 
Bell  angulum  ADB,  aquabitur  quadrato  CD.  erit  ergo 
ytAD  tdC  DitaC  D tdD  B. 

At  vero  tngulus  td punitum  D,  communis  ejl  vtrique  triangulo;  ergo 
T riangulum  ADC,  aquitngulum  erit , teftmUe  triangulo  CDB.  JHj/od  ita fe  habe  i,  drc. 

THEOREMA. 

Sit femicirculus  in  retia  ABjrt  ut fitprotraHa  hac  tdquodcunq; punilum  C,dr  ab  eo  dulta  E7x.pl"m 
Jit  CD,  occurrens  connexo  per ip  heri  a sn  E.  Dico  Arcum  4D  maiorem  ejfe  arcu  BE. 

Refolutio , 

Sit  centrum  F,  & agantur  refl*  FD,  FE. 

^■'vVoniam  igitur  arcus  AD  maior 
cft  arcu  BE, » erit  angulus  A FD,' 
maior  angulo  B F E,  fcd  an- 
gulus A FD  aequalis  •>  cft  angulis  FDC, 

& FCDicrgo  anguli  FuC,  FCD  maio- 
res erunt  angulo  E J*C,at  vero  angulus 
FDC  fcu  FDE  aequalis  cft  angulo 

DEFscrgo  angulus  DEF  vna  cum  angulo  E C F maior  erit  angulo  EfC.  Quod  ita  fe  ha- 
bet; angulus  enim  folus  DEF  maior  eft 1 angulo  EFC;  ob  id  multo  maior  erit  idem  D E F, 
vna  cum  £Cf,  multo  maior  inquam  erit  iplo  EFC . 

Compofttio . 

ttlC.  primi. 

Voniam  angulus  EC.F  vna  cum  angulo  DEF  maior  * cft  angulo  CFE;  angulus  vero  * y tnm>- 
\I  F D E aequalis  $ cft  angulo  FED;  ergo  angulus  F D E,  fcu  F D C vna  cum  angulo  y 

DCF  maior  erit  angulo  C F E;  fcd  angulis  FDC,  & DCF  aequalis  > cft  angulus  / „ nmn. 
XFD;  ergo  angulus  A F D maior  cft  angulo  C F E,  feu  B F E,-  ergo  arcus  A D,  cui  infi-  «< . 
llit  angulus  AFD  maior  s erit  arcu  BE,cui  infiftit  angulus  BFE.  Quod  oportebat  oftedcrc. 

Confpeihts  Refolutionis  , atque  Compofttionis . 

Quoniam  igitur  arcus  A D,  maior  cft  arcu  B E.  ergo 
Angulus  AFD,  maior  erit  angulo  BFE, fcd 
Angulus  AFD,  aqualis  eft  tnguhs  FDC,  & FCd,  ergo 
Anguli  FbC,  drFC  D,  maiores  erunt  angulo  EFC,  at  veri 
Angulus  FDC,  feu  FDE,  aqualis  eft  angulo  DEF.  ergo 

Angulus  DEF,  vna  oum  angulo  ECF,  maior  erit  angulo  EFC.  J£uod  ita  fe  habet , &c, 

T tU  E O B E M A. 

In  omni  triangulo  rcll angulo  ut  c/l  hypothenusa  td  aggregatum  laterum  ambientium  angu- 
lum r ellum,  ita  hoc  “ggregatum  ad  aggregatum  tx  hypothenufa  & duplo  catheto . 

» Sit 


c S Ir.mS. 


d 1 6 primi  • 


Initium  R#- 
folmiomt,  tot  - 
tjut  finii  Ccm 
fofitiomi » 


Tinis  Rtfoiua 
tinnii  & ini • 
tittm  Cftnpo- 
Jitinis . 


Excmpfin 

X. 
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Sq  caroli  renalDinii 

Sit  triangulum  reflangulum  A C B,  cuius  hypothc- 
mufa  A B,  latera  vero  circa  angulum  rectum  fint 
AC,  BC;  cathetus  vero  CD;  Dico , ut  cft  A B ad  aggre- 
gata ex  A C,  & B C,  ita  ede  Iniiufinodi  aggregatum  ad 
aggregatum  ex  A B,  Qc  dupla  DC. 

Refolutio , 

Quoniam  igitur  cft,  ut  Ab  ad  aggregatum  ex  AC,  & B C,  ita  huiufmodi  aggregatum  ad 
aggregatum  ex  Ab,  & dupla  D C propterca  reflangulum  fub  Ab  & fui)  compofita  ex  Ab, 

, . & dupla  DC  aquabitur  quadrato  aggregati  ex  AC,&  BC.Scd  reflangulum  ab  A B in  ag- 
','rxu-  grcs,atum  ex  An,  & dupla  DC  aquale  cft  quadrato  ex  Ab,  vna  cum  rcflangulo  fub  A B & 
dupla  1 'Ci  ergo  quadratum  aggregati  ex  A c,  & b C aquabitur  quadrato  ipfius  A B,  vna 
cum  rcflangulo  fub  Ar,  & dupla  b C,  hoc  cft  quadratis  ex  A C,  & EC  vna  cum  reCta n gu- 
lo fub  An  & dupla  DC,  hoc  cft  viu  cum  rcflangulo  duplo  fub  AB,  & C I),  feu  fub  AC, 
BC  duplo,  ( vt  fimplum  enim  reflangulum  fub  A B,&  DCxqualecft  (impio  fub  A C,  & 
BC,  ira  duplum  xquaie  eft  duplo  ) id  autem  ita  fc  habet  per  quartam  fecundi . 

Compcfhio . 

OVoniam  igitur  fi  intclligatur  EC  in  direflum  pofita  ipfi  AC,  fit  refla  quxdam  diuifa 
in  C utcumque ; proptereaper  quartam,  fecundi,  quadratum  huiufmodi  aggregati 
atquale  eft  quadratis  A C}  B C, pius  duplo  reftangulo  fub  A C,  & B C;  at  vero  du- 
plum reflangulum  fub  A C & B C,  aquale  cft  rcflaugulo  duplo  fub  A B & DC,  idem  eft 
enim  reflangulum  fub  AQ  & BC,  aecff  reflangulum  fub  Ae.&  CD;  quare  duplum  xqua 
tur  duplo,  feu  quod  idem  eft  reflangulum  duplum  fub  AC  & BC  xquatur  rcflangulo  (ub 
Ab,&  dupla  CD;  ergo  quadrayun  compofits,  feu  aggregati  ex  AC,&  bC  aquabitur  qua- 
dratis AC,  BC.hocxft  quadrato  Ab,  & rcflangulo  fub  AB,&dupla  CD  fcd  quadrata 
AB  vna  cum  rcflangulo  fub  AB  & dupla  CD  aquatur  reflangulum  fub  Ab,  & fub  aggre- 
gato ex  Ab,  & dupla  CD,  ergo  quadratum  aggregati  ex  AC,  & BC  xquale  cft  rcflangulo 
Fub  AB,&  compofita  ex  AB,  & dupla  CD;  quamobrem  erit ; vt  AB  ad  aggregatum  ex  . 
A C,  B C,  ita  huiufmodi  aggregatum  ad  aggregatum  ex  AB  & dupla  CD,  Quod  erat  ope- 
rx  pretium  demonftrare , 


Confpeclus  R efolutionis , atque  Compofitionis  . 

Initium  R«* 

cZmpfi-  Quoniam  igitur  vt  -Alt  ad  aggreg.itum.cx  AC,  & BC,  ita  huiufmodi  aggregatum  ad  aggre - 
utaii.  gatum  ex  AB,dr  dupla  DC} propterca 

Bell  angulum  fub  A B,  er  fub  compofita  ex  AB,  & dupla  DC,  aquabitur  quadrato  aggregati 
ex  AC,& BC.  Sed 

Beti  angulum  fub  A B tn  aggregatum  ex  A B dupla  C D aquale  eft  quadrato  ex  A B,vnk 
cum  recl  angulo  fub  AB,  & dupla  C D i ergo 
Jpuadratum  aggregati  ex  A C & B C aquabitur  quadrato  ipfius  A B , vna  cum  recl  angu- 
lo fub  A B c >'  dupla  C D,  hoc  eft  quadratis  ex  AC  & BC,  vna  cum  red  angulo  fub  A B 
r *“  & dupla  CD. 

'comte-  Hoc  eft  vna  eum  rell  angulo  duplo Jub  Ab,  &C  E,  feu  Jub  AC , BC  duplo , Crc, 

fitmist 

THEOREMA. 


In  quadrante  D E A ,(ft  fbnicirettlo  D C A,  fit  Julia  vbilibet  D C D B ad  B T,ftt  ir—j 

Ficmpium  duplicata  r at  tone  arcus  EBA,  ad  arcum  A B.  Dico  punitum  F,  cadere  vitra  punllutAj 

Cverfus  B. 

Intelligantur  duftx  AE,  AB,  AC . 


Reftfi 
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DE  RE  SOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.f. 

Refolutio . 


Si 


a 1 4 Hiatu 


OVoniam  igitur  punftum  F cadit  ultra  C.  verius  B;  eri*  E_ 

FB,  minor  quam  CB;  quare  0B  aci  bF,  maiore  habebit  a 
rationem , quam  ad  CB,  fed  ex  hypothefi  D B,  ad  F B,  cft  in  du- 
plicata ratione,  arcus  EBA,  ad  arcum  B A,  propterea  duplicata., 
ratio  arcus  E B A,  ad  arcum  B A,  maior  eft , quam  ratio  D B ad 
C B ; fed  ut  D B,  ad  C B ita  redangulum  b iub  dupla  D B,&  DB, 
ad  redangulum  fub  eadem  dupla  DB,  & B C,  ob  communem., 
altitudinem  fcilicet,  qux  cft  dupla  I)B;hoc  cft c ita  duplum  qua- 
dratum DB.feu  DA,  hoc  eft  quadratum  EA,  ad  quadratum- 
A B;  cft  enim  dupla  D B,  diameter  circuli , cuius  centrum  D,  & Jjf 
ad ipfam cadit  d perpendicularis  AC,  eftque  AB,  accommo-  "" 

data  in  circulo ; proinde  ratio  duplicata  arcus  EliA.ad  arcum  Ab,  maior  erit  ratione  qua- 
drati EA,  ad  quadratum  Ab;  ergo  maior  erit  duplicata  ratione  redi  E A,  ad  redam  A B, 
quare  limplcx  ratio  arcus  EbA,  ad  arcum  Ab  maior  erit  ratione  EA  ad  A BiQtiod  quidem 
ita  fe  habet,  arcus  enim  ad  arcum  maiorem  habet  rationem , quam  chorda , ad  chordam- , 

&c.  . .. 

: ' Compofitio , 

. .11;  " 1 ■ 1 ' ■ ' 

T^vVonia  (implex  ratio  arcus  EbA,  ad  arcum  bA,  maior  eft  ratione  chordis  EA,  ad  cor- 
dam  B A,  ergo  ratio  duplicata  arcus  ad  arcum  maior  eft  ratione  duplicata  chorda;  ad 

chordam ; ergo  ratio  duplicata  arcus  E B A,  ad  arcum  B A,  maior  erit  * rationec  * o*#- 10- 
quadrati  reda:  EA,  adquadratum  reda:  Ab,  hoc  eft  e dupli  quadrati  D A,  feu  D B,  ad  tcsfiimi. 
quadratum  AB,  hoc  eft  rcdanguli  fub  dupla  Db,  &Db,  ad  redangulum  t fub  ea- r c..,/;  s. 
dem  dupla  Db,  & BC,  cum  DB,  dupla,  fit  diameter  circuli , cuius  centrum  D,  & A C cadat  • 
perpendicularis  ad  illam,  fitque  AB.accomodata  in  circulo, fed  vt  rcdangulu  fub  dupla  DB 
& D B,ad  redangulum  fub  eadem  dupla  DB,&  BC,ita  cft  DB  ad  BC  ob  communem  altitu- 
dinem fcilicet,  qui  eft  dupla  DB;  ergo  ratio  duplicata  arcus  E B A,  ad  arcum  B A,  maior 
erit  ratione  DB,  ad  B C,  fed  ratio  D B ad  B F ; ex  hypothefi  cft  duplicata  arcus  E B A,  ad 
arcum  B A,  ergo  ratio  DB,  ad  BF,  maior  erit  ratione  Db,  ad  BC,  ergo  B F,  minor  eft, quam 
B C;  quare  pundum  F,  cadit  vitra  C verius  B Quod  opponebat  oftendere . 

Superius  Theorema  mihi  rdoluendum  fuit  propofitumaP.  Stcphanode  Angelis  Gco- 
Jnetra  prxftantilfimo . 

Confpectus  Refolutionis  atque  Compofitionit , 

Junoniam  igitur  punftum  E cudit  vitra  C verfus  B;  trgo 
’ F B minor  erit  quum  CB:  trgl 

*•  D B ad  BF  maiorem  habebit  rationem  quam  ad  CB,fcd  ex  hypothefi 
DB  ad  FB  efi  in  duplicata  ratione  arcus  EBA  ad  areum  B A;  propterea 
Duplicata  ratio  arcus  EBA  ad  arcum  BA  maior  erit,  quam  ratto  DB  ad  CB,  fid 
Et  DB  ad  CB,  ita  re  ft  angulum  fub  dupla  D B,<fi  D B ad  re  ft angulum  fub  eadem  dupla  D B, 

& BC,  ob  communem  altitudinem  fcilicet  qua  eft  dupla  D B, 

Hoc  cft  ita  duplum  quadratum  DB,feu  D A, 

Hoc  efi  quadratum  EA  ad  quadratum  AB ; eft  enim  dupla  D B,  diameter  circuli,  cuius  cen- 
trum D,  <fi  ad  ipfam  cadit  perpendicularis  AC,  eftque  A B accommodata  in  circulo;  ergo 
Duplicata  ratio  arcus  ES  A ad  arcum  A B,  maior  erit  ratione  quadrati  EA  ad  quadratum. - rluti  *,/«'.  - 
A B;  ergo  ' 

Duplicata  ratio  arctis  ESA  ad  arcu  AB  Maior  erit  duplicata  ratione  refta  EA  ad  refta  AB, ergo  firmi, . 
Simplex  ratio  artus  EBA  ad  arcum  AB  maior  erit  ratione  E A ad  ABJZuod  ita  fe  babct,efic. 


1 lilium  Rt- 
/•/  mitnii , 
finit  Ccntfo- 
fili  Ut  U . 


T H t O R E H A. 


Sh  BE  perpendtiularis  refta  BD,  qua  bifariam  fefta  fit  in  C,  efi  protrafta  ad  partes  B in  A', 
~~ Ut  CA  aqualis JilCE.  Dico  cfjt  AB  ad  BE,  vt  B E ad  AD. 

- - - - " L ftfiz 


Exemplum 
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primi . 

1 7.  ftxtiK 


fyitium,  Re- 
‘S.Mtonu  • C>* 
/ivit  C’  cmfoji- 
funus. 


Imis  Rrfst*‘ 
t armis  0*  ' * * 
tium  Cofnpa- 
{itionis. 


5*e  mplura 

XUL 


Confpccius  Refolutionii , attjuc  Compofintntt. 

J>ucni.tm  igitur  ejf  ut  A r udC  E.stuB  E ud  A Di  ergt 
Rctd  ungulum  D AB  uqaJntur  quudruta  B E, 

Additu  commum  quudruta  B C ; erga  , . 

Relf  ungulum  J>  A».  vuucum  quudruta  BC  uquuistur  qtudrutu  BE,  vtti  cum  quudrutr 

SuudrLum  B E,  vmu  cum  quudruta  BC  ifWf  cft  gutdrntu  CE. ‘rS° 

RHf.tngulum  D A B vnu  tum  quudruta  B C uquubttur  1”*™  c f 
JVuudrutum  C E uquuU  cft.  SpudraU,  AC.ftqutdem  ACfaiUcft  uquuissCEstrga  ^ 

Reti  ungulum  DAB  vnu  cum  quudruta  B C,  uquubttur  quudruta  A C.  guadituft  iuiet , tjrc, 

THEOREMA. 

Si  ttrfu^lu  VXe!d,  trunfcut  circuli  pertphurU,  & expuncta  A ercSufit  perpeud, culans  AF 
P accurrens  periphertu  tn  E.  Dicu  qautuar  rallas  AE.AS,  SE,  AD  cfsefrapart, anales  sn 
continua  r st  pone  * — . 

Pruporatia . v 

EX  circuli  cenrro  M cudit  , M N’  pcrpendicul-iris ipii  A F, 

» t.  - \a  A^.-.u.r'  in  nnn/iftT  occurrat 


\ circum-cmiu  i»*  v«vw  ■ ‘ - i — r. » t* 

■ . & protrahatur  b ad  partes  M donec  in  pundto  I occurrat  rt 
• urrimi.  p,,  qas  protrahatur'  ad  parte ' B donec  occurrat  peri- 

< \f.uZm"  ph*riar  in  K,  agatur  * autem  FL  parallela  tpfi  NI.  Maiufeftum 
a , . .frimi.  cft  ■ ex  Hiem.  NF.&NA  e* tuter fe asqualc.s , quibus, cum  v 
arquales  < fint  I L,  I B,  etiam  I L,  I B mter  fe  squales  efle,  qm-  A 
j M«ih.  tus  fublatis  ex  squalibus  IE,1K,  remanere  s squale*  Fb,BK. 

5 Refolutio . 


Q Vomam  igitur  AF,  AB,  BF.,  AD  fune  proportionales  in  continua  rauone,  eno- 
dem AB  media  * proportionalis  inter  A F,  & BE,  quare  quadratum  A B,  ®q 
^ bitur  rcift  angulo  lub  AF  , de  B E hoc  cft  reit  angulo  EBt.cft  «unu 
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'BL aequalis  AF,)additis squalibus  ' re&angulis  ABD,  &A'BE,  feuBEL,  (cft  4 cnimEL  c n 
aequalis  P K ) ergo  quadratum  AB,  vni  cum  recftangulo  ABD  aequabitur  e rc&angulo  4 *•,«*« 
EBI.  plus  rciftangulo  BEL,  fed  quadratum  AB  plus  re&angulo  ABD  a-qualc  cft  reiftangu-  . /«"«., , 
' ioDAB.&rciftangulumEBLpIusretftangulo  BEL,  aequale  cft  f quadraro  BE;  ergo  re-  f 1 !"«"•» 
Sangulum  DAB  aquabitur  E quadrato  BE,  quare  addito  communi  quadrato  BC,  rciftan-  6 
gulum  DAB  plus  quadrato  BC  aequabitur  h quadrato  B E,  vna  cum  quadrato  BC,  fed  re- i>  >■  «■  ,«*•. 
aangulum  DAB  plus  quadrato  BC  aequatur  ■ quadrato  A C,  & quadratum  BE  plus  qua- f 
•draroBC  aequatur  k quadrato  ECi  ergo  quadratum  AC  aequabitur  1 quadrato  E C;  ergo  i ijffrmi. 
1 AC  xquabitur  EC>  Quod  ita  fe  habet  ex  conftructionc . ( 1 

Compojitio . 

Voniam  igitur  AC  aequalis  eft  EC.crgo  quadratum  AC  aequabitur  quadrato  EC.fcd 
quadratum  AC  aequale  eft  * rc&angulo  DAB  vna  ctim  quadrato  bC,  & quadra-" 
tum  E C aequale  cft  B quadrato  B E vna  cum  quadrato  B C;  ergo  rc&angulum^  y V. 
DABplus  quadrato  BC  aequabitur  > quadrato  F.B  plus  quadrato  B C;  ablato  communi  : 

quadrato  BC;  ergo  rciftangulum  DAb  xquabitur  / quadrato  B E;  fed  rcitangulo  D A ti 
aequale  cft  quadratum  A B,  vna  cum  rcdtangulo  ABD,&qi>adratuinBExqualecft«  rc-  1 *•/«•”*■ 
tftangulo  EBL  plus  redtangulo  B E L;  ergo  quadratum  A B plus  redangulo  A B D xquabi-  ^ ‘ 
tur  f rcdtangulo  B e L feu  K B E plus  re&angulo  EbL,  fcu  fub  B E,  & AF  i funt  „ aurem-  * 
icdangula  ABD.&  K B E inter  le  aequalia,  fublatis  igitur  squalibus  rcdtangulis  ABD, 

K B E,  reliquum  quadratum  A B xquabitur  9 reliquo  reiftangulo  fub  AF,  & BE.  Quare  < vt 

AF  ad  Ab,  ita  AB  ad  BE;  erat  antcm.ut  A B ad  B E,  ita  Be  ad  aD,  ergo  AF,  Ali,  BE,  AD, 4 n'  fiK“' 

funt  quatuor  quantitates  in  continua  ratione , Quod  initio  propolitum  erat  oftendere . 

ConfpeFtus  Refolutionis , atque  Compofitionis . 

'Quoniam  igitur  A F,  'A  B,b  E,  AD,  funt  proportionales  in  continua  ratione  ; ergo  % 

A B media  proportionalis  erit  inter  AF,&B£;  quare  /hi,  c»;,. 


'Quoniam  igitur  A F,  A B,  B F.,  AD,  funt  proportionales  in  continua  ratione  ; ergo  frlnt"  % 

A B media  proportionalis  erit  inter  AF,&B  E ; quare  /hi,  c»/,. 

Quadratum  AB  aquabitur  rclfangulo  (ub  A f,& B E,hoc  eft  rcEiangulo  E B L(esl  enimL,  ' 

B L aqualis  AF) 

'Additis  aqualibus  rtet angulis  A £ D,&  E B E,fcu  B E L(  cfi  enim  E L aqualis  B K; ) ergo 
Quadratum  AB,  vni  cum  -rectangulo  ABD  aquabitur  ree  t angulo  EBL,  plus  rect angulo 
BEL;  fed 

'Quadratum  A B , plns  rect  angulo  ABD  aquale  esi  rect angule  DAb- 
Et  rectangulum  E B L.  plus  rect  angulo  BF.  L aquale  cft  quadrato  B E;  ergo 
Beet  angulum  D As  aquabitur  quadrato  B E';  quare 
Addito  communi  quadrato  B C 

Beet  angulum  DAB  plus  quadrato  B C aquabitur  quadrato  B E i/na  cum  quadrato  B C,fcd 
Beet  angulum  DAB  plus  quadrato  B c aquatur  quadrato  A C. 

Et  quadratum  BE  plus  quadrato  B c,  aquatur  quadrato  E C ; ergo  rhi,  u,r.!m- 

Quadratum  AC  aquabitur  quadrato  E C;  ergo  ' otmb,&mh 

A C aquabitur  E C.  Quod  sta  fe  habet , &c.  fumis . 


T ti  E 0 E E M X. 

$i fit  quadam  recti  AE  diuifa  in  punctis,  B,  C,  D,  ea  tege  vt  AB  ad  C D fit  in  ratione  F H 
ad  F G,eSr  BD  adB  E fit  in  ratione  G H ad  F H, 

Dico  AE  ad  CE  in  ratione  efie,  vt  FH,  ad  FC. 


Exemplum 

XIV. 


Refolutio 

Q Voniam  igitur  cft  ut  FH  ad  FG,ita  AE  ad  CE,  ut  verd~ 
FH  ad  FG,ita  fupponitur  A B ad  CD;  ergo  vt  a A B ad  • 
C D,  ita  A E ad  G E.  & permutando  b & conUcr- 
<endo(  ut  A E ad  A B ita  C E ad  C D,  & diuidendo  e vt  B E 


b 1*.  & 
nl.  4 . ejisinti, 
c 18  quinti. 
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d 4 .quinti. 

t 46  .IJH.BlI. 

f li.ou  aU. 
g ttroli.  t 9. 

quinti- 
b lorotl  4. 
qmntt. 


* tortll.q.  f. 
fi  ceteil.  1 9. 

quinti 
y 4.  quinti 
J'  14  quinti. 

• {«relUr.  4. 
qnin*i. 

£ n.  quinti. 
h tardior.  4. 

qmi»  ti , 
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ad  Ab,  itaD£adCD,&  d conucrtcndo,  vt  AB  ad  BE‘itaCDad  DE,  & permutando  trt 
AB  ad  CD,  ita  BE  ad  DE ; fed  ut  A B ad  C D ita  F H ad  F G;  ergo  f ut  FH  ad  F G,  ita  BE 
ad  DE,  & per  conuerlionem  g rationis, ut  FH  ad  GH,  ita  BE  ad  BD,  & inuertendo  t ut  GH 
ad  F H,  ita  B D ad  B E.  Et  ita  eft  i hunc  enim  in  modum  fuoponirur  linea  diuifa  ex  conftru- 
ctionc . 

Campo  fit  16 , 

QVoniam  igitur  fupponitur  diuifa  A E ea  ratione,  vt  fit  B D ad  B E,  quemadmodum  . 
GH  ad  FH,  erit  * conuertendo  vt  FH  ad  G H,  ita  BE  ad  B D,  & per  conuerfionetn 
e rationis,  vt  FH  ad  FG,  ita  BE  ad  DE;  eft  autem  ut  A B ad  C D,  ita  F H ad  F G ex 
hypothcfi  i ergo  > vt  AB  ad  CD,  ita  BE  ad  D E;  & permutando  a ut  A B ad  B E,  ita  CD 
ad  D E,  & • conucrtcndo  vt  B E ad  A E,  ita  D E ad  C D,  & ( componendo  vt  A E ad  A B , 
ita  C E ad  C D,  & conuertendo " St  permutando,  vt  A B ad  C D,  ita  A E ad  CE;  eft  autem 
cx  hypothcfi  vt  F H ad  F G,  ita  A B ad  C D;  ergo s vt  F H ad  F G , ita  A E ad  C E . Quod 
erat  operat  pretium  oftendere . 


o: 


Initium  Rf 
j»  uti  citii , O* 
/.1  1 Cempfi- 
l.tMH  . 


Tinh  Rtftin- 
Umit,  & *»'* 
ttnm  Camft* 
fintnii . 


Exemplum 

XV. 


• l t.fixti 


SCfiOL/ON. 

Vancio  funt  confequentix  numero  multi praftat  hunc  in  modum  refolutionis  confpefium 
adhibere , in  quo  dejeendendo  refolutmus  er  afcendend»  componimus  ,vt fu  per  au  et  i anu* 
obferu  animus . 

Confpeclus  Re folut tonis  y atejue  Compofitionit . 

Quoniam  igitur  eft , vt  F H ad  F G , ita  A E adC  E,fr 

Vt  F H Ad  F G ,/ta  A B adC.  D , ergo 

VtABadCDy  ita  A F.  ad  C Et  permutando  cr  conuertendo 

Vt  A E ad  A 1 ?» ita  C E ad  C £>>  & d.utdcndo 

VtBEadAEy  ita  D E ad  C D conuertendo 

Vt  A B ad  a E ,itaC  D ad  D E permutando 

Vt  AHadC  DyitaB  Ead  D E , fed 

Vt  A B ad  C D , ita  F fi  ad  F G j ergo 

Vt  F fi  ad  FG  t ita  B E ad  D E,cr  per  conucrfonem  rationis 

Vt  E fi  ad  G 11 , ita  H E ad  6 D conuertendo 

Vt  G fi  ad  F fit  ita  D ad  E E , Et  it 4 eft  cum  hunc  in  modum 

Linea  A E J 'apponeretur  diuifa  ex  conftructione . 

T fi  E O R E M A. 

S i fit  recti  A F diui/ a in  fur  te  s A R,  S C , C D,  D F.,  E F ,iunt  A BjSt  tqtulii  E F ,pt  ta. 
tem  ut  FC,»dC  E,tt»AC,»dCV,&ntG  H medi»  proportio  miis  inter  BC,CE,*dC 
E,  it»C  D »dc  /.  DicocffcG  H,c  E,C  D,G  I quotuor  difcrete  proportiontles  , ittvt  Ft 
dGH**'* 'X‘rem""'n  DE Ciffirtmtitm  McdiurumsMionem  huieeut,  vt  ABvtlEP 

Refolntio . 

QVoniam  G H,  C E,  C D , G I , funt  quatuor 
difcrete  proportionales , ita  ut  IH  differentia 
w.  extremarum  G H,  & G I,  ad  D E diffe- 
rentiam mediarum  CE.CD  fit.vt  FE  ad  GH;crgo  re  ~T~ 
dtangulum  IHG  aquabitur  > rcflangulo  FED.com-  A 


H 


E F 


> I.  Axinn* 
frim 


O 1 - X f,L/,CUUl- 

muni  addito  rctfangulo fub  FE,CD;ergo  redtangulu  IHG  plus  reflangulo  fub  FE,  CD,  x- 
. quabnurbredtanguloFED  plus  rectangulo  fub  FE.CD,  fed  rediangufum  FED  plus  refla- 
8,ul° fu£  F E’  f aquale  eft « rectangulo  F E C ; ergo  redt  angulum  I H G 

plus  rcdtangulo  fub  F E,  C D,  aquabitur  rcfftangulo  F F,  C , vtrinque  addito  communi  rc- 
uangulo  B C E.er  o reclanguluni  B C E plus  rcftangulo  I H G , plus  rcdtangulo  fubFE  . 
C D aquabitur  redtangulo  F E C plus  rectangulo  B C E ; fed  reCtangulo  B CEatqual^. 

eft 


I x.  Axioma 
pruni. 
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eft*  quadratum  GH,&  quadrato  GH  plus  itCfcmgulo  1HG  squate  eft  rteflangultim  IGH,-  e t.fmi . « 
«rgo  per  fubftitutioncm  squalium  reCtangulum  IGH  plus  rcCtangulo  fub  PE,CD  squabi-  ’’■"«/*»• 
eur  rectangulo  FEC,  plus  rcCtangulo  BCE,fed  quia  AB,  & F.F,  funt  squales ; vnde  rcCtan-  ‘ 
gulum  FEC  plus  rcCtangulo  BCE  squatur  rectangulo  ACE.ob  id  per  fubftiturionc  squa- 
lis, rcCtangulum  IGH, plus  rectangulo  fub  FE,  CD,  squabitur  rcCtangulo  ACE,  vtrinque 
addito  rcCtangulo  DCE , fiet  6 reCt  angulum  IGH  plus  rcCtangulo  D C E,  vna  cum  rcitan-  8 > »*■'««» 
gillo  fub  FE,CD,squale  rcCtangulo  DCE  vna  cum  reCtangulo  ACE;  cft  autem  cx  Eicmc-  r'm ' 
tis  h rcCtangulum  F C D squale  rcCtangulo  DCE  plus  rectangulo  fub  FE,  CD,  foCta  fub-  h i./nuUi. 
ftitutionc  reCtanguli  F C D in  locum  rcCtanguli  DCE  plus  rcCtangulo  fub  F E , C D , rc- 
Clangulum  IGH  plus  reCtangulo  F C D , squabitur  rcCtangulo  DCE  plus  rcCtangulo 
ACE.  Et  quoniam  cx  hypothcfi  cft , vt  G H ad  C E , ita  C D ad  G I , erit  rcCtangulum-  1 
IGH  squale  rcCtangulo  DCE;  erat  autem  rcCtangulum  I G H plus  rcCtangulo  F C D , 
squale  rcCtangulo  DCE  plus  rcCtangulo  A C E;  ergo  reCtangulum  F C D squabitur  re- 
ctangulo ACE,  hoc  cft  rcCtangulum  fub  F C,  C D squabitur  rcCtangulo  fub  A C , C E i 
quamobrem  erit,  vt  F C ad  C E,  ita  A C ad  C D . Quod  ita  fc  habet;  fuppofuimus  enim- 
lineam  bunc  in  modum  cftc  diuifam . 

\ . , 

Compofttio . 


qVoniam  G H eft  media  inter  BC,  C E , proptcrca  rcCtangulum  BCE  squabitur  « « 17 p«i; 
quadrato  GH;  Deinde  cum  fit,  ut  FC,  ad  CE,  ita  A C ad  CD,  erit  s rcCtangulum  <“•/«“• 
fub  extremis  C D , & F C , squale  reCtanguIo.fub  medijs  C E , & A C , hoc  eft 
rcCtangulum  F C D squabitur  rcCtangulo  ACE.  Et  quoniam  etiam  cft , vt  G H ad  C E,  > 
ita  C D ad  G I , erit  > rcCtangulum  IGH  squale  rcCtangulo  DCE;  quamobrem  rcClan- { '■•*•«** 
gulum  IGH  vna  cum  rcCtangulo  F C D squabitur  J rectangulo  DCE,  vna  cum  reCtan-  f"m>  * 
gulo  ACE;  vtrinque  fublato  communi  rcCtangulo  D C E;  ( cft  enim , vt  conftat  • ex  Ele-  * 
mentis, rcCtangulum  F C D squale  rcCtangulo  DCE  vna  cum  reCtangulo  fub  F E , & C 
D ) . Quibus  fubftitutis  in  locum  reCtanguli  F C D fiet  rcCtangulum  I G H plus  rcCtangulo 
D Cf  plus  rcCtangulo  fub  F E , & C D , squale  rcCtangulo  D C E vna  cum  rcCtangulo  A 
CE,vtrinque(inquam)fublatoreCtanguloDcE  remanebit  f reCtangulum  IGH  plus  ( 1' 
rcCtangulo  fub  F E , C D , squale  rcCtangulo  A C E ; fe>d  quia  A B , & E F , funt  squales,  f"*‘ ' 
propterea reCtangulum  F E C plus  rcCtangulo  BcE  Squabitur  rcCtangulo  AcE ; huius 
igitur  loco  ijs  fubftitutis  fiet  rcCtangulum  I G H plus  rcCtangulo  fub  F E , C D squale  re- 
CianguloF  E Cplus  rectangulo  BcE.  AtveroreCtangulumIGHsqualecft  «quadraro»  ifinudi. 
G H vna  cum  rectangulo  I H G , rcCtangulum  vero  BCE  squale  eft  9 quadraro  G H , per s 
fubftitutioncm  squalium,  fiet  rcctangulum  B C E plus  rectangulo  I H G , vna  cum  rcctan- 
gulo  fub  F E , C D squale  rectangulo  F E C plus  rectangulo  B C E ; vtrinque  fublato  com- 
muni rectangulo  B C E, remanebit  < rectangulum  I H G plus  rectangulo  fub  Fe,  C D squa- 1 j . 
lc  rectangulo  F E C,  fed  rectangulum  FEC  per  Elementa  squale  eft  * rectangulo  fub  F E , 

CD,  vna  cum  rectangulo  F E D , ergo  rectangulum  I H G plus  rectangulo  fub  F E,  C D,  * “ ‘‘ 
squabitur  rectangulo  FED,  plus  rectangulo  fub  F E,  CD  ablato  communi  rectangulo 
fub  F E & C D , reliquum  rcctangulum  I H G squabitur  * reliquo  FED-  quamobrem  u * )■  «»•»»>* 
vt  I H ad  D E-,  ita  F E ad  G H ; fed  I H cft  differentia  extremarum  G H , & G I , & infupcr  ^ ^ 

D E eft  differentia  mediarum  C E,  C D,  funtque  lines  ipls  GH.CE.C  D,  G I proportio- 
nales diferete . Id  autem  oportebat  oftcndcrc. 


Confpcclus  Refolutioitii , atque  Compojltionis . 

Sunium  igitur  l H eft  differenti* extremarum G H,G I,  atque 

DE,  eft  differentia  mediarum  C E,  C D,  funtque  qua tuor  dtfcrcte  proportionales  ,GH,CE,  L,mt‘fi- 

CD,GI.  vtque  IH  ad  DE,  ita  est  A B vel  F £ ad  G H.  ergo 
Er  il  angulum  1HG  aquabitur  rectangulo  FED,  addito  communi  relt angulo fub  F £,CD. 

EeCl  angulum  JHG , vna  eum  reti angulo  fub  F E,  CD,  aquabitur 
Ecct  angulo  FED  plus  reti  angulo fui  F £,  CD./ed 

Eelt angulum  FEC,  per  Elementa  aquale  eft  rectangulo  fub  F E,  CD  vna  cum  rcCtangulo  F , 

E D.  ergo  * ' • - jte. 
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finit  Rt/oi*' 
tornis,  & irntm 
thom  Cflwfa» 

:f*nu . 


fxrmpla» 

XVL 
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ReB  angulum  IHG , plnt  reB  angulo  fui  FE,  CD,  aquabitur  reBanguh  FEC.  Vtrinqne  addi- 
to communi  reBangulo  B CE;  ergo  , 

ReBangulum  BCE  plus  rea  angulo  IHG  vna  cum  reB  angulo  fub  TE,  CD,  aquabitur  reB an- 
gulo Ff.C, plus  reBangulo  BCE 

He  B angulum  vero  BC E i aquale  efi  quadrato  GH,&  quadrato  GHflus  reB  angulo  IHG  aqua- 
le efi  reB  angulum  IGH;  ergo  per  [vbfiitutionem  aqualium  . ( >- 

tctf  angulum  IGH  plus  reBangulo  fub  TE,  CD  aquabitur  reB  angulo  TEC,  vna  cum  reBan- 
guh BCE; Jed quia  AB, & E T, funt  aquales . 

ReBangulum  F £ C,plus  reBangu/o  “ C t , aquale  eft  reB  angulo  ACE;  propterea  eorum  loco 
hoc  fubjhtuto . 

EcB  angulum  IGH,  vna  cum  reB  angulo  fub  TE,  CD  aquabitur  reB  angulo  ACE. 
ytrinque  addito  reB  angulo  DC  E, fiet 

BeB  angulum  IGH,  vna  cum  reB  angulo  DCE,  plus  reB  angulo  fub  F E,  CD,  aquale  reB  ana 
gulo  D CE,  plus  reB  angulo  AC  f. 

EJl  autem  ex  Elementis  reB angulum  T E D,  aquale  reB  angulo  DCE,  plus  rect  angulo  fub 
F E,  c D,  hoc  fub  fi  nuto  in  locum  rectanguh  DC  E, plus  rcctangulofub  F E,  C D,ftet 
Beet  angulum  IGH  plus  ree  t angulo  F c D,  aquale  rectangulo  DCE,  plus  rectanguh  AC  e, 
Atveroex  hypothefi  utGH  adC  E,itfC  D ad  Cl,crgo 
Bcct  angulum  IGH  aquabitur  rectanguh  DC  EI 

Erat  autem  rect  angulum  IGH  pius  rectanguh  F CD  aquale  rectanguh  DCE,  plus  rect  an- 
gulo AC  T,  ergo 

Rect  angulum  VC  D aquabitur  rectanguh  ACE,  hoc  efi 
Mectawubtm  fuh  F c , C D aquabitur  rectanguh  fub  AC,  c E ergo 
yt  F Cad  CE,  ita  JC  ad  CD.  £!uod  ita fe  habet  ex  hypothefi , (fic. 

THEOREMA. 

Sit  cire  utut  DBFG,  enim  diameter  DG  dtuifa  fit  in  puncto  r,  vnde  fit  erecta  perpendicularis 
C F,  diameter  vero  G D producta  fit  ad  partes  D,  vfque  ad  A,  ita  vt  rect angulum  GAD Jit 
aquale  quadrato  C F;  per  puncta  vero  A,  & t deferipto fimi  circulo  A E1  > nemque  DIC, 
& circumferentia  AKH  fiumpta  D H aquali  ipfi  AD,  trectifquc  HI,D  E,atque  ductit 
CI,  A E. 

jtteo  efsc,vt  AE adCF,  itaCIadCD. 


% t y.tqtuntiu 
)i  11-  fexti. 

C 1*  quinti. 

d 

/i m/tiem  • 

C 

17  .tipfeUm. 
f 

K ""f  • 
h 7. 

i i.jexti» 

y t.fixu. 

1 


m 1 5.  animi. 

Ii 

n t-fixdi  , & 

17.  nufdtm  * 


Refolutio . 

QVoniam  igitur  eft,  ut  A F.  aci  C F,  ita  C I ad  C D; 
efi  autem  ut  C I ad  C D,  ita  H C ad  C I;  ergo 
^ erit , » vt  AE  ad  CF,  ita  HC,ad  CI;  vt  t ergo 
quadratum  AE  ad  quadratu  C F,  ita  quadratum  H C ad 
quadratum  CI,-quarc  permutando  erit  c ut  quadratu  AE 
ad  quadratii  HC,ita  quadratum  CF  ad  quadratu  CI.Re- 
dangulum  autem  D A C trqualc  eft  * quadrato  E A,  & 
rcdangulum  D C H aequale  eft  e quadrato  C Iicrgo,  ut 

reftangulum  D A C ad  quadratum  H C,  ita  quadratum  " , 

CF  ad  re&angulum  D C H;  & permutando  erit,  ‘ ut  rcdangulum  D A C ad  quadraturru. 
CF,  ita  quadratum  H C ad  red  angulum  D C H.  Eft  s autem  re&angulum  G A D squale 
quadrato  CF;  quamobrem  erit,  H vt  rc£t  angulum  D A C ad  rcdangulum  GAD,  ita  qua- 
dratum HC  ad  redangulum  DCH;  eft  1 autem,  vt  HC  ad  D C,  ita  quadratum  H C ad  rc- 
ftangulum  DCH,  & vt  AC  ad  AG,  ita  quoque  eft  k,  rcdangulum  D AC  ad  redangulum 
G AD;  quare  vt  AC  ad  AG,  ita  HC  ad  DC;  & permutando  erit 1 , vt  ablata  AC  ad  abla- 
tam HC,  ita  tota  AG  ad  totam  DC,  fcu  vt  tota  AG  ad  totam  D C,  ita  ablata  A C ad  abla- 
tam HC;crgo, ro  ut  tota  AG  ad  totam  D t , ita  reliqua  GC  ad  reliquam  DH,  qua  eft  aqua» 
lis  AD;quamobrem redangulum GAD  aquabitur  « redanguto  D C G.  Quod  ita  fc  ha- 
bet , nam  quadratum  CF  aquale  eft  » redangulo  DC  G;  & red angulum  GAD  fadum  eft 
aquale  quadrato  CF;  ergo  rcdangulura  GAD  aquabitur  redangulo  D C G. 
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Compofitio . 


O Vomam  Igitur  quadratum  ex  CFatquale  cft  * rcflangulo  D C G.  At  vcrorcAan-  ‘ j4;" 
gulum  GAD  fadhtm  cft  xqualc  quadrato  C F,  proinde  re&angulum  G A D xqua- 
Icerit  6 redtanguIoDCG;  quamobrem  erit reciproce;  vt  AG  ad  D C,  ira  C G y 14  •,'v" 
;td  AD, cum  itaque  fit,  ut  tota  AG  ad  totam  D C,  ita  ablata  C G ad  ablatam  D H,  quar  cft 
aequalis  AD;  ob  id  vt  tota  AG  ad  totam  D C,  ita  reliqua  A C ad  rciiquam  H C,  leu  reli- 
qua A C ad  reliquam  H C,  erit  J vt  tota  AG  ad  totam  D C;  quare  permutando  • , vt  AC  * » ?»•'>•*•’• 
ad  AG,  ita  H C ad  D C.  At  vero,  vt  A C ad  AG,  ira  cft  C rcftangulum  C A D ad  rcctan-  V */, »•/'." ' 
gulumGAD,  StvtHCadDC,  ita  cft  • quoque  quadratum  HC  ad  rcctangulumDCH;  » i 
quamobrem  erit,  J ut  rectangulum  C A D ad  rcctangulum  G A D,  ita  quadratum  HC  ad  s 1 ' • 
/ccrangulum  D C H;  cft  • autem  rectangulum  G A Darqualc  quadrato  CF;  proinde  erit ' ’ 
vt  rectangulum  D AC  ad  quadratum  C F;  ita  quadratum  H C ad  rcctangulum  D C H,-  & 
permutando  erit  « vt  rectangulum  DAC  ad  quadrarum  HC,  ita  quadratum  CFadrc-  *'4 
«angulum  DCHifed  rectangulum  DAC  xquale  cft  a quadrato  A E,  & rcctangulunu,  , 

D C H aquale  cft  * quadrato  C I;  ergo  erit,  ut  quadrarum  A E ad  quadratum  H C,  ira  a.»-  ■ 
quadratum  C F ad  quadratum  CI;  quare  permutando  r,  vt  quadratum  A E ad  quadra-  v ‘~fj  \r~' 
tum  CF,  ita  quadratum  HC  ad  quadratum  C I;  ergo  erit,  «vt  AE  adCF.itaHC.ad  CI;  « , „1 . 
fed  ut  H CadCI,  ita  CI,  ita  CI  ad  C D,  ergo  erit  t ut  A E ad  CF,  ita  CladCD.  Quod  • 
oportebat  oftendere . f “ - 

ConfpeBus  R efoltt  tinnis  , atque  Compofitionis , 


JSjtsniam  vt  A E ad  C F,  ita  C / «it  D;efi  autem 
■ VtC lude  B , itaHC  tdei ; ergo 

Vt  A £ ad  C F,  itu  HC  ad  C I;  ergo  ■/*/,»”, ", 

. yt  quadratum  AC  ad  quadrati  C F,  ita  quadratu  HC  ad  quadratu  C largo  permutanda  erit,  c,m 
V t quadratum  A F ad  quadratum  H C,  ita  quadrarum  C F ad  quadratum  C l; fed  yftutu 

Rectangulum  D AC  aquale  cft  quadrato  A F > eJ" 

Rectangulum  Dc  H aquale  e/f  quadrato  C I;  ergo 

yt  rectangulum  B AC  ad  quadratum  H C,  ita  quadratam  C F ad  rectangulum  DCH,  & 
permutando  erit , ’ ■ 

yt  rectangulum  D AC  ad  quadratum  CF,  ita  quadratum  HC  ad  rectangulum  DcH;  fed 
Rectangulum  G A D aquale  ejl  quadrato  C F ; ergo 

yt  rectangulum  D A C ad  rectangulum  GAD,  ita  quadratum  HC  ad  rectangulum  D:H;fcd 

Vt  H C ad  D C,  ita  quadratum  HC  ad  rectangulum  DC  H,dr 

Vt  AC  ad  A G,  ita  rectangulum  D AC  ad  rectangulum  GAD;  ergo 

Vt  A C ad  AG , ita  HC  adD  C ; & permutando 

Vt  allata  AC  ad  ablatam  HC , ita  tota  AG  ad  totam  D C;  ergo 

Vt  tota  AG  ad  totam  DC,  ita  reliqua  G C ad  reliquam  D H,qua  esi  aqualis  A D;  quare 

Rectangulum  GAD  aquabitur  rect angulo  DCG.  J£u od  ita fe  habet ; nam  quadratum  C F Firs!i 

aquale  ejl  recR angulo  D C G,  dr  rectangulum  G A D;  factum  eft  aquale  quadrato  C F , er-  t,ntn  & imi*- 
go  rectangulum  GAD  aquabitur  rectangulo  DCG, 

«J  C H 0 L 1 0 

CQn lingit  autem  plerumque,  ut  Ty renes  aliquod  fuperfluum  intrudant  in  7 heorematibus 
concinaiidis , a quo pracipue  abftinendum  , vt  fi praferiberetur  duci  a puncto  A tangen- 
tem peripheriam , itaut  aqkahs  foret  recta  t F eaque  adhiberetur  tanquam  potens  rectaugu- 
dum  GAD;  nihil  afferret  noui,vnde  perinde  efl  quod  natura  prius , rcctangulum  tpfum  ad/cifcc-  . 

re ; inire  autem  demonfi  rationem  gratia  aqualitatis  inter  duas  rationes , quarum  vnafit  A E 
ad  pradictam  tangentem , altera  vero  C l ad  C D puerile feret , fi  quidem  perinde  e fi  ac  inter 
dr  CF,  illam  concipere  conferendam  cum  ea  qua  e fit  C IadC  Di 
Ijljid  etiam  pajjim  contingit  tn  refoluendo,  minus  exercitatis , vt  in  progrefn  infiitutaAna-  anu 
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■ iafeos  t indent  eo , Aeucmtnt , vt  credant  ibi fi  flendum , t an  quam  ad  verum  cohceffum , cineZ 
time»  id  quidem  verum  Jit,  fed  iam  fuperius  adhibitam  ; vade  paralogizzant  efiendendo 
idem  per  /dem;  ne»  aduer  sentes  et  pernenifie  ex  illatione  iade  deducta , non  fecus  r. et  urinan- 
tes, ac  fi  ex  A,  tamquam  fuppofito  vere,  inferant  B,  deinde  hinc  inferant  C , pofi  medenda 
inferant  A,  ijtted  verum  fit ; uee  aduenunt  A deductam  ex  A fusfie , Vt fi  rectam  dtuifam  / ap- 
ponant in  duas  partes  aquales , Cr  ca-  hae  dtuifiome  multa  deducant,  atqne  tandem  hee  verumfi 
offendant,  quod  linea  illa  bifariam  dinifa  (it  fer  dtmrfas  eanfec  ut tenes  deductum , illudqu;  c in- 
firment, quoniam  hunc  ia  medum  linea  fuerit  initio  diuifa , Hee  plane  detef/abile;  permittes- 
dum  tamen  quetiefeunque , nes  ratiocinando , ad  aliquod  eensiructum  p<  ruenimus , tax  quam 
abunde  tamen  ded’tctum,quod  confirmare  lieebtt,  quia  ita  ex  confractione  fe  habeat ; vel  ut  ex- 
ploratum tam  confiet-,  nam  illud  quod  verum  / apponimus  ita  fit  virum , vt  non  fit  quoji tum^. , 
ftd  nobis  mantfieiii  pateat.  V nde  fi  exempli  gratia  triangulum  foret  aqu  i Uterum , hectpfi 
fiipponimus , & latera , Cr  angulos  aquales , fi  qua/itum  fuerit  bmufmodi,  ut  ex  esus  fuppofi- 
t ront  ratttrinamtts  deueniamus  ad  boc  verum , quod  duo  tpfius  trianguli  equi  Uteri  Utera  fint 
aqualia  ; iUtidque  confirmemus , quoniam  tr sanguis  aqui  Uteri  Utera/unt,  ac  propter  e a aqua- 
lia , bene  habet . 

Imo  c pluribus  fuppofitis  veris , quorum  neutrum  quafitum  fit , optime  quidem  adhibitio 
grn  falt,  a-  „„„  vel  pluribus  tx  ifs , fi  tandem  ad  unum  ptruenimus  , tanquam  verum  ex  antecedentibus 
deductum  ratiocinatione ; proterimus  fjnthefin  deinde  aufpiean , eo  confirmato,  queditafebt 
nsfulufit  ai  beat, ex  hypothtfi.  T 

lumdlm-  Non  e"lm  e$cit ' "'P  *!**  '*  1u^nieKe  t°f!u  'fl  > ,unc  fiquidem  inde  nobis  regre- 

* Aientibus  non  lieri  eodtm  regredi  velul  ab  explorato , quod  tantummodo  innotuit,  quatenus  ese 
femctspfo deductum ; nihil  enim  magis  tnfulfum,  cum  idem  fuiipfius  comparatione  notius, 
ac  ignotius  feret  t ad  eum  tamen , quem  explicuimus  modum , fternttur  optima  adrefoluendum 
via;  undi  quam  maxime  etiam  idonea  ad  componendum . Hac  autem  fune  in  primis  habenda 
pra  oculis , ne  crimen  incurramus  vsotata  legis  Analyftarum,  quibus  nihil efi  carius , nec  ma- 
gis quidquam  in  delet  fis,  quam  adeo  condidam  demonfi rationem  contexerent  nihil  sn  ea  dede, 
ceres  notari  queat , atque  adeo  nihUfuperJhum.  infe  contineat,  nec  aliqua  ex  parte  deficiat  nec 
paralogjfmt , nec  alio  vitio  laboret . 

Ad  hueufmods  demonftrands  candorem  fi  quisetfi  proreptis  defututus  artifqut  luminibus 
X*  Ai*»-  orbatus  fe  perutnturum  afiuctudsne  demanfirundi , efi  imitatione  Veterum , qui  in  bfcpluri- 
VSZ.piZ  mum  ex  alluerunt  xx  ijtisnet,  toto  quidem  aberrat  Coele ; namcafu,  non  artifiriofa  difierendi 
Ia-.,  A,ti,  ratione  dum  operatur,  non  raro  deripiatur  oportet ; qiiamobrem  opera  erit  prftium,  vt  in  hae 
I***  incumbat,  quod  fi  exercitatio  acctfierit  tuto  in  rejfoluendo  procedet , quod  antmaduertifie  non 
V ' fuit  ab  injhtato  prorfns  alienum , 


fiemeloa 

XVIW 


THEOXEMA. 

Sit  circulus  A SC,  cuius  centrum  L,  diameter  autem  A S,  (fi  recta  EB  tangat  illum  in  B,  dr 
f C,w  ductaquefitBC,&infupcrTL,  qua  occurrat  pertpheria  in  E.&ipfiB  C in  l, 
ducta  tnfuptr  AC.  Dico  efi*  vt  FK  ad Kt,  ita  BA  ad  AC. 


0 


Xefilntio. 

Voniam  igitur  e(l  vt  FK  ad  *l,ita  BA  ad  AC.cft , autem, 
vtB  Aad  AC,  itaBL,  ad  LL  cum  triangula  B AC, 
BLI  fint  squiangula , atque  adeo  fimilia,  vt  moxdc- 
I ZxA„ur,  monftrabo,  quamobrem  vt  F K ad  KI,  ita  BL,  ad  LI;  ergo  circu- 
v ut»  doj  lus  cuius  diameter  BL  tranfihit  k per  I.ergo  anguli  ad  I recti  crur, 
c maia jtr  cun<(e  aequales  & BI  xquabitur  <*  IC  jlatera  igitur  Bl,IL,cu  st  qua- 
Tt)  lia  fint  lateribus  Cl,IL,vtrunqucvtrique ; ergo  angulus  BLI 
a ’ V/rT**’  *q°abitur ' angui0  C L 1,  feu  bLF  aquabitur  angulo  C L F,-  in 
, IpHm'.  duobus  igitur  triangulis  B L F,  C L F,  cum  duo  latera  B L,  L F 
aequalia  fint  duobus  lateribus  CL.LF  verunque  vrrique,  & 
anguli  ad  verticem  L lunt  inter  fe  squales ; ergo  bafis  bF  atqua- 
r ♦.  frmi.  jjs  cr;t  i‘  bafi  G F:  Quod  ita  k habet  5 ex  Elcmcntjj. 
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T)ico  triangulum  BLI  fimile  efle  triangulo  BAC. 

fijuoniam  enim  in  duobus  triangulis  BLF,  CLF  duo  latera  Bf,,  LF  aqualia  funt  duobus  late- 
ribus CL,LF  vtrnotqut  vtnqne  bafis  BF  aqualis  eft  bafi CF;  ergo  angulus  BLF  aqua- 

bitur » angulo  CLF , (tu  S LJ  aquabitur  angulo  CLF,  ergo  angulus  BIX  duplus  ejl  anguli  , trrimU 
B LI,/ed angulus  BIX,  duplus  ejl 6 anguli  B AC.  cum  fit  ad  centrum , (fi  angulus  BAC  1) 
fit  ad fertfhtrtam;  ergo  angulus  BLI  aquabitur  ‘ angulo  BAC. angulus  autem  ad  B com-  . 

muttis  eltvtriqm  triangulo;  ergo  reliquus  angulus  aquabitur  d reliquo;  quamobrcnus 
triangulum  BLI  equi  angulum  trit Atque  adeo fimile  triangulo  BAC, 

Comjwfitio , 

QVoniam  igitur  bafisBFeft.arqualis  bafi  CF.& latera  BL,  LFaiqualia  a funt  lateri-  « 

bu,  CL,  LF  utrimque  utnquc  in  ducibus  triangulis  B L F,  C L F / ergo  angulus  BLF  'j ,. 

i.,  yxquibirur  anguIoCLF.atqueaiico  angulus  BLI  aequabitur  angulo  CLI  in*  i./tm. 
duobus  triangulis  BLI.  CLkJ  funt  autem  latera  BL,  LI  aequalia  lateribus  CL.LI  vtrunque  f 
vtriqvein  ijfacm  triangulis!  etgo&BI  > aequabitur  1C,  & anguli  adi  erunt  redi  i ergo  f,  ■.*»#. 
,circulus,cums  diameter  BL  ftranfibk  per  Lquamobrem  ut  BL  ad  LI.  * itaF  K,  ad  K J;  funt  * 
autem,  vr  fupenus  demondrarum  luit,  triangula  B L I,  B A C xquiangula : vndo,  vtjiL.ad  cuoaa.tno. 
LI. 5 ita  BA  ad  AC;  ergo  ut  bA  ad  AC,  < ita  FK  ad  KI.  Quod  oportebat  oftendere  ,V  ■ *»■ 

THEOREMA.  , up'L. 

Sint  Circuli  FoE,  FPT  interius  tangentes  tirtulum  AB  E in  fundo  F,fint  deinde  circuli  fi . 
cantes  friores  iam  dtdoi  in  fundis  F (fi  E.  Duda fit  FC  occurrens  f en f herq  s in  fundis 
H,  4J,  L,  R,  C.  Dico  ejfi , vt  HLad  tX,  ita  Sjl  ad  RC,  atque  ita  omnia  interce t fla  linea- 
rum  figmenta  inter  agens  circulorum  tangentium  froforttonaha  ejfi  omnibus  inttrcefns 
inter  arcus  circulorum fiecantium , ■'  ■>  .,  . , 

Ducatur  FB,  tranfiens  per  centra  tangentium  circulorum,  agatur  FD.  per  peafla  I,  S(  K,. 
in  quibus  fecantes  fccaot  tangentes,  &c.  r ” • *■  \ 

Rtfolutio . i 

Voniam  igitur  eft , vt  HL ad LC, ita QR. adRC, 
fed  ut  H L ad  LC;  ita  IK  ad  KD,  vt  mox  demon-  — - — C 

V.  lirabitur , proinde  erit  ut  IK  ad  KD,  ita  » QR  / X j>  n i 

adRC.atverb  vtIKadKD.itaPSadSB.proptcrea-  / SL  4?  /\ 

vt  P S ad  S B,  ita  b QR  adRC,  proinde  latera  FB.FC  / \ bu  ■ & 

erunt  in  punflis  S.R,  P,Q,  proportionalitcr  fefla , atque  / / X^-js  A\  \ * c JM. 

adeo  refla:  B C,  S R,  P Q_erunt  c inter  fe  parallela: , fed  AJ  ( fi  / I 

FB  eft  diameter , ergo  angulus  B C F,  item  SRF,  & PQF  \ f l / / \ i 

erunt intetfe  aequales.  Quod  ita fc habet ; funt  enim-  \ \ |l  ( I/  Jyu/ 
anguli  in  femicirculo,  atque  adeo  refli d vnde  inter  • \\\\  I / / //)£  i ji.mti i 

fe  aiquales . ‘ r ‘ 'M/4  • Lh! 


90  C A R 6 L I REMALDtNI  1'. 

erit  i ex-  ijttalivt  lk  adHl,ita'KD  ad  LC,  atque  adeo , k -vt  IK  *dKV,it*Bt*4 1$ 
H(C  tutem  notis  craut  propojita  dcnunjhart , 

Compofitio 

- . . \.y  4 * 

DVcae  ur  Fb  tranfiens  per  cdtitra  tangentium  circulorum , agatur  FI>,&c. 

Quonia  igitur  FB,  eft  diameter , angulv»  BCF  quippe  qui  in  femicirculo  reitus  erit 
* itactiam  angulus  SRF,  ut  & PQF;Omncs  itaque  anguli  erunt  inter  fe  xquales.ac  proinde 
icit*  bC,  SR,  PQerunt  s inter  (e  paralie!*  atque  adeo  latera  F B,  F C erunt  y in  punitis 
■S,  R,&  P, Qproportionalitcr fc&a , vndeconlcquenrer eft,  vt  PS  ad SB,  itaQR  ad  RC ; at 
vero  vt  PS  ad  Sb,  ita  eft  IK  ad  KD;  proinde  erit , ut  Ik  ad  K D,  ita  QR  ad  R C;  fcd  vt  Ik  ad 
KP,  it  a HL  ad  t-C,  ut  tnqdo  oftcnditnus;  proinde  erit  vt  HL  ad  LC,  ita  QR  ad  R C. 


Ste  circulus  KDFHG,  in  cuiuscircum/crmtia  duobus  af amplis  punitis  D,  & F,  iremquej 
duobus  aqu  ilibus  arcubus  1 KG,G  H i tuus  duSiprtQis  K D,C  F;  atque  coni  inustis  ad  C, 
itcmCDj,  HP,&  continuatis  ad  Sjmtaqut  UH  centro  Hinieruallo  HD,  dtferipto  circulo 
PEOscr  centro  G interaallo  G D,  dtferipto  circulo  ADF,  ductis  tangentibus  CA,BI , &pen* 
fendicuUstbus  AM> INi nem  AU& IE, chordis, qua  angulos  CAM,BlNhifarsam  fccentl 
pico  circulum , cuius  centrum  G,  ad  circulum  cuius  centrum  H,  rationem  iniere,  vt  quo* 
dratnmcIstrcUAl^adqnadratumchordalR^,  . ‘ t:  f 


f ’ : ■ 
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erit  1 vt  H E ad  EN,  ita  HB  ad  BE,&  proinde  per  conucrfioftfi  rationis,  m ut  H E fcu  I H ad  l i-y i„i . 
HN,  ita  BH  ad  HE  feti  IH,&  pritcrea  vt  BE  ad  eN,  ita  Bl,  ad  IN . Quod  ita  £c  habet  cx  ijs  '»• 
qus  dcmonftrauimus  in  Elementis . 

LEMMA. 

Quod  antem  fit  ut  GC  ad  GL,  ita  quadratum  inlcriptum  circulo  A L P ad  quadratum- 
chordae  AL  fic  oftenditur . 

tectanguium  P LC,  aquale  ett  quadrato  iufirtpto  circulo  ALT.  Kcctangulumverb  PLhl  , 

aqu.tU  tfl , quadrato  A L,  ergo  quadratum  inferiptum  ad  quadrat um  chorda  A L,ertt  vt  c.  17.  ,,,,/a. 
rcctangulum  PLG  ad  rcctangulum  PLM.Sed  rcctangulum  PI.C  ad  rcctangulum  PLM  h t St  j . 
vt  CLad LM,ergo  quadratum  infer ip  tum  ad  quadratum  chorda  AL , c erit  vtG LadLM;  j 4 y,,„. 
fettonta  vero  utefe  G M adG  L,^  ita  eft  GL,  adG  C;  ergo  erit  vtGM  ad  G L,*  ita  M L ad  c 1»  * ‘■"■'i 
L cfer  fer  mutando  'vt  G M ad  M L,  ita  G L ad  L C;  (fe  componendo  sutC  L ad  M L,  ita  , 

GC  ad  LCfeedvt  G LadML.it a erat  quadratum  inferiptum  circulo  A LP  ad  quadratum 
chorda  A Li  ergo  erit  vtGC  ad  CL,  ita  quadratum  inferiptum  circulo  ALP  ad  quadratu 
chorda  AL.  £uod  tta  fe  habet, (fec. 

Compofttio . 

Vandoquidem  ex  alibi  dcmonftratis  * eft  ut  bH,  ad  HD,  i^i  C G ad  GD,  eft  autem  * „ 

HE,  aqualis  H D,  & G L squalis  GD;  proinde  erit  ut  BH  ad  HE,  ita  C G ad  GL,  & *•'*-  dr 
^ per  connerfionem  rationis  g erit  ut  HB,  & B E,  ita  G C,  ad„C  L.  Ex  puncto  A ca-  ^ 
dit  perpendicularis  A M fuper  cG;&ex  punito  I cadit  perpendicularis  IN  fupcrBH.  >•  !./<■»<• 
Quoniam  igitut  cft.vt  confiat  cx  Elementis  ,•  > ut  BE  ad  EN,  ita  BI  ad  IN,  & prxtcrca  QH, 
hoc  eft  EH  ad  HN,  vt  BH  ad  H I,  hoc  eft  ad  H E,  erit  proinde , vt  E H,  ad  H N,  ita  B H ad 
HE,  & per  conuerfionem  rationis  * vtHEadEN,  ita  H B ad  B E,  aflumptaque  ipfa  H E , cmllar. 
dupla,  nempe  diametro  E O;  erit  quidem , ut  rcitangulum  fub  EO,  & HB,  ad  rcdtangulum  1 »■*»«<• 
fub  eadem  E O,  & BE,  ita  re&angulum  fub  E O,  & H E,  ad  redtangulum  fub  EO,  & E N;  at 
yerd  vt  refhmgulum  fub  E O,  & HB  ad  reitangulum  fub  E O,  & B E,  ita  f eft  H B ad  B E;  . , , 
ergo  vt  H B,  ad  B E , • it  a rectangulum  fub  E O,  & E H ad  rcdtangulum  fub  E O,  & EN.  D 1 1.  quinti  , 
Rcdtangulo  autem  fub  EO, & EH  squale  eft  quadratum  circulo  inferiptum;  redtan- 
gulo  vero  fub  EO,&  EN  squale  j eft  quadratum  IE;  proinde,  ut  H B ad  BE,  'ita  quadratum 
circulo  inferiptum  ad  quadratum  IE,  lcd  ut  HB.ad  BE,  vtfupraoftenfumeft,  itaGC  ad  ,7.5,,;,.,,.' 
CL,  & vt  G C ad  C L ita  quadratum  circulo  ALP  inferiptum  , ad  quadratum  chords  A L. 
Quamobrem  erit,  ut  quadratum  inferiptum  circulo  I E O,  ad  quadrarum  chords  I E,  * ita 
quadratum  circulo  ALP  inferiptum  ad  quadratum  chords  A L.  Duplatis  autem  antccc-  * 
dentibus , ut  quadratum  circumfcriptum  circulo  I E O,  ad  quadratum  chords  I E,  ita  qua- 
dratum circumfcriptum  circulo  ALP,  ad  quadratum  choids  AL.Et  permutando, ut  * qua-  x u. } 
dratum  circumfcriptum  circulo  IEO,  ad  quadratum  circumfcriptum  circulo  ALP,  ita  erit 
quadratum  IE  ad  quadratum  AL,  fcd  quadratum  circumfcriptum,  ad  quadratum  circum-  ( 
lcripru,  eft  f ut  circulus  ad  circulum,  circa  quos  nimirum  quadrata  circumfcripta  funt;pro-  ^ Ir  1 ”*• 
uUccrit  vt  circulus  I E O,  ad  circulum  ALP,  • ita  quadratum  I E,  ad  quadratum  AL . Id  1 1 1 
autem  nobis  erat  propofitum  demonftrarc . 

THEOREMA. 

Si  circulus  ABC!  cuius  centrum  M,  diameter  BH,&  reda  BH  tangat  illtim  in  H ductis  quot-  Emptam 
cumque  s B,  BE,  BF,  BG proportionalibus  occurrentibus  peripheria  in  punctis  A,J,K,L,  (fe  XX- 
accepto  quouis  punito  C,  dudifque  AC,  JC,  K C,LC,  atque  duita  B C,  circa  hanc  defer ipto 
circulo,  qui  fecet  prodictas  redas  in  pundis  M,  N,  O,  P. 

Dico  LP,  K O,  IN,  AM proportionales  efee  in  eadem  rasione  cum  redis  DB,  ES,  FS,  GB, 

Refolutio . 

.Voniam  Db,  Eb,  Fb,  GB  funt  proportionales  in  eadem  ratione  in  qua  L P,  K O,  I N, 

AM,  videlicet , ut  DB,  ad  EB,  ita  I N,  ad  A M,  & vt  E B ad  F B,  ita  k O ad  I N,  & ut , Ix 
,Fb  ad  G Blita  L P ad  K O;  ■>  funt  autem,  Ut  D B ad  E B,  ita  I B ad  a B;  ergo  ut  IN  ad  lh.  a,  c„«. 

M a AM,  '“f*'- 
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b 1 1 quinti  . AM, b ita  IB  ad  A B;  vt  vero  EB  ad  F B, c ita- 
Vi*d1 cf”«  Ke  111 cr8°  « KO  ad  IN,  <1  ita  KB  ad  I B,  Sc 
f«Vre>  vt  F B ad  C B,. ' ita  L B ad  K B;  ergo  ut  L B ad 

a u ad  K E,  1 ita  L P ad  K O;  $c  permutando,  S v? 

A M ad  A B,  ita  I N ad  Ib,  & ut  I N ad  I B,  ita-. 
/« [r*f  i.  KQ  ad  KB, & vt  KO  ad  kB,  ita  LP  ad  LB.Quod 
g ! *ta  ^ habet.  Quoniam  enim  anguli  BLC,  BkC, 
h ti.itnj.  BIC,  BAC,  h fum  in  eodem  circuli  fegmento 
inter  fe  aquales,  anguli  vero  BPL,  BPK.  BNI, 
i i*»  l’MA  'funtrcfti.vndc  aquales;  ergo  reliqui  * 
i\i  erunt  aquales, triangula  igitur  ivnt  «quiangu- 

1 ,./(««.  1 a.atque  adeo  fimilia ; unde  latera  i erunt  pro- 

portionalia circa  aquales  angulos  L,  K,  I,  A,  & C, 


«»  i» .#my, 

fi  J !.{*?/». 
y it.  mx.fr, 
J ?t .fumi, 

• 4 >J*xn. 

4 hx  Anfitrt 
hi.  i it  Cirtk* 
}. 

f i l.qtunti, 


Compofitio . 

Votitam  anguli  BLC,  bKC,  bIC,  & BAC,  funtin  eodem  circuli  fegmento,  «erunt 
\}  inter  fe  aquales  ,•  anguli  vero  ad  P,  O,  N,  M,  g funt  redii,  atque  adeo  > aquales;er- 
go  reliqui  L B P,  K B O,  IBN,  ABM,  t erunt  inter  fe  aquales ; limiLia  igitur  funt 
triangula,  quare  circa  angulos  aquales  L,  K,I,  A,  latera  ' erunt  proportionalia , unde  ut 
LPadLB,  ita  KO  ad  KB,  ita  IN  ad  IB,  ita  AM  ad  AB ; Sc  C permutando  ut  LP  ad  KO,  ita 
LB  ad  K B,&  ut  KO  ad  IN, ita  KB  ad  LB,&  vt  IN  ad  AM.ita  IB  ad  AB,fcd  ut  L B ad  K B,  < ita 
F B ad  C B,  & ut  K B ad  I B,  ita  E B ad  F B,  & ut  I B ad  A B,  ita  D B ad  E B;  ergo  ut  LP  ad 
KO,  * ita  FB  ad  GB,  & ut  EB  ad  FB.  ita  KO  ad  I N,  & ut  DB  ad  E B,  ita  I N ad  A M;  Quod 
oportebat  offendere. 

THEOREMA, 


jjcu  U0'  !,t  JD  diuifa  bifariam in  E , & ad extremam D eredtfit perpendicularis DC,  drcxEdn. 

iit fit  EC,  qua fit  protralia  ad  p artet  C,  mox  tutem  acceptis  quot  cunque  fundis  G,  H,  1, 
firc.;ipundis  autem  G,  H,  1,  duci  a fiat  ad  punitum  A,reilaCA,  HA,CA,IA,drtd 
punitum  D duiit fint  GO,  HD,  W.filque  DC  bifariam  diuifa  in  K, 

Dico  differentum  quadratarum  AG,GD,ad triangulum  AGDrvtl differentiam  quadratorum 
A H,  HD  ad  tnauguluns  AHD, &fic  de  reliquit, rationem  habere  ut  AD  ad  X>K. 

Ex  pundis  G,H,I  ad  reftam  AD  protra&am  etiam,  cum  opus  fuerit,  cadant  perpendicu- 
lares GL,  HM,  IN.  Plcrunque  contingit , ut  opus  fit  demoiuttare  eandem  cfle  rationem— 
in  quibufdam  magnitudinibus ; proeliat  autem  tunc  illam  praefinire , iuxta  quam  eft  infti- 
tuenda  Analyfis . Pror  finita  fit  ratio  AD  ad  DK. 


Refolutio . 

QVoniam  prsfinita  eft  ratio  A D,  ad  D K,  in  qua  ita 
fe  habet  differentia  quadratorum  AG,  GD  ad  tria- 
gulum  AGD  vel  differentia  quadratoru  A H,HD, 
ad  triangulum  A H D;  & fic  de  reliquis  , in  eadem  ratio- 
ne fitpponitur;  propterea  differentia  quadratorum  Ap, 

GD,ad  triangulum  AGD,  fit  vt  A D ad  D K. 

Quoniam  igitur  differentia  quadratorum  A G»GD,  ad 
triangulum  AGD  fupponimus  effc , ; ut  aD  ad  DK ; eft 
tixiiw.  autem  1 rc&angulum  fub  dupla AD&EL,  differentia- 
■ quadratorum  AG,  GD;  ergo  reftangulum  fub  dupla  AD, 
b i./uui  ^ ad  triangulum  AG  D.  erit  ut  A D ad  D K ; eft  au- 
tem re^angulum  fub  dupla  A D,  & E L ad  redtangulum  b 
fub  E L,  Sc  D C,  ut  AD  ad  DK  dimidium  ipfius  DC,  feu  ut  dupla  AD  ad  DC;  ergoreflaiw 
gulumfubdupla  AD,  & EL  ad  triangulum  AGD  candcmhabet c rationem, quam habqt 
‘ i*‘“-  ad  re&angulum  fub  EL,  & DC;  quare  rc&angulum  fub  EL,  & DC  arquabitur  i triangulo 
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A G D,  fed  reftangulo  fiib  E L,  & D C squale  eft  ' re&angulum  fub  G L,  & E D ( cuml  t ■< 

? r ^ ^ ajL^’/K  ??’  *{ CD  5 "6°  ^angulum  fub  L G & E D aequabitur  triangulo  f *i*  ■ 
K G D.  Quod  na  fc  habet;  cft  enan  triangulum  A G D duplum  trianguli  EGD,  Equidem  l 
AD baf.5  dupla eft  bafeos  ED, funtque eiuflem altitudinis , atverorcftanguIum  fubLG,  i 
& eD  duplum  cft  b trianguli  EGD,  cum  fint  fuper  eadem  bafi,  & ciufdcm  altitudinis  i er-  * • . 
go  redtangulum  fub  LG.&eD  aequale  erit  k trianculo  AGD  * 


,&ED  aequale  erit  k triangulo  AGD. 
Cempifitii , 


Lima*» 

Axit.fri, 


V^V  Vomam  igiturreOangulumfubLG.&ED  duplum  cft  . trianguli  EGD.  cum  fint  *i,.w 
1*  luper  eadem  bafi,&  ciuidero  altitudinis;  triangulum  vero  AGD  duplum  eft  g trian-  • 

guh  EGD;  fiqmdem  AD  bafis  dupla  eft  bafeos  E D;  funtque  ciufdcm  altitudi- 
Ris;  ergo  reflangulum  fub  LG,  & ED  xquabitur  y triangulo  AGD;  fcd  retfangulum  fub  * ■*/«"• 

E L,  & D C squale  eft  / reftangulo  fub  L G,  & e D ( cum  fint  , ut  E L ad  L G ita  E D ad 
D C ) i ergo  reftangulum  fub  EL  & DC  aquabitur  f triangulo  AGD;  quare  mftaneu-  C F' 
Ium  fub  dupla  AD,  & EL  ad  triangulum  AGD.  cande  habebit  > rationem , quam  habet  ad  • M*«- 
tciftangulum  fub  eL  & DC;  eft  9 autem  reftangulum  fub  dupla  A D,  & E L ad  refiancu- 
lum  fub  E L,  & DC,  vt  dupla  A D ad  D C,  feu  vt  A D ad  D K dimidium  ipfius  D C;  ergo  f 
mftangulum  fub  dupla  aD  & EL  ad  triangulum  AGD,  erit  - vt  AD  ad  DK  > eft  t autem  « 
teiftangulum  fub  duplat  aD  & E L differentia  quadratorum  AG,  G D;  ergo  differentia  qua- 
dratorum AG,  GD  ad  triangulum  AGD  rationem  habebit,  vt  AD  ad  DK. 

Atque  hunc  in  modum  deinde  permutando  differentia  quadratorum  A G,  G D ad  diffe- 
rentiam quadratorum  AH,  HD,  & fic  de  reliquis , erit  vt  triangulum  AGD  ad  triangulum 
AHD. 

COROLLARIVM. 

- 

Hinc  fac  i (i  intelliget  , tam  triangulum  AGD  ad  triangulum  AHD,  nuam  differentiam  qua. 
dratirum  AG,GD,  ad  differentiam  quadratarum  AH.HD,  in  eadem  cft  ratitne,  inqua 


EG  ad  EH. 


THEOREMA. 


Sit  circulus  A SCD  per  cuius  centrum  E tranfcatrelf  a H D,  atque  HC  tanratipfum  in  C *«">rlu» 
rett*  veri  CAfccct  BD  ad  relita  anguhs  tn  K,  dulfa  veri  fit  H G,  Dici  cfie  vtG  JadtF  XX“' 

ita  quadratum  H C ad  quadratum  H F.  " - * 

Refilutii.  • 


f~\  Voniam  igitur  cft  ut  G I ad  I F,  ita  quadrarum  H C ad 
quadrarum HF;  quadrato  autem  HC  aequale  • eft 
reftangulum  GHF;  ergo  ut  GI  ad  I F,  ita  t>  rc&an- 
gulum  GHF  ad  quadratum  H F,  fed  vt  reflangulum  GHF, 
ad  quadratura  HF,  ita  ‘ eft  GH  ad  HF;  ergo  ut  GI  ad  I F,  ita 
GH  ad  H F;  quare  reift angulum  fub  G I,  & H F d xquabitur 
rc&angulo  fuo  HG,  & FI,  hoc  eft  « rcSangulo  HIF  plus  rc- 
«ftangulo  GIF,  communi  addito  reiftangulo  I H F, 1 erit  re- 
iftangulum  quidem  GHF  atquale  rett angulo  GIF  plus 
rfcftangulo  HIF,  plus  rc&angulo  IHF,-  at  vero  qua- 
dratum H I aequale  8 eft  rc&angulo  HIF  plus  redangu- 
Ib  IHF;  proinde  rodangulum  GIFvnd  cum  quadrato  HI 
xqualc  h erit  rcift angulo  GHF;  eft  autem  quadrato  H C 1 
squale  re&angulum  GHF; ergo rediangulum  GIF,  vna^ 
ctim  quadrato  HI,  squale  k erit  quadrato  HC;  Cura  itaque 
quadratum  H C,  squale  fit  quadrato  H I plus  re&angulo  _ 

CIF,  feu  i quod  idem  eft  AlCi.quadratum  autem  H$  plus  quadrato  Xl  squale 


> eft  qua- 
drato 


* J (atfrtj. 
b »*  tltm% 

c l./tMti. 
d I t.JtMtu 

t i.fitwti: 
f X.Axitm.  pr. 
i.  fitumdi. 


g %/utuuli . 

h tx  Iltm. 

I jd.rerry. 
k i .sxtt.fr. 


»47  -trimi. 
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drato  HI,  ergo  quadratum  HC  squale  » eritquadratoHKplusquadratoKI,  vna  cu3 
• ffdtangulo  AlC,-  fcd  quadratum  KC  trquale  o cft  rc&angulo  AIC  plus  quadrato  KI,crgo 

fiUuum'?.  quadratum  HC  squale  p erit  quadrato  H K plus  auadrato  K C.  Quod  ita  fe  habet  per  47. 
primi ; cft  enim  angulus  H K C,  reditis . ' 

Id  AnaJyfi,  lubmtelligKut  e»  Elementis , ejuorteedlanguluni  G H F,  fir  xqnale  redi  angulo  fub  GI,  HF,  plui 
redlangulu  1HF.  Caeci*  autem  it| Schemate  lineae  hic  non  atlhibitx,  alibi  eruat  viui , 

Compofltio  . 

OVoniamigitur  quadrarum  MC  aequale  „ eft  quadratis  H K,  K C;  quadratum  vero 
KC  squale  «cft  redt  angulo  AIC,  plus  quadrato  K I,  ergo  quadratum  H C squale 
erit  > quadrato  H K,  plus  quadrato  K I,  vna  cum  rcdtangulo  AIC;  fcd  quadrato 
11  K,  plus  quadrato  K I squale  i eft  quadratum  HI;  proinde  quadratum  HC  t erit  aequale 
quadrato  H I,  plus  rcdtangulo  A 1 C,  feu  quod  idem  ( cft  G I F;  cinn  autem  redtangulune, 
GIF,  vna  cum  quadrato  HI  squale  fit  quadraro  H C;  quadrato  autem  HC  squale , eft  re* 
ftangulum  GHF,  proinde  redianguluniC  IF,  vna  cum  quadrato  H I squale  $ erit  rc&an- 
gulo  GH11;  at  vero  quadratum  HI  squale  , cft  redtangulis  HIF.IHF,  propterca  redtangu* 
lum  GIF  plus  rcdtangulo  B1F,  vna  cum  rediaiigulo  I H F,  aequale  « erit  rcdtangulo  G H F; 
a fcd  rcdtangulum  GHF  squale  a eft  reditui  gulo  fub  G I,  & H F plus  rcdtangulo  I H F,<om- 
* m lln*  fnblato  rcdtangulo  IHF,  „ remanebit  redlangulum  fub  GI,  & HF  squale  redi  angulo 

H I F plus  redtangulo  GIF,  hoc  cft  , rcdtangulo  fub  H G,  & F 1,  atque  adeo  vt  G H,  ad 
i 1 H F,  f ita  Gj  ad  1F;  fcd  ut  GH  ad  H F • ita  rcdtangulum  G H F,  ad  quadratum  H F;  ergo 
. ut  GI  ad  IF,  * ita  rcdtangulum  GHF, ad  quadratum  HF, fcd  rcdtangulum  GHF  squale  r eft 
quadrato  tangentis  HC;  ergo  ut  GI  ad  IF,  „ ita  quadratum  H C,  ad  quadratum  H F. 


4rff.cn, 

1 [i  .au. 

y i.Axpr. 

I 4.7. primi. 
fi  I .ax.fr. 

c h ,«•><». 

H f.6.  Htltj  . 

B 1 .***’«  p*- 
« t.filJWdi • 


M* 

p yb.urhj. 
<r  7 j unui 


Exemptum- 

XXHIv 


TttEOREM  A.  % 

Sit  triangulum  aquiUterum  ABC , preduito  Utere  A C,  f/que  1 td E , itant  AC,  CE,Jint  aqua, 
les,  excitata  AP, perpendiculari, duliaque  E E,  qua  tlU  accurrat  in  D,  ex  B,  ctdit  BE) 
perpendicularis  ad  A C, 

Pico  DB,  efft  fi  wtd tamarum  circuli,  in  qua  triangulum  ABC,  inficribi  pttefi . 

Ex  C excitetur  CF  perpendicularis  ipfi  AE;  agatur  AF  occurrens  BK  in  H,  ducatur  HC» 

, ' . •'  ,•  ~ ”Y*  ••• 

Befoluti a , 


a y. primi. 
V ib.prtmi. 


c 1 S.  primi. 

J j. primk 
c fjucum  pr. 

f ttah  pr- 

&l  .AX.pr, 
*l  t.  irini, 

6 f.f, ,»». 

■ JlAfJprf 
7.  mx  primi. 

k t f.  primi. 

m tf .primi, 
» 1 i.frimi. 

f 4.fw« «• 
q li  nrrjf. 

t 4.*»  P"- 
( l.aapnai 


Vontam  H A squalis  eft  H C,  anguli  verd  ad  K 
funt  squales , utpotc  redii  ex  conftrudtione , & j)^ 
angulus  HAk  squalis  a cft  angulo  HCK.ob 
aqualia  latera  HA,  HC;  ergo  latus  A-K  l’  aquabitur  la- 
teri KC.  Quod  ita  fe  habet , nam  in  duobus  triangulis 
AUK,C  BK,  anguli  ad  A,  & C funt  squales,  utpote  an- 
guli trianguli  squilateri,  & anguli  ad  K frnit  squalcs.ut- 
potercdti,& latus  BK  cft  commune;  CrgoAK  c aqua- 
bitur K C. 

Quoniam  Hb  cft  squalis  HC;  ergo  angulus  HeC  i cft  squalis  angulo  HCB;  quare  re- 
liquus angulus  ABH  c reliquo  angulo  A CH;  funt  autem  angub  ad  A aquales,  cum— 
BAC  1 fit  duplus  ipfius  FAC,  latus  vero  A H,  cft  commune;  crgoAB  s aquabitur  AC, 
Quod  ita  fc  habet  finit  enim  krcra  trianguli  squilateri. 

Quoniam  n H cft  squalis  Bl7;  ergo  angulus  B H F h erit  squalis  angulo  BFH;angufus 
autem  Hr.G  1 eft  squalis  angulo  G B F ; cft  enim  angulus  BAC  duplus  anguli  F E A,  fe«* 
GEF,  ficuti  duplus  cft  anguh  HEG,  cuius  cft  duplus  angulus  ABC,  qui  squalis  cft  angui* 
BAC;  ergo  HG  k sqnabitur  GF.  Quod  ita  fe  haber,  nam  angulus  HbC  1 cft  squalis  angu- 
lo FCB,  ob  parallelas  BH,  FC;  anguli  vero  ad  G ">  funt  squales,  utpote  ad  verticem;  funt— 
que  bG.GC,  squales ; ergo  HG » squabirur  G F. 

Quoniam  BF  squalis  eft  R D,  anguli  vevo  ad  B 0 funt  redii,  atque  adeo  squales,  & latus 
AB  commune;  ergo  bafis  AD  r squabitur  bafi  A F;  quare  angulus  D A B squalis  erit  an- 
gulo F A B.  Quod  ita  fe  habet,  nam  angulus  DA  B squalis  <1  cft  angulo  BEA.feu  f FAE.fed 
FAE  squalis  cft  angulo  BAF,  cum  angulus  BAC  fit  duplus  ipfius  FAC;  ergo  angulus  DA 
B t squabitur  angulo  F A B.  * ‘ Cem- 
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Compofiti $ i 

ET  quoniam  in  duobus  triangulis  ABK  ,Cb  K anguli  ad  A,  & C funt  «quales,  vtpote  an- 
guli  triaguli  squilatcri,&  anguli  ad  K funt  squales  vrpOtc  reiti,  & latus  BK  cft  comune; 

:crgo  Ak*  squabitur  kC,  KH  cft  commune ; ergo  latera  A K , K I I squalia  erunt  lateribus  ipimL 

C K , K H,  & anguli  ad  K funt  «quales,  vtpote  rcfli , ex  conltru&ionc  j ergo  H A * «qualis 
eritHC.  t *■!**■ 

Et  quoniam  A B,  A C funt  latera  trianguli  arquilatcri,  erunt  inter  fc  squalia , funt  aurem 
anguliad  A «quales,  cum  BAC  fit  duplus  ipiius  FAC,  latus  verti  A H tommune;ergo  an- 
•^OIusAbH  y aquabitur  angulo  AcH;  ergo  reliquus  angulus  H 11 C Jcrir  aqualis  reliquo  y 4 /rM. 
angulo HCB; ergo HB  , erit  aqualis  HC.  ^1!  ']'™^' 

Et  quoniam  angulus  HBG  aqualis  eft  angulo  FC C , ob  parallelas  BK,  F C,  anguli  ve-  * fr  m' 
ro  ad  G C funt  «quales,  & BG,cft  squalis  CG  ergo  H G » aquabitur  GF;crgo  BH,  aqua-  ( 1 
bkur BF, per 4. Prbpr. primi . • ,.U>  f 

Vel  quoniS  angulus  HbG  «qualis  eft  angulo  GBF,  cumangulus  BACdttplus  j fit  anguli 
F E A,  leuGBF,  fictiti  duplus  eft  anguli  HBG,  cuius  cft  duplus  angulus  A B C,  qui  squalis 
eft  angulo  B A C:  & angui  i ad  G funt  squalcs.utpote  rc£ti,&  latus  BG  commune  eft;  ergo  * 
angulus  BHF,  ,erit'a;qualis angulo  BFHf  quare  BH, erit  * jtqualjsBF.  * \ 

Quoniam  igitur  angulus  DAB  squalis»  cft  angulo  BEA.ieu  *<FAE,  IcdF  A E squalis  * 
eft  angulo  bAF,  cum  angulus  bAC  fit  duplus  anguli  FAC;  ergo  angulus  D Ab  , squabi-  h J ^ 
tur  angulo  FAh;  latus  autem  A B commune  cft,  anguli  vero  ad  B funt  f refti,  atque  adeo « \ . 

^eq ualcs;  ergo  BF  squalis  cric»  BD&c.  • • 

- 1 . • • ,;v  V.  A • * xt.fnmi. 

S C H O L I O 9J. 

SVprapofitum  Theorema  nos  in  exemplum  attulimus , vt  inde  cautus fiat  Analyfla , nam  in— 

eius  refihuiont  minori  adhibita  eura facileinturretvitium : unde  refohttionem  ipfam  mt-  ^<uila  s»» 
pus  bent perficiet ; In  huiufmodi  enim  cafibus  rcfilurio  ita  procedit , vt  in  confiqutntibus  afin- 
rnantur  tanqttam  vera,  qua  in  antecedentibus  fuerunt  dcduCla,  ac  propterea  in  eompofitio* 
pe,  eum  rtfolutionis  conferentia,  euadant  antecedentia  inutrfe  ordine  probationes  confi- 
quuntur ; vnde  ipfias  refilut  tonis  greffus  impeditur.  J%uamobrcm  erit  opera  pretium  indufina 
omnem  adhibere  in  hoc  vitio  vitando , ad  tjuod prafiat  membralim  refilut ionem  perficere , ut 
quodhbet  quafitum  fuam  habeat  Analjfin , ita  ut  eunt  primum  faftu  fuerit  hypothefis  per  ea—, 
qua  confiquuntur  in  aliquod  verum  incidamus  ,Jiftat  Analyfis ; atque  iterum  alia  repent  a hy- 
pothefi , iterum  per  ea  qua  confiquuntur  dum  verum  aliquod  offendimus  itidem  Analyfls  fiflae, 
it  que  hoc  toties fiat , quoties  T ne trematis  natura  expofiit , ita  ut  tandem  ad  hypothcfin  illam— 
■ptrutniatnr,  principalis  quafiti,  (fi  per  ea , qua  inde  confiquuntur  per ueni ornus  ad  aliquod  ve- 
rum eoneefium,  vnde  liceat  repetitis  Analyfios  vefltgqs.compofititncm  ipfam  contexere,  qua  to- 
ties, quoties  refilutit  intercidet,  atque  hunc  in  modum  ipfius  T heorematis  Analyfis  erit  abfiolu-  j 

1 a prtmum,  deinde  vere  Compofitio . 

Simile  quid  occurret  infra  inT heoremate,  quod  ad  feltiones  conicas  pertinet 
THE  OREMA, 

Sit  rtHa  AS  diuifa  in  punUis  D,  E,  T,  G,  H,  (fi  vt  IK.  ad  HE,  ita  fit  £ H,adFH,(fi  vt  / K 

plus  FH,  ad  FH,  ita  A E,  ad  E D.  At  vero  D G pofiit  reH angulum  B D E.fitquevt  IK,ad  rrtmpi„n 
EH,  ita  KL  ad EG  ' XXI™ 

Dico  cfrt  aggregatum  quadratorum  K/.,  AG,  aquale  reti angulo  EAS, 

Fiat  GD>  squalis  ipfi  DE.  ' 

Refolutio . . J 


1 


QVoniam  igitur  fumma  quadratorum.; 

K L,  AG  squalis  eft  re&angulo  F.  AB, 

vtrinque  fubtra&o  quadrato  A E;  - ...  : — — - 

♦rgo  fumma  quadratorum  K L,  E G,  vna  rtim  A CDE  FGH  B 
duplo  rcflangulo  A E G satiabitur 1 redtangulo  A E B;  fed  reflangulum  C G E squalc  eft , j.  axp imi 
angulo  D E B,  vt  mox  dcraonftrabitnus  i ergo  vt  reft  angulum  CGE  ad  fummani  qua- 
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dratoru  KL.EG.vna  cum  duplo  rcSang.AEC.ita  rcSangulO  BED  ad  b refong  AeB;&  ini 
uertendo,  vt  c furrima  quadratorum  KUEC.vnacum  duplo  rettangulo  AEG  ad  rcCtang. 
CGE,  ita  «Singulum  AEB  ad  reSangulum  DEB;  fed  vt  reftangulum  AEB,  ad  rfCtangn- 
lum  DEB,  ita  eft  h AE  ad  F.D,  feu ita  fumma quadratorum  KL, EG  ad  auadratum  FGcr- 
go  ut  fumma  quadratoru  K L*  E G ad  quadratum  EG,  ira  fatum»  quadratorum  KL,  EG; 
vna cuoTduplo re&angulo  A £ G ad  re&angulum  CGE, hoc  cft ad  quadrarum  EG,  yna 
cum  retfangulo  C E G;  ergo  ut  fumma  quadratorum  K L,  E G ad  quadratum  F.  G,  tta- 
erit  r duplum  refiangulum  AEG  ad  rcSnngulum  CEGtquarc  vt  AE  ad  ED.tta  * duplum 
teSangulum  AEG,  ad  rc&angulum  C E G,  hoc  eft  ad  duplum  reftangulum  G E D,  fcu  ita 
tettaoculum  fimplex  A E G,  ad  fimplex  rcttangulum  G E D.  Quod  ita  lc  lubet  ex  pnmv 
fexti  EJemehtttrum . 

r Lemma  prinium . 

CHtod  autem  rectangulu  CGE  xqualc  fit  rcctangulo  DEB  fi  c oftcnditur.J?«<w/aw  DG  po- 
te fi  reet  aurulam EDE,  ex  byptthefi.rt  (langulam  tuum  CGE  plus  quadrate  DE  aquale^, 
fji  3 quadrato  D C;  ergo  r di  angulum  C G E,f>Uf  quadrati  D E aquabitur  H rcctangulo 
E P h ; fed  reti angulum  11  DE aquale eft  c quadrato  DE, plus  redi  angulo  DEB,vtrinque 
fubtracto  quadrato  DE, reliquum  reetangulum  CGE,  aquabitur  d reliqui  rectangulu 
DEB.  Jduod  oportebat  eficmlcrt , 

. Lemma  fecundum . 

tjuotl  autem  fumma  quadratoru  kL,EG  ad  quadratinn  EG  fit.  Ut  AE  ad  ED,  fit  demoti 
It’  abirur . Quoniam  igitur  eSi,  vt  /K  td  EH  ex  hypothefi , ita  E HadFH;  ergo  erit a vt 
/K  td  EH,  ttt  qu.tdr.uum  /K  td  quadratum  EH;  quoniam  vero  ejl  ut  K.  tdEH,  ex  hypo- 
thefi dt  a b E td  EG ; ergo  erit, b vt  quadratu  Iktd quadratum  E H,  ita  quadratum  kLtd 
quadratum  E G;  ftd  quadratam  Ikad  quadratum  E H erat,  vtlkadFH;  ergo  quadra - 
tum  k L ad  quadratum  E G, erit  « ut  Ikad  F H;  ergo  componenda  erit  i ut  Ik,  plus  FH, 
td  FH,  itt  quadratum  k E,  plus  quadrato  E G,  ad  quadratum  EG-Jedvtl  k plus  F H,  ad 
EH,  ita  ex  hypothefi  efi  A E ad  E D,  ergo,  ut  A E ad  E D,  ita  erit  • quadratum  K L plus 
quddrato  EG  ad  quudrxtnm  EG;  qttamobrem  vt  AE  udED,  it  a fttmmo  qjudrxsorom  KE 
£G  td  quadratum  EG.  £>uad  oportebat  ojlcndcre . 

Compojitio . , , 

Qyoniam  igitur  eft,  vt  IK  ad  E H ex  hypothefi,  ita  E H ad  F H;  ergo  ut  I K ad  FH,  iti 
it  quadratum  IK  ad  quadratum  EH,  feu  ita  e quadratum  kL  ad  quadratum  EG>cum 
^ ftt  > vt  Ik  ad  EH,  ita  KL  ad  EG;  igitur  componendo  erit,  a vt  I It  plus  FH,  ad  FH 
hoc  eft(  cumfit  < vt  I k plus  FH  ad  FH,  ita  AE  ad  ED)vt  AF.  ad  ED,ita  fumma  quadratorfi 
kL,  E',  ad  quatl  ratum  EG;  Qjjoniam  autem  ut  AE  ad  ED,  ita  i re&angulum  AEG  ad  re- 
San^ulumGE  D.vcl  ita  » duplum  reftangulum  AEG  ad  duplum  reSangulum  GeD, 

r s.  . » , r . ~ r~  . 1 l. r f;  er',r 


,u  plus  duplo  teSangulo  AeG,  ad  fumruam  quadrati  E G,  cumreSangu- 

lo  CEG.hoc  eft  ad  reSangulum  CGE,  ita  fumma  quadratorum  K L,  E G,  ad  quadratum 
eG,  feu  ut  AE  ad  ED;  fed  vt  AE  ad  ED,  ita  quoque  eft  ‘ rc&angujum  A E B ad  reftlngu- 
lum  DeB,  quo  circa,  * ut  iiimma  quadratoru  KL>  eG,  vna  cum  duplo  refiangulo  AeG  ad 
Sangulum  CGE,  ita  reaangulum  A E B ad  rcctangulum  D E B,  & inuertendo , ut  re- 
Ctangulum  CGE  ad  fummam  quadratorum  KL,  EG,  vna  cum  duplo  re&angulo  AEG, ita 
rcctangulum  DEB  ad  rcS angulum  A E B,-ergo  cdm  reSanguliun  C G E xqualc  fit  often- 
fum  rc&angulo  DEB,  fumma  quadratorum  K L,  E G,  plus  duplo  redtangulo  AeG  xquale 
erit/*  reSangulo  AeB,  utrinque  addito  quadrato  Ae;  ergo  fumma  quadratorum  KL,  AQ 
squalis  erit  * rcctangulo  e Ab.  Quod  erat  operx  pretium  oftendere . 

ConfpeSus  Refotu titnis  , atque  Compofitionis . 

Quoniam  igitur  fumma  quadratorum  KL,  AG  aquali t e SI  redtangulo  E AB, vir  in  que /Utrat 
Ho  quadrato  AE.  ergo  - . ' 

I ' : ■ Sum» 


c 
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- $nm'mA  quadrato™  k L EG>  v*k  cum  duplo  rc& angulo  AEG , Aquabitur  rctfahgulo  AEB.fci  AnM*,£  /i* 

Xcft  angulum  CGE,  aquale  tfi  rtd  angulo  DEB;  erga  "" 

Vt  relt  angulum  CGE  ad fttmmam  quadratarum  k L,EG,  vni  cum  dupla  rtd  angulo  AEG 
ita  rtctangulum  DEB  ad  rcct angulum  AES,  & tnucrtcuda 

Vtfumma  quadratorum  kL,  EG,  vna  cum  dupla  rcc  langula  A eG  ad  rcct  angulum  CG  E.  ita 
rtctangulum  AEB , ad  rtctingnltim  D E B.  fcd 

Vt  rtctangulum  A E fi,  ad  rtctangulum  D E B,  ita  tfi  AB  ad  E D,fe»  ita  tfi fumma  quadrata- 
rum It  L,  £ G ad  quadratum  EG.  trgo 

it  fumma  quadratarum  k L,EG,  ad  quadratum  E G;  ita  fumma  quadratorum  KL,EG,  ima 
tum  dupla  rtd  angule  AEGy  ad  relt  angulum  CGEjiec  tfi  ad  quadratum  EG.  plus  rcct  an- 
gulo CEG.  crgoVt  fumma  quadratarum  K L,  EG,  adquadratnm  EG , ita  trtl  duplum  re- 
ct  angulum  A EG  ad  rtctangulum  C EG.  quare  .. 

' Vt  A E ad  f.D,  ita  duplum  rtctangulum  A EG  ad  rtctangulum  CEG,  hoc  cfl  ad  duplum  re- 
. c t angulum  G £ D.fcu  .1  ' . . ' i . r’  i 

v.  Jta  rcct  angulum fimplcx  AEG  adfimpltx  rtctangulum  G E D.  .Quod  ita  fc  habet  ex  prima 

■ fi Xtl  , CfC.  ucr:. : 

titnn  Comptf. 

De  Theorematibus  pertinentibus  ad  Sefttones  conicas , aliaftjue  lineas  Cap.J/I. 

T T Tiliflimura  cft  linearum  omnium  genefim  habere  pcrfpedam , nam  cum  quifpiam cx  \,ur,n  a**- 
i V earum  naturafolerti  quadam  indagine  nonnulla  dcprompferit  attributa , continuata  bf‘ , l"“"- 
fcrie  confecutionum , ad  plurima  Theoremata  demonftranda  fynrhefin  inftitucrc  commo- 
diflime  valet.  Hoc  enim  inter  oblatum  Theorema  , & aliud  propria  induftria  parandum-  tn/naom. 
intereffe  videtur , quod  illi  relblutione  quidem  occurrimin , atque  adeo  fatisfacimus , eo 
fiquidem  tanqaamvero  fuppofito  per  ea,  quat  conftquuntur, in  aliquod  verum  conccf-  t 

fum  incidimus;  iadeque  redeuntes  ad  propoiitum  tandem  fynthctice  peruenimus ; fubiedo. 
fiquidem  inefle  pailionem  fupponentes  , tantummodo  caufam  inquirimus ; quam  refoluen- 
do  confcquimur,  quod  non  fcmel  a nobis  inculcatum  fuit ; led  huic,  non  ez  cft  fatisfaciendi 
ratio,  cum  nondum  illud  clfeconftet,  fcd  fimul  & quod  fir-,  & caufam  indagamus ; priori 
enim  modo,  ne  dum  quid  nomen  fignificct , fcd  quot)  infit , atque  exiftat , prxnofcimus , 
cum  inefle , fit  cius  elfe , at  fecundo  modo , nominis  tantummodo  notiorjc  habita , & quod . 
i olit,  atque  adeo  fit,  & caufam  cur  infit  inquirimus;  Huc  fpedat  illud  Philofophi  dogma,  de 
affedione,  non  quod  fit,  fed  quid  nomen  fignificet,  prxnofcendum . 

( Itaque  non  erit  illi  laboris,  naturam  ipfarum  introfpicerc , harum  fiquidem  coqtcmpla-  p,:m,  r-n 
tio  Geometrica  eft;  Vt  enim  Aritlimctiais  numerum,  Geometra  magnitudinem , velor  pitmu.ijt 
fubic&am  materiem  ,fua  contemplatione  perfequitur  ,•  vnde  rede  Phiiofophus ; Ai>«u  JX 
it  •nfcSiraii , oltu  fioreie  oveia  tdkrae  crytivt  di  uniet  6'tTX  , tdvru’  ix  anfOedtaiut . Dica  autem 
ex  pofitiane , vnitas  fuhfiantia  non  po fit  a , pandum  vera  fui  flant  i a pafita  hanc  tx  pafitianc . > 

Numerum  enim, , atque  magnitudinem,  fubftantias  appellar,  non  quod  verae  fubftantix  fint  • 
cum  accidentis  naturam  obtineant , fcd  quoniam  affedionibus  fnbfunt , & quatenus  huiuf~f 
modi  ab  ipfis  confidcrantur , fecundum  naturam , intra  limites  tamen , quos  vrraq;  fibpjpfii, 
prxfcribit  prxnofcend.mi , quod  ex  co  quifquc  fibi  pcrfuafum  habebit , quoniam  vnjuerfier 
fubicdumcft  difciplinx ; inde  fiquidem  affectiones  dimanant,  ac  ob  id  per  illud  innotclcut. 

Uxc  tamen  obiter  didafinti  hac  taiim  de  rtitesum  infra,  ur ,*? 

Cum  in  fecundo  huius  trafiaaonis  Libro  do  Problematum  refolutione  fit  nobis  furu-'  d, 
rus  fermo,  eaque,  cum  linearum  redarum , & angulorum,  quos  illx  comprehendunt,.^***™ • 
fercdilincarum  figurarum  inde  nafcentium , circdlique  naturam , folerti  quadam  ineLi- 
gine  V cceruftscftplicaum  fupponac  ,•  qiuumus.e<Sluascorqndera  primordijs  Reccntiorum 
induftria  Problemata  ad  planum  loCam>pertinentia  traiftMtda  fufeeperit  , haud  in  feli-  v 

ci  fucceffu;  proptereanpn  erit  abs  re,  fi  hactenus  traditis-  praeceptis  Theorematum  plano-  •“  '■ 
fum,  nomuilla  prxlibemus , antequam  de  Theorematibus  folidis  alijfq;  verba  faciamus. 

Rc&e  quidem  Veteres,  lineariun  gCnefin  confiderantes  ad  motum  illam  retulerunt ; v/f'f  ,n“' 
quamobrem  qs  lines  redtj puncli  fluxus , circulus  vero  vnius  redae  linex  extremo- manen-  iJJ’"""- 
te , alio  auteippi  orbem  ado,  videbatur;  fimpliciora  videlicet  primord»  (pedantes  , aiin,y*i<,»»( . 
ilioquin  «x  planorum icdiotie,  reda  linea,  de  ex  cyiindri,  vel  coni  fevtiouo  fa&aper  plano. 
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fcafi  paralldfi  circukis  ortum  ducat . Verum  cnimvcro  altius  mentis  aciem  attollentes,  ex- 
terarum linearum  curuarum  naturam,  earundemq;  fymptomata  perferutaturi  ad  folidorum 
fctftiOnes  refpererunt;  fimpliciorcm  ortum  omittentes  quem,  vel  non  pcfcciftura  habue- 
runt, vel  neglexerunt  iniuria ; nam  fi  qua?  funt , qux  profecto  pauca  non  funt,  vel  longa 
meditatione  funt  affecuti,  falebrofam  vii  fua  calcando,  per  expeditiorem  ad  idcm,imo  » ad 
maiora  pe  rueniflent.  Tanti  refert  introfpiccre  diligenter  naturam  eorum,  dc  quibus  cft 
differendum,  ut  qualia  fintcognofcantur.qu®  enim  facili  perfenitatione  perquiri  poflbnr 
iuxta  genium  natur® , (impliciffimis  legibus  adftrictx,  infulium  cft  implicata  meditandi  ra- 
tione confundere;  quod  fortafis  cum  ex  parte  fuiflet  Archimedi  exploratu, de  Helice  tracta- 
tion?  initurus,  illius  ortli  ab  implicato  vnius  puncti  motu  explicat, vt  inde  facile,  ac  expedite 
praelata  quidem  fymptomata  depromeret,  quod  Sc  etiam  Conchoidi,  Cilfoidi,  & alijs  eiuf- 
dem  otdinis  commune  cft  lineis , quarauis  per  fectioncs  quoque  folidorum  quorundam- 
operofum  non  foret  explicare,-  Id  autem  etiam  & fectionibus  conicis  accidere  non  paucis 
«»,  jnnotuit,  qui  cum  earum  naturam , paulo  alacriori  animo  pcrfccurielfent,  Veterum  indu- 

ftriam , ctft  laudibus  in  Cadum  efferendam , minus  plaufibilem  duxerunt , cxiftimantcsaU 
ijs  initam  viam  implicatiorem  , & obfcuriora  principia  perquifita  fuiffe;cum  alioquinL. 
idem  alia  ratione  longe  faciliori,  confequi  liceat ; etenim  vniulcuiufquc  lectionis  ortum  in_. 
plano  per  limplidora  principia , non  infulse  notarunt , cum  ijs  quoque  ab  vnius  puncti  im- 
plicato motu  procreari  conueniat , quam  quidem  genefim,  fi  quis  diligenter  aduerterit  eo- 
rum fentcntia  multa , &pr*clariflima  quidem  animo  comprehendet , qu*  harum  cohfc- 
quuntur  naturam;  id  autem  hunc  in  modum  fc  habere  mihi  videtur  planum  fieri  Veterum 
monumentis  infpectis ; Apollonius  enim  qui  in  his  principem  obtinuit  locum  Tropofir.i  i. 
Libri  Primi  hab« . 

jfMm.  Id.  I si  conus  plano  per  axem  fetetur : fetetur  tutem , & tlren  plano  fetante  bifin  cuti  fecundiore  • 

1 1.  rectam  Uncam , qua  bafi  tnangati  per  axem  pt  perpendicularis  : & fit  diameter  sectionis 
trianguli  per  axem  vni  lateri  aquidifians : recta  Intea  qua  i fictione  cetti  ducitur  aquidifttnt 
communi  feriam  bafis fiemus , <jr  bafis  cani  v fisse  ad  fectionti  diametrum ; patent /patiutu, 
aquale  contenta  Unca , qua  ex  diametre  abfisfia  inter  ipfism , & verticem  fictionis  inter  fertur  . 
cr  alia  quadam,  qua  ad  lineam  inter  eam  angulum,  & verticem  fectianit  mteritctamjam  pro- 1 
pernotum  habeas,  quam  quadratum  bafis  trianguli  per  axem  ad  id,quod  reliquis  tritnguli  lattu' 
ribus  commeter . Dicatur  autem  huiufmodi  fictio  Tar abole . 

Hatc  tamen  nimis  implicata  funt,  atque  adeo  huius  Tectionis  ortus  vakfe  cftobfcuros, 
plurimifquc  tricis  inuolurus . 

T"oUUm  Vide  quanto  elegantius,  & clarius  genefis  ciufdem  lectionis  habeatur  iuxta  recentiorem 
,ui ufiom.  modum,  fi  recta  quaepiam  fibi  perpetuo  parallclacerto  fui  puncto , nempe  extremo  con- 
cipiatur moueri  per  quandam  immotam  rectam,  eod eraque  motu  fecum  ducere  crus  anguli 
cuiufdamcircularitcr  mobilis  circa  punctum  quoddam  determinatum,  adeo  vt  crus  illud 
iam  dictum  fempertranfeat  per  commemorat®  line®  fibi  femper  parallela  punctum  paulo 
antea  defignatum,  fimulque  cruris  alterius  dictique  line*  interfectione  curua  linea  dcfcri- 
batur.  Huius  igitur  fcaionis  ortus  fimpliaflimo  quidem  modo , rationeque  cernitur,  ea- 
deraque  fymptomata  fectioncm  ipfam  confcquuntur,  quod  fi  V eteribus  perfpectum  explo- 
ratumque  fuiflet,  implicatiori  neglecta  uia  magis  hanc  expeditam  caicaflent,  atque  con- 
templationem ineuntes  eadem  minori  labore  iortaifc  praftitiflent , atque  facilius  fympto- 
mata  demonftraflcnt ; & quidem  hac  ratione  celebriora  Theoremata  faci  litis  offenduntur* 
Qu*  vcr6  fuperius  attulimus , in  omnibus  cafibus  fic  locum  habent,  ut  nulla  exceptione 
recipienda  fint . 

At  ne  dum  in  parabole,  fed  edam  in  hyperbole  hac  eadem  contingunt;  apud  enim  Vere- 
teres  difficilis  admodum , ac  implicatus  cft  eius  ortus , vt  videre  licet  apud  Apolloniam . 

Afdlmiu  si  tenus  plana  per  axem  ficetnr fecetur  autem , & altera  plano fic  eme  bafim  emi  fecundem 

rectam  lineam , qua  ad  bafim  trianguli  per  axem  fit  perpendicularis  t & fictionis  diameter ‘ 
prodacta  cum  vno  laure  trianguli  per  axem,  extra  verticem  toni  comteniat ; recta  linea  quid 
fictione  ducitur  aquidifians  communi  fictioni  pians  fetantis  , & bafis  coni  v fine  ad  fictitUis 
diametrum,  poterii  fpatium  adsacens  irnea,  ad  quam  ea,  qua  in  directum  conti  staitur  diametri 
fecttonts,Jubtendsturque  angulo  extra  triangulum,  eandem proportionem  habet , quam  quadra - 
tum  linea,  qua  diametro  aquidifians  a vertice  fictionis  v/qut  ad  bafim  trianguli  ducitur,  ait 
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tiatangulum  bafis,  partibus , qua  ab  ea  fiunt ; e en  tentum : latitudinem  habent  liveam,  qui 
*x  diametri  abfe  inditur  inter  ipfam  , dr  verticem  fettienis  intcricctam , excedenfique-> 
figura  fimili,  (fi  fimtliter  pofitaei,  qua  t intinetur  Unca  angulo  extra  triangulum  fubtcn- 
fn,(fi  ea  iuxta  quam  pofiunt , qua  ad  diametrum  applicantur . Vocetur  autem  haiufmodt fictio 
Hyperbole, 

Huius  etiam  fectionis  longe  facilior  cft  genefis  ca , quae  per  motum  unius  puncti  compa- 
ratur , vt  fi  recta  quxpiara  circa  punctum  aliquod  circulariter  moucri  concipiatur, fuoquo 
motu  promouerc,  fecumque  ducere  angulum  quendam , ita  ut  cius  crus  vnum  applicatum 
perpetuo  maneat  immote  recta;  cuidam, predictaquc  mobilis  linea  femper  rranfcat  per  idem 
punctum  iam  dicti  cruris, fimulquc  alterius  cruris,  Srinitio  dicta  line*  interfectione  deferi- 
batur  cuma  linea , fitque  ducta  qu*dam  fecundo  cruri  parallela,  ncceflario  euenit  quo  ma- 
gis initio  iam  dicta  linea  ad  hanc  ipfam  parallelam  accedit , eo  minorem  fieri  angulum., 
interfectionis,  quo  cuma  dcfcribitur,  vt  demum  ea  ad  parallelam  perueniente  cuanefcat, 
&c.  & ex  hac  genefi  Theoremata  eadem , quat  ex  Veteri  ortu  depromuntur . 

. Nec  diflimiliter  de  altera  conica  fectione  cenfcndum , qu*  cllipfis  dicitur , cuius  antiqua 
genefis  eft  illa , quam  Apollonius  tradit . 

Si  conus  plano  per  axem  fccetur,  & fecetur  altero  plano  conuenicntc  cum  vtroque  latere  trian- 
guli per  axem,  quod  neque  bafi  coni  aquidifiet , neque  fubcontr ane  ponatur  ; planum  autem,  m 
quo  e fi  bafis  coni , dr  fecans  planum  c onueniat fecundum  rectam  Irneam , qua  fit  perpendicula- 
ris , vel  ad  bafim  trianguli  per  axem,  vel  ad  eam,qua  in  directum  ipfi  conftituitur ; recta  hnea 
qua  a fectione  coni  ducitur  aquidifians  communi  fictioni  planorum  vfqne  ad  dimetrum  fictio- 
nis, potent  fpatutm  adiacens  linea , ad  quam  fectionis  diameter  eam  proportionem  habeat, quam 
quadratum  hnea  diametro  aquidifiantis  a vertice  coni  vfque  at  trianguli  bafim  ducta  ; habes 
ad  rect angulum  contentum  bafis  partibus , qua  inter  ipfam  , dr  rectas  trianguli  lineas  interij- 
ciuntur : latitudinem  habens  lineam , qua  ex  diametro  ab  tpfa  ab fic  inditur  ad  verticem  fectio- 
nis, deficienfqut figura fimtli,  dr  fimiliter  pofita  ei,  qua  diametro , dr  linea  iuxta  quam  pojfunt 
continetur . Dicatur  autem  huimfmodi  fictio  Ellipfis. 

In  plano  etiam  huius  fectionis  ortus  contingit,  fiduofiierint  rea*  line*  mutuo  fefe- 
cintes,  atque  triangulum  fuerit  effectum , cuius  latus  fubtendens  angulum , quemprxdi-' 
ct*  line*  in  communi  fectione  efficiunt , vt  fi  interfectio  fuerit  ad  angulos  rectos,  latus  fub- 
tendens rectum  angulum  moucatur , ita  vt  extremum  vnum  dum  tendit  ad  punctum  inter- 
fectionis , feu  ad  verticem  trianguli  rectanguli,  aliud  extremum  recedat  a pridicto  vertice, 
&c.  Comparabitur  fcctio  prxdicta,  & hinc  etiam  antiqua  Theoremata  deducuntur,-  fed  hec 
cumulatius  in  fequentibus  perfequemur. 

De  his  enim  fecundo  Libro  iterum  redibit  ferino;  interim  fuperiora  adnocafle-  nonfuic 
alienum  prorfus  ab  inftituto . 

theorema. 

Data  fit  parabole  ABC,  in  qua  diametrorum  vertices  fint  A,  (fi  B, ducta  vero fit  AB,  (fi  E H 
ordinatim  applicat  a fit  ad  diametrum  BD,  ut  protracta,  qua  fupra  AC  accurrat  alteri  dia- 
metro protracta  ad  partes  A,  ini  (fi  qua  infra , occurrat  BA  protracte  ad  partes  A in  I ; eat 
tamen  lege  ducta  fit  vtraque  ordinatim  applicata,  vtlEfit  aqualis  FG. 

Dico  fupenorem  fcmiordinatam  ab  AB,  dr  inferiorem  i diametro  AF  dtuidi  in  F extrema , 
ac  media  ratione . Refolutio . 

OVoniam  igitur  recta  E G diuifa  cft  in  F 
extrema  ac  media  ratione , propterca^ 
erit,  vt  EG  ad  GF,  ita  G F ad  F E quam- 
Obrem  rcctangulum  GEF  aquabitur  a quadrato 
F G;  eft  autem  ex  hypothefi  IE  atqualis  FGicrgo 
rcctangulum  fub  G E,  & F E xquale  erit  rcctan- 
gulo  fub  I E,  & FG;  ergo  erit , b vt  G E ad  IE,  ita 
FG  ad  F E,  & componendo,  t ut  GI  adi  E,  ita 
G E ad  F E,  & permutando,  <•  vt  G I ad  E G,  ita 
JEad  FE,&conuertendo,'  vtEGad  GI.itaFE 
ad  I E;  cft  autem  HG  a-qualis  EG;  proinde  vtl 

HG  ad  GI,  ita  FE  ad  IE,  & componendo  erit,; ut  r 

fV  N a HI 
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HI  ad  GI,  ita  IF  ad  Ie;  ergo  rectangulum  HlE  aquabitur  g rectangulo  GIF,  vtriiique  ad- 
dito quadrato  EG,  erit  *>  rectangulum  HIE  vni  cum  quadrato  EG  aquale  rectangulo  GIF 
plus  quadrato  E G;  cft  autem  rectangulum  IGF  aquale  quadrato  E G;  ( vt  mox  oftende- 
^ f,'  tui  ) ergo  rectangulum  HIE  plus  quadrato  eG  aquabitur  ■ rectangulo  GIF  plus  recrangu- 
mJi.  Io  IGF;fcd  rectangulum  G 1 1' vna  cum  rectangulo  IGF  aquak  k cft  quadrato  IG;  ergo 
i»,  txu.  fn.  fcctangulum  HIE  vna  cum  quadrato  eG  i squabirur  quadrato  I G.  Quod  ira  fe  habet  ex 
lcjcta  (ccnndiElcmcntorum.  Diuifa  eft  enim  EH  bifariam  in  G,&  ci  adiccta  cft  IE,  propte- 
rca  rectangulum  H I E vna  cum  quadrato  E G aquabitur  quadrato  IG. 

L E M M A. 

t Eft  autem  rcflangnlu  IGF  aquale  quadrato  EG  Quoniam  enim  eft  vt  Z)S  ad SC,  ita  qua- 

lirutum  AD  ad  quadratum  EG  ( ex  netur  a paraboles  )m  eft  nutem  A D aqualis  IG,  atque 
adeo  quadratum  A D aquate  quadrato  IG ; promde  vt  B D ad  E G, 11  ita  quadratum  IG  ad 
quadratum  EG.fcdvt  DB  ad  BG,  0 ita  cft  AD,  hoc  cft  IG  ad  F G ;ergo  quadratum  IG  ad 
quadratum  F.Gt  erit  ut  IG  ad  EG;  quam  oh  rem  /C,  EGt  F G erunt  continua  preperttenalcr, 
atque  adeo r e <7 angulum  IG  FI  aquabitur  quadrato  E G. 

Non  diflimilitcr  m diuifione  inferiori;  dicemus  enim , vt  DB  ad  AG , ita  quadratura  AD, 
feu  FG  ad  quadratum  E G,  atq;  adeb  vt  AD,  fcu  F G ad  lG,  ita  quadratum  FG  ad  quadratum 
E G;  quare  FC,  Ec,  IG  erunt  proportionales ; vnde  rcctangulu  IGF  aequabitur  quadrato  EG. 

Qpod  nos  offendimus  refoluendo  probatione  indigens,  aqua  tunc  declinamus,  ne  rc- 
folurionis  curfum  remoremur,  cum  tamen  omnino  ad  fidem  faciendam  fit  demon  liran- 
dum ; quatenus  refolutioni  auxiliari  poteft  refle  diceretur  , quod  fortaffej 

non  inrationabiliccr  antiqua  voce  retenta  'rnimy/iu  appellari  polfet . 
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Compoptio . 

QVoniam  EH  diuila  cft  bifariam  inG,  &eiadicflaeft  IE,  eri:  , reflangulum  HIE 
vna  cum  quadrato  EG  aquale  quadrato  I G;  at  vero  quadrato  I G squale  g cft  re- 
h^ftangulum  GIF  vna  cum  rcflangulo  IGF;  ergo  reflangulum  HIE  plus  quadrata 
EG  squale  > erit  rcflangulo  GIF  plus  rcflangulo  IGF;  fed  rcflangulum  IGF  aequatur 
quadrato  EG  ( vt  fupra  demonfti  arum  fuit ; ) proinde  reflangulum  HlE  vna  cum  quadrato 
EG  ■ferit  squale  rcflaguloGIF  plus  quadrato  EG.vtrinq.-fublato  quadrato  EG*  remanebit 
reflangulum  HlE  squale  rcflangulo  GIF;  quamobrem  erit,  vt  HI  ad  GI,  ( ita  IF  ad  IE,ar- 
que  adc6  diuidendo, « vt  HI  minus  GI,  hoc  cft  HG  ad  G I,  ita  I F minus  I E,  hoc  eft  F E ad 
IE;  eft  autem  HG  squalis  eG,  proinde  erit,  ut  eG,  ad  G I,  l ita  F E ad  I E,  atque  adeo  con- 
uertendo,/  utGIadEG;itaIEadFE,  & permutando,  * vtGIadln,  ita  GEad  FE; 
& diuidendo  s vt  GI  minus  IE,  hoc  cftGE  adi  E , icaEG  minus  F E hoc  cft  FG 
ad  FE.  Qnamobrcm  reflangulum  fub  GE,  & FE  squale  n erit  rcflangulo  fub  I E,  & F Gj 
cft  autem  ex  hypothcfi  Ie  squalis  F G;  ergo  rcflangulum  fub  GE,  &FE,  hoc  eft  reflan- 
gulura  GeF  squale  erit  quadrato  ex  FG;  ergo  vt  EG  ad  FG,  ita  , G F ad  F E;  quamobrem 
refla  EG  diuifa  erit  in  F extrema, ac  media  rationc;Quod  opers  pretium  erat  oftendere . 

Confpetlus  Rcfolutionis , atque  Cvmpofitionis . 

Quoniam  ergo  relita  E G diuifa  eft  in  F extrema, ac  media  ratione ; propter  ea 
Vt  E C ad  G F,  ita  G F ad  F E . quamobrem 

Reti  angulum  GEF  aquabitur  quadrato  F C;  eft  autem  cx  hypothcft  / £ aqualis  F C;  ergo 
Reti  angulum  fub  G t,  eft  F E aquate  erit  reit angulo  fub  I E ,<ft  E G s erit  ergo 
VtG  t ad  I E, ita  F G ad  F E ; eft  componendo 
VtG ladlE,  itaG E aet F E;tft permutando 
VtG  I ad  eG,  ita  I E ad  F E,  cft  eonuer tendo 
Vt  EG  adG  l,tra  F E ad  I E;eft  autem 

H G aqualis  E G ; ergo  ■ • 

Vt  H G ade  l,itaF  E ad  iE.cft  componendo  erit 
Vt  H I ad  G t,  ita  IF  ad  / E ; ergo 
Reti  angulum  HIE  aquabitur  reti  angulo  GIF. 

Vlrtnque  addito  quadrato  E G,  erit 

tt- 
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DE  RESOE.1  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIK I.  Toi 

- hettatigulum  H lE,vna  cum  quadrato  EC  aquale  rttl angulo  G I F p/us  quadrate  EGstfi 

autem  ' 

■ Rellangulum  IG  F aquale  quadrate  E G ; erge 

Rectangulum  H IE  plus  quadrat»  E G , aquabitur  reti  angulo  GIF  plus  reti angulo  IG  F,  fed 
Feci  angulum  GIF  vna  eum  recl angulo  IGF  aquale  eft  quadrate  Ic;  ergo 
Rectangulum  H I E,  vna  eum  quadrate  E G,  aquabitur  quadrato  /G.  <Sn»d  ita  fe  habet  ,,dre.  tim 
THEOREMA. 

Sit  parabole  ABC,  cuius  bojis  AC , tangens  vere  C K,  diametre  autem  Jit  aqHidiiians  AK,  & £ltn,  [ura 
> ' in  AC  Jampto  quolibet  puncto  E,  (f  eidem  diametre  dulla  parallela  EG;qua  parabola  er-  xxvr. 
currat  in  F.  Dic»  tjfe  vt  A k ad  E G,  ita  E G ad  G F. 

Intclligamr » dudta  KM  parallela  bali  AC,  fitque  A M tangens  altera  ipfius  paraboles  in 
A,  qux  occurrat  C K in  N,  & protra&a  occurrat  K M in  M,  fitque  dudta  MC,  qux,  ut  patet 
c.\  Elementis, erit  parallela  ipfi  AK,  atque  adeo  diametro  paraboles,  qux  quidem  diameter 
prorradta  in  L necclfario  tranfibit  per  N,  vt  etiam  confiat  ex  Elementis . 

Refolutio.  i 


S~\  Voniam  igitur  eft, vt  AK  ad  EG.itaEG  ad  FG,-  • i tt  ~T  - ..  & 

W eft  autem  vt  A K ad  E G,  (,  ita  AC  ad  E C,-  \ / >*•** m. 

ergo  vt  AC  ad  E C,  c ita  E G ad  F G;  ergo  \.  z'  J ‘ 1 • 

per  J conucrfionem  rationis  vt  C A , ad  A E , ita^ 

GE,adE  F;  fed  vtMCad  HE,  ita  6 eft  A C ad  s 

AE,  ergout  MC  adHE,  itaeft  GE  adFE.fed  N/ 

I E xqualis  h eft  M C , proptcrca  , vt  I E ad  H E , 
ita  Ge  ad  FE.  Quamobrem  redtangulum  IEF, 
xquale  i erit  redtangulo  H E G4  eft  autem  I H «qua- 
lis GE  ; ergo  rectangulum  IEF  xquale  erit  re- 
Aangulo  I H E ; fed  redtangulum  L D B xquale  eft 
rfedtangulo  LND,  eft  enim  DN  ex  natura  paraboles  4 

diuifa  bifariam  in  B,  & LD  bifariam  in  N,  propterea,  vt  redtangulum  LDB  ad  redtangulum 
IeF,  ita  rcdtangulum  LND  ad  rcdtangulum  I H E,  fed  ut  rcdtangulum  ANM  ad  redtangu- 
lum  AHM,  ita  rcdtangulum  LND  ad  redtangulum  IHe  , ex  ijfdcm  enim  rationibus  compo- 
nuntur; ergo  vt  rcdtangulum  A N M ad  rcdtangulum  AHM,  ita  rcdtangulum  L D B ad  rc- 
dtangulum IeF,  fcu  quod  idem  eft,  rcdtangulum  LDB  ad  rcdtangulum  IEF,  k rationem  ha- 
bebit, vt  rcdtangulum  ADC  ad  rcdtangulum  AEC;  ut  autem  B D ad  F E,  ita  rcdtangulum-. 

ADC  ad  redtangulum  AEC,  vt  infra  demonftrabitur ; ergo  rcdtangulum  LDB  ad  redtan- 
gulu  IeF,  erit 1 ut  BD  ad  FE;  Quod  ita  fe  habet.-  funt  enim  redtangula  ciufdem  altitudinis . 

k • • ■■■•'■  LEMMA. 

Quod  autem  fit  vt  BD  ad  FE,itaredtangulu  ADC  ad  redtangulu  AEC.  F acile Jit  ojl tudi- 
tor. Duci  a fit  VF  ordmatim  applicata,  atq;  * adeo  parallela  ipfi  AC.  djuoma  igitur  pro- IU 
pter  parabolen,  vt  efi  DE  ad  na  quadratu  D C ad  quadratu  V F , fed  quadrato  DC  »° .Mjnmi. 

aquale  c tH  rell  angulum  AEC  plus  quadrato  DE;  erge  ut  DB  ad  VB,  i ita  rell angulum ^ 
e • AEC  plus  quadrato  DE  ad  quadratum  VFfeu  quadratum  DE,  dr  per  conucrfionem  ratiefit  fncmS.it. 

nis,  * vt  BD  ad  DE,  it»  rell angulum  AtC  plus  quadrat»  DE,  hoc  e E quadratum  DC,  hot 
. tfi  recl  angulum  ADC  ad  rell  angulum  AEC;  eft  < autem  FE  aqualis  V D;  erge  vt  BD  ad  {, ' 4}£™‘ ' 

FE,  g ita  rectangulum  ADC  ad rell  angulum  AEC. 

- M.:  i ' - ,<t, 

Compofttio . 

O Voniam  eft  redtangulum  L D B ad  rcdtangulum  I E F ( cum  fint  eiufdem  altitudinis  ) 

* vt  bafis  bD  ad  bafim  FE,  fed  ut  BD  ad  FE,ita  redtangulum  ADC  ad  rcdtangulum  J 
AEC(  ut  paulo  fupra  demonftrauimus ) ; ergo  redtangulum  L D B ad  rcdlangu- 
lum  IEF  rationem  habebit,  s ut  rcdtangqjum  ADC  ad  redtangulum  AEC,  fcu  erit,  ut  rc- 
..  ^ dtan» 


kn., 


I 
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S angulum  ANM  ad  redlangulum  AHMr«*  Iisdem  enim  rationibus  componuntur  huiuf- 
modi  redlangulorutn  rationes,  vt  cuique  perfpcctum  eft  ex  clementis ; icd  ut  redlangu- 
f.  i?  *um  ANM  ad  redlangulum  AHM,  ita  redlangulum  LND  Ati  redlangulum  1HE,  propterea, 

< 16. fixti.  ut  redlangulum  LDo  ad  redlangulum  1EF,  >■  ita  redlangulum  LND  ad  redtanguium  1 H E,- 
( n fc()  redlangulum  LDB  sequale  eft  redtangulo  LND;  ergo  redlangulum  I E F aquale  erit  tc- 
! & dlangulo  1HE,  eft  autem  1H  aqualis  GE,  propterea  redlangulum  1EF  aquale  a erit  redtan- 

Jl- guloTIEG.quamobrem.utIEadHE,  « itaGEadF  E,  fccTI  E aequalis  ( eft  M C,  ergo  ut 
MCadHE,»  itaeftGEad  F E,  (ed  ut  M S ad  H E , ita  ‘ eft  ACad  A F.;  ergo  ut  AC  ad 
A Es ' itaGE  adFE,& * per  conueiftonem  rationis,  vt  AC  ad  CEiicEGad  GF;lcdut  A 
’k;  C ad  EC;  ita  * eft  AK  ad  EGi  ergo  ur  AKad  EG,  t*  ita  fcG.ad  F G.  Quod  oportebat  often- 
dere»  ; - • : ./  "• 

ConfpeElus  Refolutionis , ccr^ac  Compoftrlqnii , > 

• / i ' ' .*  * f . ‘ ‘ * . . • 

Sr  J5jtoniam  igitur  eft ; Vt  Ai  adtG,  itu  EGadFCi 

wi  c impju,  Eft  Mitem  vt  AK  ad  EG  ita  AC  i ad  EC',  erga  \ 

Vt  AC  ad  EC,  ita  EG  ad  FG.  ergo  erit  per  conuerfionem  rationis 
Vt  AC  ad  AE,  ita  G E ad  F E ; fed 

Vt  MC  ad  RE,  ita  eSLACad  xLE,  crjk  ■ ' , 

VtMCadHEJtaeftG  EadFdiftd  . i 

1 E aquatu  csl  M C . propterea 

VtlE  adHE,itaGE  ad  F E ; quate  . ' , > ;• 

teli  angulum  jE  F aquale  erit  reU  angulo  H EG\  ejf  autem  'T  V'  i 

IH  aqualis  G E ; ergo  . ..  ' ' ’ 

Red  angulum  IEF  aquale  erit  re[t angulo  1HE , feet  . > 

Reaangulum  LDB  aquate  eft  ree  t angulo  LND.  propterea 

Vt  reer  angulum  LDB  ad  rea angulum  IEF, it  a rtet  angulum  LND  ad  rtetangulum  IHEi fed 
Vt  reet  angulum  ANM  ad  rectangnlum  AHM, it  a rtetangulum  LND  ad  rtclanguli  IHE ; erg» 
Vt  rea  angulum  ANM  ad  rea angulum  AHM,  ita  reaangulum  LDB  ad  rtetangulum  IF.F, 
feu  reaangulum  LDB,  ad  reet  angulum  IEF,  rationem  habebit , vt  ret  longulum  ADC 
■:  ad  reaangulum  A E C.  ■ ■ - . i:;  » 

Sed  vt  relt  angulum  ADC  ai  rtetangulum  AlC,  ita  eft  BD  ad  F E,  ergo  > 

Vt  R D,  ad  F E,  ita  erit  rtetangulum  LDB,  ad  reaangulum  IEF , Jguod  ita jc  habet,  &e.  t 

THEOREMA, 

Iirmptu»  Sit  tllipfts  ABCD,  cuius  centrum  M,  maior  axts  BD,  minor  vero  A C,  producto  maior:  axe 

xxyil.  DB  ad  partes  B,fit  acceptum  quodeunque  punctum  G,  ex  quo  duci  a fit  GH  tangens  perime  , 

trum fictionis  sn  H, per  H ducta  fit  ad  BD  perpendicularis  H N.fuper  G M fit  de  fer tpt  ut 
femicir culus.  GIM, fit  que  protracta  NH  ai  partes  H,  donec  peripberia  occurras  in  I,  acia 
fit  MI, 

Dico  MI,  MB  efie  inter /e  aquales  , ■> 

F reparat  io  , 

PRotrahatur  I N ad  partes  N, & occurrar  fedlionis  perimetro  in  Y,  agatur  H D,  cui  pet 
Bdudla  fir  parallela  OT,  ex  T.&H  dudl.-e  lint  T M,  H M,  quae  erunt  in  diredtum  poli- 
te, vt  paulo  poft  oftendam , diuidatur  HD  bifariam  in  Qi  ducaturq;  per  M diameter  QMR. 
occurrens  rcdlx  H Y in  R,  ducatur  R D occurrens  ellipli  m S,& redtx  O T iu  V , item  redtas 
JMinXi&adldudlafitG  I. 

’ : ' '-i'-  . .... 


Re- 


finit  ntfilr 
titmu , & imi- 

»*»  c 
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m resol:  et  comp.  mathemat.  ub.  i.  10i 

Reflatio. 

jf"V  Voniam  M l squalis  eft  MB,  & eadcf» 

MI  cum  Q I facit  angulos  re&os  in  I,- 
ergo  centro  M,  interuallo  MB,  de* 
fcriptus  circulus  tranfibitpcrpunfhunpro- 
traSae , N H ad  panes  H , vbi  rcd*  edu&x 
ex  M & G,  faciunt  angulos  rcftos . & ab  ipfa 
Gl  circulus  tagitur; 1 quarct>  vtDNad  NB,ita 
DGadGB,  led‘utDHad&B,ita  DNad 
NB;ergo  * ut  DG  ad  BG,ita  DH  ad  &B,fed' 
ut  D G ad  B G , ita  D H ad  B O ,-ergo  r ut 
DHad  &B,  itaDHadBO,-  ergo&B,& 

BO  erunt  s inter  fc  squales;  funt  autem  TV, 

&B,  inter  fe  squales , ut  mox  conflabit , vn- 
de  B O,  & T V erunt  xqualesinter  fc  ; conj- 
muni  addita  B V;  ergo  O V aequabitur  hBT, 
fedBT squalis eft  DH;crgo  O V squ abi- 
tor * DH;  eft  autem  O T parallela  ipfi  DH, 
quare  DS  erit  k parallela  ipfi  tangenti  GH: 
vnde  pofita  erit  1 ordinarim  ad  diametrumu 
TH,  atque  ade£>  DS  erit  bifledla  in  X.quem- 
admodum  HY  eft  ex  hypothefi  bifle&a  in_, 

N.  Vnde  YS.Tb,  XN,DH,  erunt  inter  fe 
parallelx;  fcilicer  NX  zquidiftabit  ra  BT;  at  vero  MB,  M T femidiamerri  fccantH  Y, 

DS,in  N , & X ; ergo  YS  xquidiftabifBT;  fedBT  eft  parallela  ipfi  DH,  ex  conftru<3ione,-  «'»  M * mm- 
ergo  duila  YS  erit u parallela  ipfi  DH;  fed  re<ftx  per  H,  & D occurrunt  diametro  QR  in  R; 
quare  HD  erit  ordinatim  applicata  ad  diametrum  QR . ex  Elementis  conicis . Quod  ita  fe  o (o  /miu. 
habet  ex  conftru&ione. 

Lemma  primum . 

Demonftrabitur  autem  BT  aequalis  DH.  Nam  Rjgbifecat  ST,  DH  ordinatim  applicatur, 

'*  ' funt  tutem  aMB,  DMJftntnguU  fimtltf,  propetret,  vt  T)M  ad  Dj>,  ita  » B M id  Si,  & ■ 

1 permutando , b vt  D M ad  UB,  it*  D£jd  B 4;  eft  tutem  DM  aquali  t MB,  ergo  Dj^jqua-  k 'M 
bitur  uB,  quare  DH,  & BT  earum  dupU  erunt  inter  fi  aqntlet , 


Lemma  fecundum . 

Sunt  Outerrt  TM.HM  in  dire&um  pofitx . Nam  in  duobus  triangulis  T*M,  & H duo 

Lteru  Tu,  uM,  aqualia  funt  duobus  User  ibus  J fit,  J %M;  unguli  vero  TuM,  H JZjd,  tnstr 
fi  aquales ; ergo  ungulus a M T usjuobitur  ungulo  H M uddito  communi  ungulo  uMM 

ergo  ungulus  T Mu , plus  ungulo  uMH,  aquabitur  ungulo  uMH  vna  cum  angulo  H M 4*. 
fed  hi funt  aquales  duobus  redit , ergo  efitlli  quare  T M,HM,  erunt c in  directum  con~ 
fiitutu  . 

• ~ < V- , ■ j A Zemmu  tertium . 

r . •.  . ' ' • ' 

Quod  autem  TV  fit  X qualis  &B; fic  oftenditur.  Efi  enim  ut,  uqutlis  dT,  & quidem  ei  Ele- 
mentis Conicis Ium  TS  fit  ordinatim  applicatu  ad  diametrum  Jfjt,  ejt  etium  u&  aquu- 
lis uV.  cum fit  Dj^ad £>H  itu fitVaadafir  ergo  reliqua  &B  aquabitur  reliqua  TV. 
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Compofttio . 

Voniam  igitur  HD  e*  conftru&ionc  pofita  eft  ordinatim  ad  diametrum  QR,re£tc  au 
te  per  H,&D  occurrunt  diametro  prsdifix  in  R,crgoduftaYS  erit  « parallela  ipfi  aXxiUt,. 
HD,iedBT  eft  parallela  ipfi  DH;  ex  conftruftione  ergo  Y Sxquidiftabit*  BT; 

at 


Digitized  by  Google 


ie  4 €>  A R OLIVRENALD  I N tt*. 

* c<  con;cl,1  at  veto  MB.MT  femidiametri  lecant  HY.DS  in  N,&  X;ergo  NX  {quidillabit'BT;Unde  SYt' 
y )o  frimi.  Tb,X  N’,DH  erunt  > inter  fc  parallclxtQuare  cum  Hy  fit  ex  hypothefi  biflcda  in  N,ergo  D 


je<  Titthrat.  s cr;t  biitciia  in  X.vndc  SD  polita crit^ordinatjm ad  diametrO TH.ob  id  DS  erit  • paralleli 
Cmitii.  . r : /-t  i ,ti«i,  r\i_r  r\\t  nu  c,.,i  ut ~ 


t yximp.  DH  ad  &B,  ita  * erit  DII,  ad  bO,  fed  ut  DH  ad  BO.  ita  * DG  ad  B G;  ergo  ut  DG  ad  BG, 

* jta  PH&d&B.fedytDHad&B,  • ita  DN  ad  NB;  ergo  ut  DN  ad  NB,  ita  £ DGadGfi; 
Centro idturM.interualloMB  deferiptus  circulus  • tranfibitpcr  punftum reftx  NI, ad 

«.jute»'.'  quod  du5a  rc£ia  ex  Meum  diidta  ex  G fccanrcNH  protraham  adipartes  H, facit  angu- 
los  rectos,  fed  MI  cum  GI  facit  » angulos  rc«2os  in  I;  ergo  MI ' xquabitur  MB.  Quod  opor- 
! «.  ,w, . tebat  oftendere . 

• Zx  Ausiori  _ . 

lib.dtcira*  Conjpeaus  Rejolnt  totus  y et  que  Compojiti  otiis . 

lofrtf.  4f.  'i 

"n.d affii.  Junoniam  igitur  MI  aqua/ts  efi  7>IB , efi  eadem  . , •>  . 

*•/”'  ilicum  C i facit  angulos  refles  in  J;crgo  / ■' 

•"■Zji.  Centro  M tnterua  lio  M B , defiriptus  circulus  tranfibit  per punflum protracta  MI,  ad portet 

H,vbi  re  [tu  eductu  ex  M&G  faciunt  ungulos  reltot,  efi  ut  ipfu  Gl,  circulus  ungitur, ergo, 
yt  D HadNB,itaDG  adG  B ;fid  , ; , ; , , 

yt  D H ad  ty  B,  ita  D N ad  BfB;  ergo  v 

yt  DG  ad  B G,  itu  D H adefiB,  fed 

ytDG  ad  BG,itaT>H  ad  BO;  ergo  . , / J 

yt  D H aderB,  ita  erit  D H ad  BO;  ergo  f!  • . 'T,e.'f. 

(fi  B,  (fi  BO  erunt  in  ter  fi  aquales,  ' - 

Sunt  autem  TV,  &B  tuter  fc  aquales , ergo  -fi 

BO,&Ty  erunt  aquales snterfie  > 

Communi  addita  By  ,erg»  , r.  . . ...  • , 

OV  aquabitur  BT,  fed  • .ai.uitittiiliiO  ■ ;.ii 

BT  efi  aqualis  DH;ergo  . . . . > , 

OV  aquabitur  DH;  efi  autem 

■ 01 par.  ilUU  ipji  DH;  ergo  Vr  •■■■,.  ; e-  ; 

pSerit  parallela  ipfi  tangeptt  Gt}:vndc  poftaerit  Ordmatim  ad  diametrum  fH,  atque  adou 
DS  erit  bijfiet  a in  X , ut  HT  efi  btfieltq  ex  hypothefi  in  N:  inde  ST,TB,XN,D  H, erunt 
inter  [e  parallela ; fc  ilicei  ....  % 

NX  aqmdijl abit  BT.fid 

7,1  B,  sit  femidiametri  fiecant  H T,  DS,  in  N,  & X;  ergo 
T S aquidiftabit  B T , fed 

BT  efi  parallela  ipfi  DH,  ergo  duiluXS  erit  parallela  ipfiHD,  cum  rtBt  ptrH,  6-  D tecstr i 
raht  diametro  JfiR  in  R; ergo  ",  ■ ■ 

HDxrtt  ordinatum  applicata  ad  diametrum  gjt.  Quidni fi  habet , &c. 

: V y 1 ■-  V V\ » . 1 -i  •,«.•••.  . 

O R B M A.  • ' \ , 

• «'V- 

Sit  fimi  ellipfis  ABC,  cuius  centrum  M,  minor  axis  AC,  & femimaier  iii,  in  quo  protraPm 
dd partes  Bfit  acceptum  punitum  G,  a quo  dulla  G H , tangens  peri  metrum  in  H,  protracta 
ad  partes  H occurrens  in  K ad  i minori,  ductaque fit  Bff  aquidifians  tangenti  GH . ’ > 

Dico  qUddratumCH  ad  quadratum  Mf  rationem  babcriiVtCH  ad  HJt.  ■, 


Tatii  Rtfrlt* 
tienit 

fuem  Ctmfitf. 


Ertmplam 

XXVilL 


' <>■  .*  .rrt.M  s ; 


rr* 
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Praparntio  » 

SVpcr  GM  intelligatur  defcriptus  femi- 
circulus  GIM,  & ex  H ad  eam  a cadat 
perpendicularis  HN  , qus  protra&a  ad 
partes  H perueniat  ad  I peripheria:  pun- 
fluro,-  agatur  MI,  item  GI,  qur  protraclai, 
perueniat  ad  L,  & ex  F,  ducatur  fc  perpendi- 
cularis FP,  quatprotra&a  fit  ad  partes  F in 
infinitum , & agatur  ME  atqualis  MI, 


Vonij 

||adq< 

MF,*itaMF 


«Ii  .{rimi. 


t»  ii, primi. 
a pertSntriB 

CtTtl-  to.fixti 
bp  ter 4 quit. 
c 1 1 . quinti, 
d t.  ftxti,  & 
7-  quinti . 

* tx  emtctd. 
e .1 Uquinli. 
f li.qait,  CJ* 
terti. tiufd. 
g X.  ftxti,  & 
1 6.  quinti, 
h ll.quiuti. 

i»,  d-i»- 
primi . 
k 7.  ftxti. 

I 4 .ftxti. 
m 4 .ftxti, 

n per  fuUtn 
ffitnf  eque- 

lium  rutior. ii. 
Otor.i  quit. 
p 1 8.  quutii  . 
» iter.  4 .qui/. 

I I i. quinti. 

C Ex  detiri * 
nu  Cenita. 

» 19‘&  }** 


Rcfolutio  . 

, Voniam  igitur  eft,  vt  quadratum  GH 
■ ad  quadratum  squidiftantisMF,  ita 
GH  ad  HK;  ergo  vt  GH  ad 
IFadHKiergovtHKadMF,  bita  _ 

MF  ad  GH,  fed  vt  ME  ad  GI,  ita  MF  ad 

GH,  vt  mox  conftabit ; ergo  vt  ME  ad  GI,  c ita  HK  ad  MF , fed  vt  IL  ad  ME,  i ita  ME  ad 

GI,  (eft  * enim  ME  atqualis  MI)  ergo  vtlL  ad  ME,  ita  HK  ad  MF, ' permutando  f vt  IL 
adHK,  ita  ME  ad  MF,  ied  vt  IL  ad  HK,  s ita  GI  ad  GH;  ergo  erit  vt  GI  ad  GH  11  ita  ME 
ad  MF,  c&m  igitur  anguli  MFP,  & GHN  atquales 1 fint , atque  adeo  reliqui  GHI,  & MFE; 
ergo  triangulum  GHI  fimile  k erit  triangulo  MFEi  quare  erit,  vt  GH  ad  HI,  1 ita  MF  ad 
FE,  eft  autem,  vt  GH  adNH,  m itaMFadFPicrgovtNHadHI,  “ ita  FP  ad  EF;  con- 
uertendo  ergo  vt  HI  ad  NH,  ° ita  EF  ad  FP,-  & componendo  vt  NI  ad  NH,  p ita  EP  ad  FP; 

& conuertendo,  vt  NH  ad  NI,  i ita  FP  ad  EP;  & permutando r vt  NH  ad  FP»  ita  NI  ad  EP; 
ergo  pun&a  I,B,E, f pertinent  ad  circulum  &c. 

LEMMA '. 

trimi . 

Quod  autem  fit  v t ME  adGI,  ira  MF  ad  GH  ficoftendo.  Quoniam  triangula  GNH,  ^ 

MFP,  • funt  aquiangula , vndt  unguli  ad  H,  & F funt  aquales ; ergo  vt  GH  a d HN,  b iu  c ica . 

MF  ad  FP,fedex  natur*  elliffeot,  enius  axis  idtmjit  cum  diametro  circuli,  eft,  c 
NH  ad  HI,  iu  PF  ad  FE,  ergo  ex  aquali  vt  GH  ad  HI,  <•  ita  MF  ad  FE;  funt  autem  an-  f../,"!! 
guliGHI,  MFE  aquales ; ergo  triangula  GHI,  dr  MFE  c erunt  fimilia  ; ergo  ( vt  ME  8 »>  »*“'<• 
ad  MF,  itaGl  ad  GH;Cr  permutando  vt  ME  adGI,%  ita  MF  ad  GH.  Quod&C,  «>  tfrimi. 

0 it.  extern, 
pri 

. > 

Compotit  10.  f.pun. 

• * l Ex  euttet’ 

denti  i & ex 

Q Voniam  MF  eft  parallela  ipfi  GH;  ergo  angulus  MQH  « aquabitur  angulo  PMF,  fed  uutr*aim.  • 
anguli  ad  P,  & N funt  redi , atque  adeo  e aquales , ergo  reliquus  > aquabitur  reli- 
quo, itaque  angulus  MFP  aquabitur  angulo  GHN;  quare  triangula  GNH,  MPF  c«,„. 
erunt  fimilia;  ergo  vt  GH  ad  HN,  Gta  MF  ad  FP . Quoniam  vero  MI,  MB,  & ME,  < funt 
inter  fe  aquales  ,•  ergopunda  I,B,E,  f pertinent  ad  circulum ; ergo  vt  NH  ad  FP, » ita  NI  , u 
ad  EP,  & permutando  vt  NH  ad  NI, 6 ita  FP  ad  EP;  & conuertendo,  vt  NI  ad  NH, » ita  EP  * 
ad  FP;  & diuidendo,  vt  HI  ad  NH,  * ita  EF  ad  FP,  & conuertendo , vt  NH  ad  HI,  * ita  FP  (,!  ‘ 
ad  EF;  erat  autem  vt  GH  ad  NH,  ita  MF  ad  FP;  ergo  ex  aequali , vt  GH  ad  HI,  f»  ita  MF  ad  i <■/""• 
FE,  fed  anguli  MFP,  & GHN  funt  xquales ; ergo  reliqui  GHI,  MFE  ’ aquales  erunt , cir-  * & 

ca  quos  latera  ciim  fint  proportionalia ; ergo  triangulum  GHI  fimile  f erit  triangulo  MFE;  i s.  fumi. 
ergo  erit  vt  GI  ad  GH, . ita  ME  ad  MF,  fed  vt  GI  ad  GH,  *■  ita  IL  adHK;  ergo  vr-  IL  ad  r 
Hk,  f ita  ME  ad  MF;  & permutando  vt  IL  ad  ME, » ita  HK  ad  MF,  fed,  vt  ILad  ME,  r fta_.  ' s./,,, , & 
ME  ad  GI;  eft  enim  ME  atqualis  MI,  eftque  vt  IL  ad  MI,  » ita  MI  ad  IG,-  ergo,  vt  ME  ad  r- 
IG,  * ita  HK  ad  MF;  fed  vt  ME  ad  GI,  ita  MF  ad  GH,  vt  vidimus ; ergo  vt  HK  ad  MF,  *ira  « 

O MF  ad  % II.  qrnnti. 


i 
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MFadGH;  & conucrtendo , vtGHadMF,  4 ita  MF  ad  Hk;  ergo  vt  quadraturri  GH  ad 
•(»,10/.«,  quadratum  atquidiftantis  MF,  • ita  GH  ad  JiK. 

I 

Confpeclus  Refolutianis  ,'drqite  Compofttionts . *•  • , 


JmltlM  Kt/rl *- 
tiniis,  dr  finit 

Csmftrfitumu, 


Tinis  Rpfriu» 
timit , <$•  ini» 
Hnm  Cemho* 
fitivn.i  • 


£>utnum  igitur  tfi  vt  quadratum  GH  ad  quadratum  tquidijlautis  MF,  ita  GH  ad  Hi;  erga 
Vt  GH  ad  ME,  itaMF  ad  HK;  erga 
Vt  HK  ad  MF,  itaMF  ad  GH,fed 
Vt  ME  ad  GI,  ita  MF  adGH,  erga, 

Vt  MEadGl,itaHK  adMF.fid 

Vt  1L  ad  ME  ita  ME  adGI,  (e It  enim  ME  aqualis  MI)  erga 
Vt  II.  ad  ME  Ha  HK,  ad  ItF;  er  permutanda 
VtlLadHK,  ita  ME  adMF,fed 
Vt  IL  ad  Hi,  ita  GI  ad  GH;  erga  erit 

VtGIad  GH,  ita  ME  ad  MF.  cum  igitur  anguli  MFP,  (fi  GHN  aquales fint,  atque  adeo  reti . 
que  G HI,  (fi  MFEi  erga 

Triangulum  GHlftmtletrit  triangulo  7I1FE;  quaretrit 

Vt  GH  ad  HI,  ita  MF  ad  FEi  Eft  autem 

Vt  GH  ad  NH,  ita  MF  ad  FP;  erga 

Vt  NH  ad  HI,  ita  FP  ad  FE;  canuenenda  ergo 

Vt  HI  ad  NH,  ttaEF  adFP,(fi  componenda 

Vt  NIadNH,  ituEP  adFP,  & conntrtendo 

Vt  NH  ad  NI,  iu  FP  ad  EP,  (fi  permutanda 

Vt  NH  ad  FP,  ita , NI  ad  EP,  erga 

Punita  I,B,E,  pertinent  ad  circulum . .Quod  ita  fe  halet  ex  conii  rullione 
Et  quoniam  vtGH  ad  NH,  ita  Mp  ad  FP,  (fi  angule  MPE,  GNH Junt  inter  fi  aquales,  vtpatu 
reffi ; propterea 

Triangula  MEP,  GHN,  erunt  inter  fe  fimi  lia;  erga 

Angulus  MFP  aquabitur  angulo  GHN,  (fi  reliquus  aquabitur  reliqua,  nempe  angulus  HCN 
aquabitur  angulo  FMp,  guad  ita  fi  habet, ab  parallelas  Gh,  EM, 

THEOREMA. 


Firmpfanj 

XXIX. 

* (f9od  ab 
aljjs  alicas  H 


Sit  hyperbole  G SI,  cuius  diameter  ABH,  latus  tranfeurfetm  AB,  centrum  C, recta' DE  tangat 
verticem  B,  cui  dultafine  aquidsfl antes  Fi.fic  Vt  reciangulu  AHB,  ad  rectanguli  AHB, 
plus  quadrato  CB.  ita  quadratum  HG  ad  quadratum  ItF;  erit  * enim  CDE  linea  recta . 

Dsco  CF  fimper  propius  accedere  ad  perimelrum  hyperboles , nunquam  samen  punSum  E 
coinaderc  cum  puncto  G . 

Refolutio , 


* a-fixti. 


Voniam  rcdla  HI  maioreft , quam  re- 
\9  dta  HI;  ergo  quadratum  HI  maius  erit 
quadrato  HI,-  fcd  re&anguluin  AHb 
maius  cit  reiftangulo  AHb,  vt  confiat  ex  ele- 
mentis; ergo  fi  rc&anguium  AHB  fuperat  rc- 
dtanguium  AHB,  etiam  quadratum  HI  fupe- 
rat quadratum  HI . Quoct  ita  fc  habet ; nam 
vt  rcdtangulum  AHB  ad  redlangulum  AHB, 
ita  quadratum  HI  ad  quadratum  HI,  ex  natu- 
ra hyperboles . 

Rurfus  quoniam  FH  maior  eft , quam  FH, 
fcd  CH  maior  eft , quam  CH;  ergo  fi  CH  fu- 
perat  CH,  ita  etiam  FH  fuperat  FH . Quod 
ita  fc  habet ; vt  enim  eft  CH  ad  CH,  * ita  FH 
adFH. 
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, quoniam  FG  maior  cft , quam  FG,  fed  redangulum  JFG  .rquale  eft  redangulo 
IFG,  vt  mox  dcmonftrabimus ; ergo  tota  FI  maior  *>  erit , quam  tota  FI . Quod  ita  fe  ha-  b ,««*£ 
bct ; cft  cnjm  HI  maior , quam  HI,  & FH  maior  quam,  FH. 

Rurfus  quoniam  afymproti  femper  propius  accedunt  in  infinitum  ad  pcrimetrum  ipfius 
hyperboles , proptcrca , eo  eru  minor  FG,  quo  magis  ab  ipfa  DE  recedit , 8c  e6  erit  maior 
TI, quo  magis  recedit  ab  eadem  L)E,  femper  in innnirum  procedendo.  Quod  ita  fe  habet 
-ex  modo  dcmonftram. 

Tandem  quoniam  pundum  F nunquam  congruit  pundo  G,  ergo  reda  FH  femper  mi. 
ior  erit  reda  GH;  ergo  quadratum  FH  femper  maius  erit  quadrato  GH.  Quod  ita  lc  habet,- 
quadratum  enim  FH  femper  ‘ excedit  quadratum  GH,  eodem  redangulo  FGK,  lioc  cft  c 
IFG . 

LEMMA. 

Quod  autem  redangulum  IFG  «quale  fit  redangulo  IFG  fic  oftendo 

SutnUm  enim  ej} , vt  quadratum  CH  ad  quadratam  CH,  , ita  quadratum  Fii  ad  quadra-  . 

tum  FH,fia  proportionalibus  proportionalia  auferantur , qua  re manent b erunt  proportio-  $ *»• 
naUa-,  vt  autem  reflantium  AHB  ad  Teetangulum  AHB,  e ita  quadratum  CH  ad  qua-  £*"‘ 
•ratum  GHjttc  igitur  proportionalia  ft  a proportionalibus  auferantur,  qua  remanet  erunt  ’» • 
proportionalia  i remanent  i autem  quadrata  CB,  & reflantia  FGK ; ergovt  quadratum  c ""*■**« 
CB  ad  quadratum  CB,  tta  reU  angulum  FCIt  ad  reti  angulum  FGK,  fed  quadratum  CB  est  “"«i. 
aquale  quadrato  C Bi  ergo  re  ft  angulum  FGK  aquabitur  rea  angulo  FCk,  fed  reflari'’ alum 
* • iGkaqualetsi reOangulo l‘G, ergo rtfl angulum IfG aquabitur rectangulo FG.  “ 

\ .■  r.i  •..()  r . 

‘l  Compofttio. 

Vonfam  igitur  efl  vt  redangulum  AHB  ad  rcdtmgulomAHB,  ita  quadratum  HI 
ad  quadratum  HI,-  ex  nattira  hyperboles ; proptcrca  fi  redangulum  AHB  maius  cft 
- redangulo  AHB,  etiam  quadratum  HI  maius  erit  quadrato  HI,  fed  redangulum 
•jftHB  maius  cft  redangulo  AHB;  ergo  quadratum  HI  maius  erit  quadrato  HI;  ergo  reda 
FH  maior  erit , quam  reda  HI. 

Rurfus  quoniam  «ft,  vt  CH  adCH,  . ita  FH  ad  FH/  proptcrca  fi  CH  maior  eft , quanu  « « /„„•  & 
CH  , etiam  FH  debet  c!fc  maior  quam  FH,  fed  CH  maior  eft  quam  CH,-  ergo , & FH  maior  “ i««<- 
erit  quam  FH. 

Rurfus  quoniam  HI  maior  cft,  quam  HI,  item  FH  maior  cft , quam  FH,  vr  vidimus  i cr- 

E>  tota  FI  maior  erit , quam  tota  FI,-  fed  redangulum  1EG  atqualc  cft  redangulo  IFGs  vt 
peritis  oftendimus ; ergo  FG  mator  erit  , t.  quam  FG.  -v  - W figtt/.xij. 

Rurfus  quoniam  fic  in  infinitum  procedendo , eo  eft  maior  FI,  y quo  magis  recctlirtlk  y ••a*m  a,. 
ipfa  DE,  &e6  cftminorFG,  quo  magis  ab  eadem  DErecedit;  proptcrca  iemper  alym- 
ptoti  propius  accedent  in  infinitum  ad  pcrimetrum  ipfius  hyperboles . 

' T andem,  quoniam  femper  quadratum  FH  ^excedit  quadrarum  GH  eodem  redangulo  t o fl.umU. 
IFG,  feu  quod  idem  cft  FGKjergo  quadratum  FH  fcmper  maius  erit  quadrato  GH,  & rc- 
&a  FH  maior  femper  erit  reda  GH;  ergo  pundum  F nunquam  congruet  puftdo  G.  Quod 
jportebat  oftenderc . M .3 

■ % . t v ..  .......  f 

ConfpeBus  Refolutionit , neque  Cvmpofitionis , ‘ a : 

'Quoniam  reetaH i mJior  eft  quam  recta  Hf,ergo  . - 1.  ; . y 

» Quadratum  Hi  matus  erit  quadrato  HI;  fed  ...  ;;i. 

teetangulum  AHB  maius  eft  rectangulo  AHB,  vt  confiat  ex  elementis ; ergo  \ 1 .-  £ ... 

fi  ree  t angulum  AHB fuptr at  teetangulum  AHB,etii  quadratum  HI  fuperat  quadratum  HI . 
iluod  ita fe  habet:  nam  vt  rectangulum  AHB  ad  Teetangulum  AHB,  ita  quadratum  Hi 
ad  quadratum  Hi  ex  natura  hyperboles . 

turfus  quoniam  Fu  maior  cft  quam  FH,  fed  )*-'•  "U 

CH  motor  eft  quam  CH;  ergo  ~ * 

" ‘ -i  'O  1 Si 


Q 


1 mitium  Rtu 
fetUuomit,  <j, 
finis  Ctmftfj. 
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FH.  J^oditefc  hebet;  vt  enim  tfi  iliadBttp 


Si  CH  /» finit  CH,  it*  FH  debet  juperere 
ueFHedFH. 

Surfius  quoniam  igitur  FG  miner  tfi  quem  FG;jed 
Seit  angulum  IFC  *qu*te  tfi  teB  aegidi  IFG,  ergt 

Tet.i  FI  maior  ern.qnim  tote  FI.  guoditejc  betet , efientm  HI  metor,  quem  H/,  & FH 

meter,  quem  F H , 

Fur  jus  nuentem  nutem  efjmptett  jemper  propius  ee  cedunt  tn  infinitum  id  pcrtmttrum  tp- 

fius  hyperboles ; prepteree 

Se  erit  miner  FG , que  megtseb  tpfe  DE  reeedit , & 

Eb  erit  metor  FI,  quit  mugis  eb  eidem  DE  reeedit , jtmper  in  infinitum  protedendo . »<?a“ 
fiefe  hebet  ex  neture  &c.  . 1 

Tende  m qttontem  punitum  F nunquem  congruit  puncte  G;trgo 

Secte  FU  femper  metor  tnt  rcefa  GN;(rge  . 

Quadratum  FH  femper  meius  erit  quedreteGH . J*ued ite  fe  hebet ; queetntum  enim  FH 
'femper  excedit  quadratum  Gll  eodem  reti ungulo  FGH,jen  IFC, 


✓"v  Voninm  igitur  triangulum 

I 1 ZAN  xqualc  cfttriangu-  — 

lo  ANK, funt  nutemin- 
tCr  eafdcrttparalidas  AS,  ZRier- 
go  bafis  ZN'  ’ ajquabitur  bafi  NR,  ~ 

fcdvtZNadNR^ifeiZAadATi  -*<V 

ergo  * ZA  xquabitui  AT,  fed  EX  i • 

xqualis  cft-XH,  vt  mox  conflabitj  u!.-[  • 

ergo  vt  ZA  ad  Air,  ita  EX  ad  XH  i, 

Eft  autem  vt  AR  ad  AT,  c ita  Xlf 

ad  XH,  ergo  per  iubdudioncsU)  . ,roi1«Wy,ft  t 

aequalium,  rationum  erit,  vt  Z A adi 

AR  ita  EX  ad  XR  . Qpad  ita  fe»  •.  v nwwivi^' 

habet a cx  Elementis;  cft  enim  EX  \>i\  -ah  «i.  ’ 

parallela  M ZA.. 

VWk,«V.  ■ • V «VSAVtVwHTl  i.X\->.'A\V.  S*i*\n<;*V  \ 

2L  S M At  A,  tVmW.  • • 


£ittraktft_*. 
(clicmaie  n- 
icllfgaturali* 
aummilum_> 
elcuacu  fur»u. 
Cattua/tn» . 
a I . ftxii . 
b %,/txfi.. 


Quod  autem  EX  fit  aqualis  XH 
fe  oftendo  , fifuontem  F<? 
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aquidiftatZT  hyperbolen  tangenti  in  A,  ergo  TO  • rrit  ordinat  im  a pplicata  addiante-  ,,,n.mcs. 
irum  RX,  'ergo  tou  EX  aquabitur  toti  XH-,  itemqi  interceptor»  figmentum  ST  c aquale  b “ 
intercepto  figmento  GH,  c **'  pri°“‘ 

Rurfus  quoniam  triangulum  ANS  xqualc  cft  triangulo  NSR;  ergo  vtrunque  triangulo- 
rum ANS,  NSR  > eft  dimidium  figurat  ANRS . Quod  ita  fc  habet ! cum  enim  AN,  & RS.  j rave  primi. 
fint  inter  fcparallclx.qucmadmodum  AS, &NR;  proptcrca  figura  ANRS  b cft  parallelo- b tt.adfi. 
grammum , cuius  vtrunque  prardidiorum  triangulorum c cft  dimidium . c ■ 

Rurfus,  quoniam  triangulum  AST  xqiulc  cft  triangulo  ARS,  lunt  autem  inter eafdcmd  1 ftxti 
parallelas ; ergo  bafis  RS  a xquabitur  bafi  ST,  fcd  vt  RS  ad  ST, « ita  ZA  ad  AT;  ergo  ZA  e 
atquabitur  AT . Quod  ita  fc  habet , nam  ZT  intra  afymptotos  comprehcnfa  tangi?,  hyper- 
bolen in  A. 

Tandem  quoniam  triangulum  ARS  xqualc  cft  triangulo  EQR;  ergo  decorum  dupla!.' 
aequalia  erunt  •,  quamobrem  rcAanguluin  ANRS  Aequabitur  rcCtangulo  eQRV;  ergo  vt  f 14  fr,„J-. 
BQ_prima  ad  AN  fecundam , 6 ita  AS  tertia  ad  BV  quartam;  fcd  vt  AS  ad  BV,  h ita  AS  ad  s >*. /■<«<• 
B/3 : eftque  vt  EQad  AN, 1 ita  aB  ad  aA:  ergo  erit,  vt  «B  ad  «A,  k ita  A0  ad  B/3  • Quod  ita  ^ ♦A*'*: 
fc  habet ; funt  enim  intercepta  legmenta  aA,  & Bff  inter  fc  xqualia ; i quare  vt  aB  ad  aA  i k 14 .quinti. 
*a  AS  ad  B/?.  Sic  de  alia  diametro.  &c,  1 « ei  chu. 

Compojltio . 

OVoniam  igitur  EX  cft  parallela  ZA;  ergo  vt  EX  ad  XR,«ka  ZA  adAR,  fcd  vt  XR  « 4./,«;. 

ad  XH,  e ita  AR  ad  AT;  ergo  ex  xquali , vt  EX  ad  XH,  > ita  ZA  ad  AT,  fcd  EX  cft  > ^{"'iLti. 
q qualis  XH.ergo  * Z A xquabitur  AT.fed  vt  ZA  ad  AT,J  ita  ZN  ad  NR;ergo  ZN  fquabitur  J 
NR  ergo  triagulu  AZN  ■ xquabitur  triangulo  ANR:cum  inter  eafde  fint  parallelas  ZR,AS. « *•/<*</• 
Rurfus  quoniam  AN  eft  parallela  RS,& AS  eft  parallela  RN;  ergo  AN  RS  f cftparal-  fjj  .Orfpri. 
lelogrammum , cuius  vtrunque  triangulorum  ANS,  NSR » cft  dimidium;  ergo  triangula»  ,t  primi- 
ANS,  & NSR  < funt  inter  fcxquaiia.  9 ?.xtfrum. 

Rurfus  quoniam  vtZAadAT,  * ita  RS  ad  ST  ob  parallelas  ZR,  &AS;  eft  autem  Z A , » •/>*«'• 
aequalis  AT ; ergo  RS  atquabitur  ST;  quare  triangulum  ARS  * xquabitur  triangulo  AST.  , 

Tandem  quoniam  eft  vtoB  ad  aA,  * ita  AS  ad  B/S;  eft  autem,  vt  «B  ad  aA  n itaBQad  * ‘rot.cn. 
AN;  ergo  vt  AS  ad  B/S,  ita ' BQad  AN : fcd  vt  A/3  ad  B,S,  f ita  AS  ad  BV;  ergo  erit  vt  BQj*  *,]  ,,"»!•/ . 
prima  ad  aN  fecundam,  • ita  AS  tertia  ad  BV  quartam ; Quamobre  re&angulum  ANRS  » 5 <•/«"■ 
atquabitur  rc&angulo  BQRV;  ergo , & eorum  dimidia  xqualia  erunt , ac  proinde  triangu-  \ ‘/j**»,;! ' 
lfl  aRS  t xquabitur  triangulo  BQR  &c.Quod  oportebat  oftenderc.Sic  de  alia  diametro.&c, , n-prim. 

ConfpeBus  Refotutioms , atque  Compofitionis . 

Jguontam  triangulum  AZN  aquale  efi  triangulo  ANR,  & fiunt  inter  tafidem  parallelas ; ergo  Inirl„ 
Bojis  ZN  aquabitur  hafi  NR,  fid  fariari, 

rt  ZNadNR,  ito  ZA  od  AT,  ergo  • tampppi. 

* ZA  aquabitur  AT,  Jed 
EX  aqualis  eft  XH,  ergo 

rt  ZAadAT,itaSXadXH:  eft  autem  _ 

Vt  AR  ad  AT,  ita  XR  adXH,  ergo  per  fitbdullionem  aqualium  rationum 
Erit,  vt  ZA  ad  AR,  ita  IX  ad  XR.  Quod  ita  fc  habet . 

Rurfus  quoniam  triangulum  ANS  aquale  esi  triangulo  NSR,  trgo  

. Vtrunque  triangulorum  ANS,  NSR  eft  dimidium  figura  ANRS . £*od  ita  fi  habet ; cum-, 

AN,  eft  RS  fint  inter  [e  parallela  drc. 

Rurfus  quoniam  triangulum  AST  aquale  esi  triangulo  ARS,  fid 
f radici  a triangula  inter  eajdem  funt  parallelas-,  trgo 
Rufis  RS  aquabitur  bafi  ST,  fed 
Vt  RS  ad  ST,  ita  Z A ad  AT,  ergo 
■ Z A aquabitur  AT  . Sltod  ita  Je  habet .' 

T andem  quoniam  triangulum  ARS  aquale  eft  triangulo  Bj^R,  ergo 

Sl  cortem  dupla  aqualia  crtmr,  erro  ’ 

joco-v-  * mia». 


Digitized  by  Google 


rto  C AROLI  RENALDINII 

Rectonqulum  ANSS  oquobttttr  rcll tubule  bJ^RV,  ergo 
n B.ljprimt  tui  AN (icundom  ,ilA  AS terti* od BV quortAm,fed 
Vt  AS  od  RE,  it  A A, 6 Ad  Bj3,& 

Vt  B.^od  AN,  it  a » R .id  a A,  ergo 

trtt  vt  aH  Ad  a A,  ha  Ati  od  R3,  , .Quod  it  a fi  htbet  i [ant  tnim  intercepto  figmento  uA,  & 
t'3  tuter fe  oquetu ; quorc  vt  aR  Ad  a A,  ita  A) 3 Ati  Bfi . 


Non  pigebit  hic  odsuncrcre  qnodom  in  f /prodici  orum  grotiom , Atque  Adeo  odmoncre  lello- 
rem  dc  co , quod  diximus fupro  w Re  fututione  T heoremotis,  quod  inter  exemplo  decimum 
ottuuum  obtinnit  locum;  1 rjt  outem  huiufmodi. 

AJwitej  Sint  circuli  FOP,  EPI,  interius  tangentes  circulum  ABE  in  pun<So  F.  Sint  deinde  cir- 
Ja® '*«"*■  culi  Iccanres  priores  ia  indictos  in  punctis  F,  H,  Item  IK  in  dircCtum  cum  F;  Dufia  fit  FC 
Pio  is  fix  occurrens peripherijs  iti  pumftis H,QJ.,R,C,  Dico eflc.vt  HL ad  LC, in  QR  ,ui  RC.arquc 
«Aifcxc  ”-  Ita  omnia  intercepta  linearum  fcgmenta  inter  arcus  circulorum  tangentium  proportiona- 
ik  ; » Amni  lia  eifc  omnibus  interceptis  inter  arcus  circulorum  lecantium  . 

T 1 ? J'  ibi  igitur  ex  eo,  quod  Utero  TR , FC fint  proportionoltter  fello  in  punitis  S,R,P,f£,  deduxi- 

filcot.a  I"  tuus  reltos  BC,  Sit,  /’.£b  effe  inter fe  pArolleUs , quod  non fic  vfurpondum , quoji  td  i nobis  de- 

jimmi ib  ductum  fuerit  ex Jimphct  proporttonoh  diutfiont  FR,  FC  tn  punitis  proditiis  S,R,P,J%,  Wo 
'1,  f quidem  foret  eonfeentio , eum  pe  fi  tu  continget , vt  recto  quodam  proportionAhter  dtutfo  fint , 

*.<•>*<  .»  cr  recto  nihilominus  t innectentes  dtutfionum  puncto  non  fint  porotlelo  i fednos  id  ex  hoc  fpe- 
ZumfU  o.  („1,  diutfiont proportionali  deduximus  facto  nimirum  a circulorum  pertpherus  tron fiunt  ibus 
perpunctum  F,  nunquam  emm  (intinges , vt  duo  illo  recto  fiut  proportionAhter  fectn  e b hu- 
iufmodi circumfcrcntifS , quin  ducto  illo  diu  t [tonum  puncto  c onnectentes fint  pArollelo , Neque 
eontro  pArollelo  erunt, mfi  illo  figmento fuerint  proportionulie  (fe, 

H oc  porro  demon  st  rore  m.tgnt  lobons  non  e fi , oc  propteren  tomquom  ex  Elementis  petendo 
pnlcrmitnmut , Nos  h,c<  eodem  ojlendimus  in  libro  de  Circulo. 

Humanum  quidem  ingenium  plus  aequo  luxurians  prxfcns  haje  attas  infpexit  i non  eni#i 
contentum  i;s , qu.r  li-vicnus  ifl  Geometricis  magna  dexteritate , fummaque  perfpicacita- 
tc  cxcogitauit  Antiquitas , altius  progrediens  perfiuiufmodi  dilciplinarum  Oceanum  .for- 
tunaro lydcr*  nauigans,  veteres  fines  rranfiliuir ; Qpamobrem  Conicas  illas  decantatas 
fectiones  pertinaci  labore  meditans  praeclariflima  quaedam  cft  confccutum  : qua  in  ree» 
f.tuiuum  egregie  fegeffit  P.  Bonauentura  CaualleriusMediolanenfis,  in  hifcc  ftudijs  pratclariffi- 
*"*  c“m/;  mum  Italix  lumen, cui  fuccdfir  D.  Stcphanus  dc  Angelis  Venetus,  Geometra  pr?ftati(fimus, 
,'!,u.,mr,  Haud  mediocri  cum  laudcyjuoi  um  ope  inllituta  cft  dc  ijs  ampliffima  tra&atio,  initio  fiiifto  i 
j>.r.rf*4«i  parabola,  velut  a fimpliciori;  Dc  quibus  breuiter  nonnulla  hic  in  medium  afferam,  vt  hac 
m re  iddem  pateat  aditus  Aualyftx . 

Sit  quodeunque  parallclogrammum  BD,  & alterutri  * p ' 

laterum  CD,  Ba  ducta  fit  parallela  f F,  iremque  diarac-  ® 

ter  AC,  qua:  eam  fecct  in  Gi  erit  autem , vt  DA  ad  AF, 
ita  CD, atque  adeo  EF  ad  GF.ob  fimilia  triangula  CAD,  ^ 

GAF;  atque  rciTtam  AC  diagonalem  primam  appellant , VVS  \ 

Dc  inde , vt  quadratum  AD  ad  quadratum  AF,  ita  fit  EF  N.  \ s\ 

adHF,  quod  intclligcndumeft  heri  in  omnibus  paralie-  \ q\\ 

lis  ipfi  CD,  adeo  videlicet , vt  omnes  homologa'  ipfi  HF  ' C VA 

terminentur  ad  curuam  AHC,&  hanc  curuam  AHC  dia-  \\fl 

gonalem  fecundam  appellant . Deinde , vt  cubus  AD  ad  v| 

cubum  AF,  itaEFadlF,  quod wtclligcndwn effieri  v-  B i'"  c 

bique  in  parallelis  ipfi  CD,  ita  vt  omnes  hdmologx  jpljt 

IF  terminentur  ad  curuam  A1C.&  curuam  Hanc  AlC  tertiam  diagonalem  apnellant.Dein- 
dc.vt  qiudrato-quadratu  AD  ad  quadrato-quadratum  AF,  ita  EF  ad  I F.  ouod  vhinuefie- 
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vocant  primum  fpatium  diagonalium  parallclogrammi  bD,  trilincum  autem  AHCD,  fe- 
cundum fpatium ; trilincum  AICD  tertium  i trilincum  ALCD,  quartum, & ita  deinceps. 

Triangulum  autem  BAC  duplicatum  ad  partes  BA  appellarunt  parabolam  linearem- 
fcu  primam;  fpatium  vero  B A HC  duplicatum  ad  partes  BA,  appellarunt  parabolam  fe- 
cundam, (iue  quadraticam ; & fpatium  BAIC  duplicatum  ad  partes  BA,  appellarunt  ter- 
tiam parabolam , fiuc  cubicam.  Praeterea  fpatium  BALC  duplicatum  ad  partes  BA  nuncu- 
parunt quartam  parabolam , fiuc  quadrato-quadraticam  ,Sc  in  infinitum  continuata  ferie , 
adeo  vt  omnia  pridida  fpatia  vocentur  infinitae  paraboli . 

Spatium  autem  CGFD  primum  trapetium,  fiuc  lineare  vocarunt ; CHPD  fecundum, fcu 
quadraticum ; CIFD,  tcrtium,fiuc  cubicum;  CLFD,  quartum, fiue  quadrato-quadraticum . 

G AF  dixerunt  trilincum  lineare  ad  verticem,H  AF  trilincum  quadraticum  ad  verticem , 


Vd  U: 

i V 

f JU 

\ 

&fic  deinceps.  . . 

Harum  autem  parabolarum  infinitarum , & trilineorum  infinitorum,  A ftatuerunt  verti- 
cem, BA  diametrum  parabolarum  infinitarum,  quarum  bafimdixcrunt  duplicatam  BC; 
At  vero  CD.bafim  infinitorum  trilincorum,&  traperiorum,  & AD,  diametrum  infinitorum 
trilineorum , cum  fit  eorundem  duplicatorum  diameter . 

Infinitarum  parabolarum  varia , diucrfaquc  fymptomara oftenderunt , & in  horum  de- 
monftrationibus,  non  minus  ac  in  fuperioribus  adhiberi  quidem  analytica  poteft  induftri*. 

Non  folum  dari  pofiunt  infiniti  paraboli  modo 
iam explicato,  fed  cti;un  infiniti hypcrboli ; vtia- 
appofito  fchemate . Si  fuerit  quemadmodum  redan- 
gulum MDB, fuppofito quod M B, fit  diameter tran- 
iuerfa,  ad  redangulum  MIB,  ita  A D,  femiordina- 
tim  applicata,  aclGI,  itidem  femiordinatim  applica- 
ram, fiet  hyperbole,  qui  linearis  dicitur.  Deinde 
fi  fuerit  , vt  redangulum  MDB,  adredangulunu 

MIB,  ita  quadratum  AD,  ad  quadratum  GI,  erit 

fecunda  hyperbole,  nempe  quadratica;  Quod  fi  in 
eadem  ratione  rcdangulorum  fuerit,  vt  cubus  AD, 
ad  cubum  GI,  fiet  tertia  hyperbole,  nempe  cubica; 

& fi  fuerit  etiam  in  eadem  ratione  redangulorum , ita 
quadrato-quadratum  A D,  ad  quadrato-quadratum 
G I,  fiet  quarta  hyperbole,  nempe  quadrato-quadra- 
tica ; & fic  deinceps  in  infinitum  fecundum  ordinem 
ipfarum  potcflatum . 

Nec  diffimiliter  in  cllipfi  modo  confentanco  cius  naturi  intclligendum  eft . \ t fi  fuerit 
femiellipfis  ABC,  cuius  axis  A C,  centrum 
E.fumptoquc  in  AC,  quouis  pundoD,  & exi- 
ftente  femiaxeEB,  fecundario,  adpundumD 
fit  femiordinatim  appljcata  D F;  fi  fuerit , vt 
redangulum  A E C,  ad  redangulum  A D C,  ita 
E B ad  DF,  punda  quidem  A,F,B,C, ad  parabo- 
len,  non  ad  cllipfim  pertinebunt . Qubd  fi  fuerit, 
vt  redangulum  AEC  ad  redangulum  AD  C,  ita  quadratum  EB  ad  quadratum  DF,  pun- 
ita A,  F,  B,  C,  ne  dum  ad  cllipfim , fed  etiam  ad  circulum  pertinebunt . Si  verb  fuerit  in 
eadem  ratione  fcilicet,  vt  redangulum  A E C ad  redangulum  A D C,  ita  cubus  E B ad 
cubum  DF,  fiet  ellipfis  cubica;  quod  fi  fuerit  vt  redangulum  AEC  ad  redangulum  ADC, 
ita  quad  rato-quadratum  E B ad  quadrato-quadratum  D F,  fiet  ellipfis  quadrato-quadrati- 
ca,  &fic  in  infinitum,  fccundiim poteftatum ordinem . 

Verum,  & alio  padohuiufmodi  fcdiones  confiderari  pofiunt ; propterca  qu6d  fibafis 
non  fuerit  determinata , fed  accepto  pundo  in  reda , qui  habeat  ratione  diametri , & in- 
eadem  acceptum  fit  aliquod  pundum  pro  vertice , ftatutaque  fit  femiordinatim  applicata , 
atque  feruetur  proportio  iam  dida , fecundum  amplitudinem  paraboli  femper  defeenden- 
do , ita  vt  ratio  fegmenti  diametri , fegmenti  inquam  minoris , initio  fado  a vertice , ita  or- 
dinatim  duda  ad  aliam  fiat  linearis  parabole ; Quod  fi  fiicrit , vt  idem  fegmentum  ad  idem 

fegmen- 
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fegmentum , ita  quadratum  femiordinati  iam  diifti  ad  quadratum  femiordinati fiet  pa- 
rabole quadratica ; & vt  idem  fegmentum  ad  fegmentum , ita  cubus  iam  didi  femiordina- 
tim  applicata?  ad  cubum  alterius,  fiet  parabole  cubica,  &fic  deinceps.  Quod  etiam  de_» 
alijs  teCtionibus  intelligcndum  cft . 

Hic  autem  confidcratio  ampliffima  quidem  cft , dignaque , vt  in  ipfa  omnis  labor , om- 
neque  tempus  infamatur ; tamen  id  non  diflimulandum  profeCtb,  multo  magis  operi  cflt, 
pretium  in  ea  incumbere  ftudia  Geometrica , quibus  naturat  opera  nos  aflequi  valeamus,  & 
ad  ipfius  intimiores  rcccftlis  peruadere  poflimus . 

Cstcrum  analytica  induftria , vt  in  his  locum  obtineat , vcluti  methodus  quidam  vni- 
ucrf.ilis  accommodari  debet  particulari , fine  qua  Geometri  nullus  eft  aditus  in  fapradi- 
ais  ; huiulmodi  fiquidem  contemplatio  indiuilibilium  methodum  expofeit , qui  fane 
peculiaria  eft,  ac  opportuna  ad  prxeipua  quidam  Theoremata  demonftranda,  de  qua  no-, 
bis  in  fequentibus  futurus  eft  fermo , vbi  antiquam  methodum  rcfolucndi,vniuci  fuliffijnam 
quidem , huic  peculiati  aptabimus . 


De  Reliquis  Lineis. 

trim  rmi.  T^Ratertres  conicarum  fcdionum  lineas , quarum  fuperius  meminimus,  ducentium  or- 
! tum  fcilicet , vel  a coni  feCtione , vel  in  plano  a puncto  fubeunte  diucrfos  motus , infi- 
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niti  profeCto  funt multitudine,  quarum  vnamquamque propria fymptomata  confcqutn- 
tur,  e quibus  ad  Problematum  difficillimorum  efleCtioncs  perficiendas , plurimas  admue- 
nimus , qui  ob  fuas  affectiones  ,ad  propofitum  conducentes  videbantur;  de  quibus  Secun- 
v§  limnt  do  Libro  differendum. 

E veteribus  lineis  elegans  admodum  ea  eft,  quam  Helicam , fcu  Spiralem  appellarunt , 
/««„*  cuius  genefis , iam  pridem  vulgata  fuit . Si  nos  enim  intclligamus  rectam  lineam , ciuique 
MjpraUmm.  extremum  vnum  effc  fixum , ac  immobile,  extremum  aurera  alterum  motu  cquabili , in_ 
MrM  orbem  cicri.doncc  redicrirad  punCium,vndc  cipit  moucri;  interim  vero  motu  etiam  ^qua- 
ut  bili  pumftu  ab  extremo  ipfius  linei  immobili, ab  illo  fcilicet  ad  id  quod  in  orbe  agitur , fera- 
tur  motu  vt  diccba  aquabili  fuper  iplam  reCta  lineam , ira  vt  ad  alterum  ciufdcm  linea-  cx- 
ti>!*n,tjf.  txemum  mobile  perueniat , cum  mobile  extremum  ad  eundem  locum  redierit;  Intclligc- 
1 tffi*  mus  enim  inde  lineam  quandam  fuifle  deferiptam , videlicet  a pundto  delato  motu  aquabili 
per  reCtam  lineam , itemque  aquabili  ad  motum  eiufdcm  linei  delati  in  gyrum  fecundum 
extremum  vnum , altero  quidem  manente , ac  propterca  hic, quam  diximus  linea,  quique 
fpiralis  appellatur,  ortum  a punCto  fubeunte  duplicem  motum  aquabilcm , trahit.  Hic 
porro  fpiralis  linea  cft , qui  in  fuo  genere  primaria  dicitur ; & hic  cft  linea  fpiralis,dc  qua 
Archimedes  dicit. 

Si  in  plano  reda  linea  altero  termino  manente  iquali  velocitate  circumlata , redeat 
c'c‘nccPs  e°>  vntk  profeCta  dfc  fimul  vero  cum  linea  circumlata  feratur  punitum  pari  velo- 
vfrlwcd  citate  fibiipft  fecundum rcCiam  lineam  duCto,  motus  initio  ab  immobili  termino:  iftud 
huUu.  punitum , lineam  fpiralem  in  plano  deferibet . 

Sit  circulus  cuius  centrum  A.femidiametcr  AB,ma- 
nenteque  punCto  A,  reCta  quidem  AB  in  gyrum 
agatur  fecundum  extremu  B.delcribens  circumfercn- 
tiamBCIH,  motu  tamen  yquabili , ita  vt  aqualibus 
temporibus  iqualia  fpatia  percurrat,  dumque  moueri 
cipit  in  gyrum  extremum  B, incipiat  etia  moueri  pun- 
itum perrcCtam  AB,  ex  A inB  motu  itidem  xqua- 
bili,  ita  vt  ciim  hoc  perucncrit  ad  punCtum  e.ctrcmum 
B,  idem  extremum  fua  rcuolutione  ad  eundem  locum, 
vnde  profectum  erat.rcdicrir,  atque  adeo  reCta  AB  ad 
eandem  pofitionem  rcuerfa  fit ; itaque  punCtum  illud 
smtirimi  delatum  per  reClam  A B fabiens  duplicem  illum  mo- 

,X.  tlun  iquabUcm,  fui  motus  tramitem  relinquendo, Imea.quam  Archimedes  fpiralem  appel- 
lauit,  AKl)f  B,  dcfigner,ita  vt  fi  circumferentiam  integram  B C 1 H R diuilam  intclligamus 
in  viginti  quatuor  partes  «quales , & in  totidem  etiam  partes  concipiamus  reCtam  A B,  di- 

uilain 
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iiifimfuiffc , quando  extremum  lincxreffxB  confecerit  fecundum  peripheriam,  vnam  eUnaAM.re; 
viginri  quatitor  partibus,  punttum  quoque  per  A B,  vnam  e viginti  qtiatuor  partibus  con-  <•- 

fecerit , in  quas  ipfamct  A B diuifa  erat , & fie  deinceps , ita  vt  cum  linea1  extremum  B fua  mobiiTm&c. 
gyratione  perucncrit  ad  pundtum  H,  confeifta  fcilicet  quarta  parte  totius  circumferentia , «<  circumfer, 
etiam  pundhnrt  ex  A in  B quartam  partem  ipfius  A B confecerit ; Punctum  autem  A raa-  JJ££re>ui. 
nens  ab  Archimede  principium  fpiralis  nuncupatur ; Pofitio  autem  linea,  a qua  incipit  re-  cdligimi  fc- 
fta  AB  circumferri,  principium  circulationis  appellatur.  "d*1?0* 

Huius  varia  fymptomata  funt , quorum  aliqua  Archimedes  ingeniola  contcmplationt,  quo  infiaf- * 
cft  perfccutus , ctfi  in  quibufdam  videatur  dcfeciffe , fiquidem  non  omnibus  probatur  illa  . surMh  pin- 
dcmonftrandi  ratio  per  explofum  excelfum , atque  defeCtum , nec  demonftrationis  vis  fatis 
pcrfpicua  cxillimatur . Sed  nos  de  his  infra , agentes  de  diuerfis  methodis,  quibus Muthe- ; rmrifimts 
manci  hucufquc  vfi  funt ; fohun  hic  illud  videtur  addendum , propofitiones  primam , & le- 
eundam , itemque  decimam  fecundam , atque  adeo  inde  dcduiftas  haud  pure  Geometricas  i 
efle , fcd  Phyfico-Geometricas ; Siquidem  in  ijs  adhibetur  motus , & tempus , a quibus  pu-  "W»*'*'. 
rus  Geometra  abftinct , omnifque  confidcratio  de  magnitudinibus  inditura , cum  ordine- 
ad  illa,  non  tam  Geometrica , quam  Phyfico-Gcometrica  dicenda  cft ; condonandum  ta-  A’th,n,du 
men fibi aliquid cxiftiraauit  Archimedes,  quodhuiuslincx  genefis  amotu  pendeat;  fcd 
nirni  id  fatisfacict?  Circulus  quoque' a]  motu  originem  ducit  ; Et  It  trianguli  reCtanguIi  ammLu, 
vno  latere  circa  reftum  manente  circumuoluatur  integra  reuolutione  fit  conus , cuius  hafis 
cft  circulus  delcriptus  ex  reuolutione  alterius  lateris . Vel  fi  fit  circulus  in  plano  deferiptus 
punftum  autem  in  fublimi  acceptum,  a quo  perpendicularis  cadat  in  centrum  ipfius , fi  ab 
huiufmod i pundo  reda  quadam  intelligatur , cuius  extremo  manente  in  puncto  iam  dicto 
in  orbem  acta , circuli  peripheriam  abradat , gignitur  inde  conus , cuius  balis  cft  ille  circu- 
lus , cono  autem  diflccto  per  planum  bafi  xquidiftans , fit  fectio  communis  circulus , cuius 
ortus  non  eft  a motu.  Non  diffimiliter  de  Cylindro  ex  reuolutione  rcctanguli,  vno  ma- 
nente latere.  Vel  fi  linea  recta  plano , in  quo  circulus,  pcrpcndicularitcr  intelligatur  infi- 
ftens , fibique  femper  parallela  incedens , circuli  peripheriam  abradens , gignit  cylindrum,'  1 

cuius  fectio  per  planum  xquidiftans  bafi,  quy  erat  circulus  in  plano  deferiptus,  circulus  iti- 
dem cft , cuius  ortus  eft  fine  motu , quemadmodum  contingit  de  fectionibus  conicis , qux 
a communi  fcctione  plani  cum  cono  originem  habere  polfunt , imo  his  illud  fpcciale,  quod 
nulla  prxeunte  per  motum  deferipta,-  per  communem  (cctionemtantum  haberi  poteft , fe- 
cus  de  circulo,  vt  explicuimus.  Sed  fi  de  circulo  tam  ampla  neglecto  motu,  actemporej  Sfinlhm»  > 
inftituitur  confidcratio,  curdcfpirali  non  itidem  cuius  genefis  non  abfimilis  clfc  poteft?£^"™“' 
V t enim  in  plano  intclligitur  circulus  reuolutione  deferiptus,  & circa  eius  peripheriam  e re- 
cta  pcrpcndicularitcr  plano  fibimer  femper  parallela , circuli  peripheriam  abradens,  cylin- 
drum gignens, cuius  communis  fectio  cum  plano  cquidiftante  bafi  circulus  eft, -cur  imagina- 
ri non  licebit  fpiralcm  primariam  in  plano,  ita  vt  recta  ipfi  plano  infiftcns,  fibi  met  paral- 
lela femper  incedens  abradat  fpiralis  fpatij  perimetrum , folidum  gignat , quod  non  imme- 
rito Cylindrico-fpiralc  dici  pofTet , cuius  bafes , vt  in  Cylindro  funt  duo  circuli , ita  in  hoc  c,Und,;„ 
forcntduofpatialpiralia?  Qubd  fi  planum  aliquod  bafi  xquidiftans  illud  fccucrit,  gignet 
fpirale  fpatium  in  fui  communi  fectione ; fpiralis  autem  hxc  ortum  habet  fine  motu , vt  ita- 
que circulus  fufeipitur  confiderandus  abfque  ordine  ad  motum  ,&  tempus , cur  hoc  idem- 
de  fpatio  fpirali  fieri  non  pofict  ? De  his  tamen  hactenus  4 
Vt  autem  lectiones  conicas , immo  & lineam  quadra- 
tricem , cuius  genefin  veteres  recognouerunt  a puncto 
fubcunte  duplicem  motum , Geometrice  defcribiexifti- 
inarunt  per  inuentionem  quotuis  punctorum , perqux 
duci  debeat,  cur  etiam  hoc  idem  de  fpirali  fieri  non- 
poterit  omni  prorfus  neglecto  motu  ac  tempore  ? Sit  igi- 
tur circulus  CDBE,  cuius  centrum  A,  iemidiameter^ 

A B,  ciufque  peripheria  diuifa  in  partes  xquales  quotli- 
Eucrit,  quo  autem  plurcs  extiterint , eb  felicius  opera- 
110  fuccedct , & ad  fingula  puncta  fcctiontun  a ccmro  A 
dnctx  lint  rcctx , v:AI,  AH,  AL,  &c. , & in  totidem 
partes  diuifa  fit  vna  ex  ipfis,  puta  AB;  vnde  fi  circumfc- 
rcnna  fuerit  diuifa  in  fcxdccim  partes , in  totidem  e tianf 
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ihtelligatur  diuifu  feraidiamercr . Si  quis  autem  vellet  initium  facere  a puriao  A facti 
A B vcluti  prima , in  fubfequenti  AN  fumatur  pars  A O quf  fit  decima  fexta  pars , in  fc- 
quenti  A P accipiatur  A R qu*  fit  duf  decimx  fexta:  partes,  in  fcqucnti  A Q,  fumatur  A S, 
qux  fit  tres  decima:  fexta:  partes  &c.  fi  quis  velit  initium  ducere  ex  B fumat  in  AI  par- 
tem F I,  qua:  fit  decima  fexta  pars  totius  AI,  & in  A H fumat  G H,  qux  fit  dux  de- 
cunx fexta:  partes , item  in  A L accipiat  K L,  qux  fit  tres  decimi  fextx  partes , & fic 
deinceps : vnde  priori  modo  intrinfectis,  poflcriori  vero  extrinfccus  ipfius  fpiralis  ortus  di- 
cetur ; ac  proptcrca  hunc  in  modum  fine  vllo  motu  licebit  fpiralis  genefim  inrclligcrc,  can- 
demque  deferibere , non  minus  Geometrici , quam  fe&iones  conicas,  velipfam  quadra- 
triccm,  vt  paulo  infra  dicemus . Et  quemadmodum  de  quadratrice  fymptomata  demon- 
ftrantur  nulla  habita  ratione  motus,  vel  temporis , ita  etiam  de  hac  fieri  nihil  prohibenqua- 
mobrem  tra&atio  de  fpiralibus  inflitui  poterit  pure  Geometrica , vt  fuo  loco  conlfabit . 

Hac  autem  fpiralis  genefi  agnita , quod  Archimedes  oflendit  beneficio  motus , ac  tem- 
poris , his  neglediis , omnino  Geometrice  , qui  fequitur  in  modum  demonffrabitur , ac  de- 
aliis  confimilibus ; vnde  cito. 


Si  in fipiralem  ex  prima  reuoluttone  ortam  incidant  dua  * linea  upuniTorfuod  cfi  principium 
fptralts  producantur  ad  eircumfirentiamvfifue  primi  circuli : eandem  rationem  inter 

fic  habebunt  iBa  in  fpiralem  incidentes , fuam  arcus  circuli  medtj  inter  terminum  [pira  . 
dr  limites  linearum  producturum  in  circumfircntiafaOes , fumpus  in  prae  edens  ia  ana- 
basii fine  fpiralis  . 

Sit  fpiralis  linea  & c. 

Refolutio . 

qVoniam  igitur  cfi,  vrBC  adBD,  ita  circumfc-  fi  „ 

rentia  AIF  ad  circurfifetentiam  AIG , & vt  BD 

ad  BE , ita  circumferentia  AIG  ad  cireumfr-  Vv- 

rentiam  AIH,  erit  * vt  integra  circumferentia  ad  cir-  /\,  \ / \\  S 

cumferentiam  AIF,  ita  BFfemidiamerer  ad  fpiralis  ra-  / Q\\  / 'd 

djumBC.  Nec  diffimilitcrdcraonftrabimus,  vt  inte-  I / , 

gra  circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  AIG,  I V Bj  . , /—  '■ 

dote  tuli,  ita  die  femidiametrum  BG  ad  fpiralis  radium  BD,  & \ ^ f • 

de  Circulo,  vt  integra  circuli  circumferentia  cfi  ad  circtimfcrcn-  \ ;u  .fi  ■ ■ , 

tiam  AIH,  ita  efle  femidiametrum  BH  ad  fpiralis  ra-  X.  , m/f 

dium  B E;  ergo  per  conuerfioncm  rationis,  erit  vt inte-  - •efffi  . 

gra  circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  A H,  ita 
B H,  feu  B A ad  E H . Quod  ita  fc  habet  ex  natura  ip- 
fius linex  fpiralis;  fic  enim  per  punita  continuata  oriri  pcrlpicuumefts  vt  enim  AH  ad 
integram  circumferentiam,  ita  cftEH  ad  femidiametrum  BH.feu  BA,  accepto  fiquidta* 
quocumque  pundio  in  circumferentia  A H.  c.g.  K,  eadem  intclligenda  eft  ratio  arctis  A K 
ad  integram  circumferentiam, qive  eflet  dudfa  rcifia  BK-intcrcepti  fegmenti  inter  punftuau 
K,&  punitum  in  fpirali.per  quod  reita  BK  tranfirct  ad  ipfarn  fenudiamcctunu  Duuiiiocnira 
integri  circumferenti!  in  partes  xquaiet,  & in  totidem  etiam  xquales  partcsipfiusftuu- 
diametri  intelligenda  cfi  in  infinitum  diuifio.  , . . 

. ' ■ rrr 

\ ~ Compojitio . . . .i, 

' .•  ir,--  ■■■■*■•: 

QVoniam  itaque  cfi , vt  integra  circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  H A,  iota 
BH.hoccftBAfcmidilmetcradEH;  erit  per  conuerfionem  rarionrj , vt  integra- 
circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  AIH,  ita  eadem  femidrameter  B H >d 
fpiralis  radium  B E.  Nec  diflimiliter  dcmonftrabimns,  integram  circuli  circumferentiam  ad 
circumferentiam  A I G,  vt  fen-.idiamcter  AG  ad  fpiralisaadium  BD,  8c  vt  integra  circuli 
circumferentia  ad  circumferentiam  AIF,  ita  cife  eandem  femidiametrum  BF  adipiraJis 

radium 


pnlfliarei. 

Xxrmptum 


Redeamus  vnde  difceflimus , fpiralis  illa , quam  cum  Archimede  dcfcripfimus  primarii  t/Mh  /W- 
cft , dari  etiam  poteft  & fecundaria , tertia , & in  infinitum : Vndc  Archimedes . 

Linea  porro , quam  quidem  prima  renolutionc  pertranfierit  punitum  latum  fecundum-.  r/««  p:m» 
rcilam  , prima  vocetur : quam  vero  in  fecunda  gyrationc  idem  punctum  perambulaucrit , 
fecunda , atquede  alijs  fimiliter , qux  circumvolutionibus  proportionalitcr  denominantur.  LwtM  ftClM' 
Vt  fi  fuerit  recta  A B,  cuius  extremum  A fit  immobile , dum  extremum  B mobile  delatum.,  _ 

motu  xquabili  pcruencrit  vnde  difcelferat ; pun- 
itum vero  delatum  per  AB,  non  confecerit  nifi 
partem  A C in  hac  prima  gyrationc  deferibit  pri- 
mariam fpiralcm ; fi  vero  fecundo  in  orbem  agatur 
eadem  linea  motu  aequabili,  vt  prius  donec  ad  ean- 
dem politionem  redierit ; punitum  vero  delatum* 
per  A B pcruencrit  ad  punitum  D,  ab  huiufmodi  • 
punito  defcribitttr  fpiralis  fecundae  rcuolutionis ; & 
fi  tandem  in  tertia  reuolutionc  peruenerit  ad  B,  de- 
fcribetur  fpiralis  tertia1  rcuolutionis . 

Spatium  autem  comprehenlum  prima  rcuolu- 
tione  deferipta , & linea  reita , qux  prima  eft , pri- 
mum appellatur , quod  vero  comprehenditur  fub 
helice  lecunda  rcuolutione  deferipta,  & linea  reita 
CD  fecunda , fecundum  nominatur,  & fic  deinceps . 

At  vero  fi  a punito  quod  eft  principium  helicis 
reita  quxpiam  agatur , ea  qux  funt  ad  cafdem  huius 
rcitx  partes , ad  quas  circumuolutio  fertur , antece- 
dentia vocantur,  qux  vero  in  contraria,  dicuntur 
confcqucntia . Vtn  fuerit  in  fpiralis  principio  A fa- 
«ftttm  mitium  rcitx  AM,  vtcunqucduilx;  voluta 
quidem  AKDFB,  & infuper  fpatium  illud  ab 
huiufmodi  recta  verfus  D,  &F  &c.  quod  eft  ad  eaf- 
dem  linex  A M partes , dicuntur  antecedentia , oppo- 
fiea  vero  voluta, qux  eft  a parte  ELG;  & fpatium  illud 
qmod  eft  deinceps  ad  ipfam  lineam  verfus  ELG,  con- 
fequentia  nuncupanmr . ! 


Primum  fpa* 
tikm  quid. 

Secundum 
ff Autem  &c. 


Antecedentia 

quid. 

Confequ  entia 

quid, 

Explicatio. 

Circulus 
BC1H,  fpira- 
Iis  AKDFB. 
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SfirMiii  !•■  At  vero  iiiuerfi  ordinis , non  tot  fpecie  erunt , nam  vna  cum  prima  primi  ordmiscoinctu 
^‘t-  Tres  igitur  fpecie  diuerfx:  vnde  fi  nos  intelligamus  extremum  B motu  xquabili , & 
toiJLrfi*  punctum  delatum  per  B A,  ita  ferri  ex  B in  A,  vt  fpatia  confecta  fint  in  duplicata  ratione/ 
*****  temporum , gignetur  fpccics  inuerfx  fpiralis , & ea  eft , fecundum  quofdam , quam  grauo 
defeendens  in  plano  xquaroris  defignaret , fi  tellus-tantummodo  rcuolueretur  diurno  j no- 
tu , vt  quibufdam  arrifit ; fi  grauc  tamen  defeenderet  remotis  omnibus  inpcdimentis  motu- 
fempcrvniformitcr  accelerato  ex  ca  altitudine,  itavt,  ciimfcmidiamctcrtcllurisad  ean- 
dem politionem  redijflct  ad  centrum  ipfius , grauc  peruenifler , hxc  tamen  forte  linea  non- 
cflct,  a dcfcendcnrc  graui  in  prcdicto  plano  deferipta . Sic  etiam  de  alijs  ad  hunc  ordinem- 
fpectantibus  fuo  modo  intelligcndum  tft ; vt  fi  punctum  ex  B in  A feratur  motu  xquabili , 
linea  vero  in  orbem  agatur  motu  accelerato , videlicet  in  duplicata  ratione  temporum;  Vel 
tandem  fi  vterque  motus  fuerit  naturaliter  acceleratus . 

Prxtcrca  imaginari  licet  motum  fecundum  aliam  rationem , & fic  prouenient  fpiralcs 
pr"  pertinentes  ad  primum  ordinem , nempe  quod  punctum  cx  A in  B feratur  motu,  ita  vt  tem- 
tumi,  pora  fint  in  duplicata  ratione  fpatiorum , linea  vero  in  orbem  cieatur  motu  xquabili,  atque 
cx  V3r’)s  combinationibus , varix  orientur  linex  fpiralcs . 

«-/I  ^4/  Illud  ndn  prjteribo  fpiralis  genefim  hunc  inmo- 
dum.  Intelligamus  punctum  (&  pertinebit  ad  fccun- 
dum  ordinem)  moueri  motu  naturaliter  accelerato  cx 
>«<*■  B in  A,  lineam  verb  in  orbem  ferri  motu  naturaliter 
duum.  deficiente,  quxeunque  fit  huius  defectus  ratio , & cx 
1»,  mvm-i  varia  combinationc  variari  polfunt ; fed  ea  quam  mo- 
do  dixi  deferiberetur  a graui  dcfccndcntc  m plano 
dUumfSL  atquatoris,  cxhypothcfi  quod  tellus  diurna  tantum- 
1 ex  rcuolutione  cieretur , fi  ex  tanta  videlicet  altitudine- 
**  cl<ftrct  * quanta  ad  id  requireretur,  vt  ftjpracxplicui- 
mus,-  proptcrca  quod  grauc  ageremr  in  gyrum  non- 
ab  interno  principio , quafi  redolens  naturam  totius, 
fed  potius  impullu  exti  infcciis  accepto  naturaliter  deficiente , vtpote  mobilis  reluctante  na- 
tura , a qua  habet , vt  fe  primum  conftituat  fub  minus  graui;  de  hoc  tamen  foo  loco. 
tim Cxteriim  huiufmodi  lineas  imaginari  quoque  licet  fuper  alijs  firperficiebus  deferiptas, 
w*  Frllcr:,m  infuperfide  (phxrka , cylindrica , de  quibus  aliqua  dixit  Pappus  in  CoUectioBi- 
/«.  bus Mathematicis . 

t"*«n  ■ Quemadmodum  enim  dari  polfunt  infinitx  parabol* , infinitx  liyperbofx , infinfec  clli- 
pfcs>  & quidem  duplici  ratione , vrfuperius  innuimus,  ita  etiam  dari  pottunt  infinitx  fpi- 
fi,n  iifmi  ftJes;  Etenim  vt  paulo  antea  dicebamus,  fi  ptmdlum  A mtclligatur  deferri  per  AB  motu 
" xquabili , dum  interim  femidiameter  illa  manente  extremo  A,  rcuoluatur  fecundum  extre- 
...  . muffl  B>defcribcns  circuli  pcripheriatnBHIC,  motu  tamen  vniformiter  accelerato,  itavt 

fpatia  pera&a  in  ipfa  peripheria , fint  in  duplicata  ratione,  fcu  ve  quadrata  temporum,  gi- 
• gnitur  alia  fpiralis  ab  Archimcdca , qux  prima , & linearis  dicetur ; hxc  autem  dcqualo- 
2^1 quimur  erit  fccunda , & quadratica , quod  fi  fpatia  pcra&a  fuerint  ficut  cubi  eorum  tempo- 
ifniiii  rmH-  rum , gignetur  altera  terria , qus  dicetur  cubica , ct  fi  fuerint , vt  quadrato  quadrata  rem- 
" ■ porum  orietur  quarta , qux  dicetur  quadrato  quadratica , & fic  in  infinitum.  Vnde  ex  ra- 


Subdit  jua 
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riacombinationeipforum  motuum , variaque  dctcrminarionejprincipij  quod  videlicet  Gc 
aut  centrum , aut  exrremum  mobile  linex  rcQtx , varia , diuerleque  fpiralcs  oriuntur . 

Quodlipunfhun  per  femidtametrum  moueatur motu naturaliter  deficiente,  ira  vt  eoo* 
trario  modo  fpatia  pcra&a  finr,  vt  quadrata  temporum,  diameter  vero  rcuoluatur  mon» 
aquabili,  fi  motus  per  rcOam  fit  ab  extremo  immobili,  erit  ordinis  primi  refpondens  alteri 
ordinis  fecundi  cuius  initium  eft  extremum  mobile;  vnde  dicentur  Correlatx>&  fic  de  co*- 
fimilibus , & qux  a duplici  monrnaturalircr  accelerato  .qutlndo  kilicet  fpatia  pera&a  funt, 
vt  quadrata  temporum , dicetur  Quadratica  cx  duplici  ortgiile,  fic  de  alijs  fuo  modi? . , 

His  autem  prxhabitis , fupcrcft  confidcrandum , in  his  quoque  libi  vcndkate  locum  ar-  , 
tificiofam  Analyfm  , de  qua  paulo  poft  agendum . 

Omnemque  propofirioncmhiHufmodiefle,  cum  fuerit  exilio  principio  dcdu&a  quod 
motum  atque  tempus  concernit  quemadmodum  fc  habet  Pappi  Propofitk»,  in  quai^ttd 

artri* 
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attributum  dc  fpatio fpiralt  dcmonftrat , videlicet  ftibtriplum  effe  ad  circulum,  quamuis 
ipfa  demonflratio  vtatur  ea  ratione  qu*  eft  ititer  cylindrum , & conum  i fupponit  enim  ac- 
cidens ipfius  fpiralis  ex  tempore  motuque  dependens,  codcmque  modo  philofophandum 
de  confimilibus . 

Interim  animaduertamns  quod  innuimus  nepe  de  fpiraii  antiquo  more  quem  Archimc-  tinm 
deum  appellant  inftirutam  contemplationem  Phyfico-Geometricam  efljb , qua  admifla  in-  um  tmfa,- 
tra  cancellos  propri*  Geometriae , intra  cofdem  licebit  etiam  circulum  mmdifiimili  modo 
contemplari.  Vnde  Theorema  illud  demofiftrare.  Si  duovel  plurcs  fuerint  circuli  con- 
centrici , dudtequc  fint  duae  redi*  a communi  centro  ad  maximi peripheriam,  Ungulorum-  u. 

aliorum  peripherijs  occurrentes , quae  eft  ratio  unius  arcus  ab  hifce  duabus  lineis  intercepti 
ad  totam  fuam  peripheriam , ita  erit  alterius  arcus  ad  peripheriam  fuam  , Sc  ita  de  Angulis . • 

Demonflratio  autem  ea  erit,  quia  fi  concipiamus  vnam  ex  illis  lineis  reuoitii  circa  centrum, 
quo  tempore  linea  fua  reuolutione  percurrit  rotaro  circumferentiam  maximi  circuli , eo- 
dem etiam  tempore  percurrit,  & circulorum  aliorum  circumferentias . Si  igitur  intclliga- 
rurreuoloi,  quoniam  eodem  tempore  percurruntur  integra  circumferentiae,  & motusett 
aequabilis , erit  fparium  ad  fpatium , hoc  eft  circumferentia , ad  circumferentiam , vt  velo- 
citas ad  velocitatem , & v t eadem  velocitas  ad  velocitatem , ita  arcus  vnius  circumferen- 
ti* , ad  arcum  alterius  circumferenti* , qui  videlicet  eodem  tempore  percurruntur ; & per- 
eonfequens , vt  arcus  ad  circumferentiam  fuam,  ita  alter  arcus  ad  fuam  circumferentiam- . 

Hac  tamen  non  eft  demonftrandi  ratio  candori  Geometrico  confcntanea , cum  aliter  idem 
Theorema  demonftrare  liceat , viam  Regiam  calcando  Euclidcam.  Non  diflimilitcr  igitur 
generofa  aggreffione  foret  ineunda  rra&atio  de  fpiralibus , alijfque  lineis  oriundis  a motu , 
quia  tamen  minimum  in  maximis  maiori  eft  in  honore  habendum , quam  quod  maximum 
eft  in  minimis , propterea  huiufmodi  contemplatio  de  fpiralibus , & aljs  fimilibus , non  eft 
in  poftremis  habenda tentare  tamen  aliquando  non  pigebit  meliorem  viam  ad  eadem- , 
aliaquc  fymptomata  dcmonftranda  de  ipfis ,-  inire . 

C*terum  ad  anaiyfcos  formam , itemque  fynthefcos , redada  demonflratio  theorema- 
tis , fc  habentis , aliter  ac  a Pappo  prettitum  luerit,  eft  vt  fcquitur . 

THEOREMA. 

Si  in  ffnrtlcm  wi  quidem  circurkntlutiont  defirsptam , a principio  fpiralis  recta  quotlsbct  Ii.-mplum 
cadent , qua  aquales  inttr fe  fi  angulos  contineant  ,ft  fi  mutuo  aqualuer  excedent . AnUUnan 

Efto  circulus  ADC,  fpiralis  autem  BEFA,  fintque  red*  BA,  BFC,  BED,  quibus  conti-  4, 
neantur  anguli  ABC,  CBD  inter  fe  squales.  Dico  tanto  cxccfiu  fuperari  BF  ab  AB,  quan-  >‘rv-  *’■  «• 
toBEfuperatutabipfaBF.  r^Tio.  " 

Centro  B,  interuaJlo  BE  deferibatur  arcus  EH,  & eodem  centro , interuallq  BF  deferiba- 
tur  arcus  FG. 


Rcfolutio  . 

k Voniam  exceffus  ipfius  AB  fupra  BF  squalis  eft  cxcef- 
* fui  eiufdem  BF  fupra  BE,  eft  autem  FC  cxccfliis  BA 
fupra  BF;  ergo  CF  squalis  erit  FH,  qui  eft  excef- 
fus BF  fupra  BE;  eftque  circumferentia  CA  squalis  circum- 
ferenti* DC;crgovt  FC  ad,  FH  ita  circumferenda  CA  ad 
circumferentiam  DC,  ergo  conucrtendo , Sc  componendo 
erit,  * vrCHadFC,  ita  circumferentia  aCD  ad  circumfe- 
rentiam CA,  & conucrtcndovt  FC  ad  CH,  ita  eircumferen- 
tiaCA  ad  circumferentiam  DCA b ftd  vt  bC  ad  HC,hoc  eft 
BD,  feu  BA  ad  DE,  iia  integra  circumferentia  ad  circumfe- 
rentiam ACD;  ergo  per  fufeduitionem  squalium  rationum,  circumferenti*  integr*  ad 
circumferentiam  DC  A , & BC  ad  HC,  erit  c vt  FC  ad  BC,  ita  circumferentia  CA  ad  ia»*  c »*  tumti 
grani  circumferentiam,  & conucrtendo  erit, i vt  BC,  hoc  eft  BA  ad  FC,  ita  integra  circum-  * «r.4-»«w. 
ferentia  ad  circumferentiam  CA.  Quod  ita  fc  lyibet  cx  natura  ipfius  line*  Jpirafis . 

Com  po- 
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Vomam  eft  vtBA,  hoeefl  BC  adFC,  ita  integra  circumferentia  ad  circumferen- 
tiam CA;  erit  « conucrtcndo,  vtFCadBC,  ita  circumferentia  C A ad  intcgram_ 
circumferentiam.  Rurfus  quoniam  eft  vt  BA,  hoc  eft  BD  ad  DE,  hoc  eft  BC  ad 
$ »«.!•!«,•.  HC,  ita  imegra  circumferentia  ad  circumferentiam  DCA, -ergo  ex  aqualienr,  n vtFCad 
y 17.jw.ii  CH,  ita  circumferentia  CA  ad  circumferentiam  I)CA,  & conuertcndo , y vt  HC  ad  CF, 
ita  circumferentia  DCA,  ad  circumferentiam,  CA,  & diuidendo,  ac  conuertcndo , vt  FC 
ad  FH,  ita  circumferentia  CA  ad  circumferentiam  DC  . Eft  autem  circumferentia  CA 
i tx  aqualis  ^circumferentia  DC;  ergo  CF  aquabitur  FH,  ac  propterc.a  cxccfius  ipfius  liA  fu» 
pra  BF  aqualis  erit  excctfui  ciufdem  bF  fupra  BE . Quod  oportebat  oftendere . 

H igitur  refolutio  fupponit  fpiralis  ortum  huiufmodi  ellc , vt  reda  quadam  manentt, 

extremo  vno  fecundum  alium  in  orbem  agatur  aquabili  motu,  & ab  immobili  extremo 
punifhim  deferri  fuper  redam  ipfam  motu  itidem  aquabili,  ita  vt  quo  tempore  perfecerit 
■ jjnca  jn  gyrum  ada  partem  circumferentia  integra , punitum  quoque  delatum  per  redam, 
ipfius  reda  partem  confecerit , qua  ad  integram  lineam  eam  habeat  rationem,  quam  cir- 
cumferentia pars  ad  circumferentiam  integram , quibus  negledis  etiam  haud  difficillimum 
foret  hoc  fpiralis  accidens  perferutari  .caufamque  reddere. 

Ex  accidentibus , qua  fpirali  contingunt  primum  erat , quod  diximus . 

" Deinde  qu6d  conradus  linea  reda  cum  fpirali  in  pundo  fit , quod  Archimedes  oftendit 
Propofitione  decima  tertia , demonflratione  ducente  ad  incommodum . 

Et  fi  in  fpiralcm  ex  prima  rcuolutione  ortam  dua  linea  incidant  ab  cius  principio , pro- 
dudaque  fint  ad  circumferentiam  vfque  primi  circuli , eadem  eft  ratio  incidentium  in  fpi- 
ralcm , qua  eft  arcus  circuli  incdij  inter  terminum  fpira,  limircfquc  linearum  prod  udarum 
in  circumferentia  fados,  acceptis  in  antecedentia  arcubus  a fine  fpiralis,  quod  Archimedes 
offendit  Phyfico-Gcomctrice , vt  de  propofitione  decima  fecunda  dictum  eft . 

'Z“a-  Etfi  in  fpiralem  in  fecunda  rcuolutione  fadam  linea  recta  ceciderint  a principio  fpiralis, 
d,xi  . eadem  eft  ratio  redarum  ad  inuiccm,  qua  eft  didi  arcus  cum  tota  circuli  circumferentia^ 
fimul  aifumpta . . 

Quod  offendit  Archimedes  Propofitione  i j.  non  fecus  ac  demonftrauit  propofitione* 
i s . & 1 4.  qna  admittunt  analyfin , & fynthcf in  non  fecus  ac  a nobis  taduin  fuit  fupe  rius*. 
s/av.j  fn-  Si  fpiralcm  ex  prima  rcuolutione  ortam  reda  linea  tetigerit , & a contadu  reda  line fL. 
fruix,  . qtix  duda  fuerit  ad  punCtum  , quod  eft  principium  fpiralis , anguli , quos  tangens  facit  cum_ 
duda  fupradida  inxquales  funr , 2c  quidem  qui  in  antecedentia  vergit  obtufus  eft , Sc  qui 
si.<y  in  confequcntia  acutus . 

ut dmmfiTx-  Hanc oftendit  Archimedes Propofit.  1 6. fed demonflratione duccntc ad  incommodum. 

Hoc  idem  theorema  refolui , componiquc  poteft , atque  dcmonftrari  oftcnfiuc , ficircu-, 
a iftr primi,  lus  dcfcribatur  centro  fado  in  pundo , quod  eft  principium  fpiralis,  femidiameter  vero 
fit  minor  linea  prima  in  principio  circulationis ; huius  enim  peripheria , fpiralem  ncccQario 
fecabit , nam  ob  ipfius  fpiralis  naturam  circuli  partes  antecedentes  cadent  intra  circulatio- 
nem fpiralis , partes  vero  fequentes  extra  ipfam ; Spiralis  enim  radij  ad  antecedentia  eruw 
maiores  femidiametro  circuli  defcripti , & ad  fcquentia  erunt  minores . Si  reda  fuerit  du- 
da  tangens , & peripheriam  circuli , & lineam  fpiralem,  cum  igitur  extra  circulum  fint  par- 
tes fpiralis  antecedentes , intra  vero , fequentes , reda  tangens , neque  conuenict  cum  arcu 
fpiralis  a pundo  iiiterfcdionis  ad  antecedentia , neque  cum  arcu  peripheria  a pundo  in- 
tcrfcdionis  ad  confequcntia , neque  cum  puudo  inrerfedionis  communi , alioquin  vtram-  . 
quccuruamfecaret,  cum  tamen  vtramque  tangere  fupponamus ; a pundo  quod  eft  fpira-  , 
J ££2?'  lis  principium  duda  fit b reda  ad  pimdum  conradus  ic&a  cum  ipfa  peripheria , & ctun  hac 
ipt.pti  pnm.  faciet c angulos  redos ; duda  fic  a ab  eodem  principio  fpiralis,  reda  ad  punduin  coutadps 
* reda  cum  fpirali , cum  hac  faciet  , aogulum  ad  antecedentia  obtufum,  vfporc  maiorem^ 

redo,  qualis  eft,  qui  fit  linea  duda  a principio  fpiralis  adpundumcontadus  peripheria 
circuli,  cuui  reda  tangente;  qui  autem  deinceps,  nimirum  ad  coufequcutia  erit  minor  , 
redo . 

Nec  dtffimiii  modo  decima  fcptima  offendetur . 

- - - • pccimam 
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Decimam  odlauam  Archimedes  dcmonftrauit  antiqua  methodo  per  cxplofum  cxccffiim 
ac  defedtumj  ea  vero  eft  infignis  Propofitio , ac  celebre  Theorema , nempe . 

St  fpiralcm  ex  prima  circumuolutione  ortam , refta  linea  tetigerit  in  termino  (pirata 
punito  vcr6  quod  eft  in  principio  fpira  ducatur  quadam  ad  angulos  redios , ei  qua-  eft  re- 
uolutionis  principium , du&a  quidem  incident  in  tangentem , & ipfius,  quar  pars  media  erit 
inter  tangentem , & principium  fpira:  xquaiis  erit  periphertx  primi  circuli . 

De  hoc  tamen  agendum  in  proprio  capite , vbi  hanc  methodum  perpendentes,  alia  ra- 
tione hoc  idem  theorema  dcmonftrare  tentabimus . 

Ita  pariter  de  propofitione  decima  nona , vbi  agitur  de  fpirali  ex  fecunda  reuolutione- , 
ac  oftcnditurfi  fpiralcm  fecunda  reuolutione  ortam  intermino  tetigerit  retia  linea,  & a • 

principio  fpira’  ducatur  aliqua  ad  angulos  rcitos  linea’ , qua’  eft  reuohltionis  initium , ip!a_ 
coincidet  hi  tangentem , eritqfic  reda  media  inter  tangentem , & principium  fpira’  dupla- 
circumferentia:  fecundi  circuli ; fcquentcm  vero  vigefimam  dcmonftrat  deductione  ad  im- 
poflibilc , cum  tamen  oftcnfiuc  dcmonftrari  pollit , de  quo  fuo  loco . 

Vigefima  prima , & vigefima  fecunda,  & vigclima  tertia,  funt  Problemata,  qua:  lequcn- 
tibus  inferuiunt , propofitionibus . 

Infignis  eft  propofitio  vigefima  quarta , videlicet . 

Spatium  linea  fpirali  in  prima  reuolutione  deferipta,  & reda  linea  prima  in  principio 
circulationis  contentum , tertia  pars  eft  circuli  primi . _ 

Hoc  autem  Theorema  antiqua  methodo  per  cxplofum  cxccffiim , atque  defedum  often- , J,<" 
dit,  de  quo  propterea  fuo  loco ; Hic  tantum  adnotabo  hoc  idem  accidens  ipfius  fpatij  /pi- 
ratis elegantiori  fbrtaflc  rarione , oftendi  polle  per  introferiptum  poligonum  circulo,  cui 
poligonum  fpatio  fpirali  introferiptum  relpondebit  multitudine  triangulorum  , in  qus , & 
illuti , & hoc  refoluitur , qua:  plane  a redis  dudis  a centro  circuli  prima-  reuolutioms,atque 
ade6  a principio  fpiralis , efformantur  ad  ciufdcm  circuli  peripherias , facientibus  ad  cen- 
trum ipfum  angulos  xquales , qui  cum  fuerint  odo , naiccntur  fcdores,  dudifque  redis 
fubtendentibus  arcus,  quibus  praditli  anguli  ad  centrum  infiftunt , odo  proucnicnt  trian- 

fula , inter  fc  aqualia  atque  fimilia , c quibus  odogonum  componitur , cumque  linese  illa: 
centro  duda:  perimetro  fpiralis  occurrant  fpatium  ipfum  fpirale  in  totidem  fcdores  diui- 
dent , dudifque  fubtendentibus  arcus  ipfius  fpiralis , odo  etiam  confurgunt  triangula  e 
quibus  componitur  poligonum  fpirale , hoc  eft  fpatium  fpirqli  inferiptum  rcfpondcns  poli- 
gono , quod  circulo  inferiptum  eft , & cum  eo  comparandum , quia  tamen  ad  hoc  eft  opus 
Arithmetica  progreflione , obid  hac  filentio  hic  prxtcribo , eadem  dc  re  verba  fadttrus 
cum  dc  ipfius  progreffionis  vfu , fermonem  inftitucro . 

Ha:c  eadem  ratio  fubtripla  fpatij  fpiralis  ad  circulum  prime  reuolutionis  eleganter  etiam 
oftenditur  a Pappo  libro  quaitoProp.  ai.  per  analogiam,  qux  fpecialis  eft  methodus,  fi 
namque  dcmonltraucrimus  fic  fe  habere  circulum  reuolutionis  ad  fpatium  fpirale,  que- 
madmodum cylindrus  ad  conum  ciufdcm  altitudinis , atque  bafeos , perfpcdaqnidem  no- 
bis erit  ratio  tripla  circuli  prxdidi  ad  fpatium  fpirale , cum  iam  exploratum  fit , vel  via  an- 
tiqua deducente  ad  inconucniens  per  cxplofum  cxccfTum  atque  dcicdutn,  vt  habetur  apud 
Euclidem.cylindrum  coni  triplum  effe  cum  luerit  eiuldcm  bafeos , ac  altitudinis  Prop.  ro. 
lib.  j.  Vel  recenti  per  indiuifibilia , St  enim  oftenfuin  fuerit  omnes  figuras  parallelogramnu 
ad  omnes  figuras  fimiles  cuiufuis  triangulorum  per  diametrum  eiuldcm  parallelogrammi 
conftitutorum  cfle  in  ratione  tripla , vno  latere  parallelogrammi  communi  regula  exiften- 
tc’,  conflabit  illico , ne  dum  omne  prifma  pyramidis , fcd  qucmcumquc  cylindricumcumf- 
cunque  conici  in  eadem  cum  eo  bafi,  & altitudine  exiftenti  cfle  triplum.  Solcnia  autem-  prlr;. 
Analyftx  in  eo  polita  eft,  vt  feligat  analogiam  opportunam,  videlicet  refpiciendo  adraf.^ 
tionem  eorum , qus  ad  propofitum  conducant , vt  in  re , dc  qua  agimus  contingit , maxi-{,^'“ 
me  accomfnodatam  elfc  rationem  cylindri  ad  conum,  fiquidem  per  circumfcriptos  lecto- 
res, & introferiptos  fpatio  fpirali , tnftituimus  comparationem  hunc  in  modum.  Vt  totus 
circulus  ad  omnes  figuras  ex  femoribus  inferiptas  lipcsr  fpirali , ita  eft  cylindrus  a paral- 
lclogrammo  circa  propofitum  axem  ad  omnes  figuras  ex  cylindris  ipfi  cono,  qui  fit  a trian- 
gulo, quod  eft  dimidium  ipfius  parallelogrammi  circa  eundem  axcm.infcriptus.  Deinde- 
rurfus  vt  circulus , ad  omnes  figuras  ex  fetioribus  circumfcripras  Unca:  fpirali , ita  eft  cy- 
lindrus ad  omnes  figuras  ex  cylindris  eidem  cono  circumfcriptas , atque  adeo,  vt  cylin- 
drus 
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«frus  ad  cotium  I ita  circulus  ad  fpatium  fpirale . Ad  hxc  igitur  oportet  refpicere  vti  dice- 
bam, nam  alioqtiin  non  deeffct  alia  fimilis  ratio  tripla,  vt  cx.g.  fi  confideremus  aliquaJ 
iu  genere  magnitudinis,  quxhuiufmodi rationem  habere  poffunt,  quemadmodum  du- 
plum triangulum  circumfcriptum  circulo,  plus  triangulo  inferipto  ad  hexagonum  cidcm- 
circulo  inlcriptum , plus  triangulo  inferipto,  & triangulum  inferiptum,  conftituunt  progref- 
fionem  geometricam  in  ratione  tripla, fcd  inde  haud  liceret  feligere  duos  terminos, vel  fcili- 
cr  hexagonum  plus  triangulo  inferipto  & triagulum  inferiptum,  vel  duplum  triangulu  cir- 
cumfcriptum cu  inferipto  & hexagonum  plus  triangulo  inferipto ; eft  enim  eadem  quidem- 
vatio,qu.T  cylindri  ad  conum, tamc  inde  non  licet  propofitum  haurire;  imo  & Cyclois  tripla 
eft  circuli  fui  genitoris;  vnde  hic  etiam  intercedit  ratio,  qus  inter  cylindrum,  & conum,- 
k fed  ad  inftitutum  minime  idonea , dehistamen  inferius  opportuniori  loco  differendum. 

0irZi'!“' * Redeuntes  autem  ad  fpiralcs,  negari  non  poteft  quin  ea  fit  amxniflima  contemplatio , & 
ad  magna  conducens,  fi  namque  adinucncrimus  modum  quo  ducenda  fit  tangens  ipfius, 
videlicet  qua  ratione  ducere  valeamus  tangente  lineam  fpiralcm  ex  prima  eircumuolutionc 
ortam  in  termino  fpinr , erit  adinuenta  ratio  inter  femidiametrum  circuli , & pevipheriam- 
eiufdcm , ac  propterca  exhiberi  poterit  redta  aqualis  ipfimct  peripherix . Quamuis  aurem 
hoc  fit  magnificiendum , tamen  tantum  non  eft  ei  deferendum , vt  aliqui  putant ; propterca 
quod  hoc  idem  afTequemur  ope  quadratricis;  quod  fi  beneficio  illius  itidem  quadratum  cir- 
culo exhibemus  aquale , quadratricis  prafidio  hoc  idem  etiam  aficqucmur ; nec  in  deferi- 
ptionc  illius  plus  quidquam  adinuenirc  licet , vnde  de  ea  potius , quam  de  hac  gloriari  de- 
beamus ; vtraque  enim  originem  ducit  a punito  fubeunte  duplicem  motum ; Nec  difficilius 
eft  intclligere  punitum  moueri  duplici  motu  aquabili , vnde  quadratix  procreatur,  quam 
concipere  punitum  duplici  motu  xquabili  deferri  in  genefi  ipfius  fpiralis.  Prxclarum  ta- 
men foret  opus  ducere  illam  tangentem,  de  quo  proprio  loco  plura  dicemus.  Non  cniaa- 
hic  in  animo  eft  nifi  rediuiuam  facere  methodum  antiquam  pro  rcfalutione  Theorematum, 
praccptaq;  tradere  in  gratiam  eius , cadcmquc  aptare,  cuicunquc  methodo  peculiari , vt 
deinceps  planum  fiet ; Ac  propterca  theoremata  plurima  ciim  ad  conicas  fedtiones , tum  ad 
fpiralcs,  aliafque  lineas  pertinentia  ad  proprium  locum  remittimus:  vnde  hic  non  immo- 
rabimur in  dcmonftrandis  proprietatibus , & feSionum , & fpiralium  infinitarum , quaru  m 
iiipcrius  meminimus . Illud  iolum  adijeiam  prout  theorematis  natura  expofeit  adbiben- 
dam ctfc  methodum  opportunam , peculiaremque  acccrfita  femper  antiqua  refolutionis 
methodo  a nobis  deferipta , vclut  vniucrfaliffima  , qux  per  exteras  omnes  vagatur  ; 
Qgamabrem  fi  fuerit  opus  indiuifibilium  ratione , hxc  adhibenda  eft , ita  vt  fi  theorema- 
fuerit  oblatum , aduocatis  indiuifibilibus  antiquam  refolutionis  viam  calcantes  ei  occurrar 
mus  ; alioquin,  qux  nos  meditando  fynthcticc  adinucniinus,  & ex  theorematibus  ianu 
dcmoftratis,  velut  e fontibus  innumeras  veritates  deriuare  poterimus;  quod  hic  innuifTe  non 
fnit  prorfus  alienum  ab  inftituto eadem  tamen  de  re  nobis  de  indiuifibilium  vfu  fcrmoneai 
habentibus , vberior  eft  reditura  traitario . 
ifririfTS  Succedit  linea  ab  Antiquis  e xcogitata , quxabacciden- 

»i«'  «■>'(««»-  te  fibi  proprio  nomenclaturam  foniens  mpnyanit^mcB.  di- 
nempe  linea  quadrans,  fiuc  quadratrix , quam  ad 
circuli  quadraturam  Dinoftratus , & Nicomedes  affumpfir . 

Eius  genefis  adeo  vulgata  eft , vt  non  videretur  opus  in  eius 
explicationem  incumbere;  nifi  in  recenfcndis  lineis  defe- 
ftus  noram  incurrere  videremur . 

Efto  quadratum  ABCD,  in  quo  deferibatur  quadrans 
JJD,  intelligatur  vero  femidiameter  AB  xquabili  motu  fer- 
ri in  orbem  circa  centrum  A,  percurrendo  videlicet  xqua- 
Jibus  temporibus  xqualia  fpatia  arcus  BD;  interim  vero 
motu  itidem  xquabili  fibimet  parallelum  feratur  latus  BC 
verfus  oppofitum  latus  AD,  ita  vt  quo  tempore  punitum  B 
circumferentiam  BD  vnifbrmi  femper  motu  percurrit , atque  perucnit  ad  D,  eodem  ctian» 
latus  BC  perucniat  ad  latus  AD.  Semidiameter  autem  in  orbem  aifta  per  circumferen- 
tiam BD,  & recta  BC  deorfum  lata  continuo  fc  fc  fccabunt  in  punitis , per  qux  linea  qua» 
drltrixBE  incedet. 

i - " Verilm 
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Verum  non  immpritbSpcrusillc  apud  Pappum  iri  huius  linea;  inuentores  inuchebatur,'  Hac  Ureiui 
tum  quia, ad  quod  videtur  vtiiis  efle,  illud  in  fuppofitione  aflumit;  non  enim  fieri  pofTc  vide- 
tur , vt  duo  punita  ab  ipfo  B principium  motus  capientia , hoc  quidem  in  redta  linea  ad  A, 
illud  vero  in  circumferentia  ad  D,  in  xquali  tempore  fimulreftituantur,  nifipriuspropor- 
tio rcil?  linex  AB  ad  circumferentiam  BD  cognita  fit;  in  hac  enim  proportione,  & mo- 
tuum velocitates  efle  ncceflceft.  Nec  fati?  intclligi  poteft , quo  pa&o  arbitrentur  ea  fimul 
reftitui,  velocitatibus  temere,  ac  fine  vlla  ratione  vtentia,  nifi  quifpiam  cxilfimet  idcafu 
euenirc;  quod  rationi  diflcntancum  videtur;  tum  quia  terminus,  quo  ipfi  vtuntur  adlincx 
deferiptionem , nempe  quo  loco  linea  ipfa  fecet  reftam  AD,  non  inuenitur  ; nam  quando 
TcCix  quidem  CB,  BA  fimul  motx  reftituuntur , congruunt  redfx  linex  AD,  neque  fe  fe- 
amplius  fccant , ceflante  fictione , antequam  ipfi  AD  congruant , qua:  quidem  fcdf  io  fadfus 
eft  lineae  terminus , in  quo  cum  ipla  AD  linea  redta  eonuenit , nifi  quifpiam  intelligat  pro- 
ductam lineam  ficuti  lineas  redtas  pofuimus  vfquc  ad  ipfam  AD,  quod  ex  eorum  principijs 
apud  Pappum  illi  non  fiqui  aflerebat  > & quamuis , vtcumque  futueretur  pundtum  E debe- 
ret prxcederc  circumferentix  proportio  ad  redtam  lineam;  ei  enim  non  data,  illud  fieri  ne- 
quaquam pofle  videtur . 

Geometrice  autem  comparabitur  ortus  huius  line»,  non  minus  ac  ledtionum  conicarum, 

Sc  vt  etiam  de  Spirali  dicebamus.  ' 

Edo  igitur  quadratum  ABCD,  in  quo  intelligatur  deferiptus  quadrantis  arcus  BD,  ne-  !*;(<>«»• 
gledtis  igitur  motibus,  nullaque  habita  ratione  temporis , quoniam  illi  duo  motus  vnifor- 
mes , quorum  vnus  fit  per  circumferentiam  BD,  alter  vero  per  lineas  redtas  AB,  CD,  effici 
nonpoifunt,  nifi  habita  proportione  circularis  linex  ad  lineam  redtam , hxc  autem  cum- 
ignota  fit,  & potius  per  hanc  lineam  quadratricem , inueftiganda . 

Arcus  propterca  quadrantis  BD  in  quotuis  partes  squales  intelligatur  diuifus,&  vtrunq; 
latus  AB,  CD  in  totidem  partes  pariter  diuifum  efle  concipiatur  inter  fc  aequales,  & quo 
plures  extiterint  diuifiones , co  felicius  res  ipfa  fucccdct ; mox  vero  bina  pundta  linearum- 
xqualiter  diftantia  a latere  BC,  vel  AD,  lineis  redfis  coniungantur , atque  ex  centro  A alie 
redtx  adfingula  diuifionum  pundfa  quadrantis  BD,  ducantur ; namvbihx  redfx  priores 
intcrfecucrint , prima  primam , fecunda  fecundam  &c.  per  ea  pundfa  Quadratrix  linea  con- 
gruenter ducenda  erit,  atque  hxc  erit  Quadratrix . 

Quoniam  vero  pundtum  in  AD,  videlicet  pundtum  E,  vhi  hxc  linea  termirtat, haberi  non 
poteft  per  interfcdfioncm  prxdidtarum  linearum,  ob  id  expedit  aliud  quadratum  priori 
adhxrcns  deferibere , vel  faltem  redfangulum , quorum  commune  latus  fit  AD,  & eadem , 
qux  in  ftiperiori  perficere ; Et  quidem  fi  fuerit  quadratum  in  eo  quadrantem  defcribcra, , 

Vel  fi  redtangulum  quadrantis  portionem , fadtaque  diuifionc  arcuum , vt  in  fuperiori  qua- 
drante ad  fedtionum  pundfa  ex  A ducere  &c.  nam  fi  permittitur  a pundtoad  pundtum  in- 
tcrfedfionum  lineam  ducere , qux  portio  fit  quadratricis ; fic  permittendum  erit , vt  pundfa 
Siterfidfionum , in  vtroque  quadrante  prope  latus  AD,  linea  conncdiantur , qux  ab  ipfo 
latere  AB  in  pundto  quidem  E biflcdfa  erit;  quamobrem  compertum  erit  extremum  iplius 
linex  Quadratricis . 

■ Celebris  hjc  linea  eftob  prxftantiflimos  vfus,  habetque  Angularia  fymptomara  prxfcr- 
tim-,  ‘- 

Si  MtehWo  per  qusuis  ipfius  pundfa  vfquc  ad  circumferentiam  quadrantis  redfx  du- 
cantur , ex  eodem  centro  ddcripri , & ex  ijldcm  pundtis  ad  bafim  demittantur  perpendicu- 
lares , alixque  redfx  eidem  bafi  parallclx , erunt  arcus  quadrantis  inter  femidiametros  in- 
tcriedfi  perpendicularibus , vel  figmentis  femidiametri  inter  parallelas  pofitis , proportio- 
nales. Infiget;' 

Si  quadrantis,  & Quadratricis  idem  fit  centrum ; erunt  arcus  Quadratricis ; femidiame- 
1»,  & bafis  Quadratneis  continue  proportionales . > 

“ Ex  his , alijfquc  fimilibus  veritates  deducuntur , theoremataque  condi  poliunt . 

De  vfu  autem  huius  linex  verba  faciemus  in  fecundo  libro  dc  Problematum  effedf  ioni-  ix  ?»«■*■»• 
bus  agentes ; Conducit  enim  eius  natura  ad  prxftantiffima  quxdam  in  Arte,  a quibus  nunc 
fuperledendum , cum  ibi , veluti  in  opportuniori  loco , eadem  hac  de  rc  redirurus  fi:  firmo, 

Intcrim  non  pigebit  ad uerterc  genefin  eius  Geometricam  ab  Antiquis  creditam  fuifleper 
locos , qui  ad  fupcrficies  dicuntur , cum  alioquin  per  motum  potius  mechanicus  ortus  exi- 
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llimaretur.  Huius  igitur,  de  qua  loquimur,  line* , ortu  magis  mechanico  prftermiflb,  eiiiv 
dem  Geometrice  refoluendum  fumpferunt  per  locos  ad  fupcrficies : vnde  in  quadrante  du- 
&a  reita  a centro  ad  peripheriam , & in  refla  du&a  accepto  punflo , ex  hoc  duftam  intelle- 
xerunt pendicularcm  ad  bafim  ipfius  quadrantis , qux  ad  arcum  interceptum  rationem  ha- 
beat , quam  ciufdem  quadrantis  radius  ad  circumferentiam , punitum  illud  in  refla  a cen- 
tro ad  circumferentiam , ex  quo  quidem  punito  perpendicularis  cadit  fupra  bafim  qua- 
drantis, ad  lineam  Quadrat  ricem  pertinere  dcmonflrarunt : Vnde  a circumferentia  qua- 
drantis rciti  cylindri  fuperficiem  imaginati  funt , in  qua  lineam  fpiralem  deferiptam  intel- 
lexerunt , atque  hunc  in  modum , vt  videre  licet  apud  Pappum  lib.  4,  Prop.a  8.  hunc  ortum 
per  locos  fupradiflos  ad  fupcrficies , rcfolucrc  tentarunr , quemadmodum  etiam  illud  idem 
per  lineam  fpiraleman  plano  deferiptam  rcfolucrc  fimili  ratione  aggreffi  funt  j in  his  tamen 
peculiaris  non  cfl  methodus , nifi  forte  quifpiam  fpatium  ipfum  conlidcrandum  affumerer , 
quod  duabus  reflis  angulum  rcflum  conftirucntibus , & linea  Qnadratrice  comprehendi- 
tur i vbique  tamen  antiqua  illa  refoluendi  ratio  locum  libi  vendicat , qua  proprerea  cius 
Geometrica  gcneG  fuppoltta,  affeftiones,  ac  attnbuta  inde  prodeuntia  dcmonftrari  poifunt. 
cifinJn  ii-  Eft  etiam  commemoratu  digniffima  linea- 
»“  Ciflbides  difla , quam  Diocli  adfcripferunt . 

S2&;  Edo  circulus  ABCD,  cuius  centrum  E,in- 
quo  diametri  AC,BD  fc  fe  mutub  fccenr  ad 
reSos  angulos . At  vcr6  in  quadrante  CD 
fumptis  quotcunquc  punftis  parum  inter  fo 
diflantibus , atque  adeo  diuila  circumferentia 
E)C  in  partes  squales : in  totidem  quoque- 
'jp.irtes  intclligantur  diuila»  circumferentia: 

AD,  BC,  bina  autem  punfla  quadrantum- 

BC,  DC  squidi  dantia  a punitis  B,D,  intclli- 
gantur iunfia  reflis,  qui,  & ipfi  diametro 

BD,  & inter  fe  paralleli  erunt ; mox  vero,  cx 
punito  C rcfli  ad  lingula  punita  quadrantis. 

ADduflx  intclligantur,  qui  iamduftaspa- 
rallclas  intcrfecabunt;  per  inrcrfcflionum— 
punita,  ciifoides  ipfaCD  incedit  i Nihil  autem  obdat,  quin  extra  circulum  continuetur. 

( ^ Huius  autem  priclata  fymptomata  limt , intef  qui  pricipuum  illud , quod  eius  benefi- 
ciodui  medii  inter  duas  datas  continue  proportionales  reperiantur  in  continua  ratione- ; 
Protradta  enim  diametro  AC  ad  partes  C,  fi  opus  fuerit ; idem  enim  euenict  accepto  pun- 
Zm,,™*".  ^o  inter  AC,  in eaque  accepto  punito  quocunque  H,  inquo  cum  ipfaAH  reitos  faciat 
angulos  reita  PH,  ducaturquc.  quicunquc  AG  fecans  cidbidem  in  K,  per  quod ducatur 
LM  parallela  ipfi  BD,  fadaque  LN,qui  fit  iqualis  ipfi  LC,  per  N aita  fit  AO,  hoc  auten* 
fibi  vendicat  huius  linei  natura  ,& indcconfcquentu  ,vt  AH,  HP,  HO,  HG.  fint  in  conti- 
nua ratione;  propterea quod  AL,  LM,  LN,LK,  proportionales  iam fupradiflis  funtin- 
continua  ratione ; Ex  eo  enim  quod  ipfe  prxmifit  lemmate,  id  neccffario  confcquitur,  nana 
fi  cx  C ducatur  refla  per  K,  occurret  arcui  AD  in  punifo  quod  tantum  didabit  a pun- 

flo  D,  quantum  abeo'dem  D didat  punitum  M;  hoc  enim  podulat  ipfius  ciflbidisDKG 
natura,  dudtaqueQR  perpendiculari  ipfi  AC,  facile  condat  RE  squalem  efleEL,  & AR. 
iqualemefle  LC;  duitis  enim QE,  ME,  angulus  REQsquabitur  angulo  LEM,  ob  squa- 
les arcus  AQ^MC,  & anguli  ad  R,  & L funt  rciti , vnde  iquales , & latera  EQ^  EM  funt 
squalia , ergo  latus  RQsquabirur  lateri  LM,  & latus  RE  iquabitur  lateri  EL,  quibus  fu- 
blatis  cx  squalibus  AE,EC,  remanebunt  AR.LC,  tquaks;  addita  communi  RL.erit 
AL  iqualis  RC,  fed  RQsqualis  ed  LM;  ergo  vt  AL,  ad  LM,  ita  CR,  ad  RQ/cd  vt  CR  ad 
RQ,  ita  CL  ad  LK,  & vt  AL  ad  LM  ita  ML  ad  LC;  quare  vt  ML  ad  LC,  ita  LC  ad  LK,  at- 
que adeo , vt  AL  ad  LM,  ita  ML  ad  LC,  & vt  ML  ad  LC,  ita  LC  ad  LK;  fed  LN  faita  eft 
iqualis  LQergo  AL,LM,LN,LK, erunt  in  continua  ratione:  vnde  etiam  AH,  HP>HO>HC» 
erunt  in  continua  ratione . s . 

Huius  quoque  linei  vfus  in  Geometricis  cffcflionibus  in  fequeptibus  dcprehcpdctur» 
quam  ob  caufam  hic  eius  nataram  placuit  explicare . ; 
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Sequitur  Conchoidcs  Nicomedi  adfcripta , cuius  indoles , atque  natura  ea  eft . 

Sit  refla  quaepiam  AB,  & 
ad  eam  perpendicularis  CD 
mox  autem  infra  E quouis 
accepto  punflo  D,  quod  li- 
neae polum  appellant , & fu- 
pra  E quouis  accepto  pun-  & 
flo  C,  li  ex  punflo  D pluri- 
ma: ducantur  linea;  parum- 
inte  r fc  diftantes , ex  qua- 
rum lingulis  abfeindantur 
portiones  refli  EC  vt  SP, 

BN,  kG,  LH  &c.  squales  , 
initio  faflo  femper  a refla- 

AB,  extrema  vero  harum  portionum  punfla  pex  inflexam  lineam  coniungantur : haec  ipfaj 
erit  linea  Conchilis. 

Huiufmodi  autem  linea  nutiquam  cum  refla  AB  conucnict , licet  vtraque  in  infinitum-  i /«;*,  < 

producatur , cum  ipfa  tranfirc  debear  per  punfla , qua:  funt  femper  fuper  ipfam  AB.  fnpitmtt . 

Huius  infignis  proprietas  eft  duplex , quarum  prima  eft . 

Quodlibct  punflum  eius  a punflo  C diuerfum,  minus  diftat  a refla  AB  quam  punfluitC 
C,-  aliorum  vero  punflorum , quod  remotius  eft  a C minus  diftat  ab  eadem  refla  AB,auam 
quod  minus  remotum  eft . * 

Secunda  quamuis  ConchilisCN  nunquam  conueniat  cum  refla  AB, tamen  Clim  qualibet 
alia  refla ; etiam  ipli  EB  propinquilfima  conuenit . 

Huius  lines  beneficio  prsclara  foluuntur  Problemata,  prxfcrtim  illud . 

Dato  quouis  angulo  reflilineo  , punflo  extra  lineas  datum  angulum  comprchcn- 
dentes , ab  illo  pun&o  educere  reftam  (ccantcm  > rebfcas  continentes  angulum  datum , ita_* *****  joUua- 
vt  eius  portio  inter  illas  re&as  intercepta  a?qualis  fit  data?  rettx . twr' 

Cuius  beneficio  deinde  inter  duas  datas  reflas  lineas , duar  medix  in  continua  rationt-  H,„, 
comperiuntur . De  huius  autem  linea:  vfu , quatenus  videlicet  ad  elfeflioncm  Geometri-  muxilit  dux 
eam  conducere  poflit  de  refolutionc  Problematum  traflantes,  dideremus . m,d“  " 

E rcccntioribus  noua  eft  linea  clapfis  annis  adinuenta,qux  Cyclois  nuncupata  fuit,  cuius 
ortus  hic  eft . 

Intclligatur  refla  quaedam  AB,  fuper  quam- 
circulus,  cuius  diameter  AC,  qui  fua  periphe- 
ria  tangat  prxdiflam  AB  in  punflo  A, concipia- 
tur hoc  vero  in  ipfius  circuli  peripheria  vcluti 
fixum:  Deinde  intclligatur  fuper  manente  refla 
AB,  circulum  ipfum  AC  moueri  motu  circulari 
fimul , & progrefliuo  ad  partes  B,  ea  lege  vide- 
licet ,vtfubinde  aliquo  fui  punflo  reflam  AB  femper  contingat,  quoufque  punflum  illud  • 
fixum  iterum  ad  contaflum  rcuertatur.puta  in  B;  Perfpicuum  eft  futurum,  vt  punflum  illud 
fixum  in  peripheria  circuli  rotantis  AC  aliquam  lineam  deferibat,  cuiufmodi  foret  linea- 
flexuofa  ADB,  qua:  primo  furgat  a refla  AB,  deinde  culminet  in  D,  atque  tandem  prona- 
(dqfcendat  verfus  punflum  B. 

Minifeftum  eft  ex  ortu  ipfius  lines  circulum  prxdiflum  dici  debere  Genitorem,  reflam  cmimtr 
'AB,  balim , & fpatiuni  AD  BA  fpatium  cycloidale , refla  autem  AB  bafis  circuli  genitoris  <#«*«.  tinfU 
peripheria:  squalis  eft , vt  patet  ex  commenfuratione  ipfius  refls  cum  peripheria . 

- Iam  autem  induftriosd  fuit  adinuenta  ratio  fpatij  cycloidalis  ad  circulum  genitorem- , 
tumque  circulus  fit  triplus  fparij  fpiralis  prims  reuolutionis , fit  vt  circulus  fit  medio  loco 

proportionalis  inter  fpatium  cycloidale  ,&  fpiralc  iam  diflum . 

Huius  autem  lines,  fpatijque  affefliones  per  indiuifibilium  methodum  prscipue  funt  in- 
quirenda , quamuis  etiam  alia  ratione  comparari  queant , faltem  nonnulls  ex  ipfis  prsci- 
pue accerfitismotu , & tempore . Alia  autem  dicitur  Cyclois  primaria,  quam  defcripG- 
mus,  alia  eft  protrafla,  &aiiaabbrcuiata,  & quidem  harum  vfus  non  eft  paruifaciendu* 

' * cum 
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pim  c.irun)  prifidio , Geometrica:  quxdam  effefliones  magni  momenti  perfici  queant.  > 

Nec  lipex  commemorata:  hucufque  tantummodo  fuppcditac  argumentum  ThcorCraati- 
cum.fcd  etiam  Problcmaticum , vnde  & tangentes  ducuntur,  & quadratura:  exhibentur , 
& alia  circa  ipfas  perficiuntur , de  quibus  fuis  locis  erit  a nobis  agendum . 

Aliquando  autem  nos  aliam  meditati  fumus  Cycloidem  ex  hypothefi,  quod  circulus  rc- 
uolucrctuf  fupra  circumferentiam  alterius  circuli , fibi  xqualis : vnde  oritur  linea  quam- 
Epicycloidcm  appellandam  exiftimauimus , citius  non  obuia  fymptomata  funt , habent  ta- 
men qua?dam,de  quibus  opera:  eA  pretium  efle  follicitum . * 

Alis  quoque  linea:  orientur  ex  iurerfeflionibus  fupcrficierum  cum  fupcrficiebus , Vt  fi 
fiipcrficirs  fphxrica  occurrat  cylindricx,  vclconicx,  vel  cylindrica  cylindrici,  vclcan- 
dem  perforans , vel  excipiens  aliqua  fui  parte , alia  non  excipiens,  vel  occurrens  conicj 
camquc  peruadens , fecundum  variam  axium  pofitionem , fectiones  lmcx  iunt , de  quibus 
aliqua  ratio  haberi  pote  A . 

Imrao  inteliigi  poteA  fafla  quatdam  dcprctfio  vniformis  in  Circulo,  in  F.llipfi  Sec. , vr  re- 
manentibus duobus  extremis  diametri  in  eo , quo  prius  erant  plano , ordinarim  depreffa: 
fuit,  remotiores  quidem  magis  ab  illis  extremis , viciniores  minus , itavt  oiciinitiinipf* 
reflat  euadant  inflexx . 

Sed  & reuolutionc  planarum  figurarum  folida  fiunt , fafla  reuolutionc  circa  aliquod  la- 
tus , vcluti  circa  axem ; nam  prater  Spharram  fuflam  cx  reuolutionc  fcmicircuh  circa  dia- 
metrum immotam , prxter  Conum  faflumex  reuolutionc  trianguli  rcflanguli  circa  larus 
vnum  e duobus  conAituentibus  angulum  rcflum.Prxtcr  Cylindrum  factum  cx  reuolutionc 
reflanguli  circa  vnum  e lateribus.  Alia  quoque  folida  fiunt , nam  polygonum  regulare  in- 
feriptum  circulo,  intelligatur  reuolui,  vel  circa  reflam  a centro  perpcndicularitcr  du- 
flam  ad  latus , vel  circa  rectam  ii  centro  ad  angulum,  vel  polygonum  erit  habens  latera  nu- 
mero paria,  vel  imparia, vel  erit  polygonum  circumfcriptum  circulo,  varia, diucrfaquc  hinc 
folida  emergunt , de  quorum  contemplatione  optime  meritus  cA  Torricellius,  &in  quibus 
AnalvAa  poteA  fuam  interponere  induAriam  ; quia  tamen  hxc , vt  plurimum  fuerunt  de- 
mon Arata  antiqua  illa  methodo  per  explolum  excclfum , vcldcfcflum;  de  his  propicrca- 
in  proprio  capite  loquemur . 

Et  h 1 ubet  imaginari  lolida;poffumns  concipere  quidem  in  plano  figuram  quamainque^ 
deferiptam  v.  g.  Parabolen;  quidam  autem  fit  refla  linea,  huiufmodi  plano  infiAcns  id 
reflos  angulos , vel  etiam  inclinata  itavt  fibimet  femper  parallela  incedens  abradat  peri- 
metrurn  lubieflx  figura: , donec  redeat  vnde  experat  moucri , & orietur  folidum,  quod 
non  inconfulto  Cylindrico  parabolicu  diceretur ; ita  pariter  fiet  Cylindrico  hypcrbolicum 
ex  fubiefla  hyperbole;  Cylindrico  ellipticum , cx  fubiefla  cllipfi , & ex  fubiefla  fpirali  pri- 
maria folidum efformatur,  Cylindrico-fpirale  iam  fupra  commemoratum.  Planaautem 
fi  ilUlecuerint  folida,  gignent  communes  fefliones  pro  vario  occurfu;  Num  autem  illae » 
qux  orirentur  ex  feflione  plani  bafi  non  xquidiAantis  (nam  fi  xquidiAans  eflet  communis 
fcflio  eadem  foret  ac  bafis)  aliquam  peculiarem  confidcrationcm  mercantur,  inferius  ex- 
plicabo . Et  inter  reliqua , qux  circa  fupra  commemoratas  lineas,  figurafquc  cum  planas , 
tum  folidas , occurrit  lutnraopere  confiderandum  grauitatis  centrum , cuius  contemplatio 
tanti,  quanti  vnaquxque  totius  Mathcfcos  pars,  fieri  debet . 

Cxterum  etfi  in  omnibus  vniuerfalis  illa  refoluendi  methodus  adhiberi  poflit , fala  ta- 
jnen  in  omnibus  non  fuificit;fcd;  plerunquciuxta  rei  lubieflx  rationem,  particularis,  atque 
peculiaris  addenda  cA ; Ita  plane  contingit , cum  nos  inquirendas  fufeipimus  pluramas  af- 
ftflioncs,  qux  fine  indiuifibihum.vfudcmonftrari  non  polfunt.  Nec  diliimiliter  in  ali /s, 
quorum  fymptomata  inquirimus , qux  peculiari  aliqua  indigent  methodo , vt  c.g.  fe  habet 
vfus  centri  grauitatis  &c.  de  quibus  in  fequentibus  diflcrcndum . 

Duci  etiam  intellexerunt  iunioresplanum  in  planum , decernentes  planum  in  planum-, 
duflum  dici  corporis  cuiufcunquc  e (formationem,  ex  duabus  fupcrficicbas  eandem  habeo- 
t Ibus , aut  xqualcm  bafim , ortam , & dc  his  quoque  inftituta  fuit  traflatio  non  i nffc  unda-. 
Et  quoniam  campus  hic  adeo  faraxeAvtquibufcunque  animo  conceptis  femper  aliafu- 
pcrnnt : vnde  nec  vno  auulfo  deficiat  alter  confideratinnis  modus ; propterea  liberum  cui- 
que cft  fua  pcrfpicientia  illum  percurrere,  & fedulo  perquirendo  veritates  adipifei;  il- 

Jml  tamen  cuique  commendatum  velim,  vt  oiuncsingcmj  qmdctnneruos  intendar,  itu. 

. , --  - - eonic^. 
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romerrfplarioneni  eorum , qux  Diuina  manu  fuerunt  elaborata,  atque  adeo  omni  ftudio 
contendat  naturx  thefauros  recludere , ad  id  accerfita  quantum  fieri  poteftMathcfi,  po- 
tius quam  incumbere  in  meditationem  eorum,  que  redte  dixeris  delirantium  fomnia,  qux- 
,que  figmenta  noftrx  mentis  cum  fint , expiobant  nobis  ineptiam , quod  cum  tot , tantaque 
fint  preclariflima  nature  opera , dc  quorum  notitia  quilqucfollicituseflc  deberet,  hisnc- 
gjcdtis , qux  vere  (unt , ea  qua:  non  funt  inquirat . 

Oftcndit  Archimedes  libro  primo  dc  Sphxra , & Cylindro , fphxram  e(Te  quadruplam., 
ipfius  coni , cuius  bafis  eft  circulus  maximus  ciufdcm  iphxrx , altitudo  vero  eft  radius,  (lue 
femidiameter  ipfius : vndcineoquodadiungitManifclto,  colligit tanquam  exploratum, 
cylindrum,  cuius  altitudo  eft  fphcrX  diameter,  bafis  vero  circulus  maximus  ciufdcm  fphx- 
rx, ad  fphxram  ipfam  cfle  in  ratione  fefquialtcra , candemque  rationem  habere  fuperfi- 
ciein  cylindricam , vna  cum  bafibus  ad  fphxricam  fupcrficicm . 

Vcrilm  in fua  demon  ftrationc  procedit  antiqua  illamethodo  perexplofum  excefliim. , 
atque  defciftumad  incommodum  conducentem . Videamus  nunc  qua  ratione  illud  idem 
oflxnfiue  Analyrici  procedendo , demonftrare  valeamus . Elio  igitur. 

THEOREMA.  '"xTm” 

^ H» t Tbttrt- 

Cylindrus , catus  altitudo  esi  fphtra  diameter , bafis  vero  eft  circulus  maxmus  eiiifdent^  n.%  <j*»d  st 
Jphara , ad fpharam  ipfam  eft  in  ratione  fefjaialtera . 

• , * fi  ratum  i»  l. 

Refolutio. 

ab  jiuOirtj 


ximus , erit  ad  hcmifphxrium  in  eadem  ratiope  fefquialtcra ; quare  cylindrus , cuius  altitu- 
do eft  femidiameter  Iphxrx , bafis  circulus  maximus  eiufdem  fphxrx  ad  cxceilum  quo  fu- 
perat  hcmifphxrium , erit  in  ratione  tripla  ; fed  idem  cylindrus  ad  conum  eiufdem  altitudi- 
nis» & eiufdem  bafeos,  oft  in  eadem  ratione  tripla;  ergo  exccffus  pnrdidti  cylindri  ciuf- 
dem  altitudinis , ac  bafeos  cum  hemifpharrio  fupra  ipfum  hcmifphxrium  xquabitur;  cono , 
qui  quidem  eiufdem  eft  altitudinis  , eiufdctaque  bafeos  cum  ipfomct  cylindro  . At 
verd  conus,  cuius  vertex  eft  in  centro  fphxrx , altitudo  eft  femidiameter , Sebalis  eft  cir- 
culus maximus  eiufdem , habet  cindemaititudinem  cum  cylindro , eandemque  bafim ; er? 
go  excefliis  prxdifti  cylindri  xqualis  erit  huiufmodi  cono  cuius  vertex  eft  in  centro  fph^rp, 
altitudo  eft  femidiameter,  & bafis  eft  circulus  maximus . Quod  ita  fc  habet , vt  abxfys 
demonflratum  fuit , & a nobis  demonftrabitur  fuo  loco, 

V--'  "»*  . V 

* Compojitio . 

S~\  Vomam  igitur  cylindri  habentis  pro  bafi  circulum  maximam  fphxr* , & pro  alciru— 
dine  femidiametrum  eiufdem,  exceffus  fupra  hcmifphxrium,  xqualis  eft  cono , Cuius 
vertex  eft  in  centro  fphxrx , altitudo  femidiameter , & bafis  eft  circulus  maximus 
ipfius;  conus  autem,  cuius  vertex  eft  in  centro  fphxrx,  altitudo  femidiameter,  & bafis  eft 
tirculni  maximus  eiufdem,  eandem  habet  altitudinem  cum  cylindro,  eandemque  ba- 
fim; ergo  prxdidi  cylindri , qui  habet  pro  bafi  circulum  maximum  fphxrx,  & pro  altitu- 
dine femidiametrum  eiufdem , exccffus  fupra  ipfum  hcmifphxrium  xquabitur  cono , qui 


eiufdem  eft  altitudinis, eiufdcmque  bafeos  cum  ipfb  cylindro;fed  idem  cylindrus  ad  conum 
eiufdem  altitudinis , ciufdcmq,-  bafeos  eft  in  ratione  tripla ; ergo  cylindrus , cuius  altitudo 
eft  femidiameter  fphxrx , bafis  verd  circulus  maximus  eiufdem  fphxrx , ad  excedam.,  quo 


ftiperat  hcmifphxrium,  erit  in  ratione  tripla ; ergo  cylindrus , cuius  altitudo  eft  femidiame- 
ter fphxrx,  bafis  vero  idem  circulus  maximus,  erit  ad  hemifphprium  in  ratione  feiqfital- 
tcra;  ergo  cylindrus , cuius  altitudo  eft  fphxrx  diameter , bafis  autem  circulus  maximus 
eiufdem  fphxrx,  erit  ad  fphxram  ipfam  in  eadem  ratione  fefquialtera . Quod  oportebat 
efcndcre.  ""  v " ' ■’  ~ .. 

• . ‘ ' ’ , ■ ' Hic 
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Hic  opportunum  videretur  aliqua  alia  exempla  Theorematum  ad  folida  fpeflitntium  ini 
medium  afferre ; quia  tamen  in  eorum  analyfi  femper  quadam  fpccialis  inuoluitur  metho- 
dus;propterea  iuuabit  aliqua  alia  exempla  in  proprijs  locis  tractarc,vbi  fcilicet  de  ipfis  me- 
thodis particularibus  ferino  luturus  eft . 

DE  EXERCITIO  ANALYTICO  EXERCENDp 
In  Refotntioniint  , atque  Compofitionihits  Theorematum 
Ad  exterat  partes  Methefeot  pertinentium . 

C A P.  IV. 


TAmctlT  ex  Veterum  monumentis  nobis  non  innotuerit  huius  Artis  vfum  in  alijs  Ma- 
thefeos  partibus  a Geometria , extitiile , tamen  non  adeo  Geometria:  proprium  ce- 
fendus  vt  alijs  quoque  ciufdcm ordinis  Difciplinis  aptari  nequeat , liquidem omni- 
bus, quarum  funt  principia  caufx , & elementa  illud  quidem  commune  eft , fcilicet  Analy- 
fin  inftjtacre , vt  in  prima  relaluatur  principia  artificiosi  id,  quod  pofirum  eft  inquafho- 
ne ; vt  inde  per  regreffum  in  propofiti  deprehenfionem  progreflio  fiat  ,'quod  conijcerc  lice- 
bit experiendo  huius  artis  induftriam  in  c arteris  Mathefcos  partibus , e quibus  primo  fe  fi* 
Arithmetica  offert , cuius  cfto . 

THEOREMA.  , 

Differentia  Uterum  duorum  quadratorum  duci  a in  quodlibet  latus , fati:  differentiam  inter 
quadratum  pr adulo  lateri  refpondens , mediumque  proportionalem  inter  ip/tts  numeros 
quadratos . 

Sint  numeri  quadrati  A,  C quorum  latera  finr  D,  F,  & inter  A,  C medio  fit  loco  propor- 
tionalis B;  differentia  vero  inter  ipfos  D..&F  tfto  E . Dico  produdtum  cx  D in  Exqua- 
lem  effc  differentia!  inter  A Se  B;  atque  produdum  cx  E in  F squalem  effc  differentia:  inter 
B.&C.  - - ......  , 

' . . - * 

Refolutio . 


QVoniamdiffarciuia  inter  A, &B,  eft  produdus  ex  D in  E,- ergo  ABC 
A;  vna  cum  produdo  cxDinE  xquabitur  B;  fed  produdus 
^ ex  D in  D eft  A;  ergo  produdus  cx  D in  D,  Se  ex  D in  E , ^ 
xquabitur  B,  fed  produdus  jex  D in  F eft  Bi  ergo  produdus  cx  D in  D E F 

D,&ex  Din  E,  xquabitur  produdo  ex  Din  F;crgo  D plus  E equa- 
biturF.  Quod  ita  ie  habet;  eft  enim  E differentia  inter  D,  Se  F.  * * ' 

Rurfas  quoniam  differentia  inter  B,  Se  C,  eft  produdus  ex  E in  F;  ergo  procludas  cxE 
in  F,  vna  cum  B xquabitur  Cifed  produdus  *>  ex  D in  F xquatur  Biergo  produdus  cx  E uu. 
F,  vna  cum  producto  ex  D in  F xquabitur  C;  fed  produdus  ex  F in  F eft  C;  ergo  produdus 
ex  E in  F,  vna  cum  produdo  ex  D in  F xquabitur  produdo  ejt  F in  F»  Quod  ita  fe  habet ; 
eft  enim  E differentia  inter  J},&F.  - , 

Compoftio 

QVoniam  enim  E eft  differentia  inter  D,8eF,  erit  D plus  E xqualis  F;  ergo  produdus 
ex  D in  D,  Se  cx  D in  E xquabitur  produdo  ex  D in  F,-  fed  produdus  cx  D in  F eft 
B : ergo  produdus  cx  D in  D,  Se  ex  D in  E xquabitur  B,  fed  produdus  ex  D in  D 
eft  A,  ergo  A,  vna  cum  produdo  ex  D in  E xquabitur  B;  ergo  differentia  inter  A,  Se  B erit 
produdus  cx  D in  E. 

Non  diffunditer  ita  ratiocinandum . Quia  E eft  differentia  inter  D,  Se  F,propterea  pro- 

- * ' " * *"  dudus 
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cludus  eic  E in  F,  vna  cum  produdo  ex  D inF,  aequabitur  produdo  ex  F in  F;  fcd  proda- 
itascxF  in  F eft  C;  ergo  produdus  cx  E in  F,  vna  cum  produdo  cx  D in  FarquabicurC. 
Sed  produdus  ex  D in  F cft  B;  ergo  B,  vna  cum  producto  cx  E in  F aequabitur  C;  ergo  dif- 
ferenda inter  B,  & C cft  produdus  cx  E in  F. 


theorema: 


tSuobus  ««meris  quadratis  Jf  numerus  idem  ftgillatim  additus  fuerit , aggregatis  fer  late- 
rum differentiam figillatim  diutfts , numerus  factus  ex  quot  tentum  mutua  ductu , multa- 
tus numera , qui fntt  quadratis  additus , eu adit  quadratus . 

Sint  numeri  quadrati  A,  B,  quorum  latera  I),  E,  horum  autem  differentia  C, nume- 
rus quicunque  F additus  ipfis  A,  B,  faciat  numeros,  quibus  diuifis  per  C,  liaut  quotien- 
tes  G,  K. 

Dico  fidum  ex  G in  K multatum  numero  F,  euadere  quadratum . 

Sumatur  numerus  H,  qui  fit,  fi  medius  proportionalis  inter  A,  Sx.  B,  adfeito  F,  diutda- 
tur  per  C.  “ ' ' " _ ' ~ ' 


Refolutio  . 


A 

D 


1 6 


C 

F 

H 


B 

E 


QVoniam  igitur  produdus  ex  G in  K,  detrado 
F,  iquatur  quadrato  ipfius  H,  at  vero  D,G 
► aequantur  ipfi  H,  vt  mox  dcmonftrabitur , 
atque  adeoprodudi  ex  H in  D,  & G sequantur  qua- 
drato ipfius  H,-  ergo  produdus  ex  G in  k,  detrado 
F,  aquabitur  produdis  ex  H in  D,  & G : ftd  produ- 
dus ex  H in  D aqualis  eft  produdo  ex  G in  E,  detrado  F,  vt  mox  conflabit ; ergo  produ- 
dus ex  G in  K,  detrado  F.axjuabitur  produdis  cx  G in  H,  & E,  detrado  F;  vtrinque  autem 
addito  F,  ergo  produdus  ex  G in  K,  sequabitur' produdis  ex  G,  in  H,  E . Quod  ita  fc  ha- 
bet: cx  H enim,  & E componitur  K . 


io 


4 9 

7 

»7 


Lemma  primum 

CJuod  autem  D,  G squentur  ipfi  H &c.  ficoften-  A i 6 L i 8 B 49 

do.  Sine  duo  quadrati  A,B,  quarum  latera  D,E,  r\  (-  p 

herum  internatium  C:  snter  A,  B fit  media  fro-  « 4 3 7 

itrtianalis  L\  tribus  autem  A,L,B  addita  F: pro-  F 3 

« emant  N,P,M,  quibus  dtmfis  per  C eriantur  ■ 

Gdf,X,  Dica  D,G  aquari  ipfi  H &e.  JgueniniiLj  jq  ,g  p ,0  M ei 

emm  fingults  A,UB,  additus  c/l  F,  manifeftum  5 

tfi  fummarum  amnium  A\P,M  eadem  inter ualla  G 6 H 10  K 17 

efe , qua  ipforum  A,L,B . At  vera  L fuperat  A 

pradulto  ex  D in  C,<jr  p fuperat  L praduCla  ex  C in  E , ex  antecedenti ; erga  interuallum 
duorum  N,P  efi  producitis  ex  D inCffr  interuallum  duorum  P,M  eft  produdus  ex  C in\E. 
Jftontam  autem  diuifs  N,PJ,i  per  C oriuntur  G,H,K,  manifeftum  eft  duorum  GJi,  in- 
teruallum feri  dtuifa  per  C inter  ualla  ipforum  N,P,  ftuc  producta  ex  D,  in  C;  Similiter 
duorum  H,k,  interuallum  fieri,  diuifo  fer  C inter  ualla  ipforum  P,M,  fiue  produdo  ex  C 
in  E . At  vero  diuidenda  per  C produci  um  ex  C in  D,& ex  C in  E , fiunt  quatientes  D^E; 
erga  duarum  G,H  interuallum  erit  D,  & duorum  HJi  interuallum  erit  E -,  erga  aggrega- 
tum ex  D,  & G aquabitur  H,  & aggregatum  ex  H,dr  E aquabitur  K. 


Lemma,  fecundum . 

Quod  autem  produdus  cxH  in  D aequetur  produdo  ex  G in  F,  detrado  F,  fic  oftendo  l 
Quoniam  enim  ambo  D,G  aquantur  ipfiH,  ex  eo  quod pramiftumefl  lemmate ; propterea. 
produc  tus xx  H in  D aquabitur  producto  cx  D in  D,ftu  quadrato  A,&exD  in  G ; at  qua- 
dratus 


I 

* 


Exemplum 

XXXV. 
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drattts  A per  conUructionem  e fi  aquatis  prodacto  ex  C in  (!,  detracto  F;  ergo  proditius  ix 
H in  D optabitur  productis  ex  C ia  D,  & C,  detracto  F:  fed  D,  C componunt  £,  ex  cott- 
flr  actione ; ergo  producti  ex  GiuD,CrC  aquantur  producto  ex  G iit  E,  ergo  productus  ex 
H mD  aquatur  producto  ex  0 in  E detracto  F, 


OVoniam  igitur  productus  Ix  G in  K aequatur  prodii  flis  ex  G in  H,  & K,  ex  his  enim-. 
componitur K, vt  vidimus ; vtrinque  detracto  F,  fiet  produifluscx  GinK.detraifto 
F,  aequalis  producis  cx  G in  H,  & E,  detra&o  F:  fed  produ&us  cx  G in  E dctraOo  F, 
sequatis  c(t  produdo  cx  H in  D,  vt  oftcnfum  ett , ob  id  fiet  productus  cx  G in  K,  detracto 
F,  squalis  productis  ex  H in  G,  & 1) . Quoniam  vera  D,G  aquantur  ipfi  H;  ergo  produ- 
cti ex  H in  D,&  G aequantur  quadrato  ipfius  Hscrgo  productus  cx  G in  k, detracto  F,  iqua- 
bitur  quadrato  ipfius  H . Quod  erat  operx  pretium  oftendere , 
i,  OfiU,,  Ex  Opticis  etiam , vt  quadam  depromamus,  e quibus  innotefeit  ratio  rcfolucndi  rhcorc- 
'at/umuMur  jjjatj  propria  principia , nc  dum  in  ijs , qux  pure  Geometrica  funr , & Arithmetica , fed 
mraufU  » guajjj  jjj  jjj  > ^ua:  mixtam  dicuntur  habere  naturam,  hxc  fubijcicmus. 


theorema: 

Si/  oculus  Ayttii  obtecta  fint  mobilia  R , Cf  C,  quorum  illud  propinquius , hoc  autem  remo- 
Imnpliun  tius ; fintque  dua  parallela  BD,  CE,  in  quibus  pradicta  mobtha  a que  velociter  cieantur , 
3O0ty1,  pico  eo  tempore , quo  mobtltB  promonetur,  mobile  C,  oculo  A videri  tardius promoutgi . 


Q? 


Kefolutio  . 

k Voniam  igitur  mobile  C videtur  oculo  A fc- 
gnius,  ac  tardiiis  promouilie , quam  mobile-. 

B;  at  quando  mobile  apparet  eodem  tem- 
pore percurrere  (parium  minus  eo , quod  ab  alio  per- 
curritur , tunc  tardius  promouifle,  videtur  i ergo  mo- 
bile C oculo  A adfpicienti, apparebit  fpatiii  quod  mi- 
mus cft  f onfcciftCjCO  tepore.quo  mobile  B confecitjfed  BF  eft  fpatiu,  quod  oculo  A apparet 
confici  a mobili  C,  tempore , quo  mobile  C cohficit  fpatium  CE,  feu  mobile  B conficit  fpa- 
tium  BD,  cum  CE  videatur  fub  eodem  angulo  CAE,  fub  quo  videtur  fpatium  BF,  ergo  BF 
minor  erit,  quam  BD.  Cum  autem  duo  mobilia  B,C  lupponantur  xqui  velociter  moueri , 
squalibus  temporibus,  xqualiafpatia percurrent.  Itaq;  cum  co  tempore,  quo  mobile  C 
perucnit  ad  E, mobile  B cx  hyporhcfi  peruenerit  ad  D;  propterea  BD  xqualis  erit  CE;  er- 
go BF.qux  erat  minor  quam  BD.erit  minor  quam  CEiQuod  ita  fe  habet, na  triangula  ABF, 
Sc  ACh  (unt  xquiangula:  anguli  enim  ad  B & C funt  xquales,  ob  parallelas  BD,  CE,ite  ad 
F ,&  E, ad  A cft  communis  vtrique  triangulo , atque  adeo  triangula  funt  xquiangula ; ergo 
vt  AB  ad  AC, ita  BF  adCE;Eft  autem  AB  minor,quam  AC;  ergo  BF  minor  crit.quam  CE. 


Compofttio . 


Voniam  igitur  AB  minor  cfl,  quam  AC  (fupponimus enim  mobile  B propinquius 
oculo  A)  angulus  autem  ABF  xqualis  cft  angulo  ACE,  itemque  angulus  AFB 
xqualis  cft  angulo  AEC,  ob  parallelas  BD,  CE:  angulus  vero  ad  A communis 
vtrique  triangulo  ABF,  ACE;  ergo  triangula  ABF , ACE,  erunt  xquiangula;  quare  vt  AB 
ad  AC,  ita  BF  ad  CE.fcd  AB  minor  cft, quam  AC;  ergo  BF  minor  crit.quam  CE.  Cum  au- 
tem duo  mobilia  B,  C fupponantur  xqui  velociter  moueri , xqualibus  temporibus  xqualia 
fpatia  percurrent : co  tempore  igitur,  quo  mobile  C perucnit  ad  E,  mobile  B cum  cx  hypo- 
tnefi  pcrucniat  ad  D,  erit  BD  xqualis  CE;  ergo  BF  minor  erit,  quam  BD;  fed  BF  eft(pa- 
tium , quod  oculo  A apparet  confici  a mobili  C tempore , quo  mobile  C conficit  fpatium-, 
feu  mobile  B confiat  ipatium  BD,cum  CE  videatur  fub  eodem  angulo  CAE,  fub  qua 

" videtur 
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videtur  fpatium  BF,  ergo  mobile  C oculo  A ad/picienti  apparebit  minus  fpatium  confeciilc 
eo  tempore,  quo  mobile  B confecit : fed  quando  mobile  apparet  eodem  tempore  percur- 
rere fpatium  minus , eo  quod  ab  alio  percurritur , tardius  videtur  promouifle ; ergo  mobile 
C videbitur  oculo  Afegnius,  ac  tardius  promouifle,  quam  mobileB.  Quod  oportebat 
oftetiderc . 1 

Id  quod  fcquitur  Theorema  nOn  ab  omnibus  fuit  eodem  modo  demonftratum:  qui  enim 
illud  oftendunt,  exeo  quia  radijvmbrofi  cum  luminofis,  a quibus  proueniunt,  rectas  li- 
neas conftituunt  , contenti  funr  hoc  oftendifle  dcmooftrationc  ducente  ad  incommodum  t 
quemadmodum  etiam  & id , quod  inde  deducunt , vmbrofas  lineas  eadem  numerari  mul- 
tudine,  qua luminofa: , quibus coharrcnt,  alioquinpluresrectx line* commune fegmen. 
tum  haberent , quod  cft  inconuenicns . 

Oftcnfiui  vero  id  ab  alijs  prat (litum  cft , &fi  non  admodum  accurati . 

Iuuat  igitur  illud  aflumere  rcfolycndum , ac  componendum , vt  demonflratio  ritecon- 
ftruatur . 


theorema. 

Corpus  opudtm  tot  fundit  vmbnt , quot  funt  lumino ft , quibus  opponitur 
Hoc  perinde  cft  ac  demonftrare  fi  exempli  gratia  duo  luerint  corpora  luminofa , toti- 
dem etiam  fieri  vmbras . 

Sint  duo  corpora  luminofa  A,B,  corpus  autem  opacum  C,  non  tamen  politum  in  dire- 
ctum cum  ipfis , & luminofum  A fuos  effundat  radios  in  opacum , qui  tamen  protracti  per- 
ueniant  ad  fpatij  puncta  F,G;  & luminofum  B,  fuos  pariter  effundat  radios  in  idem  opacum, 
qui  pariter  producti  pcrucniant  ad  ipatij  puncta  D,E. 

Refolutio . 

QVoniam  igitur  in  fpatio  FG  cft 
vmbra , fed  illuftratio  minor  co- 
paratione  maioris  circumflan- 
tis cft  vmfera  t ergo  illuftratio , quae  fit 
In  fpatio  FG  minor  eft  circumflanti ; fed 
illuftratio , quae  fit  folum  ab  vno  lumi- 
nofo  minor  cft  ea , quf  fit  a duobus,-  er- 
go illuftratio , qua-  fit  in  fpatio  FG  eft 
folum  ab  vno  luminofo , puta  B,  & quae 
circumflat  eft  ab  vtroque  A,  & B.  Quod 
ita  fe  habet ; nam  in  fpatio  FG  impe- 
diente opaco  C non  fit  illuftratio  d lu- 
minofo A,  & circumdans  fit  ab  vtroque 

Rurlus  quoniam  illuftratio  in  fpatio  DE  eft  vmhra ; fed  illuftratio  minor  comparatione 
maioris,  circumflantis,  eft  vmbra;  ergo  illuftratio , qua  fit  in  fpatio  DE,  minor  eft  circum- 
nanti : fed  illuftratio,  quat  fit  ab  vno  luminofo  minor  cft  ea,  qua?  fit  a duobusi  ergo  illu- 
ftratio in  fpatio  DE,  eft  ab  vno  tantum  luminofo  puta  A,  & circumflans  eft  ab  vtroque  A, 
& B . Quod  ita  fe  habet , ob  fittulcm  ei , quam  pauld  antea  nos  attulimus  caufam , 

Cotnf  optio. 


Exemplo  nt 
XXXVIt. 


Q Vomam  illuftratio  , quse  fit  in  fpatio  FG  nequit  efle  a luminofo  A impediente  opaco 
C,  eft  folum  a luminofo  B,  & circumllans  fit  ab  vtroque  luminofo  A,  & B, ; fed  dlu- 
ftiatio , qu*  fit  ab  vnico  luminofo  minor  eft  ea,  qux  fit  d duobus;  ergo  illuftra- 
cio , qux  fit  in  fpatio  FG  minor  eft  circumflanti : fed  illuftratio  minor  comparatione  maio- 
ris eft  vmbra  ,-  ergo  illuftratio  in  fpatio  FG,  vmbra  erit . 

Rurfus  quoniam  illuftratio  in  fpatio  DE  nequit  effe  d luminofo  B,  impediente  opaco  C 
jll  folum  d luminofo  A,  & circumflans  fit  ab  vtroque  Iiuninofo  A,&B;  fed  illuftratio, 
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qui  fit  ab  vno  luminofo , minor  efi  ca , qu*  fit  a duobus ; ergo  illuftratio , qua:  fit  in  fpatid 
I>E  minor  eft  circumflanti:  fed  illuftratio  minor  comparatione  maioris  eft  vmbra;  ergo 
illuftrario  in  fpatio  DE  vmbra  erit . 

Non  diifimilitcr  fi  plura  extiteriut  corpora  luminofa , fingulis  refpondcrc  vmbras  often- 
dcnms , 


S C H 0 L I O K. 

rmitn  ruU . Qrperior  re/olutio  vim  de/innit  exnatura  vmbra , qua  perperam  a qtiibnfdam  cum  tenebris 
C3  f M funditur ; re  It  e fiqutdcm  vmbra  dicitur  lumen  imminutum , maioris  , ijnod circumflat 
Timht  luminis  , comparatione . jit  veri  hac  mter  lumen , fr  tenebras  mediam  naturam  adepta  efl , 
citm  ex  habuu , & pr illatione  fimul  compofita  efe  dicatur . V ndc  est  quod  primanum  lumeiu, 
vmbra  rationem  habere  nequeat , cum  alter  tus  luminis  prtuattonem  habere  non  pofit;  & quam- 
vis dum  exiguum  aliquod  lumen  fuper  terram  extiterit , tenebras  ibi  e ffe  dicere  tonfuencrimut  i 
tamen  id familiari  tantum  vjui  loquendi  concedendum  eft , ciim  tenebrarum  ratio  omne prorfus 
lumen  excludat . 

•*  canpnieit  Et  vt  aliqua  etiam  ex  Catoptricis  defumamus , Quoniam  duo  quidem  (unr,  quibus  vni- 
•aimu*  a.  Uerfa  Catoptrica  innititur:  vnum , quod  angulus  reflexionis  aequalis  fit  angulo  incidentia: : 
> «■« . a|rcmm  quod  in  quolibet  fpeculo , imago  apparet  in  concurfu  catheti  cum  radio  ab  oculo 
nm/rni  per  punctum  reflexionis  directe  producto;  vtrunque  plurimum  negocij  faceflit.  Hcc  quidem 
a».  t»'W*  pleriquc  fuppofucrunt . Alij  naturalibus  rationibus.  Alij  quibufdam  inftrumcntis  ad  id 
opportunis  , confirmare  conati  funt,  vt  Alhazenus,  & Vitello.  Alij  vt  Euclides  cx  quadam 
fuppofitione  id  demon  Arare  aggrefli  funt . Erat  autem  fuppofitio , quod  eadem  fit  ratio  li- 
nea: intercepta:  inter  afpicicnrcm , & fpeculum , & inter  fpcculum , ac  rem  infpectam . Alij 
tandem  dcmonftrandum  id  lufccperunt,  quod  factum  fuifle  a Ptolomxo  Libro  primo  do 
n,iiuhrm  in  Speculis , accepimus ; imo , & ab  Heronc  Mechanico  in  Catoptricis , tcftatur  Heliodorus 
°t,u"  • Larilfeus,  quatenus  ab  cofiiit  oftcnfum  rectas , qua:  ad  angulos  atqualcs  reflectuntur  fi- 
mul fumptas  minimas  dfc  rectarum  intermediarum  fimul  (umptarum , qui  reflectuntur 
ad  inxqualcs  angulos  adcafdem  panes,  ab  eadem,  &fimili  linea;  hoc  enim  demon* 
(irato,  ait,  naturam  radios  vifus  noftri  ad  xquales  angulos  reflexuram;  ficenim  feribit, 
AntSu  5*  >*p  o niyranube  Hprnr  w to~c  avrou  KUT07rIfUKoi(  , in  ai  orpoc  /eae  / uri  ac  zAb^irai 
ilayir/u  uai  uio-aiv  roir  diro  ure  dume  udi  biuqatpcue  ypautsoe  rupi;  ree  dvrd  r-hapitron 
appie  drlacve  y curiae  uovio  at  dvreStfae  priair  oritTuiiy.tpii . ii  piaie  tioimr  onpiayuv  rm  a/stlrpar 
o-yf-tv . oeict  Jane  dvrmdeaxAdmyviiatu  Hoc  eft;  demonii  raun  mechanicus  Hero  in  Cato- 
plncis , retias  , qua  ad  angulos  aquales  refelluntur , minimas  efte  reltarum  intermediarum , 
qua  ad  in  aquales  angulos  rcflelfuntur  ad  eafdem  partes  ab  eadem , (fr  ftmili  linea.  Suo  de- 
mon fi  rare  , dicet  .naturam  radios  vifus  noftr i , ad  aquales  angulos  reflexuram , nifi  velit fru- 
ftra  vi  funt  circumferri . 

H.cc  Lariflcus  poftquam  in  antecedenti  capite  multiplicem  vifus  noftri  cum  folc  conuc- 
nientiam , cxplicuiflcr , atque  tandem  ad  calcem  eiufdcmcapitis , ca  ad  aures  Platonis  fui(- 
fc , teliatus  clfct . • 

q/uij  pe iri-  Hoc  autem  in  primis  Analyftr  curandum,  cum  de  re  quapiam  tractationem  fufeeperit , 
pni  mrmau  videlicet  id  , vnde  fumendum  fit  confiderationis  initium  dcmonftratione  firmare , fi  tamen 
lappctctmedium  opportunum . Hoc  autem  in  Catoptricis  contingit,  nam  primo  fe  feof- 
quMfitm  Jm  fert , quod  &fi  alioquin  certum  exiftimetur,  non  dum  tamen  huculque  demonftratio  crcdi- 
/tipu  ustu-  tur  adinuenta, videlicet,  quod  angulus  incidentia:  fit  squalis  angulo  reflexionis . Paucis  ta- 
iumtu.  ujenh^c  omnia  pcrftringcmus. 

Cur  animim  Radius  in  corpora  incidens , vel  reflectitor,  vcltranfit,  vel  immoratur ; fi  namque  in- 
"fuTfimn  currlt  ,in  corPu.s  'nolle,  & opacum,  vltcrius  non  tranfit , fed  ibi  moratur ; fi  leue , & durum  , 
fuU  IMCIttM-  reflectitur ; & fi  pellucidum , pertranfit : pellucidum  vero  corpus , vel  molle  eft , vt  aqua  , 
"*?  aer,  &c. , vel  durum,  vt  chryftallum , vitrum  &c.  fed  citeris  ptitermiflis  reflexionem-, 
confideremus , quam  diflic ile  eft  explicare  iuxta  Arillotelis  principia , fi  ferino  fit  dc  refle- 
xione luminis , &hoc  qualitasexiftimetur;  non  enim  admodum  iacilc  comprehendimus 
qualitatem  aliquam  diffundi , candcnunic  reflecti , ciim  potius  corporibus  ipla  reflexio  ac- 
coiqmodata  videatur , vt  patet  dc  pilis  iuforijs  .•  qui  quidem  in  aliquod  obftaculum  itnpul- 
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ferefibunt;  Non  diffimiliterdc  lumine  fentiendum;  qua  tamen  id  ratione  fiat , fi  lumen., 
qualitas  rcatis , vel  intcntionalis  extiterit , haud  facile  explicatu  cft : cum  louge  melius  in- 
telligcrc  cuique  liceat  fupponendo , lumen  clfc  lucidi  corporis  quoddam  effluuium ; de  hoc 
tamen  in  prsfentia  minime  differendum , cum  quia  potius  ad  Pbyiicum  pertinet ; tum  quia 
nobis  tantummodo  propofitum  cft  ex  liifcc  facultatibus  exempla  quydam  excerpere  ad 
Refolutiuam  methodum  illuftrandam ; eo  vel  maxime  quod  ipfius  luminis  reflexionem  fie- 
ri fupponimus  i fed  cur  ea  lege  fiat,  vt  angulus  reflexionis  incidentia:  angulo  fit  aqualis, 
inquirimus. 

Fuit  a Prolcmxo  demonfti  arum  Libro  primo  de  Speculis,  id  fane  contingere , quoniam, 
tunc  per  lineas  breuilfimas  vifio  ipfa  perficitur , proptcrca  quod  Naturx  genio  id  mxximc  9« mimj 
conlentancum  videtur , velut  abhorrentis  a fuperfluo ; & reae  quidem  id  de  fpcculo  plano,  ^ 

& conucxo-fphxrico  demonftrauit.Demonftrationcs  autem  nos  breuiter  f ubijeiemus. 

Sit  planum  reprefentatum  per  AB,  in  quod 
cadat  ad  angulos  obliquos  recta  CD,  cum  AB 
faciens  angulum  CDA,  quem  incidentis  nun- 
cuparunt, cui  per  reflexionem  fiat  angulus  ae- 
qualis FDB . Contendit  Ptolemaeus  aggrega- 
tum ex  CD,  DF,  effc  omnium  minimum , qute 
fieri  poffunt  ex  alijs  duabus  lineis  duflis  d pun- 
flis  C,F,  vt  funt  CE,  FE  terminatis  ad  E pun- 
itum,in  AB  diuerfum  a punflo  D.  Facilis  eft , 

& fatis  vulgata demonftratio : nam  protradbu 

ergo  bafis  EF  aquabitur J bafi  EG:  quare  aggregatum  ex  CE  EG  xomVf '°nC  :rtlllalla-' ; 

CE,  EF;  fed  aggregatum  ex  CE,  EG  maim  cft  rCTa  nSSrcgato  ex 

maius  erit  rc&a  CG>  Sed  rc&a  CG.cum  DG,DF  finr  ^nmlVc  t c8atum  Cx  CE,  EF, 

lis  aggregato  ex  CD,  DF,-  ergo  aggregatum  ex  CE  FErni ' ’ ■ con>mums,  cft  aqua- 
f fi  j ji  ex  v^c,  tF  maius  erit  aggregato  ex  rn  nF 

mo  )Uud  hac  m re  v, detur  addendum,  quod  punitum  vnde  radms  incidtnn  planum  ‘ & [l ' 
lud*  ad  quod  termmatur  per  reflexionem , fe  habent  vcluti  punfla  ex  comparatmne  fd^  ** 
quxque  Focx  dicuntur  Elhpfeos,  cuius  penmetrum  tangit  refla  in  punflo  reflex°onis 
fcilicct  communis  cft  feflto  piam  tranfeuntis  per  tria  prldifla  punfla , cum  fpecuh  Lerfi 
c.c  plana ; Aggregatum  enim  ex  d, reflo  radio , & reflexo  aquale  eftmaiori 
pfeos  Nequit  autem  aliud  effc  punflum , in  q„o  fiat  reflexio : nam  aggregatum  radii  d 
reai  & reflex.,  non  poffet  effc  squale  aggregato  iam  diflo;  in  eo  fiquidfmLnflo  refla  i - 
la  deberet  penmetrum  ipfius  Elhpfeos  tangere , ac  ob  id  fieret  contaflus  ipfius  cum  eadem 
refla  in  duobus  punflis , quod  fien  non  poteft:  refla  fiquidem  non  tangit  EUypfin  nifi  vn£ 
eo  punflo.  Angulus  igitur  incidentia , aqualis  cft  &c.  Hac  de  plano.  ' XP 

In  conucxo-fphxrico  iic . r 

Sit  circulare  fpcculum,  cuius  periplic- 
ria  EDH;  angulus  incidentia  CDE,  & re- 
flexionis GDH  ; offendendum  cft  aggre- 
gatum ex  CD,  GD  minimum  effc  &c. 
lUfla  AB  tangat  peripheriam  in  puncto 
D:  fitque  quodcunque  punctum  acceptum 
E in  peripheria , aliud  a puncto  D,  ducta- 
fit  GE,  qua  occurrat  AB  in  F,  & ex  F acta 
FC.  manifeftum  cft  aggregatum  cxCD, 

DG  minus  effc  aggregato  ex  CF.FG,  vt 
paulb  fupra  dcmonftratum  cft : fed  aggre- 

R * demon- 
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dcmonftratum  fuiffc , angulum  incidenti*  *qualcm  effc  angulo  reflexionis , quoniam  na- 
tura non  impedita  per  brctnffimas  lineas  operatur , fed  non  aduerterunt  fccus  rem  euemrt. 
in  fpcculo  cauo-fphitrico , vbi  dcmonftrationc  conflat  aggregatum  cx  rfwto  directo  j & 
reflexo , non  efle  minimum . 

Nam  fit  circulus  ACE,  quem  tangat  qui- 
piam LH  in  puncto  C,  in  qua  recta  AC,  EC' 
aquales  angulos  efficiant  LCA.HCE.  Acce- 
pto in  peripheria  quouis  alio  puncto  B,  ductif- 
que  BA,  BE,  oftendendum  eft  aggregatum  cx 
AC,  CE,  maius  elfe  aggregato  ex  AB.BE. 

Et  quidem  fi  EB  foret  aqualis  EC,  facile 
confiat:  latera  cniinCE.EA,  xqualia  ciim- 
fint  lateribus  BE,EA  vtrunque  vtrique,  an- 
gulus autem  AEC  maior  cft  angulo  AEB;  er- 
go bafis  AC  maior  erit  bafi  AB,  fed  EB  xqua- 
lis  cft  EC;  ergo  aggregatum  ex  AC,  CE  maius  erit  aggregato  cx  AB,  BE.  _ __ 

Si  vero  EC  foret  maior,  quam  BE,  fecta  EI,  qu*  fit  squalis  EB,  & acta  AI.  Quoniam^ 
latera  AE,  EI  aequalia  funt  lateribus  AE,  EB,  vtrunque  vtrique , & angulus  AEI  maior  cft 
angulo  AEB;  ergo  bafis  AI,  maior  erit  bafi  AB:  fed  EB  aqualis  cft  Eli  ergo  aggregatum^ 
ex  AI.IE  maius  erit  aggregato  ex  AB,  BE;  fed  aggregatum  ex  AC,  CE  maius  eft  aggre- 
..  gato  ex  AI,  IE;  ergo  aggregatum  cx  AC,  CE  multo  maius  cft  aggregato  cx  AB,  BE. 
‘u&iifrr  Sed  generaliter  quidem  hunc  in  modum . Quoniam  triangula  ABK.KCE  ‘ funt  fimilia ; 
-<■  ergo  vt  b EC  ad  AB,  ita  kC  ad  KR,  & Ek  ad  Ak;  ergo  vt  * EC,  plus  KC,  ad  AB,  plus  Bk,  ita 

,6  & KE  ad  Alt;  ergo  EC  plus  KC  tanquam  maxima , vna  cum  AK  minima , hoc  eft  aggrega- 

e 1 1 . v„au , tum  cx  AC,  CE  maius  erit  >1  magnitudine  qu*  fit  ex  AB  plus  BK,  vni  cum  KE,  hoc  eft  ag- 
gregato  Cx  AB,  BE.  .• 

Ex  Ilis  facile  intelliges  quam  caute  procedendum  fit  in  rebus  Phyficis , & quam  facilej 
decipiamur  in  cnunciando , ad  pauca  refpicicntcs . Quid  enim  vulgatum  magis  in  vniucrfa 
naturali  Philofophia , quam  illud  effatum . Nttnr»  fer linets  treuiffimts  eftrttHr , /nm  im~ 
fcditj . nifi  profecto  aliquod  comminifearis  impedimentum , fplendidc  conflat  ex  fuperio- 
ri  dcmonftratione , haud  bene  hoc  pronunciatum  fuiffe , cilm  rem  fecus  fe  habere  in  fpccu- 
lo cauo-fphsrico , fuerit  oftcnfum;  illud  igitur  addendum,  qu6d  natura  operatur  per  lineas 
breuiffunas  quantum poteft , de  quo  infra . 

Alij  proptcrca , quibus  hoc  idem  fuit  in  dclicijs  tractare , cautius  philofophantes , aliun- 
de caufam  petendam  effe , exiftimarmit ; quoniam  videlicet  fi  libere  incidenti*  radius  pro- 
gredi poffet , ab  opaco  non  impeditus , efficeret  angulum  infra  lineam,  vbi  reflexionis  pun- 
ctum, xqualem  angulo  incidenti*.  Vt  fi  .e.g.  foret  recta  AB,  inquam  incideret  radius 
CD,  hic  nifi  foret  impeditus , fed  vltcrius  pro- 
gredi poffet , efficeret  angulum  BDG,  aqualem 
DMmttrMia  incidenti*  angulo  CDA;  at  vero  quoniam  im- 
peditur;  reflecti  debet  faciendo  angulum  cum- 
ipfa  AB,  xqualemilli,  nempe  BDG,  quem- 
alioquin  effcciffct  non  impeditus  , fed  BDG 
xqualis  eft  CDA,  vt  confiat  cx  decima  quinta 
primi  Elementorum ; quare  angulus  FDB  x- 
Mtjtinr  i*  qualis  erit  angulo  CDA . Sed  hxc  nulla  de- 
^ monftratio  cft , quia  etiam  fi  radius  CD  non- 

impediretur,  & pertranfiret  libere , aliquando  non  efficeret  angulum  BDG  xqualem  an- 
gulo CDA,  fed  aliquando  maiorem , quandoque  vero  minorem, ex  lege  refractionis  iux- 
ta  diucrfa  media , fi  radius  videlicet  incidens , puta  CD,  foret  aptus  refrangi , vt  eft  radius 
luminofus  &c.  nam  fi  foret  corpus  aliquod , vtpilaluforia,  quxpropulfa  in  planum  AB 
per  rectam  CD,  reflecteretur  fccundftmDF,  h*c  locum  non  haberent.  Accedit  etiam- 
quod  non  affertur  caufa , cur  ex  hypothcfi  quod  recta  tranfiens  radius  CD  facit  an°ulum-: 
CDB;  fi  reflectatur  huic  xqualem  angulum  facere  debeat  BDF . Non  dum  mitur^cx  ha- 
ctenus allatis , cft  demonftratuin  intentum . ~ ° 

Specia- 
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Spceiatim  luminis  reflexionem  Neotericus  quidam  explicandam  fufeipiens,  ait:  polito  mm, 
quod  illud  fit , quod  lumen  fit  fubftantia , perquam  fluida , & validiflime  a luminofo  vibra- 
ta  , & ctiamfi  non  ita  fit , ad  crafliticm  luminofi  radij  referendam  exiftimat , ex  eo  quia  po- 
fito  quod  radius  ille  debeat  decurrere  poft  reflexionem  per  idem  medium , puta  acrem , per  Mtuu  ■ 
quod  decurrebat  ante  reflexionem , non  eft  cur  vllo  modo  varietur  eius  denfitas , partium- 
que conftipatio , cum  neque  in  medio  varietur  raritas , frequentia , vel  difpolitio  pororum . 
jn  quibus  diaphcncitas , & efle  permeabile  ipfius  medij , politum  efle  videtur , quamobrem 
debet  radius  reflexus  cum  eadem  fui  cralfitie  phyfica  procedere  ; probat  autem  non  poflej 
liuiufmodi  crafliticm  aqualem  feruari  in  vtroque  radio , nifi  & fcruetur  «qualitas  prxdi- 
dta  angulorum . Vteunque  autem  fit  liuiufmodi  ratio , de  qua  alibi  differendum , illud  fal- 
tem  perlpicue  interim  confiat , eam  non  efle  communem , vt  par  edet  pro  omni  reflexione ; 
quatnam  denfitas  > conftipatio,  & crafliries  radiorum  excogitari  poteft  in  motu  pila:  lulo- 
rinc , dum  in  aliquod  obftaculum  incurrit  ? & tamen  fi  id  contingat  fecundum  reitam  per- 
pendicularem, mobile  redit  per  eandem  viam,  per  quam  directe  proccflerat , fi  ad  obliquos 
angulos , pergit  vlterius , feruata  repcrcuflionis  lege , vt  rcflexionis‘angulus  aequalis  fit  ei , 
qui  eft  incidentia: . Fatetur  ille  communem  hanc  rationem  fe  non  aflecutum  fuifle  ,•  fcd  fa- 
tis fuperque  efle  ad  inftitutum  de  lumine , quod  confiet  reflexionem  ad  pares  angulos  con- 
tingere; Illud  tamen  pro  lumine  addendum,  quod  paulo  antea  innuimus.  Verum  fi,  vt  «m» 
ipfc  quoque  teftatur , lumen  quoddam  effluuium  eft,  nonfecus  pliilofophandumdciJIo, 
ac  de  corpore  incurrente  in  aliquod  obftaculum , vnde  ipfiu*  motus  reflexio  ad  pares  an- 
gulos contingit . Communis  igitur  ea  debet  efle  ratio , afioquin  particula;  illa;  per  medium 
a lucido  corpore  vibrata:,  haud  in  communi  ratione  mobilis  conuenircnt. 

Alij  autem  alia  dixerunt , vel  minus  bene  explicata , vel  faltem  minus  rei  natura;  con- 
fentanca , quibus  prxtermilfis , vnum,  vel  alium  modum  a maioribus  traditum , non  pige- 
bit; maioris  hic  eruditionis  gratia  in  medium  affere , vt  inde  nobis  pateat  aditus  ad  expli- 
candum, quod  poft  varias  meditationes , propius  ad  verum  accedere,  ita  vifum  eft,  ve 
theorema  condere,  illudquc  demonftrare  fuerimus  aggredi . 

luxta  Cartefium  ea  videtur  ratio , quoniam  fi  rem  ipfam- 
fcdulo  perpendamus,  nil  aliud  eft  quam  inquirere,  ad  quam 
panem  pila  illifa  debeat  refilire . Intclligatur  deferiptus  cir- 
culus ex  centro  B,  qui  tranfcat  per  punitum  A,  atque  dica- 
mus , fpatio  temporis  eodem , quo  progredi  eft  ab  A ad  B, 
neccflirio  illam  a B ad  aliquod  punitum  huius  circumferen- 
tia: reuerti  debere : fiquidem  omnia  punita,  qua:  eodem  in- 
teruallo  diftant  a B,  quodiftatA,  in  hac  occurrunt  circum- 
ferentia , fuppofito  quod  pila;  motus  fit  seque  velox . Ad  de- 
fignandum  vero  punitum  ipfum,  quod  ex  omnibus  huius  circumferentia  tangere  debet 
erigamus  tres  rcitas  perpendiculares  AC,HB,  & FE,  fuper  ipfain  CE,  itavt  AC  &FE 
seque  diftent  ab  ipfa  HB:  mox  vero  concipiendum  eo  tempore , quo  pila  dextrorfum  por- 
rexit ab  A,  vno  punitor  um  linea:  AC,  vfquc  ad  B,  vnum  ex  punitis  linea;  HB,  illam  refi- 
licntem  ab  HB,  fidere  debere  in  aliquo  punito  linea:  FE,  cum  lingula  punita  linea;  FE  ea- 
dem diftantia  a linea  HB  remota  fint , & eadem , qua  lingula  linea:  AC,  & ex  priori  difpo- 
fitionc  tantundem  eo  inclinat , quantum  antea : eodem  autem  momento  aliquod  punitum 
linea:  FE,  & fimul  aliquod  circumferenti»  AFD,  nequit  contingere, nifi  in  punito  D,  vel  F;  c""‘i 
extra  enim  hac  duo  nullibi  mutuo  fecantur , terra  autem  obftantc,  ad  punitum  D progredi 
non  poteft : vnde  fcquitur  necclfario  tendere  debere  ad  punitum  F,  ac  propterca  confta; 
femper  reflexionem  fieri  fecundum  angulum  squalem  an- 
gulo incidenti» ; qu»  quidem  ratio  quippe  qu?  refpicit  tem- 
pus ; minus  arridet , accedit,  quod  non  per  admodum  perfpi- 
cua  procedit . 

Aliqui  itaque  imaginantur,  ficdemonftrandunl.  Lucido 
exiftente  inD,  & punito  A infpeculo  BC,  radios  refleiti , 
te , vt  angulus  reflexionis  FAC  fit  potius  »qualis  angu- 
lo DAB,  quam  angulus  CAC  v.g.  vel  alios  quicunquo. 

Supponunt  enim  motum  radij  ycllinc*  DA,  compofitum- 

efle 
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'effc  ex  motu  DE  parallela:  ipfi  B A,  & cx  motu  DB  perpendicularis  ipfi  BA,  cdm  imaginari 
liceat  corpus  aliquod  in  D,  eodem  tempore  «luci  ab  aqualibus  potentijs  cx  D in  B,  & ex-D 
in  E;  non  eniin , vel  per  DE  vel  per  DB,  fcd  per  DA  diagonalem  dcfcenderct.  Cum  itaque 
fatis  condet , vim  qua  mouctur  radius  luminis  diuerfam  prorfus  effeabea,  qua  determi- 
natur potius  in  hanc , quasr.  in  illam  partem , operofum  non  cft  intelligere  motum  luminis , 
quo  defccndit  cx  D in  A mixtum  efle  cx  duobus  motibus , nempe  cx  motu  qui  fit  cx  D in- 
ii, & ex  eo  ,qui  fit  ex  D in  B,  cx  quibus  fimul  fit  motus  cx  D in  A,  hi  aurem  motus  contra- 
rij  non  funt , fcd  difpofitioncs  tantum  diucrfas  habent : vnde  EA  linea  no:i  impedit  motum, 
qui  fic  ex  D in  B,  fcd  potius  BA:  itaque  tantum  BA  aufert  difpofitioncm  motus  cx  D in  A 
verfus  L,  remanente  motu , qui  ab  ipfa  BA  aliter  difpofitus  tendit  cx  A in  F;  cum  alioquin 
deorfum  vergeret , quinimo  adhuc  remanet  difpofitio  illa , qua  tendebat  cx  D in  E,  fcu  F . 
Cum  itaque  non  impediatur  motus , fcd  vna  tantummodo  difpofitio,  adhuc  altera  perfcuc- 
rante,  nccellc  eft  effedum  ipfius  motus  confequi  fecundum  leges  harum  difpofitionum , ita 
videlicet , vt  motu  compofito  cx  motu  per  littcam  AC,  vel  EF,  & motu  per  lineam  EA,  vel 
FC,  hoc  eft  motu  per  diagonalem,  peruenire  debeat  ad  punctum  F linea’  CF,  quo  eius  dif- 
pofitio tendebat,  nam  fi  alioquin  peruenirtet  adpundum  G per  lineam  AG,  aliquid  ex 
motu  contra  hyporhcfin  perdidi  Alt . Ncceffario  igitur  remeare  debet  lineam  AF  aqualem 
ipfi  AD,  & fiftcrc  in  pundo  F imerfcdionis  communis  linea:  AF  cum  linea  CF. 

Hac  tamen  ingeniose  funt  diita , fcd  non  dum  fatis  rem  attingunt ; nec  ab  adaquatis 
caulis  illam  deducunt . Neque  Kcplcrus  in  fuo  Parabpoiu.  ad  Vittllonem cap.  i.prop.  «9. 
admodum  feliciter  propofitum  oftendit ; etenim  illa  conflictus  vu  tus , in  Dcmoiiftrandi  ra- 
tione non  videtur  plauiu  digna . 

Supponamus  carpus  impelli  ex  E in  A per  EA  fuper  planum  BC,  ira  vt  EA  fit  perpendi- 
cularis ipfi  BC,  & quidem  liquido  conftat  illud  reuerfurum  per  eandem  AE.  Imo  adeo  rc- 
uerfurum.vt  fi  corpus  quidem  lua  grauitate  incurrat  io  planum.vt  quando  grauc  cadit  fuper 
planum  horizontale  redeat  ad  idem  pundum  vnde  ceciderat,  quod  ego  non  fcnul  fu  in- 
expertus Florentia:  pilis  quibufdam  vitreis  diucrfx  magnitudinis , ita  vt  eraffiries , & pon- 
dus non  officeret , fed atque rcfilirct , fiue ellet maioris , vclminons  molis,  ac  ponderis: 
minor  autem  erat  diametri , quanta  cft  latitudo  duorum  digitorum ; curabam  verb , vt 
caderet  fuper  Iafpidcm  valde  terfum , cxpcrimcntoquc  fadto  ex  varijs  altitudinibus,  depre- 
hendi id  perpetuo  contingere , quod  mihi  admodum  lingulare  vifum  fuit ; 1’ufpicabar  enim 
valde  ne  vnquam  pila  cx  aliqua  materia  confici  poflct,  qua:  tam  magnam  reflexioncm- 
prrcftarcr.  Sed  redeamus  in  orbem  fermonis . Supponamus  ex  E per  redam  perpendicu- 
larem EA  pifam  ipfam  cadere.  In  huiufmodi  motu  duo  fc  confidcranda  offcrunc  > & motus 
ipfc,  & ciufdcm  diredio : dumex  E cadit  pila  in  obftaculum  A,  motum  profcdo  non  am- 
mittit , fiquidem  non  ibi  fiftit  fcd  refiliendo  adhuc  mouctur ; quod  autem  prorfus  ammittic 
directio  cft , propterea  quod  tendebat  ad  infera , & interpofito  obftaculo , cogitur  per  ean- 
dem lineam  refilire , hoc  igitur  maximum  cft  detrimentum  diredionis , quod  mobile  fubi- 
rc  poffit . At  vero  fi  illud  idem  mobile  fuerit  propulfum  per  redam  DA  non  ammittet  mo- 
rum dum  obftaculum  offendit , fcd  cx  parte,  ipfius  motus  diredionem , ita  vt  quo  magis  re- 
da illa  per  quam  propellitur  mobile , rcceflcrit  a perpendiculari  EA,  eo  minus  ammittat  dc 
ipfius  motus  diredione , ita  vt  fi  tandem  per  lineam  horizontalem , atque  adeo  parallelam 
ipfi  BC,  propellatur , nil  prorfus  dc  diredione  deperdat.  Quando  itaque  proijcitur  pila- 
pcrred^mDA, rantumdiredionis detrimentum  patitur,  quantum  angulus  DABrequi- 
tit , nec  motus  habeat , qui  tamen  perfeuerare  debet , a quo  refarciatur  damnum  diredio- 
nis fu.t,  propterea  mobile  prolequitur  motum  cum  eodem  diredionis  detrimento,  atque 
adeo  fecundum  redam  AF,  qux  seque  declinat  abs  EA,  ac  ipfa  DA,  cumqnc  AC  conftituit 
angulum  FAC  xqualem  angulo  D AB. 

Id  autem  arque  continget  fi  intclligatur  planum  in  fitu  NO,  nam  grauc  peruepiens  dens  * 
fuper  huiufmodi  planum  in  A maximum  detrimentum  diredionis  patitur  fecunddm  redam' 
Illi  perpendicularem , a qua  xque  recederet  tam  DA,  quam  AM:  vnde  fi  mobile  propelle- 
retur per  DA,  reflcdcrctur  per  AM,  facientem  angulum  MAO  arqualcm  angulo  DAN,  ob 
cam,  quii  attulimus  cnufam , atque  hinc  mihi  videtur  fatis  fuperquedemonftratii  intentura , 

Sed  illud  non  pratermittam , vnde  eadem  veritas  conuincitur , & fc  habet  tanquam- 
dc[nOnftr.uio  ab  effedu , qux  in  rebus  Phyfico-Mathcmaticis  fpenieuda  omnino  non  eft  ^ 
. Suppona- 
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Su  pponamus  planum  AC,  & in  cius  punftum  B cadant  dux 
rc«2x  DB,  FB,  Si  igitur  fpeculum  fuerit  AC,  & obieiSum  in 
re»ftaBF,vtinF,  fit  aurem  infpeftor  in  rc&aBD  puta  in  D, 
adeo  vt  radius  FB  fit  incidentix,  & DB  fit  reflexionis,  offen- 
dendum eft  angulum  DBA  xqualem  effe  angulo  FBC.  Sit 
infpe&or  in  D,  & alter  in  F,  ita  vt  vterque  duplici  munere., 
fungatur,  & infpaSoris , & rei  mfpcctx . Quando  itaque  infpcfior  in  D videt  exiffentem 
in  F per  radium  BF  reflexum  in  D,  vrique  rcfpeiftu  ipfius  angulus  FBC  eft  incidentix,  & 
DBA  eft  reflexionis;  at  vero  dum  fimul  infpcfior  in  F intuetur  exiffentem  in  D per  radium 
DB  ref.exum  in  F,  refpeCtu  infpefloris  in  F angulus  DBA  clf  incidentix , & FBC  reflexio- 
nis i quare  idem  angulus  DBA  erit  angulus  incidentix , & reflexionis , & FBC  erit  itidem- 
incidentix , & reflexionis . Si  igitur  idem  angulus  potcflcffc  incidentix , & reflexionis  ne- 
cefiario  confequitur  angulum  incidentix  xqualem  efle  angulo  reflexionis . 

Deinde  fi  angulus  incidentix  DBA  non  eft  xqualis  angulo  reflexionis  FBC,  vel  igitur 
maior,  vel  minor.  Sit  primo  maior.  Supponamus  mine  rem  afpcdtabilcm , vel  lumen  in 
T,  cum  eodem , quo  prius  tramite  fupponatur  fieri  irradiationem ; ergo  angulus  incidenti? 
FBC,  maior  erit  angulo  reflexionis  ABD  contra  hypothefin , nam  angulus  FBC  fuppone- 
Batur  minor. 

Nunc  analytice , & fy  ntbcticc  propofitum  excquemur . 


THEOREMA. 

'Argutus  reflexionis  ngutlis  tjl  ungulo  incidenti*. 

Sit  planum  BC  in  quod  incurrat  mobile  per  rcftam  DA,&  refleff  atur  ad  F.  Dico  angulu 
EAF.cqualc  efle  angulo  DAE.feu  FAC  reflexionis  xqualem  effe  angulo  DAB  incidenti? . 

Ex  pun&o  A excitetur  AE  perpendicularis  ipfi  BC. 

- ■ r.J  tv. 

<■  Rcfolutio . 

QVoniam  igitur  corpus  propulfum  fubeundo  reflexio-’  ^ ti 

nem  per  retiam  AF,  eam  fubit  fecimd  um  angulum-  I 

EAF  xqualem  angulo  complementi  EAD  motus  /V  G 

diredfi ; vel  fecundum  angulum  FAC  xqualem  incidentix  ■-  »s\  I 

angulo  DAB  motus  direffi  i fed  corpus  propulfum  fubeun-  - c 

do  reflexionem  habet  direflionis  detrimentu , aquale  pror-  \~'  M, 

fcsei,  epiod  habebat  in  motu  direfto;  ergo  corpus  propul-  \ 'vy 

fum  per  re&am  DA  habet  detrimentum  in  dircdbonemo-  \. 

tus  fecundum  angulum  complementi  DAE,  velincidemix  ^ ^ 'jc, 

DAB.  Sed  declinatio  a perpendiculari  EA  eft  angulus  DAE  complementi,  & inclinatio’ 
ad  planum  BC  eft  angulus  DABiticidentix;  ergo  corpus  propulfum  per  reffam  DA,  de- 
trimentum habet  in  directione  motus  fecundum  declinationem  ipfius  DA  a perpendiculari 
E A,  vel  inclinationem  ad  planum  BC;  fed  ratio  receffus  a maximo  diredf  ionis  detrimento 
eft  fecundum  declinationem  ipfius  DA  a perpendiculari  EA,  vel  ratio  accefTus  ad  nullum- 
detrimentum  fecundum  inclinationem eiufdem  DA  fupra  planum  BC,  in  quod  mobile  ca- 
dit ; ergo  corpus  propulfum  per  radium  incidentix  DA,  detrimentum  habet  in  direftiono 
fui  motus  iuxta  rationem  recefluf  a maximo  direftionis  detrimento,  velacccffum  ad  nul- 
lum eiufdem  «fircdfionis  detrimentum . Quod  ita  fc  habet  ex  haftenus  difputatis  &c. 

, \ Compoftto '. 

f~\  Voniam  corpus  propulfum  per  radium  incidentix  DA;  detrimentu  habet  in  direflio- 
Vy  ne  fui  motus,iuxta  ratione  rcceffusx maximo  direffionis  detrimento, vel  acceffiim  ad 
nullum  detrimeutum . Sed  ratio  receffus  a direffionis  maximo  detrimento  eft 
ff^u tuium  declinationem  ipfius  DA  a perpendiculari  EA  vel  acceftus  ad  nullum  derrimen- 
*¥»  fecufldqm  intimationem  eiufdem  DA  fupra  planum  BC,  in  quod  mobile  incidit ; ergo 
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Corpus  propulfum  per  redbm  DA  detrimentum  habet  in  dire&ionc  fui  moras , feeundftnS 
declinationem  ipfius  DA  tt^erpendicnlari  EA,  s ci  inclinationem  ad  planum  BC>  fed  de- 
clinatio .i  perpendiculari  EA  eft  angulus  DAE  complementi : & inclinatio  ad  planum  BC 
eft  angulus  DAB  incidentia? ; ergo  corpus  propulinm  per  retiam  DA  habet  detrimentum 
in  direttione  morus  fecundum  angulum  complementi  DAE,  motus  dircdfi,  vel  incidenti* 
DAB  motus  directi ; fcd  corpus  propulfum  fubcundo  reflexionem  habet  directionis  detri- 
mentum , axpiale  ei  quod  habebat  in  motu  directos  ergo  corpus  propulfum  fubcundo  refle- 
xionem , per  AF  eam  fubtr  fecundum  angulum  EAF  iqualcm  angulo  complementi  DAE, 
vel  fecundii  angulum  FAC  atqualcm  angulo  incidentia-  DAB.  Quod  oportebat oftendere. 
®*--'  ” c“  Nihil  eft  magis  decantatum  in  Catoptricis , quam  illud . In  quolibet  fpeculo  imago  ap- 
paret  inconcurfu  catheti  cum  radio  ab  oculo  per  punitum  reflexionis  dircdlcprodudto, 
«"«i»»  quod  apud  Veteres,  nempe  Alhazcnum,  & Vitellonem  legimus  experimentis  potius, 
quam  dcmonftrationibus  comprobatum ab  alijs  vero  non  admodum  accurate,  re  rcdnfti 
ad  fua  propria  principia,-  propterea  de  his  multa  dicenda  occurrent,  a quibus  tamen  eft  ab- 
ft mendum , cum  hic  nobis  in  animo  non  fit  Catoptricam  tradere  fcd  tantummodo  delibare 
aliquid , in  quo  vfus  Refolutricis  artis  eniteat , ac  ob  id  paucis  rem  ipfam  pcrltringam . 

Tria  igitur  numero  iunt,  quibus  omnia  fpcculorum  experimenta  folui,  explicarique  pof- 
funt . Primum  eft  illud  de  quo  fupra , videlicet  angulos  incidentia? , & reflexionis  aquales 
inter  fccffe.  Secundum,  rem  apparere  in  perpendiculari  quam  cathetum  appellant,  a re 
in  fpcculum  demifla . Tertio  rem  eandem  in  radio  reflexionis  videri . 

Non  defunt  quibus  videatur  id  fecus  contingere , quinimh  ibi  nec  etiam  vilam  cfle  refle- 
xione, nec  refradtione  obiedri,  locumqs  apparentem  iemper  oculo  propinquiorem  effe,  qui 
locus  verus  fit,  videlicet  in  vifione  diredta . Vndc  colligunt  locum  imaginis  per  reflexio- 
nem eundem  elfc , qui  elfet  fublato  fpeculo , & translato  obiedto  tantundem  vitra  fpeculi 
jocum  per  vifionem  dircdfam . Colligunt  etiam  deceptos  cfle  ha&cnus  omnes , qui  ne> 
dum  affirmarunt , fed  pro  axiomate , & fundamento  do&rina?  pofuerunt  locum  imaginis 
cuiuslibet  pundti  vifi  per  reflexionem  efle  in  perpendiculari , qua?  ducitur  ab  obiecfto  ad  fu- 
pcrficiem , ita  vt  in  omnibus  fpeculis  locus  imaginis  fit  in  concurfu  redta:  a quouis  pundto 
obiecti  diidfa?  perpendiculo  oculi  parallela:  cum  linea  vifuali&c.Htec  tamen  obiter  didbL. 
findi  Solumilhid innuam, vndchsc deduxerunt.  ' r~S 

latctligatur  AB  linearedfa : retinae  arcus  CD,  cuius  centrum  E . Contendunt  AB  ajC 
parituram  cfle  citra  AB,  puta  in  FG,  & effe  FG  minorem  ipfa  AB,  quorum  ipfis  htee  eft  dc- 
nionftratio.  Intclligatar  A pars  obictfti  adeo  exigua,  vt  in  diftantia  AE,  fola  exiftens,  vide- 
ri non  poffet : fumatur  deinde  alia  pars  H,  qutc  fit  ipfi  A squalis , itaque  nec  ea  fi  folaeflet 
videretur;  vtraque  tamen  oculum  mouet  etiam  fola,  nempe  pars  A per  redfam  AE,  & pars 
H per  redtam  HE,qua:  quidem  redta?  conucrgunt  vfaue  ad  occurfum  in  centro  E.Quoniata 
verb  coniundtis  ipfarum  partium  intermediarum  viribus  fit  a fr  K B 

vifiototius  AH,  videlicet  imago  cius  aliqua,-imago  illa  ap-  

parebit,  ex  ea  parte  vbi  vires  conjunguntur,  ideft  ex  ca_ 
parte  vbi  AE,  F1E  conucrgunt,  quod  eft  citra  obieaum  AB 
alicubi  puta  in  FI;  videbitur  ergo  A cum  partibus  fibi  pro- 
ximis in  reaaAE  ad  partem  F,  & pars  H cum  fuis  vicinis 
ad  partem  I,  totumque  AH  apparebit  in  FI,  qua:  minor  eft 
quam  ipfa  AH,  & ob  qpndcm  rationem  BK  videbitur  in_. 

<GL,  atque  totum  obiedtum  AB  in  FG. 

Quanti  autem  fieri  debeat  hoc  dcmonftrandi  genus , 
cuiufque  indicio  rehnquo ; folum  id  commemorabo , pofle 
quempiam  ratiocinari  ad  cum , qui  fequitur  modum , Ve- 
ra? magnitudines  inaequales  nonfic  fe  habent,  vr anguli 
optici,  quibus  confpiciuntur,  fed  potius  maior  eft  magni- 
tudinum , quam  angulorum  ratio , fi  maior  minori  compa- 
retur.  At  apparentes  rti  um  magnitudines  itafunt  inter  fe,  vt  anguli  opticarum  pyrami-i 
dum , qmbus  comprehenduntur ; maior  propterea  erit  verarum , |uim  apparentium  ma- 
gmtudmum ratio  fi matormmon comparetur.  Vnde nunquam  ita magnitudines  renuri 
apparent  ,vtfunt,fed  potius  perpetuo  minores  apparent , quam  rc  vera  fint , citra  femper 

---  minor 


noole 
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minor  Iit  apparentium  magnitudinum  ratio , quam  verarum . Diftantii  autem  minores,' 
quam  re  ipia  fint,  confpiciuntur , at  eodem  exiftente  angulo ; proptcrca  ex  his  illud  mdius 
quifpiam  dedudum  credet . Sed  de  hoc  alibi . 

Euclides  Theoremate  decimo  fexto  nititur  id  probare  de 

raa,  & decima  odaua.de  cauofphiricis , fcd haud  fatis  felit-.». , 

prehenderit  keplcrus , ctfi  fortaffe  non  admodum  accurate ; idem  tentarunt  Alhazenus  , & ll  i marprO' 
Vitello, ille  quidem  Libro  quinto  numero  9.  & 1 o;  hic  autem  libro  quinto  propofitione  3 6. 

Ille  multa  mifcct , inter  qui  vnum,  quod  Keplcrus  irridet,  nec  iniuria,  dum  Icilicet  ille  pro- 
nunciauit . Rerum  naturalium  Hatns  refpicitfitas  [torum  principiorum  , c~  principi .»  rerum 
naturalium  funt  occulta . Quibus , vt  notat  idem  Keplcrus , duo  dicit:  primum  repetit  id  ip- 
fum , quod  propofitum  erat : fecundum  ait , caufam  e fle  occultam . Vnde  parum  fatisfacit . 
Alhazenus  initio  eiufdcm  libri  quinti  nititur  id  comprobare  experimento , mediante  bacu- 
lo, in  quo  lignatum  fit  pundum  nigrum , coque  credo  normaliter  fupra  fpeculum  &c.  Nu- 
mero autem  odauo , difficultate  fortafle  vexatus , cnunciat  irrifione  digna  > prifertim  dum 
ait , vifus  cum  acquirit formam  per  reflexionem,  acquirit  eam  fi  at  im  fine  certitudine , ct  ac- 
quirit longitudinem  per  ajhmattonem  . Deinde  paulo  poft , vtfus  acquirit  longitudinem  per 
fjllogifmum  . Deinde  paulo  inira,  cum,  inquit»  viflks  comprehendit  rem  aliquam per  reflexio- 
nem , non  comprehendit  longitudinem  imaginis  mfi  fer  aflimationem ; deinde  adhidita  dili- 
gentia acquirit  longitudinem , & ver  i fleat  per  fyllogifmnm  per  magnitudinem  rei  vi  fle,  & an- 
gulopyramidis,  fluper  quam  forma  reflelhtur  ad vifum . Sivcrificarc  per  fyllogifmum  refe- 
rat iple  ad  vifum , facit  vifum  ipfum  rationalem , fi  hoc  autem  cll  faperc , dicat  mihi  quifo 
quid  nam  fit  deitpcrc.  Vitello  non  meliora  protulit , non  eodem  tamen  modo  ratiocinati 
lunt  de  rcfradioneloqucntes , cum  nihilominus  videatur  caufa  communis.  Alij  autem-, 
multa  dixerunt.  Keplcrus,  vt  veram  huius  rei  caufam  afferat,  cuius  ignorationem , in_, 
hac  dodrina  maculam  fidam  effc  dicit , primittit  veluti  neruum  dcmonllrationis , quod  in 
planis  Ipcculis  anguli , quibus  res  videntur  ex  repercuffu,  non  mutantur  in  conucxis,  & 
concauis,  & medijs  denfioribus,  omnino  mutantur  &c.  affert  definitionem  imaginis  defum- 
ptam  ab  Opticis , adiungens , imaginem  effc  vilioncm  rei  alicuius  cum  errore  facultatum  ad 
vifum  concurrentium  coniundam , & imaginem  periit  pene  nihil  cfle , & potius  imagina- 
tionem dicendam , imi  compofitam  efle  rem  ex  fpecie  coloris , vel  lucis,  reali , & quantita- 
tibus intentionolibus , & alia  confimilia  addit,  qui  hic  fubfyrre  minime  videtur  operi 
pretium;  vel  enim  lunt  mera  figmenta , & parum  Philofopho digna , vel  nihil  faciunt  ad 
inflitutum . Sed  his  pritermiflis , paucis  rem  expediemus  11. 

Pritnum  illud  primittendum , nempe  quod  oculus,  res  afpedabilis , & pundum  refle-  Prtminti]  fln 
xionis  fint  in  vna , cademque  fnperficie , quam  Optici  dicunt  tribus  pundis  definiri,  fcilicet  '!“dAm  • 
centro  vilus , pundo  rei  vifi , d.pundo  rcpercuffionis , vel  refradionis , quod  demonftra- 
re  dementare  cll ; Tria  enim  punda  lineis  redis  connedi  poflimt , vnde  fit  triangulum-. , 
cuius  vnam  partem  in  vno  plano,  aliam  in  alio  efle  non  polfc  dcmonftrauit  Euclides  lib. 
vndccimoj  itaque  planum  per  illa  tria  punda  rranfibit.  At  vero  aliud,  videlicet  lmiufmo-  rnf.iM.iu 
di  planum  eredum  efle  fupra  fpcculi  fupcrficicm,  &huic  adrcdos  angulos  infiftcre,  de» 
monftrandum  fulccperunt  aliqui , alij  tanquam  axioma  protulerunt , cum  tamen  ne  venu 
dcmonftrabilc  fit . Animaducrtcndum  eft , quod  pluribus  rradandis  deferuict , Nobis  ali- 
quid demonftrandum  fufeipientibus  opus  effc  pri  oculis  habere medij  genns  opportunum ,, 
an  videlicet  illud  fit  pure  Mathematicum , an  Phyfico-Mathematicum , quod  ex  re  propo- 
fita  facillimum  erit  deprehendere ; fi  enim  fuerit  permixta  ex  magnitudine , & motu , vel 
tempore  8cc.  medium  idoneum  Phyfico-Gcometricum  erit  j fic  in  re,  de  qua  agimus ; pro- 
ponitur enim  demonftrandum  planum  tranfiens  per  illa  tria  punda , perpendicularitcr  ere- 
dum clfe  fpcculi  fuperficiei , quod  ita  effc  experimento  conftat , quiritur  tamen  caufa.  Me- 
dium adhibendum  Phyfico-Gcoinctricum  erit,  fiquidem  punda , linei,  planum  ad  Geo- 
metram pertinent,  fcd  res  fpedabilis,  quatenus  hunifmodi,  & prout  effundit  fui  fimulacrum 
per  reflexionem  ad  vifum , Phyficum  eft.  Vnde  medium  Phyfico-Gcometricum  cfle  debet . 

Perperam  Keplcrus  reprehendit  Alhazenum , &Vitellonem,  quatenus  id  demonftrare  r<pn«i  ri. 
tentantes  dixerint,  naturam  per  breuiffunas  lineas  Operari ; irridens  enim  illos . Atqui in~  fr' 
quit  hxc  opera  non funtfoma  confiso  v tentis , aut finem  rcfpicientis  ,fed  materia  fluis  Gcomtg 
tricis  necctfltatihus  adilrsfta . At  horologium  confilio  non  vcicur , nec  finem  rcfpicit , & ni- 
:'o  a ' ° ' ' S • hilomi-  ' 


Ipcculis  planis,  decima  fepti- 
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hitominus  regulari  motu  per  rcuolutionem  rotarum  index  , in  orbem  adlus  horas  fit», 
gulas , earundemque  partes  accurati defignat,-  ad  idcnimaudloris  confilio,  noneiufdcm 
horologij  opus  fuerat : hinc  ea,  qua:  natura  conflant,  ctfi  omni  confilio  deftiruta,  facile 
comprehendere  licet , quonam  padlo  id  prxftcnr , quod  alioquin  videretur  confilio  refe- 
rendum acceptum ; namque  natur.?  opus  redtS  quidem  opus  intelligentiar  dicitur , cuifat 
eft  inefle  confilium,  a quo  diredta  natura,  fimulquc  confccuta  propcnlioncm  ad  finem-. , 
quatenus  huiulmodi , etli  non  fibi , auctori  tamen  perfpcdium , ea  cxcquitur,  qua;  ad  ipfius 
con.fccutionem,  conducunt.  Ita grane  per  linearo  redliffimam  conflanti  lege  defeendit, 
telluris  immobilitate  fuppofira ; fic  etiam  omne  corpus  luminofum  radios  redtiffimos , ctfi 
omni  prorfus  confilio  deftitutum,  effundit . Non  diifimiliter  afpcdf  abile  immittit  radium  in 
fuperficiem  rcpercuticntcm,  qui  breuiflimus  eft  omnium  perucnientium  ad  vifum,  (hic  da> 
reflexione  loquimur ; nam  de  refractione  alibi)  & ea  quidem  eft  ratio , quoniam  natura  per 
breuiffimas  lineas  operatui' , fed  quantum  poteft  i idqnc  fuperius  pariter  innuimus,  hic  ma- 
gis explicandum  . 

Decepti  quidem  funt  exiftimantes  reflexionis  angulum  efle  squalem  angulo  incidentia; , 
ex  co  quia  natura  contendens  operari  per  brcuilfimas  lineas , debeat  hunc  in  modum  ope- 
tari , quafi  aggregatum  radiorum  incidentia:,  8c  reflexionis , exiftentibus  aqualibus  an- 
gulis prsdidtis , fit  minimum  omnium;  id  ciiim  falfum  fuperius  oftendimus . Keete  tamen 
philofophati  funt  arbitrantes , naturam  operari  per  lineas  brcuilfimas ; proptcrca  quod  iurc 
perpluranonpr.Tft.it,  qus  per  pauciora  prxftarc  valet.  Res  igitur  ita  fc  habet,  angulus 
reflexionis  squalis  effe  debet  angulo  incidentix,  ob  cam,  quam  fuperius  attulimus  caufam , 
fed  fuppofita  horum  angulorum  xqualitate , natura  operari  debet  per  lineas  brcuilfimas, 
3c  contra  operari  debet  per  brcuilfimas  lineas , ita  tamen  vt  operationem  exerceat  eunt, 
squalitate  angulorum  reflexionis , & incidentis . Hoe  igitur  non  efl  caufa  illius , fed  cum 
eo  neccffarib  connexum : vnde  in  fpcculo  cauo-fphxrico  id  quoque  locum  habet , nam  ag- 
gregatum radiorum  incidentix,  & reflexionis , fuppofita  angulorum  xqualitate,  minimum 
efl:  ncc  enim  minus  reperies,  fi  anguli  illi  debeant  efle  inter  fexquales.  Non  diffimili  ra- 
tionc  in  rc,  de  qua  differimus , afpcdtabilc  nequit  per  reflexum  tranfinittere  imaginem  fui 
ad  vifum  per  lineam  breuiorem , fuppolito  quod  angulus  reflexionis  squalis  debeat  eflc_, 
angulo  incidentia? , nifi  per  lineas  deferiptas  in  plano  perpendiculari  ad  fpcculi  fuperficiem; 
fi  nanque  planum  ipfuin  tratffierit , vt  neceffario  tranfite  debet,  per  punfla  rei  afpe&abilis  , 
& vifiis , fueritqilc  inclinatum  ad  fuperficiem  fpcculi , redte  ab  hiicc  duobus  pungis  exeun- 
tes facientes  angulos  incidentia»»  & reflexione  fuper  prsdidlam  fuperficiem , nem  faciunt 
aggregatura  minus  co , quod  fupr a diximus  in  plano  perpendiculariter  eredlo , commemo- 
ratis angulis  inter  fe  squalibus  exiftentibus . Hinc  itaque  fit,  vt  huiufmodi  planum  debeat 
ad  rcdlos  angulos  fpcculi  fuperficiei  infiftere.  Hoc  idem  oftendi  poteft  deraonflrationo 
ducente  ad  inconucniens . His  prxhabitis . 

Duo  etiam  ptxnofccnda  funt , quorum  vtronque  dcmooftrabile  eft , videlicet  RadiunL, 
in  qualecunque  fpcculum  cadentem , angulofquc  msquales  facientem , neque  in  fe  ipfum , 
neque  verfus  minorem  angulum  reflcdli,  Secundum,-  radios  a planis,  conuexifquc  fpew 
«ulisreflcxos  diuergentes , efle  citra,  conuergcntes  vitri;  nam  de  concaois  conflabit  3ec. 

Principale  autem  fubfcquitur , quod  huiufmodi  conuergcntia  fiatinpundlo  redis  per- 
pendicularis ad  fpcculi  fuperficiem . 

Duobus  autem  modis  inftirui  poteft  hypothefis,  vel  fupponendo  plana  verticalia  tran- 
feuntiaper  vtrunque  oculum,  fiuc  per  extremitates  pupillsvnius  oculi,  vel  planum  vm- 
cum  &c. 

Priori  recepta  hypothefi  Theorema  demonftrabirur  ad  cum , qui  fcquitur  modum ; prx« 
miffis  tamen  his,  ' 


srppostrrM. 


Supponendum  illud,  fcilicet  radios  ab  afpedlabili  incidentes  in  planum,  dum  rcflodtuntur 
ad  fpcdlatoris  oculos , vel  ad  extrema  diametri  pupills  vnius  oculi , ab  incidentibus  arqua-: 
les  incidentis  angulos , Se  a reflexis  reflexionis  angulos  «quales  fieri , 
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THEOREMA. 

Sit  papilli  diameter  SC,  res  tfpeil aiilis  fit  A,  unde  cadant  radi/  AD,  AI,  qui  fuper fpeculi 
fuper  ficum  DIH  reflcS antur  ad  puncta,  S,C . Diei  rudius  reflexis  BD,U  protractos  ad 
f artes  D,I,  occurrere  reda  cadenti  ex  A perpendiculariter  ad  fpeculi Jituer ficum , in  tnfi. 
tutum  protratla . 

> Intelligattir  planum  rranfiens  per  punda  B,D,A,  quaquaucrfum  extenfum  in  infinitum 
(tranfibit  autem , cum  tria  hrc -punda  in  plano  fint)  itemq;  per  punda  C,I,A,  tranfibit  au- 
tem &c.  quorum  vtrunque  cum  tranfeat  per  punitum  A,fe  mutuo  fetabunt,  fitque  commu- 
nis ledio  AK,-  cumque  vtrunque  tranfeat  per  punda  D,I,  fpcculi  fupcrficicm  letabunt , co- 
rundemque  communes  fediones  fint  FH,  GH. 

Refolutio  , 

OVoniam  igitur  radius  reflexus  BD  pro- 
tradus  ad  partes  D occurrit  re  ite  ca- 
denti ex  A perpendiculariter  ad  fuperficiem_ 
fpeculitat  vero  AE-I,fcu  AK  eft,  perpendicula- 
ris ad  fpeculi  fuperriciem ; ergo  reda  BD  pro- 
trada  ad  partes  D,  & AH  protrada  ad  partes 
H.concurrcnt b verfus  eam  partcm.vbi  lcilicer 
anguli  funt  minores  duobus  redis ; fed  angu- 
lus , quem  facit  FH,  cum  AH  protrada  ad 
partes  H,  cft c redus ; ergo  angulus , quem  fa- 
cit BD  protrada  ad  partes  D cum  DH,  erit  a 

'minor  redo;  fed  angulus,  quem  facit  BD  pro-  I 

qucmadmodL^ anum  per rCJA  vt 'coStexfupatm^ 
debeTei^tSnor  r^o^0  ^^^crPcndlcu*aris  fpecuU  fupcrficici ; vnde  angulus  ADH^ 

Compofitio . 

Vomam  igitur  planum  per  B,D,  A tranfit,  eredum  erit « ad  fpeculi  fupcrficicm,  item- 

A G,1,A  cnt"C‘^UJn  ad  candcm  fuperficiem  j ergo  eorum  communis 

perpendicularis  erit  H fupcrficici ; ergo  faciet  ;•  angulos  rectos  cu 
*****  GHinpunao  H,er?°  angtdus  ADH  minor  erit  'rcdojfcd  angulus  BDF  aqualis  cft , 

Mgulo  ADH;  ctgo  angulus  BDF  erit  minor  redo ; fed  angulus,  quem  facit  BD  protrada., 
ad  partes  D cum  DH  xquabs  cft  f angulo  BDF,-  ergo  angulus,  quem  facit  BD  protrada  ad 
jrattes  DuimDH  erit  minor  redo ; fed  angulus,  quem  facit  EH  cum  AHprotrada  ad  par- 
*es  H,  elt-redusicrgo  reda  BD  protrada  ad  partes  D cum  AH  produda  ad  panes  H.con- 
eOtTet  9 verfus  eam  partem, vbi  anguli  fune  mjnorcs  duobus  rcdisifcd  AH  cft  ereda  ad  fpc- 
eul.  fupcrficicm ; ergo  radius  reflexus  BD  protradus  ad  partes  D occurret  rede  cadenti  ex 

A perpendiculariter  ad  fpeculi  fupcrficicm  &c.  Quod  oportebat  oftendere.  ' 
THEOREMA. 

Ijfdcm  politis . Dicpjet nndt,  concurfum  effi  in  vm,  eidemq;  puniti 

Refolutio. 

O Vonian?  PunPa  K,  & E funt  vnum , & idem ; ergo  latus  HK  aquabitur  lateri  HE ; Eft 

autem  latus  HD  aquale  lateri  HI,  vt  mox  conflabit , angulus  vero  DHK  aqualis  > eft » i o.+f./f 

S 2 ’ angulo 


a « fiifriu 

drmmJJtAtii . 
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mi. 

b artem,  IJ. 
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c I oJrfpri, 

d J i primi. 


e t J. primi. 
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. . angulo  IHF„vterque  enim  eft  redfus,  vtpotc  deinceps  reflis  AHD,  AHI;  ergo  ahgulut 
* iTpUm,.  HDk  squabitur  b angulo  HIR,  fcd  angulus  CIGaqualis  eft  c angulo  HIE,  & angulus  BDF 
d t.Mx.n.  squalis  eft  angulo  HDKicrgo  angulus  BDF  squabitur  d angulo  CIG.at  vero  angulo  AIH 
aqualis  cft  angulus  CIG,&  angulo  ADH  «cqualij  cft  angulus  BDFi.ergo  angulus  ADH 
f »4  mx.pri.  aquabitur  f angulo  AIH.  Quod  ita  ic  habet  ex  fuppolito. 


a 16  .grimi. 


Lemma  . 

Latus  DH  squale  e fle  lateri  IH,  fic  oftendo . Suontam  enim  angulus  AHD  aqualis  eft 
angulo  AHI,  ac  er  que  cirtm  tjl  reiius , angulus  neri  ADH  aqualis  ejt  angulo  AIH  ex  fup- 
fsjito , cr  latus  AH  commune  ejl  vtrtque  triangulo ; ergo  latus  DH  aquabitur ‘ lateri  IH. 


Q* 


Compofitio , 

Voniam  igitur  angulus  ADH  ex  fuppofito  squalis  eft  angulo  AIH,  at  vero  angui* 
ADH  squalis  eft  * angulus  BDF,  & angulo  AIH  aequalis  eft  angulus  CIO;  ergo  an- 


gulus BDF  aquabitur  0 angulo  CIG,fed  angulus  BDF  aqualis  cft  > angulo  HDK» 

isHDK  squabitur  sangulo  H1E.  Sed 


4 M fufirout 
dttmnjlrAtis . 

e angulus  CIG  squalis  eft  angulo  HIEicrgo  angulus  HDK ; 

J ,.ax.  rr. ' angulus  DHK  squalis  cft  1 angulo  IHE,  vterque  enim  eft  redtus , vtpotc  deinceps  redtis 
loJi/fr.  AHD,  AHI,  cftque  latus  HD  squale  lateri  HI  vt  oftenfum  cft ; ergo  latus  HK  aequabitur  f 
lateri  HE  ergo  puntfta  K,  & E erunt  vnum,  & idem . Quod  oportebat  oftenderc. 

His prxhabitis . Edo. 


£ xl.pnmi. 


I «emptam 
XXXXI. 


THEOREMA. 


In  quolibet  flocculo  imago  apparet  in  concurfu  catheti  cum  rattio  ab  oculo  per  reflexionis  pun- 
ctum direlte  produc!  o . 

Patet  ex  fupra  demonft ratis , nam  imago  obiedti  A eft  in  radio  BDK,  fcu  BDE.  Infuper 
eadem  imago  cft  in  radio  CIE,  feu  CIk,  nam  K,  & E idem  pun&urn  fignificant ; ergo  ima- 
go obicfti  A eft  in  putfto  mtcrletftioms,  quod  hifce  characteribus  figmficanir.Scd  pundtuiB 
illud  cft, in  quo  titconcurlus  catheti  cum  radio  per  reflexionis  pun&um  direitd  produ£tt>» 
ergo  &c.  » 

Qux  autem  diximus , ac  demonftrauimus , etiam  citeris  fpcculis  fcilicet  concauis,  &, 
conucxis  aptari  poliunt , & quidem  his  poftrcmis , fiuc  imago  fit  ante , fiuc  pone  ipfummct 
fpcculum . 

De  horum  autem  fpeculorum  proprietatibus , ac  attributis  raulra  dicenda  fuppctcrenr,  i 
quorum  tamen  conficieratione.traiftationeque  nobis  cft  abftinendum,  cura  in  animo  fir  tan- 
tummodo difeurrere  diuerias  Mathefcos  partes , vt  oftendamus  in  lingulis  tanti  faciendum 
cfle  Analyticum  opus , vt  inde  (perandum  fit , ne  dum  Mathematicas  dcmonftrationes  ad 
veterem  candorem  redigi  polle , verum  etiam  harum  difciplinarum  incrementum,  cum  h^c, 
via  fit  in  primis  calcanda  ad  veritatis  inquifitioncin.  Nos  tamen  plura  fcripfimus  der tat 
Optica,  imo , & in  Caroptrieis , ac  Dioprricis  non  pauca , huius  artis  opitulatione , adinue- 
nimus , & fi  Deo  placuerit  tandem  aliquando  prodibunt  in  lucem . 

NutJa  qua-  Hic  non  praeteribo  hoc  idem  fatis  pcrfpicueoftendipoffc,-  ex  eo  quia  qualibet  resafpe- 
«Habilis  videatur  tanti  magnitudinis , taliq;  loco , prout  tali  angulo  fuerit  infpcfta  io  tan- 
ta diftantia;  quamobrem  fi  oculus  alioquin  conftitucus  fupra  planum  vbi  fpcculura,  tan» 
tundem  infra  politus  fit , in  eadem  linea  perpendiculari  rem  eandem  confpiciet ; at  & 
modo  eodem , fcilicet  ijfdemdxmcnfionibusprxdKani,  &irtieadem  diftantia,  fi  radijipfi 
progredi  in  dircdiuin  intclligantur  donec  cadentibus  perpendicularibus  ex  rc  aJpeCUbiU 
occurrant , vbi  videlicet  rem  eandem  eodem  quidem  modo  adfpicict . 
rAtatm c-,  v ulgatum  cft  apud  Opticos  Theorema  illud , fcilicet , quod  lumen  longiiis  prouciSum 

Ih-unaa^  fcnfim  languefcat  ,-  verum  id  non  tam  eft  propriam  lumini* , quam  caloris ; Vniuerfim  igi- 
af  o/iuii  . tur  mcundx  tradfatio  effdc  facultate  vniufcuiulque  agentis  natura  conflantis , in  externis 
adlionem  tuam  effundentis ; qua  in  re,  vt  veritatem  aflequi valeamus  diligenter  oportet 
aduertere  operandi  modum  ipfius  natur* : lubet  autem  mentis  aciem  in  vnum  figere,  qubd 

fatis 


t 


Digitized  by  Google 


7 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  I.  <41 

•latis  eft  obuium , nimirum  ignem , vt  de  ca-tcris  idem  feratur  iudicium,  inftar  enim  omnium 
hoc  vnum  erit . 


Inualuit  fert  toto  terrarum  orbe  fententia , qua;  non  obfcuri  nominis  PhilofophanriunC  on ■»«.//■„• 
animis  infedit , videlicet  ignem  proprijs  finibus  coercitum  fecundum  fui  fubftantiam,  ef- 
fundere  actionem  fuam  calcfadiuam  quaquaverfum , atque  fpatium  illud  vniucrfum,  quo-  'mu. 
ad  porrigi  poteft  huiufmodi  actio , fphseram  adiuitatis  appellarunt , per  quam  quidem  ipfi 
intellexerunt  effundi  adionem  accidcntariam  terminatam  ad  calorem , vi  pratfcntis  ignis 
eductum  e potentia  materiar,  tum  medij  acris,  tum  alterius  cuiufquc  intra  fines  Iphxr.v  aCti- 
uitatis  ipfius , nulla  tamen  eiufdem  ignis  effluente  fubflantia ; fcd  quifquid  potius  caloris 
ell  cffufnm , illud  cfle  nouiter  cdudum  de  potentia  lubiedi . 

Verum  eos  omnes  quotquot  extiterunt,  fuiffc  deceptos  innotuit  experimento  quodam,  fa. 
vnde  conrjcere  mihi  licuit  rem  non  ita  prorfus  fc  habere : hac  enim  in  re,  vtpotc  magni  mo-  /"•  *uUn 
menti , omni  adhibita  diligentia , curaque , denique  deprehendi , effluere  e corpore  ignis 
fubftantiam  eiufdem , adeo  videlicet , vt  cum  aliquid  exponitur  igni  calefaciendum , non_ 
ideo  calefiat  tantummodo , quoniam  e potentia  materiar  ipfius  nouiter  edudus  fit  calor, 
quo  id  calidum  euadat , led  quoniam  excipit  calidas  particulas  effluentes  ab  igne . Experi-* 
mentum  vero,  ne  nimium  digrediar,  prxftat  in  Phylleam  differre . 

Obiter  tamen  illud  innuam.  Si  calefadio  ad  cum  modum  contingeret  citra  particularum 
effluuium , fphiricefc  fc  effunderet , ac  propterea  nifi  aliquid  impedimento  effet , xquff  ea-  cU*uit. 
lor  produceretur  lupra , infra ,-  & ad  latera ; fccus  autem  rem  eucnirc  Termometri  opitula- 
tione deprehendi,  fiquidem  illud  in  diucrfis  commemoratis  politionibus  adhibitum,  me 
docuit  plus  longe  caloris  defuper  procreari , minus  ad  latera , & adhuc  minus  infra  ipfum- 
corpus  calefaciens.  Si  quid  autem  effet,  vndequifpiam  arbitrari  pollet,  id  ex  accidenti 
proucnire , quatenus  videlicet  acris  circumflantes  partes  accurrentes,  infcriiis,  vtpotc  craf- 
ltorcs,  frigidiorcfquc  fub  tenuioribus , atque  calidioribus  furfum  auolantibus  (rigefacerent  • 

dilficultatem  prxoccupaui,  obuiam  eundo  medio  inftrumcnto  ad  id  opportuno,  obuiam  in- 
quam eundo  acri  circumflanti , ne  hunc  in  modum  accurcndo , caloris  opus  perturbaret . 

Quod  fi  inde  non  latis  exiftimes  confirmatum  effluuium  fub- 


ftantix  ignea; , ex  his , qua:  modo  fubijciam,  crediderim  tantum 
roboris  cfle  noftram  fcntentiam  fulcepturam,  vt  in  pofterum  nulla 
de  ea  futura  fit  dubitatio . 

Efto  folitum  inftrumentum , quo  locus  deftitutus  omni  aero 
efficitur  FA  BC;  hoc  enim  fuppono  repletum  fuiffc  hydrargyro : 
clauloque  orificio  F,  digiti  applicatione  , ipfoquc  inuerfo  inrtru- 
mento , ita  vt  immerfum  fit  claufum  orificium  prxdidum  ito 
hydrargyrum  rcftagnans  in  vafe  GHIK,  eiufque  vt  tota  pars  de- 
merfa  fit  EF.-  tunc  remoto  digito  qua  data  porta  ruet  hydrar- 
gyrum,  ac  propterea  defluens  per  orificium  F defeendet  adfta- 
tionem  D,  ita  vt  altitudo  ED  fit  vnius  brachij , cum  quarta  parte. 
Manileftum  eft  locum  DABC  remanere  omni  acre  deftitutum-  j 
quod  cuidentcr  colligitur  ex  eo  quia,  inclinato  inftrumcnto  EA 
BC  exiftente  tamen  orificio  F fcmper  immerfo,  compcriemus 
hydrargyrum  per  tubum  cleuari  fupra  ftationem  D,&  quo  maior 
fjiierir  inclinatio, eo  etiam  maior  fit  eleuatio,  donec  tande  tota  ipfa 
fph.rra  ABC  repleta  fuerit at  fi  non  nihil  aeris  data  opera  fuerit 
relictum,  quando  fcilicet  claulum  digito  fuit  orificium  F,quod 
fit  quando  leniter  comprimimus  digito  orificium  ipfum,  ita  vt 
dum  inuertitur  inftrumentum;  permittatur  aditus  aliquantulum- 
aeri , afeendet  inclinato  inftrumcnto  quidem  hydrargyrum,  nun- 
quam tamen  eo  vique , vt  tota  fphatra  ABC  repleatur  impedien- 
te aere  relido , fcd  confpicietur  fumma  ipfius  portio  hydrargyro 
dcftituta,puta  inB;  De  hoc  itaque  nemini  ambigendum.  Cum 
autem  hydrargyrum  fuerit  eleuatum  vfque  ad  ftationem  D,  ap- 
plicato igne  ad  lphxram  ABC  cernitur  deprimi  hydrargyrum 
Vdfa  D,  remoto  redit  ad  priftinum  (latum , applicata  glacie  attol- 
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litur , remota  Fc  rcftituit  ad  eandem  (lationem  15 . Si  igitur  calefa&io  fine  fubftantix  cRhi- 
uio  contingeret  ,'fcd  tantum  per  qualitati;  produilioncm  in  fubiciftum,  perficitur,  dicas  mi- 
hi qiuefo , quod  nam  corpus  cft  in  loco  DA  BC,  i cuius  materia  fuerit  cdudhis  calor  ? certe 
aer  efTc  nequit, cum  ilii  defit , aliud  non  apparet ergo  non  nifi  effluuium  fubftantix  ignes: 
hoc  enim  repletur  locus  DA  BC,  dumque  fc  fc  dilatat , extrudit  hydrargyrum , non  feclis 
ac  fi  tatum  acris  relictum  fuillet.ita  vt,cum,fua  vi  claflica  maiorem  occuparet  locum,  quam 
DA  BC,  non  poruiflet  hydrargyrum  fc  continere  in  ftatione  D,  fcd  infra ; & eo  magis  infra 
quo  maior  acris  copia  intus  inclufa  fiiiflct , Quod  etiam  eo  magis  comprobatum  exiftimo ; 
quoniam  cum  aptaflcm  intra  fphatram  ABC  per  orificium  F filum  ferreum , ad  cuius  extre- 
mum erat  globulus  plumbeus , & admoto  igne  per  aliquod  temporis  fpatium , ftatina- 
extracto  filo  cum  ipfo  globulo  plumbeo , tangendo  illum  percepi  cxcalcfadhim ; qua  igitur 
ratione  id  contingere  potniffct  per  fimpliccm  qualitatis  productionem,  fi  iam communi  Pe- 
ripateticorum calculo  creditur  agens  non  effundere  aCtionem  fuam  in  diftans,  nifi  prius 
operetur  in  medium  contiguum , hoc  fe  habente  veluti  conditione , fi  non  tanquam  id  , cui 
in  fubieCto  diftanti  produCta  qualitas  fuum  ede  debet  acceptum  referre  ? Imo  id  difficulta- 
tem adauget , quod  globus  ille  plumbeus  aperte  cernitur;  ar  qua  nam  ratione  immittit  ima- 
ginem fui i ex  cuius  nam  corporis  fubiefla  materia  illam  educit,  fi  in  illo  imerflitio  inter 
globulum  plumbeum  in  medio  fphxrx  conftirutuni,  & corticem  ipfius  fphxrx  vitream  nul- 
lus cft  aer , nec  vllum  aliud  corpus , nifi  ibi  adilruxcris  effluuium  fubftantix  calidi  f fi  quid 
enim  aliud , illud  profeCtd  commentitium  erit . 

Neque  dicas  actionem  in  diftans  effundi  prxeunte  aftionc  in  medio , quando  hoc  adiit , 
quod  fi  defit , adhuc  effundi;  his  enim  non  allipulabitur  Ariftoteies  , qui  dum  inuehinir  in 
Democritum  fecundo  libro  de  Anima  part.  74.  reprehendit  illum  afferentem  longe  melius 
Vifam  iri  formicam  in  Coelo,  fi  nullum  corpus  mediaret  inter  oculum , & illam , cxiflimans 
ad  vifionem  plenum  medium  requiri . 

Ciim  igitur  eius  indolis  huiufmodi  corpus efie  debear,  vt  omnia  peruadere  queat  cor- 
pora per  poros, quibus  fcatcnr,  plus.minufuc  pro  fui  ftructurx  ratione, -facile  mihi  perfuadeo 
illud,  aliud  non  efie  quidpiam,  quam  effluuium  ignei  lubftantix , quod  placuifie  Arifloteli 
licet  colligere  ex  liis,qux  ipfe  protulit  libro  4.  Metheororum  part.  34.  Sunt  entem  ctntbttJU- 
bilia  (inquit)  quacunque  bebent  meatas  fnfcc funes  ignis , <jr  humidttetem  m his , qns  fecun- 
dum dirutum,  meet  ibus,  debiliorem  igne,  quacunque  autem,  aut  ne»  hebent , eur /eruerem  vt- 
lutglefies,  er  qua  valde  viridia /iint,  imombnllibilu . Teftimonio  igitur  Ariftotelis  intelli- 
ges  ex  corpore  comburente  expirare  tenuiffimas  particulas , fe  infinuantes  in  corpora  com- 
burenda , & quali  terebrantes  diflbluerc . Prxtcr  hoc  autem  nilm  nouiter  aliquid  produca- 
tur , in  prifcntia  non  quxro . 

Sed  etiam  ex  alijs  corporibus  expirare  quidem  effluuia  ex  his,  quxmodo  fubijciam  fa- 
cile intclligcs . Exarentur  in  charta  littctx  aceto  albo  fortiffimo , in  quo  tamen  dilutum  fit 
lithargyrium,  quarum  nullum  vcftigium  apparebit , his  autem  cxiccatis  claudatur  primis 
folijs  alicuius  craffiffimi  libri;  alia  autem  charta  paretur , qux  aqua  illa  inficiatur  fxtida,  vbi 
calx  vina  cum  auripigmento  fuerit  extinffa , hunc  autem  in  moaum  charta  mollis  clauda- 
tur poftrtmis  folijs  ciufdcm  leniter  comprcffi,-  videbis  enim  in  priori  charta  litteras  confpi- 
cuas  breuiffimo  tempore,  non  Icens  ac  li  atrramentoduft;  fuifient . Si  quis  autem  crederet 
id  peragi  folius  qualitatis  eduft ionc,  is  profcdf  6 Metaphy fici  perfona  aflumpfific  videretur . 

Atrum  autem  colorent  illum  ex  permixtione  vnius  cum  alia  fubftantia  inde  mihi  fuafi, 
quod  ex  admixtione  illius  aceti  cum  aqua  iam  didi a , color  ille  confurgit . 

Hic  Ledtorem  monitum  velim,  ne  decipiatur  fi  hoc  experimentum  apud  Audlorcs  le- 
gerit; ciim  ab  ipfis  haud  fideliter  relatum  fuerit ; ad  cum  enim  quem  explicuimus  modum* 
fieri  debet , vt  voto  refponde.it  eucnrus  . Non  femcl  enim  illud  a nobis  felici  (uccefTu 
fadtum  fuit.  De  hoc  tamen  alijfque  limitibus  quamplurimis  in  Phyficis  difputandum . 

Illud  itidem  addendum  fupcrcft , quod  nedum  modo  iam  didto  contingit  effluuium  per- 
tingere ad  locum  dift.mtcm  penetrando  folia  vt  diximus,-  verilm  etiam  nullis  interpofitis 
folijs  folo  intermedio  aere , cum  fuerit  in  debita  di  flantia  fufpcnfa  charta , iam  fupraditta_ 
aqua , diluta , fubtus  vero , vel  contra  charta  altera , in  qua  deferipti  fint  charadlcrcs  acet® 
fupra  relato,  poft  modicum  enim  tempus,  prid  icti  chara&crcs  fe  fc  dant  in  confpcdtum , 
non  lecus  ac  ll  forent  atramento  ducti . 

Ceterum 
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Gxterumhxc  non  ita  funt  vfurpanda , quafi  mihi  pcrfuafum  habeam  nullam , agentis 
naturalis'  vi , qualitatem  procreari , fiquidem  nihil  mihi  certius  hoc  naturi  onere , vt  in,-  » 
Phyficis  dcmonflrabo;  nam  fi  nulla  foret, faltetn  ea, qua-  virtus  imprefla  dicitur  proieCto  tri- tm 
huta  a proijcientc,  adeo  certa  cft.vt  nihil  fupra.quod  paulo  infra  paucis  perftringam, eadem 
de  re  cumulatius  in  Phyficis  aCturus . Sed  hoc  nihil  foret,  nifi  etiam  alii  fuppeterent , inter 
quas  calor  ipfe,  de  quofitfermo,  Non  enim  cius  vlla  foret  fenfatio,  nifi  & ipfc  qualitas 
eflet , circa  quam  fcnius  fc  fc  exerceret , & nifi  etiam  eadem  fenfatio,  vcluti  qualitas  nouiter 
produCta , contingeret ; fiue  enim  id  iuxta  Democriti  fententiam , vel  ad  Anaximandri  au» 
res  explicare , vel  aliquo  alio  modo  contendas , olcttm,  operamque  perdes ; Neque  enim- 
fenfationem  illam  taCtus,  particularum  c tangibili  profluentium  incurfu  in  lenfus  organum , 
vt  videbatur  Democrito , quatenus  videlicet  paniculi  illi  fenfus  organum  percellunt , il- 
ludquc  fubeunt,  neque  per  neruulorum  motum , vt  Anaximandro  placuit , haud  fieri,  nullo 
alio  addito  fno  loco  mihi  operofum  erit  oflendcre . Fatendum  quidem,  vt  paulo  fupra  dice- 
bam, effluere  calidas  ex  corpore  calefaciente  particulas,  indeq;  ab  co  reliqua  calefieri, 
harum  exceptione , fcd  non  citra  qualitatis  productionem , cum  effluxus  ille  particularum, 
ac  incurfus  carutidcin  in  expolitum  calefaciendum , fc  habeat  vcluti  conditio,  ac  applica- 
tio virtutis  ipfius  agentis.  Commentitium  fiquidem  eft  omnino  illud  , quod  plcrifquc  Scho- 
lafticorum  adeo  arrifit , vt  eorum  nemini  fecus  rem  fieri  pofle , videretur ; nimirum  calefa- 
ciens nihil  de  propria  fubflantia  effundendo,  fic  propriam  exercere  adtionem  calefadriccm, 
vt  immediate  in  ipfum  corpus  circumflans , eam  effundat , nouiter  caloris  qualitatem  edu- 
cendo it  potcflatc  materii,  eandemque  protrahere  non  diflimili  naturi  lege  ad  certum  fpa- 
tium , quod  fphiram  adliuitatis , quatenus  in  orbem  fiat  , appellandum  duxerunt , quam  fi 
ftatuamus  , vcluti  terminum  particularum  effluentium,  rcdic  fcnfifle  videbimur,  vtpotc 
quam  maxime  ad  veritatem  accedentes.  Exigua  tamen  admodum  ea  eft,  quam  natura  pri- 
fcripfit  qualitatis  procreationi , vt  ampla  admodum  particularum  effufioni . Quod  autem- 
nos  pricipue  pritcr  commemoratum  experimentum  in  hanc  duxit  fententiam , fuit  ani- 
maduerfio  habita  non  tam  de  reflexionibus , quam  de  refractionibus haud  enim  facile  no- 
bis videbatur  explicari  pofle , qua  ratione  contingeret , vt  cryftallo  terfo , ac  expolito  ex- 
polito radijs  folaribus , nifi  foret  id  fphirica  figura  donatum , vel  faltem  ex  vna  parte  fphy-  ' 
rica  fupcrficie  priditum  eflet , quamuisex  alia  parte  planum,  ignis  procrearetur.  Quid 
enim  confert  figura  illa  ad  eduftionem  caloris , imo  & iubflantialis  formi  ex  potcflatc  ma- 
terii ? Cur  folares  radij  in  planum  cryftallum  incurrentes  a tergo  non  conucrgunt , vt  in- 
de ignis  procreari  queat  ? Vndc  efl  quod  illa  figura  lenticularis  ad  hanc  radiorum  fra&io- 
nem  defideretur , fi  lumen  atque  calor  non  alia  ratione  procreatus  dicatur,  nifi  quia  agentis 
vi , nullis  affluentibus  particulis  a corpore  calefaciente , ex  fubiceti  materii  potcflatc  fue- 
rit cduClus  ? non  faris  intclligo , quid  commune  habeat  lenticularis  figura  cum  illa  qualita- 
tis cdudtione  c potcflatc  materiat : vt  itaque  ex  omnibus  corporibus  in  hacvniuerfa  com- 
pagine rcru  exigui  particulae  exeunt,  ita  vt  quodlibet  corpus  fua  habeat  effluuia ; ita  id  cb , 
vel  maxime  cenfendum  igni  conucnirc , quod  huius  ope  citcrorum  excitantur  effluuia , ita 
planb  odorofa  corpora  expolita , vel  foli , aut  igni,  vehementius  fiia  effundunt  effluuia , que 
alioquin  conftipante  frigore,  veluti  conieCta  carceribus,  in  luis  idibus  detenta  fuiflent . 

Inde  quoque  non  mediocriter  inualefeit  affertum , quoniam  rarefa&ioni  maxime  con- 
fentaneum  videtur , cimi  ea  fanc  contingat  calidis  particulis  fubeuntibus  corpus , quod  ea 
mediante  maiores  dimenfiones  adipifeitur , non  quod  ita  contingat , vt  nihil  de  nouo  exci- 
retur ; hoc  enim  intolerabile  omnino , cum  multa  fcquantur  incommoda , & fi  qui  funt,  qui 
hac  tcmpdlate  non  pauci , quibus  Peripatetica  dogmata  plus  nimio  arrident , in  id  tamen- 
adeo  propcnfifunt,  vt  rametfi  extera  rcfpuant  ab  Antiquis  tradita , hoc  tamen  vnumprx 
«iteris  amplectendum  cxiflimcnt ; non  aduertentes , illud  crimen  incurrere  quod  minus 
confequentef , fephilofophatosprxbcant;  nam  intrufis  particulis  calidis  corpus  aliquod 
maiores  profe&b  dimenfiones  acquiret,  fed  fi  procreari  fubftantialcs  formas , faltem  ah- 
quas,  affirment  .inextricabilibus  difficultatibus  premuntur;  nam  id  non  cucnir.niii  prxpara- 
ra  materia, tiun  per  qualitates  primas,  tum  per  inde  cofcqucntes,  quatenus  videlicet  magis, 
vel  minus  attenuata  reddatur , quod  a fimplici  partium  diflraCtionc  cxpeCtandmn  non  cfl , 
ad  id  minime  idonea , cum  fcilicct  in  lingulis  illis  particulis , vtpote  fubituris  fubflantialcm 
formam  hic  maior , vel  minor  attenuatio  fieri  debeat . Quod  fi  hic  fibi  parum  negorij  fa- 
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cdfcre  arbitrentur,  quod  fortaffc  in  Veterum  fententins  abierint  de  animae  natura , quafi 
haec  e plurimis  particulis  fit  coalita,  iam  recedunt  a ca-pto  philofophandi  inlbtuto , minime 
proprijs  principijs  li?rentcs : preterquam  quod  oneri  fuccumbunt  explicandi  fenfationis 
modum,  cum  particularum  illarum  nulla  fentiendi  facuirate  fit  prxdita,  nec  omnium  ag- 
geries.cum  hxc  pr.rtcr  fingulas  nihil  importet,  cui  fentiendi  mimus  acceptum  referri  poffit. 

De  his  tamen  hadtenus . 

Pluribus  nanque , & experimentis , delationibus,  fuoloco,  qux  diximus  confirmaro 
tentabimus . 

Interim  audiamus,  hoc  tanquam  certo,  ac  explorato  recepto , quid  Philofophi  fenferint . 

Aliqui  igitur  adtionem  illam  cajcfadtiuam  imminui,  ad  rei  naturam  retulerunt.  Sed 
bcatiflimi  funt,  fi  felicitas  in  caufarum  aflccutionc  pofita  cft , iuxta  illud.  Felix,  ympttuit  re- 
rumcttnofcereenufis : vnius enim cuiufque rei ijs admodum obuiacaufa erit,  nec  multum 
operofum  videbitur  ipfis  primordia  rerum  omnium  habere  pcrfpedta. 
tx.  Alij  propterca  cautius  loquentes,  &fi  re  forraffecumijsconucnitenr , faltem  verbis  fe) 
fl‘“ **■  diflentire  ab  ijfdetn  conati  funt  offendere ; quamobrem  cxiftimantnt , id  aliunde  non  ori- 

ri , nili  ex  eo  quia  adi  io  illa  non  infinite  procedat,  fed  definito  fpatioabfoluatiir.  Etenim, 
vt  ipfi  aiunt , illud  cft  natura  lege  prxfcriptum , vt  vniucrfis  agentibus,  quorum  aitio  extr* 
effunditur , commune  fit , videlicet  quod  ipforum  effectus  longius  produdri , fcnfim  decre- 
luUtUvf:  fcant ; caufam  exiftimant , quod  illorum  vis  ceno  termino  definiatur ; hinc  enim  fit , vt  in_. 

proximo  fpatio  tenuior , quam  in  ipfa  fit  caufa  cffcdt ricc , qualitas  excitetur , atque  adeo  in 
remotiorem  partem , tenuiorem  quoque  agens  ipiuin  qualitatem  producat,  aiioquiniit. 
infinitum  cius  adtio  progrederetur , fi  videlicet  prxuia  illa  qualitas . qua  agens  afficitur,  x- 
qualem  fibi  in  proximo  medio  procrearet , fic  & in  panibus  remotioribus ; vnde  nufquam 
foret  ftatus , ac  finis  agendi ; cum  tamen  omnia  agentia  adfiuitatis  terminum  habeant  dif- 
parem,  prout  fingulorum  virtus , ac  energia  magis , ve!  minus  hreui  compendio  fuerit  defi- 
nita . Et  vt  verbo  dicam,  huius  arcani  ea  caufa  ipfis  vifa  c(f,  quod  vnumquodque  agens , fi 
primum  excipias , ei  ftr  donatum  vi,  vt  fortius,  atque ardtiusrn  brtuiorem  diftantiam , de- 
bil iiis , ac  infu  mius  in  maiorem , operetur . 

Si  igitur  fpcdtenturradij  exeuntes  ab  jpfa  caufa  cffedtricc  figillatim , fic  fc  habent  apud 
ip.fos , vt  in  parte  propinquiori  fint  robuftiores , & quo  pars  fuerit  remotior,  eo  fint  debilio- 
res , atque  hunc  in  modum  , vt  ipfi  loquuntur , vniformi  quadam  difformitate  , tandem  lan- 
guefcant . Hxc  cft  apud  illos  vniformis  difformis  effutio  caloris  prodeuntis  ab  igne , quem 
putant , modo  iam  explicato , fortius  operari  in  propinquius , at  vero  debilius  in  rem  otius, 
vniformi  iam  dida  difformitate . 

nrytinir.  Sed  hxc  non  cohxrcnt  cum  ijs , qux  experimento  nobis  innotuerunt ; fi  enim  ignis  cale- 
facit effundendo  particulas  proprix  fiubftantix , certe  radij  calorifici  longe  aliter  explicandi 
funt : dicendum  enim , potius  calorem  illum  progreffione  languefccrc , quoniam  in  fphxrx 
modum  fe  fc  diffundit , ita  vt  ignis  fit  in  centro  huiufmodi  fphxrx,  quam  cum  ijs,  adliuiratis 
appello , vbi  fphxrx  nomine , ne  Geometrice  intelligas  folidam  figuram  ab  ipfis  definitam, 
quafi  extremum  huius  fit  fupcrficics , intra  quam  punitum  exiftat , a quo  omnes  line*  du- 
fix , & ad  prxdidam  fupcrficiem  terminatx  fint  inter  fe  squales;  non  enim  fic  fc  res  habet , 
longe  fiquidem  acrius , & in  longiorem  diftantiam  ignis  operatur  furfum , quam  ad  latera , 
& ad  latera  magis , quam  deorfum ; fi  tamen  fit  illi  circumfulus  aer ; nam  alioquin  in  loco 
vnde  omnis  erat  aer  extrufus  a nobis  medio  liydrargiro,  vt  fieri  folet  (qua  de  re  fuoloco) 
obfcruauimus  nec  fumum  afeendere,  imo  defeendere,  nec  flammam  excitari.quamuis  core- 
buftibile  fui  natura  facile  in  flammam  abire  poffet;  erat  enim  bombix  illita  fuphure;  que- 
madmodum xfca  erat , quod  adhibuimus  pro  experimento  fumi;  quomodo  autem  accciifio 
fadta  fuit,  fuo  loco  explicabimus . Sed  potius  fphxrx  nomine  intclligcnda  folida  quadam 
figura  rotunda , non  quaquauerfum  xque  fic  fc  habens ; ad  hanc  igitur  fupcrficiem  vtcun- 
que  rotundam  adtio  calefadtiua  pcrucnire  dicitur , quatenus  ad  eam  radij  calorifici  iam  di- 
dii  terminantur . Si  ab  ipfo  igitur  igne,  veluti  centro , rectos  vndique  radios  ad  fupcrficicni 
illam  protenfos , animo  concipiamus , compcriemus , quo  longius  a medio  progrediuntur, 
eo  femper  ampliori  intcruallo  ab  inuicem  diuaricari : contra  autem  eo  femper  arduus  flrin- 
gi , quo  propius  ad  centrum  acceflcrint , quoad  in  vnum  tandem  fimul  omnes  conueniant , 
ieque  mutuo  amplectamur . Si  igitur  quidpiaui  fuerit  expolitum  igni  calefaciendum , dum 
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f>r6pe  (b.  erit  conditurum , longeplures  radios  excipiet , quam  a longe,  &co  plurcs,  qui 
fuerit  propinquius , & co  pauciores , quo  fuerit  remotius , qua  vt  melius  intclligantur , in- 
fra politum  fchema  iuuabit  intueri . 

Exploratum  cft  Opticis  validiores  radios  calorificos  a centro  Solaris  corporis  prodire., , 

quod  etiam  de  igne  exiftimandum ; non  enim  cortex  tenuis  ignea  fpharica  figurat  *quc 
calefaceret , ac  ignea  fphara verum  illud  quoque  apud  ipfos  receptum  eft,  (cilicet  ab  om-  rj’  f“n‘  ‘*w- 
niputido  Solaris  corporis  fecundum  omnem  politionem  radios  exire  luminofos,  qui  ta- 
raerfi  ex  vnopunftoproueniam,  atque  adeo  fint  diucrgcntcs ; nihilominus  in  tam  longin- 
qua diftantia,  qui  in  fpeculi  fuperficic  excipiuntur,  veluri paralleli  exiftimanrur,  atqnc, 
adco.fpeeuli  beneficio  conuergutur  fic  Mechanici  pro  proparallclis  accipiunt  lineas  ab  ex- 
tremis librat  coeuntes  in  telluris  centro  . Sic  Aftronomi  paruos  arcus  cu  culorum  maxi- 
morum in  primo  Mobili  pro  lineis  redis , panium  illud  dilcrimcn  negligentes , nec  imme- 
rito, nam  exiguam  differentiam  etiam  natura  negligit.  Tria  igitur  in  vniucrium  funt  radio-  Tna/mi 
rum  genera , nam  aliqui  funt  diuergentes ; alij  vero  conuergentcs , & alij  paralleli . AnipItlZ 

Sit  corpus  aliquod  iuminofum,  vnde  exeant  radi/  tum  a centro , tum  a quolibet  foiperfi- 
ciei  pundo,  & quidem  generis  omnis,  ncmpe‘diuergcntcs,  conuergentcs,  & paralleli.  Lux 
effluit  per  lineas , fiuc  radios  redos , & fine  aliqua  interruptione  a corpore  lucente , & Lux  ” 
ipfa  foharicc  dilatatur , omneque  pundumlucidum  infinitis  lineis,  fcu  radijs  diffunditur,-  in 
huiuimodi  autem  eflluxu  extra  lucidum  corpus  vbique  terminum  reperire  poteft  occurren- 
te corpore  tranfitum  impediente ; hic  autem  cflluxus  fit  fecundum  trinas  dimenfiones.  Hac  • 
incidens  in  opaca , vel  denfa  non  quiefeit , fcd  refleditur  angulis  incidentia: , & repercuf- 
fionis  equalibus  in  oppofita  parte, hac  ipfa  vero  coardari,&  condcnfari  poteft  in  pundum. 

His  autem  prahabitis  confideremus fchcma  infra . 

A pundis  fuperficici  corporis  luminofi , cuius  centrum  A,  exeunt  radij  triplicis  generis, 
vt  diximus , edulio  vero  hac  hadenus  non  bene  fuit  explicata , nam  teplerus  arbitrabatur 
rem  fic  k habere. 

Sicuri  fe  habent  fpharica  fupcrficies , quibus  origo  lucis  pro  centro  cft  amplior  ad  an- 
guftiorcm , ita  fc  habet  fortitudo , fcu  denfitas  lucis  radiorum  in  anguftiori , ad  illam  in  la- 
xiori fpharica  fuperficic,  hoc  efteonuerfim.  oqUmtaoi 

Si  radij  non  nili  forent  diucrgcntcs,  rede  quidem  Rtplerus  rem  cxplicalfct,  fed  nec  ipfc , w'*' 

hec  alij  id  demonftranim,  quod  nos  in  prurientia  pr.cftamium  fufeepimus.  Vnde  ratio 
v irtutis  fuperficici  minoris  fphara , cuius  centrum  fit  corpus  lucidum , vt  cft  ad  fuperficiem 
fphara  maioris , ita  reciproce  eflet  virtus  ad  virtutem : iedncdumad  radios  diucrgcntcs 
refpicere  oportet,  verum  etiam  ad  alios,  quibus  natura  vtitur ,-  Res  autem  videtur  fic  expli- 
canda . Sint  radij  diuergentes  AL,  AVI  intercipientes  arcum  LM  peripherie  maioris,  item- 
que  EG  pcriphcrii  minoris  i intclligantur  dudaEH,  Gk  parallela;  reda:  AI  bilTccanti  ar- 
cus LM,  EG,  itemque  BD  in  pundis  I,F,Gi  manifolium  cft , longe  plures  radios  excipi  in- 
EG.  quam  in  HK,  vnde  corpus  conftitutum  in  EG,  ideo  plus  calefit,  quam  fi  fuerit  colloca- 
tum inffK,  quia  ibi  plures  radios  excipit  diucrgcntcs  (a que  enim  parallelos)  quam  hic.  Si 
virtutem  lucis  in  lineis  fpedarc  velimus , eam  efle  rationem  ipfius  in  EG  ad  eandem  in  LM, 
qua  dl  reciproce  arcus  LM  ad  arcum  EG,  lue  dcmonftrarc  tentabimus.  His  tamen  pra- 

milfis.  " ' ' r • 

. , ; - , . . . "Definitio  Prima , 

A 

piutricatmit  radiorum  funt  eorundem  radiorum  inferiali*  accepta  in  circumferemus , ad 
quas  e circulorum  centris  tdem  rady  perutniunt . 

/a  " -••-Va"-.  ."7  . -T  V--  ' -t 

. . i,.’.  ./:  '• 'U-'  Definitio  Secunda.  . 

Similes  diuarkationcs  dicantur  \ qua  accipiuntur  penes  intirnall*  Jimiliq  circumferentia 
•vnittt , & alterius  circumferentia . 

T H E 0 R E M Al 

, ,,  ii  virtutis  intenfio  attendatur  in  lineis . Eadem  eftratto  arcus  ad  arcum fimilem  reciproci’, 
qua  cH  intcnfier.it  ad  iatenfienem  virent  it , 

5;  Tj  Sit  j|£ 
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Sit  fuminofum  in  A,  vnde  profluant  radij  AI,  AM  vfque  ad  circumferendam  LM.flc 
etiam  arcus  EG,  cuius  ecmrum  fit  idem  A,  Erit  autem  arwLMfitrtilis  arcui  EG,  vt  eoo-' 
ftat  ex  Elementis . 

Dico , vt  eft  arcus  LM  ad  arcum  EG,  ita  cfib  reciproci  intentionem  virtutis  in  EG  ad  in- 
tentionem virtutis  in  LM, 


Ql 


Re  fotu  t io , 

^Voriam  igitur  eft  vt  arcus  LM,  ad  fimilem  arcurru 
EG,  ita  reciproce  intenfio  virtutis  in  EG  ad  intenfio- 
«.  nem  virtutis  in  LM;  fcd  vt  diuaricatio  radiorum- 
» LM  ad  fimilem  diuaricationem  radiorum  in  EG,  ita  reci- 
proci eft  intenfio  virtutis  in  EG  ad  inrenfionem  virtutis  in 
«s  j «*ui»  LM;  ergo , vt  cft  arcus  LM  ad  fimilem  arcum  EG,  ira  diua- 
ricatio radiorum  in  LM  ad  fimilem  diuaricationem  radio- 
rum in  EG . Quod  ita  fe  habet ; diuaricatio  enim  radiorum 
in  arcu  maiori  attenditur  penes  intcrualia  radiorum  fimilia 
ijs  ,qua?  furit  in  arcu  minori , vt  autem  cft  vntim  anteceden. 
tium  adjvmim  confequentrom , proportionalibus  (fimi- 
iia  autem  itta  interualla  proportionalia  funt)  ira  omnia  an- 
tecedentia ad  omnia  confequentia , hoc  eft  arcus  ad  arcum. 

Lemma . 

Vbd aurem  vt  diuaricatio  radiorum  in  LM  ad  fimilem  diuaricationem  radiorum  itu 
W EG,  ita  reciproci'  fit  intenfio  virtutis  in  EG  ad  inrenfionem  virtutis  in  LM,  fic  often- 
do.  finomam  enim  diuaricatio  rudiorum  in  EG,  quantam  minuitur  refptftx  diua- 
ticatiouit  in  LM,  tantundtm  intenfio  virtutis  tn  EG  ungetur  rtfpetta  virtutis  in  LM,  & quan- 
tum augetur  diuaricatio  in  LM  refpcctu  diuaricationisin  EG,  tantundtm  minuitur  virtus  «*_, 
LM  refpecht  virtutis  in  £(?,  propterej  erit  vt  diuarkutio  in  LM  adjimikm  diuaricationem  itu 
EG,ita  reciproci:  intenfio  virtutis  tn  SG  ad  virtutis  intenfienem  in  LM,  & contri » 

. „i  a i ' . i 


'■  ' Cmpofitio . 


MSI, 

I •••KVjir 


O Vomam  igitur  eft  vttpctrsLM  ad  fimilem  arcum  EG,  ita  diaaricario  radiorum  itu 
LM  ad  fimilem  dtuaricattbndn  radiorum  in  EG  fcd  vt  diuaricatio  radiorum  in  LM 
ad  fimilem  diuaricationem  radiorum  in  EG,  ira  reciproci  eft  intenfio  yirrutis  in  EG 
ad  inrenfionem  virtutis  in  f.M,  vt  oftenfum  eft;ergo  iit  eft  arcus  LM  ad  arcum tG.  ita rtei* 
proci;  intenfio  virtutis  in  EG  ad  ihtenfionem  virtutis  in  LM. 

S C H Q L 1 O N.  1 ' 

i» 

Ubiiiu  ciu-  Xttura  vtitur  radij  s diuergtntthus y adei  vt  figmenta  maioris  arcus , ne  dum  fimilia  fine 
o*u>-  figmentis  minoris , atque  adeo  proportionalia ; fideliam  illa , &hat  inter  fe  fint  aqua* 

lia , vnde  [«perior  deminfi  ratio  procedit  yfcdhoc  non  ntctfiarium  ad  illam ; cum  a Ito  quili 
et  tam  vim  habeat , fine  huiujmodt  aqua  litate . 

Qui  autem  diximusde  fimilibus  arcubus^rircumferentijsintegris  accommodari  poliunt. 
Quod  fi  in  fupcrficiebus  confidercrur  virtus,  ea  erit  ratio  intenfionis,  ad  imenfionem- 
virtutis,  qui  eft  reciproci?  partis  fuperficiei  fphiric*  ad  fimilem  partem  alterius  fuperfi- 
cici  fphirici . . ' 


c'o  X O L L A R I r M. 

EX  hactenus  demonftraris  coflfgitur,  qubd  fi  virtus  fpe&etur  in  lineis,  ratio  virtutis  iii* 
circumferentia  minori  ad  virtutem  in  circumfercntia  maiori,  reciproci  cft,  vt  iesiidia- 
x * metee 
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meter  maioris,  ad  femidiametrum  minoris , hoc  eft  diftantia  maior  ad  diftantiam  minorem.' 

Cum  enim  demonftratum  fit,  intenfionem  virtutis  in  arcu  EC  ad  intenfionem  in  arcu  fimiii 
LM,  efle  vt  e fi  arcus  LM  ad  fimilem  arcum  EG,  hoc  eft  vt  circumfcrerentiaintcgra  ad  inte- 
gram circumferentiam,  hoc  eft  vtfemidiameter  AI  ad  femidiametrum  AF,  hoc  eft  vt  di- 

ftantia  ad  diftantiam ,•  proptcrca  erit , vt  intenfio  virtutis  in  EG  ad  intenfionem  virtutis  in_, 

LM,  ita  diftantia  AI  ad  diftantiam  AF. 

In  fuperficicbus  autem , quoniam  fupcrficies  fphatrica  ad  fphatricam  fupcrficiem  eft  a vt , Anhimriu 
circulus  maximus  ad  circulum  maximum ; circulus  autem  ad  circulum  beft  in  duplicatura-  u.frUifiu 
tione  femidiametrorum , ergo  fupcrficies  fphatrica  ad  fphatricam  fupcrficiem  eft  in  duplica-  'f'  & 
ta  ratione  femidiametrorum  . Erat  autem  intenfio  virtutis  in  fuperficic  fphatrica  ad  virtu-  b Lui, ia 
sis  intenfionem  pariter  in  fphatrica  fuperficic , reciproce  vt  fupcrficies  ad  fupcrficiem , erit 
etiam  reciproce  in  duplicata  ratione  femidiametrorum . 

Hate  porro  demonftrata  re&e  videntur  ex  hypothcfi , quod  radij  non  fint,  nifi  diucrgen-  suprmnjM 
tes , in  ordine  ad  quos  hactenus  dida  procedunt ; propterea  fi  exteri  non  funt  negligendi , r,it> 
fccus  philofophandum : Vnde  cum  nos  hate  meditaremur  ad  explorandum  natura;  progref- 
fum,  in  operando  faltem  in  producendo  calore , operat  efle  pretium  arbitrati  fumus  aliquod  . miu 
inftrumentum  conftruerc , cuius  beneficio , fi  non  pra-cifa  ratio  (hate  enim  ab  experimentis  "‘P  ,,dV 
non  eft  expedanda)  faltem  quam  proxima  compararetur.  Vnde  negledo  Thermometro  Z7LLL  .** 
vulgari , velut  inepto , aliud  excogitauimus , ficriquc  curauimus . Illud  autem  aduertimus 
miuime  quidem  idoneum,  quoniam  vini  fpiritus  inclufus  non  ita  fcandet  gradus , in  quos 
fiftula  diuifaeft  fecundum  medietatem  Arithmeticam  pro  ratione  graduum  caloris  am- 
bientis fecundum  eandem  medietatem ; plus  enim  caloris  requiritur  ad  afccnfum  graduum 
fiftufa:  e.  g.  a trigefirao  quinto , vfquc  ad  quadragefimum , quam  a trigefimo,  vfqucad 
trigefimum  quintum;  tunc  enim  aer  magis  compadus  eft , ac  proptcrca  magis  rdiltit  con- 
denfatione  fui,  fpiritui  afeendenti , atque  vrgenti,  caloris  energia . Quod  autem  de  afcenfu. 
a calore , ratione  inclufi  acris  diximus , illud  idem  de  dcfccnfu  fuo  modo  a frigore  ratione^ 
ipfiusmet  fpiritus  magis  rcludantis  condcnfationcm,intdligendum,  cum  fcilicct  ad  infimas 
partes  peruenerit . 

Quat.vt  melius  intclligantur  Sit  Thermometrum,  vt  a latere  apparet 
infehemate,  cuius  fiftula  AF,  diuifa  in  quinquaginta  partes  xquales, 
fphsrula  autem  FHGI  vini  fpiritum  inclufum  continens , qui  vi  caloris 
afccndat  per  fingulos  gradus , itaut  cftm  peruenerit  ad  E,  decem  gradus 
confecerit , ad  D,  viginti , ad  B quadraginta  &c.  hic  enim  eft  caloris  cf- 
fedtus,  cuius  eft  rarefacere,  fi  itaque  aliquo  gradu  caloris  peruenerit 
ad  C,  deinde  audo  perucniat  ad  pundum  medium  inter  C,  &B,  hoc 
eft  ad  trigefimum  quintum  gradum , iterum  audo  perucniat  ad  pun- 
dum B,  fcilicct  ad  gradum  quadragefimum ,-  ne  putes  incrementum  ca- 
loris , quo  vini  fpiritus  perucnit  a gradu  trigefimo  ad  trigefimum  quin- 
tum , aequale  efle  incremento , quo  fpiritus  perucnit  a trigefimo  quinto 
vfquc  ad  quadragefimum  ,•  fecundi  enim  vice  fpiritui  afeendenti  plus 
obflat  aer , vtpote  magis  conftipatus , quam  afeendenti  prima  vice , ac 
proptcrca  plus  caloris  requiritur  in  fecundo  afcenfu , quam  in  priori, 
quod  autem  de  primis  gradibus  dico,  illud  idem  de.fingulis  intelligas 
velim , quodque  de  calore  pronunciaui , fuo  modo  etiam  de  frigore  in 
dcf&nfu  ciufdcm  fpiritus,  eft  vfurpandum . Verumenimucro  Florenti? 
eum  haec  meditaremur,  intenti  prorfus  natur*  operibus  indagandis, hoc 
inftrumentum  tanquiim  minus  idoneum  reficiendum  dixi  S.  Principi 
LcopoldojCui  fimui  etiam  addidi,  ad  natur*  progreflum  inueftigandum 
in  ijs , quas  exerit  operationes,  alio  efle  opus  inftrumento,  quod  me  iam 
efle  meditatum  aflcrui.Eius  autem  ftrudtura  aggreflus , tue  ibi  abfoluere 
;non  potui  coaftus  illico  inde  difccdere , velut  accerfirus  a .S.  Republica 
ad  Philofophiam  c Prima  fede  profitendam  in  Patauino  Lycco iterum  ,, 
propterea  ad  idem  rediens , illud  fieri  Venenis  curaui ; eft  autem  ea  le- 
ge conftru&um , vt  longe  fit  diucrfa  graduum  partitio , vnde  fit , vt  op- 
time infertuat  ad  iudagandos  gradus  qualitatis,  quos  agens  natura  con- 
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dans  in  diuerfis  partibus  propria;  fphatrx  a&iuitatis  producit.  Vt  fi  fuerit  conftitutum  agens 
c.ifidum  in  punOo  A,  illudque  calorem  effundat  vfque 

ad  extremum  E,  id,  quod  conftriixi  inftrumentum , con-  A B C D E 

{litutfun  c.g.  in  punciis  fi,C,D,E,  monftrabit , qu»  nane.  

fit  ratio  caloris  in  pundto  B ad  calorem  in  puncto  C,  & 

cius, qui  eft  in  C,  ad  illum,  qui  cft  in  D,  &c.  quo  opere  non  pauca  nos  adinucnimus , vndo 
maxime  natur»  quidem  operantis  leges  innotefeunt . 
trtnnma  Hic  tamen  non  pr»teribo  hanc  eandem  inftrumemi  ftrudl  uram , a me  nouirer  cxcogira- 
wiT. 'i/.  tam, adhibitam  aliquando  fuiffc  in  eo  Therraometro,  quod  caloris , ac  frigoris  differentias , 
,ih  non  per  fpritu  vini  vndequaque  conclusu,  oftcndit.fcd  per  aqua  afccndcnte,  inuerfo  inftru- 
*•'  • mento , cuius  tubus  orificium  habet  apertum , per  quod  videlicet  aqua,  in  quam  illud  im- 
merfum  eft,  afeendir,  quatenus  aer  intra  contentus  altcrationcm  fubit  caloris , vel  frigoris , 
quam  in  priori  Thermometro  vini  fpiritusfubibat ; ita  vtin  hoc  aer  eo  munere , quo  in  illo 
vini  (piritus,  fungatur . Hoc  autem  conducit  in  primis  ad  minimas  inrcmofcendas  differen- 
tias caloris,  & frigorisspropterea  quod  tenuiflimum  acris  corpus  exiguo  calore  attenuatum, 
amplitudinem  oftentat , quam  vini  fpiritus , non  nifi  maiori  copia  ciufdcm  qualitatis  affe- 
fftus.priftarc  queiti  vt  enim  illud  rarioris  textur»  cft,  ita  magis  peruiu  cifluuijs.N' lilii  autem 
refert,  quhd  frigus  negatiuum  , vclpofitiuum  quidpiamexiftimcs : vteunque  enim  fc  res 
habear, ide  contingat  nccefsccft;quod  enim  corpus  per  intrufionem  frigidarii  panicularum 
fecundum  diuerfam  politionem  , & ordinem  , variafque  figuras  obtineret , per  calidas 
exeuntes  paniculas  nondiflimili  ratione  confequitur . Vtrinque  igitur  dimcnfionuui  dc- 
cretio . 

Hifcc  itaque  inftrumcutis  adhibitis , quod  ob  permixtionem  diuerforum  radiorum  mul- 
tiplicis ordinis , vt  paulo  anteadiccbamus , dcmonftrarionc  non  innotefeit , facile , fi  non., 
pr.xci.se , quod  ab  experimentis  expeflandum  non  cft , vt  iupcritts  innuimus,  faltem  quam 
proximi  fcdulitatc  confcquimur . 

j Ukhttum  a-  demon  (Iratis , de  generatione  ignis  ope  reflexionis  agendum.  Hic  itaq;  confidcran- 

dum,  haud  mediocriter  plcrofquc  deceptos  fuiffc,  exiftimantes  ignem  efle  tantummodo, 
vbi  lucere  confnicitur , vel  vbi  faltem  comburit ; Cum  tamen  quaquaucrfum  diffufus  fit  fe- 
cundum tenuiffimos  radios , vbi  nec  lucet,  nec  ipfa  combuftio  contingit,  quar  alioqum. 
eius  perhibetur  charatler ; propterea  quod  radij  non  fuut  adeo  denfi,  vt  par  effeti  quo  enim 
denuores  funr , eo  etiam  intentiifs  fua  munera  obeunt : vt  igitur  ignis  generetur,  curandum 
cft  radios  ipfos,  aliuquin  vel  multitudine  paucos , vel  nimium  diuergentes,  vel  fi  veluti  pa- 
rallelos , vt  folares,  ad  conuergeiirimn  tantam  redigi  .quantam  ignis  comburens  cxpolcir i 
quod  cum  paffim  a radi)sfolanbusbeneficiofpcculiconcaui  contingere  videamus , ijua- 
tenus  pertinet  ad  inditurum, cum  in  Catoprricis  verfcmur,experientes  Artificium  Analyti- 
cum , paucis  nonnulla  complectemur . 

Quoniam  vero  de  procreatione  ignis  per  rcpercufliimafpcculoconcauo,  nonnulla  di- 
tfturi  fumus , plurima  filentio  praetereuntes , velut  ab  inftiruto  non  parum  aliena , folum  itf 
non  inconfulto  commemorandum  duximus , huiufinodi  i tpercuffum,  de  quo  loquimur, 
ctwy  Bni-  apud  Claudium  Berigardum , incomparabilis  eruditionis  virum,  non  effe  proprie  infla»  iU 
/">"»•  itus , quem  plurimis  corporibus  contingere  paffim  oculis  vfurpamus:  Corpora  fiquidem-, 
dicebat  ipfc,  repcrcuflioncm  propriam  fubcuntia , vr  globuli  eburnei , vitrei , fluuialcs  cal- 
culi, refilire  nos  docuit  experientia  tantummodo  eomprcffu  partis  illius,  in  qua  fit  conta- 
ftus na  hac  fubitb  redeunte  ad  priorem  flatum,  velut  ab  arcu  partes  ali»  repercutiuntur : 
vnde  globuli  plumbei , aliaquc  corpora , qu»  comprcffa  ad  priorem  figuram  non  redeunt , 
refilire  nequeunt . Liquet  aurem  lucidi  corporis  effluuium , quod  diffufura  per  medium-., 
nomine  luminis  donatur,  haud  particulis  conftarc,  qu»  modo  iam  explicato  comprimi  vllo 
modo  queant ; qu.unobrcm  proprie  ea  rcpercuti  cft  inficiandum ; folumque  concedendum 
intericclo  corpore,  quod  nec  illud  recipere , nec  retinere , quodam  communicationis , feu 
mixtionis  amore  valet,  ad  parem  angulum  diffundi , quonia  fcilicet  in  ea  incidit , qu»  dirc- 
(ftum  greffum  inhilicnt . Haec  tamen  ipfa  diffufio  admodum  ohfcuraefl;  nifi  eam  reflexio- 
nem dicas ; ad  quam  profedto  folum  id  videtur  defiderandura  .quod  globuli  ipfi , dum  uc, 
obftaculum  incurrunt,  non  cedant;  quod  autem  cedendo  poflint  adpriftinam  rettoefigu- 
ram.in  quibufdam  corporibus  facilior  expofeit  reflexio.  Hupe  itaque  m modum  du  inso- 
lares 
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lares  radij  in  expolitum  fpeculum  incurrunt , redire  poterunt , atque  inde  ignem  procrea- 
ri, fi  videlicet  ex  huiufmodi  repcrcufTii  ad  fpeculum , velutiquc  dift.inres  incurrunt,  fic 
vniantur,  vtconucrgentcsfadti  fui  conditionem,  quam  obtinent  in  illo  perenni  luminis 
fonte , vnde  prodeunt,  quam  proximfc  confequantur . Sed  hic  fbrtafse  nimis , proximtlflL. 
cft  ,vt  aliqua  de  radijs  ,dcquc  ipfius  luminis  effufione  nonnulla  breuitcrliicfiibijciamus. 

Primum  autem  fc  fe  offert  fpeculum  concauum  fphiriac  fedtionis , in  cuius  gratiam  lue 
fubiciemus . 

Qui  de  his  hucufque  tranarunt  fcrdam  huic  difciplim  maculam  inulliffe  videntur ; modo  tun  ime 
enim  demonftrationes  contexentes  fumunt  radios  folares,  vt  Geometrice  parallelos,  m- 
deque  fuas  demonftrationes  deducunt  ; tpodo  vero  non  vt  Geometrice  parallelos,  fed  'iZitnmu' 
potius , vt  a centro  Solis,  vel  eius  fuperficici  pundto  exeuntes  .tanquam  diutrgentes  fuppo- 
eunt , ex  qua  fuppolitionc , ad  dcmonftrandum  progrediuntur . 


THEOREMA. 

Si  in fpeculum  concauOafpb.ericum  radius  parallelus  ei , qui  per  fpcculi  centrum , extra  tamen 
fextantem  eiu(dem  incident  Dico  reflexum  eius  ixlra /petulum  cadere  . 

Sit  fpcculupi  HDE,  cuius  centrum  C,  per  quod  tranfeat  radius  AD:  fpcculi  fextansfit 
BD,  radius  vdrd  PH  parallelus  ipfi  AD  incidat  in  H,  extra  fextantem  BD . Dico  eius  re- 
flexum cadere  extra  tpeculum . 

IntcII igatur  HO  radiUs  reflexus  ipfius  PH. 


Eiempfnn» 

xxxxui. 
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Vomam-  igitur  HO  cadit  extra  HD  occurrens  radio  AD 
W protraho  ad  partes  D;  ergo  angulus  CHO,  maior  erit 
angulo  CHD,  fed  angulus  CHDiqualiseft  3 an- 
gulo CDH;  ergo  angulus  CHO  maior  erit  angulo  CpH  Tl!n 
Sed  angulus  HCO  cqualis  eft  angulo  CHOma  angulus  HCO 
xqualis  eft  angulo  PHC,  ob  parallelas,  angulus  incidentia:  ae- 
qualis eft  agulo  reflexionis,  ac  ob  id  PHC,  ipfi  CHOirgo  an-  c 
gulus  HC(  l.maior  erit  agulo  CDH.  Quod  ita  fe  habcvft  b em ' 
angulus  HCO,  maior  angulo  BCO;  angulus  autem  BCO, 
feu  BCD,  aqualis  cft  * angulo  CDB;  ergo  angulus  HCQ, 
maior  erit  angulo  CDB;  ac  proptcrca  multo  maior  angulo 


CDH. 


l(t . 


Conrpofitio . 

‘ ... 


iO. 


a J fim 


Voniam  aiigulus  HCO  maior  cft  aiigulq  CDH,  * fed 
\1  angulus  HCO,  aqualis  cft  angulo  CHO;  t ergo  an- 

'gul4S!.QHO>  maiorem  angulo  CDH;  fed  angulus  CHD,  xqualis  eft  y angulo 
CDH;  ergo  angulus  CHO,  maior  erit  angulo  CHD;  ergoHO,  cadet  extra  HD&c.  Quod  y r,m» 
oponebat  oftenderc ; -p 


; TUEOR  E M Jt  ; ■ 

'si fuerit  fpeeulum  caue-fpbaricum;  per  cuius  centrum  radius  aliquis  inciderit  in  illud , huk 
autem  radio  parallelus  alter  incidat  in  terminum  fex  tantis , cuius  initium  punltum-i 
efl , per  quod  incidit  radsus  pcrccnerum . Dkr,  radium  incidentem  in  fextantis  termi- 
num pradiclum , reflcS i ad e iu/dcm  terminum  alterum . 

Repetatur  fuperius  fchcma,  in  quo  fpeculum  BDE,  cuius  centrum  Qradius  per  centrum 
AD,  fextans  BD,  diametri  quarta  pars  DF,  radius  autem  GB  incidens  in  fextantis  termi- 
num B . Dico  hunc  rcflc&i  ad Ipundum  D,  fecundo,  & reliquos  omnes  radios  inter  GB,  & 
,4D  parallelos  incide  ntes  in  lextagtcm  BD,  rcflicfli  in  fcg  mentum  FD. 
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Refolutio . 

Q Veniam  igirnr  radius  GB  reflcditurad  punitum  D;  er- 
go angulus GBHxqualiserit* angulo  DBLt.at  yero 
angulus  CBH  squalis  eft  angulo  CBL;  ergo  reli- 
quus CBG  xqualis  eft b reliquo  CBD,  icd  angulus  CBG  ae- 
qualis eft'  angulo  BCD;  ergo  angulus  CBD  aquabitur J an- 
gulo BCD;  ergo  BD  aequabitur ' CD . Quod  ita  fc  habet: 
eft  enim  BDfubtendens  fextantem  circumferentiae,  atquo 
adeo  aequalisffemidiamctroCD . 


PG 


J A, 


Comfafitio 

QVoniam  igitur  BD  fubtendit  fextantem  circumferentia-, 

• propterea  aequabitur  «femidiametroCD;  ergo  angu- 
lus CBD  aequabitur  f angulo  BCD.  Sed  angulus  CBG  ae- 
qualis eft  > angulo  BCD;  ergo  angulus  CBG  cquabitur  /an- 
gulo CBD.  Sed  angulus  CBH  aequalis  cll  angulo  CBL;  er- 
go reliquus  angulus  GBH  crquabitur  reliquo  angulo  DBL; 
ergo  radius  GB  reflectitur  ■ ad  punitum  D . Quod  oportebat  oftendere . 

THEOREMA. 


Secundo  ijldem  politis.  Dici .reliquorum  radiorum . quorum  quilibet  prediftis  dn4us 
tfi parallelus , nullum per  reflexionem  efccndere  fupra pnntlt.m  V.  vii  videlicet  CD  Je - 
mtdt. meter  hf arum  distrditur . . 

Sit  acceptus  quicunquc  radius  1K  incidens  in  punctum  K,  & quia  reflcftirur  verius  rtK 
dium  AD,  occurret  illi .-  occurrat*tn  Q,  agatur  KQ.  itemque  CK. 

Quoniam  igitttr  angulus  IKL  squalis  eft  angulo  QKD,  ex  fupra  demonftratis , angulus 
vero  CKL  aqualis  eft  angulo  CKDt  ergo  reliquus  angulus  IKC  squabitur  1 angulo  rcli- > 
quoCKQ.  Sed  angulns  IKC  aqualis  eft b angulo  KCQ;  ergo  angulus  KCQjscquabitur  e 
angulo  CKQi  ergo  latus  CQ  aquabitlir  * lateri  KQ^crgo  CQnon  poteftelfc  squalis  CF» 
nam&Qg deberet cflcar<JualisQl>'qtrartCQ plus Q{:forct xquabsCD, atque  adeo  fa- 
ret  xqualis CKsqntra  vigefirrfam primam  primi.  - • u-  . 

At  neque  CQpoteft  efle  minor,  quam  CF,  nam  QK  deberet  cfle  minor, quam  DF , liqui* 
dem  CQ,  Qfc  funt  squales ; item  CF,  FD  funt  squales ; quamobrem  aggregatum  ex  CQ, 
QK  foret  minus  ipsi  CD,  ac  propterea , & ipsi  CK,  quod  oft  contra  a i . primi , 

Aliter breuius.  Quoniam latera CQ^QJc  femper debent e(fc  xqualia,  propterea  pun- 
itum Qj  nunqliam  cadet  in  F;  namque  latus  Qtc,  uquidem  squale  ipfi  CQ^  deberet  efle  x- 
quale  FD,  contra  oitauam  tertij . - 

Infupcr  non  poteft  cadere  fupra  F;  f?  enim  caderet,  ipfa  CQnon  foret  squalis  QK>  ali®*, 
quin  Qkl  foret  minor.quamQp,  contra  8iiernj.  *- 

Zn  cauo-fphxrieo  itaque  fpeculo  non  fit  vnio  in  punito , vt,  fuperius  oftenfum  fuit  i tn- 
fpeculis  autem , quorum  forma  feitio  conica  eft,  fecus  cucnit ; Et  ad  parabolicum  quod  at- 
tinet id  iam  dcmonftratum  fuit  ab  altfs ; quatenus  oftcnfurft  eft  parallelas  axi  in  parabolam 
ad  punitum  refteiti , inter  quod , & verticem  ipfius  paraboles  intericita  linea , xqualis  §ft 
quartx  parti  laxeris  redi , vnde. 


THEOREMA'.  ' 

Omnes  radjj  filares  b fpeeulum  cone  autem  a parabola  quacunque  circa  manentem  axem  rir - 
cumdnlfa  procreatum , incidentes  ea  lege , vt  axi  aquuhfltnt  refelluntur  ad  vttum , ac 
idem  ax  eos  punBum  quod  videlicet  a vertice fpteult  difiat  in  t er  u alio  quarta  partis  late~ 
ris  rcBi  illius  parabola , qua  fpeeulum  tpfum  defcnbtt , 

~ “ " Sit 
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Sit  cohi  cuiuslibet  parabola  ABC,  cuius  axis  FD:  rcfta  ver6  iuxta , quam  poOiint  ordi- 
narim applicata; , feu  quod  idem  cft  latus  refium,  AG,  cuius  quarta  pars  fit  AE,  & aqyo- 
uis  feflionis  punfto  B,  duCr.a  fit  BK  parallela  ipfi  FD . Oftendendum  eft  rcaamKBrcfleai 
ad  punctum  E,  adeo  vt  angulus  incidcntix  fit  xqualis  angulo  reflexionis , 

Et  quoniam  aequalitas  angulorum  incidenti*  ^ 

& reflexionis  attenditur  pci ' _ ’ " 

litatem  ,qui  fiunt  a redis  KB,  EB,  cum  reda  tau 
gente  parabolen  ' 


■nes  angulorum  xqua-  / 

, /A  e 

gente  parabolen  in  punfto  B,  perinde  erit  ac  fi 

oftenderimus  rectam  KB,  ita  reflecti  inB  ad  pun-  -n e> 

Ctum  E,  vt  dufta  FL  tangente  parabolen  in  B,  an-  g 

gulus  KBL  xqualis  fit  angulo  E BF.  r/' 

Verum,vtnonvnacfthypothefis,itanccett.im  / ^ K. 

vna  erit  refolutio . ' • ir 

Vel  primo  fupponi  poteft  quod  agulus  FBE  e-  r* 

qualis  angulo  LBK,  vtqusfitufit , iegmentu  AE  I 

trqualc  efle  quarr*  parti  lateris  retti  AG,  vt  ve-  > , 

tum,  quod  refoluendo  offendimus  fit,  quod  AE  /A  — 

fit  quarta  pars  lateris  refli  AG;  inde  enim  regre-  ^ 

diendofynthctici  in  illud  incurremus,  vnde  di-  )Q 

fccflimus , quod  angulus  FBE  squalis  fit  angulo  '•  ® 

LBK.  “ ~ * 

Vei  fnpponi  poteft,  qubd  AE  fit  quarta  pars  \ 

lateris  reCu  AG,  vt  in  illud  incurramus,  quod  an-  A pj; 

gulusFBE  fit  xqual is  angulo  LBK. 

. Et  refolutio  etiam  variari  poteft,  pro  variatio- 
ne pwrparatioms,  quod  in  omni  Theoremate  re-  -r.t  ■ /iF 

foluendoeftobferuandum,  qua  in  re  magnopere  . / K *- 

curandum  eft , vt  quam  fimpliciflima  fit  prxpara-  

tio ; quo  enim  fimplicior  ipLi  cxtircrit , eo  ctum-  o 

Commendabilior eft  reiolutio : Vnde  aliqui  /rri-  lb 

dendi  funt.qui  theorema  ia  ab  aliis  rcfolutu.cuau  Vr  I 

ipfi  quoque  refoluerint , ve  aliquam  laudem  con-  I '\ 

fcqucr£tur,fc  facilius  id  oftendifle  iaCtant,  non  ad-  ' P ix 

tiertcntes  implicatiori  vfos  fuiffe  prxparationo  j * » ’ . 

rhdc  fieri  nonpotcric,  vt  fimplicior , vel  factitor  • 

fo  -refolutio,  arteris  tamen  paribus &c.  1 , . j,~  ■ • . . , . r 

.*  Si  prior  ftatuatur  hypotheiis  fic  refolutio  fe  habebit-; 

Intelligatur  ducla  BD  ordinarim  ad  diametrum  applicata . 

i Xt/tlutM 

r-r  ....  '•  ’ - ' --C  i 

V^Voniam  igitur  angulus  LBK  xqualis  cft  angulo  FBE,  fed  angulus  LBK  xqualis  eft 
W angulo  BFE  ergo  angulus  FBE  xqualis  eft  angulo  BFE  *,  ergo  latus  BE  » aquabitur  » 4 
- lateri  FEs  quare  quadratum  Bljxquabitur  quadrato  FE,  fed  quadratum  BE  x- 
quale  t-ftb  quadraro  BD.  vna  cum  quadrato  ED,-ergo  quadratum  FE  squabitur1  quadra-  pM. 
toBD,  vna  cum  quadrato  ED;  fed  quadratfi  FE  squale  eft11  quadruplo  redaugulo  DAE,  * 

-vwi  cumquadratoED;  ergo  quadruplum  redt  angulum  DAE,  vna  cum  quadrato  ED  x-  , 
quabitur ' quadrito  BD,  vna  cnm  quadrato  ED;  ablato  communi  quadrato  ED.-ergoqua-  t 
«tniplum  re&angulum  DAE  xqnabiturf  quadrato  BD.  Sed  quadrarum  BD  xqualc  cftg  *■};££** 
•eeCtanguloGAD^rgoquadrupIum  rcdtangulmn  DAE  xquabiturA  reftaogulo  GAD;er-  h r;, 
go  rc&angulum  DAE  erit  qfiarta  pars  rcCfanguli  GAD . Eft  aurem  communis  altirudo 
AD;  ergo  AE  erit ‘quarta  pars  ipfius  AG . Qpodita  fe  habet  &c.per  conuerfum  primas 
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QVoniam  igitur  AE  eft  quarta  pars  ipGusAG;  ergo  ob  communem  altitudinem  AD 
rcdangulum  DAH  erit « quarta  pars  rcdanguli  GAD;  ergo  quadruplum  redanau- 
Ium  DAE  aquabitur  & rcdangulo  GAD, fcd  quadratum  BD  xquale  eft  y redan- 
gulo  GAD;  ergo  quadruplum  rcdangulum  DAE  xquabitur  * quadrato  BD;  communi 
addito  quadrato  ED;  ergo  quadruplum  rcdangulum  DAE.  vna  cum  quadrato  ED  xqua- 
bitur  'quadrato  BD,  vna  cum  quadrato  EDfed  quadratum  FEa-qualc  eft  ( quadruplo  re- 
dangulo  DAE.  vni  cum  quadrato  ED;  ergo  quadratum  FE  xquabitur  » quadrato  BD, 
vna  cum  quadrato  ED.fed  quadratum  BE  aquale  cfl  * quadrato  BD.  vna  cum  quadrato 
ED;  quare  quadratum  BE  xquabitur 'quadrato  FE;  ergo  latus  BE  atquabitur  lateri  FE; 
quare  angulus  FBE  aequabitur  * angulo  BFE,  fcd  angulus  LBk  xqualis  eft  a angulo  BFH; 
ereo  angulus  LBK  xquabitur  f angulo  FBE . Quod  oportebat  oftendere . 

Nunc  videamus  quid  interfit  fecundum  aliam  hypothcfin . Supponamus  igitur  AE 
quanam  c(Fe  partem  recti  lateris  AG. 

it 'tfoltttio  . 

QVoniam  igitur  AE  quarta  pars  cfl  lateris  redi  AG;  ergo  rcdangulum  DAE  quarta 
pars  erit  > rcdanguli  GAD;  ergo  quadruplum  redangulum  DAE  xquabitur  b re- 
dangulo  G A D ; fed  redangulum  GAD  xquale  eft  < quadrato  BD;  ergo  quadru- 
plum redangulum  DAE  xquabitur  a quadrato  BD;  communi  addito  quadrato  F.D;  ergo 
quadruplum  rcdangulum  DAE,  vna  cdm  quadrato  EDxqualc  erit 1 quadrato  BD,  vni 
cum  quadrato  ED : fed  quadratum  BD,  vna  cum  quadrato  ED  xquale  eft  f quadrato  BE; 
ergo  quadruplum  redangulum  DAE,  vna  cum  quadrato  ED  xquabitur  s quadrato  BE. 
Sed  quadruplum  redangulum  PAF.,  vna  cum  quadrato  F.D  xquale  eft  i>  quadrato  EF; 
ergo  quadratum  BE  xquabitur  quadrato  EF;  ergo  BE  xquabitur  ' EF;  ergo  angulus  EBF 
xquabitur  k angulo  EFB,  fed  angulus  EBF  x qualis  eft  angulo  LBK.  (angulus  enim  incicie- 
tix , & reflexionis  funt  inter  fe  xquales)  ergo  angulus  LBk  ‘xquabitur  angulo  LFE.  Quod 
ita  fc  habet  funt  enim  Bk,  FE,  eirnypothefi  inter  fe  parallelx , 

/ 1 ' \\  - 

J i CvMfofiti «. 

OVoniam  igitur  Bk,  FE  funt  inter  fe  parallelx ; ergo  angulus  LBk  xquabitur  * angulo 
LFE : fcd  angulus  EBF  xqualis  eft  angulo  LBK  (angulus  enim  incidcntix,  & refle- 
xionis funt  imer  fexquales  )ergo  angnlus  EBF  xquabitur  S angulo  EFB;  ergo  BE 
xquabitur  y EF;  ergo  quadrarum  BE  xquabitur  quadrato  EF,  fcd  quadruplum  redangu- 
lum  DAE,  vna  cum  quadrato  ED  xquale  eft  r quadrato  EF;  ergo  quadruplum  redi  angu- 
lum DAE,  vna  cum  quadrato  ED  xquabitur  ‘ quadrato  BE,  fcd  quadratum  BD,  vna  cum 
quadrato  ED  xquale  eft  C quadrato  BE;  ergo  quadruplum  redangulum  DAE,  vna  cum 
quadraro £D,  xquabitur  a quadrato  BD,  vtia  cum  quadrato  ED;  communi  fubtrado  qua- 
drato ED;  ergo  quadruplum  redangulum  DAE,  xquabitur  S quadrato  BD.  Sedrcdatf- 
gulum  GAD  xquale  eft  < quadrato  BD;  ergo  quadruplum  rcdangulum  DAE  xquabi- 
tur * rcdangulo  GAD,  ergo  rcdangulum  DAE  quarta  pars  erit  rcdanguli  GAD;  erga 
AE  quarta  pars  erit  * lateris  redi  AG . Quod  oportebat  oftendere . 

Vides  igitur,  qua  ratione  c\  diuerfa  veri  fuppofitionc , diuerfum  quoque  verum  Ana-' 
lyfta  fuo  grclfu  oftendat ; vnde  fy athetice  redeundo , dcucnit  in  quxfiti  deprebenfionem» 
ac  veri  quidem  intenti,  confixutionem. 

Sed  non  pigebit  adamare  dtuerfam  quoque  contingere  analyfin  ex  prxparatione  di- 

•ueria.  jna m •**  *“  i rT 
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Acfolutio 

QVoniim  igitiir  Ae  quarta  pars  eft  lateris 
AG,  fcd  AE  dimidium  cft  ipfius  DH,vt 
moxconftabit;  ergo  DH  erit  dimidium 
ipfius  AG,  fcd  AF  cft J dimidium  ipfius  FD;  ergo 
vtAGadDH,  ita  FD  ad  AF;  quare  permutan- 
do b vt  AG  ad  FD,  ita  erit  DH  ad  AF,  fcu  AD . 
quare  rcdlangulum  G AD,  aquabitur c redtar.gu) 
lo  FDH . Quod  ita  fc  habet ; vtrunque  enim  cft  a 
aquale  quadrato  BD. 

Lemma , 

Quod  autem  AEfit  dimidium  ipfius  DH,  fic 
oftendo . Quoniam  anguini  LBK  aqualis  cft 
angulo  FBE, fcd  angulus  LBk  aqualis  cft  ‘ an- 
gulo BFEiergo  angulus  FBE  aquabitur  b an- 
gulo BFEiergo  latus  BE  aquabitur  e lateri 
FE^it  vero  fi  ab  aqualibus  angulis  LBH,  FBH 
auferantur  aquales  LBk , fr  FBE  remanebit  a 
angulus  EBH  aqualis  angulo  KBH,  fed  angu- 
lus KBH  aquali s cft  angulo  BHEi  ergo  angu- 
lus BHE  aquabitur  angulo  EBH;  ergo  EH  ae- 
quabitur BE,feu  EF;  ergo  FH  e Fi  dupla  ipfius 
EF,vt  DF  eft  dupla  ipfius  AF;  ergo  differen- 
tia totarum  eft  DH,  Cr  dim  i diarum  e SI  AE ; 
ergo  AE  eft  dimidia  ipfius  DH, 


Qj 


Compofitio 

Voniam  rcdlangulum  GAD  aquale  eft  « 
quadrato  BD,  rcdlangulum  vero  FDH  a- 


a Jf  primi  A- 

#1* 
b 16.  quinti, 
c 16  Jtxri. 
d corkl.lftx- 
fi,  & ii  .prini 
jtpawij. 


a 1 1 - primi, 
b pritn.  sx.. 
fumi, 
e 6 primi, 
d j *k. primi. 


* »1.  primi 
Aftillchtj. 

quale  cft  £ eidem  quadrato  BD';  creo  rcdlangulum  GAD  aquabitur  y redtangu-  y i .oxarimi, 
loFDHsergovt  AGadFD,  itaerit  /DH  ad  AD;  fcu  AF;  ergo  permutando,  • vt  AG  ad 1 “•/'*>'• 
DH,ita  FD  ad  AF,  fcd  AF  cft  f dimidium  ipfius  FD.crgo  DH  erit  dimidium  ipfius  AG,  fcd  '('ts/nuui 
AE  dimidium  cft  ipfius  DH,vt  oftcnfum  cft;  ergo  AE  quarta  pars  erit  lateris  redii  AG.  riftUnq, 
Vides  igitur  qua  arte  ex  vero  illo  eodem  luppofito,  quod  AE  fit  quarta  pars  redii  lateris 
AG,  peruentum  (ir  refoluendo  ad  aliud  verum,  quo  tendebat  fuperior  habita  refolutio,  vn- 
de  regrediendo  fynthetice,  ad  qtuefiti  comprehenfioncm  peruenitur. 

S C H 0 L I 0 N. 

' ?Son  incon fulto  di  Itum  <5  nobis  fuit  i quacunque  parabola  &e.  nam  credebatur  olim  inter  *„”*£?* 
fpeeula  vftoria , ad facilius , dr  ceterius  flammam  excitandam  , illud  principem  tenere  lo-  ' 

• eum, quod  fic  excauatum  eft,vt  in  eius  fuperficit  radij  Solares  incidentes  ,ad vnum  certum 
' eommuneque  putillum  reflectantur , illudque  in  vfufuifte  Veteribus  tegimus  apud  r lu- 
tare bum  tn  Numa  referentem , in  Craeia  ignem  perennem  quendam  a Mulieribus  qutbufi 
dani  per  at  at  em  ad  Coniugtum  ineptis  custodiri  folitu fi  cafu  aliquo  eius  extintlio  conti- 

' fifft;  nec  licui  fle  ex  aliquo  alto  igne  rcnouari,fed potius  flammam  puram  atque fine  eram 

ex  Solis  radij  s excitandam fuifte , fr  ad  id  quodam  tnftrumcnt,  fuiffc  vfas  fcaphaap- 

• peltato  in  modii  turbinis  reti  anguli  excauato , quo , fi  aduerfo  Soli  conftitueretur  ,fic  s o - 

• lares  radq  in  circumferentiam  vndique  incidentes  omnes  ad  centrum  concurrerent,  colle - 
r\  ili,  vt  inde  quam  citijpmc  quacunque  materia  combnftibilis  .inflammaretur : vnde  ad 
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far  tholi  forma  coni  rcllt  retlaguli  fdlitnt  cxcauata  commorata  fptcul*  radios  eolligctia 
videbatur.  At  vero  docla  Poftcritas  in  bac  incumbens , id  non  folii  fpeculo  in  forma  para- 
bola recti,  atque  rcitangu/i  coni  feli  ume  excavato , fcd  infvper  his , qua  a parabola  cuiuf- 
cuncjttc  coni  fcilicet  acuti  anguli , obtuft  anguli , & fc alent , defer ipta  fuerint  acciderem 
deprehendit:  animadvertens , cutufcnnque  coni parabolam , eandem  e fe,  qua  relt  angu- 
li coni . i 

W'*»  br  Ad  fpeculum  Hyperbolicum  quod  attinet , vt  id  demonftrctur,  quod  fcilicct  de  Parabo- 
priziicwn — 1 f.-i  oftenlum  fuit , non  cft  opus  Analyfi , cum  illico  conflet  ex  ijs , quae  dcmonftrauit  Apol- 
Jonius  lib.  3 . Prop.  48. , videlicet  lineas  cadentes  intra  hyperbolen  conoergcntes  ad  exte- 
rius punitum  , quod  dicitur  cx  comparatione  factum  refledti  ad  punitum  intrinfccum,  iti- 
dem ex  comparatione  fidium , atque  ade6  radios  folares  incidentes  in  ipcculum  hyperbo- 
licum conucrgcmcs  ad  cxtrinfccum  punitum  iam  didlum , quod  focus  cxtrinlecus  nuncu- 
patur, rcflcdli  ad  intrinfccum  focum,  neccfle  clt . 
ea.  Hoc  idem  etiam  intclhgendum  dc  fpeculo  Ellyptico ; ex  eadem  enim  propofitionc  48. 
A r ,p.n,ry  fupr,icjt,ita,  ex  vno  foco  lpfius  cllipfcos  radios  incidentes  in  concauum  iplius  fpcculi  clly- 
wZ.!!m‘U  ptici , in  alium  focum  refledti  perfpicuum  cft , 

d Ex  hadienus  vero  didtis  fatis  exploratum  cuique  efle  poterit , quid  interfit  inter  fujvadi- 

ita  fpecula ; nam  Cauofphatricum  radios  parallcllos , vel  quafi  parallelos  imperfedte  con- 
Japaania.  Bcrgjc  t aim  non  conucrgat  ad  pundlum ; Parabolicum  conucrgit  parallelos , vel  quafi  pa- 
rallelos ad  punitura ; Hyperbolicum  conucrgcntcs  vitra , conucrgit  citra , feuconuergcn- 
tes  exterius  poncipfum  conucrgit  interius;  Ellipticum  diuergentes  conucrgit , vnde  aprifli- 
mum  eft , fcd  tamen , quoniam  expofeit  radiorum  fontem  in  determinato  pundto , quod  cft 
vnum  cx  focis;proptcrca  tanquam  minus  idoneum  relinquitur . 

Ex  Dioptricis  quoque  aliquid  fe  offert  confidcrandum , & primum  illud . 

THEOREMA . 

XX xxv  1 u oculus , & ab  ile Jint  in  diuerfis  medij s fe  mutuo  contingentibus , imago  apparebit  tn 

concurfu  c at  beti , & rady  ab  oculo  per  punclum  refraflionts  dirccie  prodult i . 

Id  autem  dcmonftrabitur  non  diffimilitcr  ac  oftcnfum  fuit  fimile  theorema  in  Catoptri- 
cis.  Catheti  autem  nomine  perpendicularis  intelligitur  ab  aipcdlabili  in  communem  fu- 

pcrficicm  vtriufquc  medij  dudla . 

Eflo  medium  denfius  HLMN,  fitque  afpcdla- 
bilc  E . Supponamus  autem  pupillae  diametrum-, 
effe  AB:  intclligatur  radius  opticus  FEAvmjs, 
alter  FDB  qui  refradti  fint  in  pudfis  E D:  per  pun- 
ita autem  F,E,A,  inrelligaturtranfire  planutn  v- 
num,  per  pundta  vero  F,I),B  planum  alterum. 

Vtrunque  planum  dcmonftrabitur  credtum  ad  fu- 
perficiem  communem  vtrmfque  medij  dudlam , 

& huiufmodi  plana  fe  mutuo  interlecabunt  eo-  N 
rundemque  communis  interfectio  erit  rcdfa  FC, 
quat  dcmonftrabitur  perpendicularis  ad  fuperfi- 
cicm  praedidtam,  dcmonftrabitur  etiam  redam  AE  protradfam  occurrerelpfiCF,  & re- 
dam quoque  BD  eidem  pariter  produdiam  occurrere,  & vtriufq;  occurfus  pundtum  effe* 
commune  C. 

trdttfmt  Multa  in  hac  Mathelcos  parte  funteonfideratu  digna,  quxque  indigent  maiori  quam_f 
»"f,*  hadienus  perferutatione,  du  eoru  qux  experimentis  conflant  patet  aditus  Analjrfta?  ad  hoc, 
maib/tu  vt  fua  induftria  refolutione  fadta , principia  inquirat , atque  caufas  venetur , qua  in  rt  ali— 
/am.  quando  conabimur  noftros  labores  impendere . 

rw  Ex  Dodlrina  Dioptrica  conftat  quod  fuperius  innuimus , videlicet  radios  parallelos  it*-. 
mfi <~n  ?*.  diffundi , vt  atque  proxime , & remote  luminofum  illuminet , ac  calefaciat , nec  radios  ip- 
fos  8raci,c^crc  cluo  inlg's  protrahuntur , & penes  hoc  non  effe  explicandam  intenfionem  , 
tm >»£>,;„  & remifftonem conftat  inquam  ex  Dodlrina  Dioptrica . Si  enim  fumatur  lumen,  & inu 
noUuoivr.  debita  diftantia  i tergo  conftituarur  ipcculum  concauum , amc  vero  idem  lumen , chrjx 
. " ~ — “•"■flajtaj 
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1 ibllom  lenticulare , radij  Iimiinofi  diuergentes , verfus  lentem , tam  luminis , quam  a /pe- 
culo  conucxo  reflexi , refractione  fa&a  paralleli  fiunt:  vnde  haud  mediocriter  protrahuntur 
quare  lumen  media  ipfa  lente  connexa  ner  nocftcm , licet  longe  admodum,  ciaculari.  Quod  ' ” 

li inter  lumen , delentem depfefcequatdam  imagines  in  lamina  tra/parente  fuerint  conitiru-  'ff 
tx  , laterna  fir , qux  dicitur  Magica , vnde  imagines  illa;  vnit  cum  lumine  ve:  e a-  in  longis 
dillamia  vifuntur : dummodo  tamen  alia  quoque  lens  adhibita  fuerit  e regione  prioris  ,'ita 
x t vtraque  aptata  lit  ad  extremum  tubi  longitudinis  teri  dimidij  brachij.  Aliud  itidem-  ^"n/n.7 
occurrit  confidcratu digniflimum  in  Dioptrica, qubd  Icilicet  imago  rei  afpc&abilis  in  viles  f trita  rofUt- 
organo  inuerst  depida  fit , quamuis  res  ipfa  minime  inuerfa  cci  natur.  Id  autem  vt  in  priu- 
cipiaiefolueretur,  priimim  oporteret  exploratum  habere  loctmi  in  quo  perficiatur  \ilio,”“ 
an  in  Retina , an  in  humore  cryftallina,  an  alibi . Multum  enim  rtfct  t id  ad  anaiyfin  infli- 
tttettdam  nouifle , quinimmo  etiam  qua  ratione  vitio  perficiatur , num  per  imagine'  rece- 
ptas cotum,  qua;  cernuntur  ad  qualitatis  genus  pertinentes , an  pereffluuium  luminis  rc- 
percufli  a re  a/petftabili , fubenntis organum  vifus , de  quilnis  hic  ddpitrationcm  inrtitucre 
nimis  alienum  foret  abinftituto  , cumfoltim  id  inimiffc  nobis  operas  pretium  vifurn  fir , vr 
cuique  licear  inteliigerc , iioc  idem  quoque  ad  rcfolurricem  artem  ipeCtare  poife . 

Id  tamen  filentio  non  praeteribo,  nimirum  de  inucrfkmc  imaginis  inoculo  recepta- , ne- 
mini dubitandum , cum  experimento  non  femcl  id  compertum  fuerit , dcmonftrandum  ta- 
men non  fufeipiam , idncceflarideuenturtim,  ne  videar  tantum  mihi  arrogalfe,  vtcxifti- 
memexquifite  aflecutum  me  fui/Tc  refractionum  mcnltiram , radiorum  Icilicet , quibus  iru- 
hoc  vtirur  Natura  opere,  ita  vt  adamuflim  ij  cotiuergant  vbi  fit  vifio  , r.ec  antea  decullatio- 
nern  fubire  polfint . Satis  igitur  fit  rem,  fiefe  habere  experimento  comprobatum  linfe, : 
cur  vero  res  afpedlabilis  haud  inuerfa  appareat , inquirendum  fupeteflet,  de  quo  nos  cu- 
mulate opportuniori  loco , fermonem  habebimus,  Interim,  vt  aliquid  infinuafle  videa- 
ntur, tantum  id  addere  Itibet,  quod  ad  hoc  non  quicunque  raditis,  fed  qui  viforius  cf: . 
tantummodo  conducit . Viforius  autem  ille  in  quo  vifio  confidit , quique  peruadit  organi 
partem  vbi  vifio  ipfa  perficitur  ; exiguus  prok-ftb  exifti: : reliqui  autem  deferentes  di- 
cuntur, qui  quamuis  imaginem  illam  inueriam  depingant,  non  ob  id  rem  ad/picimtis  in- 
uerfam non  enim  vifus  imaginain , led  rem , cuius  eft  imago , cernit , ad  quem  fi  rclpic  i.tr 
exiguus  ille  viforius  radius , quatenus  nouam  refradtionem  fubiens  ea  in  parte  vbi  vifio  ce- 
lebratur , opportuno  dirc&ionis  modo , ita  vt  qui  fuperior  eft  radius , perinde  fit  ac  infe- 
rior, 3d  qui  inferior,  non  fccusac  fuperior  rei  afpcciabilispartibus  rclpondcns  cxiilat, 
hanc  non  inuerfam , fed  ad  cum  quo  eft  modum  repraefentabir . 

Sic  etiam  ex  Muficis  defumipoflent  exempla,  Nunc  aliquid  ad  Mcchanicen  pertinens 
attingemus . 

Multi  non  obfcuri  nominis  Mathematici , fequens  Theorema  demonftrandum  fumpfc- 
punt;nos  autem  ratione  longi  diuerfa  illud  idem  praeftititmis  ad  eum,  qui  fcquitur  modum.  xw>w*_, 

mtthanitum. 


theorema. 

trauis  appenfa  extremitatibus  Libra  fi  aqniponderantta  extiterinf,  erit  vt  datantia  ad  di-  jtrmp|um 
fiantiam  i centro , ita  reciproce  grane  ad  grane . xxxxvm. 

'it  fi fuerit  vt  di  liant  ia  ad  distantiam,  ita  reciproce  grane  ai  grane,  ipfa  grani*  erunt  nqiti- 
ponderantia . 

Sit  libra  CF,  cuius  centrum  D,&  extremitatibus  C,F,  appenfa  fint  grauia  G.H.xquipon- 
derantia . Dico  cfle  vt  diftantia  DF  ad  diftantiam  CD,  ita  reciproce  graue  G,  ad  grauc  H. 

Acceptum  fit  pumftum  E,  ita  vt  CE  fit  aequalis  DF,&  protra£ta  fit  DF  in  B,vt  FB  fit  rc- 
«jualisEF,-fiequcprotra&apc,in  A,  vt  AC,  fit  squalis  CE,  Intcihgatur  autem  grauitas 
seque  diftuia  per  AB. 


Refolutio 

QV oniam  igitur  cR  vi  diftantia  DF,  ad  diftantiam 
CD,  ita  reciproce  grauc  G,  ad  graue  H;  fed  gra- 
uitasdiffufa per  AE tota  collcQaeftin  bifle- 
itionis  pungo  C,eaque  eft  G:  & grauitas  diifufa  per  eB 
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tota  colIeAa  eft  in  biffcftionis  pundo  F,  caque  eft  Hi  ergo  vf  DF  ad  CD,ira  grauitas  diffiiia 
per  AF.  ad  grauimtcm  diffufam  perEBi  fedvt  AE  adEB,  ita  graqitas  diffufa  per  AE  ad 
grauitatem  diffufam  per  EB;  ergo  erit  vt  DF  ad  CD,  ita  AE  ad  EB.  Sed  AE  eft  dupla-# 
ipfius  CE,  & EB  eft  dupla  ipfius  EF:  ergo  vt  CE  ad  EI',  ita  DF  ad  CD*  ergo  CE  eft  aqua- 
lis DE.  Quod  ita  fc  habet  ex  eonftru&ionc , 
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Voniam  CE  eft  squalis  DFi  ergo  vt  CE  ad  EF,  ita  DF  ad  CD.  Sed  AE  eft  dupla.# 
ipfius  CE,  & EB  dupla  ipfius  EF;  ergo  erit,  vt  DF  adCD,  ita  Ae  adEB;  Scdvt 
AE  ad  eB,  itagrauitas  diffufa  per  Ae  ad  grauitatem  diffidam  per  EB;  ergo  vt 
DF,  ad  CD,  itagrauitas  diffufa  per  AEad  grauitatem  diffufam  per  EB;  fcd  grauitas  dif- 
fufa per  AE  tota  collecta  eft  in  biffeitionis  puncto  C,  caque  eft  G,  & grauitas  diffufa  per 
EB  tota  coi  leda  eft  in  biffeffionis  punito  F,  caque  eft  H;  ergo  erit  vt  diftantia  DE,  ad 
diftantiam  CD,  ita  reciproce  graue  Q ad  grauc  H . Quod  erat  opera;  pretium  offen- 


dero . ' 

Nec  diffimiliter  conuerfum  refolui , componique  paterir , 

Nec  alia  ratione  ex  alijs  Mathefos  partibus  exempla  depromi  poffent.  N unc  qui  Phyfi- 
co-mathematica  funt  breuiter  aliqua  ex  parte  profequemur , 


DE  METHODO  RESOLVTIVA 
Fro  Theorematibus  alijs  Phyfico-Gcometricis  . 

CAPVT  QVINTVM. 

OMnc  tuliffe  pundum , qui  mifcuit  Mathcfin , prxfcrtim  Geometriam  Phyfice , adeo 
certum  olim,  ac  exploratum  erat  Platoni,  vt  Ageometri  negaret  ingreffum  in^ 
Academiam  fuam ; vnde  fcripferat  in  Foro  (Wii;  "ayiMmpitroc  tirm . Quod  ita  quidem 
interpretor ; Sic  natura  conflantia  Diuinae  manus  induftrid  fabrefa&a  fuerunt , vt  vbiqut> 
calculum  adhibutflc,  Sc  Geometricis  rationibus  fuiffe  vsu  fupremu  rerum  Conditorem,  iure 
dixerisi  Non  enim  licet  ipfius  Naturi  penetralia  fecrctiora  peruadere , ac  intimiores  reccf- 
ius  perquirere  Mathematicarum  Difciplinarum  ignaro;  Quamobrcm  inconfiderate  ad- 
modum , Occano  contemplationum  fe  fc  committere  videtur , quicunque  fauorabilem  au- 
ram Geometris, negligit.Nos  vniuerfam  conteximus  Phyficam.ex  qua  fi  quid  laudis  fueri- 
mus confccuti,  non  nifi  Mathematica  quide  eruditione , quam  illi  paffim  ncceflitatccoa&i , 
caufa  veritatis  aflequendx , mifcuimus;  Ijs  tamen  difputationibus  haud  negle&is,  vndcj 
veritas  in  perferutandis  Naturi  folertis  operibus , emanare  poflit ; prifertim  id  pri  oculis 
habentes,  vt  ijfdem  infpeflis , fecundum  rationem  menfuri  ac  menfurabilis , innumera.. 
Theoremata,  conderemus ; quibus  demum  cdo£ta  Pofteritas , ad  veritatem  indagandam- 
aduertat , in  rerum  naturalium  perquifitione , fibt  Mathematicas  difciplinas  excolere , ma- 
gis poffc  cile  prifidio , quam  verbofas , inanefque  difpurationes  nutrire , & in  ijs  fc  fe  exer- 
cere ; ac  inde , velut  ex  paleftra  laudem  vmbratilcm , futilemque  gloriam , ingenij  quadam 
oftentatione  potius,  quam folidam vinutem , fplcndidamquc famam,  fc confecuturam-# 
intelligat.  Hac  autem  in  re  locum  pricipue  habet  Ars,  quam  pn manibus  habemus; 
propterca  quod  Alyfti  illud  eft  munus , propofitum  Theorema  in  principia  refolucre , vt 
caufam  videlicet  affequatur , eunt  alioqum  ita  effc  conftet , quod  in  Phyficis  paffim  con- 
tingit , experimento  uquidem  id  ita  effe  liquet , caufa  vero  latet . 

Placuit  igitur  hic  eorum , vcluti  fpccimcn  quoddam  exhibere , de  quibus  ferax  Trafla- 
tio , Deo  fauente , tandem  aliquando  prodibit  in  lucem > offendendo  videlicet , qua  via  nos 
etiam  in  Pbyfico-Mathcmaticis  haud  fine  magno  veritatis  lucro  pneeptis  Analyticis , in- 
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fiftcrc  debeamus ; Quxdampropterca  opportuna  exempla,  paucis  perftringemus , inftu* 
dioforum  gratiam , prxfertnn  Helenae  Cornei  i. r Pifcopix  Inclytx  Virginis  , qux  qui- 
dem inter  Minerux  fequaccs , tantum  extulit  caput. 

Ji> ijimtum  lenti  filent  inter  viburna  cupreft. 

De  hac  fiquidem  philofophandi  ratione  plures , ac  plures  allocutus , neminem  adinucni,  UtUnt  Clr- 
cui  magis  commemoratum  Platonis  dogma,  per/pedum,  exploratumquc  foret.  O ma -miuiuuii. 
gnum  huius  aEui  portentum;  Cum  & claritate  Regia:  profapix,  & eximia  puleritudinc  for- 
ina , & honeftatc  morum , & folidioris  eruditionis  copia , ne  dum  in  humanioribus  literis , 
oranique  politiori  litcratura,  verum  etiam  in  fublimioribusDifciplinis,  adeo  fpeitabilis 
(it , vt  nulla  futura  fit  xtas , qua:  tam  excelfi  nominis  maicftatem  , iumma  veneratione,  Di- 
uinifque laudibus , non profequatur . Etfime vnquam  capit  admiratio,  tunc mehcrclc, 
cmnlplcndidiflimam  cius  Domum,  locupletiffimam  Bibliothecam , adij,  & per  humani- 
tatem Genitoris,  munificentiflimi  Maecenatis  in  Eruditos,  Ioannis Baptiftx Diui  Marci 
Procuratoris  Ampliffimi  ad  colloquia  cum  illa,  nonfcmcl  admiflus tui ; nulli  fiquidem 
tantam  facundiam , nulli  tantam  dicendi  copiam , nulli  eruditionem  tantam  incile , vn- 
quam aduerri , vt  non  immerito  Mincruam  alteram  exiftimandam  crediderim  . Tan- 
ti refert  fublimem  animum  fummis  vigilijs,  improbifque  laboribus,  imitatione-.  Clcan- 
tis , excultum  fuilfe , prxfcrtim  fub  difciplina  Celeberrimi  Viri  Aloyfij  Gradcnici  Ar- 
chipresbyteri , ac  Primatis  Prxftantiffimx  Cydonia:  Vrbis  c Creta,  cuius  merita,  prae- 
claras dotes , filentio  potius,  quam  tenui , frigidaque  oratione,  venerari  opera:  efle  pretium 
fum  arbitratus . Redeamus  in  orbem  fermonis . Si  quid  eft  quod  ingenia  Philolophormn 
exercuerit,  mihi  plani  difficultas  illa  de  afccnfu  corporum  videtur,  qux 
quidem  lcuia  dici  alioquin,  confucucre.  Plerifque  enim  vifum  eft , mo- 
tricem  quandam  corpori  afccndenti  vim  inefle , Ipecic  diftindtam  ab  alia , 
ux  grauitas  nuncupatunab  hac  enim  vt  corpus  defcenfum.ita  ab  illa  qui- 
em  afccnfum  , rccognofcat  ; Rem  autem  magis  introfpicerc  conan- 
tes  difficultatibus  implicatioribus  inuoluti  , in  varia  placita  diftratfti 
funt : Vnde  quidam  vtramque  motricem  virtutem  ad  qualitatis  ge- 
nus rcuocandam  duxerunt  , alij  re  non  differre  ab  ipfius  corporis 
fubftantia , crediderunt ; Quibus  prxtermiffis,  non  nulli  tutiorem  viam- 
calcantes,  in  his  quendam  inuolui  refpedtum  exiftimarunt,  adeo  vt , quod 
ininus  eft  grauc  comparatione  grauioris , leuc  dicatur , & contra atque- 
adeo  furfum  afeendere  corpus  non  vi  quadam  aftiua , cui  videlicet  alccn- 
fus  debeat  acceptus  referri  , led  potius  extrufionc  , quatenus  mi- 
nus grauc  a grauiori  extruditur.  Nec  propterea  contra  Natura:  indo-  , 
lcm,-  quod  enim  aliquid  ab  vno  potius,  quam  ab  alio  extrudatur , fit, 
cius  exigente  natura.  Vt  autem  in  his,  quorum  nos  detinet  meditatio,  j 
verum  aliquid  aflequi  pollemus  ad  experimenta  confugimus , rati  hinc  ad 
demonftrationcs  contexendas grelfum fieri  polle.  Sumpfi  propterea  vi- 
tream fiftulam  longitudinis  quatuor  brachiorum  , cuius  extremum- 
vnum  vitro  continuo  claufum  erat , vt  in  fchcmate  cernitur , in  quo  tubus 
vitreus  AB,  cuius  extremum  A,  claufum  erat,  alterum  vero  B apertum-., 
huius  porro  tubi  amplitudo  pollicem  xquabat,  moxinipfum  inijeci  vini 
fpiritum , donec  elfet  repletus , fumpfiquc  fphxrulam  exiguam  C compa- 
itam  ex  luberc , & cera , vt  minoris  foret  grauitatis  in  fpccic , quam  fpiri- 
tus  ipfc , atque  adeo  in  cum  innataret ; claufoque  orificio  fuperiori , adhi- 
bito fragmento  veficx  fuinx,  cum  prxfto  elfet  Pfdulum,  inuerfo  tubo , fta- 
tim  vibrationes  numerare  expi , cum  primum  fcilicet  fphxrula  ipfa  afccn- 
dere  inciperet:  profequendo  autem  donec  illa  peruenilfet  ad  faftigiunu. , 
reperi  ducentas  vibrationes  infumptas  fuifle . At  vero  reclufo  orificio , vi- 
nique fpiritu  foras  cieifo , ac  in  eius  locum  fubftituta  aqua  communi,  rcaf- 
fumptam  fphxrulam  in  aquam  ipfam  inicci,  in  qua  magis  extabat , claufo- 
que iterum  orificio  tubi , cxtcrilque  peractis  ,vt  prius,  fphxrulx  afccnfum 
tempore  cemum  vibrationum  tantummodo,  abfolutum  fuifle  deprehendi, 
quod  inihi  argumento  fuit  afcenfum  hunc  per  extrufionem  contigiflc pro- 
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pterea  quod  partes  aqux  circumflantes  magis  vrgcnt,  ac  premunt,  quam  partes  Ipiritus 
vini , cum  illae  Itis  longe  grauiores  fint . 

Cxtcrum  tunc  extrufio  definit  in  fluidorum  partibus , & in  ijs,  qux  funt  fluidis  Ieuioral? 
folidis , eunt  omnia  in  aequilibrio  fuerint  conftituta ; ita  folidx  magnitudines  humido  lenio- 
res , fi  in  humidum  ipftim  fuerint  immiffie , ac  impulfx , donec  rotx  demergantur,  furfum- 
feruntur,  ita  vt  pars  aliqua  extet,  alia  vero  fitimincrfa,  nec  a motu  certant,  nififadtum 
fit  xquilibrium . 

Hoc  idem  in  aere  contingit , vnde  quando  hydrargyrum  intra  tubum  ad  ftationem- 
vnius  brncchij  cum  quarta  parte  fuflinetur,  non  aliunde  putandum  id  nifi  ab  acris  pre- 
mente grauitate , vel  ab  aliquo  alio , puta  a vi  Elaftica , proucnire ; quatenus  videlicet  fi  id 
fiat  fub  diu , & in  aperto  aere , tanta  eft  grauitas  hydrargyri  altitudinis  vnius  bracchij  cum 
quarta  parte,  hoc  eft,  tantum  eft  momentum  altitudinis  ipfius,  vttequiualcat  momento 
altitudinis  armofphxre  , cui  alioquin  xquipollcrct  momentum  cylindri  aerei  altitudinis 
ciufdem  atmofphxra; . Quod  fi  id  fiat  in  loco  conclufo , videlicet  in  ipfo  tubo  immerfo 
in  rcftagnans  hydrargyrum  vafc  contentum , quod  vndique  claufum  fit  faifta  immerfior.c, 
ita  vt  intus  tantillum  acris  relictum  fit  , adhuc  eadem  hydrargyri  clcuatio  continget, 
quoniam  hic  adebcompa&us  eft,  &conftipatus,  fiquidem  ille  eft , in  quo  verfaraur , & 
quem  infpiramus, quantum  totius  atmofphxra  aer  adgrauans,  exigit,  itavt  quemadmo- 
dum rcfiftit  preflioui  illius , ita  & xquiualcnti  cylindro  hydrargyri . 

In  huius  rei,  dc  qua  agimus  confirmationem  plurima  quidem , &abalijs,  & a nobis 
experimenta  fatta  fuerunt , vnde  afeendimus  montes , geftantcs  ipfum  tubum , in  quo  hy- 
drargyrum fuftinebatur , ad  altitudinem  prxdi&am , cum  inferius  cius  orificium  edet  im- 
merfum , vt  fieri  folct , in  hydrargyrum  rcftagnans  vafc  contentum , & adinuenimus , per 
tubum , ipfum  hydrargyrum  defccnderc , quo  magis  per  ^ 

montem  afccndercmus : quod  videlicet  , cum  vas  ipfum 
effet  apertum , atque  adeo  hydrargyro  ibi  contento , aer  in- 
cumberet, quoaltioresnosconftitutieflcmus,  eo  erat  mi- 
nus  momentum  aeris  adgrauanris , & quia  cylindri  ex  aere 
fur.t  hretiiores , Sc  quia  funt  cx  aere  lcuiori  : Vnde  maxi- 
me conflat  xquilibrium  prxdictum , Imo  curauimus  ali- 
quando data  opera, vt  non  nihil  acris  remaneret  in  tubo,qui 
fi  foret  tantx  molis , vt  extenfus  quantum  fieri  poreft , non 
exigeret  locum  ampliorem , hydrargyrum  in  eadem  ftatio- 
nc  k continebat . Quod  fi  pinsueris  rclijftum  fuiflet,  pro 
fui  debita  extenfione  majorem  locum  poftulans , minor  erat 
in  tubo , ipfius  hydrargyri  clcuatio : Illud  quoque  notaui- 
mus , differentum  inter  acrem  in  montis  faftigio  adhibitum, 

& ad  radices  ipfius , & alia  multa , dc  quibus  in  Phyficis  a- 
gendum . 

Solum  hic  Iubct  fubijccre  experimentum  a nobis  exco- 
gitatum , quod  humidi  preflionem  in  fibi  fubic&a , magno- 
pere confirmat . 

Sumpfi  tuhum  vitreum,  qualis  eft  BE,ex  vtroque  ex- 
tremo apertum ; extremorum  vnum  claufi  , vt  fieri  folct 
vcfica  fuina  (erat  vero  tubi  longitudo  duorum  bracchio- 
rum  ) cum  hydrargyro  rcpleui , mox  fiunpfi  cylindrum., 
ftanneum  longitudinis  quartx  partis  vnius  bracchij , vt 
craflitic  xquarct  amplitudinem  calami  feriptorij : hoc  enitrt 
pafto  laxe  intrabat  in  tubum , quierat  amplitudinis  polli- 
caris . Sumpfi  etiam  alterum  cylindrum  ftanneum  ciufdem 
omnino  longitudinis,  & craffitiei,  atque  adeo  ponderis,  im- 
merfi  in  hydrargyrum  atq;  notaui  partis  extantis  quanti- 
tatem (extabat  autem , quia  ftannum  in  hydrargyro  inna- 
tat) camq;  partem  vertiui  zonula  cx  vcfica  fuina  confeifta , 
cylindrus  hunc  in  modum  ex  parte  ycftitus,  reprefentatur 
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pet  DCk,  ita  vt  filb  valide  circumuoluto,  zonula  illa  cylindri  parte  DC  prxdi&am  tegeret, 
qc  propterea  quamuis  immerfus  in  hydrargynim , huic  nullatenus  aditum  prxbcrc  pollet ; , 

Alterum  vero  nullo  tegmine  indutum  in  hydrargyrum  immifi , vt  ad  perpendiculum  ta- 
men foret  creftus ; extabat  autem , quoniam  hydrargyrum  cd  danno  grauius  in  fpccic, 
atque  vasillud  in  quo,  & hydrargyrum , Se  huiufmodi  cylindrus  acri  libero  expoiui  per 
fpatium  viginti  quatuor  horarum . Cylindrum  autem  alterum  immerfi  in  hydrargyrum 
tubi  BE,  per  orificium  E,  quod  podmodum  claufi  membranula  tenaciter  addriita  circum- 
uol  titior  e funiculi  FG,-  Tubum  paratum  hoc  modo  immerfi  in  hydrargyrum  HI  rcfta- 
gnans  in  vafeA:  mox  vero  immiflamanu  inrcdagnans  hydrargyrum  HI,  acu  membra- 
nulam perforaui  qua  extremum  alterum  tubi  , videlicet  , quod  fubtus  hydrargyrum^ 
j-eflagnans  exiftebat,  claufumerat.  Starim  delccndcrc  carpit  hydrargyrum  concluiura  in 
tubo , & cum  eo  etiam  cylindrus  ftanneus  CD,  donec  ipfius  hydrargy  ri  (latio  f.icla  fit  in- 
C ad  altitudine  BC,  vnius  bracchij  cum  quarta  parte  fere,  ita  vt  locus  CF  intra  tubum  foret 
omni  acre  dediturus . Ad  fpatium  24.  horarum , cum  extraxiflem  cylindrum  CD,  qui  fe- 
cundum aliquam  fui  partem  merfus  erat  in  ipfum  hydrargyrum , vtpote  minus  grauis  in_ 
fpccic , partem  immerfam  adinueni  omnino  friabilem partem  autem  cxtanrem  CD  fpo- 
liatam  indufio  reperi  omnino  intadam  ab  hydrargyro . Obfcruaui  cylindrum  alterum  im- 
merfum  in  hydrargyrum  fub  aere  libero , & adinueni  cum  prorfus  fiiabilcm , nedum  fe- 
cundum immerfam , fed  etiam  fecundum  cxtanrem  partem , crfi  aliquantulum  minus. 

Hinc  mihi  fatis  cuidcntcr  colligi  pofle  videbatur  dari  preffionem  illam  fluidi  in  fibi  fu- 
bieilla , & infuper  reijcicndam  efle  Veterum  opinionem  de  attractione , quam  dannum , at- 
-ue  adeo  aurum , nam  eadem  cd  ratio , erga  hydrargyrum  exercet ; fiquidem  aperte  con- 
:at  hydrargyrum  per  cylindrum  illum,  nonalccnderc  vi  quadam  attraftum , fed  potius 
compreflum , atque  extrufum  ab  aere  premente , quod  cuique  pcrfpcftum  efle  potcd . 

Neque  propterea  hoc  minus  exiflimandumplaufibilc , quodfupponat  aliquid  contro- 
uerfum , fcilicet  elementa  in  propria  fede  adgrauarc , nam  icnfu , quo  id  accipiendum  vo-  /«„, 

Ijut  Archimedes , nulla  laborat  difficultate ait  enim.  Exurat  it  afli  m poe,  & Ai  Ct! tu  \stl  '*'• 

ui  V/for  irTts  tmp  <unZ , stagnor  ftaiama  ro  L^fOT  S talafZtum  irrir»  ii  inro  TU  ti9a i u ut- 

ra. Hoccd.  Vitaquaque  autem  pars  etus premitur  hamulo  [apra  tpfa  extjlente  ad  perpendi- 

(ulum,Ji  hamulum  fit  defundens  in  aliquo , aut  at  aliqua  alit  prefum . ^ 

Ex  hactenus  dictis  addifees  non  tam  facile  fubfcribendum  fententix , etfi  per  multa  fx- 
Cula  reccptx , propterea  quod  veritas  tandem  trattu  temporis , cuius  cd  filia , fc  fe  dat  inJ 
Confpectum ; quamobrem  pod  hac  haud  licebit  in  attractionis  confirmationem  id  in  exem- 
plum vfurparc , quod  videlicet  virga  aurea , cum  primum  hydrargyrum  tetigerit , illud  ad 
(e  -alliciat , ac  trahat.  Hinc  etiam  cxplofum  manebit  hoc  (ympathix  genus:  hinc  etiam 
icIeCta  occulta  qualitas,  ad  quam  omnem  nodum  difficultatum  foluere  profitentes,  con- 
fugiunt . Non  enim  ea  cd  Naturx  indoles , cuius  profc&o  longe,  latcquc  diuerla  cd  ope- 
landi  ratio. 

Neque  conturbet  animum , quod  illud  idem  fupra  commemoratum  non  eucniat  ex  ali- 
qua  alia  materia , puta  ligno  adhibito  cylindro ; huius  enim  fortafle , cum  ea  non  fit  dru- 
. £hira,  qualem  expofeunt  exigux  fluidi  particulx,  lignei  cylindri  corpus , peruaderc  ne- 
queunt : vnde  adhxfionc  ad  cylindrum , grauitatis  momentum  fluidum  non  deperdens , 
ab  imminenti , & adgrauanti  luper  hydrargyrum  in  vafe  contentum  acre , eleuari  non  pa- 
titur. In  eodem  enim  indanti  dicere  licet , nunc  vltimo  non  ed  dcfccnfus  aeris , fed  im- 
mediate pod  erit ; nunc  vltimo  non  cd  afccnfus  hydrargyri , fed  immediate  pod  erit ; tam 
enim  illius  defccnfui , quam  huius  afcenfui , cxtrinfccus  conuenit  incipiendi  modus . Cum 
hoc  tamen  illa  naturx  prioritas  dcfccnfus  johxret , a quo  fcilicet  alteritis  pendet  afcenfus . 

Quoniam  autem  afccnfus  adhxfioncm  exigit , cum  dicere  liceat,  nunc  vltimo  non  cft 
afcenfus , fed  immediate  pod  erit ; ita  & adhxfio , qux  fucccffiue  fit , atque  adc6  fucccfliui 
naturam  redolet , tunc  vltimo  non  cd , fed  immediate  pod  erit . 

Non  difllmilis  apud  aliquos  cd  ratio  fluidi  afcenfus  per  exiles  fidulas , fiuc  vitreas , fiue  _ • 

alteriiis  rationis , ex  vtroque  capite  rcclufas ; humor  namque  ille  inquiunt  cylindrus  ex  ae- 
re per  angudiam  ipfius  fifiulx , non  nihil  momenti  ammittit ; vt  autem  xque  ponderet  cum 
acre  circumdanti  fieri  debet  cylindrus  partirn  aqueus , etfi  fecundum  minimam  panem—, 
partim  aereus.  Quod  fi  fiftuladefupcr  claufa  fuerit  fluidum  non  afccndir  ob  Elajticamvim. 
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ieris  indufi : vndc  cR , vt  arquipollcat  grauitati , prcffionique  acris  incumbentis  fluido  re- 
flaenanti;  ac  propterea  huic  non  pateat  aditus  in  fiRula.  Res  autem  nonfic  iehabetnam- 
idem  contingit  in  loco  vbi  nullus  aer , vel  faltem  adeo  exigua;  quantitatis , vt  vix  credas  ei 
quidqua  deferendu,  quod  nos  Florentix  fumus  experti, fed  potius  aliunde  id  prouemt,  quia 
fcilicet  dum  exilis  ille  tubulus  immergitur  non  nihil  in  fluidum,  huius  pars  incluta  m angu- 
ftia  ipfius  tubuli  multum  ammittit  momenti : vndc  nequit  xquiponderare  panibus  circum- 
iaccntibus,  fed  his  vrgentibus  prcmcntibufquc  cylindrus  ex  humido  mtra  tubuli  anguRiam 
cedit , eoufq;  afccndens , vt  eius  altitudo  poflit  in  xquilibrio  efle  cum  cylindris  cx  humido 
circumiacente . Nihil  enim  refert , fiue  defuper  premat , vel  non  premat  aer . 

Quidam  autem  de  extrufo  corpore  inquiri  folcnt,  interqux  primum  an  ipfum  extru* 

•Mu  fum  afcendat  motu  accelerato . , 

tatuAaau.  ^ non  cxjguis  c{[  obuoluta  difficultatibus , nam  ad  accelerationem  confirman- 

dam facit  illud  experimentum , quod  fi  corpus  humido  lcuius  fuerit  iminifTum  in  illud , ita_ 
vt  ad  imum  ipfius  fuerit  propulfum , reliftum  proprii  naturi , per  humidum  ipfum  afccn- 
' dens , ad  fuperfieiem  cius  cum  peruenerit , non  fiftit , fed  fubfultat  valde  pro  ratione  pro- 
funditatis , vnde  ca-pit  afecndere : citeris  autem  paribus , non  tantum  fubfultabit,  fi  parum 
fuerit  in  humidum  propulfum , quod  ctfi  plcrifquc  videatur  id  comprobare  coipus  illud 
alccndcre  natiua  vi , & ab  interno  principio , tamen  faltem  illud  ccrtc  confirmat , afcciifura 
illum  acceleratum  efle. 

DrtfeniMi  .n  At  vero  iuxta  Archimedis  doiftrinam , hoc  habet  aliquid  difficultatis , propterea  quod 
jtrch,mtdit  jpft-  riirirur  demonRrarc  Propofitione  fexta , Solidam  magnitudinem  humido  Icuiorcm , in 
humidum  impulfam , tanta  vi  furfum  ferri,  quanto  humidum  molem  habens  magnitudini 
w "mllai-  aqualem,  grauius  cR  ipfa  magnitudine . Sed  vbicunquc  magnitudo  fuerit  conflituta  in_ 
**  humido , fiue  nimirum  in  profundo , fiue  propefuperficicm , eodem  modo  fc  habet : ac  pro-' 

pterea  femper  iquc  humidum  molem  habens  magnitudini  xqualem , grauius  erit  ipfa  ma- 
gnitudine . Vnde  nullus  foret  diferimen  afcenfus , contra  experimentum . 

».< fmitMi  ic  6 At  cx  alia  parte  illud  multum  negotij  faccffir , quod  nifi  vis  afcenfus  attendatur  penes  il- 
iviomTjrijt  jum  cxce{fum  Archimedeum , videretur  attendendus  penes  altitudinem  cylindrorum , eo 
ycj  raaxjme , quod  id  experimento  hydrargyri  fuperius  allato  confirmatum  videtur ; idcd 
enim  in  (aftigio  montis  hydrargyrum  humiliorem  habet  in  tubo  Rationem,  quia  aeris  in- 
cumbentis mercurio  reftagnanti,  cylindrus  eR  breuior , &fi  etiam  Ieuioris  aeris  atque  adeo 
minus  cR  eius  momentum  preflionis,  ac  extrufionis , quam  ad  montis  radicem , vbi  aeris 
cylindrus  cR  longior  imo  etiam , & grauioris  acris . At  vcr6 in  fuperiori  experimento , 
quando  fcilicet  nos  repleuimus  tubum  vitreum  aqua  communi , in  quam  corpus  lcuius  hu- 
niido  immifimus , atque  deprehendimus  duplo  celerius  illud  corpus  afeendifle  per  com- 
munem aqua,  quam  per  vini  fpiritum ; id  tunc  confidcrandum  occurrit . Cylindrus  xqueil 
altus , ac  tubus , in  huius  imo  plus  vrget  illud  corpus  humido  lcuius , quam  in  fuperioribus 
partibus , vbi  cylindrus  cR  breuioris  altitudinis , vt  dicebamus  de  cylindro  acris  ad  monti* 
radicem  comparatione  illius  cylindri  acris  ad  montis  apicem ; etfi  illud  intercedat  diferi- 
minis , quod  cylindri  aquei  funt  vniformis  grauitatis , at  qui  cx  aere  fic  fc  habefit , vt  par- 
tes quo  fuerint  viciniores  terri  fine  craffiorcs , atque  adeo  grauiores , & contra;  ergo  velo- 
cihs  initio  videretur  debere  afeendere  illud  corpus,  &paulatim  tardius,  quanto  fcilicet 
vrgentes  cylindri  breuiores  fiunt , cum  tamen  experimento  fit  exploratum , vel  afccnfui 
celeritatem  augeri , vel  faltem  iquabilcm  efle : quamobrem  vndique  funt  anguflil. 

Hic  tamen  hunc  in  modum  componenda  videntur . Si  folidam  magnitudinem  in  humi- 
dum  innatantem,  vtpotc  humido  Icuiorcm,  perpendamus,  duplicem  partem , immerfam 
"r"""  ‘ vnam , exrantem  alteram  comperiemus . Supcympofiram  autem  magnitudinem  corfido- 
rat  Archimedes , a qua  deorfum  illa  prematur , ira  vt  neutra  ab  altera  expellatur  magnitu- 
do : qui  vero  pars  prius  extabat , non  amplius  exrct . 

Si  animo  concipiamus  auferri  fuper  impolitam  illam  magnitudinem,  ea  qui  tota  erat 
immerfa , afccndet , adeo  vt  partim  fit  immerfa , & partim  extet . Hanc  itaque  vim  rcfpc- 
xit  Archimedes , qua  videlicet  magnitudo  illa  afccndit , dixitque , magnitudinem  humido 
Icuiorcm  in  humidum  impulfam , furfum  ferri  tanta  vi,  quanto  humidum  molem  habens 
magnitudini  xqualem , grauius  eR  ipfa  magnitudine : tantus  enim  hic  cR  grauitatis  cxcef- 
fus , quanta  grauitas  eft  luper  impoliti  magnitudinis,  aqua  quemadmodum  habet  ma- 
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jgnitudo  illa , vt  deorfum  prematur , & detineatur,  nc  afeendat , & neutra  alteram  expellat,' 
ita  a pari  vi  habet , vt  furfum  feratur  cum  afeendit . 

Si  qux  autem  cft  acceleratio  motus , non  aliunde  quam  ab  impullii  concepto , putan- 
dum cft,  oriri. 

Verum  quod  attinet  ad  extrufionem , non  fic  exiftimandum  cum  quibufdam , quaC  mo- 
mentum  Cylindri  extrudentis,  ciun  prxualet , celeriorem  inducat  motum  in  extrufo , j.,-, 
quam,  quem  ipfc  fubit ; propterea  quod  idem  concipiendum  eft  in  ipfa  extrufione  contin- 
gere , quod  in  Bilancis  lancibus , qux  per  itum , & reditum  fic  fc  componunt  ad  xquili- 
brium , vt  qua  lege  vna  defccndit , altera  afeendat . Quod  itaque  folida  magnitudo  lcuior 
humido , in  humido  grauiori  celerius  afeendat;  ab  exeeifu  granitatis  ipfius  humidi  molem- 
habentis  xqualem  ipfi  magnitudini . fupra  ciufdcm  magnitudinis  grauitatem , petendum- 
eft ; quanto  enim  maior  hic  cxccflus  fuerit , tanto  etiam  maiori  vi  furfum  magnitudo  ipfa- 
lertur . At  ab  altitudine  cylindri  tantum  cft  expedtandumxquilibrium,  ita  vt  fi  fluida  f - 
rint  ciufdcm  natura: , vt  cylindrus  cylindro  xquiponderet , eiufdem  debet  cflb  altitudin.s . 

Quod  fi  cylindrus  vnns  fuerit  ex  grauiori  materia , debet  tantx  efle  altitudinis , quanta  cx- 
pofeit  materix  grauitas : quod  euidenter  conftatex  cylindris  aqueis,  & mcrcurialtbus . 

Axioma  enim  eft  apud  Mechanicos , quod  qux  eidem  xquiponderant,  & inter  fe  xquipon- 
derent : Experimento  autem , ficabalijs,  & a nobis  deprehenfum  eft , cylindrum  aqueum 
altitudinis  decem , & feptem  bracchiorum  cum  dimidio  fere , xquiponderare  cylindro  ac- 
ris atmofpherx , cui  xquiponderat  cylindrus  mcrcurialis , altitudinis  vnius  brachij , cum 
quarta  circiter  parte ; ergo  ncccfle  eft  hos  duos  cylindros  fecundilmprxdiiftas  altitudines  • « 
efle  xquiponderantes;  Icaquc  mcrcurialis  cylindrus  vnius  bracchij  cum  quarta  parte  xqui-  f 

ponderat  cylindro  aqux  altitudinis  decem , & feptem  bracchiorum,  cum  dimidio.  Hoc 
autem  cft  pro  ratione  grauitatis , nam  fi  aduerteris , quxeftratio  ij  , ad  177  , eadem- 
reciproce  eft  grauitatis  aqux  ad  hydrargyri  grauitatem ; grauitasenim  aqux  adgrauita- 
rem  hydrargiri , eft , vt  1 , ad  1 4;  Vnde  non  mirum  fi  detur  hxc  xquiponderatio  inter  com- 
memoratos cylindros . ' _ __ 

Preifio  autem  illa  humidarum  partium , caufa  eft  afcenfus  folidx  magnitudinis , humido  tu' 
leuioris ; cylindrus  enim , in  quo  hxc  minus  habet  momentum , tantumque  ci  decft,  quan-  JLYJZZ,. 
rdm  eft  humidi  altitudo  molem  xqualem  habentis  parti  ipfius  folidx  magnitudinis,  qux/* 
fuper  humidum  extaret . Vnde  nequit  xquiponderare  circumflanti , nifi  quoad  fuperfi- 
ciem  illa  magnitudo  peruenerit . Tunc  enim  tametfi  illi  defit  humidum  molem  xqualem- 
habens  parti  demerfx  ipfius  magnitudinis , tamen  loco  ipfius  eft  grauitas  eiufdem  magni- 
tud  inis , cum  tanta  moles  humidi , quanta  eft  parti pdemerfe , eandem , quatp  tota  magni- 
tudo , grauitatem  habeat . 

Cxtcrum  iucundum foret,  exhuiufmodi  xquiponderantia fuperius  fignificata  atmof- 
phxrx  altitudinem  colligere , quod  a nemine  fidum  aduerti . Si  namque  grauitas  aeris  ad  , 

aqueam  fuerit,  vt  1,  ad  1177,  vt  nos  plurimis  experimentis  adinucnimus , quando  moles 
aliqua  determinata  acris  ponderaueritvti,  eadem  aqux  ponderabit , vt  1177:  quare  fi 
fiatvt  i,ad  1 177,1'tabracchia  if-  ad  aliud,  reperiemus  pro  altitudine atmolphxrx  bra- 
chia i 05  97-- . Vel  fi  fiat  vt  1 ad  1 4,  ita  1 1 77,  ad  1 6478,  fi  determinata  moles  acris  pon- 

dcraueritvt  1,  eadem  hydrargyri  ponderabit  16478:  fiat  igitur  vt  1,  ad  16478,  ita  ad 
aliud, illudqueerit  20597',-,  vt  prius,  ita  vt  fluidi  telluri  incumbentis , vclfi  tnauisat- 
mofphxr®  altitudo,  erit  brachiorum  20597;  . Si  itaque  3000  brachiorum  Florentinorum 
(brachij  enim  nomine  intclligimus  Florentinum)  miliare  conficiunt  atmofphxrx  altitudo 
cric  milliariorum  6 ££.  Ex  hypothcfi  tamen  quod  ea  effet  ratio  grauitatis  aeris  ad  quam: 

Non  eft  tamen  diflimulandum,  aerem  ipfum  non  efle  homogeneum;  quo  enim  altius  afeen- 
dimus,  eo  etiam  tenuiorem  , leuioremque  aerem  adinucnimus  . Aer  fiquidem  duobus 
milliarijs  e.g.  diftans  a terra , in  grauitate  non  eam  habebit  rationem  ad  aquam , non  eam 
inquam,  quam  habet  hic,  quem  infpiramus , fcd  longi  minorem. 

Illud  aurem  huic  officit  ratiocinio , quod  aer  haud  eft  homogenex  narurx : quo  cnim- 
remotior  i terris  e61euior,  cum  tamen  illud  vim  fumat  ab  xqualitate  denfitatis,  atque- 
fpiflitudinis , ac  propterea  grauitatis . Si  placet  igitur,  ad  xquabilitatem  grauitatis  redi- 
gatur, atque  prouenict  altitudo  duplo  maior.  _ r -itrmit  Ifb 

® A. -JL...  nnm  rtl^riCniiA  infwniincTvchQ  yifpflfl  gft  ClilPin^nOlUn  nh. 

X ignem 
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ignem  Ariftotclicum  in  Lunae  concauo,  vaporefque  circa  terram  diuerfos  ab  aere  agneP 
Icendos,  aeremque  ad  confinia  Luna?  prorogandum,  ibi  delinentem  in  a?therem.  Alijs 
ver6  inter  quos  Keplerus , placuit  vaporem  ab  alijs  creditum  dicendum  e fle  aerem : illusu, 
autem  ad  montium  faftigia  terminari , & lupra  fumofas  exhalationes  crepufculorum  lam- 
pades exiftere,  &ftatim  ither  fuccedere ; Vt  igitur  Tycho  fuccefloriam  attenuationem 
acris  in  a?therc,&  obliteratione  denfitatis  aerei, ita  & hic  diferimen  corporu  agnofeit,  quod 
fi  quis  fupra  confideret , non  minus  ipfi  in  oculos  incurfurum  opinatur , ac  fupcrficies , quas 
acrem  ab  aqua  feparat  in  oculum  incurrit ; idque  propter  refractiones , quarum  hanc  cau- 
fam  exiftimat,  vt  etiam  hanc  in  diferimen  acris,  & attheris contulit , quod Rothman- 
nus  negauit,  nullam  exiftimans  refractionem  contingere , a qua  caucndum  fit  in  capiendis 
Solis  altitudinibus , folumque  a terra  ad  catlum , aerem  efle , excepto  pauculo  vapote . l>c 
rnUripm;  his  tamen  oportuniori  loco : folumhsc  innuiifc  fufliciat . Hoc  vnum  addam,  non  videri 
t,T,xfU<h-  bene  ratiocinatum  keplerum  in  aflignanda  diflerentia  craffitici , ac  grauitatis  inter  acrem, 

& aquam,-  Dicebat  enim,  camelle  rationem  vt  quindecim  myriades  myriadum  cyatho- 
rum  aeris , aquiponderatent  vni  cyatho  aqua: . At  fi  fermo  fit  de  acre , quem  infpiramus,. 
ac  de  aqua  elementa  ri  nimis  eft  exorbitans . De  his  tamen  occafionc  refradlionum  in  Dio- 
• ptricis  agemus : qua  autem  ratione adinuencrimus  pondus  aeris,  illudque  contulerimus 

cum  pondere  aquar,  oftendemus  in  Phyficis.  Iwerim  ad  Relolutiones  redeamus,  & in  re  de 
qua  agimus  cfto  exemplum . 

Eremptum  THEOREMAt 

IX  XXIX. 

• . Rsltd.intm  magnitudinum  per  humidum  aficndentium  , qui  leuitr  eft  furfum  celerius 
fertur."'-  ; ... 

Sit  magnitudo  A leuiorhumido,  eius  autem  grauitas 
eflo  B:  at  humidi  molem  habentis  arqualcm  magnitudini  A 
grauitas  fit  BC . 

' -Accipiatur  quidam  magnitudo  D,  cuius  grauitas  fit  a:- 

" - qualis.  C:  magnitudo  igitur  ex  vtrifquc  magnitudinibus 
: A,D,  conflans,  erit  leuiorhumido  ,•  nam  magnitudinis  ex 
vtrilquc  magnitudinibus  A,  D conflantis , grauitas  eft  BC; 
humidi  vero  molem  habentis  aequalem  huiufmodi  aggre- 
gato , grauitas  maior  eft  quam  BC,  quoniam  videlicet  BC, 
eft  gtauitas  humidi  molem  habemis  cqualc  magnitudini  A; 
quamobrcm  fi  huiufmodi  aggregatum  e duabus  magnitudinibus , demittatur  in  humidum 
vlque  eo  demergetur , vt  tanta  moles  humidi-,  quanta  eft  pars  magnitudinis  demerfa,  ean- 
dem , quam  tota  magnitudo,  grauitatem habeat . Dcmiflum  igitur  fit  in  humidum , cuius’ 
iuperficics  EFGH . . da 


Rcfolutio 


>.ri  Vomam  A magnitudo  furfum  fertur  * tanta  vi , quanta  eft  grauitas  C,  fed  magnitudo 
»•*»,  A premitur  abs  magnitudine  D,  graoitate  C;  ergo  tama  vi  magnitudo  A furnim  fer- 
tur,  quanta  deorfum  premitur  a magnitudine  D;ereo  neutra  ab  altera  cxdcIIc-  ■ 


tur,  quanta  deorfum  premitur  a magnitudine  D;  ergo  neutra  ab  altera  expelle-  • 
tur ; ergo  magnitudo  A erit  demerfa , & magnitudo  D erit  extans : ergo  tanta  moles  humi-  > 
di,  quanta  eft  magnitudo  A,  grauitatem  habet  eandem , quam  compofita  magnitudo  ex 
A, D.  Quod itafc habet &c.  1 r t> 


OVoniam  igitur  tanta  moles  humidi , quanta  eft  magnitudo  A,  grauitatem  habet  ean- 
dem , quam  compofita  magnitudb  ex  A,D;  ergo  magnitudo  A erit  demerfa , & ma- 
gmtudo  D-erk  extans-s  ergo  netitra-ab  altera -expelletur;  ergo  tanta  vi  magnitudo  A furfum 
seretur , quanta  deorfum  premitur  ab  ipfa  magnitudine  D,  fed  a magnitudine  D,  nremitue- 
grauitate  Ciergo-A  furm-lcraur  tanta  vi,  quata  eft  grauitas  C.  Quod  oponebat  oftendere. 

Hit  ' 
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'His  hic  fi  hahentihut',  , 

'f\ Vohiam  fifolida  magnitudo  A fuerit  adhuc  leuiof dttefaflenjfnpponan»ctfij 
V molis,  hurodi  quidem  molem  habentis  squalem  leniori  magnitudini  A,  erit  eadem 
^s^grauitas  BC;  fcd  magnitudmis  A grauitas  minor  e (l, ruam  B;  ergo  exceffiis  m-aui- 
tatw  humid.  molem  habent.s  a-qualcm  Icuiori  magnitudini  A,  maior  erit  quira  C,  c neque 
grauitas  magnitudinis  1);  fcd  A furfum  fertur  tanta  vi , quanta  cft  grauitas  C in  prima  H v- 
pothcfi  :ergo  cum  A fuerit  adhuc  leu  ior  in  fecunda  hynothefi,  feretur  furfum  vi,  qunt  maior 
fit , quam  grauitas  ergo  magnitudo  A cum  leuior  fuerit , maiori  vi  feretur  furfum ; cr»o 
celerius . ° 

Nuncderoonftrabimus,  quod  fuperius  experimento  nobis  innotuifle  dicebamus.  E flo 


agitur . 


theorema'. 


Eremplt**» 
XX  XXX. 


Sohda  magnitudo  Umor  humtdo  per  fiaidim  grauius  vehe  ii,  s afiendit , quam  per  leuiui 
Hoc  Theorema  fupcriori  fchematc  repetito  demonftrabitur  non  ablimili  ratione , ac  fu-' 
penus  eadem  pratmiffa  demonftratione;  eademq;  Analyfi , ac  Synthcfi  repetita . 

T H E 0 R £ M A. 

Si  aliqua  fittrit filii, a magnitudo  leuior  humido , huic  amem  adietta fit  alia  quapiam  itidem 
humido  leuior  filida  magnitudo , hoe  aggregatum  tmmtjfiumm  hum, dum , maiori  vi. 
quam  mitto  Jolapropofita  magnitudo  furfum  feretur . 

Sit  magnitudo  A,  cui  addita  (it  magnitudo  P,  & vtraque  (it  leuior  humido  Dico  &c ' 
Magnitudinis A lemons  humido,  grauitas  (it  CDihumidi  vero  molem  habentis  ataua-' 
lem  iP(i  A,  grauitas  fit  CE:  aggregati  autem  ex  A,P  grauitas  fit  CF.-  humidi  vero  molem. 

habenas  squalem  aggregato  ex  A,P,  grauitas  fit  CG.  ' * --  - - 

Refilutio . 

V 

QVoniam  igitur  aggregatum  ex  A,P  imnulfum  in  hi£ 
midtim,  maiori  vi  fursum fertur,  quam  magnitudo 
A;  fcd  magnitudo  A in  humidum  impulfa,  tanti 
vi  fursum  fertur,  quanta  cft  grauitas  DE,  &aggrcgatum 
ex  A,P  tanta  vi  fursum  fertur , b quanta  cft  grauitas  f G .er- 
go FG  maior  erit,  quam  DE;  communi  ablata  FE,  er"o 
EG  maior  erit,  quam  DF.  Quod  ita  fc  habet : Nam  CD  cft 
grauitas  magnitudinis  A,  &CF  cft  grauitas  aggregati  ex 
A,P,ite  CE  cft  grauitas  humidi  molem  habentis  aqualem 
magnitudini  A,  Se  CG  cft  grauitas  humidi  molem  haben- 
tis aiqualem  aggregato  ex  A,P,  ergo  DF,  erit  grauitas  ma- 
gnitudinis P,  Se  EG  erit  grauitas  humidi  molem  habentis 
aequalem  magnitudini  P,fcd  grauitas  humidi  molem  ha- 
bentis squaletn  magnitudini  P,  maior  cft  grauitate  eiuf- 
dem  magninidinisP.ergoEG  maior  erit,  quam  DF. 


Fxrmpftiai 
XXX  XXI. 


a Auh  it  lm  ■ 
fidfubui  ha - 
P mitU . 

b ArebJlid. 

[F  C f . MZl».  {*• 


Comf&Jitio  T 

QV^r,:§:tUr,m^r^;r  A.grailitascft  CD;  iggregati  autem  ex  A,P,'  grauitas 
cft  CF-  humidi  molem  habentis  squalem  magnitudini  A,  grauitas  cft  CE, Se  humidi 
V mo!c  hab‘--tlsMMlc  aggregato  ex  A,  P cft  CG;  ergo  DF  erit  grauitas  ipfins  P,  & 
?rit  £ tau;:  as  exceflus,  quo  humidum , cuius  grauitas  CG,  fuperat  humidum  cuius  gra- 

~ X a uitas  ” 
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ultns  CE;  atq,-  adeo  erit  grauitas  humidi  molem  habetis  squalem  magnitudini  P,  fed  gra- 
uitas  humidi  molem  habentis  squalem  magnitudini  P,  cft  maior  grauitate  eiufdcm  magni- 
tudinis P,  cuius  grauitas  ell  DF;  ergo  EG  maior  erit,  quam  DF:  communi  addita  FE;  ergo 
FG  maior  erit,  quam  DE:  fed  magnitudo  A in  humidum  impulfa , tanta  vi  furfum  fertu*» 
quanta  cft  grauitas  DE>  & aggregatum  ex  A,P,  tanta  vi  furfum  fertur , quanta  cft  grauita* 
FG;  ergo  aggregatum  ex  A,P  in  humidum,  impulfum , maiori  vi  furfum  fertur , quam  ma- 
gnitudo A.  Quod  oportebat  oftendere . 

Cum  aliquando  contigerit , vt  experiremur  nonnulla  ad  proie&orum  motum  pertinen- 
tia,fcilicct  Mortariu  ancum,  quod  puluere  pyrio  oneratum  adhibetur  ad  explodendos  glo- 
bos , erat  autem  exigua;  longitudinis , diinidij  palmi  Romani , globus  vero  ancus  erat  fex 
vnciarujinftruftu  cu  clfet  aute  illo  puluere  pyrio,  vti  diftu  cft.obferuauimus  pro  quantitate 
pulueris, proicitionis  diftantiam,  cade  seper  reteta  dimidij  anguli  reiti,eleuationc,&  quide 
oneratum  denario  pulueris  proijciebat  globum  ad  diftantiam  vilius  brachij  fere  Florentini; 
paratum  autem  duobus  denariis  in  maiorem  diftantiam , & ita  experti  fumus  vfquc  ad 
quinque  pulueris  denarios . 

Duo  porro  videbantur  plurimum  negotij  facelfere.qu*  quidem  aequi  perturbabant  ani- 
mum, eundemque  incitabant  ad  fpcculandum.  Primum,  quod  retenta  eadem  pulueris 
quantitate,  Mortarium  non  proijciebat  globulum  fcmpcr  ad  eande  diftantiam, fed  modo  ad 
paulo  maiorem , modo  vero  ad  pauli»  minorem, adeo  vt  ccntics  fi  id  repetitum  fuifict  cen- 
ties quoque  variatio  contigiflct,  tametfi  omni  induftria , diligentia , ac  ftudio  curatum  fuif- 
fet , vt  ijidcm  femper  manentibus  experimentum  fieret . 

Secundum , quod  non  erat  minori  inquifitionc  dignum,  cur  interualla,  diftantisque , ad 
quas  globulus  proie&us  pcrucniebat , non  eam  feruarent  rationem , qua:  inter  pondera^ 
pulueris;  dum  enim  onerabatur  Mortarium  duplo  pulueris,  non  propterea  dupla  erat  di- 
ftantia , ad  quam  globulus  proicitus  pertingeret . 

Cum  autem  animum  ad  meditandum  appellerem , illud  fc  fc  obtulit  circa  primum,  velu^ 
ti  fummopere  probabile,  illud  phaenomenon  fcilicet  non  aliunde,  quam  a diuerfitate  conta- 
ftus  globuli  cum  ipfius  Morrarij  caua  fuperficie,prouenire;Ac  propterea  animum  induxi, vt 
crccicrem  liituram,  fi  aliquid  remedij  adinucniretur , quo  liceret  abhuiufmodi  contaitu. 
declinare,  nullam  varietatem  in  proieiiione,  etfi  eadem  pulueris  quantitate , ac  ijldcin^ 
omnibus  manentibus , qu*  contingere  folcbw . 


Peropportunum  quidem  illici  mihi  v ifum  fuit  id,  quod  mox  explicata 

Eraif 
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Erat  autem  Mortarium , vt  in  adicflo  fchcmatc  DHF  ad  eleuationem  dimidij  anguli  re- 
Si,  fulcitu  eapfuli  LM,  mcdijs  anfulis  IK,  &c.  cius  orificio  aptata  erat  machinula  ADEFB,  «A*"»- 
cui  infidebat  globulus  CG,  caquc  erat  ratione  ipii  orificio  accommodata , vt  in  quatuor 
punftis  medijs  cochleolis  coniunfla  edet,  Mortarijque  atri  infixa;  cius  autem  Zonula  ACB, 
ea  ratione  fieri  curaui,  vt  internus  ambitus  ipfius  exilis  eflet  inftar  aciei  cultri  ad  cuiran- 
dam  quantum  fieri  poffer  conraflum  cum  ipfo  globulo , cum  autem  intromiffus  fiuiflet  pul- 
uis , & aptato  globulo , vt  vides , pulucrc  acccnfo , & globulo  explofo,  obferuatus  fuit  ter- 
minus, ad  quem  illcpcrueniret , quo  pluries,  ac  pluries  faflo,  deprehenfum  eft  fumma  con- 
flantia femper  globulum  ad  eundem  terminum  peruenide,  quod  maiori  milii  fuit  argumen- 
to, varietatem  illam  prius  obferuatam  non  aliunde  originem  traxifle , quam  ab  eo  iam  in- 
firmaro contaflu  , atque  hunc  in  modum  veritate  deprchenfa,  flatini  animum  fubijt  cu- 
piditas inquirendi  caufam , vude  non  feruaretur  ratio  in  diftantijs,  quae  eflet  in  ponderibus 
pulueris , qua:  lingulis  vicibus  fuerunt  adhibita , itaque  in  memoriam  recolens , quod  illa_. 

Tinca  deferipta  ab  explofo  globulo  proxime  accederet  ad  parabolicam , ftatim  fc  obtulit  ea 
qui  fcquitur  dcmonflratio , quaoftenditur,  rationem  diftantiarum  cflb  eandem  cum  ra- 
tione quadratorum  a viribus  pulueris  explodentis . 

Confiderandum  eft  enim,  vni  denario  pulueris  pyrij  tantam  inefle  vim , duobus  denarijs 
duplam , tribus  denarijs  triplam , & fic  deinceps ; non  propterea  tamen  diftantii  fecundum 
quas  fit  cxplofio  globuli , hanc  feruant  rationem , fcd  potius  eam,  qui  eft  inter  quadrata., ; 
vnde  fi  vis  pulueris  fuerit,  vt  vnum,  vis  alia  fuerit,  vt  duo,  & fic  de  reliquis , diltantia  ad  di- 
ftantiam  non  erit , vt  vnum  ad  duo , fcd  vt  vnum  ad  quatuor , quod  nos  fequenti  demon- 
ftrationc  comprobabimus.  Prifens  autem  Theorema  eft  vnum  ex  illis  quamplurimis 
Phyfico-Geomctricis , qui  in  naturali  Philofophia  nos  afferimus ; placuit  vfpotc  noo  oin- 
ni  jucunditate  deftitutum  ad  hanc  A rtem  illuftrandam  in  exemplum  afferre . 


THEOREMA. 

<i 


Ecemplum 

XXXXX1I. 


Si  certo  quodam  impetu  proijciatur  graue fecundum  dire  Dionem  eleuuttm  fupra  lineam  heri. 

. lentalem , & alie  itidem  impetu  fecundum  tandem  dire  (lienis  Irneam  idem  grane  pro  f- 
ciatur.  Dico  efe,  vt  quadratum  impetus  ad  impetus  quadratum , ita  Jpatium  in  linea-, 
horiiontali  ad  fpatium  in  eadem  linea  confcDum . 

Sit  linea  horizontalis  AV,  ad  cuius  extremum  A impetu  R,  fecundum  direflionis  lineam 
'Ak  fafla  fit  extrudo  alicuius  grauis , & ad  eiufdem  linei  extremum  A fecunditm  direflio- 
nem  eiufdcm  luici  AK  fafla  fit  extrufiociufdem  grauis  impetu  quidem  S.  Dico  efle,  vt 
quadratum  R ad  quadratum  S,  jta  fpatium  confcflum  a graui  extrufo  impetu  R fuper 
rc&am  horizontalem  AV,  ad  fpatium  confcflum  fuper  eandem  lineam  a graui  extrufo 
impetu  S, 

Intelligatur 
'ad  extremum 
A e refla  per- 
pedicularis  A 
D,  ita  vt  fi 
crauc  ipfuav- 
fccudum  hu- 
iufmodi  linea 
impetu  R ex- 
truderetur, g- 

«cniret  ad  D»  _ „ . 

at  fi  loret  proicfltiift  impetu  S,  fecundum  eandem  direflionis  lineam  perueniret  ad  B.  . 

Quoniam  igitur , vt  nos  in  Phyficis  dcmonftrauimus , impetus , nue  velocitatis  gradus 
liue  momentum, quo  impellitur  graue  per  reflam  AD  vfque  ad  D,idem  eft, ac  momentum, 
quod  acquireret  illud  idem  graue  naturaliter  defeendens  ex  D in  A,  & illud , quo  impelli- 
tur vfque  ad  B,  idem  eft  ac  illud,  quod  graue  acquireret  naturaliter  defeendens  ex  Bin  A, 
momentum  autem  acquifitum  in  A per  defccnfum  ex  D in  A,  ad  momentum  acquifitum-. 
itidem  inApet  defcenfijm  n B in  A,eft  in  fubduplicata  ratione  fpatij  AD,  ad  fpauum  AB; 


rUS  t A R o L I RxEN  ALDINil 

fcrgo  momentum, quo  impellitur  gr.iue  ex  A in  D ad  illud,  quo  impellitur  ex  A tn  Bi  erf  itC 
fubduplicata ratione fpatij  AD  ad fpatium  AB.  Sed  momentum,  quo  graue  ex  A expelli- 
tur in  Dell  exliypotlicfi  K,  illud  vero,  quo  expellitur  ex  A in  B,  cft  itidem  ex  hypothcfi  S; 
ergoRadSfubduplicatam  habebit  rationem  fpatij  AD  ad  fpatium  AB;  quare  vt  quadra- 
tum H ad  quadratum  S,  ita  AD  ad  AB . 

•ntrfrr  »«■  Quoniam  vero  graue  extruditur  per  AD  momento  R,  & per  AB  momento  S,  erunt  AD, 
fupJim  nemf  • AB  menfura:  ipforum  momentorum ; efto  igitur  A D mcnlura  momenti  R,  & AB  menfura-. 

momenti  S,  (hoc  enim  intclligerc  nihil  prohibet) . Super  AD,  & AB  deferipri  fint  fcmicir- 
J&  culi  AMD,  ACB,  intcrfecantcs  djrc&ionis  lineam  AK  in  pungis  M,C,  qua-  quidem  erunt 
wttmmtm  extrcma  quadrantum  AM,  AC,  quando  angulus  KAF,  vel  kAD  fuerit  femirectus ; fccun- 
dunt  quam  directionem  dtmonftrarionem  conteximus , quoniam  fecundum  eandem  hoc 
extremo , u pihs  nos  experti  fumus . 

Per  punitum  C dudta  fit  LH  parallela  redii  AF,  cui  itidem  parallclla  per  punftum  M 
yim  ’•».'</!►  dudta  fit  NE,  fitqtic  CH  facta  aequalis  ipfi  I.C,  & ME  fadta  fit  ecqualis  NM . Ex  H cadat 
dxj  perpC|i(hcu!aris  HI,  & ex  E perpendicularis  EO . Efto  autem  HI  axis  paraboli,  cuius  ver- 
. /*»/“  • tes  j. j(  amplitudo  autem  AG,  deinde  EO  efto  axis  paraboli, cuius  vertex  F,  amplitudo  aut- 

temAF.  Manifeftum  cft  parabolam  AEF  deferibi  impetu  R,  cuius  menfura  fuit  AD,  & 
parabolam  AHG  deferibi  impetu  S,  cuius  menfura  fuit  AB.  Iutclligatur  IH  protracti, 
ad  T Se  OE  ad  k fic  BT  iquiftabit  AI,  & Dk  iquidiftabit  AO. 

, - Quoniam  igitur  eft,  vt  AFad  AG,  amplitudo  ad  amplitudinem,  ita  fcmiamplitudo  AO 

*d  feiniamplitudinem  AI,  fed  « vt  AOad  AI,  itaOk  ad  IT,-  funt  enim  triangula  AOk,  AIT, 

6 H.pnmi.  inter  fe  fimilia.fcu  AD  ad  AB;sut e enim  OK,IT,iqualcs  ipfis  AD,AB,ergp  erir,>  vt  AF  ad 
> **“  s"*" ' AG,  ita  AD  ad  AB,  fcd  vt  AD  ad  AB,  ita  quadratum  momenti  R,  ad  quadratum  momen- 
ti S,  ergo  vt  quadratum  momenti  R ad  quadratum  momenti  S,  ita  AF  ad  AG.  Quod  opor- 
tebat oftendere. 

Quoniam  vero.vr  fuperius  iridem  innuimus, experimenti!  a nobis  Pifis  confcdtum  fuir.ita 
vt  linea  directionis  angulum  femireCtum  efficeret  cum  linea  horizontali,  propterca  dc- 
mouftrationcm  fnpcriorem  confecimus  experimento  apprime  relpondcntcm . Vifum  cft 
tamen  opera:  pretium  aliam  contexere,  qtn  inferuiat  cuicunque  angulo , quem  linea  dire- 
ctionis cuni  horizontali  conficiat;  eam  autem  hic  fubijcimus , 

Isrirptan» 

THEOREMA. 

i • .r  • A. 

Si  ente  ijucdan:  impetu  preyriatur  graue  fecundum  direllionem  ekuatam  fupra  lineam  hirrii 
zonta/em , er  alto  itidem  impetu  fecundum  eandem  dtreClionis  lineam  idem  graue  proua 
natur.  Pico  efe,vt  quadratum  impetus  ad  impetus  quadratum , ita  fpatium  in  Hnetijj 
horizontali  ad  fpatiurn  in  eadem  linea  confeci  um , 
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*juod  acquireret  illud  idem  graue  dcfcendcns  ex  D in  A,  & illud , quo  impellitur  vfque  ad 
B,  idem  eft,  ac  illud  quod  graue  acquireret  naturaliter  dcfcendcns  cx  B in  A,  momentum 
autem  acquifituin  in  A per  defccnfum  ex  D in  A,  ad  momentum  acquifirum  in  A per  de-  Hi'  t"  m" 
fcenfum  ex  B in  A,  cft  in  fubduplicata  ratione  fpatij  AD,  ad  Ipatium  AB;  momentum  enim 
ad  momentum  eft  vt  tempus  ad  tempus,  tempus  autem  ad  tfpus  cft  in  fubduplicata  ratione  , 
fpatioru.crgo  mometum.quo  impellitur  graue  cx  A in  D ad  illud, quo  impellitur  cx  A in  B,  “t 
cft  in  fubduplicata  ratione  fpatij  AD  ad  ipatium  AB . Sed  momentum,  quo  graue  ex  A ex- 
pellitur  in  D cft  ex  hypothcfi  II, illud  vercS.quo  expellitur  cx  A in  13, eft  itide  cx  hypothcfi  S; 
crgoRadSfubduplicatam  habebit  rationem  fpatij  AD  ad  fpatium  AB;  quare  vt  quadra-  fZTX',Z>f- 
tuni  R ad  quadrarum  S,  ita  AD  ad  AB.  »,.»»•  <»<• 

Quoniam  vero  graue  extruditur  per  AD  momento  R,  & per  AB  momento  S,  erunt  A D,  '“j 'Zwidi 
AB  mcnfurx  ipforum  momentorum  ;cfto  igitur  AD  menfura  morneui  R,&  ABmcnfura_,  «« », *>/</■! 
momenti  S,  (hoc  enim  intclligcre  nihil  prohibet) . Super  AD,  & Amlcfcripti  fint  fetnirir- 1**""’” 
culi  AMD,  ACB,  intcrfecantcs  direftionis  lineam  AK  in  pun&is M,C.  Ee!"u'nfri 

Per  punftum  C du&a  fit  LH  parallela  rcax  AF,  cui  itidem  parallclla  per  ptinftum  MW"r"iU 
du&a  fit  NE,  fitque  CH  fafla  xqualis  ipfi  LC,  & M£  facta  fit  squalis  NM  . Ex  H cadat  ZZZ.ZdZr- 
perpendicularis  HI,  & ex  E perpendicularis  EO . Efto  autem  HI  axis  parabolx,  cuius  ver-  <"""t 
rex  H,  amplitudo  autem  AG,  deinde  EO  efto  axis  par abolx, cuius  vertex  E,  amplitudo  au-  **“•  ’"'* 
tcmAF.  Manifcftum  cft  parabolam  AEF  deferibi  impetu  R,  cuius  menfura  fiiir  AD,  & ,wi,'wal» 
parabolam  AHG  deferibi  impetu  S,  cuius  menfura  fuit  AB.  Intclligatur  IH  protracta  ad  T.  >"*'  ■ 

Erit  autem  AK  tangens  parabola  vnde  deferipta  bac  eadem  crir  directionis  linea . 

Re folat  io . 

QVoniam  igitur  eft,  vt  quadratum  momenti  R ad  quadratum  momenti  S,  ita  AFad 
AG;  cft  autem  vt  quadrarum  momenti  R ad  quadratum  momentiS,  ita  AD  ad  AB; 
ergo  erit » vt  AF  ad  AG,  ita  AD  ad  AB,  vt  autem  AF  ad  AG,  ita  Ap  ad  AI,  fiqui-  j| 
dem, vt  duplum  ad  duplum , ita  fimplum  ad  fimplum ; ergo  b vt  AO  ad  AI, ita  AD  ad  AB,  c < /r*n& 
fed  vt  AO  ad  AI,  ita  c eft  OK  ad  IT,feu  OE  ad  IH,  dimidium  ad  dimidium,  atque  adeo  AN 
ad  AL,  cft  hx  ijs  fint  j xquales;  ergo e vt  AD  ad  AB, ita  AN  ad  AL,&  permutando  f vt  AD  ■C  1 1 . i juinti. 
ad  AN, ita  aB  ad  AL;  & diuidendo  ?,  vt  DN  ad  NA,  ita  BL  adXA;  & conucrtedo.h  vt  AN  f 1 ‘ 
adND,  ita  AL  adLB,  fed  vt  NM  ad  ND,  ita  LC  ad  LB;  ergo  per  fubtra&ionem  xqtiaUu-^ 
rationum  erit , vt  AN ad  NM.itaALad  LC,  & i permutando,  vtANadAL,  ita  NM  ad* 

LC;  eft  autem  AO  dupla  ipfitls  NM,  & AI  dupla  ipfius  LC;  ergo  vt  AN  ad‘A  L,  ita  AOad 
A' I,fcd  OE  eft  t xqualis  AN,&  IH  xqiialis  AL;ergo  vt  AO  ad  AI,  ita  OE  ad  IH.cft 1 autem  i ». 

OK  dupla  ipfius  Oe,  & IT  dupla  ipfius  IH,fiquidem  Vt  AO  ad  ME  ita  Ok  ad  EK&c.crgo, 
vt  OK  ad  IT,  ita  AOad  AI,  ieuAFad  AG;  vt  enim  fimplum  ad  fimplum,  ita  duplum  ad' 
duplum . Quod  ita  Ic  habet ; fiuu  enim  triangula  AOK,  AIT  inter  fc  fiuulia  &c. 


J/oSmiNi 
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Compojitio . 

Voniam  igitureft  vt  AF  ad  AG,  ita  AOad  AI;  vt  enim  duplum  ad  duplum  ita  fim-; 
pium  ad  fimplum , & » vt  AO  ad  AI,  ita  OK  ad  IT,  (funt  enim  triangula  AOk,  AIT  *^^”';  * 
, inter  fe  fimilia  &c.)  < eft  aut£  OK  dupla  ipfius  OE,&  IT  dupla  ipfius  IH,  fiquiScm  » , & 
Vt  AOad  ME  ita  QK  adEK  &c.vndc  vtOkadlT,itaOEadIH;crgo  * vt  AOad  ALitaOE  ’*•»««*;• . 
ad  IH,  fed  OE  xqualis  eft  AN,  & IH  xqualis  cft  ALscrgo  vt  AO  ad  Al.ita  AN  ad  AL;  fed  ry 
vt  AN  ad  AL,  ita  NM  ad  LC,  & permutando  ■ vt  AN  ad  NM,  ita  AL  ad  LC,  & vt  AN  ad'  / ♦ *«,,  o* 
NM,  ita  NM  ad  ND,  vtque  AL  ad  LC,  ita  (LC  ad  LB,  atque  adeo  cx  xquali , » vt  AN  ad'J"'6’“^|;(._ 
ND,  ita  AL  ad  LB;  & conucrtendo , , vt  DN  ad  NA,  ita  BL,  ad  LA,  componcndoquc ,« vr  f, 

DA  ad  AN,  ita  BA  ad  aL,  ac  permutando , * vt  DA  ad  aB,  ita  Na  ad  aL  . Erat  autem, 

NA  ad  AL,ita  AO  adAlsergo  t<-  vt  DA  ad  AB,ita  aO  ad  Ai;  fed  vt  AO  ad  Ai,  ita  aF  ad  AG,cr-^‘,  i 
go  vt  DA  ad  aB,  itiAF  ad  AG,.fed  vt  DA  ad- aB,  ita  quadratum  momenti  R ad  quadratum  s ’ »“» j* 
momenti  S;  ergo  vt  quadratum  momenti  R ad  quadratum  momenti  S,  ita  aF  ad  aG.  Quod^  1 1 r‘““' 
eritopcrxprxtiumotodere., ' \ . 

Videtur  omoibus  fisi  probatum  illud.  Quod  fi  graue  proijciatur  ad  libellam,  & perii-*  . 
neam  horizontalem,  ne  minimum  quidem  excurrat  per  lineam  redtam,  fed  ftatim  incipiat 
defeendere , atque  ade6  duplici  impuliu , & fcilicet  a propria  grauitate  per  lineam  perpen- ; 

dicularem  horizonti , &ab  externo  principio -fecundum  lineam  horizontalem,  paraboli-- 

' . * — * — — — - • - cam 
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cam  lineam  dcfcribat : Vndc  non  fcmel  ad  hanc  veritatem  indagandam  curauimus  experi- 
menta fieri , prrrftrtim  vero  ad  explorandum  num  id  quod  alioquin  a plurimis  fuit  decan- 
tatum , cum  veritate  confentiat , an  fcilicet  fi  Bombarda  fuerit  horizontalitcr  diredfa , dum 
globum  explodit  vi  inclufipuluerisaccenfi,  eodemque  momento  temporis,  quo  globus 
exit  ex  orificio  Bombarda'  alter  fimilis , ac  squalis  magnitudine , & pondere  cadat  ex  eo- 
dem orificio  per  redtem  perpendicularem  ad  horizontem , fimul  etiam  vtcrquead  horizort- 
tem  ipfum  pertingat;  quod  vt  experiremur  Liburni  commorantes  hac  vfi  fumus  induftria- : 
onerata  enim  bombarda  debito  puluerc , & globo  ferreo , ad  eius  orificium  aptauimus  ba- 
cillum tanta*  longitudinmi s quanta  erat  femidiameter  orificij , & nonnihil  etiam  amplius, 
vt  non  nifi  vi  orificio  tranfuerfim  intromitti  pofler ; fic  enim  firmiter  hicrebat  referens  ciuf- 
dem  orificij  diametrum . Mox  vero  cepimus  alium  globum  ferreum  eiufdem  magnitudinis 
arque  adeo  ponderis  .cumque  quibufdam  funiculis  ligauimus  ita  firmiter , vc  vno  ex  ijs 
furendi  pollet , hunqSrxterca bacillo  circumuoluimus , nodifquc-  firmauimus , vt  acccnfo 
iene,  momento,  quoextrufus  globus  ex  Bombardx  orificio  exiret,  defeenderet  alter; 
Animaduertimus  vero  hoc  experimento  pluries  repetito  coram  Magnatibus , plurimifque 
ali js  inferioris  notat , curiofitatis  gratia  illuc  confluentibus , etiam  corura  teflimonio , citius 
perpetuo  globum  defeendentem  per  lineam  perpendicularem  ad  horizontem  pertingere : 
vndc  fufpieari  carpimus , etiam  fatentibus  ijs , qui  rem  fecus  euenruram  arbitrabantur , id 
acceptum  referendum  efTemedij  impedimento,  quod  nos  adprobantes,  ac  admittentes 
exifhmattimus , poile  quempiam , hunc , qui  fequitur  in  modum , ratiocinari . Si  tamen  il- 
lud , quod  primo  loco  occurrit  fuppofitum , tanquam  verum  admitteretur  nimirum , quod 
impulfus  vr.us,  alium  retardet. 

Nullus  hac  in  reparet  aditus  Analyftat , fiqtiidcm principijs nutantibus  nulla  fitrefolu- 
_ tio , quatenus  tamen  conijcere  permittitur , hac  ratione  quifpiam  ratiocinari  poftet . 

Dum  proijcitur  lapis  in  aquam  fccus  horizontem  praefertim  fi  figura inftar  placentul* 
.tfhJnur  extixrit , impulfus  autem  validus , per  aquam  faltim  excurrit  antequam  immergatur , at- 
q«e  defeendat , quod  non  contingeret  nullo  pramio  impulfu;  nam  alioquin  fuperinipofitus 
* aquar,  propri*  naturx  relidtus  ftatim  defeendit  j imo  fi  per  aerem  perpendiculariterinJ 

aq  jam  cadi; , nulla  interpofita  mora  petit  imum ; quo  paflo  prseoccupatur  refponfio,  quod 
fcilicet  id  ita  cueniut , quoniam  grauc  a medio  ad  medium  diuerfurn , hoceftab  aere  ad 
aquam,  tranfeat.  His  habitis. 

Medium  retardat  fui  craflttie  grauis  defcenfum , & quo  craffifis  eb  magis  retardat ; vndc 
fi  fuerit  craffiflimum , omnem  defcenfum  prohibet . Infuper  impulfus  horizontalis  retardat 
eiufdem  grauis  defcenfum ; itavtquovehementiorcxtitcrit,  ed  etiam  magis  iilutn  retar% 
det;  quod  fi  vehementiflimus  fuerit,  omnem  defcenfum  prohibet;  vtrun- 
que  igitur  retardat , & impedit ; quare  fi  vnum  tantum  nequeat  defcen- 
fum omnind  impedire,  alio  accedente , impediet;  quanto  autem  craf- 
fius  mediuin  extiterit ; tanto  miniis  de  horizontali  impulfu  ad  idem  con- 
fequendum  requiritur ; II  itaque  medium  fuerit  aqua,  hate  autematt®- 
nuata  fitcefTat  in  aerem ; & quantum  craflitiei  ammiferit , tanrondem  ho- 
rizontalis impulfus , quo  Iapis  per  aquam  excurrebat  vigoris  acquifierit, 
itaut  aggregatum  momentorum  refiftentia*  aqua;  attenuatas  puta  aeris, 

& impulfus  adaudti  squale  fit  aggregato  momentorum  refiftentise  aqu;, 

& impulfus  non  adauifti  quo  grauc  per  aquam  excurrebat,  idem  in  aero 
conriget  effe&us , nempe  graue  per  acrem  feretur  iuxta  lineam  horizon- 
talem ; itaque  fi  hac  licet  quamuis  Icui  vti  conie&ura , non  erit  abfimile 
vero , vt  globus  vi  Bombarda;  cxplofus  per  aliquod  fpatium , ac  tempus 
feratur  horizontalitcr , dummodo  vis  impellens  tantum  habeat  momen- 
tum quanto  ad  id  eft  opus  i qus  non  tanquam  certa , fcd  vt  non  omnind 
improbabilia didla  fumo. 

Cum  nobis  foret  in  defiderio  pratclarum  illud  inquirere,  quo  nanu1 
padto  aqua  in  glaciem  concrcicerct , & quisjhac  in  re  foret  Naturas  pro- 
grcflus , propterea  multum  hac  in  re  laboris  pertulimus , nec  exiguum^ 
tempus  infumpfimus . Erat  autem  vas  vitreum,  prout  in  adiun&ofche- 
B»e  ifljueri  licet , nimirum  vas  fphaericum  ex  quo  colium  graci- 
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le  confingebat  BED  longitudinis  trium  partium  vnius  brachij  Floretini , fphirici  vafis  dia- 
meter erat  duarum  partium  ex  ijs,  quarum  viginti  totum  brachium  complent;  collum- 
adeo  erat  gracile , vt  cius  orificium  foret  inftar  pupilli  oculi : erat  porro  communi  aqua_ 
repletum  vfquc  ad  terminum  E . Dum  autem  huiufmodi  vas  fuit  in  glaciem  immerfum  ci- 
tra collum  ipfum.obfcruatum  fuit  aquam  afeendere  vitri  terminum  E,  quod  non  modicam 
aditantibus  admirationem  ingcflit , cum  potius  ratio  dictaret  aquam  per  anguftam  fiftulam 
defeendere  debere,  cum  frigidi  proprium  fit  condcnfarc,-  inde  cuiufquc  animum  aditan- 
tium f tfpicio  inuafit,  ne  id  ex  vafis  immutatione  ortum  duceret , ob  id  peropportunum  du- 
xi vas  idem  in  aquam  calidam  immergere , vt  inde  quid  fuborirctur  liceret  obferuare,  quo 
facto, cernimus  illici)  aquam  dcfcemlere  infra  E,  " - a . 

cum  tamen  oppofitum  quifquc  fibi  fuafiffet  cue- 
tatrum , intelligens  calidi  proprium  effc  rarefa- 
cere ; proptcrca  maioris  adhuc  fufpicionis  inde 
cauf.1  cft  orta , ne  id  a continentis  mutatione.» 
prOucnirct ; quamobrem , vt  v critatem  tandem 
aflequeremur,  haud  irrationabile  duxi  vas  alia- 
figura  prxditum  adhibere,  cuius  videlicet  pa- 
rietes forent  deprefli , vt  io  adiun&o  fchcmato 
pcrlpicue  apparet,-  experimento  autem  fiiito, 
fccus  rem  cuenirc  deprehenfum  cfl : immo  va- 
riatis quoque  vafis  penes  vitri  craflitiem,  liinc 
etiam  lymptoma  variari  obferuare  licuit . 

Quinimd , vt  impcnfiiis  rem  ipfam  noftra— ' 
contemplatione  perfequeremur , anulum  cneum 
fieri  curaui,  vt  in  tertia  figura  ABC,  quem  ap- 
tabam mafculo  DEGE,  in  quo  defeendere  vf- 
queadHaduertebam:  erat  autem  mafculum- 
etiam  ineum , mox  in  ignem  anulo  inic&o , do- 
nec icti  candefccret , eidem  iterum  aptabam— 
mafculo  obferuans  quoufquc  defeenderet,  & 
aduerti  perucniflc  ad  I pulicum  infra  H.exiftcn- 
te  anulo , tam  prius,  quam  poftea , parallelo  ho- 
rizonti: vnde  eiufdem  anuli  dilatationem  co- 
nieci  ; fiquidem  mafculum  erat  coni  fcg men- 
tum , vnde  verfus  bafim  craflitie  fua  crefccbat.’ 
hinc  porro  data  philofophandi  ansa  multa  fum 
meditatus , & quidem  id  ablolute  nequaquam- 
cuenturum  arbitrabar , infpe&a  naturalis  agen- 
tis natura , qua  a&ionem  vniformiter  difformi-  , 
ter , vt  aiunt , effundit Ob  id  data  hypothefi,  A 
quod  calor  arque  inuaderct , non  autem  actione 
illa  vniformi  difformi , quid  fecuturum  quxrc- 
bam:  Vnde  Theorema  condidi . 

In  prima  figura  vas  depreflum  a lateribus  rc- 
pra-fentarur  per  ABC . In  fecunda  figura  an- 
nulus  ameus  refprifentarurper  aBC  . Tandem 
mafculum  fignificatur  per  EDFG,  cui  aptabatur 
anui  us , qui  detendebat  ad  H,  poftquam  autem 
fuerat  calcfalhis , & iterum  aptatus,  defeendit 
vfquc  ad  I : Vnde  conijcere  licuit,  anulum  illum 
fecundum  intimam  fuperficiem  dilatatum  fuiffe 
vi  caloris;  qua dc re  deinde caufam  inquirere^ 
eonati  fumus. 
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MtnituJt  rtrtf*aUht  UuOl4  vi  Cdlcrii  i»H*d(ntisJ!ngtiUs  tini  p.iries , mrnjurtt 

‘acquirit  mJtores  tn  rationt , qui  A ivti»  ■ ^ j R 

Sit  magnitudo  ABCD,  qus  fufcipiat  incrementum  per 
caloris  intrufior.cm . Vel  igitur  ratio  c (t  rationalis',  vel  ir- 
rationalis.  Sit  primo  rationalis,  atque  adeoBC  fit  multi- 

plex  ipfius  ABicimuraqucBC  fit  multiplex  ipfius  aB,  ent  — „ _ r r 

diuifibilisin  partes , quarum  quilibet  fit  icqualts  ipfi  ABi  h bhuc. 
diuidatur,  ezquc  fmt  BE,  EF,  FG,  GC.  Cum  itaque  calor  . 

arque  imiadat  ex  hypothefi  fingulas  partes,  tantum  afferet  incrementum  vra  ex  ipfis,  quan- 
wm  alteri . Sit  autem  HI  incrementum  faSum  patti  BF;  tantundcmcn.m  fiet  rcl.qms  par- 
tibus, quarum  fingulis  cum  fit  squalis  AB,  etiam  & iUi  fiet  merementum  HI,-  omnia  autem 
incrementa  laeta  partibus  BE,  EF,  FG,  GC,  fit  Hk. 

Refolutit . 

QVoniam  igitur  figura  contenta  fub  BC  plus  HK  incremento , & AB  plus  incremento 
HI  continetur  fub  lateribus  habentibus  eandem  rationem , quam  habent  latera  BC, 

^ AB;  creo  vt  BC  ad  AB,  ita  eadem  BC  plus  HK  incremento , ad  AB,  plus  HI  in- 
cremento ; fcd  vt  HK  ad  HI,  ita  BC  ad  AB,  ergo  vt  BC  plus  HK  ad  AB  plus  HI,  ita  HK  ad 
HI,  & permutando , vt  BC  plus  HK  ad  HK,  ita  AB  plus  HI  ad  HI,  cc  diuidcndo  vt  BC  ad 
HK,  ita  AB  ad  HI,  & permutando, vt  BC  ad  AB,  ita  HK  ad  HI;  * ergo  incrementum,  quod 
fufeipit  BC  ad  illud,  quod  fufeipit  AB  erit,  vt  BC  ad  AB,*  fcd  vt  BC  ad  BE,  ita  BC  ad  BA, 
cftm  BA,  BE  fupponamur  a?qualcsj  ergo  vt  BC  ad  BE,  ita  incrcmcntom,  quod  fiifcipit  BC^ 
nd  incicmcnrum , quod  fufeipit  AB,  fcd  HK  cft  incrementum  , quod  fuicipit  BC,  & HI  cft 
'etiam  incrementum,  quod  fuicipit  Ab,  * ergo  vt  BC  ad  BE,  ita  HK  ad  HI,  cftquc  ex  hypo- 
thefi ratio  multiplex ; ergo  quam  multiplex  cft  BC  ipfius  BE,  tam  multiplex  etiam  ent  Hk. 
ipfius  HI . Quot  igitur  partes  in  BC  continentur, quarum  quaelibet  aequalis  cft  BE,  touuctn 
continentur  in  HK,  quarum  quaelibet  aequalis  cft  HI.  Quod  ita  fe  habet  &c, 

Compofitio  . 

Q Vomam  igitur  BC  diuifa  cft  in  partes , quarum  quaelibet  aequalis  cft  BE,  fingulifque 
faita  funt  incrementa , quorum  qtiodlibct  squale  eft  HI,  corumquc  aggregatum-, 

^ cft  HK; ergo  quot  partes  in  BC  continentur , quarum  quaelibet  aequalis  clt  BE, 
totidem  continentur  in  HK,  quarum  quaelibet  squalis  cft  HI;  ergo  quam  multiplex  eft  BC 
ipGus  BE,  tam  multiplex  erit  HK  ipfius  HI;  ergo  vt  BC  ad  EE,  ita  HK  ad  HI,  fcd  Hk  cft  in- 
crementum, quod  fufeipit  BC,  & HI  eft  incrementum,  quod  fufapit  A B*  ereo  vt  BC  ad 
BE,  ita  incrementum , quod  fuicipit  BC,  ad  incrementum , quod  fuicipit  AB,  fcd  vt  BC  ad 
BE,  ita  BC  ad  BA,  ciim  BA,  BE  lupponantur  squales;  ergo  incrementum,  quod  lulciptt 
BC  ad  illud,  quod  fufeipit  aB,  erit , vt  BC  ad  AB;  ergo  incrementa  erunt  magnitudinibus 
proportionalia  ,*  ergo  vt  BC  ad  AB,  ita  HK  ad  HI.  & permutando  vt  BC  ad  HK,  ita  AB  ad 
HI,  & componendo , vt  BC  plus  HK  ad  HK,  ita  AB  plus  HI  ad  HI,  & permutando , vt  BC 
plus  HK  ad  AB  plus  HI,  ita  Hk  ad  HI,  fcd  vt  Hk  ad  HI,  ita  BC  ad  AB;  ergo  vt  BC  plus  HK 
ad  AB,  plus  HI,  ita  BC  ad  AB.  Ergo  figura  contenta  fub  BC  plus  Hk  incremento,  & 
AB  plus  incremento  HI,  continetur  lateribus  habentibus  eandem  rationem , quam  nabene 
latera  BC,  AB.  Quod  oportebat  oftendere . 

Brcuius  diceremus  » fcd  vtBCadBEitafcCadBA,  cum  BA,  BE  fupponantur squales 
» ergo  vt  LC  ad  AB  ita  Hk  ad  HI  &c.  . r 

At  verb  fi  fupponamus  rationem  effe  ineffabilem,  inftitucttir  Analyus  ad  eum,qui  leqrn- 

r mr\;  1 lim  _ 
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IV’  . . 

f RefiUthi 

QVoniam  igitur  figura  poli  rarefadlionem , atque  in-  A 1> 

uadente  calore, fimilis  eft  figurat  ante  rarefadlionem;  - — — 

^ figura  autem  fub  BC  plus  incremento  cx  rarefa- 
Sione  in  BC,  & aB  plus  incremento  ex  rarefadlione  in  AB  _________ 

eft  poft  rarefadlionem,  at  vero  quat  fub  BC,  & AB  eft  an-  B C 

tca ; ergo  figura  contenta  fub  BC  plus  incremento  cx  rarc- 

fadlione  in  BC,&  AB  plus  incremento  ex  rarefadlione  in  AB  fimilis  eft  figurae  fub  BC  & aB; 
ergo  vt  BC  plus  incremento  cx  rarefadtione  in  BC  ad  aB  plus  incremento  ex  rarefadtione 
in  aB,  ita  BC  ad  aB;  ergo  permutando,  vtBC  plus  incremento  cx  rarefadtione  in  BC  ad 
Id,  ita  Ab  plus  incremento  cx  rarefadtione  in  ab  ad  AB;  ergo  per  conucrfioncm  rationis , 
vt  BC  plus  incremento  ex  rarefadtione  in  BC  ad  idem  incrementum , ita  AB  plus  incremen- 
to ex  rarefadtione  in  aB  ad  idem  incrementum ; &diuidendo,  vtBCad  incrementum  ex 
rarefadtione  in  bC,  ita  AB  ad  incrementum  ex  rarefadtione  in  AB,  & permutando,  vt  BC 
ad  AB,  ita  incrementum  ex  rarefadtione  in  bC  ad  incrementum  cx  rarefadtione  in  AB,  fed 
vt  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  bC,  ad  incrementum  ob  intrufum  calorem  in,  ab, 
ita  eft  incrementum  cx  rarefadtione  in  bC  ad  incrementum  ex  rarefadtione  in  AB;  ergo  in- 
crementum ob  intrufum  calorem  in  bC  ad  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  AB  erit, 
vt  bC  ad  AB;  fed  capacitas  prrdidti  incrementi  in  BC  ad  capacitatem  fimilis  incrementi  in 
A B,  fecundum  certum  inrenfionis  gradum.cft  vt  BC  ad  AB;  ergo  incrementum  ob  intrufum 
calorem  in  BC  ad  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  AB,  eft  vt  capacitas  huiufmodi  in- 
crementi in  BC  ad  capacitatem  fimilis  incrementi  in  AB,  iuxta  certum  intenfionis  gradum . 
Quod  ita  fe  habet , 


QVoniam  igitur  extenfionis  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  bC  ad  incrementum 
ob  intrufum  calorem  in  AB  eft,  vt  capacitas  huiufmodi  incrementi  in  eadem  BC  ad 
capacitatem  incrementi  in  AB,  iuxta  certum  intenfionis  gradUm ; fed  capacitas  incrementi 
prxdidli  in  BC  ad  incrementi  capacitatem  in  AB  fecundum  certum  intenfionis  gradum , eft  • 
vt  BC  ad  AB;  ergo  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  BC,  ad  incrementum  ob  intrufum 
calorem  in  AB,  erit  vt  BC  ad  AB ; fed  vt  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  BC  ad  in- 
crementum ob  intrufum  calorem  in  AB,  ita  eft  incrementum  ex  rarefadlione  in  BC  ad  in- 
crementum ex  rarefadlione  in  AB;  ergo  vt  BC  ad  AB,  ita  incrementum  cx  rarefadlione  in_. 

BC  ad  incrementum  cx  rarefadlione  in  Ab;  ergo  permutando , vt  BC  ad  incrementum  ex 
rarefadlione  in  BC,  ita  AB  ad  incrementum  cx  rarefadtione  in  AB;  & componendo  vt  BC 
plus  incremento  ex  rarefadlione  in  BC,  ad  incrementum ; ita  AB  plus  incremento  cx  rare- 
fadtione  in  AB  ad  incrementum : & per  conucrfioncm  rationis , vt  B C plus  incremento  ex 
rarcfa&ione  in  BC  ad  BC,  ita  n B plus  incremento  cx  rarefadlione  in  AB  ad  AB;  ergo  per- 
mutando , vt  BC  plus  incremento  ex  rarefadlione  in  BC,  ad  A B plus  incremento  cx  rarc- 
fadlioncin  AB,  itaBCad  AB.  Figura  igitur  contenta  fub  BC  plus  incremento  prxdidlo, 

& AB  plus  prxdidlo  incremento  fimilis  ell  figurf  fub  BC,  & AB, fed  illa  eft  poft  rarefadlio- 
nem,  hax  verd  antea ; ergo  figura  poli  rarcfadtioncm,  seque  inuadente  calore , fimilis  eft 
figurae  ante  rarefadlionem . Quod  oportebat  oftendere . 

Qua:  autem  diximus  de  anulo  ineo  inicdlo  in  ignem  per  calorem  alterato , experti  quo-  ^ ^ ^ 

Sue  fumus  in  anulis  ligneis  infulis  in  humidum , vnde  nobis  innotuit  dilatationem  quoque  »«:» modi. 

eriinconcauafuperficic.  trant  autem  anuli  ex  buxo,  qui  trium  dierum  fpatio  in  aqua_ 
detenti  fuerunt , vt  inde  plurimum  humoris  attraherent ; quorum  vnus  fibris  conflabat  *fl  anomalis 
perpendicularibus  bafi , alter  autem  eidem  parallelis.  Vterque  dilatationem  fubijr,  hoc  -c""* 
intercedente  dxfcrimine , qudd  primus  antiquam  retinuit  figuram  circularem,  & coni  trun-  ^ . 
co  applicatus  multum  defccndit  infra  terminum , quem  antea  aridus  fibi  prxfcripferat : fe- 
cundus verh  ad  ellipticam  figuram  deflexit,  vnde  applicatus  eidem  coni  trunco  xgrede- 
fcendere  poterat . 

y ^ t2°ntur- 
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Conturbabantur  autem  mordicus  tuentes  omnia  alterari  a natura  per  qualitates  finC 
appulfu  particularum , liue  corpufculorum , quorum  aggeries  conftituit  effluuium . Noru 
enim  ipfis  haec  videbantur  admodum  propriat  fententi*  accommodata , fecus  vero  cautids 
pbilofophantibus  nobis ; ctfm  vtriufque  fymptomatis  caufam  communem  efle , fimnlquo. 
vtroquo  experimento  perbelle  fenrcntiam  noftram  confirmari  aduerteremus . Vtrobique 
fiquidem  contingit  particularum  intrufio , fiue  anulus  xneus  inieiftus  in  ignem  fuerit , fiue 
ligneus  in  aquam:  vude  duo  hxc  contraria,  licet  in  diuerfis  fubie&is  ad  fimiles  effectus  con- 
fpirantia , notauimus . 

Haec  autem  intclligcnda  funt  per  fc,  cum  ex  accidenti  fecus  euenirc  nihil  prohibeat;  fi 
enimcalorxqui  inuaderct  funem,  non  contingeret  incrementum  ad  cum,  quem  diximus 
modum;  fimis  enim  adauitus  non  foret  fibifimilis,  fcd  plus  excrcfcerct  fecundum  longi- 
tudinem; nam  humidoperfufusexcrefcit  fecundum  cralliticm,  fecundum  longitudinem- 
decrefccns:  at  vero  fi  calefieret  extrufohumido,  quamuis  arqu£  cum  inuadente  calore.., 
gracilior  fieret  longitudine  adauftus , quod  ipfius  funis  texturat  debet  acceptum  referri ; fi- 
quidem ea  eft  ex  pluribus,  pluribufquc  fpiris , vndefit,  vt  pro  ratione  iftarum  modo  iam 
difto  debeat  incrementum  fufeipere,  quod  Geometrice  oftendi  facili  poffet.  Imaginandum 
cft  enim  fingulas  helices , fiue  mauis  fpiras , quibus  funis  contexitur , atque  compaginatur, 
per  intrufas  particulas  dum  dilatantur , quali  cralfiorem  cylindrum  amplcdtcntcs  coar&ari 
debere ; fpirarum  autem  coar&atio , funis  eft  decurtatio ; exeuntibus  vero  ijfdem  particu- 
lis humidis  fpirarum  carundcm  longitudines  conftridlx , qpafi  graciliorem  cylindrum  ain- 
plcdlentes  diftenduntur ; harum  autem  elongatio , funis  quoque  elongatio  cft . 

Mufculorum  in  animalis  corpore  ftruiftura,  eandem  conditionem  fortitur;  nam  per  in- 
trufas paniculas  fpiriruofx  fublfantia’  dum  dilatantur,  mufculi  non  elongantur,  fcd  con- 
trahuntur , vnde  motus  contractionis  fubfequitur . 


Monitum  . 

Ei  haflenus  dittis  memento  magnitudinem  adaudim  fimilem  effe  fibimtt  non  idauQz . 
His  fuppofitis , id  quod  fcquitur  dcmonftrabitur . 

THEOREMA. 


Si magnitudo aliqua  alteratione  fufeipiat  incrementum,  dum  augetur  terminus  imu  modo 
tum  ditio , augentur  dr  reliqui . 


Sit  e.  g.  figura  comprchcnfa  duabus 
peripherijs  AO,  BM  concentricis , quo- 
rum centrum  fitC;  ducatur  ex  C rcCla- 
GG  occurrens  peripherijs  iam  dictis  in 
punitis  B,A;  alteratione  fufeipiat  incre- 
mentum , diuidatur  AB  bifariam  in  D,  & 
centro  C,  interuallo  CD  deferibatur  cir- 
cumferentia DI;  Supponamus  autem  al- 
terationc  circumferentiam  DI  adau<ftam 
efle  vfquc  ad  circumferentiam  EH. 

Quoniam  vero  figura  adautfta  fimilis 
eft  figura  non  adauitx,crit  > vt  circumfe- 
rentia DI  ad  latitudinem  AB,  ita  circum- 
ferentia EH  ad  latitudinem  fuam , ea  ve- 
r6  fit  GF,  & centro  C,  interuallo  CG  dc- 
feripta  fit  circumferentia  GN,  & centro 
eodem  interuallo  CF  deferipta  fit  cir- 
cumferentia FL;  ob  fimilkudincm  igitur 
erit , vt  DB  ad  DI,  ita  EF  ad  EH,  & vt  DI  ad  AD,  ita  EH  ad  GE;  ergo  ex  aequali  vt  DB  ad 

' D£, 
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dA  , ita  EF  ad  EG,  fed  DB  aqualis  efl  AD;ergo,  & EF  aquabitur  GE.  QuoniS  verd  anuhu 
fis  figura adau&a , comprehcn/u circumferentijs GN, FL, firoilis e£fe debet  ei,  qua  com- 
prehenditur circumferentijs  AO,  BM,  propterea,  vt  latitudo  GF  ad  circumferentiam  EH, 
ita  latitudo  AB  ad  circumferentiam  DI,  & vt  latitudo  GF  ad  latitudinem  AB,  ita  circumfe- 
rentia GN  ad  circumferentiam  AO,  &fic  de  omnibus  alijs  circumfcrentijs  tranfeuntibus 
per  pundta  latitudinis  GF,  in  quibus  ipfaQFdiuifaeft  proportionaliter , vtABin  pundtis 
luis , per  qua  tranfeunt  alia:  circumferenti* ; itaque  tandem  vt  GF  ad  FL,  ita  AB  ad  BM, 

& permutando,  vt  GF  ad  AB,  ita  FL  ad  BM,  fed  GF  maior  eft,  quam  AB;ergo  & FL  maior 
erit,  quam  BM;  adaucta  igitur  circumferentia  DI  vfquc  ad  EH,  & latitudo  AB  euadat  tan- 
ta , quanta  eft  GF,  & circumferentia  AO  augebitur , vfquc  ad  GN,  & etiam  BM  augebitur 
vfquead  FL;  quare  fi  circumferentia  AO  augetur,  etiam  circumferentia  BM  augebitur. 

Quod  oportebat  oftendere . 

THEOREMA. 

Exemptum 

St  fetidum  aliquid  fit  anulare , agente  calere  aqu>  in Jlngalas  eius  partes  rarefiat,  acquiret  *°tXXVI. 

menfur  as  maitres  inratiene , quam prius  habebat , & latius  fet  fecundum  intimam  fu- 
. perfiacm . 


m 

w. 


Sit  Solidum  anulare  ABCDEF,  in  cuius  lingulas 
partes  *qu£  agente  calido,  rarefiat.  Dico /olidum 
illud  rarefadtum  fecundum  intimam  fuperficicm.- 
anularem  latius  efle.  Intelligantur  omnes  circum- 
ferenti* extenf* , vt  amplius  extendi  non  poflint  • 

Sic  enim  erunt  linea:  re&* , & in  demonftratione., , 
quam  fubijciemus , intclligatur  fa&a  comparatio  re- 
di* menfur*  /olidi  anuli  cum  circumferentijs  exten-  K [■ 
fis , vt  amplius  extendi  non  poflint . Quandoqui- 
dem /olidum  rarefa&um  calore  arque  inuadente  lin- 
gulas eius  partes , acquirit  maiores  menfuras , in  ra- 
tione , qua  ab  initio ; ac  proinde  illi  debet  fimilc. 
efle;  ob  id  ratio  menfur*  FC,  ad  totam  circumferen- 
tiam intimam  FEDFjeadem  efle  debet  in  /olido  anu- 
lari rarefa&o , qu*  ex  hypothefi  fit  deferipta  ipfa 
IHGI . Itemq;  ratio  mcnlur*  FC,  ad  extimum  cir- 
culum Cfl AC  rarefa&um  atq,- adc6  extenfum  v/q; 
ad  extimum  circulum  MLKM . Quoniam  igitur , 
vt  eft  FC  menfura  latitudinis  anuli  ante  rarefadio- 
nem  ad  circulum  extimum  CB  AC;  ita  debet  e(Te_» 
menfura  latitudinis  anuli  rarefafti  , ad  extimunu, 
circulum  MLKM;  At  vero  FM,  ad  MLKM  maiorem 
habet  rationem,  quam  FC,  ad  extremum  circulum-. 

CBAC ; proinde  menfura  latitudinis  circuli  anuli 
rarefa&i , minor  efle  debet , quam  FM . Et  Rurfus  j 
quoniam , vt  FC  menfura  latitudinis  circuli  ante  ra- 

rcfadtioncm,  ad  intimum  circulum  FeDF,  ita  debet  efle  menfura  latitudinis  anuli  rarefa- 
Oi,  ad  intimum  circulum  eiufdem,-  Eft  autem,  ratio  FM,  ad  intimum  circulum  FEDF 
maior , quam  ratihFC,  ad  eundem  circulum  intimum  FEDF,  proinde  latitudo  circuli  anu- 
li rarcfa&i  minor  erit,quim  FM,&  circuferetia  IHGI  intima  circuli  rareftnfti  maior  erit  cir- 
cuferftia  FEDF;  ex  hypothefi  veroanulus  extenditur  vfq;  ad  MLKM, ergo  circulas  intimus 
anuli  raBefafli  tranfibit  per  pudta  inter  F,M,  u;g:  per  I;&  inter  E ,L,vt  per  H,&  inter  K,D,ex: 
gr.pcrG.  Eft  ergo  circulus  GHI  latior  circulo  DeF.  Quod  oportebat  oftendere. 

Qubd  autem  FM,  ad  MLKM  maiorem  habeat  rationem,  quam  FC,  ad  CBAC,  fiede- 
monftrabimus . Nam  quod  FM,  ad  FEDF  maiorem  habeat  rat«Jhem,quam  FC»ad  FEDF, 
aperte  conftat  ex  8.  quinti , jftiud  igitur  fic  oftet^emus . 

■ "■  In- 
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Iritelligatnr  continuati  fcmidiamctcr  vfq,-  ad  circuli  centrum  N in  fuperiori  figura,  & 
in  adiunfto  diagrammate  fit  AB  aqualis  fcmidiametro  NM,  &CD  fit  circumferentia- 
MLKM  cxtcnfa  quidem , vt  amplius  extendi  non  poflit ; deinde  EF  fit  aqualis  femidiamc- 
tro  NC,  & GH  fit  circumferentia  CB  AC  extenfa , vt  amplius  extendi  non  poflit . Ex  AB 
fecctur  AI  fegmentum  aquale  ipfi  femidiametro  NF;  & etiam  ex  EF,  fcceturEk  eidem- 
aequale.  Erit  proptercalB  aqualis  FM,  & kF  aqualis  FC.  Si  igitur  offenderimus  IBad 
CD  in  adiuncio  fchcmate  maiorem  habere  rationem , quam  kF  ad  GH  oftenfum  erit, quod 
erat  opera  pretium.  Quoniam  igirurcftexhypothefi.vt  AB  ad  CD,  ita  EF,  ad  GH.  In- 
telligatur  iam  elfc  vt  BI,  ad  I \ ; ita  FL,  ad  LE:  (cadet  autem  punitum  L inter  E,  & k,  vt  in- 
« i «.  fimti.  ferius  oftendemus) . Quoniam  igitur  eftvtBI,  ad  IA,  itaFLad  LF,  erit J componendo , vt 
BA,  ad  rtl,  itaFE.ad  EL;  vt  vero  CD,  ad  A. B,  ita  ex  hypothcfi  eft  GH  ad  EF.quamobrcm 
ex  aquo  erit,  - vt  CD,  ad  AI,  ita  GH,  ad  EI.;  fed  vt  AI,  ad  IB,  ita  eft  ex  conftruitionc  EL, 
ad  LF,  ergo  ex  aequo  rurfus  erit, £ vt  CD,  ad  IB  ita  GH,  ad  LF;  & conuertendo , d vt  IB,  ad 


b n.tfninr». 
C ** 


CD,itaLF,ad  GH.  Sed  LF,  ad  GH  maiorem  habet  rationem, c quam  KF,  ad  eandem  GH» 
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ergo,  & IB,  ad  CD  maiorem  habebit  rationem, quam  KF,  ad  GH. 

Quod  autem  punitum  L cadere  debeat  inter  E,K,  fic  facile 
oftcmliuir.  Quoniam  enim  eft  AI  squalis  Ek;  & AB  maior, 
quamEF.  Si  ab  AB;  & EF  auferantur  squales  AI,  EK  rema- 
nebit IB  maior,  quam  KF;  proinde  Ek,  ad  KF  maiorem  habebit 
rationem»  quam  AI,  ad  IB  . Quare  EK  maior  erit ( fegmento 
vnoipfiusEF,  habente  ad  fegmentum  alterum  rationem,  quam 
habet  AI,  ad  Ii?;  eft  autem , vtAIadIB,ita  EL,  ad  LF.  Ergo 
fegmentum  Ek  maius  erit  fegmento  EL,  ac  proinde  punitum  L 
neceflario  cadet  inter  E,K:  Quod  &c. 

Ad  fluida  pertinet  etiam  tk  illud , quod  fcquitur . 

THEOREMA', 


Iu 
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Anguli  a fjlttla  ex  vtroque  extreme  recluft  immifa  in  humidum  fecundum  extremttuui 
vnum , per  eum  hum  ulum  ipfum  ad  certam  quandam  Hationem  necefarii  afeendet . 

Sit  humidum , cuius  lupcrficics  reprsfcntctur  per  AB,  fitque  fiftula  FC  vitrea ; fic  enim 
r,  apparet  humidi  afccnfus  per  ipfam,  ex  vtroque  extremo  F,  & C rcclufa , immiffa  in  humi- 
dum  fecundum  extremum  F,  ita  vtpars  immerfa  fit  FE,  extans  autem  EC.  Dico  humi- 
fhUma,  dum  per  ipf.im  intus  afeendere  debere  fupra  fuperficiem  AB  in  certa  quadam  determinat» 
ftationc  quicfccns,  v.g.  D. 

Refolutio 

QVoniam  itaque  fiftula  FC  immifla  in  humidum  fe- 
cundum orificium  F,  per  cam  afccndit  humidum 
k.  ipfum  fupra  humidi  fuperficiem  AB,  v.g.ad  D, 

& ibi  quieicit,  ergo  vt  humidum  intra  iiftulam  CF  fit  in 
aequilibrio  cum  humido  GH  circumflante , debet  effc 
quidem  maioris  altitudinis,  quam  FE,  ergo  momentum 
humidi  intra  fiftulam  CF,  vt  fit  squale  momento  hu- 
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«nidi  circumdantis  GH,  requirit  maiorem  altitudinem,  quam  FE,  ergo  momentum  humidi 
Ft  intra  fidulam  in  F,  minus  erit,  quam  momentum  humidi  GH  extra  fidulam  in  H, 
Quod  ita  fc  habet ,-  humidi  enim  cylindrus  FE  intra  fidulam , ob  multiplices  contafiius  ad 
corpus  confidens  in  angudia  fidula’ , vbi  includitur,  minus  habet  momentum,  quamhu- 
tnidum  circumdans  GH,  eiufdcm  altitudinis , fic  eiufdcm  rationis  extra  fidulam . 


Compofltio . 

Voniain humidicylindrus  FE  intra  fidulam, ob  multiplices  eontafilus  ad  coipus  con- 
fidens  in  angudia  fidula  , vbi  includitur , minus  habet  momentum,  quam  humidum 
circumdans  GH,  eiufdcm  altitudinis , & eiufdcm  rationis;  extra  fidulam  ergo 
momentum  humidi  Ft,  intra  fidulam  in  F,  minus  erit,  quam  momentum  humidi  GH  ex- 
tra fidulam  in  H;ergo  momentum  humidi  intra  fidulam  CF,  vt  fit  aquale  momento  humi- 
di circumdantis  GH,  requirit  humidi  maiorem  altitudinem,  quam  FE;  ergo  vt  humidum- 
intTa  fidulam  CF.fitin  xquilibrio  cum  humido  GH  circumdanti  , debet  effequidem- 
maioris  altitudinis,  quam  FE,  ergo  fidula  FC  immiffa  in  humidum  AB  fecundum  orifi- 
cium F,  per  eam  afccndit  humidum  fupra  fui  fupcrficicm  AB,  e.g.  ad  D,  Se  ibi  quiefeit . 


Eirmplum 

LVil. 


Alia  Re/olutio. 

Intelligatur  fuperficies  HH  concentricaipfi  AB.  , 

Vomam  humidum  afccndit  per  fidulam  FC;  ergo  humidum  circumdans  defccndit, 

( / ergo  humidum  per  fidulam  FC  expellitur  ab  humido  circumdanti;  ergo  minus  cd 
^^^_-prc(l"a  fuperficies  HH  ad  F orificium  fidula: , quam  in  H;  ergo  minus  edmomen- 
tum  FE  in  F,  quam  GH  in  H . Quod  ita  fc habet ; humidum  cnimFE  intra  fidulam,  mi- 
nus habet  momentum  in  F,ob  multiplices  contaGus  cum  corpore  confidente, quam  GH  ex. 
tra  fidulam  in  H. 

Compojltio .’ 

QVoniam  humidum  FE  intra  fidulam  minus  habet  momentum  in  F,  ob  multiplices 
conta&us  cum  corpore  confidente , quam  GH  extra  fidulam  in  H;  ergo  momentum 
^ humidi  FE  intra  fidulam  in  F minus  ed,  quam  momentum  humidi  GH  extra  fi. 
dulam  in  Hi  ergo  minus  ed  prella  fuperficies  HH  ad  fidula:  orificium  F,  quam  ad  H;  ergo 
humidum  per  fidulam  FC  expelletur  ab  humido  circumdanti ; ergo  humidum  circumdans 
defeendit ; ergo  humidum  afccndit  per  fidulam  FC.  Quod  fice. 

Quoniam  vero  cxpnlfio  ed  finita,  propterca  etiam  afcenfus  finitus  erit;  ergo  humidum- 
ipfurn  per  fidulam  iam  didam  afccndct  ad  determinatam  dationem . 

S C H 0 L I O N. 

Aduerte  ei!  accidenti  contingere  poffc , vt  hami  dum  non  afeendat , quia  nimio  lentore  impe- 
ditur ; er  quia  forte  tanta  gramias  cjl , vt  non  admittat  compenfattoncm  comatius  cum 
grauitate . 

Redeuntes  itaque  ad  ea , qua  humido  infident , non  praeteribimus , quod  in  re , de  qua- 
'agimus,  cd  magnopere  confidcrandum , videlicet , dum  fupra  dicebamus  humidum  mole- 
a-qualc  (olida  magnitudinis  parti , eiufdcm  ede  grauitatis  cum  ipfa  magnitudine , fic  alia- 
huiufinodi , id  intelligcnduir.  ede , vt  exploratio  grauitatis  fiat , huiufmodi  corpora  ponde-  tmm  . 
rando  in  eodem  medio;  camobcaufam,  quoniam  folida  magnitudines  humido  grauio- 
res , in  ipfo  humido  tanto  funt  leuiorcs , quanta  ed  grauitas  humidi  molem  habentis  folida: 
magnitudini  aqualem . Itaque  ad  ipfa  folida  libranda,  vt  videlicet  inde  eorum  pondera- 
innotefeant , idem  oportet  adhibere  medium  j hoc  enim  pafilo  proportionalitcr  adimitur  ijs 

- ' graui- 
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grauitas;  quod  omnino  ad  explorandam  grauitatem  eorum  requiritur;  non  enim  benj 
Fnftitueremr  1 ibratio  ponderum , fi  vnum  eorum  in  aere , aliud  autem  in  aqua  foret quo- 
niam plus  adimit  de  grauitate  aqua , quam  aer ; vt  igitur  duo  grauia , nobis  confiet  a-qui 
ponderare , feu  duo  corpora  iqualis  ede  ponderis , vtrunque  debet , vel  in  vacuo , vel  in., 
aere  , ve!  in  aliquo  alio  fluido  > in  quo  illa  defeendant  > efle  confiituta . 

Non  eft  autem  alienum  ab  infiituto  obferuare , quod  non  eft  exigui  momenti , nimirum 
librationem  inftituipofle,  vclperdefcenfitra,  vel  per  afcenfum , de  primo  haiftenus : de, 
fecundo  pauca  fubijciam . 

Supponamus  Libram  ctfc  ligneam , camque  conftitutam  efle  infra  aquam , qua  lignum, 
eft  lcuius:  fit  autem  trutina  ipfius  infixa  fundo  vafis , vbiaqua:  manifeftum  eft , fi  ad  ex- 
tremitates lancium , feu  brachiorum  ipfius  Libri  fuerint  alligata  folida  humido  Ieuiora, , 
eiufdcm  grauitatis  in  fpccie , ciufdcm  molis , ciufdemquc  figuri , iquali  impetu  furfunu 
afcenfura , atque  adeo  in  bilanee  fieri  a-quilibrium , quod  fi  vnum  mole  fuerit  maius  alte- 
ro , quod  eft  maius , maiori  impetu  fursiim  afccnfurum  cflfc , atque  idem  euenturum  quoq; 
in  libratione  per  dcfccnfum , dum  videlicet  exvna  parte  bilancis  fuerit  conftiturum  pon- 
dus maioris  grauitatis  abfolute : adeo  vt  in  afccnfu , quod  eft  maioris  molis , crfi  ciufdc  in, 
grauitatis  in  fpccie  > quod  maioris  eft  grauitatis  abfolute,  maiori  impetu  fursiim  feratur. 
Vt  igitur , fi  fuerint  duo  corpora  lignea  ponderis  imqualis , quod  eft  maioris  ponderis  dc- 
fccndit , vni  ex  brachijs  bilancis  appenlum , quodque  minoris  eft  ponderis , clcuatur,  dum 
libratio  fit  in  fluido  leuiori,  puta  acre;  ita  contra,  quod  maioris  eft  ponderis,  in  fluido 
grauiori  afccndit,  quodque  minoris  eft  ponderis  defeendit,  dum  fcilicct  vtrunque  fuerit 
extremis  lancium  bilancis,  vnum  vni , alterum  alteri  alligatum,  in  fluido  grauiori  in  fpccie. 

Obfcruandum  tamen  eft , a nobis  commemoratam  fuilfc  figuram , non  quafi  hic  faciat 
ad  momentum  grauitatis  in  ijs , qui  funt  humido  grauiora , itemque  lcuiora ; fcd  quia  ha- 
bet fevcluti  conditio  ad  facilius  feindendum  medium:  atque  adeo  conducit  advclocita. 
tem  defcenfus,  aut  afccnfus.  Eft  enim  delirantium  fomnium , humidum,  feu  fluidum,  cuiuf- 
modi  eft  aqua,  nullam  habere  refiftentiam  ad  diuifionem . 

Corpora  fiquidem  generis  ciufdcm , eiuldemque  grauitatis , grauiora , quam  humidum, 
& fibi  fimilia , «qualem  in  humido  grauitatem  habent . Quod  fi  vnum  velocius  defeendit , 
quam  alterum , poteft  id  figuri  acceptum  referri : inde  tamen  non  licet  maiorem  grauita- 
tem  inferre.  Ita  fit,  vt  idetn  corpus  legnius , vel  velocius  defeendere  poflit  per  quodeun- 
que  humidu , c.g.  per  aerem , quando  fcilicct  humido  grauius  fuerit , prout  videlicet  ipfum 
in  humidum  fuerit  immifuim,  conftjns  figura  irregulari,  nimirum  gracili , & oblonga  fe- 
cundum vnarn  dimenfionem , & lata  fecundum  alteram,-  nam  fi  defeendat  immiffum  lccun- 
dum  latitudinem , fegniiis ; at  fi  fecundum  gracilem , & oblongam  dimenfionem , celerius 
defeendet . Id  autem  de  afcenfu  quoque  intclligcndum  omnino . 

Citerutn  fupradidta  de  libratione  in  eodem  medio  &c.  faciunt  etiam  fuo  modo  ad  de- 
fcenfus celeritatem . Illud  tamen  diferiminis  intercedit,  quod  in  libratione  grauius  ipfum 
priponderat;  fi  enim  fuerint  iqualis  grauitatis  in  fpccie,  vt  fc  habet  moles  ad  molem,  , 
ita  grauitas  ad  grauitatem ; fi  igitur  mole  eft  maius , ita  etiam  & grauitate , at  qui  iquc 
grauia  funt  iquc  ponderant ; quod  autem  grauius  priponderat.  Sed  non  ob  eam  caufam,, 
quia  pripondcrct  quod  eft  grauius , exiftimandum  eft  celerius  dcfcenfurum , cum  vtrun- 

2uecx  quiete  defeendit;  quod  enim  grauius  eft  altero,  eft  etiam  eo  maius,  fuppofita  ea- 
cm  grauitate  in  fpccie ; quoties  igitur  moles  in  mole  continetur , toties  grauitas  in  gra- 
nitare;  perinde  eft  igitur , ac  fi  plura  corpora  iqualis  molis,  & grauitatis  fumpta  fuerint, 
ita  vt  vno  rclidlo  reliqua  fuerint  comunefta , & illud , & hoc  aggregatum  eodem  momento 
incipiant  defeendere ,-  vt  enim  hic  omnia  difiundlim  iquc  velociter  defeendiflent  cum  co, 
quod  feorsiim  defeendere  fupponitur,  ita  etiam  coniundta,  remotis  impedimentis,  vidcliccc 
medij  refiftentia  &c;  coniuncuo  fiquidem  nihil  addit,nihilque  detrahit.  Vndc  fi  fint  corpora 

Slumbea,  quorum  vnum  ponderet  dcccm,  alterum  autem  mille , iquc  velociter  in  vacuo 
cfcendcrent;  at  in  pleno,  fi  quid  diferiminis  eft,  id  oritur  a refiftentia  medij;  nam  fi  corpora 
fuerint  ciufdcm  grauitatis  in  fpccic,  proportionaliter  quidem  fit  ipfis  detraftio  grauitatis ; 
nam  hic  fit  pro  ratione  grauitatis  partis  ipfius  medij , qui  mole  fit  iqualis  corpori  defccn- 
denti ; vndc  quemadmodum  fe  habet  grauitas  aeris  mole  iqualis  plumbo  mille  • librarum 
ad  grauitatem  acris  moleiquaUs  plumbo  decem  librarum , itafe  habetpondus  mille  li- 
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fcrtrum  ad  pondus  decem  1 ibrarum ; fed  fi  fuerit  ablatum  ad  ablatum , nemp£  pondus  acris 
ad  pondus  acris , vt  totum  ad  totum , fcilicct  vt  plumbum  ad  plumbum,  etiam  reliquum  ad 
reliquum  > hoc  cd  id,  quod  retinet  de  grauitate  pondus  mille  librarum  ad  pondus  id , quod 
retinet  de  grauitate  decem  librarum  plumbi,  vt  totum  ad  totum  fc  habebit;  fada  detractio- 
ne iamdida  per  grauitatem  aeris , quem  vna  cum  plumbo  fuppono  bbrari  in  vacuo,  & 
grauia  ipfa  defeendere  per  acrem;  Cum  autem  grauitas  fit  inftrumetu  quo  Natura  vtirur  in 
defccnfu  grauium,proptcrea,vt  haec  atque  velociter  in  vacuo  dcfcenderem,ita  ctia  in  pleno: 
obdat  tame  refidentia  medij,  quae  attendi  debet,  & penes  fuperfidei  parte  corporis  defccrr. 
dentis,partem,  inquam,  cui  fubicdtu  mediu  occurrit  refidens,  Se  partim  etiam  penes  modii, 
quo  occurrit,  vel  (cilicet  ad  angulos  redos,  vel  ob!iquos;nam  (i  loret.vt  grauc  ad  graue,ita 
iila  lupcrtkici  pars  ia  dida  vnius  corporis  ad  fuperficici  parte  alterius  corporis,  arqite  velo, 
citer  defeendere  deberent  fuppofita  grauium  cade  grauitate  in  fpccic.  At  fi  fubicdu  mediu 
code  modo  vtiique  occurrat,  nepe  ad  redos  angulos,  ita  vt  vtraque  fupcrlicics,  ciim  plana 
fuerit,  vtrique  ctia  cylindri  ex  medij  fubflatia  ad  redos  figulos  occurrere  intclligatur.quod 
fi  vna  fuerit  plana.altcra  autem  etfi  illi  aqualis, gibba, conica, vel  in  duas  partes  diuifa.ita  vt 
hx  mutuo  libi  occurrat,  fc  feque  interfeccnt  in  vna,  cadeq;  linea  reda, variabitur  ratio  refi- 
ftentiS;rtaquc  luperficiei  planx  fit  refidentia  ad  angulos  redos , at  vero  hnic  fit  relide tixad 
angulos  obliquos,  qux  minor  cd  illa:  ita  fit  vt  parallclcpipcdum  humido  grauius  difficilius 
deiccndat,  c.g.  per  ipfum  humidum.quam  fi  eadem  moles  conllauerit  figura  actiminata.vel 
fi  eadem  moles  immittatur  in  fluidum  fecundum  fupcrficicm  latiorem,  difficilius  defccndcr, 
quam  fi  immittatur  fecundum  angudiorc,  quod  ctia  nonauit  Philo,  lib.4.  de  Coelo  Tcx.45. 

At  vero  fi  grauia  fuerint  diucrfx  grauitatis  in  fpccic, in  pleno  non  fit  detradio  grauitatis Siwuiit 
'proportionalitcr,  ita  vt  reliquum  ad  reliquum  eandem  habeat  rationem  ac  totum  ad  totu , v,i,m  ■ 
nam  G c.g.  fuerint  duo  corpora  xqualis  molis  vnum  plumbeum,  alterum  autem  aqucum,& 
vtrumque  defeendat  per  aerem;  plumbum  ad  aquam  habet  rationem  fere  vt  1 1 f , ad  1 . aer 
mole  xqualis  pliibo  ponderet,  vt j-  , plubo  detrahitur  grauitatis  vt  j , & remanet  vndccim 
pro  grauitate  ipfins , aqux  autem  detrahitur  grauitas,  vtf  , & remanet  pro  grauitato 
iplius : non  cd  autem  vt  ut-  ad  i.ita  1 1.  ad . Vnde  ncqttcunt  defeendere  xque  veloci- 
ter in  pleno , in  vacuo  tamen  pari  velocitate  ferentur . 

Aer  mole  xqualis  aqux  ponderabit  id, quod  exprimitur  per  fradionem  cuius  numerator' 
ed  1 , denominator  autem  1177;  quo  detradocx  1,  fit  reliquum  expreflum  per  fradio- 
nem, cuius  numerator  cd  1 176,  denominator  autem  ii77;dctradoveroex  1 r,  cum  di- 
midio, fit  reliquum  11,  cum  fradione,  cuius  numerator  cd  1175,  denominator  autem- 
1354.  Noncd  porrd,  vt  1 1,  cum  dimidio  ad  i,ita  1 i,cum  fridione,  cuius  numerator  cd 
1 1 75,  denominator  vero  2 3 54,  ad  fradionem, cuius  numerator  1 176,  denominator  vero 
1 1 77 . Itaque  detradio  grauitatis  non  fit  proportionalitcr , vt  didum  fuit. 

luuat  autem  hic  adnotafle  ad  dcfcenfus  maiorem  velocitatem  non  fufficcre , quod  gra- 
uc  ad  grauc  maiorem  habeat  rationem , quam  fuperficies  ad  fupcrficicm  mobilis , criamfi  .r,  .1, 
fblum  ea  attendatur,  qux  ed  attendendam , nempe  totius  fuperficici  grauis  dcfccndcn-  I4' 
tis  pars, cui  fubicdum  mediu  occurrit  ac  obuium  fit  refiftens.Sed  infuper  attendere  quoque 
oportet  modum  occurfus,  nnvidebeet  fiat  fecundum  angulos  obliquos,  an  vero  fecun- 
dumangulos  redos id  enim  magni  refert  in  re , propofita.  Agedum  redeamus  vnde  di— 
fccflimus  ,•  & de  acris  ponderatione  , rationcq;  grauitatis  ipfius  ad  grauitatem  aquje , 
pauca  quxdam  in  medium  adducamus . 

Videtur  Kcplcrus  rem  non  ben£  explicafle : namrcucra,  vt  experimento  nobis  com- 
probatum fuit ; fi  aeris  moles  ponderat  vnum , loquendo  de  illo,  quem  infpiramus,  ea-*?!m'  *«* 
dem  cum  fuerit  aqux  ponderabit  1177.  At  vt  cd  grauitas  ad  grauitatem-,  ita  denfitas  ad  r'“ ' 
denfitatem , & contra . Is  autem  putat  rationem  denfitaris  colledam  ex  refradionibus , ex 
xthere  in  aerem . & ex  aere  in  aquam , efle , vt  1 , ad  1 1 77^  , & quidem  in  linea  reda : ex 
vtroque  proportionis  termino,  efledoeubo,  exidimat  colligi  rationem , qux  inter  1,  & 

1 53330468: , addens , Non  dubiu  fi  quis  in  puro  xthere  confideret,  funderctq;  hinc  vnum 
cyathum  aqux,  inde  1 5.  myriades  myriadum  cyathorum  acris, quin  lixc  xquiponderatura 
fint,  & in  camcrc, fcu  cubo  duodecim  pedes  longo, lato,  & alto  non  plus  incile  materix  cura 
aere  illo  purilfimo , qui  xtheri  contiguus  ed  plenus  cd , quam  in  cubifco  aqux , qui  pacet 
per  odiuam  partem  pollicis  in  omnes  dimenfiones.  At  alibi  dixerat,  toties  tenuiorem- 
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effe  aerem  aqua  xther  aere , decies  centies  millies:  vnde  nec  etiam  fibi  videtur  ccr&iA 

re.  Modus  aurem  confcquendi  rationem  ponderis  inter  acrem,  &aquam,  hic  vnuseft . 
Sumpfimus  fphxricum  vas  plumbeum  vndique  claufum , aere  repletum,  ouod  cum  de- 
tniflimi  in  aqnam  non  demergeretur , cinn  fcilicct  plumbea  cortex  foret  modicae  craflitiei , 
propterca  additu  fuit  tantQ  plumbi , vt  fieret  dcmcrfio , cius  autem  pondus  lnquifitumfutt 
in  aere rcpcrtumquc librarum 4.  vnc. 6. den.  4. , &gran.  16.  hoccft  gran.  31216.  Eadem 
ponderatio  fatta  fiiit  in  aqua , rcpcrtumquc  eft  pondus  librarum  o.  vnc.  7.  den.  10.  hoc  eu 
omnibus  ad  grana  rcdaftis  gran.  4271 ; operationis  autem  progrdfus  eft  vt  fequitur . 
Modus  cxplortndi  Aeris  grauitstcm  . 

Pondus  molis  plumbea:  pilae  non  compreffx , vna  curq plumbo  addito , vt  fieret  immer- 
fio  &c.  pondus  inquam  in  aere . Lib.  4.  6.  4.  16. 

Pondus ciufdcm aggregati , in  aqua . Lib.  o.  7.  io. 

Differentia  Pondus  molis  aqux  xqualis  prxdidlo  aggregato.  Lib.  3.  10.  18.  16. 

Dux  vigefimx  tertia  partes  librarum  4. 6. 4. 1 6.  auferenda  pro  aqua  rclpondentc  moli 
ipfius  plumbi . Lib.  o.  4.  17.  ig 

Pondus  molis  aqux  xqualis  capacitati  pilae  non  compreffx.  Lib.  3. 

Pondus  pite  plubex  compreffx,  vna  cu  plumbo  addito  in  aere.  Lib.  4. 

Pondus  pilat  compreffx , cum  addito  plumbo , in  aqua . '• 

Differentia  Pondus  molis  aqux  xqualisprxdi&o  aggregato.  Lib.  2.  8.  it.  9, 

Dux  vigefimx  tertix  partes  librarum  4. 6. 4. 1 6.  vt  fupra  aufc- 
tendj&c.  , Lib.  o 

Pondus  molis  aqux  xqualis  capacitati  pilx  compreffx  

Pondus  molis  aqux  xqualis  capacitati  pilx  non  comprellx.  Lib.  3. 

Pondus  molis  aqux  xqualis  capacitati  pilx  compreffx . 
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6. 
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3.  18. 
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Pondus  aqux  mole  xqualis  acri , cuius  pondus  erat  gran.  7.  il-Lib.  x . 
ludque  fuit  inuentum , fubtra&o  pondere  pilx  non  comprellx,  & 
ponderatx  in  aere , cuius  pondus  erat  lib.  2. 1 1 . 7. 6.  a pondero 
ciufdcm  pilx  compreffx  2.  r 1. 7. 1 3.  horum  enim  differentia  eft  7. 

Pilx  autem  fuerunt  ponderatx  in  aere  fine  addito  plumbo , quo- 
niam hoc  non  erat  opus . • 

Quod  fi  illud  adhibere  placet , pondus  pilx  non  compreffx  cum  plumbo  erit  Lib."  4!  JSl 
4. 16.  cum  plumbum  additum  eflet  1. 6. 21. 10.  At  compreffx  pondus  cum  plumbo  addito 
erat  Lib.  4. 6. 4.  23. horum  autem  differentia  eft  itidem  7.  at  verofib.  1.2. 7. 7.  valet  gra- 
1138239.  itaque  moles  aeris , qux  ponderat  7.  cum  fuerit  aqux  ponderabit  8239.  Ratio 
igitur  aeris  ad  aquain.cft  vt  7.  ad  8 2 39.  omnibus  diuifis  per  7.  erit  vt  vnum  ad  1 1 77. 

Vel  pondus  pilx  cum  addito  plumbo,  in  acre.  Lib.  4.  6.  4.  16. 

— 1 .1-  r. ‘ w •!_  r>  . ^ 


Pondus  aqux  xqualis  moie  prxdidto  aggregato . 
Aggregatum. 

Pondus  pilx  cum  addito  plumbo  compreffx  confit 
pondere  ipfius  plumbi . 

Pondus  aqux  mole  xqualis  prxdi&o  aggregaro. 
Aggregatum. 


Lib.  3.  10.  18.  16. 


Aggregatum  primum . 
Aggregatum  fecundum . 


, — 4 -4  ' - • 

Pondus  aeris . 

Vel  pondus  xqux  xqualis  mole  pilx  non  compreffx  addito  plu 
bo  ,cau(a  fubmerfionis  &c. 

Pondus  aqux  mole  xqualis  pii*  compreffx  addito  plumbo. 
Differentia , & pondus  aqux  mole  xqualis  acri , cuius  pondus 
luerat  gran.  7. 
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<jUu rrttndum  ejt  autem,  ideo  detrahi  duas  vige/imas  tertias  f artes  i vt  di  Itum  e fi , dum  in- 
quam vige/imas, tertias  f artes  Ithrarum  4. 6. 4.  1 6.  quoniam  grauitas  f lumbi  ad  graui- 
tdttrn  aqu.t  efi  ia  ratione  ,vt  11'-  ad  1 . fiat  igitur  vt  1 1 7 ad  1 . ita  3 1 2 1 6 ad  aliud , il~ 
ludqueerit hocefi  1714-!  fi  autem  2714.  qua  fiunt grana dtuidamus fer  24.  frouc- 
aieut  1 1 J.dca.  & i.gran.fiveri  1 13.  dtuidamus per  14.  Jiet  quotiens  vnc.  4.  Q-  dtri. 
1 7.  vade  integer  quotiens  erit  vnc.  4.  den.  1 7.  &gran.  1 jj. 
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Suprudiclorum  Theoria. 


tor  per  EG>HI  aere  quidem  repletae,  Ita  vt  fa«a  inucriione  extet  parj  com  initrumenti,  c.g. 
KA-infiiper  addito  pondere , ic.  arralisquibufdam  ex  metallo , fuperimpofius  collo . ita  vt 
boc  illos  ingrediatur,  defeendentes  vfque  ad  ligaturam  vcficarumEH,  adgrauantes  tan- 
tum, vt  apex  colli  A defeendat  ad  aquae  fuperfickm ; quod , vt  melius  ongndfcamusvap- 
tanda  eft  fummitati  cufpis  ouxdara  peracuta,  ita  vt  obferuandum  fit  tantam  fuiffc  faflanu 
ponderis  additionem , quantum  requiritur  ad  immerfione  vfque  ad  acumen  illius  cufpidts : 
mox  autem  perforetur  vefica  .atque  aditus  permittatur  aeri , raanifeftumeft  per  huiufmo- 
di  ingreifum  inftrumentum  magis  immerfuiu  iri,  Notetur  igitur  quantum  ponderis  eft  aufe- 
rendum ex  fupraimpofito.ilUidqucfcructur,  ' .. 

Deinde  vas  repleatur  vfque  ad  orificium  aqua , rclufto  hydrargyro , vt  prius , «e  iterum 
claudatur  orificium , fuperimpofita  eadem  culpidc  ad  iromerfionem  obferuandam , videa- 
tur quantum  ponderis  auferendum  ftt,  vt  eadem  immerfio,  eodemque  modo  contingar; 
boc  aurem  pondus  conferatur  cum  lupra  feruato ; nam  fi  illud  fuerit  gran.  7.  hoc  edt  8239. 
ergo  grauitas  aeris  ad  grauitatem  aque  rationem  habebit , vt  7,  ad  8 » 3 9.  hoc  cft , vt  1 . ad 


Imelligatur  erectura  prifma  pcrpcndiculantcr  ad  horizontem,  vt  HI.MB,  ctuus  piri 
HG  AB,  fit  terrae  infixa,diuifaque  G A bifariam  in  I.  fitquc  potenua  P yquipdlcns  graui  X| 
& eadem  potentia  P applicata  ad  fcf,  * 

* .*  “ l » i i 

, . c 

' ...  . - i -i  1 •.» 

O Voniam  igitur  refiftentiaxque  diffiifa-.  - ««  1 

per  ABadgraucX»  eft  vt  BCsdBE:  I IT — C.’"  * v 


fcd  loco  grauis  X intclligi  poteft  po- 
tentia P applicata  ad  C,-  ergo  ratio  refiflemiae 
zquediifula;  per  AB  ad  potentiam  P applica- 
tam ad  C,  erit  vt  BC  ad  BEjfed  locorcfiftcn- 
:qu£  difiufx  per  A3»  intelligi  pottrt a po- 


•cwrf.  i.u-  {13E  ;rqUc  diftuiae  per  AB,  inteUigt  poteit a po-  s vsp 

tentia  refiftcns , cuius  momentum  in  E;  ergo  / -1  V N 

potentia  refiftcns,  cuius  momentum  in  E,  ad  y'  V 

" potentiam  P applicatam  ad  C,  erit  vt  BC  ad  C -i -p  

"BE;  fed  fi  potentix  refigentis  momentum  in_.  $ -yc-  T — F 

E.xquipollet  potenti®  Papplicatx  ad  C,  ei-  Jd-  ..  Ip  * . jC 

dem  xquipollet  etiam  idem  potentif  refiften-  ■ r - 

tis  momentum  in  Ri  BE,  BR  exiftentibus  x- 

Xittntpi-  qualibus,  vtoftendetur;)»  ergo  potentia  refi-  1 [p 

tum . ftens  .cuius  momentum  in  R aa  eandem  po- 
tentiam applicatam  ad  C, erit  reciproce,  vtfiCad  BR,  frit  potentia  refiftens,"etfios 
mentu  in  l,ad  ipfam  pQtttia  P applicatam  ad  D erit  reciproce.vt  AD  ad  AI;  (idem  eft  c 
momentum  in  I,  ac  jn  R,  & vt  AD  ad  AI,  ita  BC  ad  BR)  ergo  potentix  rcfiftentis  moti 
cCrnt  I.  if  tum  in  I,  atque  adeo  * refiftetia  xque  diifufa  per  G A squipollens  potentix  P applicat 
r*  M,  xquipollet  etiam  momento  ciufdem  potenti*  anplicatx  ad  D , Quod  ita fc  habet 
1- w Elementis-  7 : " ” ‘ - * 
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-Jjmmt  Primum', 

ruerit  veffit  AC,  tuius  hjpomoelit*  S,/ittpte  td  extremum  A tpplicatapottntu  P,  & td 
extremum  C,  applicata  petenti*  it*  ve  eurum  momeutafiut  tqualta . 
iee  fivelfis  injectetur  m B td  tjuojeuntjue  axgults  C BD,  CBE+CPF  &e.  dummodo  fote*? 
tut  P,  eodem  modo fucrtt  afflictu , cjuo  applicata  ejt  td  extremum  A,  momento  ad  extre- 
mo D,E,P  6~c. applicata  potent  io,  aqmlta  ejt  e momento  ttufdem  potentu  tf flictu  td  ex- 
tremum A, 

Jtejeluttt. 


✓~v  Voniam  igitur  potentia  ap- 
plicata  ad  D xqualis  cft 
momenti  cum  eadem-, 
potentia  applicati  ad  A,  fuppofito 
eodem  applicationis  modo ; ergo 
potentia  applicata  ad  D xquipol- 
Ict  potentix  eidem  Q^applicatf  ad 
C,  cuixquiualet  eadem  potentia 


'arx  ad  C,  fecundum  rationem  diffantix 


taad  D debebit  xquipollerc  potentix  Q.applic: 

BC  ad  BA;  fcd  eadem  potentia  applicata  ad  A,  xquipollet  potentix  Qapplicatx  ad  C,  fc- 
cund&m  rationem  diftantix  BC  ad  BA;  ergo  potentia  applicata  ad  D xquipollet  potentix. 
Qapplfcats  ad  C,  cui  pquiualcteadcm  applicata  ad  A,  fecundum  eandem  diftantip  rati», 
nem  ab  hypomoclio ; ergo  fuppofito  eodem  applicationis  modo  potentia  applicata  ad  I) 
{qualis  erit  momenti  cuin  eadem  applicata  ad  A.  . ■ ' 

Sicde  afnseictrcrdisE,F&C. . " , . 

' :m>  -O,  i.j/  i'  . 'M  . 
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Quoniam  enim  eadem  cft  refiftentia  iiu’ 

GA,  qu*  in  AB,  Sc  potentia  P applicata  ad 
M,  ex  hypothefi  rquipollet  graui  X,  cui  x- 
quiualet  refiftentia  m AB;  ergo  refiftentia  in 
GA  «quipollet  potenti*  P applicat*  ad  M . 

At  vero  It  nos  inrclligamus  fuperimpofituin 
graue  aliquod  ipfi  LM,  cuius  centrum  graui- 
tatis  adgrauet  per  redam  kR,?quipollens  po- 
tenti* P,  etiam  frafto  prifmate  in  G A,  cadent 
habebitur  refiftentia , qu*  priits,  squipollens 
potenti*  P applicat*  adMs  fed  fuperimpofiti 
grauls , cuius  centrum  gTauitatis  Ut  in  refla- 
JtR,  momentum  cft  in  eadem , puta  in  I;  ergo 
momentum  huiufinodi  refiftenti*  ini,  fraflo 
prifmate , refiftens  *quipollet  potenti*  P ap- 
plicat* ad  Mi  fed  momentum  rcfiftendo  *• 
quipolltns  potenti*  P applicat*  adM,  *quipo!!et  refiftenti*  in  GA.ciufqi  momento  eft 
«qnalei  ergo  momenta  in  I a graui  fuper  impofito,  *quale  erit  momento  refiftenti*  in  GA. 

Corollarium  Primum . 


Hine  perfoleoum  eft  momentum  in  1 1 graui  fuperimpofieo  lubftitui  polle  loco  relidenti»  in  GA:  tiro  enint 
illud , quam  hzc  zquipolltt  poteniiz  P applicare  ad  M:  aiq;  adeo  abfoltui  momentum  m I,  lublUnu  poflo 
loco  rcfiilemi*  «qui  diffufz  pet  G A. 

Corollarium  Secundum. 


HinceriamintetligesperEduaaSFpiralleUhotiiooti,  G quemadmodum  fuit  po/imm  graue  fuper  LM. 
•derauans  perredlam  KR,  cuius  momentum  «quipcllecet  tam  potenriz  P applicate  ad  M,  quam  refiftcnri* 
in  GA,  rta  fuper  DC  intelligi . vrs  qu«dam  poteft , premens  fecundum  redam  FS,  «aut  «qurpolleat  graui  X, 
Vel  potenriz  P applicat»  fecundum  reflara  PC  ad  extremum  C,  ita  vteius  momentum  in  E «quiuaiear  refr; 
ftentiz  in  AB,  atque  aded  momentum  in  E>  lubftitui  poteft  loco  relifteotie  «que  diftubc  pet  AB. 

Ctmpoftu  1 


SH reLtft. 

e /r  >r«-. 


QVoniam  igitur  refiftentia  squi  diffufa  per  GA,  atque  aded  « potenti*  refiftcntis  mq- 
mentum  in  I squipollens  >5  potenti*  P applicat*  ad  M,  aquipollet  etiam  momento 
eiu"  “ ' ~ 


) fauui. 


iufdem  potenti*  applicat*  ad  D,  vt  oftenfum  cft;  ergo  potentia  refiftens , cuius 
momentum  in  I ad  ipfam  potentiam  P applicatam  ad  D,  erit  reciproce , vt  AD  ad  AI,  feu 
,potentia  refiftens , cuius  momentum  in  R,  ad  eandem  potentiam  applicatam  ad  C erit  reci- 
proci,vt  BC  ad  BR  (idem  cft  enim  momentum  in  I,ac  in  R,  & vt  AD  ad  AI,  ita  BC  ad  BR:) 
fed,  vt  fuperius  oftenfum  eft,  > fi  potenti?  refiftcntis  momentum  in  R,  jquipollct  potenti?  P 
applicat?  ad  C,  eidem  equipollet  etiam  idem  potenti?  refiftcntis  momentum  in  E;  BE,  BR 
exiftentibus  ?qualibus,  J ergo  potentia  refiftens, cuius  momentum  in  E, ad  potentiam  P ap- 
plicatam ad  C,  erit  vt  BC  ad  BE . Sed  loco  potenti?  refiftcntis , cuius  momentum  in  E,  in- 
tclligi  poteft  refiftentia  ?quc  diffufa  per  AB;  ergo  ratio  refiftenti?  equi  diffuf?  per  AB,  ad 
potentiam  P applicitam  ad  C,  erit  vt  BC,  ad  BE:  fed  loco  potenti?  P applicat?  ad  C,  in- 
telligi poteft  graue  X;  ergo  refiftentia  ?que  diffufa  per  AB,ad  graue  X.crit  reciproce  vt  BC 
«d  BE.  Sic  deprifmate  inclinat  v.g.iucuau  HY  &c.&  quod  deprilmatc,ide  de  Cylindro  {kc. 


S C H O L l p N. 

3 iutrttndtan  cft  tutem , dicendum  non  effe  momentum  rejijlentia  in  AB  id moment iiulj 
gruuil  X , eft  vt  BC  id  BE:  etenim  momenti  pofiunt  eft  aqualia , et  fi  diRantia  ab  kypo- 
moelio  fint  maquales ; erifquc  vt  difiantia  ad  difi antium , ita  reciproce  grane  adgrancia 
momentis  aqualibus  exiRentibus : Jed potius  dicendum , refiftentiam  in  AB  ad  graue  X 
rationem  habere,  vtBCadBE.  Non  enim  gr aut  idtmeji  quod  momentum  grauis;  nce 

~~  potentia. 
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potentia  idem  tfi  quod  momentum  potentia : tue  refiftentia  idem  quod  momentum  rcfi- 
3t  entia.,  qua  fiunt  confundenda  non funt , nec  promtfcue  vfurpanda , vt  cuique,  etfi  leni- 
ter in  Mathematico puluere  ver  fato  , perfticuum  effi  poteft ; Non  enim  momentum  in  E ad 
momentum  in  C,  ejtvt  BC  ad  SE:  fi quidem  momenta  Titionem  compofitam  habent  ex  rtr 
tume  dtfi antiarum , & grauitatum  homologe . Hic  itaque  fenfu  faljiftma  tfl  propofitio ; 
tantum  igitur  dicere  licebit , refifienttam  <S  E ad  potentiam  in  Ctfeit  fi  mauit , potentiam 
in  E ad  potentiam  in  C efie  reciprof,  vt  BC  ad  BE\  quo  pallo  momenta  in  C,(j  E erunt 
aqualia , qua  primo  locum  habent  in  velle  extenfa , deinde  in  eadem  inflexa . 


Cxrcrum  Traftatum  hunc  de  reddentia  iam  di<fta , copiofilfimum  in  Phyfica  nos  infer- 
uimus , confiderantes  prifma  illud  in  triplici  politione , vel  vt  parallelum  horizonti,  vel  pettnuM  , q v * 
vt  eleuatum , vel  vt  inclinatum ; prctma  fecundum  diuerfam  applicationem  virtut  is  fran-  'ifff.ff', 
gentis,  de  quibus  loco  citato  copiose  difputo , & omnia  quantum  in  mc  fuit,  diligentia^"” 
lum  profccutus. 

Quidam,  vt  probarent  Galilpi  illud  affumptum , nem-  q ximemaT 

pe  Gradus  velocitatis  einfdem  mobilis  Juper  diucrfas  ^ V. 

planorum  inclinationes  acquifiti  tunc  funt  aquales , cum  

eorundem  planorum  eleuattones  aquales  Jnnt  i multa..  

dixerunt,  que  tamen  cura  veritate  conlentire  minimi 

videntur,  de  quibus  paulo  infra  fumus  adluri  . Interiim.  •*' 

perpendere  opus  cft  quid  ab  ijfdempronunciatum  fuerit  de  cquiponderantia  grauium  fu- 
per  planis  eandem  cleuationem  habentibus , in  cuius  gratiam  aflumunt,  duo  grauia  fimul 
coniun&aex  fcmoueri  nonpofle,  nili  centrum  commune  grauitatis  ipforumdcfccndat: 
quo  admiffo  ,ouod  profedtb  non  cft  inficiandum , illud  enunciant . St  in  planis  tnaqualiter 
inclinatis,eandem  tamen  eleuationem  habentibus  duo  grauia  confiituantnr , qua  inter  fe  ean- 
dem homologe  rationem  habeant  quam,  longitudines  habent  planorum  . grauia  aquale  momen- 
tum habebunt . Sed  qujfo  in  ipfo  limine  difficultas  occurrit;  poterat  diim  id  vniucrfalius 
enunciari  de  planis  quomodocunq;  inclinatis,  eandem  tamen  eleuationem  habentibus ; fi, 
enim  illa  demonftratio , qui  ipfi  vtuntur,  ne  dum  id  , fed  etiam  hoc  probaret . Verum  hoc 
omifto,  perpendamus  demonftrationem  ipfain ; fupponunt  enim  plana  inpqualitcr  inclinata 
repr?fentari  per  AC,  & BC, eandem  tamen  eleuationem  habentia : conftituunt  vero  hori- 
zontalem AB,  grauia  verb  fupponunt  in  A,  & Bpun&is , &infuper  grauis  A momentum 
ad  momentum  grauis  B,  in  ratione  efle,  vt  AC  ad  CB,  deinde  fecant  AB  in  F,  ita  vt  BF  ad 


F A fit,  vt  AC  ad  CB,  inde  concludunt  pun&umF,  efle  centrum  grauitatis  grauium  A,B, 
qua: per  rcdlam  AB,  conncdhmtur . 

Hic  tamen  eft,  quod  ijs  videtur  faceflere  negotij;  nam  aliud  cft  confiderarc  grauia,  vt  ap- 
penfa  in  A,  & B,  aliud  vero  vt  adgrauantia  fuper  planis  C A,  CB;  longi  enim  diuerfa  eft  mT?* 
huiufmodi  confideratio . Rc<ftc  quidem  concluderet  illa  demonftratio , fi  negligendum  fo- 
ret quicquid  graue  fibi  adfeifeit  ob  eleuationem  planorum ; fi  enim  duo  illa  grauia  appen- 
fa  filo  quodam  intelligerentur  connexa , ita  vt  illa  imaginario  filo  per  A,C,U  dudto , cum. 
fuerint  connexa,  libere  poffint  excurrere,  atq;  aded  ad  motum  vnius,  alterius  motus  confc- 
quatur , grauia  hunc  in  modum  difpofita  dicenda  forent  cquiponderantia  i fi  enim  non  ita 
le habeant, vmimpreponderet, ita vtBdciccndat ad D,  Aalcendcnte  ad  E; ex  H dudla_ 

EF  parallela  CD,  a itaque  ED  fecante  AB  in  G,  manifeftum  cft  ACB  pquari  ECD,  ablato 
communi  ECB,  remanebit  AE,  pqualis  BD,  vt  igitur  AE  ad  t F,  ita  BD  ad  EF,  & propter 
parallelas  EF,  BD  triangula  eGF,  DGB  fimilia  funt ; quare  vt  BD,  ad  EF,  ita  DG  ad  GE , 
fcd  BD,  ad  EF,  cft  vt  AE  ad  EF,  hoc  cft , vt  AC  ad  CtJ,  hoc  eft , vt  BF  ad  FA,  hoc  cft  vt 


momentum  grauisinEad  momentum  grauisinD,  ergo  ipforum  grauium  in  E,  &Dgra- 
uitatis  centrum  erit  G,  in  horizontali  linea  AB,  in  qua  prius  erat  in  F,  ergo  defecndit  gra- 
ue ex  B in  Diafcendcnte  altero  ex  A in  E manete  centro  grauitatis  connexorum  grauium , 
manente  inquam  in  ipfit  horizontali  linea , quod  cft  impoflibile , & contra  aflumprum . 

Hoc  aliter  a nobis  oftendi  pollet , quod  inferius  prcftabimus , interira  redeamus  vndi 
difcelfimus.  In  eo  igitur  videntur  peccare , quod  aflumunt  grauia  illa  non  quatenus  ad* 
grauant  fuper  planis , quod  intollcrabile  eft , propterea  quod  fi  intelligantur  grauia  fuper 
planis  AC,Cflconftituta,  ita  vt  graue  vnumex:  gratia  Y valeat*^  alterum  Z valeat  i. 

hunc 
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hunc  cniffl  in  modum  feruabitur  ratio  longitudinum  planorum , nempe  tripla  , hanc  ejunC 
eonftituimus  rationem  longitudinis 
AC  ad  longitudinem  CB,  atque  etiam 
diftanti.r  BF  ad  diftantiam  FA.  Si  ita- 
que grauc  Y,  conftiruarur  fuper  pla- 
num AC,  ita  vt  cius  momentum  nbfo--^ 
lutum,  nempe  24.  reprefentetur  P 
fegmentum  AM,  vt  fuper  planum  CB, 
per  fegmentum  BH  ipii  A,\l  squale , at  vero  momentum  abfolutum  grauis  Z reprefentetur 
per  fegmentum  Bk  fubtriplum  ad  ipfum  BH,  & per  aO  illi  squale , mox  vero  ex  M,  & H 
perpendiculares  cadant  MN,  HI,  infuper  ex  O,  & K perpendiculares  cadant  OP,  KL,  ma- 
nifeftum  e fi  ex  Mechanicis  grauc  Y,  cuius  momentum  abfolutum  reprefentatur  per  AM,  fi 
fuerit  conflitutum  fuper  inclinatum  planum  AC,  tale  habere  momentum , cuiufmodi  cfl 
MN,  & graue  illud , cuius  momentum  abfolutum  reprefentatur  per  AO,  conflitutum  fuper 
planum  AC  tantum  habere  momentum , quantum  reprefentatur  per  Of,  ita  pariter  illud 
grauc , cuius  abfolutum  momentum  cfl  BH  conflitutum  fuper  CB  habere  momentum  HI, 
& grauc,  quod  habet  momentum  abfolutum  BK  conflitutum  fuper  planum  CB  habere, 
momentum  fcL,  itaque  cum  fit  quemadmodum  AC  ad  CB,  ita  HB  ad  AO,  & ita  AM  ad 
KB,  propterea  neceflarid  confcquitur  MN,  &KL  inter  fc  aquari  quamobrem  graue  Y 
conflitutum  fuper  planum  AC  tantum  habet  momentum , puta  MN,  quantum  grauc  Z fu- 
per planum  CB,  nempe  momentum  KL,  creo  grauc  Y fuper  planum  AC  arquiponderat 
graui  Z fuper  planum  CB,  vndepropofitio  ficcft  dcmonftrata. 

Verum  cnimucro  fi  cade  illa  grauia  fufpenfa  fuerint  ex  Libra?  extremitatibus  A,B,  trqui- 
ponderant  ex  centro  F, quoniam  vt  AF  ad  FB,  ita  Z ad  Y,  at  vcr6  fi  eadem  grauia  pondere» 
diminuta  debeant  ex  ijfdcm  diflantijs  squeponderare , ncccfTc  cfl  decrementa  fieri  pro- 
portionaliter,  ita  vt  quemadmodum  efl  Y ad  Z,  hoc  cfl  j 4.  ad  8.  ita  fit  decrementum  vnius 
ad  decrementum  alterius  homologe , vnde  fi  cx  Y,  nempe  24.  auferatur  quarta  pars,  puta 
6.  remanebunt  18.  & fi  ex  Z auferatur  quarta  pars , puta  2.  remanebunt  6.  efl  autem  j8. 
ad  6.  vtBFadFA,  ac  proinde  graue  vt  18.  appenfum  pundto  A extremitati  Libra  aequi- 
ponderabit  6.  graui  fcilicet  appenfo  ad  putidum  B,  vnde  eorum  idem  erit  grauitatis  cen- 
trum F,  fi  confidcrcntur  quatenus  appenfa  funt  extremitatibus  Libra ; At  filpefieoturpro 
vt  conftituta  fuper  planis,  certum  efl  grauc  Yvt  24.  cum  conflitutum  fuper  planum  AC 
habeat  momentum  vtMN,  tale  decrementum  habet,  vt  cius  momentum  fit  tantummodo 
vt  MN,  qua:  in  hac  hypothcfi  rcfpedu  ipfius  AM  fc  habet  vt  quarta  pars , nempe  vt  6.  ad 
14.  & graue  Z fuper  planum  CB  habere  momentum  KL,  qui  rcfpciftukB  reprffcntantis 
momentum  abfolutum  vt8.  fe  habet  vt  6.  vnde  videtur  grauium  illorum  quatenus  per 
modum  vnius  accipiuntur,non  cfTc  centrum  grauitatis  F. 

Verum  hic  confidcrarc  oportet  in  grauibus  appenfis  extremitatibus  Libra  A,  & B fpe- 
ftandas  quidem  clfe  diftantias  AF,FB,  at  fi  fuerint  fuper  planis  conftituta  confiderandas 
efle  inclinationes  planorum,  ac  proinde  non  mirum,  fi  graue  Y fupcrimpofituin  plano  AC 
atqueponderet  graui  Z fuper  planum  CB,  ctfi  non  patiantur  decrementa  prout  requirere- 
tur ad  squilibnum , dum  grauia  forent  appenfa  extremitatibus  Libra  A,B,  fiquidem  mo- 
menta grauium  non  a Librx  bracchijs,fcd  ab  inclinationibus  planorum  dependent  &c. 

Nos  autem  Propofitioncm  hanc  oflcnfiuc  fic  dcmonflrabimus  &c. 

Sit  horizontalis  AB,  plana  vero  inclinatafint  AC,  CB,fitquc  graue  Q_  pofitum  in  Aad 
grauc  pofitum  in  B in  eadem  ratione  homologe  cum  planorum  longitudinibus  AC,  CB; 
oftendendum  cfl  grauc  Q_  pofitum  fuper  planum  AC  graui  pt  pofitum  fuper  'planum  BC, 
cum  fuerit  vt  AC  ad  BC,  ita  Qad  Ii,  xqueponderare , 

Sit  grauis  Qmomcntum  abfolutum  reprefen- 
tatum  per  AM,  ex  pumfto  M cadat  perpendicula- 
ris MN,  eius  momentum  fuper  planum  inclina-  x 

tum  AC  erit  reprefentamm  per  MN.  Sit  BH  x-  — ~ ,,*• 

qualis  AM,  & BK  fiat  ad  BH,  vt  BC  ad  aC,  erit  N 1 ■ _ 

quidem  grauis  5(1  momentum  abfolutum  reprefentatum  pei  BK;  cx  pumfto  k cadat  perpen- 
dicularis KL,  fic  ciufdem  grauis  momentum  fuper  planum  BC  erit  ki.  Oftendendum  eft 

igitur 
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igitur  MN  squalem  efle  KL;  hoc  enim  paflo  illa  grauia  squeponderabunt  fuper  pracdi&is- 
planis  conftituta,  cum  eorum  momenta  fuper  ijfdem  planis  aqualia  fuerint.  Fi.it  vtBIC, 
ad  BH,  ita  AM  ad  AR,  agatur  RH,  & infuper  Mk . Quoniam  igitur  eft  vt  AM  ad  AR,  ita_ 
Bk  ad  BH,  erit  diuidendo  vt  AM  ad  MR,  ita  BK  ad  KH, quare  RH.MK  erunt  paralleli.  Vel 
quia  eft  vt  R A ad  aM,  ita  HB  ad  BK,  ergo  diuidendo  erit , vt  MR  ad  AM,  ita  KH  ad  KB, 
quare  MK,  AB  erunt  inter  fe  paralleli , vt  pcrfpicufe  conftat  ex  elementis,  ergo  NMKL 
eft  parallclogrammum , quare  NM,  LK  erunt  inter  fe  squales , eft  autem  NM  momentum 
grauis  QJiipcr  planum  AC,  infuper  LK  eft  momentum  grauis  R fuper  planum  BC,  ergo 
momenta  grauium  QJl;,  fuper  planis  AC,  BC  funt  inter  fc  aqualia , ergo  pratdiAa  grauia 
Qjji  fuper  planis  AC,  BC  conftituta , & aliqua  ratione  connexa  atquiponderabunt . Quod 
&c. 


Sed  defeendendum  eft  ad  principaliter  inten- 
tum; videtur  milii  haud  bene  Galilfi  afliimptum 
a quibufdam  dcmonftratum  fuifle  hunc  in  mo- 
dum . Sint  duo  plana  AB,  AC  inxqualitcr  in- 
clinata eandem  habentia  clcuationemAD.fit- 

que  horizontalis  CD;  quicunque  fit  gradus  ve-  / 

locitatis  acquifitus  in  B,  accepto  eius  fubdu-  / 

pio,  graue  motu  aequabili  , & tempore  cafus  / , 

currit  idem  fpatium  cafus  BA,  iterum  quicunq;  “*ri  j,  J H — CFG  B 
fitvgradus  velocitatis  acquifitus  in  C,  accepto  “ 

eius  fubduplo,  graue  motu  xquabili,  & tepore  cafus  currit  idem  fpatium  cafus  ( 
igitur , & fpatia  funt  proportionalia;  nempe  tempore  BA,  curritur  fpatium  Ba,  n 
bdr:  tempore  autem  CA,  curritur  fpatium  CA,  motuxquabili,  ergo  per  fexta 
aequabili,  gradus  velitatis  funt  xqualcsjquarc  etiam  illorum  dupli  xqi, ales  cn 
gradus  velocitatis  in  B,  & C funt  squales . Hi  tamen  paralogizant,  atque  prim 
tunt;  permde  eiuin  cftdiccrc  mobile  motu  atquabiliper  AC,&  per  AB  itar 
«empus  per  AC,  ad  tempus  per  AB  fit  in  ratione,  vt  ipatium  AC,  ad  fpatium  Ai 
.eft,  inquam,  ac  dicere,  vel  fupponerc,  gradum  velocitatis,  quo  mobile  I 
tu  aequabili  per  AC,  aequalem  effegradui  velocitatis,  quo  mobile  fertur  per 
.Kidem  aequabili  atq,-  adeo  duplum  squale  efle  duplo ; Cum  autem  hoc  demo 
afluracrctur  , vides  id  fupponi , quodoftendendumfufeipirur;  & nulli  dubium 
dam  dxcerc  liceat  i velocitatis  gradus  acquifitus  pcrdefcenfum  AC  Iit  v s E 
acquifitus  per  defeenium  AB  fit  FB,  minor , vel  maior  illo ; aequales  enim  e(Te  dt 
oportet ; & fi  id  ab  illo  dici  non  potiet  .nulla  opus  foret  dcmonftrationc  Sit  i 
maior,  quam  FB,  atque  dcfccnfus  per  AC,  & AB  fint  vniformiter  accelerati ; 
maximum  momentum  EC.acquifitum  per  motum  vniformiter  acceleratum  pci 
AC, diuidatur, inquam, bifariam inH.ita pariter  momentum  FB,  acauifirum e 
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hwufmodi  defcenfu  per  pUnnrn  inclinaram  acquiri,  quantum  ei,  quam  per  intlMmiSf 
defcendendo  conficit , linea  perpendicularis  expofcit , quamobrem  ab  huiufmodi  linea,  v» 
petendus  defcenfuscft,  kapewsipfam  celeritatis  gradus  attendi  debent  i his  autem  ha- 
bitis efto . 
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Crudus  veloeitotis  etufdem  mobilis  fuptr  diuer/us  plassornm  imlinutioMs  acquijiti  tunc 
funt  aquales , cum  t mundem  planorum  eleuatttnes  nquulcsfnnt . 

Hoc  apud  Galilarum  aiTumprum  eft , quod  hic  demon- 
ftrare  conabimur ; placet  tamen  illud  vmaerfalius  concipe- 
re hunc  in  modum. 

Si  graue  aliquod  monentur  ,fint  fer  limam  perpendicularem 
udiorizontem , fine  per  lineam  quomodocunq-,  tneltnatauzj 
eum  ad  lineam  horizontalem perucnerit , aquales  celeretatts 
gradus  acquirit . 

Sit  aliquod  graue  defeendens  per  redam  perpendicu- 
larem CB,  vel  per  quafcunque  inclinatas  CD.CA. Offen- 
dendum eft  a mobili  acquiri  tantum  celeritatis  in  punfto  B 
ex  defcenfu  per  perpendicularem  CB,  quantum  in  D cx  de- 
fccnfu  per  inclinatam  CD,  vel  in  A ex  defcenfu  per  inclinatam  CA . 

Xe fi  Ut  io . 

QVoniam  itaque  dum  graue  monetur,  fiue  per  lineam  perpendicularem  ad  horiron- 
tem,  fiue  per  lineam  quomodocunque  inclinatam,  cum  ad  lineam  horizontalem- 
perucnerit , xquales  celeritatis  gradus  acquirit ergo  tantum  edentaris  mobile- 
acquirit  defeendens  per  CD,  vd  per  C A,  quantum  acquirit  celeritatis  defeendens  per  ip- 
fam  perpendicularem  CB;  fed  perpendicularis , quam  graue  in  defcenfu  per  CD,  vd  CA,' 
conficit,  xqttaiis  eft  CB;  ergo  mobile  defeendens  per  inclinaram  CD,  vctCA,  tantum  ce- 
leritatis in  D,  vel  A confequitur , quantum  per  lineam , quam  dcfccndcrtdo  conficit,  per- 
pendicularem acquirit.  Quod  ita  fe  habet  ex  ha&enus  difputatis. 

Compofitio, 

Voniam  igitur  mobile  defeendens  per  inclinati  CD,  vef  CA  tantum  celeritatis  in  j>, 
\J  vel  A confequitur  .quantum  per  lineam,  quam  defcendendo  conficit,  perpendicula;- 
rem  acquirit , fed  perpendicularis, quam  grane  m defcenfu  per  CD,  vd  CA  cort- 
ficit , aequalis  eft  CB,  ergo  tantum  celeritatis  mobile  acquirit  defeendens  per  CD,  vd  CA, 
quantum  acquirit  celeritatis  defcendendo  per  perpendicularem  Cb.  Ergo  fi  graue  aliquod 
moueatur,  fiue  per  lineam  perpendicularem  ad  horizontem,  fiue  per  lineam  quomodo- 
cunq;  inclinatam,  &c.  Quod  oportebat  oftendere . 

Occafionc  Theorematis  nobis  propofiti  refoluendi  a D.  Stephanodc  Angelis,  appuE 
animum  ad  confiderandam  illam  difficultatem  Phyfico-Gcomaricam  , vertentem  inter 
ipfum , & P.  Ricciolium , nempe  de  defcenfu  grauis , ex  hypotficfi , quod  terra  cieretur  in- 
orbem  motu  diurno.-  quam  fcilicct  lineam  defeendens  grane  dcfcriberct.  Ait  enimRic- 
ciolius.  Si  graue  aliquod  defeenderer  in  xquatore  a fuperficic  ad  cCntrum  terrx  horis  pre- 
cise  fex , & non  moucretur  tellus  nifi  diurno  motu , an  linea  deferipta  a graui  cadente , ca- 
deret intra  peripheriam  femicirculidcfcriptrftsprafeirridiametrum  telluris,  an  extra;  cx 
hypothefi , qu6d  illud  graue  mouererur  motu  xquabili  circa  centrum , viginri  quatuor  ho- 
rarum fpatio  periodum  abfoluens , vt  ad'centrum  mow  raturaiiter  accelerato  hcunclum- 
quadrata  temporum ; qua  datd  hypothefi  Geometrice  demonftrauimus  lineam  illam  exta 
cadere. 

Quoniam  aurem  hic  differitur  de  tefolutione  Theorematum,  qux  Phy  fico-Mathematica 

dicun-  ’ 
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Weuntnr , duximus  non  alienum  ab  infliruto , hoc  quod  Phyfico-Gcometricum  efl  noftra 
perfequi  contemplatione ; eo  vel  maximi , quia  me  vtriquc  rem  gratam  faflurum  fum  ar- 
bitratus ; & vt  In  arenam  defeendamus , primum  operae  pretium  exiflimauimus  aduertere . 

Si  quis  graue  aliquod  in  altum  proijciat , ita  tamen  vt  interim  is  moueatur  ex  accidenti , 
Videlicet  admotum  altdrius,  graui quidem proicdlo communicari  impulfum  illum , quo 
proijciens  fertur  ad  motum  alterius ; quod  tametfi  fit  exploratum  in  primis , tamen  id  nobis 
innotuit  experimento  Florentis  annis  clapfis  a nobis  confero;  fic  porro  licebit  illud  ob 
oculos  conflitucre . 

Sit  planum  horizontale , fuper  quo  currus  velociter  traflus  Equorum  vi  excurrat  per  re- 
flant AH, eidem  vero  fit  a tergo  aptata  balifta,cui  prafideat  al:quis,qui  quando  currus  per- 
ucncritex  A, in  B,prarfcs  curru  veflus,  remittat  arcum,  atque  adeo  explofus  globulus , qui 
ob  modicam  arcus  tenfionem  ad  mediocrem  altitudinem  perucnict,  exempli  gratia  ad  1, 
defeendendo  cadat  fuper  eundem  currum , c.g.  in  E,  faflaque  fit  Parabola,  cuius  altitudo 
IC,  amplitudo  vero  Bb;  validiori  tamen  fafla  ipfius  arcustenfionc , vel  robulliori  adhibi- 
ta balifta , explofus  globulus  ad  maiorem  perucnict  altitudinem , puta  in  K,  eo  vel  maxime 
ii  globulus  ille  fuerit  plumbeus  validiori  refpondcns  impulfui : qua  de  re  lito  loco  ; & fafla 
fit  femiparabola  Blc,  cuius  altitudo  kD,  & altera  femiparabola  compleatur  KG,  nifi  defi- 
ciat impetus  horizontalis,  guo  deficiente  graue  ex  L cadat  per  recfltai  LF,  maioris , vel  mi- 
noris altitudinis , prout  citius,  vel  tardius  horizontalis  impulfus  defecerit , 

Tunc  autem  currus  erit 

valde  promotus,  prout  va-  K 

lida  fuerit  expulfio  baliflr , 

ita  vt  ponetpfumindiilan-  ' > 

tia  notabili  cadat:  & quidem 
nobis  ita  contigit ; nam  fpa- 
tiii  aB  fuit  viginti  brachio- 
rum Florentinorum,  at  ve- 
ro BF  quadraginta  quin- 
que, fcdFH  triginta  feptem 
circiter . 

Vtrumque  nos  docet  ex- 
perimentum, graui  commu- 
nicari quendam  horizonta- 
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lem  impulfum  ,•  fecundum  autem  fpeciatim  nos  admonet , quando  nimirum  graue  ad  tan- 
tam peruenerit  altitudinem , vt  in  afccnfu,  dcfcenfuque  tantum  infumatur  temporis , quan- 
tum horizontalis  impulfus  d cficientia  requirit,  cum  ad  lineae  defcriptatpunflitm.v.g.L, per- 
uenerit , antequam  in  tellurem  incurrat , dum  interim  currus  eandem  fubiens  celeritatem , 
eundemque  gradum  velocitatis  retinens,  ad  fpatij  punitum  H,  peruenerit vt  videlicet 
fcendens  ex  L in  F,  reftam  lineam  deferibat , ciim  ab  interno  principio  tantilm , horizon- 
tali quidem  impulfu  corrupto , moueatur , arq,-  aded  vt  a tergo  cadat , 

Ex  his  iacilc  deprehendere  licet  hoc  idem  euenturum , fi  tellus  diurna  vertigine  cieretur  Utm  ^ 
in  orbem , graue  vero  furfum  in  aequatoris  plano  proijceretur ; Illud  enim  afeendens,  item- , " ” 


• CtrrrM.cotltn* 


que  dcfccndens , mixtam  deferiberet  lineam  ,•  qualis  verd  ea  efle  deberer,  alibi  explicabo  ,&"**/> 
Illud  mihi  tamen  latis  fuperque  manileftum  videtur , videlicet  huiufmodi  lineam  mixtse  ‘‘,^m  "**' 
elfenatorse.  lIk;  * > 

Quod  fi  graue  non  fuerit  proie&um , fedex  aliquo  eminenti  loco  ceciderit,  dummodo 
locus,  vnde  eft  defcenfus,  moueatur : vt  fe  habet  aliquod  cadens  ex  apice  mali  alicuius  na- 
uls  &c,-  modo  profeflb  non  diffimili  motum  illum  concipiet  horizontalem , ita  vt  nifi  nimia 
fuerit  altitudo,  graue  cadar,  ad  calcem  ciufdcmmali.  Ita  quoque  contingeret , fi  tellus  */•«• 
circumafla  diurna  vertigine  foret , & ex  apice  turris  graue  aliquod  defeenderer  1 nifi  nam-  ""  ‘ 
que  ex  nimia  altitudine  caderet,  ad  calcem  eiufdem  turris  perungeret.Dicebam  autem,  nifi 
nimia  foret  altitudo,  nam  alioquin  a tergo  caderet  malo  promoto,  vel  aedificio  obeam-, 
quam  attulimus  caufam : quoniam  horizontali  impulfu  confumpto  folum  internum  princi- 
pium defcenfus  remaneret , interim  perfeuerante  impulfu  tamen,  vel  in  naui , vel  in  terra* 
verius  eam , ad  quam  etiam  graue  afeititio  impulfu  ferebatur , partem ; hoc  enim  neque* 
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nauis  greflum neque  telluris  reuolutionem  aflcqui  poteft : vndeneceflarioi  tergticade-i  • 
rct . Supponimus  autem  modo , graue  tunc  non  moucri  in  orbem,  fi  tellus  moucrerur,  non 
moucri, inquam,  in  orbem  ab  interno  principio,  quafi  retinens  naturam  totius,  vt  multihac 
tempellatc comininifcuntur;  fed  potius  afeititio  quodam  impulfu , non  tecus aedumgraue 
ex  apice  mali  alicuius  nauis  dcfccndit ; eadem  enim  cft  prorfus  ratio  . Nec  fatis  quidem-  - 
intelligo  quo  pado  moucri  poflet  ab  interno  principio,  fi  praedid us  impulfus  omnino  de- 
beret hic  intercedere . Aut  enim  illud  graue  dcfcciuicndo  redit  ad  proijcientis  locum  .-vel 
non  illum  aflequitur . Si  fecundum,  rede  dixeris  graue  non  moucri  in  orbem  ab  interno- 
principio , alias  locutu  illum  aflequeretur . Si  primum,  non  conuincitur  motus  a principio 
quidem  interno , cimi  id  fieri  minime  repugnet  cxtrinfectls  a principio  videlicet  exrerno  ,* 
boc  cft  a proijcientis  afeititio  inipullu , vt  fuit  nobis  experimento  currus  exploratum.  At  in 
Phyficis  cumulati  nobis  hoc  erit  argumentum  tractandum . Pcrfuafum  interim  fit  cuique , 
graue  illud  proicdum,  haud  fore,  vt  intrinfccus  in  orbem  moucrerur , cum  hoc  idem  ab 
iinputfu  fibi  cxtrinfcctis  aducnientc  confcqueretur , videlicet  i proijcicnrc , non  vt  huiuf- 
tnodi , fed  vt  telluris  motum  fuheunte , vel  a tellure  ipfa , at  natura  lemper  abhorret  a fu- 
perfluo , vt  in  ncceflarijs  non  deficit . 

TtUmh  m-  Hinc  colligenda  videtur  immobilitas  telluris . Neque  vlla  dHparitas  cft  inter  morum-- 
ix  Currus,  & telluris,  qrfntum  ad  communicationem  impulfus , quod  motus  illius  fit  velo- 
k*anm  n*  cjg;mus,  huius  autem  non  ita ; nam  fi  vclcciflimomotu  impulfus  validiffimus  proiedo 
communicatur,  interim  tellus  vclociflima  fui  gyratione  adhuc  reuoluitur,  & Ii  currus 
non  adeo  velociter  fertur , fed  longe  fegnius , etiam  cxplofo  proiedo , fegnias  profequirur 
curfum.  Neque  etiam  officit,  quod  pro  difparitatc  inter  motum  telluris , & currus  ab 
aliquibus  afferri  folet , quod  admotum  telluris  fequitur  acris  motus  concomitans;  vndt. 
proicdi  motus  in  orbem  fouctur  verfus  eandem  partem ; quod  in  curru  non  cuemt , cuius 
motus  aeris  motus  non  comitatur  verfus  eandem  partem;  non  officit,  inquam, fiquidem  ex- 
perimentum feci  etiam  c plaga  occidentali  ad  plagam  orientalem , vndenon  deerat  illo 
motus  aeris,  fi  quis  effet  a motu  telluris , a quo  fbuerctur  proicdum,  & nihilominus  ad  ram 
magnam  diftantiam  dccjdcbat  a tergo . 

Illud  itidem  confidcrandum  fe  oflert , quod  graue  fursim  proiedum  impulfu  deficiente- 
impotens  afcenfum  protrahere , fi  per  redam  perpendicularem  fadus  fit  afccnfus , non.-' 
quiefeit  in  reflexionis  pundo  quiete  priuatiua,  nam  de  ncgatiua  nulla  difficultas;  tunc  enim 
mobile  tantum  acquirit  mutatum  {fle , cui  quidem  in  fpatio  pundtum , in  tempore  verb 
inftans  rcfpondct ; illud  porro  quietis  priuatitue  rationem  non  habet ; vt  enim  motus , fic 
& huiufmodi  quies,  temporis  menfuram' expofeit; Quies  enim,  de  qua  eft  fermo,  non  quar- 
tus cft  a motu  ccftatio , liuc  motus  negatio , fed  negatio  in  fubicdo  apro  motum  fufeipero 
in  eadurationc,  in  qua  dicitur  quiefeere.  Mobile  autem  illud  nimirum  graue  non  eft 
quietis  capax  in  illo  initanti,  fed  confcqui  tantummodo  poteft  mutatum  efle,  quod  cft  fi- 
nis afccnfus,  & principium  defccnfus,  itavt  in  illo  inftanti  valeat  dicere , nunc  vltimo 
noneftdcfccnlus,  non  cft  motus  in  orbem  dcfccnfum  concomitans , led  immediati  poft 
erit ; quamobrem  immediate  poft , graue  illud  mouctur , & naturaliter  defeendendo , mo- 
tu videlicet  naturaliter  accelerato  ab  interno  principio , & motu  quidem  in  orbem  natura- 
liter deficiente . Ncc  certe  credendum  de  ratione  motus  redi , & reflexi  difrupiionetn  efle 
per  interpofitam  quietem,  nam  quandocunque  mobile  fuerit  indifferens  ad  contTarios  mo- 
tus in  aliquo  mutato  efle  poteft  ab  agente  libero  ad  illorum  alterum  moucri,  fed  vnum- 
quodque  mobile  in  quouis  mutato  efle  hunc  in  modum  fc  habet ; quamobrem  poteft  in-.- 
quolibet  mmato  efle , a libero  agente  ad  vnum,  vel  alterum  motuum  moucri quod  fifc- 
mcl  concederis , non  erit  cur  id  deneges  naturali  agenti , ac  propterea  grani . Neque  per- 
turbet animum.quod  oppofiti  motus  forent  continui;  nam  id  quidem  incommodum  exifti- 
mandum , prarfertim  in  Ariflotelis  dodrina , non  cft , eo  fenfu , vt  vna  credatur  etfe  muta- 
tio fecundum  fuum  efle  materiale , vt  aiunt ; nihil  tamen  obftac  in  ratione  continui . 
z>«<»  pkkj  Dum  itaque  graue  furfum  proijcitur , refledendo , nulla  interpofita  quiete , motum  fij- 
birct  duplicem , fcu  potius  duplicem  impulfum  confpirantcm  in  vnum , ita  vt  perinde  fit , 
imirffitA-  ac  fi  duplici  motu  feretur,  quorum  vnus  ad  centrum  naturaliter  foret  acceleratus,  alter 
autem  in  orbem  naturaliter  deficiens,  ex  bypothcfi  quod  tellus  ipfa  diurna  rcuolutionc-, 
,*p,,  ' crerctprru  gyrum.  ~ ’ ” 

Eodem 
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Eodeni  prorfus  modo  nobis  eft  philofophandum,  fi  graue  dcfccndat  ex  alto ; nihil  cnimi 
relert  cxtrmfccum  illum  proie&ionis  impiilfum  fursum  prxccffiffc , cain  igitur  lineam  dc- 
fcriberet,  qualem  mobile  duplicem  hunc  impulfum  fubiens  requirit , & ab  interno  princi- 
pio , fecundum  motum  vniformiter  acceleratum , & ab  cxtrinfeco , a tellure  fcilicct  in  or- 
bem adta , iuxta  motum  in  orbem;  eam  autem  fpiraletn  exiftimo , non  qualem  Archimedes 
defignat,  fed  genere  diuerfam , ex  hypothefi  quod  tellus  diurna  rcuolutione  viginri  qua-* 
tuor  horarum  fpatio , in  .-equatoris  plano  fuam  abfoluens  periodum , circa  centrum  mone- 
retur. Illud  porro  attendendum  in  primis , ne  graue  ipfum  ob  nimiam  defcenfus  altitudi-. 
nem , impulfum  cxtrinfccus  aducnicntcm  in  gyrum  amiferit ; hoc  enim  deficiente , grauo 
deinceps  ad  rectitudinem  grcfTus  fc  rcftitucrct , perredtam  lineam  ad  centrum  incedens. 

Ceterum  (ivterque  motus  xquabilis  elfct,  vtique  linea  ab  iploperafta  fpiralis  fbree' 
Archimedf  a , dummodo  vterque  impulfus  pcrfcucrarct,  donec  ille , qui  eft  in  orbem  inte- 
gram gyrationcm  perficerer,  alioquin  graue  dcicripra  fpiralis  pane , vtpote  impulfu  in  or- 
bem inlmnpto.rcdta  defcendcrct.fi  defcenfus  effet  acclcratus.at  in  orbem  arquabilis.mobilc 
mixtapi  lineam  longe  diuerfam  defignarct ; quod  fi  defcenfus  effer  naturaliter  acceleratus, 
in  orbem  naturaliter  deficiens,  longe  adhuc  magis  linea  illa  diuerfa  foret;  qualem  autem 
ad  vnguem , nunc  defignare  non  iuuat , iuuabit  tamen  in  Phyficis . Intcrim  femper  intelli- 
gc  ad  integram  lineam  deferibendam  requiri  perfeuerantiam , quantum  fiifficit , non  vnin* 
tantum , fed  vtriufquc  impulfus , vt  fupenus  innui . Nam  vt  dicebam  futurum  id  exiftimo , 
fi  graue  ex  tanta  altitudine  cadat , ita  vt  quo  tempore  illud  ad  centrum  telluris  pcrucnifler, 
vna  ftiifli  t ciufdcm  telluris  expleta  reuolutio , eodem  fcilicet  peripheria?  punito  ad  eundem 
locum  reftituto,  alioquin  non  ita : Vndc  nec  Archimedis  illa  fpiralis  contingerer , ncc  alia , 
nifi  Hac  data  hypothcfi , quod  aniraaducrtifle  abs  rc  non  fuir . 

Duo  tamen  vidciitur  aliquid  negotij  faceflere ; primum  videlicet  exrrufio  [ter  tangenrcm  d«« 
magni  circuli  tranfeuntis  per  locum,  vnde  graue  defccndit ; fecundum  eft  iljud , quod  in_,""' 
gyrum  femel  conceptus  impulfus , eundem  lemper  retineat  velocitatis  gfadum , nifi  vidcli- 
ect  ab  aliquo  retardetur , quod  hic  dceffe  videtur , nifi  acrem  id  putes , qui  fi  forte  morunt, 
qundem  fubeat  in  gyrum  cum  tellure , non  erit  graui  impedimento  , qub  minus  retento  eo- 
dem celeritatis  gradu , circumagatur . 

Ad  primu  quod  attinet ; quamuis  non  defuerint  quibus  id  vifum  fit  prorfus  al»  omni  ve- 
ritate alienum , quibufdam  parum  firmis  experimentis  adductis , & minus  caute  adhibitis  i 
tumente  diligentius  introfpcila,  animaduertimus  confidcrandum  cflc , nonarque  ratioci- 
nandum dc  graui,  quatenus  prjrcisc  fubcuntc  vim  extrudentem  corporis  circuma&i , ac  in 
gyrum  rcuoluti,  cuiufmodi  eft  rota,  qux  circa  proprium  axein  in  orbem  cietur ; non  atque, 
inquam , ad  dc  ipfo,  prout  etiam  grauitate  prxditum  eft , & fecundum  etiam  huiufmodi  ra-h 
tionem fpeitatur . Quatvt magis obuia reddantur,  atque  facilius  ad  fui  perfpicientiam- 
anim  tnn  admittant,  hac  breuiter  tubijeiam , eadem  de  re  cumulatius  in  Phyficis  locuturus'. 

Quoniam  vero  quantum  ad  id, de  quo  agitur.cum  cade 
fit  ratio  rotat  circa  proprium  axem  reuoluta , ac  telluris,  r R 

fi  in  ofbcm  cieretur,  propterea  maioris  claritatis  gratia-  N.  \ 

de  rota  ipfa , quali  in  locum  telluris  perenni  vertigino  \ 

circumacta  fubftitura , ferraonem  inftituemus . 

Efto  igitur  rota  rcpra-fcntata  per  circulum  ABCD , z'  / \ 


cuius  centrum  G,  atque  huiufmodi  circulum  intclliga- 
mus  horizontalitcr  politum  fulcimento  fubftentacum  e 
centro  G,  dudiiquc-  rectis  AD,  EC,  FB  per  centrum-, 
dum  circulus  cx  A,  v.g.  in  E rcuoluitur,  intclligamuspu- 
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a^am , & funependulum  continuati  rcuolutionc  circumdutftum , vt  rotar  motu*  m orbenv. 
fer*  videatur  nil  aliud  efle,  quam  alicuius  funependuli  continuatus  motus  verius  eandenu 
partem : Vnde  fi  nos  imaginemur  pundum  in  aeris  medio  . eidemque  animo  concipiamu* 
fimis  alicuius  funependuli  extremum  affixum , & graui.quod  eft  funi  alligatum , adeo  vali- 
dum communicatum  impulfum,  vtgrauc  illud  integram  rcuolurioncm  perficere  queat ; 
nemini  dubium , quin  funependulum  quodammodo  rota:  munere  fungatur , ita  vt  fi  praedi- 
bus impulfus  fuerit  illi  communicatus  fecundum  planum  horizontale , fe  habeat  veluti  ro- 
ta horizonti  parallela quod  fi  impulfus  fuerit  in  plano  verticali , fc  habeat  mftar  rot*  ver- 
ticalis • qua:  vt  facili  iis  intelligantur , Supponamus  A punctum  in  aeris  medio , cui  fit  infi- 
xum funependulum  Ab,  graue  autem  B;  Impellatur  graue  B in  gyrum , & quidem  fi  mobile 
non  multum  diftet  a perpendiculari  tranfeunte  per  punitum , cui  alligatum  eft  extremum 
fimis , & fi  non  admodum  validus  fuerit  impulfus,  gyrum  minorem  efficiet  EFDC,  vnum  c 
minoribus  circulis  fpherx,  cuius  centrum  A;  quod  fi  motus  c aperit  ex  C,  in  E,  per  E&c, 
vtiauc  vrgente  grauitate.grauc  praecise  non  perucniet  ad 
O fed  infra  i at  fi  impulfus  adhuc  fuerit  maior , & maior 
fuerit  diftatia  a perpfdiculo.vb:  ei  communicatur  impul- 
fus, maiorem  adhuc  graue  parallelum,  feu  potius  fpiram 
deferibet  in  fphacra , ita  vt  tandem  proximi  accederet  ad 
circulum  maximum  in  fph^ra , cuiufmodi  eft  IkGH.  __ 

Jmo  funis  affixus  punito  immobili  A,  fua  gyrationei 
produceret  quali  conicam  fupcrficiem  i dicebam  autem 
quafi  conicam , nam  re  vera,  vt  eflet  conica , deberet  ha- 
bere circulum  pro  bali , ita  vt  eius  terminus  eflet  peri- 
pheria ; fed  funis  deferiberet  talem  inuoluram  fuperfi- 
cicm , vt  eius  extremum  mobile , deferibendo  fpiraletru 
in  plano , ea  foret , veluti  retorta,  extremum  cuius  vnum  eflet  punitum  vertex,  aliud  auteni 
linea,  vti  dicebam,  helica ; hic  porro , non  tam  accurati  res  eft  accipienda , quoniam  vide- 
licet , pro  ipla,  quam  diximus  fuperficie , quae  conica  eft , prsfertim  cilm  vtuca^vcl  dupler; 

" ’ fiicrit  gyratio,  fumipoteft.  i 

Hic  autem  mirabile  quidpiam.fc  nobis  confiderandum  offert,  quod  experimento  com- 
probatum  fuit,  videlicet  adhuc  feruari  leges  funependuli,  fuas  vibrationes  exercentis  per 
planum  verticale ; adhuc  enim  dum  graue  in  gyrum  cietur,  graue,  inquam,  funependuli  ef- 
ficit motus  xquitemporancos , itavt  fi  in  plano  verticali  tempore  quinquaginta  pullatio- 
num, confecerit  quindecim  vibrationes,  totidem  etiam  conficiat,  dum  in  gyrum  agitur;  vn- 
de quis  fufpicari  poflet , fi  impulfus , quo  graue  deferibere  valeret  peripheriam  circuli  ma- 
ximi horizontalis, tantus  foret,  arquitemporancum  ipfum  futurum,  in  circulis  minoribus  &c. 

Redeuntes  autem  vnde  difceflimus.  Imaginandum  eft,  eam  obeaufam  ipfum  graue  ia 
orbem  cieri , quoniam  aliquid  ei  obfiftit , ac  impedimento  eft,  quo  minus  per  lineam  mo- 
neatur , quam  certe  liberum  ab  omni  impedimento,  deferiberet ; impedimentum  porro  eft 
fulcimentum  > cui  alligatus  eft  funis , quo  remoto,  graue  ipfum , fibi  communicato  ab  im- 
pellente impulfu,  per  reSam  lineam  ageretur,  ex  vi  tamen  ipfius  impulfus;  aliunde  impedi- 
retur , vt  mox  dicam ; ncc  vili  profcdtb  datum  eft  polle  mobili  communicare  impulfum,  nifi 
per  re&am  lineam . Id  autem  vnde  fit  in  Phyficis  explicabo . 

Graue  tamen  inde  propulfum  aliam  longe  diuerfam  lineam  defcribit  quod  aliunde  ha- 
bet, vel  ab  impedimento  iam  diifto,  vnde  cogitur  circuli  peripheria  defcribere,aut  non  fera- 
per  eadem  velocitate  retenta , fed  paulatim  potius  imminuta , fcilicet  mobilis  grauitate* 
eontranitente , concurrente  etiam  medijcircumambicntisobfiftentia,  ad  quietem  tandetri 
fc  reftituit . Eadem  quoque  grauitas  illi  impedimento  eft  quo  minus  per  rcftam  lineam  fe- 
ratur , vnde  libere  axolutum  excurrens , potius  parabolicam  lineam  aflc&ar . 

1 w»  "■  Rota  vero  dum  reuoluitur  circa  proprium  axem , vt  paulo  antea  dicebam , fiuc  per  pla^ 

^l'-n«m  horizontale,  fiue  verticale , inftar  funependuli  fc  habet,  ita  vt  quicquid  extruditur  » 
ytm‘  rota  in  orbem  adta  per  reiSam  lineam  tangentem  excurreret , nifi  a grauirate  impediretur  , 
r quidem  fi  rota  foret  in  plano  horiiontaD,  quod  extrudentur  excurreret  per  planum  tan- 

gens 
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feti*  ambitum  ipfllts  for* , in  quo  grauitatc  mobilis  rclufhntc , parabolicam  lineam  dcfi- 
gnaret . Quod  fi  rota  fuerit  dilpofita  in  plano  verticali,  graue  illud  extrufum  in  huiufmodi 
plano  lineam  parabolicam  affedlaret , cuius  loco  lineam  reftam  tangentem  ambitum  rota: 
ocfcripfiffct , nifi  grauitas  ei  obftiti/Ter . Hoc  idem  in  funependulo  vfuucnirc  concipiendum; 
cilm  primum  edirn  ab  impellente  vim  motriccm  recepiffet , per  reftam  lineam , funedif- 
rupto , teretur,  (tifi  i propria  grauitatc  eoadhim , parabolicam  lineam  defignaret ; quinim- 
mo dum  eft  graue  funi  alligatum , atque  adeo  hac  ratione  impeditum , recepto  impulfu  in- 
gyrum  dum  in  aliquod  mobile  impingit,  cuius  rcfiftemiu  fit  minor  impulfu  appenfi  grauis 
ipfius  funcpenduli , mobile  ipfum  propallet , vt  hocrc&am  lineam  dcicribat  per  planum-, 
vbi  quidem  exifttr ; quod  fi  illud  mobile  liberum  in  aere  fuftentatum  foret  fulcimento  ali- 
quo quantum  de  fe  eft , vi  impulfus  fibi  communicati  ii  graui  funcpenduli  reda  quidem  in- 
cederet, feu  strauitate  propria  impeditum,  lineam  parabolicam  defignarct . 

Imo  hinc  huins  veritatis  fumitur  argumentum;  nam  ad  lineam  parabolicam  deferiben- 
dain.duplcx  requiritur  impulfus, nempe  vniformiter  acceleratus,  & cquabilis,ac  vniformis;  t 

primum  graue  dum  extruditur  a graui  ipfius  funcpenduli /habet  a propria  grauitatc;  fe- 
cundum ccrtc  non  nifi  a graui  ipfius  funependuli ; ergo  fiinepcndulum  extrudit  per  lineam 
redam ; ergo  etiam;  & rora,  fe  habens  inftar  funependuli  continuati;  ergo,  & fi  tellus  in  or- 
bem agcrecur  diurna  vertigine  &c.  Quod  igitur  ranepcndulo  contingit , illud  idem  rota:  in 
orbem  a£tx  eucnire  necefsc  eft liquidcm  hanc  funependulum  quaft  continuatum  ede,  non 
immerito  diximus . 

His  autem  prsthabitis  de  motu  telluris  in  gyrum  adte  ita  fentiendum , quod  graue  fcili-  ^ 
ccr  ciim  primum  deiccndcrcr.non  fe  fe  per  rectam  tangentem  moucret  extrufum:  quod  qui-  a»»  * »■«.<,« 
dem  contingeret,  nifi  foret  a grauitatepropria  impedirum , fed  hac  rehtdantc  ftatim  defle- 
dit  ad  lineam  mixtam , adeb  vt  valeat  dicere , nunc  vltimo  non  eft  motus  dclccnfus,  fed 
immediati  poft  erit , nunc  vltimo  non  eft  motus  in  orbem,  fed  immediate  poft  erit . Nec 
imaginandum  eft  quod  prius  tranfear  non  nihil  linex  rcitx  tangentis , poftea  vero  cadat 
per  tineam  mixtam ; hoc  enim  ab  omni  ratione  prorfus  eft  alienum . 

Cxterutn  norrprxtcribo  hic  aduertere , fi  rota  moucrctur,  non  folum  circa  proprium- 
axem  , fed  etiam  ad  motum  centri  motum  horizontalem  fubeuntis , illud  idem  luturum  de 
exrrut«une,qBod  faperhls  diximus . 

Qp&tt fi  rotatpfa voffteretur  circa  proprhim  axem  tantum- 
modo, vt  fe  habet  ea,  qua:  per  circulum,  cuius  centrum  C rc- 
prx  lentatur,  & aliquid  ex  eius  peripheria  extruderetur  aliquo 
conrranitente , pro  varietate  impedimenti  varia  quoque  linea 
fbrrr , quam  extrufum  percurreret ; Vndc  fi  extrufio  fieret  in 
pondo  D,  fieri  portet  per  lineam  DI';  in  pundo  B,  per  lineam 
BE,  iuxta  varietatem  impedientis , vt  oblcruarc  licet  in  rotis 
cotarijs,  in  quibas  Videlicet  cultri  acuminantur ; aqua  enim, 
qua  ipfx  perfunduntur  vario  modo  extruditur,  pro  variatione 
obfiftcntix;  quod  plerofque  decepit , non  aduertentes  hic  nobis  fermonem  dfc  de  extrufio- 
nc  remotis  omnibus  impedimentis . 

Non  igitur  extrufio  officit  motui  grauis  dcfccndentis  per  lineam  mixtam,  cxhyporhcfi  . 
quod  tellus  in  plano  xqnatoris  rcuolucrctur . 

Nec  etiam  officit  quod  fecundo  propofitum  loco  fuit ; obuium  eft  enim  impedimentum , 
nimirum  internum  principium  dcfccnfus ; hoc  enim  impedit  quo  minus  graue  detendens 
poflit  in  orbem  cieri,  extrinfccus  impuftu  reccpro , eodem  fcnipcr  velocitatis  gradu . 

Commentitu  vero  prorfus,  ac  inanis  eft  ad  fubcundum  motum , vel  quietem  indiffe- 
rentia , vt  fi  graue  recipiat  impulfum  ab  aliquo,  omni  licet  impedimento  rcmoto.dcbeat  in 
Sternum  moueri,  quali  graue  per  lineam  horizontalem,  vel  in  orbem  circa  centrum  gra-  *'"• 
uium  nullatenus  mouenti  rcfiftat;  tametfi  enim  maximum  fit  mometum  defccnfus  per  Irnea 
perpendicularem , & quo  maior  fuerit  inclinatio  linex , cb  minus  fit  momentum,  vndc 
cutwad  horizonttfta  ptrttencric , momentum  ipfum  fit  minimum , quatenus  componitur.cx 
grauitatc,  fimplicirer,  8c  Vi , pro  vt  energiam  habente  ratione  pofitionis;  non  tamen  eft  nul- 
lum, vlpoti  retinens  energiam  grauitatis;  napi  momentum  quidem  eft  nullum,  cum  illud 
attendatur  penes  pofitionetrt, cuius  ratione  relidentia  quoque  eft  nulla',  fed  uon  eft  nulla— 

refi- 
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refiftentia  ratione  grauitatis . Duobus  enim  modis  graue  adgrauat ; vnde  duplicem  habet, 
tefiftentiamircipeitu  monentis , vno  modo  ratione  grauitatis , & alio  modo  ratione  mo- 
menti: quando  grauedefcendit  per  lineam  perpendicularem,  velpcr  lineam  inclinatam, 
vtroq ; modo  adgrauat ; vnde  vtroq;  modo  mouenti  rcfiftit ; at  fi  peruenerit  ad  lineam  ho- 
rizontalem , mouenti  per  huiufinodi  lineam , quamuis  graue  non  refiftat  ratione  politionis, 
fecundiim  quam  attenditur  proprie  momentum,  tamen  rcfiftit  ratione  grapitaris.  Id  au. 
tem  hunc  in  modum  confirmabitur . 

aufTAMt)  Eftolinea  AB  rcprffcntans  Vectem,  itavt  ex-  A B 

umjfrawi* . trcmtutt  A,  manu  detineatur,  ac  propterca  habeat 

rationem  hypomoclij , & potenti* , quod  palfim  contingit : vt  cum  nos  hallam  aliquam  ad 
extremum  accipimus  manu,  camq;  horizontalitcr  fuftinerc  contendimus;  manus  enim, 
hmgitur  duplici  munere , & hypomoclij , & potentia-  ,■  digitus  enim  index  cum  medio  ha. 
bet  rationem  hypomoclij , dum  inserim  pollex  adha-fione  montis  fui  exercet  potentiam., 
faftinentis,  & moucmis;  Concipiamus  igitur  graue  aliquod  ad  extremum  b,  iltud  ratio- 
ne momenti  fieri  poreris , vt  fuperet  potentiam  fultinentcm,  & mouentem  iplitis mantis: 
Si  vero  illud  fiat  manui,  arq;  adeo  hypomoclio  propinquius,  fieri  poterit,  vra  manu  fu- 
(lineatur , & quo  magis  propinquius  fadlum  fuerit , co  etiam  facilius  a manu  fuflincbitur , 
femper  imminuto  momento , quod  graue  illud  habebat  ratione  diftanti* , & politionis : Si 
tandem  graue  manu  fuerit  fufccptum , comparatitte  fumma  facilitate  luftinebitur , & mo- 
nebitur , quoniam  omne  momentum  amifit  penes  diftantiam  ab  hypomoclio ; hoc  tamen 
non  facit , quin  etiam  retineat  quandam  reliftentiam  ad  motum  ratione  grauitatis.  Ita  non 
dilfimilitcr  in  re , <!e  qua  agimus . 

Neque  admittendum  quibufdam , in  Natura  corpus  quiefccns  indifferens  ad  morum  . 
*"**'*-  omne;  liquidem  corpus  natura  conflans , aliquam  propenlioncm  ad  motum  habeat  necclst 

eft,  ciim  naturx  nomine  reifle  principium  motus  vfurpetur.  Sed  hic  confiderandum  in. 
corpore  naturam  habente , verbi  gratia  in  aliquo  graui , tria , fonc  non  redte  ab  alijs  ani- 
maduerfa;  vnum  eft  propcnlio  ad  motum , quam  vbique  retinet ; aliud  eft  nilus  ad  morum , 
eumq ; habet , ciim  fuerit  graue  detentum  in  loco  natura-  cius  diffentaneo , cum  alioquin  in 
loco  libi  confcntanco  non  habcat;tcnium  eft  motus  adtu,  qui  fcilicet  aflu  ab  energia  gratiis 
exercetur,  &hunc  libi  vendicat  in  loco  libi  diffentaneo,  vt  cum  luerit  injmedio  minoris 
grauitatis  in  fpccie;  tunc  enim  graue  non  impeditum  de/cendit , impeditum  adgrauat  ni- 
tendo ,lcdiwn  dum  mouctur . 

„r  Qibd  fi  ftudcas-alicuius  imitatione  gradum  velocitatis  eundem  in  mobili  retineri , de- 
n-  inonftrationc  firmare , ex  co  quia  II  quid  effet  impedimento,  quo  minus  retineretur , vidc- 
rctur  vtique  directionis  varietas ; hoc  tamen  nihil  effc  funcpcnduli  experimento  confirma, 
res . Occurram  oftendendo  in  hoc  haud  lcucm  fortallc  contingere  paralogyfmUin;  fi  tamen 
experimentum  fuerit  huiulmodi. 

Sic  funepcnduhun  ABC,  St  funis  quidem  tranfear 
per  anulum  B taquearco  infixum , deinde  rcuoluto 
pendulo , ita  vt  graue  A,  per  impulfum  (ibi  communi- 
catum a manu  deferibat  circulum  A DE,  fecundum, 
certum  velocitatis  gradum;  tunc  fi  funis trlhatur  i 
manu  H,  ita  vt  funepcnduli  longitudo  cuadat  BF  lub- 
uadrupla  iplius  BE,  graue  F,  circumferentiam  GF, 
eferibet  in  dimidio  temporis  illius,  quo  deferihebar 
circumferentiam  ADE;  vnde  colligunt  velocitatem, 
in  F eandem  effc  cum  velocitate  in  A. 

Hatc  porro  num  rite  fint  diffa  videamus . Suppo- 
nendum autem  vibrationes  funepend illorum  aqualis 
longitudinis,  effe  iVo^porov?,  hoc  eft  atquitemporancas; 
vnde  vibrationes  vnius  funcpcnduli  tequitempora- 

neaclunr,  non  tamen  a-quiucloccs ; funepcnduiumctumdefcribit  primum,  arcum  triaxi- 
«nnm , fecundum  minorem , & itadcinccps , donec  langucfcat  impulfus , atque  graue  tan- 
dem ad  quietem  fe  reftituat ; lingularum  autem  vibrationum  mot  us  lumi  pofftmt,  tanquam 
atquabiks , vt  paulo  poft  oftendemus , ac  propterca  cum  squitemporanca  fint , vt  k ha- 
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6 et  rpatiura  ad  fpatium , ita  velocitas  ad  velocitatem,  quamobrem  velocitates  veluti  fpatii 
'decrcfcunt . 

Supponendum  fecundi  eandem  e (Te  rationem  funepcnduli  perficientis,circumfercntiam 
Circuli  ADE,  circulique  GF,  ac  eftfi  in  plano  aliquo  verticali  mouerctur  dcfcribcndo  ar- 
cum ex  A in  E,  et  ex  B in  F. 

Supponendum  tertio  multitudinem  vibrationum  per  arcum  GF  ad  multitudinem  vibrat 
tionum  per  arcum  AE,  effc  in  fubduplicata  ratione  BE,  ad  BF,  ita  vt  fi  BE  fuerit  quadrupla 
jpfiusBF  multitudo  vibrationum  per  GF,  fit  dupla  multitudinis  vibrationum  per  AE,  ac 
propterea  fi  tempore  quinquaginta  pulfationum  grauc  A facit  per  arcum  AE  quindecim- 
vibrationes , graue  F per  arcum  FG  triginta  perficiet , ac  ob  id  tempore  quo  grauc  perficit 
vibrationem  vnam  per  AE  per  FG  perficiet  duas . 

His  prxhabitis , cum  eadem  fit  ratio  ex  fecundo  fuppofito , fiue  funepcndulum  deferibat 
circuli  peripheriam  ADE,  & GF  fiue  fimplices  arcus  in  plano;  eo  propterea  tempore  quo 
graue  deferibit  circuli  peripheriam  AE,  hoc  cft  vnam  facit  gyrationem , eodem  bis  deferi- 
bet  circumferentiam  GF,  hoc  cft  faciet  duas  gyfationes.  Quoniam  vero  per  primum  fup-, 
pofitum  huiufmodi  motus  fumi  poflunt  tamquam  aequabiles,  quia  faltem  ad  xquabilitatenj 
reduci  queunt,  ratione  quidem  exccflus , atque  defc&us  a mediocritate . Si  idem  cft  gra- 
dus velocitatis  in  F ac  cft  in  A,  fequitur  fpatium , nempe  peripheriam  AE  ad  duplam  peri- 
pheriam  GF  debere  effc  vt  tempus  ad  tempus;  fed  tempus  quo  graue  percurrit  peripheriam 
AE  sequalc  cft  tempori , quo  graue  percurrit  duplam  peripherian:  GF; 1 ergo  peripheria-  t wtutmt 
AE  «qualis  erit  duplo  peripheri*  GF;fcd  peripheria  AE  ad  peripheriam  GF  cftb,  vt  BE  ad 
BF,  & BE  ad  BF  cft  quadrupla ; ergo  peripheria  AE  ad  peripheriam  GF  erit c quadrupla- ; £ “ 
quare  peripheria  AE  ad  duplam  peripheriam  GF,  erit  dupla,  non  igitur  peripheria  AE  at- 1 
qualis  cft  duplo  peripheria;  GF,  led  inferebatur  dupla ; foret  igitur  dupla , &non  dupla- 
quodcftinconuenicns.  Vides  igitur  non  retineri  eundem  gradum  velocitatis  in  F ac  erat 
in  A,  alioquin  hoc  fequeretur  incommoduyc  tamen  vera  gradus  velocitatis  in  F fubduplus 
in  boc  cafu  cft  cius  qui  cft  in  A.  Generaliter  aute  cft  in  fubduplicata  ratione  radioru  &c. 


Scconda  TigtH 


Videbitur  fbrtafle  cuipiam  non  dum  exploratum  ipfiiis  funependuii  niotum  velut  srqua- 
bilem  viurpari  poflfe , re  tamen  diligenter  introfpe&a  haud  erit  operofum  id  ratione  confir- 
Intclligamus igitur  funepcndulum  DB,  cuius  funis  fit  affixus  D pun&o , & ad  eius  ex- 
Bcm um  alligatum  fit  graue  B,  quod  ejeuarum  ad  C,  fi  demittatur  deferibat  arcum  CBA,‘  ■ 

Bb  adeo 
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*deo vt  remotis impedimentis punila  quidem  A,  &C in linea  fint  horizontali;  Quoniam  ^ 
igitur  graue  ex  C defccndens  tantum  in  via  momentum  acquifiuit.vt  eius  vi  poflit  afcendc- 
read  A,  dum  ex  C defcendit  in  ipfo  C nullum  habebit  gradum  celeritatis,  feddcfccndet 
cx  quiete , ita  vt  defeendendo  moueatur  motu  naturaliter  accelerato , ac  propterea  fpatia— 
tranfadla  per  arcum  BG  fint  in  duplicata  ratione  temporum , &in  punito  B mnxin>um_. 
acquirit  momftfi.  Intelfigamus  per  bc,  tfpus  quod  infumitur  a graui  ex  Cjin  A dcfcribcntc 
neot  h«cr*  arcum  CBA,  & quidem  arcum  CB,  motu  vniformiter  accelerato , & BA,  uniformiter  defi- . 
wioukiii».  fuper  bc,  fit  triangulum  abe,  & quidem  squicrure , cuius  altitudo  a f,  reprp- 

7*\tgt(  k'1  i]  fentans  maximum  celeritatis  momentum,  quod  graue  ex  C aquifiuit  in  B,  quando  itaqut> 
*1.  <.  f*,  graue  defcendit  cx  C in  B motu  naturaliter  accelerato,  triangulum  afe  omnia  cius  mo- 
menta rtprf  lentabit,  & redta  a f,  vt  dicebam,  rcprsrfentabir  maximum  momentum , quod 
acquirit  in  Bi  dum  autem  hinc  motu  naturaliter  deficiente  fertur  in  A,  fi  ad  A perueniret 
triangulum  AFB,  omnia  iftius  motus  momenta  rcpr?fcmaret , fcd  vndecunq;  fit,  pcrucniat 
tantum  ad  E,  atque  huius  motus  momenta  omnia  erunt  reprpfcmata  per  triangulum  ciut- 
dem  altitudinis  af,  curti  triangulo  a fc,  triangulum  autem  cfto  afd,  at  vero  cx  Eredcu- 
do  non  acquirit  in  B tantum  momentum , puta  af,  quantum  acquificrat  defeendendo  cx 
C in  Bi  acquirat  autem  momentum  k f,  ita  vt  huius  motus  momenta  omnia  reprar lententur 
per  triangulum  k d f,  afccndendo  autem  per  arcum  BC,  non  pcrucnict  ad  C,  fcd  ad  pun- 
ilume.g.  T,  quod  magis  diftet  a C,  quam  E diftabat  ab  A,  huius  autem  motus  naturaliter 
deficientis  momenta  omnia  reprtefentara  erunt  per  triangulum  eiufdem  altitudinis  k f, 
cum  triangulo  k d f,  ex  F in  B,  redeundo  motu  naturaliter  accelerato , minus  acquiret  mo- 
mentum v.g.  1 fi  ita  vt  huius  motus  naturaliter  accelerati  momenta  omnia  repri lententur 
per  triangulum  lfe,  at  vero  ex  B afccndendo  non  pcrucnict  ad  E,  fcd  potius  ad  Gpun- 
«fium,  quod  magis  dillat  ab  A,  qudm  F difiaret  d G huius  autem  motus  naturaliter  defi- 
cientis momenta  omnia  erunt  rcpriefcntata  per  triangulum  eiufdem  altitudinis  lf,  cimu 
triangulo  lfe,  triangulum  verd  ltt  lgf,  at  vero  ex  G redeundo  motu  naturaliter  accele- 
rato in  B, minus  acquirit  momentum  v.g.  m f,  atque  huius  motus  naturaliter  accelerati  mo- 
menta omnia  erunt  rcprxfentata  per  triangulum  lgfi  at  verd  ex  B afccndendo  nonper- 
uenict  ad  F,  motu  naturaliter  deficiente, fcd  ad  H punctum,  quod  magis  difi.it  a C,  quam  G 
difiaret  ab  Aihuius  autem  motus  momenta  omnia  repratfentara  erunt  per  triangulum  eiuf- 
dem altitudinis  m f,  cum  triangulo  mgf,  huiufmodi  triangulum  efto  mfi,  redeundo  au- 
tem motu  naturaliter  accelerato,  in  B acquirit  minus  momentum  v.g.  n f,  atque  huius  mo- 
tus momenta  omnia  erunt  rcprsefcntata  per  triangulum  nfi;  ex  B vero  afccndendo  motu 
naturaliter  deficiente,  non  pcrucnict  adG,  fcd  ad  L punctum,  quod  magis  diftat  ab  A, 
quam  H difiaret  a C,  atque  huius  motus  momenta  omnia  erunt  rcpriefcntata  per  triangu- 
lum eiufdem  altitudinis  nf,  cum  triangulo  n fi;  triangulum  autem  efto  nfh,  & fic  dein- 
ceps, donec  graue  quiefeatin  B;  atque  hunc  in  modum  cf  maior  eft  quam  fd,  & fd 
maior  quam  fc,  & fc  maior  quam  fg,  & fg  maior  qudm  fi,  & fi  maior  quam  fh,  & 
ita  deinceps, infuper  fa  maior  quam  fk,  & f k maiorquam,  fl  & fl  quam  fm,  & fm 
quam  fr,  & ita  deinceps.  Manifcftum cft autem , motus  funcpenduli  per  arcus  CBA, 
FBE,  HBG,  & fic  de  rchquis,fua  habere  momenta  rcpriefcntata  per  triangula  c a d,  d k c, 
e 1 g>  g m i,  i n h,  & fic  de  reliquis.  At  vero  fingulorum  horum  triangulorum  altitudini- 
bus biflcriis , & per  punita  bifferi ionum  duifiis  rcifiis , que  fint  parallelae  bafi  vniufcuiuf- 
que , & ex  extremitatibus  bafium  creitis  perpendicularibus , conftiruentur  rcflangula  rc- 
prarfentantia momentum inotus aequabilis  lingularum  vibrationum.  Hinc  itaque  pcrfpi- 
cud  conflat , vibrationum  motus  accipi  poffc  tanquam  aequibiles . Solum  id  cft  ohfcruajt- 
dura,  quod  graue  deferibendo  gyrationem  GF,  prima  vicc  illam  abfolucrcr , at  fecundi  vi- 
ce, vtpori  minori  momento  circumaClum,  gyrationera  pauld  minorem  efficeret , fcd  hoc 
--  nihil  cft , imo  nobis  maximi  fauorahile ; fi  namque  verum  eft  quod  diximus,  ex  hypothefi 
quod  fecunda  vicc  eundem  gradum  velocitatis  retineret,  multo  magis  fi  minori  velocitatis 
gradu , minorique  tpomenta  cieretur . 

Si  enim  circuli  AOE,  circumferentia  dupla  eft  ad  duplam  circumferentiam  GF,  atqueri 
aded  velocitas  per  circumferentiam  ADE,  dupla  cft  ad  velocitatem  per  circumferentiam., 
duplam  GF,  adhuc  maiorem  habebit  cxceffiim  circumferentia  ADE,  fupra  aggregatu  ex 
circumferentia  GF,  & altera , quam  fecunda  vicc  defetiberet  graue , atque  adeo  vtlociras 

P" 


DE  RESOt:  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.T.'  rpjY  * 

fS  Cimjmfercntiam  ADE;  ad  aggregatum  velocitatum  per  duas  illas  circumferentias . 

Cacte  rum  ft  idem  foret  velocitatis  gradus  in  A,  & F,  graue  dcfcriberct  circumferentiam' 

CE,  non  in  dimidio  temporis , quo  deicriberet  circumferentiam  ADE,  fcd  in  quarta  parte, 
vt  enim  fpatium  ad  fpatium,  ita  tempus  ad  tempus,  ex  hypothefi , quod  idem  /it  gradiis  ve- - 
locitatis . 

Hic  autem  illud  confidcrationc  dignum  fe  offert,  quod  ei  ratione  dccrefcunt  arcus  pera- 
dli  EBF,  GBH  &c.  ab  arcu  ABC,  qua  ratione  dccrefcunt  momenta  Fk,  FL  &c.  a momento 
FA  i vt  enim  fc  habet  arcus  ad  arcum , fic  velocitas  ad  velocitatem,  Vel  momentum  ad  mo- 
mentum. 

Non  inficiandum  tamen  velocitatis  gradum  aliquando  non  variari  variata  dircdioneJ  vJkImU 
motus , 'quando  per  hanc  dirc&ionis  variationem  nullum  affertur  impedimentum , vt  fi  na- 
uis  aliqua  fecundum  vnum  gradum  velocitatis  feratur  verfus  vnam  partem  ob  impulfutiL.  TtMHTIHnij* 
conceptum,  variatione  fadtj  ipfius  directionis  idem  velocitatis  gradus  retinebitur,  dummo- 
do  hic  variatio  directionis  fiat  fine  multiplicatione  contaChis , alioquin  res  non  ita  fc  ha- 
bet ; quoniam  omnis  conta&us  motum  retardat , velocitatifquc  gradum  imminuit , &quo 
maior  fuerit  contaftus , eo  minor  etiam  euadit  gradus  velocitatis.  Sic  dc  atijs  impedimen- 
tis &c.  \ • . -.7. 

Hoc  itaque  non  officit  mobili,  ne  defccndendo  deferihat  lineam  illam  mixtam  &c.  (i  tel- 
lus in  orbem  cieretur  in  plano  aquatoris  &c.  quod  eft  cnunciandum , animaduerfis  ijs,  qua 
fuperius  attulimus . . 

Ex  hactenus  diditis , generale  illud  infertur 


theorema: 


. !.» 


Fjrmptuon 
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Si fuerit  funependuium  AS,  quad  altum  in  gyrum  defer  ibat  circumferentiam  ADEjraclum 
| veri  ad  partes  C,  eoufque , vt  ipfiuf  iengituda facta  fit  BC , graue  veri  interim  de  fer  ibat 
circumferentiam  GF. 

( piet  efie  velocitatem  fer  circumferentiam  ADE,  ad  velocitatem  per  circumferentiam  GF  in 
fubduflicata  ratitae  Ungttudimt  BA,  ad lengitudtnem  BF( 

TfatU  autem  ex fipr*  dmonfiratn  (fic. 


• v 

■,  A t 
\ 
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Dc  his  tamen , atque  fimilibus  quamplurinta  quidem  in  Phyfica.  Interim  ad  aliud  noni’ 
iniucundutn  Theorema  nobis  propofitum  a PnclarifSmo  Viro  confiderandum , animus 
appellendus  foret. 

Illud  etenim  nec  in  poftremis  habendum , quod  ab  Ariftotele  in  Mechanicis  quafiioni-  «« 
bus  propofitum  fuit ; ait  enim . Dubitatur,  quam  ob  caufam  maior  circulus  aqualem  mi- ^ 
nori  circulo  conuoluitur  lineam , quando  circa  idem  centrum  fuerint  propofiti , feorfunv-  ttmim . 
autem  rcuoluti  &c.  Hac  fani  qui  (lio  inter  caeteras  pracipua,  ac  omnium  non  immeriti 
difficillima  creditur , quaque  ad  mixti  motus  naturam  explorandam , pracipue  conducit . 

Quzrit  igitur  Philofopnus , cur  duo  circuli,  alter  altero  maior  circa  idem  centrum  fimul 
annexi , & coaptati , u fecundum  abfidem  volutentur , ambo  fpatium  aquale  pertranfeant : 
feorfum  autem  feparati , fi  non  diffimiliter  circumuoluantur , non  ita , fed  potius  maior  cir- 
culus maiorem  lineam , minor  veri  minorem  percurrat  iuxta  rationem  circumferentia: 
vnius  ad  circumferentiam  alterius . 


Vt  fint  circuli,  quorum  commune  centrum  A,  & maioris  fetnidiamerrr fit  AB  minoris 
autem  AC|  rcuoluto  maiori  fuper  redtam  BF,  ita  vt  eius  expleta  fit  reuolutioin  pundo  F» 

* " Bb  a atque 


t 
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atque  reda  RF  sequatis  erit  peripheri*  pra-didi  circuli ,' 'urineris  autert,euiUs  ferti 
AC,  expleta  fit  rcuolutia  in  E;  peruento  centro  A,  ad  pundum D,  erit  Gfcirqnahs  BE.  au 
etiam  aqualis  erit  A D,  quamuis  circumferentia  circuli , cutus  frwdwmeter  AC,  Iit  longo 
minor , quim  CE Vndc  fit , ■ ; •' 

T ff  E O R E M A, 

. » 

Jfum  ctrtutas,  enim  femidiameter  AB,ptr  nflam  votui  tar  BF.mneseoncentriei  minens- 
Jtc  fi  uttUlim  moucantur , vni  volatione  percurrunt fpattum  aquale  circumferentia  ein- 
euli,  cuius  femidiameter  A 8, 

Itno  & vniucrfalius  Theorema  concipitur , (i  dicatur , Omnet  concentrici pofittles , q*an- 
tnmuis  tUo\  cuius  femidiameter  AB,  flue  minores fint,fme  maiores,  fi  tunlhm  moneantur 
1U3  volatione  percurrunt fpatmtn  aquale  circumferentia  ii/tus , cuius  fcmidiametcr  At» 

Sed  de  hoc  opportuniori  loco  differendum ; longam  fiquidem  traditionem  expofeit . 


litmplu» 

uu, 


S C H O L 1 0 . 

St  quis  exoptaret  demensi  rationem  eorum , qua  diximus  conflare  ex  Elementis , agentes 
Aquepondcrantia  grausum  fuper  pUnis  inclinatis  (jfc , ita  procedat  % 
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Quantam  igitur  rfl  y a i/  BK>adBH>  ita  BC 
ad  AC ; fed  vt  BK  ad  BH*  ita  eft  ■ • AM  ad 
AB,  erga  vt  BC  ad  AC,  ita ' AM  ad  AB,  & 
permutando :i  vt  BC  ad  AM,  ita  AC  ad  AB', 
fed  BH,  aqualis  eB  ’ ipfi  A M, ergo  vt  BC  ad 
BH,  ita  AC  ad  AB,  & diuideado  1 ent,vt  CH  ad  fjB,  ita  CB,  ad  R Ai  ergo  relfaBH 
trite  parallela  relf a AB . '* 

Quoniam  vero  efi,  vri  AM,  ad  AB,  ita  BK,  ad  BH, fea  AM,  ergo  permutando  h trit  vt  AM 
ad  BK,  ita  AB  ad  AM,  erat  autem  vt  BC  ad  AM,  ita  AC  ad  AB,  ergo  tx  aquati  erit'  i vt 
BC  ad  Bk,  ita  JC  ad  AM,& diuideado  erit  1 vt  CK  ad  K B,  ita  CM  ad MS,  ergo  reBa-t 
■ hlK, erit 'parallela  rc8  a AB,  quod  oportebat  e!tc,  ;ij  ' ' 

Kel,  vl  longe,  tremas  hac  eadem  nos  demor-firemur  i Quoniam  efi  m vt  CB  ad  Btfi 
tuc  A ad  AR,  Jtdvt  HBad  Bk,  11  a efi  “ AB  ad  AM,  ergo  ex  aqualr  erit 0 vt  AC  ad  Aii 
tta  CB  ad  Bkarge  diuideado  p vt  CM  ad  M A,tta  CK  ad KB,-ergo  Mk,  Ierit  parallela  re&4 
4 B.  J£aod  oportebat  drc. 


DE  EXPERIMENTIS 

. ■ > 

Aei  Feritates  Phyftcas  indagandas  i 

C A P.  V I. 

Ajnri  fti-  A D redi  philofophandum  via  nulla  fcctirior  ei , quam  flernit  experimentorum  v/iaj  J 
jfl  quamq,-  experimentis  vndiq;  fuffiilti , calcamus ; cum  enim  omnis  philofophandi 
ratio  in  eo  polita  fit , vt  mentis  agitatione  rerum  caufas , atqjpnmordia  confcqua- 
irfsr.amu* . niur  - vnde  Philolophus  primo  Phyficorum  Veterum inexperientiam  dete flatur.  Se  pri- 
mo de  Ortu , eorum  vfum  ad  exploranda  principia  commendat ; propterca  expedit , vt  cu- 
iufmodi  res  ipfx  fint , diligenti  quadam  indagine  perquirentes , tandem  ad  caularum  ex- 
plorationem gradum  faciamus  i idq;eo  tibi  magis  agendum,  ne  eorum,  qu*  nunquam 
agnouit  Natura , caufas  indagando , vt  paffim  vfu  venire  folet , quis  exprobret,-  K«S'  £ Jmoc 
rkbfipha  y fatue, i ii;  uSup  yfxhtt*.  Ita  platfe  cotigit  illi,cui  Problema Jicet  dolose,propofitu  firittV n- 
rilnnnen  ^ n*  cdct  quod  later  nigrore  aficdus  folaribus  radijs  expolitus,  citius  quam  imbutus  albo- 
fnf,fi  1 fn-  reincalcfcerct . Stat  i m interrogatus , glori*  cupidus , quafead  Natur*  facrariora  quidem 
"f!*" ; admiffus,  caufara  attulit  dicens  mirum  td  profecto  non  cflciquouiam  albedo  plus  fucis  par- 

ticipat. 
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ticipat , atep ideocaloris  inde  proficifccnris ; Hinc  autem  interrogans  vcnuftc  lubridens 
ait , pareas  mihi  quilo ; nam  haud  bent  Profekma  tibi  propofui  » quod  enim  dq  nigredine 
dicendum,  infulse  quidem  albcdiBiadfcripfi.  Philofopbus  autem  ille  pri  verecundia  riu 
befccntibus  genis  obticuit,  atq,-  cogitabundus  exoptati  cauli  perquifitione  ncelcifta , om- 
nes ingenij  nernos  ad  nimiam  e xeuiandam  audaciam , ac  petulantiam  coatend.it . Priftat 
igitur  ftunmam  adhibere  ciir.nn  ad  inquirendum  num  quod  proponitur  veritati  fit  confcn- 
taneum;  et  fiquidpiamcftfenfibusdcprchcnfam;  numinhoe  aliqua  intcrcdferit  alluci- 
natio  ; quamobrem  fcduiitas  in  experiendo  cft  adhibenda , & ingenij  alacritati  adiungen- 
dacnra . 

Nam  Polycrates  ille  Thebanus  imitandus  videtur  in  re  haud  prorfur  abfimili.  Xerxes 
Grarcos  bello  quidem  adortus , cum  apud  Salaminem  fupcrattis  edet , indi  confulro  fc  rati, 
uit,  Mardonium  relinquens  , vtfuo  nomine  bellum  idem  profcqucrctur,  qui  cum  haud 
meliori  fortuna  pugnaflet . immo  fugatus  effet,  fama  vulgo  pcrcrebuit,  Mardonium  intra 
ambitum  tentorij  fui  thefaurum  ingentem  humo  defoftum  reliquiffe : tum  Polycrates  illo 
commemoratus,  vbiiam  inultum,  diuquc  pecuniae  thefaurum  fruftra  quifijtlct , oleum- 
nimirum , ac  operam  perdens,  Delphicum  Oraculum  coniuliut,  qua  ratione  videlicet  pe- 
cunias adinnenire potuiflet : cui,  fertur , ab  Afflllme rcfponfum fuifle;  «arta  *,u,, 
ideft  vnumqucnquc  mouc  lapidem ; qudd  ciim  fcciifct , magnam  auri  copiam , diuirias  in- 
gentes  rcperijflfe , memoris , httcrilque  proditum  cft . Vnde  adagium,-  TteLvtst  Ai*S«r  auri*  ; 
hoc  eft  vnumqucnque  moue  Iapidem , feu  omnia  experire , nihilque  intentatum  relinque . 

At  nonne  iurc,  ac  meritd  lapientis  thefaurum  inquirenti,  credimus  illud  idem  Apolline  rc- 
Iponfurum  fuifle  i tanto  profciStd  magis , quanto  veritatem  confcqui  cft  difficilius , veriq ue 
thefaurum  recludere  cft  operofius . In  hoc  igitur  omnes  ingenij  neruos  contendat  Philo- 
fophus , dum  Naturas  myftcna  perferutanda  lufcipit : Nihil pfoptcrca  relinquendum  inten- 
tatum , ac  ©b id  illi  mouendus  eft  omnis  lapis , vt  aliquando  demum  gloriari  pofiit , fc  voti 
compotem  improbo  labore  failum  fuifle;  Quamobrem  (i  quifpiam  experiendo  notaucrit 
vnica  vice.quinimmd  duabus , vel  pluribus,  haud  potuifleedperuenire , vbi  iaitis  verita- 
tis  fundamentis , fyftcma  contemplationis  erigat ; non  debet  pioptprea  deterritus  ab  opere 
defiftere , fcd  potius  longe  pertinacius , ac  impenfius  in  idem  incumbere , yt  in  quo  de Ipc- 
rauerar,  eodem  tandem  exultct*  7-  ' Z, 

Experimentis  verb  nedum,  qui  dicebamus , confequimur,  fcd  etiam  fcaturigincm- , r*;-'"" 
(vnde  difciplina  Omnis  dimanat , niminiimpriheipia  prima  complexa,  ex  quibus,  ratioci-^^"'^". 
natione  fcicntiam deducimus  ; Trana  JJizexa  Aia  , xai  Tracta /oM&tiitK  tamnai  tx  npcuxap-  «»<*»/«'• 
ytnreu  ysae tat ■ Gonpar  H rZurohutpouto  1 ’*■<  xxirai : cuti  ydp  MxStycxTmxl  rur  im- 
Ttaaon  JidtSroo  TOU  rf  amiti Tttpdirorm  ,rxi.Tut  ci^eortraTii  rr^nut.  Omms  doclrint , dr  om- 
nis difcifli» t dtfeurfitu  ex  frtexifeenti fit  cognitione ; maniftftum  tutem  hoc  /ftculantihus  in 
tmnthus : Mtthemttict  enim fetent  Urum  fer  hunc  modum  fiunt , & aliorum  •vnaqutquc  ar- 
tium . Sic  perbelle  Ariftoteles , nec  immerito ; namfeientiam  demonftratione  confcqui- 
mur , at  in  dctnonftrando  haud  in  infinitum  eft  abeundum , fcd  ad  quidam  principia  pi  i- 
tna,  communcfque  notiones  dcucniendum;  huiufmodi  verd  complexa  funt nam  de  in-  tfnutatm. 
complexis  nullus  hic  fermo . Si  prima  fimpliciter  extiterint , terminorum  percepta  fignifi- 
carione , ftatim  innotefeunt ,•  alia  vero , vel  afluerudine , qui  tantum  in  Moralibus  locum- 
obtinent,  vel  experimentis  comparantur ; experiendo  fiquidem , rem  hoc,  vel  illo  c 
modocognoteimus,  ac  proprietates  inefle  adnoramus : vnde  vel  inde  conci ufiones  alias 
deducimus , eo  iam  comperto , velut  ftabili  principio  vtentes : vel  ciufdem  caufam  afTccut  i,  '^!u‘7x'‘ 
de  eodem  fcicntiam  adipifeimur . Magni  propterea  fieri  debet  experimentorum  vfus,quem 
non  rar6  Pbiiofophus  rernm  naturalium  contemplationi  operam  nauantibus  commenda-  t^—im. 
tum  voluit.  lndufiionc  fiquidem  ad  confirmanda  feientiarum  principia  nullum  opportu-  'uJuau  v,t 
nius  inftrumentumrcperies : vnde  per  illam  a pofterioribus  ad  priora  proceditur,-  quoniam 
vtuucrlak  prius  natura  eft  particularibus , atque  adeo  caufi  rationcnrffcbriner : quamo- »»,««  a,y,,/4 
brma  particularibw  ad  vniuerlak  progredi  eft,  a pofterioribus  ad  priora  gradum  facere . 

Ita  quidem  apud  plurimos  non  obfruri  nominis  viros,  ea  methodi  refolutiui  rationem-  AtmMmn 
obtinuit.  At  a fingularibos  ad  vniuerfaie  progreflus  experimenta  fupponit.  Inde  propte- 
rea  ipforumprmcipiorumcognuio  ,qui  inductione  comparatur , vbi  experimentum  con-  a «».- 
fundimus  ,-Jcinn  alioquin  Experimentum  fir  habitus  cx  plurimis  memorijs  eorum , qui  fub  a 
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a fautm*  eidem  fpecie  percepta  fuerunt , quiqs  fingulatim  experti  fumus , quod  dum  agimus,  caute 
*»  u ni»  procedendum ; nam  alioquin  decipimur . Ita  fanc  fit,  vt  prxclariflimis  laudibus  efferri  de- 
*gX£  beat , qui  dum  hoc  munere  (ungitur , quam  diligentiffimi  curat , vt  omnia  paria  fint  pror- 
ftpwi . fu5 1 quorum  deinde  recordatione , non  immerito  dici  poflit  expertus ; fic  enim  illrplures 
memori*,  ctim  fimilium  prorlus  extiterint,  experimentum  parient . 

Verumcnimuero  hic  pnfertim  in  Phyficis  adhibenda  funt,  vt  eorum  opitulatione!, 
principijs  adinuentis  , celebris  hic  difciplina  plena  maieftatis , tandem  alicubi  dignitatem 
confequatur  fuam ; cum  alioquin  puriores  Mathcfcos  partes , vt  Arithmetica , & Geome- 
tria, iplis  non  indigeant ; Phy  fico  tamen  Mathematici  cum  Phyfica  conditionem  fere  for- 
fiuntur  eandem . 

<*pf  Hanc  ob  caitfam , vt  Naturalem  promoueremus  difciplmam , oblata  occafione , pnrci- 
rmitii  frri  pUe  Florentix  per  multos  annos  plurimum  laboris  pertulimus , plurimumquc  temporis  in- 
«I  fumpfimus , vt  experiendo , qui  vera , quy uc  falfa  ab  alijs  pronunciata  dc  Naturi  arcanis, 
iiu  h,  dienofeeremus , & qui  tandem  hucufquc  latitarunt  in  tenebris,  litabundi  traheremus  in 

tardi  i Bhilo- 

fipbU  Pritui-  TOC001  • 

f**  . r Jta  proferto  qua:  apud  vulgus  magnam  inuenertmt  fidem , quarque  iam  in  Scholis  inna- 

luerunt,  experiendo  denique,  partimfalm,  partimmale  adhuc  explicata,  deprehendi- 
mus . Non  ita  tamen  tantum  fidendum  experimentis,  vt  inde  protinus  fententiam  aliquam 
ab  omni  veritate  prorfus  aliena  elfe  nos  infei  re  debeamus.  Sed  vt  ha&enus  di&a,  aliquo  il- 
'jtmiftrittfi  luftrcmits  exemplo , vnumc  multis  afferemus  in  medium.  A;Tiwt^V*iritergo,  perperam 
* Mt:mm  mi-  hadenus  explicata  efto ; Philofophantium  enim  vulgus  credidit  obleffam  qualitatem  a<l 
n fmi  Kfir-  contranj  prxfentiam  intendi , vocem  hanc  antipcriftafis  interpretantes , quafi  circumfi- 
ftentiam , & obfeffionem  contrarij . 

Hi  porro  frequentes , ac  familiares  experientias  fupponunt,  quibus  nimirum  qtialita- 
rem  in  aliquo  fubie&o  intendi,  dum  hoc  oblidetur,  ac  oppugnatur  ab  agente  contrario , 
confirment , videlicet  ab  alio  corpore  contrariam  qualitatem  poffidente . Irrident  anrcoL. 
quemcunqut  dicentem  non  id  rcaliter  contingere,  fcd  potius  ex  noftri  limius  quadam  a f. 
fedtione  femper  id  nobis  apparere  quod  refte  Galenus  aduerterat . 

Qn  i id  ratione  detegendum  foret , diu  cogitantibus  nobis , fe  obftulit  experimentum, 
quod  inter  extera  .S.  Principi  Leopoldo  nos  exhibuimus . 
wimtas  Sumpfimus  vas  plumbeum , in  quod  calidam  aquam  infudimus  i in  hanc  porrb  Thermo» 

metrum  demerfimus , cuius  tubulus  per  tabula  forame  intrufiis  horixontaliter  conftituti^ 
a>ri*r,flv i ; qUO  minus  hinc , illinc  caderet , detinebatur:  impedimentoque  erat,  ne  vaporum  cfffuuiura 
»«,  YJtinw  obfemationem  perturbaret ; Obfcruato  igitur  gradu , ad  quem  vi  caloris  vini  fpiriras  in- 
«*js**« , tus  incluins  afcenderct , cum  paratum  eflet  vas  glacie  plenum , fiatim  hoc  ad  vas  plum- 
beum admoui , ita  vt  plurimum  huius  mergeretur  in  glaciem , tunc  autem  oculorum  aciej 
diligenter  adnotaui,  num  Thermoroctrum  noui  quicquam  oftenderet:  nil  plani  deprehen- 
di , quod  vtiqueeontigiflet , fi  calor  aqui  a glaciei  frigore  obfeffus  maiorem  intenfionem- 
fufeepiflet ; Thermomctrum  enim  calorem  adauitum  oftendiffet,  propterca  quod  vini  fbi- 
ritus  intus  exiftens , ambientis  adaudo  calore  afccndit ; penitus  tamen  immotus  remanfit . 
tiftmfimm  At  quia  potuiflet  quifpiam  occurrere  dicendo , contrarij  quidem  obfeffionc  qualitatem  in- 
frtKtifx* . Icnc|j ) quando  hxc  iuxta  rei  naturam  extiterit , calor  autein  aduerfatur  aqui;  quamobrem 
contrario  modo  experimento  fado,  nimirum  in  vale  plumbeo  glacie  quidem  lmmiffa,  ac 
in  alio  vafe  aqua  lenienti , nec  abfimili  modo,  ac  fupra , omnibus  perpetratis , eadem  con- 
tigiffc  qui  prius,  fcilicct  nullam  in  Thermomerro  mutationem,  quamuis  frigus  glaciei , fo- 
ret obfefTum , deprehendimus . 

Hunc  itaque  in  modum  antipcriftafim  veteri  fenlu  quidem  explicatam  profiigauimus, 
fimulque  deprehendimus  etiam  minime  cum  veritate  confentire , qui,  tanquam  efferus  il- 
lius , tecenferi  confucucnmt . 

Et  quod  aqui  jfctealcs  xftiuo  tempore  frigidiores , quam  tempore  hyemali , percipian- 
fmiu  ,iw  tur:  fic  & Cella  vinaria.  Priterea  dum  in  calcem , quam  viuam  appellant,  aquam  infun- 
,2«'«*  dimus , tantus  calor  excitatur , vt  vehementer  aquam  ebullientem  reddat,  quamuis  in-' 
pnifitfim**  fufioncolei  nunquam  id  contigilfc  compertum  fit . lnfuper  ignem  vehementius  accendi 
,lr*  per  modicam  aqui  infufionem  t Fenum  diuconclufum  accendi,-  Fimum  fummopere  in- 
^ilcfccrc . 7ntltum  in  foucis  inclufum , calorem  itidem  concipere ; Atque  tandem  gran- 
dinem 
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iAinem  frigidiorem , ac  propterea  denfiorcm , & duriorem  niue , vere , & autumno , atquo- 
hyemc , tepente  aere ; quoniam  hifce  temporibus  frigus  ab  ambientis  contrario  calore  ob- 
fefliim,  inualefcit . Sic  ventres  Animalium  hyemc,  ac  vere,  naturi  calidiffimos  clTc , feri- 
pfit  Hippocrates.  t,a.^ i 

Duplicem ob  caufam  reprehenfionem  incurrunt,  &qti6dfal/aanumpferint,  & quod  >i- 
non  caufam  pro  causi  quidem  attulerint . Primum  fane  falfum  omnino , fiquidem  aqua:  0tr„„,„P 

puteales  collatu  cum  ijs , qure  funt  expofit*  acri  fc  ruenti , vt  funt  ftagnantes  in  tu  perficit.  trptnmmtit 
telluris.-  funt  nanque  frigidiores , non  tamen  feipfis,  prout  funt  tempore  hycmali , quod  *“*"• 

& de  aere  in  fpecubus  fubterraneis , deque  Cellauinarijs  dicendum . Quod  conuincitur 
facili , cum  nec  in  aquis  putealibus  sfliuo  tempore,  nec  in  Cellauinarijs , liuc  fpecubus , o- 
leum  congelatur , quod  tamen  hycmali  tempore  pallimeucnit ; quod  etiam  Tlicrmoractro 
non  fcmel  a nobis  comprobatum  fuit. 

AU  calcem  quod  attinet  viuam : noncanfam  pro  caufa  attulerunt;  non  enim  id  ideo  c-/**,»*» 
euenit,  quoniam  calor  ipfius  ab  ambiente  frigore  obfelfus  inualefeat;  Et  certe  fubit  ani- 
mum  admiratio , quod  hi  tam  ofeitanter , craffaquc  Minerua  philofophati  fint ; nara  ad  id 
aqua  feruenti  adhibita,  vehementiorem  calorem  excitari,  non  fcmel  nos  docuit  experien»  *2**A«,i*- 
tia.  Et  quidem  ipfa  circumdata  glacie , velniuc,  nifi  fuerit  humore  perfufa , nullus  exci» 
tarur  calor , vt  fi  vas , vbi  illa  concluditur , niue , vel  glacie  circumdatum  fuerit ; nunquam 
enim  ignefeet . Pharnomenon  igitur  iftud  aliunde , iure  dixeris,  trahere  originem  fuam. 

Mirabile  id  videtur  diitu , quod  calx  commemorata,  vini  fpiritu  fuper  infufo , non  inca-  bmi»  »;*» 
Icfcat , ncc  difloluatur , quamms  ille  potentia  calidus,  frigidus  tamen  a<3u,  fit.  Non  ofn. 
cit  autem  eum  effe  potentia  calidum , quod  ex  didtis  de  aqua  feruenti , cuique  facillimum»  'Z‘Lm 
erit  intclligerc . Huiufmodi  quidem  fpiritus  humor  admodum  tenuis  eft , proprereaque» 
facillime  quidem  fc  infinuans ; nec  tamen  accidit  quod  per  aquam  communem , vel  etiam»  JOmAp 
dilfillationc  eduiftam  cx  herbis . Vides  hinc , quam  prudenter , & fcite  pronunciarum  fuc-  /»'»*  • 
rit , decipi  nimirum  illos , qui  ad  pauca  rcfpicientes , facili  pronunciant.  Illud  igitur  at- 
tendendum in  experimentis , ne  circumflanti* , vt  plurimum  a fenfibus  remotx , & velut 
ad  experimentum  ipfum  non  fpeitantes , negligantur ; Paflim  namq,-  contingit , vt  fpreta., 
magno  fint  in  pretio  habenda . Si  quij  enim  non  aduerterit , aqm  calidi  fu  per  infusi , caf- 
cem  incalefcere , diffoluiquc  magis , quam  per  aquam  frigidam ; facile  animum  inducet, 
vt  credat  id  a frigiditate , veluti  contrario  iuxta  pofito , & vt  aiunt , per  antiperiftafim  pro- 
ficifci . Prxttrca  fi  non  fuerit  expertus , qudd  dc  vini  fpiritu  dicebamus , facile  fuadcbirur, 
id  ab  humido  ortum  ducere . Quod  fi  experimento  non  innotuerit , id  fupcrinicftioneolei 
lentorem  quendam  habentis  non  contingere ,-  facili  id  humoris  tenuitati  referet  acceptum . 

Hrc  autem,  & fimilia  iuxta  principia  i Natur*  vifccribus  deprompta,  opportuniori  loco 
explicabo . 

Maximi  vnlgatum  efl  ad  glaciei  confciftiohem  .exhalationes  tcrreflrcs , vna  cum  aercJ  sim- 
requiri ; quoniam  non  dum  deprehenfum  fuerat  experimento , aquam  in  loco,  vbi  nullu 
aer,  vel  /altem minimus,  ac fcre imperceptibilis  omni  quidem  induftria,  nec  terreftris 
hilitus reperitur , glacefcere,-  cumhoctitmcndifcriminc,  quod  glacies  h.-ec  fit  albicans, 
opaca; qux  veri  fub  dii  conficitur  perfpicua , luminique  peruia : illa  denfior , maiorifquc 
grauitatis  in  fpecie : hac  rarior , minufque  grauis . Magni  propterea  intereft  operam  fugi- 
ter experimentis  nauare , ad  veritatem  in  rebus  Phyficis  explorandam . 

Ac  m experimentis  conficiendis,  negligendas  non  efle , nec  minimas  quidem  differen-  ;•  txftrimf. 
tias , hoc  vnum  fuadere  poterit . Obferuemus  Artifices  chalybem , ad  cultros , vel  inflru-  «•/ «Ua 
menta  fculptoria  conficienda , temperantes : comperiemus  enim  pro  ratione  mora , qui 
fuerit  detentus  in  igne , fragilitatem , vel  lentorem , duritiem , vel  mollitiem  contrahere» . "•  'fi 
Temperatura  fiquidem  ita  perficitur . s""i"  ' 

Chalybs  inijeitur  in  ignem , ita  vt  non  candidus,  fcd  ignitus  tantilm  cuadat ; namcan-  g 
didusob  fummam  duritiem,  nimis  friabilis  eft;  Mox  vero  exemptus  cx  igpe,  nigroque»  w- 
fapone  illinitus , iterum  in  ignem  immittitur , vt  denub  ignitus  fadtus , & ex  igne  quidem-  {”  *'&“• 
exemptus , illico  in  aquam  immerfus  ffigcfcat ; quod  fieri  folet , vt  vi  ignis , opitulante  fa- 
pone, chalybs  fcorias  ammittens , atque  adeo  expurgatus,  ignique  fuper  impofitus  colo- 
res , fcilicet  aureum , feu  vt  aiunt , frumentinutn , violaceum , & album  oftentare  pollit : ex 
huiuiinodi  autem  coloribus  chalybis  temperaturam  conijciunt ; propterea  quod  aureus  .* 
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'eoior  nimiam  duritiem , atque  ideo  ftangibiiitatem  arguit : violaceus  vero  duritiem  thi- 
taitrihu  norem  jalbcdo  tandem  mollitiem  declarat . Vndc  fagaciores  Artifices  medium  inter  au- 
reum , & violaceum  colorem , feligunt , velut  aperriffime  teftantem , tunc  ipfum  chalybem 
Umu.  aptiori  efle  temperatura  ad  cultros,  aliaque  fciflbria  inftrumenta  conficienda;  nam  alio- 
quin  prx  duritie  fignificata  a colore  aureo , culter  non  /eruat  aciem , fcd  ob  friabilitatenu 
/Utim  v/u  ineptus  cuadit , quemadmodum  prx  mollitie  fignificata  a colore  violaceo  ten- 
dente ad  alhedinem , & multo  magis  ab  ipia  albcdine  contritione  rotx  corarix  nullam-, 
aciem  confequitur . Vides  igitur  exiguas  differentias  paruifacicndas  non  effc . 
y,.„,  wii'  Neminem , etfi  vix  prima  Philofophix  limina  falutaucrit , vulgatum  illud  praeterit  effa- 
tum , Katura Icilicet  vnifotmi diffoimi quadam attionc operari , quxfifuerit  men  furata., 
“amtlf**  lineis , augetur  vel  deferefeir  in  Arithmetici  medietate , nimirum  fecundum  squales  ex- 
ii»» ■ ceffus ; nifi  tamen  quifpium  notauerit  duo  quidem  in  a&ionc  concerni , nempe  fpatium , & 
tempus . 

Si  id  in  ordine  ad  fpatium  vfurpaucrir , facile  decipietur ; haud  enim  perpetuo  rem  fic  fc 
habere , deprxhendcr ; graue  fiquidem  defccndcns , non  ita  fibi  velocitatis  incrementa  fu- 
peraddit  fecundum  fpatia  perada , fcd  potius  iuxta  temporum  menfuram , /patia  quando- 
quidem peracta  funt  in  duplicata  ratione  temporum , atque  velocitatum , ciiquc  velocitas 
ad  velocitatem , vt  tempus  ad  tempus . 

At  nec  aliquando  fiue  tempus , fiue  fpatium  rcfpicias , id  a natura  iadum  reperies . Ma- 
gnes enim  dum  ferrum  trahit ; vel  hoc  ad  illum  properat  attradum , non  ita  fertur  ei  lege-, 
vt  magnes  actionem  exercent , qua/i  nimirum  vniformi  diffonni  quadam  ratione , iuxra_,, 
vel  fpatij , vel  temporis  partes , quod  experimento , me  id  aiiquando  fuiffc  confccutuia- , 
memoria  teneo.  Accepi  fiquidem  vas  oblongum  vitreum  longitudinis  vnius  bracchij, 
imitm  cum  quarta  parte , latitudinis,  profundiratifque  fextx  partis,  ili  udquerepleui  aqui : cha- 
tybea™  acum  prxtcnucm  accepi , pronamque  fuperimpofui  aqux , tanti  quidem  induftrii, 
<u>.  vt  aggere  fadto  ex  aere , chalybs  cum  aere , euaderet  miniis  grauis  in  fpccie  quam  aqua_, , 
ac  propterca  huic  innataret , cumque  hanc  ad  extremum  vnum  ipfius  vafis  conftituifieml , 
xqux , vr  dicebam , innatantem ; ad  extremum  alterum  locaui  tabellam , cui  fuperimpofui 
magnetem , unde  uiginti  unciarum , quem  uerfus  acum  admoucbam  donec  aduerterenL- , 
hanc  adionc  affici , ac  allici  ad  unius  bracchij  feri  dtflantiam ; Cumque  uas  aqui  plenum 
pcrfpicuum  effet , facile  partitiones  squales  in  papyro  fubtus  conftitutofe  fcdabantinJ 
confpedum : expi  ucro  tunc  Cronomctri , feu  penfilis  uibrationes  numerari , ciim  prirailm 
acus  ad  magnetem  properaret : fpatijfquc  peradis  diligenter  annotatis , nullam  lcruari  le- 
gem uniformis  difformis  adtionis , aduerti ; nam  acus  lento  gradu  incedebar,  paulum  ac- 
celerato u/que  ad  fpatij  dimidium ; mox  tanta  celeritate  motum  profequebatur , ut  nemini 
vibrationes  ipfas  numerare  liceret . Prxerat  .S.  Princeps  I.eopoldus , cuius  quidem  iuffu, 
meum  experimentum  centies  a diucrfis  repetitum  fuit , quod  femper  eodem  contigifle  mo- 
do teftes  effe  pofiunt , quotquot  ibi  aderant . 

p.,.  pm_  Hinc  milii  fecundo  loco,  conijcerc  licuit,  infulsi  admodum  plcrifquc  grauium  de- 
Jlm.  * fccnfum  contingere  magnetica  quadam  attradione quali  mmirfim  tellus  magnetilino 
“3*’*  luo.  corpora,  ad  fc  trahat  grauia,  non  quod  hxc  luapre  natura  defeendant;  Id  enim  fi 
«•  hunc  in  modum  fe  haberet , non  fccus  contingeret  atrradionis  progreffus , ac  accidiCfc  itu 
4 nm  tmM-  acu  fupcrius  commemorata , dum  videlicet  magnetica  vi,  fuper  aquam  traheretur , nam 
**•  ab  hac  fpatia  perada  non  erant  in  duplicata  ratione  temporum , quo  pado  fe  fe  grauia  mo- 
ucre , iam  apud  omnes  in  confcffo  cft,  nofque  non  fcmel  experti  fumus . 

Grcumfpedioncm  in  experiendo  fxpe  fcpitis  inculcaram  fuadet  etiam  & illud,  quod 
U/.Wr  <*■  paffim  obferuare  licet  apud  Anifices , quorum  cfl  auri , argentique  perfedionem , purita- 
tem<luc  probare  • Si  enim  argentum  inuolutum  cortice  plumbea  incincritio,  Italice  Co- 
tLr.  Pella  cor.ftituas  vehementer  concitato  igne  vi  follium,  vt  tefta  ipfa  ignefeat , liquarusfu- 
ium  quidem,  atque  liquatum  argentum,  cum  omnem  impuritatem  hunc  in  modum  ami- 
ferit , ftatim  e fulo  non  nihil  congelatum , fiue  confidens  cuadit , eodem  peribuerante  calo- 
ris gradu.  Quod  fi  Philolophum  prxterierit  interroganti  vndc  eflet,  quod  metallum  im- 
minuto calore  cuius  exuberantia  fofum,  erat,  illico  congeletur . Occurret  dicens  id  nu- 
rum non  effccum  ignex  cuolauerint  particulx , Iblutum  quibus  metallum  reddebatur  i 
Verum  fi  inflet  iltc,  tdem  cx  parte , contingere  ml  penitus  imminuto  calore , vt  paulo  fupra 
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aieebituri  interrogatus  aduertct,  fc  adatquatam  haud  reddidiffe  rationem  vtin  re  pro-' 
pofitanil  addendum  fuperfit.  ■ r' 

Nonnulli  perfcrutantes  nafcentium  fpontaneum  ortum , fatis  leui  quadam coniedurxl  **' 

animum  ei  informarunt  fcntentii , vt  arbitrarentur  prxdida  nafci,  quatenus , vel  femina  ad 
fubiedam  materiam , locumque  delata  fuerunt : vel,  fi  fit  fermo  dc  infedis , parua , & exi- 
gua q u ardam  animalcula  aliunde  fuerunt  traduda.Ita  quidc  ex  carnibus  vermes  oriri  aiiit : l,“"  f*™*" 
vel  quia  Mufcs  exiguos  illos , ac  fenfibus  imperceptibilcs , vel  eorum  femina  eo  tranflulc- 
rint , vbi  tandem  poli  a!  iqtiod  temporis  fpatium  fe  fc  dant  in  confpcdhim , vel  excrementa-.  • 

alui , quafi  nimirum  femina , vel  fermentum  iniecerint , & id  genus  alia , quod  obfcruaue- 
rint,  ex  eadem  came  partibus  excerptis , ex  vna  carum  fi  fuerit  bene  reda , vt  in  vafe  vitreo 
vndique  claufo  conftituta  , vermes  haudquaquam  concipi  ; fccus  autem  ex  illa-  , 
qux  libero  acri  expofita  fuerit . O quantum  cft  in  rebus  inane!  Sapitneille  animus,  qui 
hxc  comminifcitur  ? quis  vnquam  defipiet  f In  eadem  verfainur  nani , nec  f pontancus  na- 
fcentium ortus  eft  fatis  explicatus , ciim  eadem  redeat  difficultas  dc  nafcentibus  to  in  loco, 
vnde  traduda  fuerunt . Ad  femina  quod  attinet , tolerabile  quidem  illud  forci , fi  experi- 
mentum, de  quo  gloriantur , aliquo  faltem  modo  conuinceret.  Condufimus  herbam  in 
vafe  vitreo,  alid  tamen  fpedantes , & ita  condufimus , vt  nullus  aditus  pateret  acri  am- 
bienti,ad  eum  modum,  quo  Ars  Spagirica  prxcipitrpofito  autem  illo  fub  fimo  macerationis 
gratia  (id  enim  opus  i nobis  intentum  requirebat)  & quidem  per  fpatium  quadraginta  die- 
rum; mox  inde  extrado , codetnque  reclufo , vermes  adinucnimus  non  paucos.  Audio, 
dicentes  illos , iamvclcxiguiifimos  vermes,  vel  eorundem  femina  in  herbas  fuifle  tradu- 
da : fed,  vt  fuperius  dicebam,  fupercfl  inquirendum , qua  ratione  vermes  illi  fiium  ortum- 
jonoucrint  co  in  loco,  vnde , quicunquc  fit  hic  Natur*  minifter,  illos  tranfportauerit : 
quod  fi  femen  tibi  illud  videatur,  non  propterea  te  diluiflc  difficultatem  exiftimes,  qu* 
gencratim  proponitur  de  ortu  fponte  nafcentiutn , vbicunque  ille  contingat . Et  mirum-  . , 

effet,  quod  in  lingulis  quercus  pfeudo-gallis  vermes  oriantur,  vel  quatenus  in  Ungulos 
flores  eorum  femina,  vel  exigui  lpfimet  vermes  a Mufcis  tradudi  fuerint . Vtinatn  lioc  *uo 
Domitianus  inter  viuos  ageret;  xgrienim  ferret,  fc  tandiu  acriter  Mufcas  infedarum- 
fuiffc , aniraaduertens  tanto  in  honore  habendas  efle , vt  vniucrf*  Natur*  prxeipuum  re- 
gimen , iuxta  quofdam , ijs  deferendum  fit , aEque  etiam  & mirum  for£t  tantam  ijs  inefft, 
Ugacitatcm , curamque  tantam , vt  in  fingulis  Myrti  folijs , vel  exiguos  vermes , vel  eo- 
rundem femina  deponant . Qu*  profedo  non  minus  de  ipfis  excrementis  vrgent . 

Sed  forti  nimia  glori*  cupiditas,  plerumq;  minus  expertem , minilfq;  cautum  in  explo- 
randis Natur*  folertis  operibus  experimentali  via  decepit,  fefellit;  nec  mirum;  experi- 
mentum enim  pcriculofum , & fallax , dicebar  Hippocrates . Nos  etenim  vafe  concluiauv> 
carnem  fub  fimo  conftituimus , debitoq;  temporis  interuallo,  quosalioquin  vermes  ibi' 
nafcentes  videre  non  licuiffet,  aperti  confpeximus,  ac  cxclamauimus:  b quam  veritati  con- 
ientjt  effatum  illud, Animorum  quodammodo  flent funt  v»w*M.Difpcrfa  quandoquide  femina  Amtmm - 
funt  per  vniucrfum  Orbem,  & prout  in  loco  fuerint  libi  confentanco,  non  autem  vbique, 
fuasexerunt  operationes.  ' 

Non  omnis  fert  omnit  tellus. 

Indit  mittit  Ebur , molles  fnt  thura  Stiti . 


Nam  redi  ille  ...... 

Continuo  hts  leges,  t ternas/;  fttdert  cenis 

Impofuit  Netura  locis.  . • 

Nei  frumenti  grana  vbicunque  fata , ni  dicam  in  horreo  feruata , germinare  deprehen-  ■ 
des : fic  inplerifquc  funt  rerum  femina,  qu*  a luis  muneribus  feriantur  diuerfimmodi  pr*- 
pedita;  qu*  cum  aliquando  fuerint  expedita,  quod  fuapti  naturi  poffunt,  moliuntur;  • . 
quod  fciti  admodum  videtur  ab  Audore  Natur*  fadum  fuiffe , cum  ad  Vniuerfi  pulcriru- 
dinem  varietas  conducat  in  primis,  qu*  ab  hac  iamdida  commixtione  feminum  quim-  m*”fi  fuL 
maximi  pendet . Nec  propterea  id  interturbat  ipfius  Natur*  opera , cum  h.rc  ea  negligat 
in  vno , quod  in  aliquo  alio  maanifacit:  ita  plane  in  vegctatricis  anim*  operibus , exempli 
gratia  in  quercu,  non  officiunt  femina  vermium  nafcentium,  qui  aliquando  dum  alas  a£- 
fumunt , Mufc*  foras  erumpunt , quod  plane  in  pfeudo-gallis  iam  didis  perpetuo  contin- 
git. ‘ ’ *"  CSE»** -.**.•*« ' *•*-. , fl>*  • * * 
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t qriia  Re&i  fuperiiis  adnotauimus , experienti  lapidem  omnem  mouendnm  elfe  i non  raro  fi- 

W->  quidem  vfuuenit.vt  in  poftremis  habendum  non  fit,  quod  alioquin  paruifaciendum  uide- 
*"*'*'*"'  rctur.  Quis  enim  fufpicari  pollet , magni  interefe  ad  feminis  germinationem  aerem  effo 
debere  perflabilem , cum  alioquin  nihil  defit  eorum . quat  ad  id  uidentur  conducere , terrae 
nitnirim  fxcunditas , uelut  illius,  qua:  plurimo  nitro  quidem  abundat;  quantum  fat  eft 
humor  fcatcns,  blandus  calor,  ifque  catleftis  adeft.  Perflabilem  autem  acrem  defiderari 
hincplandintelligesi  Cucurbitae  femina  terra  commifi , terra-  autem  partem  uafe  quo- 
dam uitreo  tegi,  ita  ut  intra  ambitum  terra: , cui  fuperimpofitum  erat  uas , fex.ueloQo 
prjrdiGorum  feminum  fata  fuiflent , reliqua  erant  defoifa  terra:,  aperto  aeri  expofit?:;  tribus 
diebus  rranfaftis,  aduerti  unumquodque  femen  commifliim  terrae  libero  aeri  expolit*  ger- 
minare esepifle;  qua-  autem  latitabam  fub  terri  te$i  iam  diftouafc,  nullum  fpecimcn- 
germinationis  exhibebant  ,-ittrum  poft  quartam  diem  obferuatione  repetiti , idem  aduer- 
ti , nec  noui  quicquam  accidifle  deprehendi ; quod  cum  fpatio  feptem , uel  cuSodieruuL. 
minimb  notare  licuilfet , unde  conijci  poffet  nedum  initium , fed  nec  etiam  fpes  germina- 
tionis in  feminibus  terra  copimilfis,  cui  uas  incumbebat , cum  alioquin  catera  uberri- 
me crupilfent , ac  feraciter  germinaflent ; non  erat , cur  ha-fitarem  de  illa  neceflitate  acris 
perflabilis , quem  forti  quiipiam  negligendum  duxiffet . Itaque  qua  fere  funt  paria  uiden- 
tur exhibere  contraria : in  fuperiori  fiquidem  experimento conclufus  erat  acr  in  uafe,  & 
e uegerabiliorta  funtinfefia:  in  hoc  itidem  acr  undique  claufuserar,  & femina  tamen- 
manifolia  non  germinant ; ibi  fimi  calor  pra-ter  eum,  qui  eft  aeris  ambientis -.  hic  ipfius 
terra , 8{  ambientis  prafto  erat ; ibi  calor  femina  forti  latitantia  prorooucbat  ad  opus : hic 
iners  conatum  omnem  experiebatur  inanem . Vides  igitur  ad  riti  experiendum  oportere- 
Philolophum  Argum  efle , & ad  plurima  refpiccrc , cum  hinc  inde  fuppetant  plurima , vn- 
de  Natura  longi  lateqidiuerfa  molitur, 

etmmmj » Celebris  opinio  fuit  eorum , quibus  ventriculi  concoilio  per  modum  elixationis  fieri  vi- 
debatur , caque  calore  perfici .-  quafi  generatio  ipfa  ei  citiis , ac  perfedtius  celebretur,  quo 
ST;  validior  extiterir  calor , ciim  tamen  experimento  comprobatum  fit  caloris  gradum  in  ani- 

«i 'itu, nis,  mali  fcruidioris  temperatur*  non  excedere  illum , quem  Sol  xftiuo  tempore , Leonem- 
atnnim-  (igniferi  partem,  fcandcns,  in  ha-c  inferiora  effundit  , atque  mortalibus  impertitur j 
infamam,  Non  immerito  propterea  dixeris,  ad  id  humore , veluri  fermenti  munere  fungente , Na- 
turara  vti;  cuius  non  lcues  funt  con  icitur®  cx  quorundam  animalium  mufculofis  ventricu- 
nu  f, ad."  jjs  t vt  Auium  omnium , paucis  exceptis , quibus  cfim  dentes  defint , ob  id  Natura  mufeu- 
j0fum  ventriculum  ad  cibaria  conterenda  largita  eft ; fic  enim  huiufmodi  prxparationt, , 
facih°ra  quidem  coitu  redduntur ; atver6nifi  humor  acceflcrit , qui  ad  hanc  concodtk»- 
f,*’-  nem,  fermenti  inftar,  conduceret,  caloris  tantum  energia , qua  certi  ventriculus  ille  ad 
m ci*5ar‘a  duriora  fuperanda , quamuis  attrita,  minime  pollet , concoctio  ipfa  nunquam  per- 
hu  ficietur, 

Quamobrcm  ad  hanc  attritionem  confirmandam,  aliquando  fpharrulas  quafdam  vitreas 
wmi.i,, . QjUjnjj  exhibuimus:  eranr  tamen  vacu®,  ita  vt  cortex  tant*  foret  craflitiei,  quant®  Iulius, 
argenteus  nummus . CumhasGallin®,  quibus  per  os  illas  ingeiTimus , decem,  velduo- 
decim  horarum  fpatio  intra  ventriculum  detinuiflent , gallinas  iplas  diliccuimus , &adin- 
yurvimy  ucnimus  prxdictos  fphaerulas  contritas , line  vlla  ventriculi  l®fione . Curauimus  in  extra- 
*ftum  ventriculum  fimiles  fph®rulas  intrudi : poftmodum  autem  eundem  fuper  tabulam- 
fHurn.  conftituimus,  valideque  manibus  preifimus, donec  prxdnftaru  fph*rularu  fraitio  continge- 

ret; & dilaniatu  omninb  ac  laceratum  illum  aduertimus ; vnde  animum  incclfic  admiratio , 
cur  hoc  idem  viuo  ventriculo  non  contingeret ; ac  propterea  magis  inualuit , atque  percre- 
buit  fufeipio  de  quopiam  humore , quo.  quidem  ad  cibaria  facife  conterenda  plus , vel  mi- 
nus vteretur  Naturx-co  vel  maxime  quod  in  hunc  finem  inter  cdendum.obfrruatio  docuit, 
quam  frequenter  ab  huiufmodi  animalibus  exiguos  lapillos  affumi . 

Vana  credebatur  fufpicio , cum  nqlius  appareret  humor  tam  validus,  vt  vitrum  corro- 
dere polfet ; aqus  enim  fortes  metalla  validiflinfe  corrodentes  in  vafis  vitreis  citra  I*- 
SfiTtuS  f,oncm  foruanrur ; dum  itaque  animus  fludtuarct  varijs  fententijs  diftraiftus , quid  hac  in  re 
nu ij.V.r  j»  decernendum  ignorans , cccc  extemplo  tranfmiffum  ad  Scrcnifllmum  Principem  Lcopol- 
n i-mum,  dum  a Medico  quodam  Politiano  vitreum  vas,  oenophorum  fcilicet  inftar  cribri  perfora- 
fr*  tamen  vt  foramina  qiucdam  expta  folum,  non  dum  abfoluta  forent , vbi  quaedam 
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Sdhsrens  materia  fc  fc  parui  monticuli  inllar  attollens  cernebatur ; cupientibus"  nobis  hu- 
iufmodi  phxnomeni  caufam  inquirere , fideliffime  relatum  fuit , vas  illud  aprjtdifto  Me- 
dico Omphacio , hoc  cd  humore  ex  vua  acerba  expreflo  repletum , Solifquc  radijs  expofi- 
tum  fuifle.  Quis  autem  vnquam,  alacri  etfi  donatus  ingenio,  id  conijccrc  potuiffet  ? quis  nili 
id  oculis  vfurpaflct  , animum  induxiflet , vt  crederet  contigiflc  ? Qua:  dixirtciuuat.vt  cui- 
que fit  exploratum  in  Naturxthefaurisquxdamprxtcr  omnium  hominum  opinionem  la- 
titare , ac  proinde  in  experiendo  magni  efle  opus  iolcrtu' , diligenti  perquifitione,  pertinaci 
labore , ne  miferrime  decipiamur . 

Inter  extera , qua  quidem  in  Naturx  operibus 
perferutandis  magni  refert  attendere  , tempus , 
e xi  ditno , q uod  cd  rerum  naturi  condantium , vel 
faltem  motus  carum  menfura , itemque  pondus , 
fcu  grauitas.  Ad  tempus  dimetiendum  nullum- 
opportunius  videtur  indrumentum , quam  Pcnfi- 
le,  fcu  Pendulum,  &C.  atq;  Xporo)«Tpor,  Chronomc- 
:nn  , quod  adiundto  diagrammate  confpicicn- 
dum  exhibemus,  videlicet  AIB,  in  quo  cernitur 
regula  anca  CI,  cui'  infixum  cft  GHK;  ab  huius 
autem  extremo  K,  fphxrula  B itidem  xnea  filo 
alligata  KF  pendet ; per  ipfan»  autem  regulanu- 
CH  excurrit  furfuin  , atq;  deorfum  regula- 
tor DEF;  (fic  enim  ab  eo , quo  fungitur  munert, , 
lubet  illum  nficupare)  excurrit,  inquam, beneficio 
capfulx  DE,  per  filum  ipfum  mediante  forami- 
ne F:  fattx  vero  funr  in  regula  diuifiones  M,N,0, 

P.QJl.S,  vt  fpatia  debitam  rationem  feruent  pro 
vfu  ipfius  Penduli.  Dum  enim  fuerit[Pcnfilc  tanta: 
longitudinis , vt  tres  pedes  Paryfinos  cum  fextan- 
texquet,  Merfenniobfcruatio docuit,  vniusho- 
rxfpatio  fieri  uibrationes  3600,  quarum  propte- 
rea  quaelibet  ed  unum  minutum  fecundum : tem- 
porum aurem  rationes  attenduntur  penes  diuifio- 
nes ipfius  rcgulf ; funt  enim  longitudines  in  du- 
plicata ratione  temporum . Itaque  fi  duo  fint  Pen- 
ulia,  quorum  unum  longitudine  quadruplum  fit 
alterius , fi  maior  chorda  aliquo  tempore  uibratur 
femcl , chorda  minor  in  dimidio  tempore  femel 
uibrabitur , cum  ratio  maioris  ad  minorem  fuerit 
quadrupla  ; vnde  fi  placet , ut  tempus  uibratio- 
nis  alicuius  Pcnfilis  duplum  fit  temporis  uibratio- 
ris  alterius  Pcnfilis  , necefse  ed , longitudinem-.' 
illius  quadruplam  ede  longitudinis  idius , hoc  ed 
oportet  longitudinem  funis  ad  funis  longitudi- 
nem in  quadrupla  e(Tc  ratione  ; atque  adeo, 
quando  Pcnfile  unum  fuerit  quadruplum  al- 
terius , tempore , quo  maius  unam  perficit  uibra- 
tionem , & minus  perficiet  duas : unde  longitudi- 
nes ipforum  lunt  reciproce  in  ratione , qua  qua- 
drata a numeris  uibrationum  i fcd  exdera  longitudines  funt , ut  quadrata  temporum  ho-" 
tnologe.  Yt  fit  Pcnfile  quadruplum  alterius,  tempus  unius  uibrationisa  Penfili  maio- 
ri , cd  duplum  temporis  a Penfili  minori ; quare  longitudo,  ad  longitudinem  erit  ut  4.  ad  i . 
hoc  cd  in  ratione  quadratorum  abs  a.  & r;  tunc  infuper  tempore  uibrationis  Pcnfilis 
unius , Penfile  alterum  tres  uibrationes  efficiet , quando  funis  illius  nouies  continuerit 
funem  alterius;  unde  fit,  quemadmodum  dicebamus, ut  ea  funiu  longitudines  reciproci  ra- 
tione inter  fc  habeant, qu  j quide  cft  inter  quadrata  numeroru  uibrationu.qui  in  code  tem- 
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pore  perficiuntur . Itaque  fi  fuerit  penfile , cuius  longitudo  fit  brachium  vnum ; tempore^ 
autem  A,  ab  eo  confert*  vibrationes  numerentur  <So.  eodem  veri  tempore  alterius  pen- 
filis  vibrationes  numerentur  io;  erit  vt  jtfoo.  quadratum  ex  do,  ad  100.  quadratum  cx 
io*  ita  reciproce  longif udo  penfilis  cuius  tempore  A,  decem  vibrationes  numerabantur 
ad  longitudinem  alterius,  cuius eodem  tempore  A,  numerabantur  vibrationes  do,  huius 
igitur,  longitudo,  vt  ed  vnius  brachij , itaquidem,  & illius  ed  brachiorum  $6.  Ita  fit , vt 


quemadmodum  graue  cadens  acquirit  in  fine  primi  momenti  fpatiiim  vnum , in  fine  fecun- 
di quatuor , in  fine  tertij  noucm , in  fine  quarti  fexdccim : atque  adeo  fint  inter  fe , vt  qua- 
drata temporum ; Ita  fi  quatuor  exiiterint  penfilia , vnum  longitudinis  vnius  brachij , alte- 
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rum  quatuor,  tertium  noucm , quartum  fexdccim , eodem  tempore  quo  quartum  i 
perficit  vibrationem , primum  abfoluct  quatuor , iecundum  duas,  tertium,  vnam  cum- 
tertia  parte  ; fic  enim  lonititudmcs  pcnfilium,  funt  in  duplicata  ratione  quadratorum  u nu- 
meris vibrationum  reciproce . . . 

Priter  vfum  quem  hoc  priftat  inflrumcntum  ad  ipfius  temporis  dimenfionem , infignia 
funt  ab  eo  prodeuntia  confulcratu  digna , eiufque  fingularia  fymptomata  latifliinum  ape- 
riunt campum  ad  philofophandum , e quibus , vt  vnum  vel  alterum  attingam.  I - imu  m — 
illud  occurrit , quod  fi  graue  appenfum  filo,  fuerit  conditurum  in  linea  horizontali,  vbi, 
& clauus,  cui  filum  ed  alligatum;  filoque  tcnfo,  fi  graue  demittatur  .quantum  temporis  in- 
fumere  deberet  quoad  perueniret  ad  lineam  perpendicularem  defeeudendo . tantundem- 
hinc  ad  eandem  horizontalem  afccndcndo , nifi  aliqua  ei  forent  impedimento , cuiufmodi 
funt , & rcfiflentia  medij , & grauitas  funis , eiufque  craffitics , atque  tandem  grauitas  ciuf. 
dem  mobilis.  De  duobus  prioribus  nemini  dubitandum,  nam  acrrcfiftcns  impetum  fen- 
fim  retundit,  & grauitas  ipfiusmet  funis,  feu  chordi,  qui  .pendulo  quidem  abduifo  i 
perpendiculo , partes  habet  alicuius , ctfi  modici  erauitatis,  non  nihil  pendulum  retrahen- 
tes ad  perpendiculum . Quod  inde  cuique  pcrfuaium  crir,  fi  animaduertat  tanto  minui  fen- 
fibilius,  citiufquc  dcfincrc  vibrationes , quanto  craffior,  ac  ponderofior  ipfamet  chorda- 
extiterit:  vndefir,  vt  quo  chorda  gracilior,  atque  fubtilior  fuerit , eo  altius  vibrationes 
refurgant . 

Tertium  autem  pricipuum , etfi  quibufdam  non  probetur,  ed  grauitas  ciufdem  mobi- 
lis, quiiemper  contranititur  motui  pra-tcr  naturam  eius.  Nihil  enim  magis  infulfum-  , 
nihilquc magis inuerifimile , quam  confilium  deliramentum,  exiftimantium , quodlibcc 
corpus  quiclcens  penfile  indifferens  admotum,  a qualibet  virtute  motiua,  quantumuis 
diminuta , moueri  polle . 

Foret  id  quidem  admittendum  fi  corpus  huiufmodi  intra  Naturi  cancellos  extaret , cui 
nulla  quidc  «Tet  ad  motu.iiifira  propcnfio;at  qui  vnquam  fani  mentis  id  animo  affequi  po- 
terit? quod  enim  natura  conftat,  cuiufmodi  funt  corpora,  de  quibus  hic  habetur  fermo  , 
illud  habent  in  primis , vtfuopte  ingenio  motum  fubirc  exigant,  cum  hac  autem  indole, , 
naturique , haud  indifferentia  cohirct . Natura  fiquidem  ad  vnum  fertur , cui  nihil  magis 
quam  indeterminatioaduerfatur.  Itaque  fi  vibrationes  decrcfcant , & ad  extremum  defir 
nant , ne  putes  id  tantummodo  a relidentia  medij , vel  a grauitate  chordi,  ciufuc  craflitie  „ 
ortum  ducere,  nam  & id  quoque  magna  ex  parte  grauitati  corporis  chordi  appcnfi,  de- 
bet acceptum  referri . 

Hic  porro  non  poffum  non  mirari  quorundaminfeitiam ; Et  quia  exiftimantes  aquam  i 
& multo  magis  aerem  nullatenus  diuifioni  refidere , hic  aperte  pronunt  iant , acris  refiden- 
tia  retundi  penfilis  impetum;  fi  namque  diuifioni  non  refidit,  qui  fieri  poterit , vthuic 
vibranti  relidar  i Et  quia  vibrationum  definentiam,  ac  imminutum  impulfum , nullo  mo- 
do a grauitate  mobilis , ortum  ducere  arbitrantur , cum  tamen  exiftiment  chordam  prse 
grauitate  fua , in  caufa  ede , vt  penfilis  impetus  imminuatur . 

Aliud  ed  quoque  non  minoris  admirationis , quod  fi  pro  corpore  vnius  vncii  appendas 
alterum  mille  librarum , ita  tamen  vt  corpus , vna  cum  chorda  aequalis  longitudinis  fit , vi- 
brationes vtriufque  penfilis , iqualisfintdurationis,  ita  vt  quantum  temporis  infumitur 
in  vibrationibus  centum  penfilis  vnius  vncii,  rantunde  infumatur  in  vibrationibus  alterius  . 
mille  librarum . Num  referat  quicquam  fi  fuerint  ciufdem , vcldiucrfigrauitatisinfpc- 
cic  ; fatis  intclligitur  ex  grauibus  cadentibus  ad  proprium  centrum , quorum  illud  quidem 
ed  exploratum,  nihil  intcrcffc  inter  durationem  motus  corporis  grauioris , & minus  gra- 
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uis ; non  enim  ingens  Iapis  velocius , quam  lapillus  cadit ; Si  tamen  fuerint  einfdem  graui- 
tatis  in  fpccic ; nam  alioquin , fi  fuerint  diuerfe  in  fpecic  grauitatis , quod  maiori  grauitate 
praeditum  eft , illud  celerius,  quod  minori,  fcgniiis  defccndit,  fed  hoc  etiam  fupcriori  capite 
adnotauimus. 

Nec  praetermittam  aliud  non  minoris  fluporis , videlicet  haberi  a maiori , vel  minori 
longitudine  chordi,  quod  a maiori , minorique  pondere  non  habetur ; quo  enim  chorda-  **■  ' 
breuior  cfl , eo  etiam  vibrationes  crebriores  fiunt , quo  prolixior  co  rariores . 

Illud  itidem  accedit,  quod  fi  grauia  fuerint  diucrfa , quod  maioris  eft  grauitatis,  lon- 
giores feruat  vibrationes , atque  adeo  plures  quam  minus  grauc ; leniora  fiquidem  corpo- 
ra ab  acre  magis  retardantur:  vnde  fi  duo  corpora  pondere  iniqualia  chordis  appenfa- 
fuerint , & pcnlilium  inftar  dimidiam  circumferentiam  abfoluant , quod  grauius  eft  altius 
afccndet,  plurcfquedccurfus  perficiet,  quod  facilius  profeifto  deprehendes,  quo  maior 
erit  ponderum  differentia . 

Hinc  facile  conflat  ipfius  acris  refiftcntia : vnde  penfilis  ope , hic  magis  quam  cafibus  in  am,  rt/ijif- 
perpendiculo  faflis , innotefeit . "* 

Et  illud  quoque  mirabile , nimirum  vbi  quiefeensin  perpendiculo  grauc  abduxeris , 
tametfi  illud  non  impellas , effe  tamen  idem  ad  perpendiculum  rccafnrum,  ac  rediturum 
atque  adeo  hunc  in  modum  itus , reditufque  varios,  pcradlurwr, . Placuit  nonnullis  id  pro 
caufa  rccognofccndum , quod  grauc  illud  in  perpendiculo  conftitutum  ita  eft,  vtquafiitv 
ter  duas  oppofitas  vires , tem  attradlricem , chordique  retentricem  libretur adei»  uide- 
licet , ut  grauitatis  axe  coeunte  cum  chordi  dudtu , attradlio , atque  retentio , grauc  ipfum 
ucluti  paniantur , unde  ibi  quiefeat . Vcrumenimucrb  extra  perpendiculum , ut  ipfi  aiunt, 
axis  fit  attra&ionis  liber ; quamobrem  deorfum , ctfi  non  dircdlc , fed  oblique  fit  motio  ob 
cohibitionem  fcilicet , qua  chorda  axis  commutationem  facit , atque  commotionem  in., 
arcum  conformat , quoufquc  denuo  chorda  dutftum  eundem  alfccuta  cum  axe , fuerit  in- 
eodem  perpendiculo . Addunt  pritcrca , & illud , quod  ibi  denuo  grauc  quiefccrer  .•  quia 
tamen  motus  deorfum  non  deperdidit , fed  eoufque  uires  acquiliuit , propterea  grauc  per- 
gere deorfum  impotens , non  impotens  tamen  arcus  continuatione  in  orbem  pergere , per- 
pendiculum ipfum  pritergreditur , quoufque  iterum  axe  magis magifquc  libero  attradlio- 
nifadto,  ille  impetus  furfum  paulatim  rcfradlus  euanefeat , ac  inchoetur  reditus  [per  ean- 
dem uiam  deorfum,  non dilfimili ratione  pritergrcffurum perpendiculum,  & in  afcenfu 
tandem  defiturum , ut  alius  itus  incipiat , cui  reditus  alius  iterum , ac  iterum  fucccdat . 

Hic  tametfi  induftriosi  fint  di£ta , puerilia  tamen  exiftimo,  velutinnixafalfiffimofun- 
damento , quod  videlicet  in  illa  attraitricc  tem  virtute  confiftit , quam  alias  nos  ablegan- 
dam vcluti  commentitiam , non  immerito  duximus . 

Caufa  potius  ea  profedto  credenda , quod  a quiete  recedens  gratte , temporibus  iquali-  o 
bus , fuapte  natura  dcfccndcndo  libi  fuperaddit  iqualia  celeritatis  momenta ; quod  ncj  • 
dhm  illi  conucnit , dum  libere  defeendit , fed  etiam  dum  fuerit  chordi  appenfum ; arqut, 
adeo  id  cuique  exploratum  velim , ex  eo  quod  dum  illum  arcum  deferibit,  minorem  idtum 
prope  initium  efficit , quam  remotius , vt  maximus  fit  in  perpendiculo , vbi  tantum  celeri- 
tatis confequitur,  vt  non  impeditum , vndccunquc  id  contingat  ad  horizontalem  lineam, 
vndedifcefferar  peruenirct , ab  impedimentis  autem  retunditur  conceptus  impulfus , quem 
nemini  fanae  mentis  inficiari  licet . Ccffante  igitur  impulfu  a quo  itus,  ac  reditus  profici- 
fcitur,  quiefeat  oportet,  & quidem  in  linea  perpendiculari,  quoniam  hac  ratione  feruat 
Naturi  leges,  vt  quantum  fieri  poteft  ad  centrum  grauium  accedat,  quod  fecundum  chor- 
di diittum  affequirur ; dum  in  perpendiculari  polita  eft . 

Vibrationes  autem  ipfe  itus , reditufque , quamuis  initio  prolixiores , & ad  maiorem  al- 
titudinem  affingentes,  fub  finem  autem  fint  breuiores,  nihilominus  finguli,  durationis 
tiufdcm , feu  iquiteraporanci  non  immerito  crediti  funt ; quamuis  non  delint , qui  putent 
diligenti  quadam  obfeniationc  deprehenfas  effe  celeriores  vibrationes  prope  finem : quod 
nobis  tamen , omni  adhibiti  diligentia , nunquam  innotuit . 

Illud  infuper  eft  conliderandum,  quod  vnufquifque  itus,  ve!  reditus  duplici  parte  con- 
Hat,  quarum  uiu  eft  per  arcum  delccnfus  ad  perpendiculum:  altera  autem  per  arcum 
aicenfus  a perpendiculo.  In  defcenfu  per  arcum,  ipfum  mobile  mouetur  motu  naturaliter  f*"""’/'". 
accelerato,  in  afcenfu  uer6  naturaliter  deficiente;  ita  fit  ut  tam  itus,  quam  reditus  adar- 
-- - • - - quabi- 
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tmabilem  motum  redigamur . Cum  itaque  maximus  celeritatis  gradus  fit , quem  rnobilo 
acquirit  in  perpendiculo,  f«  mobile  deferveret  arcum  motu  aequabili,  celeritatis  gradu,  qm 
SK?  foret  maximi  gradus  iam  difti , tanto  temporis  fpatio  arcum  illum  percurreret 
eraue,  quanto,  motu,  cuius  pars  dimidia  eft  defcenfus  naturaliter  acceleratus  pcrarcum.al- 
fera  autem  afcenfus  naturaliter  deficiens;  led  haec  etiam  fupcrius  innuimus.  Tam  itus, 
quam  reditus  dicitur  vibratio  fimplex;  at  vibratio  compofita  ex  itu,  & reditu  confta  . 

^ Hk autem  nonpmeribo  quorundam induftnam , qua fic penfile  rotam  oibimadiac 
'atxatur  ,vt  v.brationes  nerpetub  (eruentur  ad  eandem  cleuarionem  excurrentes , quo  ope- 
re difficultas  illa  vitatur  obferuandarum  vibrationum  pra  mma  brcuitate  fenfum  effugien- 
tium ■ hunc  autem  in  modum  penfile  quidem  elaboratum,  ad  plurima  diligenter  obfer- 
uanda  conducit;  prafertim  autem  in  Aftronomia  locum  habet , nimirum  m ohfcruatiom- 
bus  Edypfium,  ahorumque  Coelcftium  phamomenon , vt  cuique  pcrfpicuiim  c(le  polt  ft . 

Animaduertendum  cfl  autctn.mclius  hoc  inftrumcntum  ad  propofitum  condiiccrc.fi  duo 
adhibeantur  fila,  quorum  vtrunque  fit  infixu  clauoHK  in  locis  vnius  digiti  fpatio  fere  inter 
r Hiftantibiu , quando  reaula  CH  fuerit  altitudinis  dimidi;  brachij , & vtriquc  appenfa  ut 
‘zf1™  fohzrula  BL  ex  vno,  eodemque  pun-ao,quod  fit  quodammodo  vertex  vnius  triaguli, cuius 
/rura  fintprardidta  fila,  bafisvcrb  inter  hiec,  diftantiain  HK:  Oportet  autem  tunc  regu- 
latorem  DEF,  rimula  efle  apertu,  per  qua  fcilicet  duo  praedifta 
fila  tranfeant,&  iplc  regulator  libere  excurrat  fila  compleSens. 

Ad  fluidorum  grauitatem  explorandam , tametfi  plura  lint 
idonea  inftrumenta  humana  fagadtate  excogitata , tamen  vnu 
ulteri  longe  lateqi  prjcfi.it . Breuitcr  commemorabimus  ,qu* 

JuiTtenus  adhiberi  confucucnint.mox  quod  caeteris  prxfercndu 
afferentes.  Horum  autem  inftrumentorum  non  immerito  quod- 
libet . Tgriftttbmos, quaG  Bilanx  humidorum, lcu 

t . fluidorum  dici  poifet . . , „ 

primum  illud  fc  fc  offert , quod  Bilancis  mftar  omnum  eft  ,• 

Si»,  ad  extremum  enim  brachiorum  ipfius  Bilancis  femellae  loco  al- 
jiaatur  crinis  equinus,  quem ciufdem grauitaris in lpccie cum 

rumuuiwm^  a Oycruaronti  huic  autem  fit  appenfum  corpus  infpecio 
grauius  aquis  vt  exempli  gratia,  marmoreum,  ferreum , aeneum 
&c.  immergatur  illud  in  aquam : alio  autem  Bilancis  extremo 
alligata  fk  Fcotdla,  in  qua  conftituatur  graue,quod  in  aero 
dura  verfatur,  acquipondcret  fupradi&o  graui  in  aquam  imracr- 
fo ; mox  autem  obferuetur  fa<ft  ponderatione  vtriufque  corpo- 
ris in  acre , quantum  ponderis  addendum  fit  in  fcutella , ad  ae- 
quilibrium gratiis  ibi  exiftentis,  comparatione  illius,  quod  crini 
equino  appenfura,erat  immersu  &c.quatum  enim  additi»  luerit , 
erit  aqu?  pondus  mole  aquilis  ci.quod  erat  in  aquam  immersu: 
cum  magnitudines  in  humido  tanto  fint Icuiores , quanta  eft 
grauitas  humidi  molem  habentis  folidac  magnitudini  squalem. 

Quamuis  autem  hsc  fluidorum  explorandi  quantitatem  ra- 
tio exaftiflima  credatur,  re  tamen  vera  ijfdem  eft  difficultatibus 
obnoxia , quibus  & ponderatio,  qua  ad  trutina  rcuocantur  pon- 
dera beneficio  Bilancis  in  eodem  medio , puta  aere ; ad  mini- 
mas enim  differentias  imcmofcendas , Bilanx  ingens  non  eft 
idonea , fi  vcr6  fuerit  partu , cdm  non  mfi  exigua  pondera 
examen  adhiberi  poffint , exiguae  differentia  non  prodeunt. 

Aliud  inftrumentum  ad  idem  confequendum  excogitarunt  ,' 
cutufmodi  eft  adiundo  fchcmatc  repraefentatum . Sk  Ipharula 
enim  BCD,  intra  quam  exiguiffimi  globuli  plumbei  indufi 
fint , & e qua  aflurgat  gracile  coitum  DA,  vel  filum  ferreum  in 
yquas  partes diuifum,  vt  in fchemaie cernis ; fi  itaqueinftru- 
mentum  fuerit  immerfumin  humidum.extabitpars  colli  DA; 
extabit  autem  quoniam  in  fphatruiara  BDC  tantum  fuit  plumbi  . . 
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iatrafud  i vt  reddat  inftrumcntum  ira  grane  in  fpecic,  vtnonj 
omnino  totum  vfque  ad  A immergatur  ; quanto  autem  plus, 
vel  minus  immergitur  de  collo  AD;  idque  ex  intcruallis  defi- 
gnatis  innotefeit,  tanto  magis,  vel  minus  eft  graue  h umidum , 
jn  quod  inftrumcntum  ipfum  immergitur.  Si  enim  collum  DA, 
e.g.,  diuifum  fuerit  in  centum  particulas  aquales , initio  fadto 
apun&oD,  & faifta  immerftone  in  aliquo  humido,  defeendat 
inftrumcntum  vfque  ad  particulam  decimam,  Enfta  veri  im- 
merfione  in  alio  fluido , in  quo  defeendat  vfque  ad  particulam 
decimam  tertiam , iam  hoc  fluidum  minoris  erit  grauitatis  irL, 
fpccie,  quam  aliud . Sed  hoc  non  adeo  eft  exa&um , vt  ei  ani- 
mus ingenuus  acquiefcat , 

Aliud  propterca,  vt  in  fccuda  figura,  ABC  inftrumetu  excogi- 
tatu fuit  inftar  cauci,  vbi  inclufx  funt  plurimx  fphxrulx  vitrea: 
diuerfx  grauitatis  in  fpecic , vt  grauitate  fe  fe  excedetes  in  Ari- 
thmetica medietate  reperiri  pomnt.Immergitur  autem  hic  ma- 
chinula  in  humidum , quod  fi  fuerit  exigui  grauitatis  in  fpccie , 
vnavcl  dux,  vel  tres  ex  illis  fphxrulis  afcendent:fi  vero  immer- 
gatur in  aliud  humidum  in  fpecie  grauius , ali*  emergent , plu- 
res,  vel  pauciores,  pro  ut  fuerit  grauitas  humidi.  Quonia  autem 
lingularum  fphxrularu  grauitas  perfpefta  eft,  fingulifque  gra-  _ 
uitatis  charatfler  impreflus , obleniatis  propterea  fphxrulis  ip-  ^ i 
fis,  earundemejue  collatione  fadfa.grauitatisq;  gradibus  ad  cal- 
culum  rcda&is , facili  conflabit , quodnam  humidum  luerit 
grauius,  quod  minus  graue.  Inftrumenti  autem  ftruttura  fic 
le  habet , vt  omnis  labor  politus  fit  in  eflormandis  fphxrulis  fe 
fe  excedentibus  xquali  grauitatis  excelfu . Accipiatur  magnus 
numerus  fphxrularum , &immcrfis  in  aquam  calidam,  obfer- 
uarc  oportet  medio  Thcrmomctro,  fecundum  xouales  exccf- 
fus  caloris , qux  nam  ex  illis  emergant , quibus  i latere  politis, 
adferibantur  chara&ercs  defignantes  xquales  cxccffus , nem- 
jii  1,2,3,415,  &c.  hoc  enim  pa&o  conftrudtx  quidemerunt 
fphxrulx  fe  excedentes , vt  opus  erat,  &e.  cxceffus  autem  calo- 
ris attendi  poflant , vel  ex  incremento,  vel  ex  decremento , pri- 
mo modo,  pro  ut  fuerit  aqua  igni  admota,  fecundo  modo,  qua- 
tenus ab  illo  fuerit  remota  &c.  Sed  nec  etiam  iftud  omnium- 
videtur  habere  complexionem  numerorum , 

Aliud  exhibetur  in  tertia  figura,  ABCD  ad  cuius  collu:  na  iri 
reliquis  perfimile  eft  primo  ex  fupra  relatis : conftrufta  eft  fcu- 
tella,  vbi  pondera  reponuntur;  immergitur  igitur  inftrumen- 
tum  in  humidum,  &quautafit  immerfio  colli  notatur;  mox 
autem  in  aliud  humidum  cum  fuerit  iramerfum,  diligenter  ob- 
feruatur  quantum  ponderis  addendum , vel  fubtrahendum  ab 
ipfj  fcutella , quoad  fiat  adamuffim  vfque  ad  lignum  iam  nota- 
tum in  collo , & pro  ratione  grauitatis  adiundte , vel  fubtrafl* 
cognofcitur  ratio  grauitatis  fluidorum , 

Aliud  eft,  quod  in  quarta  figura  ABC  exprimitur,  quod  feri 
coincidic  cum  antecedenti,  quauis  diuerlum  adtnodu  videatur ; 
illud  autem  ab  hoc  feeernitur , quoniam  in  illo  additio  ponde- 
rum , vel  fubtra&io  fiebat  in  fcutella , & immerfionis  obferua- 
tio  fieri  debebat  in  collo : in  hoc  autem  additio , vel  fubtra&io  ponderum  fit  per  quofdam 
exiguos  anulos  , quos  ingreditur  turbinatum  collum,  cuius  vertex  A;  tantum  enim  pon- 
deris addendum  eft , vt  vertex  A defeendat  prxeise  ad  humidi  fupcrficiem  1 anuli  autem 
funt  exigui  ponderis , adebvt  centum  ex  ipfis  , ve!  plurcs  etiam ,15  placet,  xgucntgraui- 
tatemvnius  grani,  'V'  ~ 

* ***  Caetc- 


D 


CAROLI  RBNALDINII^ 

Oterum  hoc  artificio  conflru<Sura  eft  inftrumentum , vt  «quepondcret  aqti*  fflolc  fibi 


Jn  quinta  autc  figura  ABC  exhibetur  idem  inftrumentu  addita  reticulaEGF,  in  qua  po- 
jrrjirua*  nuntur  folida , quorum  grauitatcm  in humido  placet  explorare;  fed  inftrumentum  ea  ra- 
tione eft  elaborandum,  vt  determinata  quantitas  grauiflimi  corporis , cuiufmodi  eft  au- 
ram, non  omnino  demergatur , fed  ad  hoc  requiratur  additio  anulorum;  nam  hunc  in  mo- 
dum inftituta  collatione  inter  adie&a  pondera;  ipforum  facili  ipnotefcit  ratio  ponderant. , 
quat  in  ipfa  reticula  fuerunt  conftituta . 

Hoc  tamen  inftrumentum  etiam  vltimo  loco  exhibitum  non  eft  vn- 
dequaque  pcrfeCfum , propterca  quod  aliquibus  laborat  imperfeiiioni- 
bu?,  de  quibus  fuo  loco , vbi  rationem  illud  conficiendi  numeris  omni- 
bus abfofutum  explicabimus , ' 

plurimum  etiam  refert  aliquando  aeris  humiditatem  ad  calculum 
redigere,-  hinc  enim  non  nulla  pendent  phaenomena,  ita  vt  hoc  igno^ 
rato,  dc bis iudicium ferre  minimi  tutum  fit. 

**"<*  rJrr  Humiditatis  gradus  in  primis  cognofcitur  ex  humoris  abundantii, 
mmm'  quo  fcilicet  aer  plus,  minustie  refertus  eft.  Ad  humoris  copiam  digno» 

icendam  , maxime  quidem  idoneum  eft  inftrumentum  T)  \x>p.nfcr , 
tgrometroo  , hunc  in  modtun  elaboratum.  Sumatur  enim  vas  quod- 
i.  AJ,t»in  dam  cylindricum  exfubcre,  vel  alia  fimili  materia,  puta  ligno , ami- 
ifc  lamclli  ferrea  .cuius  inferiori  orificio  adne&arur  vas  vitreum  coni- 
bcd  . coma  ea  figuri  conftans , cuius  vertex  ad  imum  vergat,  hoc  autem  tribus  in- 
nitatur  fulcimetis : repleatur  glacie  cotriti , vel  niuc ; na  fi  aer  fuerit  hu- 
2‘Z‘  ‘ more  abundans,  hic  adhxrens  cono  vitreo  diftillat,  atque  adeo  gut- 
i}  chK<!5rl  ,atlm  tlefcendit ; quamobrem  fi  cadentes  guttas  cyato  , vel  fcutellj 
k iliqui  exceperimus  , adnotari  quantitate  temporis , oftendet  humor  in 
jnce  i,  pi,-  fcutella  receptus,  pro  ratione  fu*  quantitatis, quanta  fit  copia  humoris, 
quo  aer  repletus  eft . Itaque  fi  hoc  fiat  in  locis  diuerfis,  vel  fuccefliuc 
in  eodem  loco,  habiti  ratione  ad  tempus , innotefeet  quanto  aer  ali- 
quis maiori , vel  minori  humidi  copi;  abundet , prout  maior,  vel  minor 
copia  humoris  in  cyato , vel  fcutella  colle&a  fuerit . 

Non  eft  autem,  cur  quifpiam  ambigat,  num  id  fit  veritati  confonum  i 
fiquidem  fatis  eft  vulgata  vaporis  ifta  per  adh*fionem  rei  frigidat  con- 
«knfatio . Aliquando  vnius  minuti  primi  tempore  , numerauimus 
quinquaginta,  & amplius  guttas  cadentes:  imo  aliquando  flantibus 
vernis  b umidioribus  o&oginta  quatuor  guttas  numerate  licuit , 
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Hoc  Idem  etiam  aflequimur  per  chordas , prxfertim  ex  inte- 
ftinis  cSfcdlas, quibus  in  fidibus  vtimur,-  na  Wt  inde  (labilibus  ful- 
cimentis infixa:  fint,&  in  cius  medio  pendeat  globulus  grauis, 
puta  plumbeus  , qui  fupcrficiem  aliquam  optime  leuigatam , 
cuiufmodi  cft  fpeculi  terfi , vix  tangat  ; nam  humido  vigente 
contrahitur , & globulum  cleuat  fic,  vt  amplius  fupcrficiem  non 
tangat . 

De  inftrumcnto  1 quod  Qtf/to/ntftt , T hernumttrtn  dicitur,  ad 
explorandam  quantitatem  caloris , iamfuperius  verba  fecimus , 

(imulquc  norauimus  vulgatum  illud  adhiberi  folitum  inualidum 
eflc , cuiufmodi  dl  quod  a latere  hic  cernitur , in  quo  fa&a  cft  di- 
uifio  per  squales  cxccflus , innuimus  ibi  excogitatum  a nobis , 
quod  in  primis  idoneum  cft  ad  obferuandum  Naturae  progrcfliira 
in  alterando , &c. 

Conftrudlionis  autem  ratio  , qua  vfi  fumus , ea  eft , quod 
videlicet  diuifio  graduum  fiat  fecundum  rationem  audii  caloris 
humidi,  inquodinftrumcntumipfumimmerfumeft;  itaque  fa- 
Cio  initio  ab  humore  feruenti , notetur  in  fiftula  quoufque  vini 
fpiritus  afcendiq  mox  autem , per  admixtionem  frigidi  in  tan- 
ti quantitate  humoris , quanta  in  caufa  eft  cur  calor  dccrcfcat 
fecundum  datam  rationem ; idque  facillimum  eft,  nulloque  ne- 
gotio perficitur  ; vini  fpiritus  defeendet  , eiufquc  (latio  no- 
tanda eft , ficquc  procedendum  deinceps  „•  atque  hunc  in  mo- 
dum inftrumentum  erit  conftruiftum  , itavt  immilfum  in  humi- 
dum , deinde  vero  in  aliud , (latim  declaret , qux  fit  ratio  caloris 
ynius  ad  cajorem  alterius . 

Hoc  inftrumcnto  vfi  ‘deprehendimus  vniformem  diffarmerfi 
diffufionem  adlionis  calcfiidricis  a Scholafticis  decantatam  ina- 
nem , & commentitiam  effc , 

Aliud  quoque  Thermometrum  fatis  vulgatum  in  vfu  fuit  mi- 
nimas differentias  oftendens : cius  autem  (Irudlura  cx  adiunfto 
diagrammate  facili  intclligitur  . Sit  enim  vas  ad  maiorem  ele- 
gantiam (pharrica  figura  conftans,  ABC,  cui  annexa  eft  fiftula-; 
vt  cernis  FL,  adeo  vt  totum  vas  fit  ABCF;  cft  autem  vas  alterum 
HGKI,  aqua  repletu , prxdidl®  vero  fiftula: , qua:  vafis  ABCF, 
cft  collum  , orificium  F,  in  aquam  immergitur , ira  vt  pars  eius 
detnerfa  fit  EFjantc  immerfionem  autem  acr  extruditur  validiori 
calore , quam  ambientis,  cx  vafe  ABCF;  ille  fiquidcmrarefadlus 
exit : poli  autem  immerfionem  aqua  per  prsdidlum  collum  af- 
furgit,  frigcfadlo  nimirum  aere  intus  inclufo  , ambientis  ver6 
calor  v quo  maior  extiterit,  eo  minis  aqua  per  collum  ipfum-» 
afirendit ; qu6  autem  frigns  magis  viget,  plus  aqua  attollitur, 
coque  altius  afecndit . Si  itaque  longitudo  fiftula:,  feu  colli  diui- 
ia  fuerit  lege  fuperius  a nobis  praferipta  i nam  in  partes  squales 
v ulgata  diuifio  eft , minus  tamen  idonea , (i  inquam  diuifa  fuerit , 
ex  diuifionum  punft  is  innotefeent  gradus  caloris,  quo  ambiens 
afficitur , vt  fi  afeenderet , exempli  grati» , ad  pun&um  D,  indo 
conltarct  qusnam  fit  ambientis  affcftio  caloris , 

Valde  quoque  iuuat  rerum  texturas  obferuare,  vnde,  vt  ali- 
quo vtar  exemplo , cum  nihil  magis  apud  Chymicos  fit  decanta- 
tum, quam  Mercurius  dulcis,  ciuus  beneficio,  dummodo  riti 
dulcificatus  faerir,  ia&ant propelli  morbos,  altoquin  creditos 
incurabiles;  eum  autem  arbitrantur  artificiose  prxparatum  fic 
clfc , vt  nouam  induat  naturam , ciun  tamen  fecus  fc  habere  ad- 
uerterim  beneficio  Mir.fsaxvma/ , Micrtfcoft y inftrumcnti , de 
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quo  loquimur  iam  fatis  uulgato , proptereaqubd  hic  dum  agimus,  periculum  fecimus!» 
Mercurio  dulcificato  a Pneclariflimo  Viro  D#mino  Guiliclmo  Stocheam  Anglo  de  re 
Chymica  optimi  merito:  is  autem  cum  arbitraretur  ad  curandam  luemgallicam,  nihil 
efle  opportunius  Mercurio  a fe  parato , mihique  diceret , fibi  perfiiafum  efle , Mercurij  na- 
turam , fuo  artificio  immutari,  ita  vt  nouam  fqrmain  acquirat , operat  pretium  duxi  explo- 
rare , num  aliquid  crudi  mercurij  ibi  reperiretur , quod  fane  argumento  nobis  efle  poflet 
haud  huiufmoai  mutationem  fadam  fuifle ; adhibito  propterca  Microfcopio  florentia:  fa- 
brefado , reperij  Mercurium  illum.  Arte  Chymica  tantqm  in  minutiflimas  particulas 
Menftrui  partibus  intermixtas  diftradum fuifle,  quar  , vrpoti  exigu*,  fenfura  omnem- 
effugiebant , qua  ratione  detegi  errorem  exiftimamium  artificiose  Mercurij  naturam  tranf- 
mutatam  fuifle ,'  cum  tamen  in  eam  optime  quadret  Horatianum  illud , 

• TuU  e»»>  ' Naturam  expellas  furat  tamen  vjfque  recurret , 

«hm» , ' Sic  etiam  in alijs  innumeris  rebus  expediet , gratii  veritatis  aflcquendje,  ad  hoc  inflrumen- 
tvtm  confugere . 

Prarftat  fc  fe  in  experimentis  exercere , animo  efle  ad  verum  indagandum  procliui , cu- 
, raque  fupramodum  ad  illius  indagationem  vti ; latpe  ftepius  adferibendum  tamen  cafui , 
quod  alioquin  Angularis  induflria , fummaque  diligentia  vix  vnquam  peperiflet  i Ita  qui- 
dem  Optici  Tubi  prafiantiflimum , penique  Diuinum  inuentum , olim  accidifle  cafu  mo* 
J^^rnumentatcilamur  i[dum  enim  in  Belgio  vitra , lenticulare  vnum , planum  alterum , illo 
««■™  >■»»•  tradaret , vno  quidem  ad  aliud  admoto  decenti  quadam  intercapedine,  id  adinuenit,  quod 
mam“‘  vniucrfuro  Orbem  in  fui  traxit  admirationem.  Sic  fortafle  continget  aliquando , fi  Deo 
placuerit , vt  auditus  quoque  promoueatur , & fic  adiuuetur , vt  alicuius  machinamenti 
beneficio  mortalibus  longinquas  voces  audire  liceatj  idque  indirio  efle  videtur  ,quod  pro- 
pe  Syragufas  ad  diftantiam  videlicet  duorum  milliariorum  crypta  loquens , (vt  vtar  ibi  de- 
gentium phrafi)inLatomijs  olim  iufliiDionyfij  Tyranni  excauata  lepcritur,  ita  vteius 
<ulmcn  gracilefcat  in  eredum  canalem  helicum , laxis  tamen  fpiris  efformatum  altitudinis 
triginta  circiter  brachiorum » referentibus  Eglaur , & Valter  Adolefccntibus  Teutonibus 
nobili  loco  natis , cuius  apex  auriculariam  figuram  referens , definebatin  fupradidiTy- 
ranni  diucrforiolum , vbi  verba  quantumuis  prolata  fummifsa  voce  ab  ijs , qui  in  prxdida 
crypta , velur  carcero  conicdi  pri  fumma  tyrannide  Viri  feelelU  detinebantur,  facili 
diftindeq;  admodum  is  ad  libitum  audiebat , 

A quibus  aiuendum  AnalyJ U , ne  delufut  quodammodo 
rvideatur  , 

C A P.  VII. 

FRequenter  admodum  vfuvenire  foJct , Theorema  aliquod  refoluendum  proponi, 
quod  fpccie  tenus  ab  alio  diflert,  cum  tamen  vix  introfpedo , flatim  appareat  lucu- 
lenter tantummodo  formam  induifle  extriqfecam , eandem  penitus  naturam  ret  inens: 
ynde  nouam  non  expofeit  refolutionem ; quod  fi  Artifex , fu- , qu->  pollet  perfpicacatatt,, 
notauerit ,,  tantum  inde  profedh  laudis  confequctur  «quantum  dedecoris  proponenti  con- 
tinget . Si  quid  igitur  infulfum,  fiquidfuperftuum»  multoque  magis  fi  quid  repugnans 
propofitQ  fuerit,  illud  exprobret  percontanti  ;quod  vt  aliquo  nos  illuftremus  exempla,  fit. 

*u$T  TR  RQH&MAl 

Si  ftlt*  line*  AB fetta Jit  in  punit  ts  C,DJtJF,  vt  exifitntibus  aqualibus partitus  AH,  CE, 
reliqua  EB, fic  fit  in  F dtuifa,  vt  EB  ptjfit  rUi  angulum  ACF,vni  cum  quadrato  EF,  ext- 
ficnttbus  aqualibus  DE,  EF, 

pico , differentiam  quadrati  eompofita  ex  DB,  & CE,  i quadrato  PE,  ad  differentiam  quai 
iratorum  DB,  & CE,  e/e,  vt  CE  adEF. 
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Kcfelutio . 

QVoniairi  igitur  cxceflus  quadrati  compofits  ex  DB, 

& CE,  (upra  quadratum  DB,  ad  cxccffum , quo  A C D E F B 

quadratum  DB,  fuperat  quadratum  CE,  eft  itu,  — 

ratione  vtCEad  EF;fcd  quadratum  compofits  ex  CE.&DB,  eft  squalem  quadrato  CE 
plus  quadrato  DB  vna  cum  duplo  redlangulo  fub  CE  & DB,  atq,-  adeo  quadratum  compo- 
/itae  ex  CE,  & DB,  fuperat  quadratum  DB.cxceffu,  qui  cft  rcdtangulum  fui)  CE,  &lub 
compofita  ex  CE,  & dupla  DB:  fcu  quod  idem  eft , quadratum  CE,  plus  duplo  redlangulo 
fub  CE,&DB;crgo  alter  exccffus,  quo  fcilicct  quadratum  DB,  fuperat  quadratum  CE. 
erit  rcdlangulum  fub  EF,  fcu  DE,  & fub  compofita  ex  CE,  & dupla  DB.  Sed  duplum  re- 
di angulum  BDE,  plus  rcdtangulo  CEF,  ob  eandem  altitudinem  DE,  vel  EF,  idem  cft 
quodrc&angulum  contentum  fub  EF,  & fub  aggregato  ex  CE,  & dupla  DB;  ergo  cx- 
ccftiis  quadrati  DB  fuprn  quadratum  CE,  cft  duplum  redlangulum  BDE,  plus  rcdtangulo 
CEF,  fcu  rcdlangulum  BDF,  plus  rcdtangulo  CEF;  ergo  quadratum  BD  atquabitur  rc- 
dtangulo BDF,  pms  quadrato  CE,  vna  cum  redlangulo  CEFi  Sed  quadratum  DB,  squa- 
le cft  rcdtangulis  DBF,  BDF;  ergo  redlangulum  DBF, aequabitur  quadrato  CE,  plus  rc- 
dtangulo CEF.  Sed  rcdlangulum  ACF,  squale  eft  quadrato  CE,  plus  rcdtangulo  CEF; 
ergo.rcdtangulum  ACF,  aquabitur  rcdtangulo  DBF,-  ergo  vtrinque  addito  quadrato  EF, 
quadratum  EB  squale  erit  rcdtangulo  ACF,  plus  quadrato  EF;  feft  enim  quadratum 
EB  squaje  redtangulo  DBF,  plus  quadrato  EF.)  Quod  ita  fc  habet  cxhypothcfi. 


Compoftio 

Voniam  quadratum  EB,  ex  hypothefic-ft  atquale  redtangulo  ACF,  plus  quadrato 
EF;  ergo  vtrinque  fublato  quadrato  EF,  rcdlangulum  ACF  atquabitur  redtangulo 
DBF  (cft  enim  quadratum  EB,  aquale  rcdtangulo  DBF,  plus  quadrato  EF)  fcd 
redlangulum  ACF  eft  squale  quadrato  CE,  plus  rcdtangulo  CEF;  ergo  rcdlangulum.. 
I>BF,  squabitur  quadrato  CE,  plus  redlangulo  CEF . Sed  quadratum  DB,  squale  cft  rc- 
dkangulis  DBF,  & BDF;  ergo  quadratum  DB,  aquabitur  redlangulo  BDF,  plus  quadrato 
CE,  vni  ciim  redlangulo  CEF;  ergo  excdTus  quadrati  DB,  (upra  quadratum  CE,  eft  rc- 
dlangulum BDF,  plus  redlangulo  CEF,  fcu  duplum  rcdlangulum  BDE,  plils  redlangulo 
CEF.  Sed  duplum  redlangulum  BDE,  plus  rcdtangulo  CEF,  ob  eandem  altitudinem  DE; 
vel  EF,  idem  eft , quod  redlangulum  contentum  fub  EF,  & fub  aggregato  ex  CE,  & dupli. 
DB,-  ergo  huiufmodi  redlangulum  erit  differentia  inter  quadratum  CE,  & quadratum  DB . 
Sed  quadratum compofits  ex  CE,  & DB,  cft  squale  quadrato  CE  plus  quadrato  cxDB, 
vna  cum  duplo  redlangulo  fub  CE,&  DB.atq;  adeo  quadratu  compofits  ex  CE,&  DB, fu- 
perat quadratum  DB,  exceffu , qui  cft  quadratum  CE,  plus  duplo  redlangulo  fub  CE,  & 
DB,  feu  quod  idem  cft  redlangulum  fub  CE,  & fub  compofita  ex  CE,  & dupla  DB;  led  al- 
ter fuperior  cxceflus  erat  redlangulum  fub  EF,  &fub  CE,  plus  dupla  DB;  ergo  horum  re- 
dlangulorum  communis  erit  altitudo  CE,  plus  dupla  DB,  & bales  funt  CE,  & EF;  ergo 
huiufmodi  exccffus  quadrati  compofits  ex  DB,  & CE  Cupra  quadratum  DB,  ad  exccffum , 
quo  quadratumDB,  fuperat  quadratum  CE,  erit  in  ratione  bafium , vtCEadEF.Quod 
oportebat  &c. 

Ad  refolutionem  quod  attinet,  nihil  refert  adieciffc  quadratum  EF,  propterca  quod 
quadratum  DB,  per  lextam  Secundi , squale  eft  redlangulo  DBF,  plus  quadrato  EF,  cum 
DF,  diuifa  fit  bifariam  in  E,  fi  itaque  redlangulo  ACF,  plus  quadrato  EF,  fuerit  squale 
quadratum  EB,  ablato  communi  quadrato  EF,  redlangulum  ACF,  squabitur  redlangulo 
DBF;  hoc  itaque  adieciffe  fufficcrct , adhuc  enim  id  fequeretur  fymptoma,  quod  oftcndeiw 
dum  affumitur , quainuis  nulla  fieret  £F  quadrati  mentio , yt  mox  conflabit ; idcoque  fit , 
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Si  relta  linei  AB,  diuifa fit  in  punilis  C,D,E,F,  it 4 vt  exift entibus  aqualibus  finitus  AC, 
C E,  reliquu  pars  EB,fic  in  F,  diuifa fit , vt  rcliingulnm  ACF,  exift  ente  DE  aquali  tffi 
EFyfit  /equule  re  Cl  angulo  DBF.  . 

Dito , differentum  quadrati  compofita  ex  DB,  & CE,  a quadrato  DB,  ad  differentiam  qua. 
Aratorum  DB,&CE,effevt  CE, ad  EF. 

Refolutio  , 


Voniam  itaque  differentia  quadrati  compofitx  ex 
CE,  &DB,  a quadrato  DB  ad  differentiam  qua-_ 


C D E F 


^ dratoru  DB,&  CE,  cft  vt  CE  ad  F.F.-fed  rcdtangulu  fub  CE  in  compofitam  ex  CE, 
eius  dupla  DB,  ad  redtangulum  fub  EF,  in  compofitam  ex  CE,  & dupla  DB,  ob  eandem- 
altitudinem  CE,  & dupla  DB,  cft  vt  CE,  ad  EF,-  & differentia  quadrati  compofitx  ex  CE, 
& DB,  a quadrato  Db,  cft  redtangulum  fub  CE  in  compofitam  ex  CE,  & dupla  DB,  feu 
eft  quadratum  CE,  vna  cum  rcdtangulo  ex  CE,  in  duplam  DB  (quadratum  enim  compo- 
fitx  ex  C - , & DB,  xqualc  cft  quadratis  CE,  & DB,  vna  cum  duplo  rcdtangulo  fub  ljfdcm 
Ce,  & DB)  tergo  differentia  quadratorum  CE,  & DB  xquabitur  rcdtangulo  ex  EF  in  CE, 
plus  dupla  BD.  Sed  redtangulum  CEF,  & duplum  redtangulum  BDE,  obxquaicsDE, 
kF,  xqualia  funt  rcdtangulo  ex  DE,  vel  EF,  in  CE,  plus  dupla  DB;  ergo  differentia  qua- 
dratorum CE,  DB,  erit  redtangulum  CEF,  vna  cum  duplo  redtangulo  BDE;  fcd  redtangu- 
lum BDF,  xquale  cft  duplo  redtangulo  BDE;  ergo  quadratum  DB,  xquabitur  redtangulo 
BDF,  vna  cum  redtangulo  CEF,  plus  quadrato  CE.  Sed  quadratum  DB  xquale  eft  rc- 
dtangulis  DBF,  & BDF,-  ergo  redtangulum  DBF,  xquabitur  quadrato  CE,  vna  cum  re- 
dtangulo CEF.  Sed  rcdtangjulum  ACF  cft  xquale  quadrato  CE,  plits  redangulo  CEF, 
cum  CE,  fit  xqualis  AC;  ergo  redtangulum  ACF  xquale  erit  rcdtangulo  DBF . Quod  ita 
fc  habet  Scc, 

Compo filio . 

O Voniam  ex  hypothefi  redtangulum  ACF  xqualc  eft  rcdtanguloDBF;  fed  redtangu- 
lum ACF  xquale  eft  quadrato  Ce,  piias  rcdtangulo  CEF,  cum  Ce  fit  xqualis  AC; 
ergo  redtangulum  DBF  xquabitur  quadrato  E,  vna  cum  redtangulo  CEF,  fcd. 
quadratum  DB,  xquale  eft  rcdtangulis  DBF,  & BDF,  ergo  per  fubftitutionem  xqualium 
quadratum  DB,  xquabitur  rcdtangulo  BDF,  vna  cum  rcdtangulo  CEF,  plfis  quadrato 
CE;  fcd  redtangulum  BDF  xqualc  eft  duplo  redtangulo  BDE;  ergo  differentia  quadrato- 
rum CE,  DB,  erit  redtangulum  CEF,  vna  cum  duplo  rcdtangulo  BD  i,  fcd  redtangula- 
CEF,  & duplum  redtangulum  BDE,  cum  fintxquales  DE.EF,  vt  diximus  xqualia  funt 
redtangulo  cx  DE,  vel  EF,  in  CE  plus  dupla  DB;  ergo  differentia  quadratorum  ex  CE,  & 
DB,  xquatur  redtangulo  ex  EF,  in  CE,  plus  dupla  DB;  fcd  differentia  quadrati  compofita 
ex  CE,  DB,  a quadrato  DB,  cft  quadratum  CE,  vna  cum  rcdtangulo  ex  CE,  in  duplam- 
DB  (quadratum  enim  compofitx  cx  CE,  St  i >B,  xqualc  cft  quadratis  Cti,  & DB,  vna  cum 
duplo  rcdtangulo  fub  ijldem  CE,  DB)  ; feu  hxc  ipfa  differentia  eft  redtangulum- 
fub  Ce,  in  compofitam  cx  CE,  & dupla  DB;  fcd  redtangulum  fub  CE,  in  compofitam  cx 
CE,  plus  dupla  DB,  ad  redtangulum  fub  EF,  in  compofitam  ex  CE,  & dupla  DB,  ob  ean- 
dem altitudinem  CE,  plus  dupla  DB,  eftvtCE,  ad  EF;  ergo  differentia  quadrati  compo- 
fitx ex  CE,  & DB,  a quadrato  DB,  ad  differentiam  quadratorum  Db,  & CE,  eft  vt  Ce  ad 
EF . Quod  oportebat  oftendere , 

Nec  diffunditer  fupcruacancum  fuiflet , particulam  illam  adiungere  qu6d , exempli 
gratia , fegmentum  FB,  fit  maius ; vel  xqualc ; vel  minus . Nihil  enim  refert , qudd  Ffl,  fit 
xqualis  ipfi  DF,  vel  maior , vel  minor ; nam  vteunque  fe  res  habeat , femper  illud  euenict , 
quod  differentia  quadrati  compofitx  ex  DB,  &Cti,  i quadrato  DB,  ad  differentiam  qua- 
dratorum DB,  & CE,  fit  vt  CE,  ad  EF,  cx  hypothefi  quod  AC,  CE,  fint  partes  xquales , 
& reliqua  pars  EB,  fic  in  F diuifa  fit,  vt  redtangulum  ACF,  exiftente  DE  xquali  ipfi  EF,  fit 
xqualc  redtangulo  DBF, 

Effec  St  fuperfluum,  ac  infulfum  adiedtum  illud,  Exiftentibus  xqualibus  AC,  CE, 
pars  §B,  ea  fit  lege  diuifa  in  F,  vt  cjriftcntibus  xqualibus  DE,  EF,  quadratum  Eb,  x^ua- 
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le  fit  reSangulo  DBF,  vna  cum  quadrato  EF.  Hoc  enim  proponentis  teftatur  infeitiam  ; 
conditio  fiquidem  debet  contradiiftionis  partem  admittere ; illud  porro  ex  neccffitate  cue- 
nit. 

Mult6  autem  onerofius , ac  intollerabilius  eft , pugnantia  adijeere , vt  fi  quifpiam  appo- 
neret , exiftentibus  aequalibus,  AC,  CE,  reliqua  pars  EB,  ita  diuifa  fit  in  F,  vt  aqualibus 
exiftentibus  DE,  EF,  reda  EB,  poflit  duplum  rcdangulum  DBF;  huic  enim  propofita  di- 
uiiionis  aduerfatur  natura,  & in  hic  atque  fimilia  pailim  Tyrones,  vtpote  minus  in  Mathe- 
matico puluerc  verfati , folcnt  incurrere . 

Sic  etiam  a fuperflua  pra-paratione  cauendum . Vt  fi  quifpiam  ad  huiufmodi  theorema- 
tis demonftrationem  , pricepiflet  inter  AC,  CF,  mediam  reperiri  proportionalem , adhi- 
bendam  deinceps  velutipttentcm  rcdangulum  ACF,  ita  vt  cius  quadrato,  in  redanguli ' 
locum  fubftituto , dcmonftratio  procederet . 

Magnopere  igitur  curandum , ne  in  demonftrationibus  aliquid  intrudatur  fuperfluum, 
veluri  priparatioms  loco , quod  ipfi  dcmonftrationi  nullo  modo  deferuiat . Raro  fiqui- 
dem Theorema  aliquod  demonftrandum  occurrit,  quod  aliqua  praeparatione  non  indi- 
geat , qux  quidem  ea  eft  perficienda  lege , vt  nil  fuperfluum  contineat . Vt  igitur  hoc  pa- 
do  quis  per  cxceflum  peccaret  ,ita  quidem  ommittens  per  defedum:  vtrunque  detefta- 
bilc  cft.Pcr  exccflum.prxter  allatum  exemplum,  extat  etiam 
& illud  Orontij  contendentis  quadratum  aquale  circulo  ex- 
hibere,  nam  vt  Petrus  Nonius  aduertit , multa  mifcuit  in 
illo  tctragonifmo , qua;  quidem  ad  ipfius  demonftrationem 
nullo  modo  conducunt. 

Nec  diflimili  modo  foret  quifpiam  incufandus , quod  fu- 
perflua vfus  eflet  praeparatione;  fi  in  Theoremate  exempli 
XXII.  adiunxiflet  praparationis  loco  redas cfle  ducendas 
CB,  GB,  FK,  FE,-  deinde  profcquerctur  demon ftrando  vt 
ibi;  culp  fiquidem  non  vacaret,  quoniam  in  illa  demon- 
ftrarione  nulla  fit  prxdi&arum  Linearum  commemoratio . 

Nihil  autem  refert,  quod  in  fchematc,  ob  alium  finem- 
aliqua:  du&x  fint  linei , dummodo  vbi  ijs  non  eft  opus,  non 
Commemorentur , vt  in  fupradi&o  exemplo  contigit ; Sche- 
ma fiquidem  ibi  nos  adhibuimus , in  quo  linea  pridifii  ob 
eum , de  quo  loquimur  finem , ad  fchcmatum  multiplicita- 
tem vitandam , defcriptx  fuerunt ; ibi  tamen  prididtas  li- 
neas, praeparationis  loco  non  adhibentes,  filentio  priteri- 
uimus. 


1 7ihil  rtftrt 
fawi  M /ifrt 
mate  tinea  sit 
/uftrflm, 


SSOD  ARTIFICI  MAGNOPERE  CVRANDVN 
In  oblati  Theorematis  refolutione  injlituenda. 

C A P.  VIII. 

HVic  expedit  Artifici  prae  oculis  facilitatem , claritatemque  demon ftratioti is  habere  j amum 

quantum  enim  inde  laudis  confequitur,-  tantundem  ex  implicata  demonftrandi  ra-  Dnuq/i,*,,.  , 
tronc , obfcur  que  methodo  in  fuo  obeundo  munere,  ammittit . Caueat  igitur  ne_, 
incautc  procedens  viam  abfeonditam , ac  falebrofam  ineat  in  refoluendo , cum  alioquiru 
expedita  facilifque  fit  obuia ; quod  vfu  venire  deprehendet , cdin  ftatim  quifito  tamquam 
vero  quidem  aftumpto  in  planorum  comparationem  ad  pauca  refpiciens.atque  adeo  incon- 
fiderate  mentem  aaegent , vt  inde  verum  aliquod  conceflum,  exploratum,  ac  notum  offen- 
dat , proptereaq,-  retrogrado  quodam  ordine  corapofitioncm  inftituat;  a quo  illi  prifertim 
abftinendum  ■ cum  folatis  Artificis  partes  ne  dum  fint  oblato  cuidam  Theoremati  demon- 
ftrattonc  fatisfaccrc , fed  etiam  demonftrandi  rationem  feligere , qui  propofitionum  can- 
dore , confecutionum  paucitate , progreflufque  facilitate , citeris  antecellit ; Ita  fit  vt  eum 
i?  primis  dedeceat  ad  veritatem  aliquam  confequendam  per  obfcura , ac  implicata  refolu- 
~ ;*  - - -i  --v*"  tionem 
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tionem  inftituere,  dcmonftrationemque  contcxcrc,  qunfi  relifti  vi!  fatis  obnU^c  expedfeJ 
quod  inexpertis  eft , falebrofam , ac  arduam  ad  Minerus  templum  inuifendum , felegerit . 
Vtq-  dicta  perfpicuc  conflent , exemplum  opera?  pretium  duximus  in  medium  afferre , vn- 
dc  cuique  facillimum  fit  addifccre , id  a quo  illi  magnopere  declinandum ; ne  quamuis  in 
affequenda  veritate  prxftantioris  Artificis  panes  cxpleucr:t;in  modo  tamen  infulse  pcccaf- 
fe  videatur « 


Eicmplom 

LXV. 


T H E 0 R E M 

Sit  ree! a a nuptem  AS  dupUu  quidem  tnD,&  ex  putillis  A , perpendicularibus ere- 

clis  AH , S/.drin  El/umpte  quotus  punito  F,dullafit  AT,  (ufra  quum  defirtplus  Jit fi- 
mtctr  culus  AEF,  ficates  AH  tu  punito  E,  duci  eque  fit  EF,fit  ft  AD  ud  EF,  iteEF  td 
AC,  ex  C duCht  fint  CE,  CF. 

E ice  CE,CF  e/e  inter fi  etqntles . 

Nili  quis  cauti  fc  gerat,  facili  in  hanc  incidet  refolutionem , 

Xefilutie, 


QS 


k Voniam  igitur  EC,  CF  funt  squales , 
ergo  quadrata  cx  EC,  & ex  CF  erunt 
^squalia.  Kft  autem  quadratum  A", 
minus  reftangulo  DAC  plus  quadrato  AC, 
plus  quadrato  BF,  idem  quod  quadratum  CF; 

& prstcrca  quadratum  AC, plus  quadrato  AE 
idem  quid  quadratum  EC;  ergo  quadratum-. 

AC  plus  quadrato  AE  squale  crir  quadraro  AB,  minus  reftangulo  DAC,  plus  quadrato 
AC,  plus  quadrato  BF;  & per  antithefin  quadratum  AC  plus  quadrato  AE , plus 
reftangulo  DAC,  squale  erit  quadrato  AB,  plus  quadrato  AC  plus  quadrato  BF,vtrin- 
„ tlmmih  erue  fubrraftoquadrato  AC;  quadratum  AE,  plus  reftangulo  DAC  squabitur  quadrato 
’Jip~  AB  plus  quadraro  BF;&  per  antithefin  reftangulum  DAC  squale  erit  quadrato  AB  plus 
tuiuitt ruat-  RF,  minus  quadrato  AE;  Quamobrem  quadratum  EF,  vtpoti  squalis  AB,  plus 

quadrato  BF,  minus  quadrato  AE  squabitur  reftangulo  DAC;  quamobre  EF  media ent 
inter  AC,  & £D.  Quod  itj  fe  habet , 


pu  et  ith 
AB, 


Cemptfitit  \ 

Q Voniam  enim  EF  media  eft  inter  AC,  AD,  & quidem  EF  potefl  quadratum  AB, 
plus  quadrato  BF  minus  quadrato  AE;  proinde  reftangulum  DaC  erit  squalo 
quadrato  AB  plus  quadrato  BF  minus  quadrato  AE,  & per  antithefin  quadra- 
tum AE  plus  reftangulo  DAC,  squale  erit  quadrato  AB  plus  quadrato  BF,  vtrinque  ad- 
dito quadrato  AC,  erit  quadratum  AC  plus  quadrato  AE  plus  reftangulo  DAC, 
squale  quadrato  aB,  plus  quadrato  AC,  plus  quadrato  BF;  & rurfus  per  antithefim  ejua- 
dratum  AC,  plus  quadrato  AE  erit  squale  quadrato  AB  minus  reftangulo  DAC,  plus 
quadrato  AC,  plus  quadrato  BF;  eft  autem  quadratum  AC  plus  quadrato  aE  idem,  quod 
quadratum  EC;  prsterea  quadratum  AB  minus  reftangulo  DAC,  plus  quadrato  AC, 
plus  quadrato  BF,  idem  cfl,q  uod  quadratum  CF;  ergo  hsc  duo  quadrata  EC,  CF  erunt  s- 
qualia ; quare  & ipfs  EC,  CF  erunt  squales . 

Illud  autem  fupercft  oftendendum;  nimirum  quadratum  CF  squale  efle  quadrato  AB' 
minus  rcftanguio  DAC  plus  quadrato  AC,  plus  quadrato  BF;  quod  fic  oftenditur . 

Reftangulum  DAC  idem  eft  quod  reftangulum  duplum  BAC,  quare  quadratum  CF 
erit  squale  quadrato  AB  minus  duplo  reftangulo  BAC  plus  quadrato  AC  plus  quadrato 
BF,  & ita  eft ; quandoquidem  quadratum ' F squale  eft  quadrato  CB  plus  quadrato  BF . 
At  verb  quadratum  CB  idem  eft  quod  quadratum  AB  minus  duplo  rcftanguio  BAC,  plus 
quadrato  AC,  per  feptimam  Secundi;  fi  enim  quadrato  aB  additum  fuerit  quadratum  aC, 


ccrtc 
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Certe  quadratum  CB,  plus  duplo  refiangulo  B AC,  xquale  erit  quadratis  aB,  aC<  proinde 
quadratum  BC  plus  quadrato  BF  atquaic  cum  fit  quadrato  CF,  etiam  quadratum  CFx- 
quaie  erit  quadrato  aB  minus  duplo  rcflangulo  BAC,feu  fimpio  DAC,  plus  quadrato 
AC, plus  quadrato  BF  Scc, 


Confpcftus  Refolutionit  , atj-,  Compofuionis , 

Quoniam  itaque  EC,  CF flmt  aquales  \ergo 

Quadratum  EC  aquabitur  quadrato  CF;  /id  . , tmtimiRifr- 

/Quadratum  AB,  minis  red  angulo  DAC;  vni  cum  quadrato  AC,pfus  quadrato  tiT,  aquatur 
quadrato  CF;  & quadratum  AC,  plus  quadrato  AS,  aquale  ejl  quadrato  EC,  ergo  . 'tuub. 

Jfyadratum  AC,  vni  cum  quadrato  AE  aquabitur  quadrato  AB  minus  red  angulo  DAC, 
vni  cum  quadrato  A C,  plus  quadrato  BF , vtrinque  addito  re d an gulo  DAC;  ergo 
Quadratum  AC,  vni  cum  quadrato  A E,  plus  reti  angulo  DAC  aquabitur  quadrato  AB  plus 
quadrato  AC,  vni  cum  quadrato  BF;  vtrinque  fub  trado  quadrato  AC;  ergo 
guadratum  AE,  vni  cum  red  angulo  DAC  aquabitur  quadrato  AB,  vni  cum  quadrato  BF; 
vtrinque  fub tracto  quadrato  AE;  ergo 

Red  angulum  DAC  aquabitur  quadrato  AB,  vni  cum  quadrato  BF  minus  quadrato  AE, 
ergo 

Quadratum  EF,vtpotc  aqualis  ipfi  AB  plus  quadrato  BF,  minus  quadrato  AE,  aquabitur  F,v' 
red angulo  DAC\  ergo 

EF  media  proportionalis  erit  inter  AC,  AD,  guod  ita  fe  habet ■ [tuenti* 


Implicata  eft  admodum  dcmonftratio;  atque  adeo  fubobfcura , eitifdcm  ordinis  cum  ijs, 
quas  fpeciofa  fuppeditat  Analyfis ; longi  tamen  clarius , & elegantius , hunc  qui  (equitur 
in  modum , poterit  ipfa  Refolutio  inftitui , ac  per  regreflum  compofitio  perfici . 


Refolutio . 


Q Vomam  igitur  EC  eft  squalis  CF,  ergo  quadratum  CE  xquabitur  quadrato  CF, 
fed  quadratum  CF  eft  atquale  quadratis  CB,  BF  ob  angulum  reftum  ad  B,  ergo 
quadratum  CE  xquabitur  quadratis  CB.BF.fcd  quadratum  CE  eft  atquale  qua- 
dratis AC,  AE  ob  angulum  rc&um  ad  A,  ergo  quadratum  AC,  plus  quadrato  Ae  aequa- 
bitur quadrato  CB,  plus  quadrato  BF,  fed  aE  squatur  BF,vt  infra  conflabit;  ergo  AC  s- 
quabitur  CB,  ergo  AB  erit  dupla  ipfius  AC;  Quod  ita  fc  habet ; fiquidem  vt  AD  ad  EF,  ita 
EF  ad  AC;  fed  vt  AD  ad  EF,  ita  AD  ad  AB,  cum  fintatquales  Ab,  EF;ergovt  AD  ad 
AB,  ita  Ab  ad  aC,  fed  AD  eft  dupla  ipfius  AB,  ergo  AB,-  erit  dupla  ipfius  AC.  u . 

Quod  autem  AE  fit  squalis  BF,  & AB  fit  squalis  EF.ficoftcnditur.  Eftcninl  AEFB  ,«• 
parallelogrammum , quoniam  angulus  eAB  redtus  eft  ex  hypothcfi , & angulus  AEF  eft 
yeftus , vtpotc  in  fcmicirculo  j ergo  EF  erit  parallela  ipfi  AB,  & quia  angulus  A BF  eft  re- 1?“,  "tr  er 
dtus , propterca  AE  erit  parallela  ipfi  BF,  angulo  cxiftcnrc  etiam  rcifto  EAB;  quare  AEFB  aB  f *.<*"'  ■ 
erit  parallelogrammum ; vnde  aduerfa  latera , videlicet  Ae,  BF;  item  AB,  EF,  erunt  inter 
fexqualia. 

Compojitio  , 


• <a 

QVoniam  igitur  eft  vt  aD  ad  EF,  ita  EF  ad  AC,  fed  vt  AD  ad  EF,  ita  AD  ad  Ab,  cum 
fint  squales  AB,EF;ergo  vt  AD  ad  AB,  ita  AB  ad  AC,  fed  aD  cftdupla  ipfius  AB; 
ergo  AB  erit  dupla  ipfius  AC,  ergo  AC  xquabitur  CB,  fed  AExquaturBF,  ergo  qua- 
dratum AC,  plus  quadrato  aE  xquabitur  quadrato  Cb,  plus  quadrato  BF,  fed  quadratum 
CE  eft  squale  quadratis  AC,AE  ob  angulum  reftum  ad  a,  ergo  quadratum  CE  xquabi- 
tur quadratis  Cb.BF,  fed  quadratum  CF  eft  squale  quadratis  Ce,  BF  ob  angulum  re- 
dlumad  B,  ergo  quadratum  CE  xquabitur  quadrato  CF,  ergo  CE  xquabitur  CF. 

$i  quis  autem  in  componendo  fiftat  ibi , fed  AE  xquatur  BF,  perget  eleganter  hunc  im. 
modum,  nulla  adhibita  comparatione  planorum.  Et  quia  in  triangulis  EAC,  FbC  duo 
latera  AC,  AE  xqualia  funt  duabus  lateribus  BC,  BF,  vtrunq;  vtriq; , & anguli  ad  a,  & b 

xqua- 


f 
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«quales , vt  poti  re£i , ergo  bafis  CE  squabitur  ba(i  CF. 

“ Aliter  autem  longe  clarius,  ac  breuitis  tum  refolutio , tum  compofitio  inftitucrur , 


Refolutio  , 

QVonkm  Ce  squalis  eft  CF,  ergo  angulus  CeF  squabitur  angulo  CFE;  funt  autem 
AEF,  BFE  anguli  imer  fc  squales,  vtpoti  refti,  ergo  anguhis  reliquus  CEA  rrqtia- 
, biturreliquo  CFB,  fcd  anguli  ad  A,  & ii  funt  squales , v t poti  rc6i , ergo  AC 
«quabitur  CB,&  A E aquabitur  bF.  Quod  ita  fc  habet, nam  aE,&  BFfunt  late  ra  oppojira^ 
paralleloarammi  AEFB;  vnde  funt  inter  fc  squal  a,  Et  quoniam  AB  ob  eandem  rationem 
«■A  squalis  eF,  erit  vt  AD  ad  EF,  ita  AD  ad  Ab,  fcd  AD  eft  dupla  ipfius  AB,  ergo  AD  cft 
dupla  ipfius  EF, fed  vt  AD  adEF,  itaEFqd  AC;  ergo  EFeft  dupla  ipfius  aCi  fcd  AB.Sc 
EF  funt  inter  fc  squales , ergo  AB  erit  dupla  ipfius  AC ; quare  AC  «quabicu;  CB , 

Compofitio , 


Eifmrtnnui. 

iXVfe 


ouabitur  angulo  CFE:  quare  CE  squabitur  CF, 

Non  diflimili  obfcuritatis , ac  implicationis  vitio  fcquentis  Theorematis  Refolutio, 
Compofitioq:  laborat , vnde  placuit  hjc  fubijcerc,  vt  quifque  addifcat,  a quibus  operas  (it 
pretium  abftinerc,  , 

theorema. 

~$it  refla  AT  diuifa  i»  partes  AS,  BD,  DF  inaquales  continuo  crtfcentes , ve/  decrcfctnta 
Jit  que  CD  differentia  inter  AS,  BD,  & EF  differentia  inter  BD,  DF. 
pico  rcH ungulum  abs  BD  in  CD, plus  EF,fcu  rell  angulum  BDG  aquile  tfs e aggregato  rclti, 
gularum,  quoxurq  vnum  e fi  abs  AB  in  EF,  alterum  vero  abi  CD  m Df,ft*  CfF, 

Frnparatio . 

Subtrahatur  Ab  ex  bD,  & remaneat  CD,  ex  DF  fubtrahatur  eadem  a8>  li  remaneat 
pG,  & ex  eadem  DF  fubtrahatur  BD,  & remaneat  EF. 


Refolutio  , 

QVoniam  reiHanguIum  faflum  ex  EF  In  AB,  vna  jj  " q p q g g 

cum  rettangulo  faflo  ex  CD  in  DF  squale  efl 
reit angulo  BDG,  nimirum  fub  BDl,  & fegmento  quidem  DG ; reftangu- 
lum  autem  ex  DF  minus  BD  in  AB,  idem  eft  quod  rectangulum  faftumcx  EF  m AB,  & 
fe&angulumfaftum  ex  BD  minus  ABinDF.idem  eft  quod  roftangulum  fub  CD,  & DF; 
ergo  reftangulum  cx  DF  minus  BD  in  AB,  vna  cum  rciftangulo  cx  BD  minus  AB, 'in  DF, 
aquatur  re&angulo  BDG,  hoc  eft  fadto  fub  BD  in  fupradictum  fegmentum  DG, 
Rcdangulum  autem  (ub  DF  minus  BD  in  Ab,  additum  reftangulo  fub  BD  minus  AB  in-> 
DF,  fecit  re&angulum  BDF  minus  rcftangulo  abD;  ergo  rcdangulum  BDF  minus  re- 
Oanguk)  ABD  cft  flifium  ex  bD  in  prsdictum  fegmemum  DG.  Sed  rcetanguluni_ 
feftum  ex  DF  minus  Ab,  in  BD,  squale  eft  redtangulo  BDF  minus  rcfiangulo  AbD,  ergo 
rcctangulum  fub  DF,  minus  Ab,  in  bD,  squabitur  re&angulo  bDG;  ergo  rcdangulum- 
BDG  erit  faiiumex  bD  in  aggregatum  differentiarum  CD,  EFjJ quare  GD  erit  «qualis 
aggregato  diflerentiarum  CD,EF.  Quod  ita  fc  habet  &c. 


Ctmpo- 


Digitized  by  Google 


PE  KESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  L 217 


C>mp»fttit, 

1 

SuWratSitiir ABeitDB,& remaneat DC  &c.  ■ 

QVoniam  igitur  DG  squalis  eft  aggregato  differentiarum  CD,  EF;  ergo  re&anguium 
BDG  erit  faClum  ex  BD  in  aggregatum  differentiarum  CD,EF,  ergo  rcftangulum 
fub  DF  minus  AB  in  BDsquabiturredlangulo  eDG  fcd  reCiangulum  faCtum- 
DF  minus  AB  in  BD,  squale  cft  redtangulo  BDF  minus  re&angulo  ABD,  ergo  reCtan- 
gulum  BDF  minus  rcGangulo  ABD,  cft  faClum  ex  BD  in  prsdiCtum  tegmentum  DG,  At 
vero  reCiangulum  fubDF  minus  BD  in  AB  additum  rcCtangulo  fub  BD  minus  AB,  in  . 

DF,  facit  reCiangulum  BDF  minus  rcCtangulo  ABD,-  ergo  rectangulum  ex  DF  minus  BD 
in  AB,  vna  cum  rcdtangulo  ex  BD  minus  Ab  in  DF  squabitur  re&angulo  BDG,  hoc  eft 
faCto  fub  BD  in  fupradiCtum  fegmentum  DG,  fed  reCtanguIum  ex  DF  minus  BD  in  AB,  , 

idem  eft  qu6d  reCiangulum  fuetnm  ex  EF  in  AB,  & reCiangulum  ex  BD  mimis  ABin  DF 
idem  cft  quod  reCiangulum  fub  CD.&DF,- ergo reCtangulum  faCtum  ex  EF  in  AB,  vna 
cum  reCiangulo  faCto  ex  CD  in  DF  aquabitur  rcCiangulo  BDG,  nimirum  abs  BD  in  CD 
plus  EF  fcu  fub  BD,  & fegmento  quidem  DG , 

Confpeftus  Refolntionis , & Compoftionis , 

. Initium  I 

JPuoniam  igitur  redangutum fadum  ex  EF,  in  AB,  vna  cum  red angulo fado  ex  CD  in  DF  >***">&  f- 
'aquale  eft  red angulo  BDGffcufub  BD,&  DG.  'ZhT^ 

'Red  angulum  autem  ex  DF,  minus  BD  in  AB,  idem  e H quod  r di angulum  fadum  ex  EF  in 
AB,&  , 

Rtlf  angulum  fadum  ex  BD,  minus  ABin  DF,  idem  efl  quod  reCiangulum  fui  CD  & DFt 
erga 

Bell  angulum  ex  DF,  minus  BD,  in  AB,  vna  cum  red  angulo  ex  BD,minus  AB  in  DF,  aqua- 
bitur  rect  angulo  BDG,  hoc  cft  facte  ex  BD  in  fupraduium  fegmentum  DG. 

Eu  t angulum  autem  fub  DF,  minus  BD,  in  AB,  additum  rect  angule fub  BD,  minus  AB,  /«_, 

DF,  facit  rectangulum  BDF,  minus  rectangu/o  ABD,  erga 
Rectangulum  BDF,  mimas  rcctangulo  ABD,  cft  factum  cx  BD,  in  pradiilum  fegmentum 
DG,fcd 

Rectangulum  factum  cx  DFytnmus  AB,  in  BD,  aquale  eft  rcctangulo  BDF,  minus  rect. an- 

gulo  ABD  erga  * , • f tium  Ciibf. 

Rectangulum  fub  DF,  minas  AB  in  BD,  aquabitur  red  angulo  BDG,  ergo  J“"”‘  • 

Rectangulum  BDG  erit  factum  ex  BD,  in  aggregatum  differentiarum  CD,  EF,  ergo 
CD,  erit  aqualis  aggregato  dsffere n tiarum  CD,  EF.  Jpuod  ita  &c. 

In  fuprapofita , vtvidifti  refolutione,  compofitioneqt  Geometricus  ille  candor  Euro- 
psus  defideratur , cum  affluat  potius  Arabica  barbarie,  vnde  magis  tenebras  intcllcClui 
offundat , quam  cuidentiam  pariat . .j  ■ 

Longi  tamen  facilius , ac  breuiils , id  abfoluemus  hunc,  qui  fequitur,  in  modum , 

Lemma , 

Sint  tres  magnitudines  AB,  AC,  AD.  Dico  aggregatum  differentiarum  effe  differentiam  in- 
ter maximam  ,gr  msnimam , 

Differentia  inter  AB,  minimam,  & mediam  AC  eft  BC,  diffe-  A B C D- 
rentia-inter  mediam  AC,  & maximam  AD,  eft  CD,  quarum  diffe-  ~ ' 5 


Bx-r/fMim 


xentiarum  aggregatum  cft  BD,  fedBD,  eft  differentia  inter  minimam  AB,  & maximam- 
AD,  ergopatet  propoGtum , 

Vnde  conftat  fi  ex  maxima  auferatur  aggregatum  differentiarum,  quod  remanet,  x-  - 
iguariminim^,  ‘ 


Ec 


Rcfo- 
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Refolutia ", 


, Voniam  re&angulum  BDG  aequale  dl  A_ 
redtanguio  fub  AB,  EF,  vna  cum  redtan- 


G E F 


Ij  reflangulo  fub  AB,  EF,  vna  cum  redtan- 

rSlo  CDF,  eft  autem  reiftangulum  CDG  plus  reflangulo  fub  CD,  GF,  aquale  reiftangu- 
lo CDF;  ergo  redlangulum  BDG  aquabitur  reiftangulo  fub  AB,EF,vni  cum  reiftangulo 

CDG  phis  redfangulo  fub  CD,  GFi  fed  BC  eft  squalis  AB,  item  & GF  ergo  redangulum 
BDG  aquabitur  redtanguio  fub  BC,  EF.vna  cum  reiftangnlo  CDG  plus  redtanguio  BCD, 
• « « ergo  DG  eft  * aqualis  CP.plus  *¥&  BD  «qualis  eft  BC  plus  CD . Qiiod  ita  te  habet . 

MH*,  _ - . 

Compojitto , 

Q Voniam  BD  eft  «qualis  BC  plus  CD,  at  vero  DC  eft  «qualis  CD  plus  EF;  ergo  re- 
aaneulum  BDG  aquabitur  reiftangulo  fub  BCEF.vnacum  redtanguio  CDG  * 
plus  reiftangulo  BCD,  fedBC  eft  squalis  AB,  item  & GFi  ergo  reiftangulum 
eft  quadn.0  BDG  aquabitur  redtanguio  fub  AB,  EF,  vna  cum  redtanguio  CDG  plus  reiftangulo  fub 
£ GF  Sc  CD,  fed  redi  angulum  CDG  plus  reiftangulo  fub  CD,  & GF  eft  squale  reiftangulo 
IfToTbcd  CDFi  ergo  rciftjngulu®  BDG  aquabitur  redtanguio  fub  AB.EF,  vna  cum  redtanguio 
(jmtf  xqju,  GDF  ^ 

BG'  Vide  igitur  magni  quidem  interefle  potiorem  refolutionem  fcligere : vndcid  pr*  oculis 

fcmper  habere  prsftat,-  quod  animaduertifle  non  fuit  alienum  ab inftituto. 

Ne  dum  a fupradidtisied  etiam  ab  omni  alta  demonftrandi  ratione  obfcuriori , ac  impli- 
catiori abftinere  pratftat , vnde  non  admodum  eft  commendabilis  ille  tranfitusquifitim. 
demonftrando  i planis  ad  folida,vt  inde  ad  plana  ipfa  reditus  fiat.  Ita  fi  e.g.  foret  illud  pro, 
Bofitum.. 

THEOREMA. 

a,rn,p!rnu,  si  recta  AS,  ita  etiuifafit  i n C,  D,  & E,  vt  quemadmodum  eff  AD  adDC.  ita  fit  SD  ed  DE. 

IXXlll.  plC0  ficixafafanf  Dl£  ad  quadratum  DE  rationem  i ait  re,  vt  AC  ad  CD. 

Refoluti». 

Voniam  igitur  eft  vt  AC  ad  CD,  ita  reiftan-  A C D E B 

e illum  DEB  ad  quadratum  DE;  ergo  foli- 

i r i a J TNr-  » v 


Voni: 

|#guhr 


dum  fub  AC  in  quadrarnm  DE  aquabitur  folido  fub  CD,DE,  EB  omnibus 
applicatis  ad  DE;  ergo  reiftangulum  fub  aC.DE  aequabitur  reiftangulo  fub  CD,  &EB, 
fcu  reiftangulo  CDB,  minus  redtanguio  CDE,  vtrinque  addito  reiftangulo  CDE;  ergo  re- 
dtangulum  fub  aC,  DE,  plus  redangulo  CDE,  hoc  eft  reiftangulum  ADE,  aquabitur  re- 
ftangulo  CDB;  quare  vt  AD  ad  DC,  ita  bD  ad  DE . Qubd  ita  fe  habct.-cjt  bypothefi  enim 
tunc  in  modum  aipponimus  lineam  c0£  diuifam  . 

Compofttio  . 

Q Voniam  igitur  vt  AD  ad  DC,  ita  BD  ad  DE,-  ergo  reiftangulum  ADE  hoc  eft  tt- 
ftangulum  (ub  AC,'DE  plusredlangulo  CDE  aquabitur  reiftangulo  CDB;  vrrin- 
que  fublato  redtanguio  CDE;  ergo  reiftangulum  fub  AC,  DE  aquabirur 
rcdtangulo  CDb,  minus  reiftangulo  CD  ,fcu  aquabitur  redtanguio  fub  CD, 
ER  omnibus  dudtis  in  DE;  ergo  folidum  fub  aC  in  quadratum  DE  aquabitur  folido  fub 
CD,  in  redtangulum  DEB;  quamobrem , vt  AC  ad  CD,  ha  rectangulum  DEB  ad  quadra- 
tum DE . Quod  oportebat  oftendere . 

Hac  refolutionis  ratio  non  ideo  deteftabilis , quia  in  fe  aliquid  falfi  contineat , vel  male 
deducat , nam  vera  quidem  afliimit , & inde  bene  quoq;  ac  rite  verum  ipfum  infert ; nec 
preterea  quia  per  impropria  procedat ,vt  videbatur  Ghetaldo,  non  aliam  ob  caufam  illam— 
tcfpuentii  acdeteftati;  proptereaquod  nihil  eft  magis  proprium  Geometra,  quamfoli- 

- - • - - ‘ - dorum 
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IWimconfideratio,  dc  quibus  etiam  Geometrarum  Princeps  Euclides  ediderit : Et  certe 
fi  duas  fuperficies  planas  squales  inferamus,  v.  g.  duos  circulos,  eo  quia  fint  bafesduo- 
rum  Cylindrorum  aqualium  eiufdem  altitudinis  , non  vtiq;  per  Geometria;  impropria  id 
demonftrantcs  procedere  diceremur , fcd  cx  eo  potius  eft  minus  commendabile , quoniam 
demonftrationes  fiunt  rudes , ac  fubobfcurs , cum  alioquin  in  ipfis  claritas , & perfpicui- 
tas  fit  magnopere  laudabilis ; euidentia  fiquidem , qux  (cientis  cftpropria  / (cientia  enim 
femper  comitem  habet  cuidentiam;  magni  fieri  debet . 

Nihilominus  non  omnino , ac  penitiis  hic  dcmonflrandi  modos  arcendus  ex  Geometris  Supttisr  "[■>■ 
finibus , ac  expungendus  eft  e Geometrico  Albo ; cum  eius  vfu,  & Veteres,  & Recentiorcs 
prxdariffima  figurarum  fymptomata  demonftrauerint,-  C u deeft  afcefus  a planis  ad  (olida, 
licet  •,  Teftisfit  Pappus  Alexandrinus,  qui  quarto  Libro  Colle&ionum  Mathematicarum 
. propofitionc  vigefuna  prima  dcmonftrat,  figuram  contentam  linea  fpirali,  StrciSa,  qus 
eft  in  principio  circulationis , tertiam  partem  ede  circuli  ipfam  comprehendentis , tranfitti 
finito  a planis  ad  (olida , nimirum  conum , *tq;  cylindrum , colligens  rationem  illam  fpatij 
iam  didi  ad  cuculum  eandem  efle  cum  ea , quam  habet  conus  ad  Cylindrum  ciufdem  ha- 
fcos , ac  altitudinis , nempi  (ubtriplam ; atq;  adeo  vt  cylindrus  eft  triplus  coni  eandem  ba- 
fim,  & eandem  altitudinem  habentis , ita  circulum  triplum  effe  (pati;  prsdidi . 

Multoties  igitur  lineam  ad  lineam , vel  (upcrficiem  ad  fuperheiem  oftendimus  e(Te , vt 
folidum  ad  (olidum ; tunc  autem  nullus  eft  locus  fiiperiori  difficultati , cum  hic  defit  afeen- 
fus  a planis  ad  (olida , & hinc  ad  eadem  reditus , idq;  eft  etiam  primarib  intentum , nec  eft 
demonftrandi  ratio , (cd  potius  demonftrationis  fcopus.  Ita  plane  faiftum  ab  Antiquis  om- 
nibus compertum  eft ; vnde  Pappus  libro  quarto  Propofitionc  XXII,  oftendit  partem  (pa- 
ti; (piralis  ad  partem  rationem  habere , vt  lines  cubus  ad  cubum  alterius  lines ; periude-  . , ... 

enim  eft , ac  fi  demonftraremus  ita  efle  (patium  ad  (patium  fpirale , vt  cubus  lines  ad  hnc\-  i 

cubum:  quamobrem , ficuti  licet oftenderc  ita  efle-  conum  ad  conum  eiuldcm  altitudi- 
nis , vel  parallelepipcdum  ad  parallelcpipcdum , vel  cylindrum  ad  cylindrum , vt  bafis  ad 
bafim , ita  quoque  efle  vnius  lines  cubum  ad  alterius  lines  cubum , vt  eft  pars  (pari;  (pira- 
lis ad  partem , nempi  vt  (uperficics  plana  ad  planam  fuperficiem ; loquimur  enim  dc  fpira-  . , , 

li  defeript  a in  plana  (upcrficie  .•  & quidem  ad  hoc  nil  aliud  requiritur , nifi  vt  (eruetur  Ilo-  * ‘ ^ 

mogeneorum  lex  in  analogi(mo  quatuor  terminorum  proportionalium,  ita  videlicet,  vf 
bini  ciu(dem  omninb  naturs  fint , primus  cum  fecundo , & tertius  cum  quarto . Sed  dc  his 
fatis;  nihil  enim  difficultatis  habent.  " 

Cxtcrumfuperius  illud  Theorema  longe  facilius  rcfoluetur,  & componetur  hunc  iru 
modum,  * • . -t 


Refolutio  1 

OVoniam  igitur  eft , vt  AC  ad  CD,  ita  rectangulum  bED  ad  quadratum  DE;  fcd  vt  re? 
ctangulum  BED  ad  quadratum  DE,cum  eiuldcm  fint  altitudinis,  ita  * bE  ad  ED;ergo  J 
vt  AC  ad  CDe  ita  BE  ad  ED;  quare  componendo  b erit  vt  AD  ad  DC,ita  bD  ad  D£.  ■ 

Quod  ita  fc  habet ; hunc  enim  in  modum  fupponimus  lineam  efle  diuifam . 

**(  “ * , 

Compofitio  . 

QVoniam  igitur  eft,  vt  AD  adDC,  itaBDad  DExrgodiuidendo«enr,vt  AC  ad  CD, « 
ita  Be  ad  ED,  fed  vt  BE  ad  E D,ita  g rectangulum  BED  ad  quadratum  DE,  cilm  ciuf-  & 
dem  fint  altimdinis  DE;  ergovt  AC  ad  CD,  ita  rectangulum  bED  ad  quadratum., 

DE.  - >t 

Nec  diffimiliter  eft  obferuaadum  plerumque  refolutionem  inftimi  poffc  per  fimpliccm- 
rationem ; vnde  laudabilius  eft  hoc  refolutionis  genere  vti,  quam  illo , quod  per  compofi- . 
tionem  rationis  perficitur:  quamobrem  non  pofliim  non  mirari , quod  Apollonius  Geo- 
metrarum prsftantiffimus , per  compofitioncm  rationis  proceflerit  in  Theorematibus  ir,; 
n,  & 13,  etfilonge  elegantids  eadem  citri  quamcunque  rationis  compofitionem  oftendi 
poffint  ad  cum,  qui  feqmtur,  modum.  * ■ *. 

- '■  . • •;  • 
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ffl»ss«2g=sfe«d:*a 

mtttr  ia  fictiont  qtuduis  k,  & f*r  * V “ J 

qu*dr*tum  KL  ncttnguli  KF  L tq»dlt  effe . 

Ducatur  i per  L ipfiBC  aquid.ftans  MN;  eft  autem  ja^mdiftansippEiWgopla- 

diameter  MN.Eft  ? porro  IL  ad  MN  perpendi- 
Mtws^cim  DE  fitperpendicularis  ad  bC;  ergo  rectangulum  MLN  aequabitur  c quadrato 
Ul,:  agatur  FQ.  parallela  ipfi  MN. 

'jtefibti** 

QVoniatri  reflangulum  RFL,  aequale  eft  quadrato 
KL;  fed  redtangulum  MLN, aequale  eft  i quadra- 
to  KL;  ergo  rectagulum  RFL  aequabitur  e re- 
fianenlo  MLN;  fed  ex  coftructione  fumpta  b communi 
altitudine  FL.vt  rectangulum  BAC  ad  quadratum  BC  , 
ita  rectangulum  AFL,  ad  rectangulum  RFL;  ergo  re- 
craticulum  bAC,  ad  quadratum  BC  ,criv  vt  rectangu- 
tum  A FL,  ad  rectangulum  MLNsfcd  vt  Ab  ad  BCata 
AF  ad  LN,  feu  FQ\  ob  fimilitudinem  triangulorum- 
AfC,  & FAQ^ergo;  vt  ACadBC.itaFL  ad  LM 
Quod  ita  fe  habet  ob  Gmilitudinem  triagulorum  ABL, 

&MEL. 


Cfmpofttiol 

QVoniam triangula  AbC, MFL, funt fimilia ; ergo  erit  irt  ACadBC,  itaFL  adLhfc 
fed  vt  Ab  ad  bC,  ita  AF  ad  FQ.  feu  LN,  ob  fimihtudmcm  triangulorum  MC,FAQi 
. ergo  rectangulum  bAC,  ad  quadratum  bC  erit , * vt  rectangulum  AFL,  ad  re- 
• fio*)!  p».  |um  ^LN.  Sed  ex  conftructione  fumpta  communi  altitudine  FL,  vt  rectangulum- 

fac  ad  quadratum  BC,  ita  rectangulum  AFL  ad  rectangulum  RFL;  ergo  rectangulum- 
SiST  RFL  aiqSabiturrectangulo  MLN°  fed  rectangulum  MLN  aequale  eft  quadrato  kL;  ergo 

reC^S|«LquiKfermS  praeparationem,  cuiufmodi  eit  du- 

XI  FQ.  parallelam  ipfi  MN,  feu  bC;  inde  finu.demfk.htasrefolunoms  inmx* 
S“boba.o  , quod  fcil  icet  proportionalia  fi  ad  proportionalia  applicentur, 
Proportionalia  procreentur , quod  nos  initio  primi  Tomi  explicuimus ; vnde  manifertum- 
f^dSitur  fciolos  illos  toto  Catio  aberrare , qui  putant  non  efle  operat  pretium  in  huiu/modi 
principiorum  contemplatione  immorari  ; id  enim  fi  ab  Apollonio  fuiffet  ammaduerfimi, 
Seceiui,  qua  vfi  fumus.prsrparatione,  cerri  Theorema  iftud  longe  facilius  oAeadiOtt,  non- 
adactus  ad  rationis  compofitionem  confugere  , quae  quoniam  eft 
minus  laudabilis ; & co  quoque  nomine  demonftratio  fupenor  commendabil  o ft , quo» 
«riamminus  i primis  prirJcipijs  recedit , vnde  magis  ad  ilbus  acccd.r naturam  .quae  per  nn. 
mediau  procedit ; tamoque  maiorem  ingerit  admirationem,  quanti  ex  tenuiffimo , prmo- 
pio  abftruf*  propofitionis  veritas  ortaconfpicitur : Non  fccus  ac  qutfque  cogitur  admirari. 
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aidertens  quercum  ingentem  ex  exigua  glande  nafcentem.  Hic  tamen  non  pnrteribo  hoe 
idem  Theorema  i nobis  oftenfum  fuiffe  in  Comm. , quos  fupcr  Apollonium  confcripfimus 
fine  rationis  compofitione , fi  tamen  fupcrior  praeparatio  fuerit  adhibita , & ita  fe  habet. 

Coroniam  ex  confirudtione  eft,  vt  quadratum  BC  ad  rediangulum  BAC,  itaRFad  FA: 
eft  autem  rediangulum  BAC,  ad  rediangulum  ACB,  fumpta  AC  communi  altitudine , vt 
ABad  BC,  feu  AM.adMN,  icu  AF,  ad  FQ>  feu  ad  LN;ergoex;cquo  erit  quadratum  BC 
ad  rediangulum  ACB,  vt  11F  ad  LN;  vt  autem  quadratum  BC  ad  rediangulum  ACB,  ita- 
BC  ad  CA,  feu  MN  ad  NA,  fcu  ML  ad  LF;  ergo  erit  vt  RF  ad  LN,  ita  ML  ad  LF;  quare., 
rediangulum  fub  extremis , putaRF,  FL  aequabitur  redlangulo  fub  mcdijsNL,  ML;  huic, 
autem  eft  aquale  quadratum  kL;  quare  rediangulum  RFL,  aquabitur  quadrato  KL. 

THEOREMA. 

Sit  Conus,  cuius  vertex  A punctum , bafis  vero  circulus , cuius  diameter  BC:  fecetur  tutem  s 
plane  per  axem,  quod  fr [lienem faciat  triangulum  ABC:  fecetur  autem  & alter  e plane  Je- 
cante  bafim  cani  fecundum  reClam  lineam  DE  ad  BC  bafim  trianguli  ABC, perpendicula- 
rem i factat  vere feli  senem  in  fuperfeie  ceni  lineam  DFE,  & Feli  tonis  diameter  FG,  pro- 
dssCla , cum  ipfe  AC  latere  trianguli  ABC,  extra  ceni  verticem  conucnial  in  punito  H: 
ale  inde  per  A,  refla  ducatur  AI,  diametro  quidem  aquidiflar.s , qua fecet  BC,  cr  ab  F du- 
catur TR  ad  rectos  angulos  ipfi  FG:  fiat  autem,  vt  quadratum  AI  ad  rect angulum  BIC, 
itaHF  linea  ad  lineam  FR;  fumatur  autem  in  fectsone  quodcunque  punctum  K,dr  per  k 
ducatur  kL  aqtt/ds  flans  DE,  & per  Lipfi  FR  ducatur  aquidifians  ES:  tandem  s unctae 
HR,  ad  S producta,  per  R,S  ipfi  FL,  aquidifi antes  agantur  RO,PS. 

Dico  lineam  KL  pofie  fpatium  FS,  quod  quidem  adiacet  linea  FR,  latitudinem  habens  FL, 
excedi tque  figura  RS fimils  ei,  qua  HFR,  continetur . 


Iicmpkua 

JLXX. 


Ducatur 1 per  L,  linea  MN  aequidiftans  BC: 
eft  autem  & KL  ipfi  DE  aequidiftans ; obid 
planum,  quod  trafit  per  KL,  MN  xquidiftabit1» 
plano  per  BC,  DE,  nimirum  ipfius  coni  bafi  '• 
produdto  autem  plano  per  KL,MN,fie:  c fcdlio 
circulus , cuius  diameter  MN,  ad  quam  per- 
pendicularisd cftKL,qu6dDE,  fit  itidem  ad 
BC;  vnde  rediangulum  MLN , aquabitur ' KL 
quadrato . 


Re  folati» 


I Voniam  igitur  rediangulum  SLF,  trquad 
lc  eft  quadrato  kL;  fcd  redtangulum- 
MLN,  aquale  eft  f quadrato  kL;crgo 
rcdlagulum  SLF,  equabitur  5 rcdlagulo  MLNj 
eft  h autem  ex  coftrudtione  fumpta  FL  comrau. 
ni  altitudine , vt  quadratum  AI  ad  rediangu- 
lum BIC,  ita  rediangulum  HLF,  ad  rediangu- 
lum FLS;  ergo  vt  quadratum  AI  ad  rcdlangu- 


q?; 


Ium  BIC, ita  rediangulum  HLF  ad  rediangulum  MLN,  fed 1 vt  AI  ad  IB,ita  FL,ad  LM.cum  k «./,*». 
triangula  fimilia  fint  ABI,FML;crgo  erit,  * vt  AI  ad  IC,ita  HL  ad  LN.feu  HF  ad  FQ^Quod 
ka  fc  habet  ,• k triangula  enim  AJC,  & HLN.feu  HFQ,  fimilia  funt , 

Compofitio . 


Q Voniam  itaque  triangula  AIC,  HFQJeu  HLN,  fimilia  funt ; ergo  erit  * vt  AI,  ad  IC, 
ita  HF  ad  FQdcu  HL  ad  LN;cft  t autc  vt  AI  ad  IB,  ita  FL  ad  LM.cdm  triagula  ABI, 
k^FML  fimilia  fint;  ergo  > vt  quadratum  AI  ad  rediangulum  BIC, ita  rediangulum- 
HLF, ad  rediangulum  MLN;"  eft  autem  ex  /conftrudlionc  fumptaFL  communi  altitudine, 

vt  qua- 


4 4 uftXtL 
fi  ilieltm  , 
ytx  EUmftis 
J l.jtxli- 

•Prrpoition» 
lia  enim  (1  ia 
proportioni» 
lia  ducantur , 

orta  funt  pro- 
portionalia. 
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THEOREMA; 

. 'Sitimus,  euitii  vertex  punitum  A,  tu/is  tutem  cireatur, cuius  Jit  meter  tCifceetufqii  flata» 

IXdu”1  fer  axem, quod feli  tonem  ftcttt  triangulum  ABC, & Jecctur  altero  plano  Jecante  lafiwur 

coni  fecundum  relfam  lineam  DE,  qua  ad  BC Jit  ferfendicularit : faciat  autem  Jt  Bionem 
injuperfieie  coni  DTE  lineam  ; diameter  vero  feci  tomi  FG, Jit  tquidtfitns  v ni  laterum 
trianguli  fer  txemesirntrum  iffi  AC:  a puncto  autem  F linea  FG  ad  rectos  angulos  duca- 
tur FR,  dr  Jiat  vt  quadratum  BC  adrectangulum  BAC,  ita  linea  RF  ad  FA:  deinde  fu- 
matur tn  fectione  quoduis  punctum  k,&  per  K ducatur  kL  ipfi  DE  aquidijlans . Dico 
quadratum  KL  recttngule  BFL  aquale  effe , 


• m.  Ducatur , per  L ipfi  BC  squidiftins  MN,  eft  autem  KL  squidiftans  ipfi  DE;  ergo  pla- 

k i j.  mia»  Bum  trar.fiens  per  KLMN  plano  tranfcuuti  per  JlCDE,  coni  bafi  xquidtftabir  h ; ac  propte- 
Z’jf,kjf4ti.  lea  planum  per  kLMN  circulus  erit',  cuius  diameter  MN.Eft  J porro  IL  ad  MN  perpendi- 
a io.  vatan-  cularis , cum  DE  (it  perpendicularis  ad  bC;  ergo  rectangulum  MLN  aquabitur  c quadrato 
KJL:  agatur  FQ.  parallela  ipfi  MN. 

er  \7.um/u. 


Re  [obniti 


fnnl.rjfcnii. 

er  I yjtofltt* 

1\  Jtn.fr  imU 
t.Jxtiu 


t T.  quinti. 

• rto^ottio 
Htlia  (fiiin  f* 
ad  propoi- 

tp^iceoruc  k 
proportioni- 

lia  cmcxgttt» 


Q Vomam  redlangulumRFLi  squale  eft  quadrato 
KL;  fed  redtangulum  MLN, squale  eft  r quadra- 
i»  to  KL;  ergo  rectagulum  RFL  aequabitur  e re- 
Aangnlo  MLN;  fea  ex  coftructione  fumpta  h communi 
altitudine  FL.vt  rectangulum  BAC  ad  quadratum  BC, 
ita  rectangulum  AFL,  ad  rectangulum  RFL;  ergo  rc- 
ctangulum  bAC,  ad  quadratum  BC.crit, 1 vt  rectangu- 
!um  A FL,  ad  rectangulum  MLN;fed  vt  Ab  ad  BC,ita  k 
AF  ad  LN,  feu  FQ,  ob  Cmilitudincm  triangulorum- 
Af.C,  & FAQ;  ergo ; vr  AC  ad  bC,  ita  FL  ad  LM  * 
Quod  ita  fe  habet  ob  fimilitudinem  triagulorum  AaC, 
&MFL. 


Ctntfofitioi 


nonalia  <j 


tnoc  pro 
pomcoilii. 


QVoniam  triangula  AbC,  MFL,funt(Imilia ; ergo  erit  vt  ACadBC,  itaFL  adlMi 
fed  vt  Ab  ad  bC,  ita  AF  ad  FQ,  feu  LN,  ob  fimilitudincm  triangulorum  AbC,FAQj 
^ ergo  rectangulum  B AC,  ad  quadrarum  BC  erit , * vt  rectangulum  AFL,  ad  re- 
■mmuiC  «angulum  MLN.  Sed  ex  conftructione  fumpta  communi  altitudine  FL,  vt  rectangulum- 
- piopor-  bAC  ad  quadratum  BC,  ita  rectangulum  AFL  ad  rectangulum  RFL;  ergo  rectangulum- 
xquabitur  rectangulo  MLN;  fed  rectangulum  MLN  squale  eft  quadrato  lL;ergo 
rectangulum  RFL  squabitur  quadrato  kL. 

Hinc  intclliges  quanti  referat  idoneam  adinuenifle  prsparationem,  cuiufinodieftdu- 
xifle  rectam  FQ_  parallelam  ipfi  MN,  feu  BC;  inde  fiquidem  facibtas  refolutionis  innix* 
principio  fatis  obuio  , quod  fcilicet  proportionalia  fi  ad  proportionalia  applicentur  , 
proportionalia  procreemur , quod  nos  initio  primi  Tomi  explicuimus;  vnde  manifeftum- 
redditur  fciolos  illos  toto  Cslo  aberrare , qui  putant  non  efle  opers  pretium  in  huiuimodi 
principiorum  contemplatione  immorari  ; id  enim  fi  ab  Apollonio  fuiflet  animaduerfum, 
decenti,  qua  vfi  fumus, pr «paratione,  certe  Theorema  iftud  longe  facilius  oflendiflet,  non- 
adactus  ad  rationis  compofitioncm  confugere , qus  quoniam  eft  magis  implicata , ideo 
minus  laudabilis ,-  & eo  quoque  nomine  demonftratio  fuperior  commendabilior  eft , quo- 
niam minus  i primis'  principijs  recedit , vnde  magis  ad  illius  accedit  najuram , qus  per  im- 
mediata procedit ; tantoque  maiorem  ingerit  admirationem,  quanto  ex  cenuifiimo  princi- 
pio abftruls  propofitionis  veritas  orta  confpicitur : Non  fecus  ac  quifque  cogitur  admirari, 

aduer- 
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aiuerteiM  quercum  ingentem  ex  exigua  glande  nafcentem.  Hic  tamen  non  pratteribo  hoc 
idem  Theorema  a nobis  oftenfum  fulflc  in  Comm. , quos  fupcr  Apollonium  confcripfimus 
fine  rationis  compolitione , fi  tamen  fuperior  pratparatio  fuerit  adhibita  ,&  ita fe  habet. 

Quoniam  ex  conllru&ione  cft,  vt  quadratum  BC  ad  rcQangulum  BAC,  itaRFad  FA: 
eft  autem  re&angulum  BAC,  ad  reiftangulum  ACB,  fumpta  AC  communi  altitudine,  vt 
AB  ad  BC,  feu  aM,  ad  MN,  fcu  AF,  ad  FQ,  feu  ad  LN;  ergo  ex  arquo  erit  quadratum  BC 
ad  reftangulum  ACB,  vt  RF  ad  LN;  vt  autem  quadratum  BC  ad  rcdtangulum  ACB,  ita_. 
BC  ad  CA,  feu  MN  ad  NA,  feu  ML  ad  LF;  ergo  erit  vt  RF  ad  LN,  ita  ML  ad  LF;  quare, 
rc&angulum  fub  extremis , putaRF,  FL  atquabitur  reflangulo  fub  medijs  NL,  ML;  huic, 
autem  cft  aquale  quadratum  kL;  quare  rcdtangulum  RFL,  aequabitur  quadrato  KL. 

THEOREMA. 

Sit  Conus,  cuius  vertex  A punflum , btfis  vero  circulus , cuius  diameter  BC:  fccetur  tutem  j 
fltuo  per  txem,  quod  fr  Itionem  ftcitt  triangulum  ABC:  fccetur  tutem  dr  altero  plano  fe- 
ctnte  btfim  coni  fecundum  r ellam  lineam  DEtd  BC  bafim  trianguli  ABC,  perpendicula- 
rem i ftcitt  vero feflioncm  in  fuperficie  coni  lineam  DFE,  dr  Pellionis  diameter  FC,  pro- 
dulia  ,cum  ipfo  AC  latere  trianguli  ABC,  extra  coni  verticem  conucniat  tnpunclo  H: 
deinde  per  A,  refla  ducatur  AI,  diametro  quidem  tquidifans , qua  fccet  BC,  & ab  F du- 
catur FR  td  rectos  angulos  ipfi  FC:  fiat  tutem , vt  qutdrttum  AI  ad  rect angulum  BIC. 
itaHF  linet  td  linetm  FR; fumatur  tutem  in fcctsone  quodcunque  punctum  K,dr  per  k 
ducatur  kL  aquidifitns  DE,  & per  L ipfi  FB  ducatur  tquidtftns  LS:  tandem  tuncta_, 
HB,  & ad S producta,  per  R,S  ipfi  FL,  tquidift antes  tgantur  BO,  PS. 

Dico  linetm  KL  pofi 'e  fpttium  TS,  quod  quidem  adiacet  Irnea  F R,  latitudinem  habens  FL, 
exceditque  figurt  RS fimili  et,  qua  HFB, continetur , 


Ducatur 1 per  L,  linea  MN  atquidiftans  BC: 
eft  autem  & KL  ipfi  DE  atquidiftans ; ob  id 
planum,  quod  trafit  per  KL,  MN  aiquidiftabit b 
plano  per  BC,  DE,  nimirum  ipfius  coni  bafi  * 
produ&o  autem  plano  per  KL,MN,fiet c fc&io 
circulus , cuius  diameter  MN,  ad  quam  per- 
pendicularisd cft  KL,  quod  DE,  fit  itidem  ad 
bC;  vnde  reift angulum  MLN , aquabitur c KL 
quadrato . 


Befolutio 


^ Voniam  igitur  re&angulum  SLF,  aqua- 
le cft  quadrato  kL;  fed  reftangulunu. 
MLN,  aquale  cft  f quadrato  kL;crgo 
reiftagulum  SLF,  cquabitur  e rctftagulo  MLN; 
eft 11  autem  ex  coftruCiionc  fumpta  FLcommu. 
ni  altitudine , vt  quadratum  AI  ad  rcftangu- 
Ium  BIC,  ita  rc&angulum  HLF,  ad  reitangu- 
lum  FLS;  ergo  vt  quadratum  AI  ad  rciftangu- 


nvor 

U lc 


proportiona- 
lia  applicftur  > 
orta  fu  nt  pro- 

Ium  BIC,ita  rcflangulum  HLF  ad  rcdlangulum  MLN,  fed ' vt  AI  ad  IB,ita  FL,ad  LM,cum  k 4 
triangula  fimilia  fint  ABI.FMUcrgo  erit,*  vt  AI  ad  IC.ita  HL  ad  LN,fcu  HF  ad  FQ^Quod  , ffinu 
ka  fc  habet ; k triangula  enim  AIC,  & HLN.fcu  HFQ,  fimilia  funt , t tUnu  . 

Compofitio.  yathmtth 


Cft 


> i .jixti. 


k Voniam  itaque  triangula  AIC,  HFQdeu  HLN,  fimilia  funt ; ergo  erit  * vt  AI,  ad  IC, 

V * - - ttp  - J r*/\  f f it  _ I T IT.  «A  c ...  AT  ^ d T I)  Isa  l'T  M J T K A — C»..  I A T>  T . . . — 

HLF,adreftangulum  MLN/cft  autem  ex /conftru&ionc  fumpta  FL  communi  altitudine,  pi0. 

Vt  (]IU-  portionalia. 


ita  HF  ad  FQdcu  HL  ad  LN;cft  « aute  vt  AI  ad  IB,  ita  FL  ad  LM.cum  rriagula  ABI,  i„  nKI'r°" * 
FML  fimilia  fint;  ergo  > vt  quadratum  AI  ad  rcdlangulum  BIC, ita  reflangulum-  p;°porti<m«. 
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vt  quadratum  Al  ad  re&angulum  BIC,  itaredlanguIumHLP  ad  redtangulum  SLF;  eergS 
i rfuMtl.  redlangulum  SLF  aequabitur.  redtagulo  MLN,  fed  re&angulum  MLN  aequale  efl  fqua- 
drato  KL; erge  reftangulum  SLF  aquabitur  quadrato  KL  Quod  oportebat  oftendere..  . 

Et  etiam  vt  AI  ad  IB,  ita  FQad  FRivnde  conftruitio  aliter , atq,-  adc6  refolutio  fieri  po- 
tuiffet. 

Sed  en  noftris  Coromentarijs  in  Apollonium  hoc  excerpfimus  fine  prxparatione  paral- 
lele FQ. 

Quoniam  igitur  reftangulum  BIC  ad  quadratum  AI,  eft  ex  conftru&ione  vt  FR,  ad  FH, 
feu  SL,  ad  LH;  vt  autem  quadratum  AI,  ad  rctf  angulum  AIC,  ita  eft  AI  ad  IC,  feu  HG  ad 
GC,  feuHL,  ad  LN; ergo  ex  aequali  rcdtangulum  BIC,  ad  reftangulum  AIC,  erit.vtSL 
ad  LN;  vt  autem  reftangulum  BIC , ad  rc&angulum  AIC,  ita  BI  ad  IA,  feu  BG  ad  GF,  feu 
ML  ad  LF.-crgovt  SL  ad  LN,  ira  ML  ad  LF;  quare  redtangulum  SLF  aequabitur  reftan- 
gulo  MLN,  fed  reftangulum  MLN  eft  aequale  quadrato  KL.ergo  rcftangulu  SLF  aequabi- 
tur quadrato  KL. 


uaa. 


THEOREMA, 

3U  Cimus,  cuius  vertex  A functum ; tufis  circulus,  cuius  diameter  MC,  fiecetur  nutem  flato» 
fer  axem , ejuod  fictionem  faciat  triangulum  ABC  i fiecetur  autem , & altero  f terto  tonuc- 
niente  cum  vtroque  latere  trianguli  fer  axem , neque  tafi  coni  aquidiStante , neque  fiut- 
tontrarie  fofito , quod  faciat  Jicttoncm  in  fiuferficie  eom  lineam  HF,Cr  communis  fiectiu 
flani fice  antis , atque  eius,  in  quo  e fi  bafis  coni, jit  DCE  ferfendtcularis  ad  BC;  diameter 
autem  fictionis  FH  ,&  at  F duc  atur  FM , ad  FH  fcrfeudicularis , fer  que  A ducta  Al,  iffit 
FH  aquidiftante  ,fiat  vt  quadratum  Al,  ad  reet angulum  BIC,  ita  FH,  ad  FX . Sumatur 
f rate  rea  in  fictione  functum  F,&  fer  k iffi  DG  aqu  icti  flans  ducatur  fCL.  Dico  kL  foffeS 
ff alium  SF,  quod  linea  FR  adiaeet , latitudinem  habens  FL,  deficiens  figura  fimtli  f/| 
qua  HFX  continetur , 


Jugatur " HR.perque  L dti- 
* eatur  LSOxquidiftans  FR;& 

per  R,Spu£ta  ipG  FL  arquidi- 
t>  auim . Rames  t.  ducantur  RO,SP.Po- 

ftremb  per  L,  agatur  MLN  ae- 
c HiOtm.  quidiftans  c ipfi  BC.  Itaque,. 

quoniam  MNaequidiftat  BC» 
i ■ i.vutid  & KL  ipfi  DG,  erit J planum-. 
*“•  ductum  per  KL,  MN  squidi- 

ftans  plano  per  DG,  BC, 
dufto,  hoc  eft  bafi  coni  . Si 
igitur  planu  per  kL,  MNpro- 
tapi-Afdi. ducatur , fiet'  feftio  circulus, 
cuius  diameter  MN,  & eft  KL 
. ad  ipfam  perpendicularis;  fer- 

1 **■  go  rcdtangulum  LMN  aequa- 

, ued,t  ftxti  Ic  eft  S quadrato  KL. 

17  ‘tin/df . 


J Ufiluth'% 


k«r.t. futt,  Voniam  igitur  re<ftang'u!um  FLS  aequale  eft  quadrato  KL,  fed  reflangulum  MLN 

ftMtnm a aequale  eft  h quadrato  KL;  ergo  re&angulum  FLS  aquabitur  i reftanguk)  MLNtfed 

vt  quadratum  AI,  ad  reftangulum  BIC,  ita  ex  conftru&ionc  eft  rcdanguluau 
’ *"*^ti*  HLF»  ad  reftangulum  FLS,  feu  HL  3d  LS,  feu  HF,  ad  FR,-  quamobrem  vt  quadratum  AI 
pio^nlo'  ad  rcdtangulum  BIC,  ita  rcdtangulum  HLF  ad  reftangulum  MLN,-  vt  autem  AI  ad  1B,  ita 
hJu  appiict-  eft  FL,  ad  LM,  cum  triangula  BAI,  & MFL  fint  fimilia ; ergo  vt  AI  ad  IC,  ita  HL  ad  LN,-  * 
Qy°di  Ita  fe  habet ; triangula  enim  ACI,  & HNL  fitntlia  funt . 

’T  " Ctrufib 
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Cempafttio  J 


* 4-fixti. 
fi  ibidem  • 


> 9 iui*n. 

J teril.i  f**~ 
li&  1 7 ■*'*/■ 
<ir». 


|T%  Voniara  itaque  triangula  ACI,  & HNE  fimilia  funt ; ergo  erit « vt  AI  ad  IC,  ita  HL 
ad  LNi  vt  autem  AI  ad  IB,  ita  B cft  FL[ad  LM,cum  triangula  BAI,  & MFL,  fiat  fimi- 
lia:  quamobrem  vt  quadratum  AI,  ad  rcSangulum  BIC,  ita  reftangulum  HLF, 
ad  re&angulum  MLN;  * fcd  vt  quadratum  aI  ad  reftangulum  BIC,  ita  ex  conftru6ione  * P“po«uo- 
eftHFad  FR,  fcu  HL  ad  LS,  feu  fumpta  FL communi  altitudine,  ita  reftangulum  HLF 
ad  redangulum  FLS.-ergo  rerianguluni  FLS  aquabitur  > rcctangulo  MLN,  fcd  rcctin-  i.«iu  kuc«n- 
gulumMLN  xquale  eft /quadrato  kL;  ergo  rectangulum  FLSzquabirur  quadrato  kL. 

Quod  oportebat  &c. 

Eft  etiam  vt  AI  ad  BI,  ita  FQad  FR,  vnde  aliter  conftmctio , atque  aded  rcfolutio  infti 
tui  potuiffet . 

Sed  hzc  in  noftris  Commentarijs  fuper  Apollonium  feripta  admuenirous. 

Quoniam  eft  rectangulum 
BIC  ad  quadratum  AI,  ex  * 
conftructionc  vtRFad  FH, 
ieu  SL  ad  LH,  & eft  quadra- 
tum AI  ad  rectagulum  AIC, 
vt  AI  ad  IC,  feu  HG  ad  GC, 

fcu  HL  ad  LN;  erit  «igitur  ex  « u.pimi. 

equo  SL  ad  LN.vt  rectangu- 
lum BIC  ad  rectangulum* 

AIC;  fed  vt  rectangulum* 

BIC  ad  rectagulum  AIC,  ita 
eft  rectangulum  BGC  ad  re- 
ctangulum FGC,  propterei 
quod  rectangulum  BIC,  ad 
rectangulum  AIC  eft  vt  BI, 

jadALhoccftBGadGF,  hoc  eft  rectangulum  BGC  ad  rectangulum  FGC;  at  vero  re- 
ctangulum BGC  ad  rectangulum  FGC,  cft  vt  BG  ad  GF,  hoc  eft  ML  ad  LF,-  ergo  vt  SL  ad 
LN,  itaMLadLF;  ergo  rectangulum  SLF  xquabitur  rcctangulo  MLN,  atque  adeo  qua- 
drato ex  kL,  quandoquidem  quadratum  KL  «equale  eft  rectangulo  MLN. 


v*,- 


Dg  RECTA  DEMONSTRANDI  RATIONR 
Ab  AnalyjU  feruatuU, 

CAP.  IX. 


SI  qiiemvtique decet  omni  Curii  diligentiique  prorsus  in qiOmidemonftrandi ratio- 
nem  ac  Artem  incumbere , is  profedio  Mathematicus  eft ; Mathematici  iiquidem  di- 
fciplinz,  vel  co  nomine  dignitate,  citeris  antecellunt , quod  huiufinodi  demonftra- 
tjonibus  vtantux , quz  certitudine , firmitateque , exterarum  omnium  prxftantilTimi  funt; 
Quamobrem  genus  docendi  limatum , firmum , exquifitum , ac  numerorum  omnium  com-  n,.nd>. 
plexionem  habens.  Mathematicum  eft . Harum  etenim  difciplinarum  probationes,  cla- 
ri funt  aded,  accuidentes;  aded  funt  firmis  innixi  principi  js  Natura  lumine  pcrfperiis , 
vt  quamcunque  dubitationem  eximant,  nullumque  diflentiendi  locum,  relinquant;  pro-,«« 
pterea  difeipunas  hafce  trananti,  maxime  contexendi  demonftrationes,  iuxta  vulgatas 
leges,  onus  ingens  incumbit,  ita,  vtabhis,  nec  latum  vnguem  difccdat.  Laudabile* 
proinde  cuique  videbitur , pauca  quidam  in  memoriam  redigere  ex  demonftrandi  Arte* 
deprompta}  quibus  Analyfta  nimirum  in  fuo  obeundo  munere*  cdorius , harum  difci- 
plinarum 
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p Unarum  dignitatem  tueatur , ac  feruet . T ametfi  namque  magni  referat  in  demonffrando 
Veterum  inhaerere  vefligijs,  corumdemq;  fedula  jjfpnumenta  verfarc  cum  apud  ipfos  ex- 
celli quide  ordinis  h®  magno  in  honore  fuerint  difeiplin®,  in  primis  floruerint, ac  fatis  exti- 
terint  pro  dignitate  tratftarx ; tamen  ndi  prxeeptis  in8ru<Uus , nemo  dccUnjbit  abijs,  iia* 
C1U0S  ftcillimum  eft  erroribus , labi;  neq;  praceptis,  ac  legibus  Artis  dcmonftratricis  dc- 
ftituro  priftinum , ac  antiquum  illum  candorem,  in  tanta  dilciplinarum  celebritate , fola 
f".  quadam  imitatione,  retinere  vnquam  licebit. 

Non  vulgaris  propterea  videtur  adhibenda  fedulitas  in  ftruendis  probationibus , ad  ve- 
jitatem  in  his  confequendam , cum  eb  tendat  huius  Artificis  induflria,  vt  per  sWAiwr, 
avibiaa,  atque  adeo  per  exquifitam  probationis  rationem  Theorema  propofitum  de-, 
jnonftret ; ac  huiufmodi  ratiocinio  confirmet , quod  inm  initio  dcmonflrationis  explicat® , 
naturam  omnino  fapit,  ac  redolet.  Nec  alio  quidem  ipfius  labor  collineat,  nifi  ad  (crienx 
eonfccutionum  ordinandam  ,vt  verum  affequatur;  vnde  repetitis  vefligijs , quibus  firmi- 
ter inhaeret , contrario  greflii  incedens , quod  initio  propoiirum  erat , neceffari'  dcmordlra- 
tionc,  confirmet.  Eruditioris  tamen  funt  partes  probandi  genus  illud  a (Tumere , quod  nu- 
meris omnibus  abfolutum , fuifq;  partibus  elaboratum,  ac  perpolitum  communi  fapientunt 
calculo,  indicetur. 

Antequam  tamen  decernatur , qua;  nam  fit  b pluribus  feligenda  dcmonftratio ; iuuat 
iterum  huius  naturam  fuperius  infinuatam  non  nihil  perpendere , qua  de  re  cumulate  qui- 
dem in  Poftcrioribus  Analyticisdifleritur ; quod,  vtbrcuitcr  aflequamur,  prstermiffis 
iam  fupratraditis  de  prarcognitionibus  , atque  pracognitis , de  ipfius  dcmonflrationis  de- 
finitione , eiufque  bipartita  diuifionc ; videndum  fupcreft , cuiufmodi  die  debeant  pramif- 
f® , e quibus  fit  potiffima  dcmonftratio,  ad  quas  pertinet  etjam  medium  cuius  confidera- 
tio  .principiorum  complexorum  mcditatio  eft,  de  quo  propterea  non  nulla  paucis  compre- 
benla , dicenda , 

Hoc  autem  ex  nccelTaria , & euidenti  connexione  fui  cum  extremis  in  ipfis  pracmiffis , ot» 
oculos  mutuam  eorundem  extremorum  coniundionem  induftriose  deducens  in  conclufio-,. 
c-«,  A,mm-  ne  conftituit, Quoniam  vero  duplex  eft  dcmonflrandi  genus.ab  eflcdu  fcilicet  ad  eaufam,&, 
j *•{■  contra,- feuvtScholafticiloqutmtur,  quia,  & propter  quid;  in  priori  medium,  vel  cftcfle— 
duscor.uertibilis , fiuenon  conucrtibilis  cum  causa,  velcft  caufa  remota  Stc.quoi  pr.t-r 
' termiffo,  vtpote  minus  ad  retn  in  Mathcmaticispuns  ,quamuis  in  Phy  ficis,  locum , digni- 
tatemq,  retineat , ob  id  aliu<l  fupercfl  perpendendum , 

Mini  [ruti  jn  alio  autem  dcmonflrationis  genere  , medium  caufa  rationem,  & quidem  in  omni 
itajaUif.  gener?  obtinet , quod  luculenter  exprefliim  apud  Philofophum  legimus  . E't«  di 
JtSxm.  fi-aa  oibuiSa.,  otuy  uSsoyiy  ait  airioty-  atrleu  di  aiooa pi; , /luo.  ua  7 o ri  ijp  |j ytu  > usa.  Si 
TO  fir»  oraart  dfdyK * ry  r’  uras  , itipa  di  , ilii  ■npdror  ixlrnn , atastpru  di  ro  Tiroc  fri- 
xa araoot  duiai  Sia  acu  uiozv  SuKivrrai. 

».  hfir.  iix.  J%uo/!!.tm  autem  fi  ire  opinamur , quando /hiamus  e au  fiam ; caufa  vero  quatuor , vna  quidem 
4 ''  quod  quid  erat  efie  v vna  vero  quibu/dam  exifientibus , neco  fise  hoc  e fit ; altera  autem  qua  ali- 

Uff  qutd primo  monti , quarta  vero , cuius  caufa , omnes  ilta per  medtum  monfirantur . Fhyficus 

7»,  quidem  omnibus  hifcc  caufarum  generibus  vtitur  » -.rtftotelis  tcflimonio ; quoniam , vt 
resipf®,  quas  quidem  fua  contemplatione  perfequitur  ab  omni  caufarum  genere,  pro- 
prium eflc  rccognofcunt ita  pariter  ad  fui  cognitionem  quodcunque  caufa:  genus  expof- 
pmnqraiii  eunt , Qu*  tamen  potiffima  dicitur  decnonftratio , per  caufx formalis  genus,  nonimme- 
pufcma  t"  rko  procedere  perhibetur ; quo  nomine  fubic&i  natura , ac  definitio , quin  etiam  , & afle- 
r«,  fZi'  dionis  faltem  qu®  caufalis  dicitur  definitio , intelligitur  , At  in  Mathematicis  difciplinis 
Itu.  etiam  ad  aures  Ariflotclis,  cum  nec  finis,  nec  efficiens  locum  obtineat , cauf®  tantummo- 

i.D/»w»n  do  materialis , formalifque  fuperfunt , integrantibus  partibus  materi®  nomine  intelle&is , 
p*-  *«■  qu®  nimirum  totius  comparatione , materiei  munere  funguntur  t vnde  redte  Phflofophus , 

\ftfjux,  jt.  d»Acr  di  xai  &S, i , Jta.il  opSU  » ir  yuiyvyXtyi  J 7 i,;;  orrof  , o'pS»  , 15-41  d»  epbii  , i fi  u;  c, 
U-qtatxio.yitiaaiia.  Sudi»  opflairj  ifi  S(  /3,  >1  tr  ru.iv.  , ifi  i(  y,  roj  M ab  e > rxr  GjtSIy 

yuf  id  y,  ix  tu  ad  mxixGxXiu . diaioo  ao  0 ivax  fitr  yap  ar  a. , bou , x /i  ab  y y ari  /8, 

Suo  ydp  opflatr  rpucnia  , aou  fi . cw  orroe  ryioaor,  Sio  opbdr  ab  a,  ad  y , uaudfyu  , aovao 
S*  bv  ao  iy  xuixux^aoo  cfibrr  waa  , aouao  Ji  'Tavror  Wi  ata  ai  »y  hyeu  } ad  fiuao  aaifauirvr  Ibo 
A»yor,  aMa  porr  wd.  aovao  it  hroa  unor.  Si Suxaiu  ab  fitrots 
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"Manifiefium  tutem  &ficprop ter  quid  rictus,  qui  in femicireulo  quo  exifientt  rectus, /!t  pro- 
fecto rtetHS  in  quo  A,  dimidium  duorum  recturum , in  quo  B,  c]ui  in  fimicirculo , in  quo  C: 
huius  igitur  quod  efi  At  rectum  inejfc  ipfi C,  qui  in  femicireulo , caufa  ipfum  B:  huc  enem  tpfi  A, 
nqnale,qui  vero  C,ipfi  B,  duorum  enim  rectorum  dimidium  B\  igitur  exijlente  dimidio  duorum 
rectorum  A,  ipfi  C,  inejt : hoc  tutem  erat  in femtcirculo  rectum  e fic;  hoc  autem  tdem  efi  ipfi  quid 
erat  cfie  , eo  quodfignificat  ratio , verum  & ipfius  quid  erat  efle  caufa  demonfirata  efi  media. 

Materiali  propterea  causi  Geometria  vtitur , eo  tamen  fenfu , quo  in  Mathematicis  n',a-c‘"'"';'  •• 
teri*  locus  admittitur . Philofophus  autem  illam  appellat  id , quo  exiftente  necefse  cft  hoc 
efle ; fcuquibufdam  exiflentibusneccfse  cft  hoc cfle.  De  quorum  verborum  fenfu  nobis?»™  *»•»• 
agendum  alibi ; folum  id  exploratum  hic  c(lc  cuique  velim  in  huiufmodi  difciplinis , mate-  m'r 
riam,  quatenus  tamen  earum  patitur  natura,  non  raro  tanquam  medium  in  ipfis  demon- 
ftrationibus  alfumi , nam  integrantes  partes , vt  dicebamus,  comparatione  totius,  materiat 
rationem  obtinent , quo  paifto  ipfae  folent  adhiberi . *— • 

Forma;  vero  nomine,  fubiefii  natura , vel  affedtionis  quoque,  fenfu  iam  explicato  , 
frequenter  intelligitur . Sipe  ac  fipius  per  concomitans  aliquod  in  huiufmodi  difcipli-J,»r  / 
nis  contexuntur  demonflrationcs , quae  adhuc  per  caufam  procedere  dicuntur ; propterea^ 
qubd  huius  modi  demonftrandi  genus  ad  illud , quod  eft  per  caufam , non  immerito  redu-  r»» 
ci  confueuit . _ ‘dLuLhmh*. 

Verumenimucro , Vt  medium  cflentia  poteft  cfle  fubicdti,  fcu  definitio , quemadmodum  »„  ,«»,« 

paulo  fupra  tetigimus  , fic  in  Mathematicis  non  raro  medium  cft  afledtionis , faltem  caufa- 
lis  definitio.  Hic  porro  pritcrcundum  non  cft,  quod  Ariftotcles  docuit,  afferens,  Ma- 
thematicas  definitiones  nominales  cfle ; nam  caufam  propter  quid  inquirimus ; ait  enim , nthinur. 
exempli  gratii,  triangulum  cft  in  rerum  natura;  Geometra  in  definitione  caufam  ommit-t».«»A»>*- 
tit , proptered  qubd  accidentia  omnia  i fubftantia,  velut  a caufa  pendent ; fiquis  igitur , vt 
Geometra  ab  ipfa  abftrahir,  ipsi  negledfademonftrationeminftituit.  ftavtpor  on  o fitr  rittlm^i  “*f 
<S ‘ai  e.iyoc,  "eu  71  ou/aanul  o Inuay  ii  Xoyoe  ilicoc  bniutfcuJrt  > oicr  ii  orudau  u iV/>  i iJ,flrl"^ir' 
Ipiyaroty  o-ranp  tyoiTte  vi  i<Th  fylcv/xtr  dicLri  t 7/. 

Manifefium  quod  quadam  quidem  erit  oratio  ipfius , quidfigntficat  nomen , vel  oratio  "Im  . fimni . 
nominalis , vt  quidfignifieet  quid  efi , quatenus  triangulum , quod  quidem  habentes  qutdeft , uaihmaiha 
quarimus  propter  quid  efi . Definitio  nominalis  eft  igitur  apud  Geometram  definientem.. , 
exempli  gtatia,  triangulum ,-  per  eam  fiquidem  quid  nomen  fignificet  inrclligit ; at  eum-  “ 
triangulum  abftrafium  a fubftantia  confideret , caufam  ob  id , per  quam  illud  fit , ignorat , Arqt„,i„ 
tantummodd  quod  fit  cognoicens , quod  intelligcndum  comparatiub  ad  Phyfictim , cum  e?/», 
alioquin  huiufccmodi  nominis  explicatione  iuxta  Geometricam  contemplationem.cogno- 
fcat ; quamobrem  intra  cancellos  abftrafiionis  propria;  inftituta  tradlationc , definit  illud , 
ita  vt  affcdtiones  de  eodem  in  pofterum  demon ftrare  queat ; quod  verb  de  fubiedto , de  af- 
fc  itione  fuo  itidem  modo  intelligendum , quique  de  triangulo  enunciata  fuerunt,  alijs 
non  diffimiliter , qui  in  his  difciplinis  confiderantut , accommodari  poliunt . 

Ad  praemiffas  quod  attinet,  demonftrationis  complexa  principia,  vt  in  citeris,  fic  <5c  in  2»»/« 
his  ad  has  difciplinas  attinentibus  demonftrationibus , cfle  debent  veri,  primi,  & invj£*"^*"£ 
mediati,  priores,  notiores,  & cauf*  conclufionis ; de  quibus  conditionibus  iam  fupriL, 
nonnulla  diximus : hic  folbm  quidam  adijeienda  videntur ; nam  aliquibus  pritcrmiffis,- 
vtpote  iam  ibi  fufficicnter  infinuatis,  aduertendum  occurrit,  qubd  primi,  innncduti , 

& per  fc  noti  iurc  cenfentur ; duplici  tamen  nomine  v na  videtur  explicata  conditio,  qua: 
per  illas  voces  \ prima,  immediata,  & per  fe  nota,  exprimitur.  ;»! 

Per  fc  nota  verb  propofitio , quatenus  e»  nulla  eft  prior , quique  medio , & causicarct 
eiufdein  generis , per  quam  demonftrctur ; causi , inquam,  caret  eiufdem  generis . Harum 
ptopofitionum  vlurpatio  quadruplex . - 

Ad  per  fe  notam  propofitionem  pertinent  es ',  qui  Dignitates  dicuntur,  quippe  qui  di-  /n.„ 

gni  funt , quibus  credatur ; fic  in  Geometria  fe  habet  illa ; Omne  totum  eft  maius  fua  par-.rvV""*" 
te,-  fi  tamen  aptetur  continui  quantitati:  qubd  fi  difcrcti  fuerit  accommodata , locum- 
obtinet  in  Arithmetica . Secundo  adidem  gemis  immediatarum  propofitionumilli  fpe-  »«. 
fiant,  in  quibus  definitio,  aut  pndicatum  aliquod  cffcntialc  de  re  quapiam  cnunciatur; 
immediati  fiquidem  hi  dicuntur , medium  cum  defit,  prius  pradicato  edentuli,  in  eodem 
caufx  genere,  per  quod  ptopofitio  illa  demonftrctur . md  ',r'  1 Mr«m  • 
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**H  tmu/.  Tertii  ad  idem  genus  perrincnt  til*,  in  quibus  caufa  primaria  de  fubiedto , aut  cflWlt* 
proprio  pridicatur ; ha  enim  immediati  funt ; caufa  enim,  qua  cft  in  fuo  genere  princi- 
palis , non  habet  priorem  vllara , perquam  demonftrari  queat , 

Qiiarto , & illf  funt , in  quibus  cffcftus  de  iuis  caufis  proximis  praedicatur  i ha  fiquldemi. 
immediata  funt : cum  enim  derurcaufa,  cur  paflio  infit  fubieit  a , caqucfit  immediata-, 
pon  poterit  aiia  dari  caufa,  per  quam  eadem  paffio  illi  caufa  conueniat;  nihil  obihr  ta- 
men» quin  idem  efferius  de  caufa  remota  per  caufam  proximam  dcmonftrctur . Catcrar 
autem  propofitiones , de  quibus  fupcrius  non  nulla  diximus , Politionis  nomine  inrclligun- 
tur . 

Aduertendum  eft  autem  propolitioncm , in  qua  prima  pallio  de  fubiedlo  praedicatur  » 
elfe  immediatam , quatenus  caret  medio  ex  rei  natura  diftincto ; mediatam  vero  c(Tc , qua- 
tenus ollendi  poreft  medio  ratione  diftincto , alioquin  potiflima  demonftratio  nulla  foret , 
Et  quidem  confuse  concipiendo  fubiectum,  & palGoncm,  haud  per  fc  notum  eft  paffioncrn 
dmh  inclfc  illi , fed  per  fe  notum  erit,  (i  eflentia,  vel  differentia  ipfius  cxprefsc  concipiatur/in  qua 

quam  plurimi  funt  allucinati  deteftantcs  aliquas  Mathematicas  dcmonftrationes , ciim  m_. 
ijs  non  aduerterent  medium  ex  rei  natura  diftinctum . 

Sed  multo  magis  inuchuntur  in  illas , quod  aliquando  dcmonftrationes  non  fint  ex  im- 
mediatis primiflis  contexti . Eos  autem  decepit  ignoratio  partitionis  ipfius  propofitionjs 
immediati:  hic  enim  in  duplici  diferimine  eft.  Nam  vna  in  feipfa,]  medio  carens,  im- 
mediata dicitur , quique  immediata  formaliter  a Scbolafticis  appellatur . Alia  qui  habet 
quidem  medium , quo  demonftretur , fed  in  ipfa  dcmonftratione  alfumitur , quatenus  iam 
demonftrataper  fuperiores  dcmonftrationes  fubaltcrnantcs , vfque  dum  deueniatur  ad 
principia  formaliter  indemonftrabilia  immediate ; & hic  virrualirer  immediata  dici  con- 
fueuit,  nempe  manifefta  virtute  immediatarum.  Ncceflarium  eft  igitur  omnino,  vt  de- 
monftratio aliquo  ex  his  modis  ex  immediatis  conflet,  quo  pacto  fe  habere  innumeras 
Mathematicas  demor.flrationcs  pcrfpicuum  cft . Debet  autem  demonftratio  aliquo  ex  his 
modis , ex  immediatis  conflare , fcilicet  vel  formaliter , vel  virtualiter  j quoniam  demon- 
ftrationis  primifli  euidentes  efle  debent , vel  per  fe , vel  per  alias , quoad  vfque  ad  per  fc 
euidentes  deueniatur , ne  detur  proccffus  in  infinitum ; qui  adeo  vera  funt , vt  locum  quo- 
que  habeant  in  dcmonflrationibus  a pofteriori , in  quibus  videlicet  pnmiflx  immediatae 
effc  debent , vel  fcilicet  per  fe  euidentes , vel  per  alias , qui  fint  taleas  vt  enim  furfum  abi- 
te non  licet  in  infinitum  per  caufas , nec  etiam  deorfum  per  effc&us  .-.  qui  autem  ineuiden- 
tesfuar,  euidentes  fiunt  per  indu&ioncm , ac  fcnfums  docente  Philofopho  tei,  a 6.  Primi 
Pofleriorum . 

Debent  igitur  principia  efle  prima , nimirum  indemonftrabilia,-  nam  ex  primis,  & in- 
demonftrabilibus  fcimus,a!ioquin  nonfeiet  non  habens  ipforu  demonftrationctfcire  nam- 
que, quorum  datur  demonftratio , non  per  accidens  eft , demonftracioncm  habere ; fi  enim 
immediata  non  funt  principia , mediam  caufam  habebunt , proinde  & alia  principia , per 
qui  demonftrari  poffinr ,-  non  fcientur  igitur , nifi  per  illam  caufam  demonflrentur , cum— 
(cire  fit  rem  per  caufam  cognofcere , atque  adeo  de  re  dcmonftrabili  demonflrationem  ha- 
bere . At  fi  forent  demonftranda  principia  per  alia  priora  principia , de  illis  quoque  quat- 
iendum , an  immediata  fint , vel  mediata ; fi  primum , id  eft , quod  intendimus ; fin  autem  , 
abeundum  foret  in  infinitum . Indemonftrabilia  effc  debent  per  aliud  medium , veluti  per 
caufam , & in  eodem  genere'.-  & quidem  per  caufam , quia  non  obftat  per  effcdlum  demon- 
flraris  infuper  in  eodem  genere,  cum  nihil  obflet,  qubminuscaufa  vniusgencris,  per 
alterius  generis  caufam  oftendarur ; & tamen  propofitio  illa  dicatur  prima , & immediata.,’ 
in  proprio  genere , Huiufmodi  porro  effc  poliunt  propofitiones  tam  atfirmatiui , quam- 
pegatiui.  ....  . , 

Debent  autem  efle  caufi , quoniam  ex  definitione fcientii  conflat ; tunc  fcimus  aliquid, 
quando  id  per  fuam  caufam  cognofeimus;  at  per  principia  condufioncm  fcimus ; erga 
principia  debent  effc  conclufion  is  caufi.  Vb*  illud  aduertendum  primiflas»  fiue  princi- 
pia complexa  caufas  diciconclufionis  j ratione  medi)  contenti , quod  cft  caufa , cur  paffio 
fubiedlo  infit . Hic  porro  eft  animaduenendum , quam  plurimos  deceptos  fuifle  male  fen- 
tientes  dc  Mathematicisdifciplinis , veluti  non  comparatis  per  dcmonftrationes  ex  pri- 
©j£!is  de<Ju#a$ , in  quibus  inuolutalit  caufa  > vnde  paffio  habee , vt  infit  fubiecto . Eos  au- 
tem 
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tcm  decepit  ignoratio  partitionis  caufx ; nam  alia  cfl  in  cognofccndo  tantum , cum  fit  id 
vnde  aliquid  cognofcimus , etfi  tamen  hoc  ab  illo  in  eflendo  non  pendeat ; alia  vero  in_.  «e»- 
cfTcndo,  vnde  habet  paflio  vt  infit  fubicdlo , diciturquc  etiam  in  cognofccndo,  quatenus 
per  ipfam  fubieflo  paflionem  ineiTc  cognofcimus  ; qua;  in  duplici  diferimine  cfl , formalis, 
feu  propria , qux  nimirum  verfc  cfl  caufa , fiucphyfica,  (iuc  mctaphyfica ; alia  autem  vir-f"””'' 
tualis , qua?  proprie  caufa  non  cfl , fed  in  ordine  ad  aliud  fle  fe  habet , vt  fi  caufari  deberet , 
non  nifi  ab  hoc , velutacaufa,  fuumeflcrecognofceret.  Itaque  tametfi  in  Mathematicis 
vti  non  liceat  dcmonflratiombus  per  phyftcam  caufam  proccdcntibus.quod  profecto  h.tud 
cxigitdemonflratio  ,in  ijs  faltem  dcmonflrationcs  contexuntur  per  caufam , aut  metaphy- 
ficam,  aut  virtualcm ; & huiufmodi  caufc  in  principijs  complexis  inuoluunutr,  inprinci- 
pijs  inquam  complexis , quibus  dcmonflrationcs  conflant . 

Hinc  autem  prxmiflx  priores  funt , vtpotc  continentes  caufam , qua?  prior  cfl  ordine , & *»« 

naturi  ipsiconclufione,  cum  omnis  caufa  fit  cffcCtu  prior;  quamuisez  aho  capite  etiam- 
priores  dicantur,  quatenus  fcilicet  naturat  ordine  conclufioncm  antecedunt,  fc  tenentes  ex  ' 
pane  caufx,  conclufionis  notitiam  producentis , cuiufmodi  cfl  intcllc&us . 

Notiores  porro  cfTc  debent!  concludo  dquidem  ex  vtraque  dependet  prxmifla.Ncqucut  s»Vn . 
effi:  minus  norx  quam  ipfa  concludo  i quicquid  enim  concludo  habet  ccrtitudiqis , ac  cui- 
dentix , ab  ipds  prxmiffis  mutuatur ; & quoniam  in  ijs  continetur  caufa , caufa  autem  no- 
tior cffcclu  efl  natur».  Contingit  enim  bifariam , vnum  prius , & notius  altero  dici , vel  fci- 
licet natura , aut  quoad  nos  i illud  quidem  principium , & caufa  cfl ,•  hoc  autem  principia- 
tum , & cffc&us . Notiora  igitur  principia  funt  conclufionc , nc  dum  prateognita , ctim  per 
ipfa  concludonemaflequamur;  propter  quod  autem  vnumquodque  tale , & illud  eftma-  * 
gis  tale . Maior  autem , & minor  cognitio , bipartito  contingit , vel  fecundum  intendonem 
graduum,  vel  fecundum  efTcntialem  pcrfe&ioncm  i nec  certe  primum  ncccflarfo  requiri- 
tur ; atque  enim  intellc&us , & concludoncm  cognofcet , fcquelam , & illationem  dmul  in- 
fpiciens , atque,  inquam,  ac  principia,  e quibus  concludo  dedudta  cfl  .•  adhuc  tamen  eorum 
notitia  perfedtior  dicenda  pcrfe&ionc  cflcntiali ; nam  vel  principia  ipfa  funtformalircrin- 
demonflrabilia , quorum  cognitio  mtclleffus  dicitur , quemadmodum  concludonis  notitia 
per  difeurfum  comparata,  fcientia  nuncupatur ,-  vel  funt  virtualiter  immediata . 

Dcmonflrationis  autem  principia,  duc  prxmiffx,  vt  priores,  ac  notiores  concludonej  -CmUm . 
dicuntur , ita  certiores , & cuidcntiorcs ; funtque  ncccffaria  principia,  vt  fuperiils  expli-  ■ 

cuimus,  dmul  plurcs  neccffitatis  gradus  afferentes;  nccclTaria  enim  efl  concludo,  qua- 
mobrem  & principia , e quibus  illa  deducitur  ad  ipdus  demonflrarionis  habi  ta  ratione  fine. 

Quod  d principia  fuerint  per  fe  & quatenus  ipfum , non  poffunt  non  efle  propria.  Vbi  hic 
aducrtcndum  dcmonflrantcm  debere  vti  principijs  proprijs  rei  demonflratx,  quod  in  duo- l”^"‘ ' 
bus  condflit.  Primum,  ne  vtamur  principijs  alienis,  vt,  d ad  aliquid  in  Geometria  demon-  ulli  " ” 
ftrandum , proprijs  quidem  feientix  Naturalis,  vel  Arithmetica',  &c.  principijs,  vteremur . 
Secundum,  nc  vtamur  principijs  communibus , in  quibus  videlicet  feientix  plurcs  conuc- 
niunt . Non  propria  vero  principia  funt , vel  quia  aliena  funt,  & extranea  a fcientia,  in  qua 
a.dhibcntur,  quorum  vfus,  trandtus  de  genere  in  genus, dici  confueuit;  vel  quia  commu- 
nia funt , & ad  feientiam  illam  fpedlant , fed  dmul  quoque  ad  alias . 

Primum  inde  pcrfpicuum  redditur , quoniam  omnis  demonllratio , imo  & fcientia  vni- 
uerfa  folum  habet  f ubiedtum  vnum , cuius  principia  condderat , paffiones  ricmonflrat  ■•A- 

ciufqucnontranfgrcditurdnesi  quamobtem  fcientia  nulla  poterit  ad  fubicdtum,  princi- 
pia,  vel  paffiones  alterius  feientix  gradum  facere,-  & quidem  d fcientia  omnis  debet  pro- 
cedere ex  cauds , propter  quas  fubiedtum  fuum , proprietatefquc  funt , vtique  ipfa  vti  non 
poterit  principijs , atque  cauds  alienis . Hoc  enim  iadlo  fundamento , tanquam  per  fc  no- 
to , quod  fubicdtum  de  fcientia  in  feientiam  transferri  nequeat , ncceffario  confequitur  de 
fcientia  in  feientiam , nec  medium , nec  quod  de  fubicdto  dicitur  transferri  poffc  i hxc  cnini 
ipfi  fubicdto  inhxrcnt , & quatenus  ipfum,  quamobrem  d fubicdlum  de  fcientia  in  feien- 
tiam transferri  non  potell , nec  etiam  hxc  transferri  pofle  nccefse  cfl : duc  igitur  fpcdlemus 
iubieftum  alicuius  particularis  Gcometricx  dcmonflrationis , duc  Vniucrfx  Geometrix , 
in  Arithmeticam  transferri  non  potcfl ; ita  nec  media , quibus  Geometra  vtitur , nec  attri- 
buta , qux  de  f ubiedto  idem  oftendit , in  Arithmeticam  transferre  licebit , nec  contra;  prx- 
fertini  hoc  efl  primario  de  medio  intclligcndum , fccundaub-vcrd  de  attributo , cum  ctfc- 
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ttus , fuam  eaufarn  neceffirib  confequatur . Re«Si  propterea  Philofophus  duos  transi  itio- 
nis modos  interdixit , negledto  tertio , qui  necefTario  confequitur , nempe  folius  affeftionis 
translatio;  vnum  folius  medij  ad  demonftrandam  integram  alterius  fcientii  conclnfionem, 
quo  pacto  non  tota  propofitio  maior,  fed  medium  tantummodo  transfertur ; alterum  totius 
maioris,  nimirum  medij  cum  qusfito  fimul , ad  offendendum  de  fubicCto  attributum-. 
Prior  trasiatio  foret , fi  de  triangulo  demonftrarcmus  squalitatem  trium  angulorum  duo- 
bus redis,  per  medium  fumptum  ex  Arithmetica,-  hinc  enim  in  Geometriam  medij  tran- 
slatio fieret.  Alter  veri  modus  foret , fi  de  triangulo  dcmonftraremus  affcdlioncm  aliquam 
Arithmeticam , per  medium  Arithmeticum ; tunc  enim  hinc  ad  Geometriam  fieret  transla- 
tio medij  cum  qusfito  ;pratfcrtim  autem  improbat  medij  translationem , obeam  quam  at- 
tulimus caufam ; ait  vero  non  licere  Arithmeticam  demonftrationcm  aptare  ijs , quat  ma- 
gnitudinibus accidunt ; fi  namque  propofita  fuerit  integra  Geometrica  conclufio , quate- 
nus magnitudo  eft  Geometris  fnbiciftum  habens  accidentia  (ibi  confentanca ; fi  quid  ex  A- 
lithmetica  fuppetit  transferendum  in  Geometriam,  medium  erit , quod  per  demon  ((ratio- 
nem fignificauit  ,ciimhsc  a medio  denominetur;  vndeait,  non  licere  Arithmeticam  de- 
Bionftrationem  aptare  ijs,  qua?  magnitudinibus  accidunt . 

Pollet  quifpiam autem fufpicari,  hsc haud effe veritati confona;  nam,  vt  extera  om- 
mittam,  Propofitiones  fecundi  Libri  Elementorum  ad  decimam  v(que,  ne  dum,  vt  ibi 
Geometrice  demonftrantur , fed  etiam  Arithmetice ; quot  igitur  Geometra  attributa  de- 
magnitudinibus , atque  adeo  de  proprio  fubiecto , eadem  Arithmeticus  dcmonftrat. 

Sed  ha?c  foret  fubie&um  transferre , quo  nihil  abfurdius , cum  huic  adeb  fir  qurelibet 
feientia  addiCla , vt  nullum  aliud  admittar.  Arithmeticus  igitur  non  contemplatur  magni- 
tudines , nifi  quatenus  har  numeri  naturam  induunt ; vnde  redte  Philofophus  dicebat , niji 
ndgnttudines  numeri fint ; linea  fiquidem , exempli  grato , cum  in  partes  concipitur  diui- 
fa  squales,  numeri  rationem  obtinet,  Stquslibct  illarum  partium  vnitatis  munere  fun- 
gitur . Arithmeticus  igitur  qus  attributa  dcmonftrat  de  illa  multitudine  partium , vt  mul- 
titudo qusdam  eft , non  funt  exiftimanda  dcmonftrata  de  linea;  non  fit  igitur  fubiedli  tran- 
slatiodefcientiainfcienriam,  nec  propterea  translatio  medij , atque  adeo  neque  attributis 
hsc  fiquidem  non  proprii , fed  per  fmiilitudincra  cum  ijs , qus  in  Geometria , intelligcn- 
da  funt. 

Eo  autem  iadlo  fundamento quod  fubiedtum  cuiufcunque  fcientis  fit  adc6  proprium  I 
vt  ad  aliam  transferri  minime  polfit , qus  didta  funt  neceflarib  confequuntur ; at  de  vn*,' 
niiifcin  demonflrationc  ad  aliam  po(fe  medium  transferri , teftatur  Philofophus , fi  rtraque  de  eo- 
‘jT^f^demfubieilo,  (iue  (impliciter,  fiue  modo  aliquo  fit ; nullus  enim  tunc  fit  tranfitus  de  ge- 
‘ nere  in  genus , hoc  eft  de  fubicdto  in  fubicdtom , cum  vtraque  generis , hoc  eft  fubiedli 
(it  ciufdem . Non  erit  igitur  vitiofum  transferre  medium  ab  vna  ad  aliam  dcmonftrationem 
Geometricam , vel  ab  vna  ad  aliam  Geometris  partem , quoniam  ciufdem  funt  generis.fi- 
uc  fubiedti  i vitiofum  tamen  2 Geometria  in  Arithmeticam , & contra.  Tolerabile  itidem , 

(1  non  (impliciter , aliquo  tamen  faltem  modo , generis  fuerint  ciufdem , vt  ex  Arithmetici 
in  Muficam;  illa  fiquidem  numerum , hsc  numerum  itidem,  fed  in  fonis,  vel  potius  fonum, 
quatenus  affciSioncs  habet  a numeris  coteplatur.  Ita  quidem  non  licet  ex  Geometria  tran- 
sferre medium  ad  Diuinam  Philofophiam , ad  probandum  in  ea  contrariorum  vnam  cflo 
fcientiam,-  neque  ex  Geometria  licet  facere  tranfitum  in  Arithmeticam  translatione  medij , 
ad  oftendendum , exempli  gratia , mutuo  dudto  cuborum , fieri  cubum , quoniam  bs  du* 
fcientis  vnius  generis  non  funt.  Ncc  licet  quxfitum  (imul  cum  medio  de  feientia  iiu' 
fcirntiam  transferre;  vt  (i  quid  lineis  non  quatenus  huiufmodi,  & quatenus  ex  proprijt 
princtpijs  ineft,  an  videlicet  rc&a  fit  linearum  omnium  pulcherrima,  & an  fit  contraria- 
circulari,  non  licet  in  Geometriam  transferre;  hsc  enim  lines  conucniunt , non  ex  proprijs 
principijs , fed  ratione  generis  ampliflimi,  atque  fupremi , Geometris  limites  tranfeenden- 
tis;  fi  hsc  enim  competerent  lines  redis  quatenus  eft  linea , vel  faltem  quatenus  eft  ma- 
gnitudo , hic  non  diceretur  tranfitus  de  genere  in  genus , quoniam  accidentia  Geometrica 
forent,  fed  ei  competunt  quatenus  rationem  entis  participant;  pulcritudo  fiquidem,  Sc 
contrarietas  accidentia  funt  entis , quatenus  huiufmodi , quamobrem  id  ad  primum  attinet 
PhiloJophum . Liceret  autem  Gcomctr*  ad  eum  modum  transferre  medium , vna  ctinu' 
qusfito , dummodo  in  demonftrando  propofitiones  efficeret  de  omni , per  fc , & fecundum 
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Ejuod  ipfum , quod  in  omni  dcfidcratur  demonftratione . 

Sed  vt  abftinendum  demonftranti  a principijs  extraneis , ita  etiam  a communibus ; non' 
enim  fat  eft  ex  vniufcuiufquc  principijs , etiamfi  veris,  indemonftrabilibus , & immediatis , 
demonftrationcs  contexere , fcd  propria  oportet  efle  principia , quoniam  id  quod  demon- 
ftratur  ineft  quatenus  ipfum.vnde  Philofophus  reprehendit  Bryfoncm  in  Tetragonifmi  de-  Prims  Ptjf* 
monftrationc , principijs  communibus  vtentem ; nam  fi  afleftio  dcmonftrctur  de  fubiedio  “• 
cui  ineft,  quatenus  iplum , hoc  eft  fi  conclufio  eft  quatenus  ipfum , quemadmodum  efle  de-  *■ 
bet,  ncccflario  confcquitur  vnumquodque  dcmonftrandum  cifecx  principijs  proprijs  > : 

hoc  eft  ex  caufa  proxima  eius , quod  dcmonftratur ; non  itaque  fufficit , vt  principia  vera- 
fimt , & immediata  j nifi  enim  propria  extiterint,  fcientia  quidem  nulla  comparatur . Re-f,"‘"'"' 
prclicndit  porro  Bryfonis  demonftrationcm  vcluti  procedentem  ex  principijs  communi- 
bus. Erat  autem  huiufmodi:  ad  exhibendum  quadratum  arquale  circulo,  ficBryfoprav  gmmhiij 
ciptcbat.  Inlcribatur  quadratum  circulo  propolito,  ac  aliud  eidem  circumfcnbatur , in- ***<"<  r"t' 
rcr  quae  medium  reperiatur ; hoc  enim  circulo  aquale  efle  contendebat , fic  ratiocinando . fi", 

Illa,  quatiunt  eiufdem  maiora,  & eiuidem  minora , inter  fc  funt  aequalia;  at  circulus,  &c‘ 
quadratum  medium  iiint  fimul  maiora  quadrato  inferipto , fimulquc  minora  quadrato 
circumfcripto ; ergo  circulus , & quadratum  medium  inter  fc  funt  aqualia ; exhibitum  eft 
igitur  quadratum  aquale  circulo . Peccat  autem  Bryfo , quoniam  propofitionem  maio- 
rem afliimit  falfam , fi  vniuerfaliter  fuerit  intcllcda , nempe  illa,  qui  rcfpcdtu  aliquorum- 
funt  fimul  maiora , & refpc&u  aliquorum  funt  fimul  minora  inter  fe  funt  aequalia ; fi  nam- 
que fumpfcrimus  duas  quantitates,  puta  4,  & 6,  eafquc  contulerimus  cum  8,  & 3,  vtique- 
4,  & 6 comperiemus  fimul  maiores,  quam  3;  & minores,  quam  8;  non  propterca  tamen  4, 

Qc  6,  funt  inter  fciqualcs.  At  fi  propofitio  illa  intclligatur , fadfjcomparationecum  qui- 
buslibet, hocfcnfu;  ea  qui  fic  lc  habent , vt  vnum  fi  fuerit  maius  aliquo , etiam  & aliud 
debeat  efle  maius  illo,  lemper  in  infinitum  procedendo ; & fi  vnum  fuerit  minus  aliquo , 
etiam  & aliud  debeat  efle  minus  illo,  femper  itidem  in  infinitum  procedendo,  erunt  inter  fe 
aqualia;  Vera  eft  propofitio . At  minor  illa  propofitio , quod  circulus,  & quadratum  mc- 
«hmn  fic  fc  habeant  in  ordine  ad  quamcunquc  quantitatem,  non  confiat;  ac  propterca 
Bryfonis  argumentatio  pfcudo-dcmonftrauo  eft,  quippe  qui  non  procedit  cx proprijs 
principijs,  fcd  vel  ex  vtroque  communi,  vel  cx  vno  faltem . 

Debere  autem  huiufinodi  efle  dcmonftrationem , nempe  procedentem  cx  proprijs , e£? 
eft  potilfima  ratio , quoniam  demonftrarionis  conclufio  eft  de  omni , per  fc , & de  pridica- 
to  fecundum  quod  ipfum ; debet  autem  efle  huiufmodi , quia  nequit  oftendi  pallio  per  pro- 
priam caufam , nifi  ad  eum  modum  conclufio  fe  habeat , ergo  ncccfse  eft  eam  demonftrari 
exfuis  proprijs  principijs.  Si  enim  in  conclufione , in  qua  pridicctur  pallio  de  fubicdio  . 
fiat  cnunciatio  depudicato  fecundum  quod  ipfum,  atque  affciiio  pridicctur  de  iubiofto 
primo , etiam  medium , per  quod  dcmonftratio  procedit,  fit  eiufdem  generis,  eiufdemque- 
natur®  ncccfse  eft , hoc  eft  qubd  infit  quatenus  ipfum , & ei  non  diflimiliter  attributum , ac 
propterca  fit  proprium : & quidem  ad  fcientiam  comparandam,  oportet  caufam  proximam 
adipifei , ac  proinde  medium  proprium , quod  eft  caufa  i id  autem  non  confcquimur , nifi  ^ 

feift  is  propo  (itionibus  de  prsdicato  fecundum  quod  ipfum,  tam  de  pnraiflis,  quamde- 
conclufione  loquendo . ‘ 

Citcrum  communia  principia  in  fcientijs  adhibentur ; non  tamen  vt  communia , fcd  vt 
propria  funr  fa&a  per  contradtionem , & quidem  ad  materiam  vniucrfam  illius  difciplini , 
vel  ad  materiam  lingularum  conclufionum;  fcd  hoc  etiam  fupcriils  explicuimus,  aducr- 
tentes  a nemine  hac  in  re  Philofophi  confilium  perceptum  fiiiflc . 

Patet  autem  cx  ha&enus  didis , quo  nam  pafto  circa  principia  poffit  quifpiam  peccare , 
nunc  pauca  circa  conclufionem  fubijciam . 

■-  Primo,  quando  detur  vnicum  indiuiduum  in  aliqua  fpecie , & de  ipfo  paflionem  often-  c.v«  « mriai 
damus ; conringit  autem  error  fi  exiftimemus  dcmonftrationem  vniucrfalcm  non  elle . 
randi  caufa  foret , quoniam  de  vnico  indiuiduo  nofiramdemonftrationem  videmus  exrru- 
diam , cum  tamen  re  vera  non  de  ipfo  indiuiduo,  quatenus  huiufmodi , fcd  de  natura  in  eo  er, 
adinuenta  dcmonftratio  procedat. 

Secundo,  error  quoque  contingit , fi  propriam  atfcftioncm  generis  de  fpeciebus  de-  s„Uiam^- 
monftrare  velimus , arbitrantes  vnjucrlalem  efle  dcmonftrationem,  ciim  re  vep  tamen- 
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non  (it . Errandi  autem  caufa  ea  eft , qooniam  genus , inquo  fpecics  illae  conueniunt , no- 
mine caret  i tunc  enim  credere  poffumus,  quod  eius  loco  fumerc  liceat  fpecics  omnes  coi- 
lediue,  quafi  generi  xquipollentcs , ac  de  illis  omnibus  affedionem  generis  propriam  de- 
jnonftrare,  efleque  demonftrationem  vniuerfalem . At  deciperemur,  quoniam,  ctfi  fpecics 
omnes  generi  xquipolleant  ratior.e  ambitus , non  tamen  ratione  natura; : vnde  fit  vt  acci- 
dens a genens  natura  dimanans,  nullum  habeat  ncceffarium  nexum  cum  eius  fpecicbus  , 
fiue  figillatim , fiue  collerim  acceptis . 

Tminnm.  Tertio  contingit  error , quando  de  fpecie  generis  affedionem  offendimus . At  errandi 
anfam  prrebet  huius  vocis  vniutrfelt  quidem  ambiguitas;  rrxdicafiofiquidcm  vniuer- 
faiis  idem  fignificarc  poteft , quod  praedicatio  dc  omni,  quoniam  illa  didiio  omnis  red- 
dit uniuerfale  fubiedum , ob  id  propofitioncin  vniuerfalem  fiicit , quatenus  de  omni  cft'. 
Alio  autem  modo,  vt  hic  accipitur,  illud  cft , quod  dc  omni , per  fe , & quatenus  ipfum  eft  . 
Error  igitur  hic  in  ipfaconclufione  accidit,  quoniam  affedio,  qutc  de  toto  fubicdo  fuo 
dcmonftranda  foret , non  de  toto , fcd  dc  cius  parte , hoc  cft  de  fpecie , dcmonftrat . 
f,;„,  Tif.  Hxc  porro  legimus  apud  Philofophum,  exemplis  etiam  illuftrata.  Et  ad  primum  erro- 

rfrn  qU0<i  attinet , fi  ftatuamus  trianguli  fpcciem,  puta  arquicrure,  non  tanquam  fpcciem-  , 
imnmnt  ied  tanquam  indiuiduum , quod  in  fpccic  trianguli  vnicum  fit,  nec  dari  triangulum  aliud  , 
fUuAnjhr  ac  de  eo  propriam  aliquam  affectionem  offendamus,  vt  aequalitatem  trium  angulorum- 
**•  duobus  redis;  aliquis forre  fufpicabitur  demonftrationem particularem  efic;  quoniam- 
proprietas  illa  non  competat  nifi  huic  fingulari,  quod  vnicum  dari  decernitur;  videbirar 
fiquidem  aequicrurl,  quatenus  huiufmodi  competere , quod  a veritate  prorfus  alicnum- 
eft;  quamuisenim  defolo  acquicruredemonftretur,  quoniam  aliud  triangulum  non  da- 
tur; tamen  de  eo  non  dcmonftratur  quatenus  cft  tcquicrurc , hoc  cft  quatenus  fingulart» 
eft , fcd  de  natura  communi , quae  in  eo  cft , nimirum  de  ipfo  quatenus  triangulum  cft . 

ShwUI  »rr»  At  fecundi  erroris  exemplum  affert  Philofophus  de  proportione  commutata ; cft  autem 
ntixmfU  , commutata  ratio  fumptio  antecedentis  ad  antecedentem , & confequcntis  ad  confcquen- 
tem ; qua;  quidem  affedio  quatuor  fubiedis  conuenit , numeris , lineis , temporibus , ac  fb- 
lidis  ; quamobrem  necefle  eft , vt  nulli  iftorum  tanquam  primo  fubiedo  infit , fcd  alicui 
communi , veluti  generi  hxc  omnia  compledenti ; itaque  hate  affedio , cdm  demonftratur 
dc  fingulis  his  quatuor  fubicdis  fcorfum  per  plures  demonftrariones , poffet  quidem  vnte* 
demonftratione  de  communi  illorum  gencte  dctnonftrari , fi  tamen  id  nominatum  forer,  Sc 
ca  effet  dcmonftratto  vniucrfalis ; quoniam  tamen  id  nomine  caret , quod  vclut  commone 
genus  fe  habet , cura  plures  de  ijs  fingulis  demonftrariones  fiunt,  fufpicari  quifpiam  pol- 
let , eas  vniuerfaleseffe , cum  tamen  non  ita  fint , quoniam  nec  de  fingulis , nec  de  omni- 
bus coniundim  vniuerfalisfitdcmoriftratio,  fcd  de  communi  illo  genere,  cuius  nomen- 
ignorarur.  Nec  ita  demonftrantcsdici  poffunt  vniuerialiter  de  fpcciebus  dctnonftart-, 
quoniam  ex  naturis  iplarum  fpecicrnra  ea  non  pendet  affedio,  fed  a natura  generis,  coi 
conuenit  quatenus  ipfum . . n i 

Hoc  idem  illuftrat  exemplo , in  quo  genus  tiomen  habet . Sumatur  igitur  triangulum- , 
inquit , cuius  tres  funt  fpecics , aequilaterum , arquicrure , & fcalenum ; & ait , fi  de  omni- 
tam  bus  his  fpecicbus , nulla  carum  prartermiffa  trium  angulorum  xqualitacem  duobus  redis 
*****  <S-  demonftremus , non  ob  id  vniuerfaliter  dctnonftramus , neque  fcientiam  habemus , fiue  id 
vnici  demonftratione , fiue  pluribus  a nobis  fiat ; nam  de  omnibus  illis  demonftratio  bifa- 
riam inftitui  poteft ; aut  enim  dc  omnibus  fimul  furoptis , ac  ob  id  vnica  demonftratione- , 
autdc  fingulis  feparatim , atque  adeo  dcmonftrationibuspiuribus ; neutro  tamen  modo 
vniucrfalis  demonftratio  contingit , qux  veram  ipfius  affedionis  fcientiam  pariat . Duo 
enim  lunt , qux  hic  occurrunt  .•  primum , quod  fi  quis  itaxfemonftret , non  /cit  triangulum 
habere  tres  angulos  aquales  duobus  redis , nifi  modo  lbphiftico : fecundum  ,quod  id  vni- 
uerfaliter non  Icitur  de  triangulo , quamuis  nullum  ommirtatur  triangulum , de  quo  con- 
friatur . Reddit  autem  rationem , cur  non  iciatur  triangulum , nifi  fophiftice  tres  habere- 
UfUUv»  angulos  aquales  duobus  redis , cum  ad  eum  modum  contexitur  dcmonftratto ; Sophifta- 
***>■.  namque  dicitur  ille  ,'qui  rerum  fcientiam  venatur , non  ex  rei  narura , & ex  effentiabbus, 
fcd  ex  accidentibus , & extraneis ; hoc  autem  accidit  quando  praedicatio  non  eft  fecundum 
quod  ipfum,  vt  cum  affedionem  Icimus , non  dc  fuhiedo  cius  primo , fcd  de  fpecie,  cui 
nonineft  quatenus  ipfum;  tunc  enim  accidentalem,  & fophifticam  fcientiam  compara- 
mus, 
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'rtus  ;vbi  namque  prxdicatio  non  cft  quatenus  ipfum , ibi  quidem  aliquid  accidehtarlumJ 
ineffe.  Logici  docuerunt.  Erat  autem ditftvm alterum,  quod vniuerfaiiterdc  triangulo 
jd  non  fcimus , cam  ob  caufam  videlicet , quoniam  de  omni  triangulo  fcimus  fccundiim- 
numerum , non  tamen  de  omni  triangulo  fecundum  formam . Vbi  hic  aduertendum , om.)Ot->,'.  wj.  • 
ne  triangulum  intelligi  pofle  bifariam , videlicet  & fecundum  numerum , & fecundum  forw.-^  Zl"e. 
jnam;  numerantes  igitur  fpccies  ipfius  trianguli,  nouimusomne  triangulum  fecundum- 
numerum , at  fecundum  formam  non  ita , nili  quoad  cognoucrimus  gcncricam  naturam : /"**“  • 
jtaque  demonftrando  affe&ionem  trianguli , quod  cft  genus,  dcmonftrando,  inquam,  de 
fpcciebus  eius  omnibus,  nouimus  quidem  de  omni  triangulo  fecundiim  (pccierum  nume- 
rum , atque  adeo  fecundum  materiam , cuiulmodi  funt  fpccies  apud  Logicos  reipe^tu  ge- 
neris , non  tamen  de  omni  fecundum  formalem  vnirarem  gcncricx  natura- , quam  aScctio 
jlla  confequirur ; quare  tunc  dici  non  poflumus  vniuerfalitcr  feire . 

Tertij  autem  erroris  exemplum  dclumitur  ex  vigelima  oitaua  Primi  Elementorum, nam 

dum  dicitur.  . * • 

si  in  dum  reclm  Unem  rcftu  incidens  externam  ungulum  interne , cr  eppefitt  ad  tufdem-t 
partcs , uquslem fecerit , eat  internos  ad  eufdem  purtes  duabus  rcitss  /equule s ; psr.il/cU  erunt 
tllurehu  linee . Vbi  dux  rc&x  linea  ab  alia  reda  linea  incisa  fic  , vt  fiam  duo  interni  ad 
Cafdcm  partes  anguli  duobus  redii  s xquales,  fc  habent  tanquam  fubicdtum  primum.dc  quo 
demonftratur  aquidiftantia . Ait  igitur  Philofophus  bifariam  contingere,  quod  illi  duos 
anguli  interni  fint  xquales  duobus  reftis , vel  quatenus  vterque  redius  eft , vclquoniam- 
vno  exiffente  acuto , alter  obtufusfir;  vterque  ramen  fimul  duobus  rcfhs  xquipollcar . 

Priori  modo  internis  angulis  acceptis , affedtio  illa , fcilicct  xquidiftantia  linearum , dc- 
monftravetur,  veluti  de  fubicdfo  non  primo ; non  enim  illa  xquidiftantia  conuenit  illis  li- 
neis, vt  habentibus  angulos  internos  duos,  quorum  vterque  iit  redi us , fed  vt  habentibus 
angulos  internos  xquales  duobus  rediis ; fiuc  id  eueniat,  quoniam  vterque  fit  redhis , (lue- 
quoniam  vnus  fit  minor , alter  autem  maior  redto  j ita  tamen  vt  vterque  fimul  duobus  re- 

dlisxquipolleat.  ' ' ’ 

Modus  autem  vitandi  huiufmodi  errores  traditus  eft  a Pbilofopho  duobus  prxeeptis,  rqt. 
quorum  primum  cft  illud . Quando  fuperioris , & inferioris  eadem  eft  cllentia , tunc  ii  nf-  "*•  4t- 
fciftio  demonftratur  de  vno  vniuerfalitcr , tunc  de  altero  demon ftrabitur quod  contingit; 
quando  inferius  confideratur  non  fecundum  propriam  naturam  , ideft  quatenus  eft  tale  in- 
ferius, fed  fecundiim  naturam  fuperioris , hoc  eft  quatenus  eft  illud  fuperius ; vt  fi  triangu- 
lum xquilaterum , non  quatenus  huiufmodi , fed  pro  vt  triangulum  fpcdtccur , tunc  erit  ea- 
dem cflentia  triangulo , & xquilatcro ; atque  adeo  afife&io , qux  de  vno,  veluti  dc  fubicdto 
primo  offenditur , de  alio  quoque  demonftratur : fecus  dc  triangulo  fecundum  propriam- 
naturam  fpe&ato  . Secundum  prxceptuin  in  eo  confidit,  vrinde  feire  liceat,  cuiipluri- 
bus  affeiftio  conueniat,  veluti  fubictfto  primo,  ad  quod  videndum,  quo  plurium  illorum  po- 
lito, ponatur  affeaio , & quo  ablato , hxc  eadem  auferatur ; illud  fiquidem  erit  fubicftum- 

^ Cxterum deraonftratio non  vna  eft  s namalia quidem  vniuerfaiis,  alia  verb panicula-  uMfbeU; 
ris  s rurfus  affirmatiua  vna , negatiua  altera  ,■  prxterca  vna  oftenfiua , alia  ducens  ad  im- 

poffibile.  ' ..  . ..  . */*■*“"• 

Vniiierfaiem  demonftrationcm  prxtulit  Ariftotcfes  particulari , quo  nomine  hic  mdiui-  ^ 
duum  non  inrclligit  i nec  vniuerfaiis  appellatione , quod  eft  commune  pluribus , illud  eft  * 
dc  quo  loquitur  ibi , fed  eo  fenfu  illud  vfurpat , quo  eodem  libro  fuperius  accipiendum  vo- 
juit , ira  nimirum,  vt  vniuerfaiis  demonftrat  io  dicatur,  qux  afteftioncm , vel  attributum- 
vniucrfale  dc  requapiam oftendit . Vniucrfale  autem intelligo , quod  diciturde  omni, per 
fe,&  fecundiim  quod  ipfum ; ira  fit  vtfpecies  hoc  in  loco  nomine  particularis  intelligi  pof- 
fit , quando  fcilicct  affeftio , qux  demonftraturtoti  generi  conuenit  /■&  hac  etiam  ratiotuu  0 
poteft  indiuiduum  Intelligi  comparatione  fpcciei ; qaamobrem  quotiefcunqtie  generis  at- 
tributum  de  fpecie  demon  liramus , vt  habere  Cres  angulos  xquales  duobus  reftis  de  trian- 
gulolfofccle,  demonftrationcm  fingularcm  conficimus ; quoniam  non  offendimus  perii- 
Jam  attributum  de  fubiefto,  cui  conueniat  fecundiim  quod  ipfum , & cum  quo  reciproce-'1 
tur.  Nec  diffimiliter  cura  attributum  fpcciei,  de  indiuiduo  demortftramuis , vt  habire  an- 
gulos j qui  funt  ad  bafim  inter  fcxqualcs,  dc  hoclfofcde . ‘ ~ 

0 ---  * t ~ ' ‘ In  hoc 
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In  hoc  autem , tum  Veteres , tum  Recentiorcs  Mathematici  peccarunt , minus  accurat? 
perpendentes  demonftrationis  naturam . Attributum  enim , fiuc  fymptoma  illud  appelles-, 
huiufmodi  elfe  debet',  vtdixi,  ita  vtxquMati  pateat  ac  fubicdum,  de  quo  demonftran— 
dumfufeipitur;  quamobrem  peccatum  foret  in  Arte , vel  faltem  minus  bene  prxeeptis  cius 
accomodatum , dc  triangulo xqnilatcro  , vel  ifofcelc  &c.  tres  angulos  habere  squales 

duobus  redis , oftendere,-  fiquidem  hoc  vniuerfam  trianguli  naturam  confcquitur , cum 

eaque  reciprocatur , quod  ad  attributum  de  re  aliqua  dcmonftrandum  requiritur . His 
porro  neglecftis , minus  accurate  pleriquc  Theoremata  condiderunt , ad  generalem  illam-, 
rationem , vti  decebat , redigere  ommittentes . 

Quapropter  Propofitio  47.  primi  libri  Elementorum  haud  bene  concepta  fuit ; ne  dum-» 
*nim  quadratorum , quorum  vnum  fupra  latus  fubtendens  angulum  rcCtum  trianguli  or- 
thogonij  > alia  fuper  latera  eundem  angulum  ambientia  affedtio , efl  squalitatis  ratio , vi- 
velicct  imer  quadratum  lateris  angulum  re&um  fubtendentis,  & ea.quar  a lateribus  rcdunrt 
angulum  continentibus,  deferibuntur  quadrata;nam  id  non  minus  etiam  figuris  alijs  fim ili- 
bus , fimiliterque  politis  cft  accommodatum ; vt  Propofitio  3 1 , Libri  fexti , nos  admonet ; 
vbi  quadragctimam  feptimam  ad  generaliorem  formam  intueri  licet  redadam;  non  duti» 
tamen  ea  omnibus  eft  abfoluta  numeris , ciim  hucufquc  non  dum  fuerit  animaduerfunu. , 
fymptoma  illud  conuenire , non  tantum  planis  fupcrficiebus , fed  etiam  alijs  a planis ; Nam 
8 , exempli  gratia , latus  angulum  redum  fubtendens , intclligeretur  fphxrx  diameter , vc 
& latera  redum  angulum  ambientia ; illius  fphxrx  fupcrficics  aqualis  eft  fupcrficiebus 
aliarum  duarum  fphxrarum , quod  operofum  non  cft  oftendere . 

Quoniam  vt  quadratum  lateris  fubtendentis  angulum  redum  aquale  eft  quadratis  la- 
terum eundem  ambientium,  ita  circulus,  cuius  diameter  cft  illud  latus , xqualis  cft  circulis, 
quorum  diametri  funt  reliqua  lacera ; vt  autem  fimplum  ad  fimplum,  fic  multiplex  ad  xque 
multiplex ; atque  adeo  quadruplum  ad  quadruplum ; ergo  quadruplum  circuli , cuius  dia- 
meter eft  latus  angulum  redum  fubtendens , aquabitur  quadruplo  circulorum , quorum- 
diametri  funt  latera  circa  redum  i fed  quadruplum  circuli , cuius  diameter  eft  latus  fubten- 
dens angulum  redum,  eft  fphxrica  fupcrficics  illius  fphxrx,  cuius  diameter  cft  idem  latus  j 
& quadruplum  circulorum , quorum  diametri  funt  eadem  latera  angulum  redum  ambien- 
tia cft  aggregatum  fuperficicm  fphxricarum  ;&c;  ergo  fphxrica  fuperficies  illius  lphxrx , 
cuius  diameter  cft  latus  angulum  redum  fubtendens , xqualis  erit  fupcrficiebus  duarum 
fphxrarum , quarum  diametri  circumftant  angulum  redum . 

Omnis  igitur  ratio,qux  eft  inter  quadratum  lateris  angulum  redum  fubtendentis , & ea  i 
qux  a duobus  alijs  lateribus  deferibuntur , eft  ratio  quidem  squalitatis  i non  tamen  omnis 
xqualitatis  ratio  inter  figuras  deferiptas  fiiper  prxdida  latera,  modo  iam  explicato,  cft 
ratio  xqualitatis  inter  quadrata  i perinde  enim  eft  ac  demonftrare  de  triangulo  xquilatero, 
vel  ifofcele*  habere  tres  angulos  xquales  duobus  redis..  , ; 

Condonandum  cft  tamen  aliquid  fufeipientibus  vniuerfx  difciplinx  prima  Elementa-' 
tradanda , ac  in  eadem  incumbentibus ; at  non  gencrofa  quadam  aggreffione  mediran- 
tibus,  qux  ad  locum  pertinent  refolutum . Illud  autem  porro  condonatum  a nobis  Ele- 
mentarc  non  eft . Quamobrem  non  foret  cxcufationc  dignus,  qui  dc  circulo  fymptoma- 
demonftrarct , quod  ne  dum  illi , fed  etiam  cuilibet  conicx  fcdioni  conucnit ; tunc  enim- 
iure  fibi  arrogabit , folertis  artificis  fc  explcuific  partes , & eruditionem  in  Arte  prxeipuam 
oftemaffc , cum  animaduerterit , idem  dc  fediontbus  conicis  oftendi  poffe  . Vt  fi  quifpia® 
oftenderet  de  circulo . 

St  * circuli  tx tremo  diametri  rett*  dncnttrr,  crdimcim  *d diemetrum  tpfliutis  aefuiii- 
fims , iff*  circulum  in  eodem  dmmetr/  extremp  t tu  unget.  Id  enim  ncaum  circulo , fed 
cuilibet  conicx  fedioni  conuenire , pcrfpicuutn  eft , per  extremum  diametri  fedioms,  ver- 
ticem intelligendo . Ita  etiam , fi  quis  de  circulo  oftenderet . 

Si  Circuit  circumferentium  reti*  contingit  Itat* , enm  diametro  produif*  conncttient , & 1 
t*llu  ad  diimccrum , relta  ordinat  tm fit  tff lient* , tril  qu*dr*to  dimidi*  diametri  *qn*lc* 
rtiltngulam  fui  interceptis,  trdituum  duU* , (j- contingente  dumetn  portionibus  icent 10 
fumftts.  ...  , 

Id  enim  non  eft  proprium  circuli,  fed  conuenir  quoque  hypcrbol* , &ellipfi;  & quod 
reda  contingat  linea  cum  diametro^  vbi  opus  fuerit,  protrada , conuenicns , intelligendo 
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per  dimidiam  diametrum , dimidiam  tranfoerfam  diametrum . 1«  pariter  fi  flttifoiamde^ 

Cylindro  illud  oftenderet . 1 r 

; Superficies  aqualium  Cylindrorum , dctraltis  tafiiu, , fiunt  inter  fi  in  fid,  duplicata  ratione  pmflsmJ. 
fiarum  longitudinum . Hoc  nedum  conuemt  fupcrficiebus  Cylindrorum  «qualium:,  fed 
cuam  fuperficiebus  «qualium  parallelcpipedorum,  «qualium  prifmamm,  quorum  bafes 
fintfimilcs.  VtG.cxemph  gratia,  fit  rcdtangulum  conflans  lateribus  4,  & 6i  firque  bafis. 
alicuius  parallelepipedi,  cuius  altitudo  5,  huius  foliditaserit  no;  atvero  fuperficics  de, 
traftis  bafibus,  erit  100.  Sit  aliud  rcdtangulum  conflans  lateribus  2 , & ,,  hoc  enim  erit  fi, 
mile  illi , quod  conflat  lateribus  4,  & 6,-  fitque  bafis  alterius  parallelepipedi , cuius  altitudo 
aojmanifeftum  cft  huius  fohditatem  cfle  120,  fuperficics  autem , detrahis  baGbus,  erit  ’ 

2pp . At  vero  200,  ad  1 00,  fubduplicatam  habet  rationem  eius , quam  habet  altitudo  2 o 
ad  altitudinem  j.  Itaque  Theorema  illud , ad  generaliorem  formam  redigere  oportet  vt  ’ 
dictum  eft.  v r > 


Sic  etiam  illud.  Cylindri  relh , quorum  fuperficics , detrslHs  bafibus ,, fiunt  squales  fimt 
SHttr  fi  tn  ratione  altitudinum  contrarie  fimptarum . Hoc  non  folum  conuenit Cylindris 
fed  etiam  parallelepipedis  pnfinatibus , dummodo  kafes  fuerim  fimiles  Nam  fi  fuerit  ’ 
exempli  gratia,  redangulip  conflans  lateribus  4,  & <5,  fiieritquc  bafis  parallelepipedi! 
cuius  altitudo  y,  huius  fohditas  cft  1 20,  fuperficies  autem  100;  fuerit  autem  aliud  paralie! 
1 epipedum , cuius  bafis  fit  rcftangulum  conflans  lateribus  2,  & 3,  altitudo  vcr6  1 o;  mani- 
leftura  eft , eius  fuperficicm , detradhs  bafibus  efle  1 00,  foliditarem  autem  cife  <s0-  foliditas 
verbaltwius  erat  ,20.  Scdyt  r 20,  ad  5o,  foliditas,  ad  foliditarem , ita  eft  altitudo 
ad  altitudinem  5 Ad  generaliorem  igitur  formam , Theorema  illud  reuocandum  foret  .' 
nJ  perperam  ilfoda  nobis  conceptum  fuifle  videretur,  vt  de  ali/s  quoque  fupra  diximus, 
alijfque  fere  innumeris,  qux  fparfim  apud  audores,  non  fine  dedecore  Aras,  licet  adin! 
ucnire. 


In  hoc  igitur  infudct  Analyfta  quantum  fieri  poteft , vt  ea , quae  decet , generali  ratione,  r»r«*  tstm 
Theorema  concipiat  , ac  propterca  vmuerfalem  demonftrationem  adhibeat , nec  humeri-  ^' 
tb , cum  hxc  fit  longe  prxftantior , vtpot*  magis  per  caufam , quam  particularis  j attribu- 
wm  fiquidem  primo,  acpcrfevmuerfaliineft,  dcquoipfa  cft  vniuerfalis  demonftratio, 
at  ineo  cft  attributi  caufa  propterca , magis  hxc  per  caufdm  dici  debet , ac  ob  id  longi 
prxftantior . Hxc  euam  fcicntiam  magis  parit , vtpote  primam  exhibens  caufam,  qua  non. 

pnor  altera:  vnde  eius  dignitas . Eft  itidem  de  vniucrfalibus,  ac  propterea  magis  demon- 
Arabilibus,  quorum  melior  eft  demonftratio,  quamobrem  & fubiimior . Per  hanc  pluri,  •/>'- 
cognolcimus , fiquidem  vniuerfalia , & particularia  attingimus , vnde  melior . Potilfimt,  ?'*' 
quidem  ea  eft , qux  per  prima  principia  conficitur  j ad  hanc  autem  maximi  vniuerfalis  ac-  £ 

cedit  ; ergo  prxftantior.  Ea  cognicio,  qux  alterius  rei  notitiam  poteftate  continet , prr- 
ftantior  eft  iU> , qux  fecus  fc  habet . Per  demonftrationem  autem  vniuerfaiem , ne  dlitL  ' ' 

conclufionem  vnmerfalem  attingimus , fed  poteftate  quoque  dcmonftrationis  particularis 
conclufionem ; fiquidem  dcmonftrationis  vniuerfalis  condufio , vcluti  maior  propofitio 
demon  it  rationis  particularis  aftumitur , in  qua  aftu  cognita , poteftate,  virtuteque  rondu  ’ 
lioms  notitia  conunetur ; propterca  nobilior  eft  vniuerfalis  demonftratio . Tandem  vni' 
lienalis  intellcdu  comprehenditur,  particularis  ad  fenfum  definit , illa  videlicet  circa  rc„' 
motiora  a fenfibus , hxc  circa  propinquiora  cft  occupata,-  proptcrc?que  longi-  prxfcmtiort 
Itaque  cum  Anftotelc  locis  fupracitatis , partim  analy  t ice , partim  vero  dialytice  difpu. 

lames.ymuerfalcmdemonftrationcm.ipfi  particulari  prxfcrendamoftendimus  K 

Quodfl  ad  ytuuerfalem  demonftrationem  animum  appulerit,  affirmatiuam , velcifido- 
neam  magis  ad  fcicntiam  confequcndam,  negatiux  prxfcrat , hxc  fiquidem  illacr^ftin 
tior ; qux  emmper  pauciora  eft , alijs , ijfdem  exiftentibus , feu  exteris  paribus 
huiufmodi  porro  redi  dixeris  affirmatiuam , negatiux  comparatione , cum  illa  ^uidelTe 
accipiat,  hxc  autem  & cfle,  fienonefle,-  ergo  paucioribus  indigeti  at  quod  paucioribus. 
X;!!rns  F#*??  P/mceps , facili-  tibi  fuadebis ; per  illam  enim \ qLpaucio- 

nbus  eget , celerius,  & clarius  Icimus , fiquidem  citiuspcr  pauca , qgam  per  tmilta  djfcur-  ' 

fKu^dx^onft^^riii^? * Vt ?dPrjma PrlnciP« reducatur , arqux etiam prxmi/T* 
iecundx  demonftratioius  m ordme  refolutiuo , certiores  erunt  principii  prunx.  Et  quod  ' 
non  eget  abjs , fed  alia  mdigent  illo , nobilius  cft , affirmariua  autem  ncgatiu-i  non  eger,  fed 
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toi»«a  potius  negathia  indiget  afirm«iu5,  fiquidem  illa  confiat  ex  folis  propofitionibus 
affirroatiuis , atque  adeo  negatione  non  indiget , hic  autem  cum  nequeat  conflare  tantitm 
ttegatiuis , fed  aifirmatiui  vni , negatiua  alter- ; nobilior  igitur  affirmatiua  erit  quam  nega- 
tiua . Demonflratione  affirmatiua , negatiua  dcmonftratur , nempe  hac  ab  illa  pendet , Sc 
vim , ac  efficaciam  inde  defumit ; affirmatiua  igitur  priflantiort  Affirmatiua  potiora  prin- 
cipia habet,  quam  negatiua , nam  affirmatiua;  principium  cft  immediata  affirmatiua,  & 
uegatiui  immediata  negatiua , & illa  prscftantior  cft  ifli , tum  quia  prior  cft , ac  notior»  fi- 
quidem negatio  per  affirmationem  cognofcirur , non  contra , tum  quia  affirmatio  fignificat 
efle,  negatio  autem  non  efic  .•  prius  eft  enim  clle  quam  non  c(Te ; ergo  affirmatio  prior  cft 
negatione,  quod  fi  priftantiusefl  dcmonftrationis  affirmarim  principium,  huiufmodi 
quoque  erit  & demonftratio . Tandem  affirmatiua  indcpcndenscft , fccus  negatiua  ,•  n on_. 
enim  harc  fine  illa , vt  contra  illa  fine  hac ; ergo  principalior  cft  affirmatiua  quam  negatiua ; 
ergo  pra?  flant  ior. 

j,  Tl  - ...  Demonftratio  autem  oftenfiua,  fiuc  affirmatiua  fir , fiue  negatiua  longe  differt  ab  ca_.j 
,/f«»  quse  ducit  ad  impoffibile , Per  oftenfiuam  fcilicct  colligitur  conclufio  manifefte  vera,  ac 
/****^f*  neccflaria ! at  per  ducentem  ad  impoffibile  colligitur  conclufio  manifefte  fhlfa , ac  impoffi- 
‘bilis.  In  oftenfiua  principia  funt notiora  quoad  veritatem  ipsa  conclufionc,  proptcrca 
firiS*  **  quod  conclufionis  cognitio  quicquid  habet  certitudinis , ac  euidentiar , a przmilfarum  co- 
gnitione mutuatur ; quamobrem  harum  notitiam  certiorem , ac  euidentiorem  ede  ncceflt» 
eft  > cum  propter  quod  vnumquodque  tale , & illud  fit  magis ; at  in  ducente  ad  impoffibile 
conclufionis  falfitas  magis  decet  efle  perfpedla , quam  alicuius  ex  pratmiffis.  Oftenf?ua_ 
progreditur  naturi  ordine,  a prioribus , notioribufque,  at  ad  impoffibile  ducens  fit  pro- 
greffii  contra  natur*  ordinem , cum  non  i notioribus  veris , fed  fallis , procedat . Oftenfi- 
ua vnic  argumentatione  ,at  ad  impoffibile  ducens  non  nili  multiplici,  nempe  quadruplici, 
continetur . 

Priftantior  autem  oftenfiua  cft,  quamuis  negatiua,  e",  qui  ducit  ad  incommodum.. 
quoniam  illa  procedit  exprincipijs  veris  notioribus , certioribus , ac  cuidcntioribus  ipsi 
^*»,r'/«-conc[ufionei  atquxad  incommodum  ducit , ex  conclufionis  falfitate  notiori,  quim  fic 
Cilfitas  alicuius  exprimiffis . 

perfpicuum  tamen  cft  indeptus  dignitatis  oftenfiuam  fibi  adfcifcere , etfi  negatiuanu  , 
quim  qui  ad  impoffibile  ducit.  Quod  lires  itafchabet,  multodignior  erit  adhuc  often- 
fiua affirmatiua , qux  dignitate  ipfi  negarim  antecellit . 

perperam  igitur , ac  inconfiderate  admodum  nonnulli  plus  nimio  fe  adigunt  hoic  gene* 
ri  demonftrandi , fi  aliqua  adhibita  diligenti!,  loco  ipfius  c , qui  oftenfiua  eft , vti  poliunt 
tuun  enim  ratiocinatio , non  fimplicitcr , fed  vt  aiunt , fecundum  quid  , demonftratio  dici- 

tur. 

Quoniam  vero  de  refblutione  agimus,  paucis  perftringemus,  qui  faciunt  ad  inftitutum.’ 
THmmihm'  Iam  fuperius  initio  fuit  a nobis  animaduerfum , dcdtnftioncm  ad  impoffibile , eifc  quidenc. 
i affiimptionemeius , quod  quifiro  contradicit , ranquam  conceffi  per  confequcntia  ad  id , 
u quod  vero  quidem  conccffo  opponitur;  in  hac  enim  argumentatione  fumimus  id,  quod 
imfctfHU.  quifito contradicit,  illudque lupponentes tanquam verum , progredimur,  donec  inali- 
quod  incidamus  abfurdum,  per  quod  fuppofitionc  dcftrudta,  denique  confirmetur  id.quod 
i principio  quzrebatur . 

, Illud  autem  commune  cft  refolutioni,  &dedu<ftioni  ad  impoffibile,  quod  vtraque  ab 
incognito  ad  cognitum  eodem  progreffionis  ordine  procedit,  vtraque  ordine  confecutio- 
num  plurium  conflat , quarum  vna  confcquitur  alteram ; in  eo  tamen  difcriminantur.quod 
illa  definit  in  verum,  fiquidem  eius  argumentatio  poftrema  oftenfiua  eft,  veritatem  con- 
cludens: vnde  verum  fuiffefuppofitumaftruimus;  quoniam  tametfi  ratiore  formi  ipfius 
difeurfus , verum  ex  falfo  fequatur , tamen  in  bona  marcria , & forma , non  nili  ex  vero 
ortum  ducere  potefl ; hinc  regrediendo  fynthetice,  propofirum  ipfum  concludit . At  ve. 
xo,  qa*  ad  impoffibile  ducit  definit  in  falfum,  &indequod principio  fupponebatur,  fal- 
fum efleconuincit,  cum  falfum  non  cx  vero,  fed  ex  falfo  tantummodo  deduci  poffit,  ac 
proptcrca  contrarium , vel  contradi&oriom  ill ius  verum  efle  dcccrnir , ciim  e duobus  con- 
trarie, vel  cqntradiftorie  oppofitis,  fivnum  eft  Mum,  alterum  efle  verum,  neceflo 
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' Efto  in  exemplum  demonftratio  Apollonij  Propoficione  trigdima  prima  primi  Libri  ,i“ 
tqua  oftenditur . * " ■} 

Si  in  tranfnerfi figura  Uteri  hyperboles fumatur  aliquod pandum  non  minorem  abfcindtns,  '■ 
ad  verticem  feliionit , 'quam  fit  dimidia  trdn/ntrji  Uteris figura , dr  ab  ipCa  ereH-t  linet  oe-  - 
turrat , fi  producatur  intra  J tdianem  , ad fequentet  ipfius  partes  cadet . Supponitur  enim  ca-  > 
«iere  extra  fcdionem , & hoc  contradicit  quifito , inde  vero  tanquom  conceflo  per  confc-  - 
qucntia  progreditur  ad  id,  quod  vero  conceflo  opponitur; 
incurrit  enim  in  aliquod  abfurdum , nempe  quadratum  CB, 
ad  redangulum  AGB,  maiorem  habere  rationem , qu.im_ 
idem  quadratum  CB,  ad  redangulum  AHB,  quod  cft  fai- 
fum, ac  impofltbile ; ad  quam  enim  magnitudinem,  eadem 
maiorem  habet  rationem , ea  minor  cft  ; vndc  redangulum 
AGB,  deberet  efle  minus  rcdangulo  AHB,  quod  cft  faifum, 
cum  oppofito  modo  res  fe  habeat.  At vero  faifum ex  falfo 
tantum  deduci  poteft,  non  autem  ex  vero,  dedudum  eft 
porrti  ex  eo,  quod  reda  illa  CD,  cadat  extra  fcdionem  ;'.hoc 
igitur  faifum  e(fc  oponet . 

Hic  autem  cft  animaduertendum , cum  fcilicet  dedudio- 
nc  vtimur  ad  impoflibile , non  fieri  Analyfin , cuius  deinde^ 
vcftigijs  repetitis , fy  nthefis  inftituatur , nec  immerito;  nam  ex 
tcft  fieri  compofitio . Sed  qui  ab  Analyfta  fpeciatim  fint  obfcj 


i ijs , qui  non  funt,  nulla  po- 
Cruanda  in  fuo  obeundo  mu- 


nere , fequenti  capite  perfequemur . 

Expedit  etiam , vt  qui  priora  naturi  funt , prius  itidem  tradentur , idque  magni  mo-  trinae 
menti  eft,  nam  inde  plurima confcquuntur,  qui  contrario  modo  contemplationem  ineun- 
do,  minime  nobis  datum  eft  adipifci.  Vndc  fi  rationem,  qualis  fit  inter  parabolen , 6cTJZ'7. 
triangulum  eiuldcm  bafeos , ac  ciufdem  altitudinis , primum  quifquam  inquireret , in  co 
peccaret,  quod  ordinem  pnuerteret;  prius  enim  naturi  cft,  quod  detur  ratio  inter  para- 
bolen, triangulum  perpetuti  conflans  eadem  in  omnibus  parabolis,  ita  vt,  qui  ratio 
eft  vnius  paraboles  ad  triangulum  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis , eadem  fit  alterius  para- 
boles , ad  fibi  refpondens  triangulum  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis ; & qui  eft  ratio  femi- 
eirculi  ad  triangulum  ciufdem  bafeos , ac  altitudinis , eadem  fit  alterius  femicirculi,  ad  fibf 
refpondens  triangulum  eiufdem  bafeos,  ac  altitudinis.  Hic  enim  confideratio  procedit 
alteram , qui  fpeciem  rationis  decernit  j ita  fit  vt , exempli  gratii , de  parabole  loquendo , 

Si  dui  paraboli  extiterint  eiufdem  altitudinis , fiue  inter  eafdem  parallelas , quemadmo- 
dum eft  bafis  ad  bafin,  ita  colligatur  efle  parabolen  ad  parabolen.  Quoniam  licet  ar- 
guere , vt  parabole  vna  ad  triangulum  fibi  inferiptum , ita  parabole  altera  ad  triangulum^ 
ilium;  & permutando,  vt  parabole  ad  parabolen , fic  triangulum  ad  triangulum  •,  fed  trian-> 
gulum  ad  triangulum  eft  in  ratione  bafium;  ergo  parabole  ad  parabolen,  erit  inrationo 
bafium  ,&  fic  de  confimilibus  aliis . 

Pius  nimio  fibi  profedti  arrogarunt  ij , qui  paflim  dedudione  abutuntur,  & quod  primo 
«licui  conuenit  fymptoma , de  alio  demonftrandum  fufeipiunt,  cui  mediati  potitis  illud 
natura  concdfit , vt  fi  Theorema  iftud  condiderint . v 

Si  Circuit  diameter  produda  fuerit , & ab  abfumptopundo  tpfiut  produdt  dncatnr  tangent 
circuli  peripberiam , £r  a punito  con talius  tres  duci afinr  linea , quarum  vna  ad ceutrum,  alia 
adeundum  extremum  diametri , per  quod  tranfit  ipfa  produda,  alia  demum  perpendicularis  • ' 

eidem  diametro . Tria  fiant  triangula,  qnorum  arca  proportionales  Junt.  Pritcrquam-quod 
hoc  nedum  circulo,  fed  etiam  clliplt,  & hypcroole,  conucnire  quifque  deprehendet, 

«rtriufque  fedioms  naturam  introfpicicndo ; vndc  priftat  ad  generaliorem  formam  Theo- 
rema reducere  s illud  etiam  accedit , qutid  hoc  trianguli  redanguli  naturam  confcquitur  » 
fienim  in  fubtendente  angulum  re&um , qui  hypothenufa  dicitur , fuerit  acceptum  ieg- 
mentum,  quod  interceptum  fit  inter  huiufmodi  punitum , & verticem  vnius  ex  angulis  J 

acutis , quod  quidem  aequale  fit  lateri , cui  pradidus  angulus  adiacet , & a pridido  pun-  •; 

do  ad  anguli  redi  verticem  reda  fuerit  duda , & a vertice  ciuldem  redi  anguli  cadat  per-, 
pendicularis  fuper  hypothenufam , tria  pridida  triangula  conficiuntur , nullo  intercedcn- 
te  circulo.  ” " 

Gg  a \ - Lauda-  -s. 
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Laudabilius  itaqu*  cft  Jymptom j pr*di&nm  de+toc,  quoduaturi  circulum  antecedit  > 

& quo  mediante  potius  ipu  circulo  conuenit,  vninerfali  ratione  quadam  oftenderc.  Nam_.  t 
f qiudpia  alicuius  c6fcquitur  narurani.prxftat  id  de  hoc  demonirrare  porius.quam  de  alio,  t 
euinonnifi  tnediate  quidem  cft  accommodatum  i fiecnim  nos  ad  (impliciora  redigimus 
ca , de  quibus  differimus , atque  per  immediata,  dcmonftrationes  conteximus,  quod  curru.  _ 
non  luerit  animaduerfum  .filentio  prxtercundum  non  duximus , vt  harum  difciplinarum_ 
fludiofus  admonitus  in  Theorematibus  condendis , caute  procedat ; etfi  fatendum  fit , hoc 
apud  plurimos  inualuiffe , nonobeorum  infernam  magis , quam  ob  inanis  gloria:  cupidi- 
tatem ; hunc  enimin  modum  e propria  fede  ad  minus  propriam , minufquc  conicntaneam 
Theorema  traducunt , & a fimplicioribus  ad  implicatiora  transferunt , vt  aliquid  noui  fc_, 
adinuenilfe proprio marte  videantur,  cimialioquinababjscadcm,  feruato natura; ordi- 
ne, tra&ata  fuerint:  ei  porro  videntur  reprebenfione  digni,  inquamquidem  incurreret, 
qui  de  homine , rifibile , exempli  gratia , niteretur  oftenderc , quod  proprie,  ac  iinmcdiatb 
admiratiuo  conucnit,&  hac  haud  ncgle&i  circumfpcCtionc  plus  laudis  allcqucmur.vcl  fal- 
tem  eo  nomine , quod  redlam  dcmonftrandi  rationem  bene  calluiflc , judicabimur . 

Supcrclfet  modo  tractandum  de  Theorematis  efformatione  i fedhaede  refupra,  huius 
traftationis  initio  multa  diximus , ipfius  Theorematis  partes , ciufdcmqi  conditiones , at- 
que fyntaxin  explicantes  i ob  id  hoc  in  loco,  ne  bis  eadem  repetita  videantur,  filentio  prar- 
teribimus . 

DE  P ART 1CV  LAR1VV  S METHODIS , 
quas  hucufque 

Mathematicorum  Schola  frequentauit . 

DEQj,  PECVLIARI  AB  AVCTORE  EXCVLTA , 

C A P V T X. 

HAdlenus  vmucrfalifiimjmethodoexplicat;,  peculiares  nonnulla: confiderandat  fui 
perfunt , e quibus  antiqua  cft  vna,  alia  autem  a Recentioribus  adinuenta . Ab  illabi 
igitur  exordientes , reliquasdcincepsrccenfcbimus,  eam  ad  calcem  allaturi,  qua 
tametfi  ab  ali;s  fuerit  infinuata»  ? nemine  tamen  bucufque  nec  demonftrata,  nec  adeo  vni- 
uerfaliter  exculta , nec , vt  verbo  concludam , fatis  pro  dignitate  traflata ; in  qua  propre- 
rea , cum  non  nihil  laboris  impenderimus , eidemque  firmitatem  dcmonftrationibus  con- 
ciliauerimus , nobis  aliqua  ex  parte  adferibendam , abfit  a verbo  iailantia , exiilimamus . 

De  Antiqua  Adethodo  per  explofum  excejfum , atque  defeitum . 

INter  methodos  i Mathematicis,  hifcedifciplinisfcrenafcentibus,  vfurpatas,  primum, 
illa  fe  fe  confiderandam  offert,  qui  non  raro  Veteres  vti  confucucreajuaque  Archime- 
d*adiiftafuit,  quod  Archimedes  quam  fiepiffime  folcret  eam  adhibere.  Hanc  ego,  per 
explofum  txceffum  , ut  que  deficiunt  appello ; qua  quidem  & Geometrarum  Princeps  Eu- 
clides eft  vfus , Libro  i j.rrop. a.  demonftrare contendens,  circulos  inter  fe  ede,  que- 
madmodum a diametris  quadrata , &Prop.  io;  omnem  conum  tertiam  efle  partem  Cy- 
lindri, eandem  cum  ipfo  bafin,  & altitudinem  habentis . Demonftrat  enim  deducendo 
ad  incommodum , Cylindrum  non  effc  maiorem  tripla  coni  t deinde  non  effe  minorem , & 
inde  concludit  «qualem  effe ; proptereaque  conum  tertiam  effe  partem,  Cylindri , 

Hic  dcmonftrandi  modus  plerifquc  non  arrifit , prxlertim  Franctfco  Victa: , qui  pro^ 
pterea  initio  Supplementi  Geometria:  ait,  non  fatis  conflare,  quod  Archimedes  taClir 
Helicis  propofmt , nimirum  exhibere  lineam  rcCtam  circumferentia:  circuli  «qualem, 
Exhibet  /une , inquit , lineum  rcHam  maiorem  ambitu  eniuficunqne polygoni  circulo  inficripti  ; 
minorem  autem  ambitu  cuiuficunque polygoni  etrcumfiiriptt , an  igitur  circulari  aqualem  i ex, 
hibetur  angulus  minor  quocunque  obtufio , mater  vero  quocunque  acuto , an  igitur  reilus  ? Ji  be- 
ne Archimedes , fallaciter  Euclides , Tot» 
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Tota  itaque  Victa:  difficultas  in  eo  conftitata  videtur,  quod  hunc  m modum  arguerer 
hon  liceat noc  non  cft  maius , non  eft  minus  illo  ; ergo  eft  illi  aequale ; Contingit  enim  non  M« 
raro , vidofumhunc  modum  ede  argumentandi ; vt  exempli  gratia , perfpicuum  cft  dc  an- 
gulo  fcmicirculi , qui  non  cft  maior  angulo  reflo,  ciim  fit  minor  quocunque  angulo  obtu-™ " 
io  , non  eft  minor  angulo  reflo , quoniam  eft  maior  quocunque  angulo  acuto ; & tamen, 
non  licerinferrc , angulum  fcmteirculi  aequalem  efle  angulo  reflo : cumque  ca  (it  minus 
idonea  argumentandi  ratio , non  concludit  cuicunque  materia:  applicata , proinde  fuprndi- 
fla  argumentationis  forma  minimi  admittenda  videtur , 

Re  tamen  paulo  diligentius  introfpccta , compericmus  hanc  optimam  erte  argumcnran-  n:l fr, 
di  legem , nec  Veteres  in  hoc  fuidc  deceptos . Ad  fuprapofitam  dilficultarcm  autem  quod  pqtiuaifni- 
attinet , occurrendum  eft , animaduertendo , hanc  argumentationis  formam  foair.  habere.  ■ 
vim , cum  ex  eorum  natura , qux  comparantur , non  repugnat  squalitas . Si  namque  fieri 
poffet,  vt  aliquis  angulus  rcflilincus  foret  aqualis  angulo  mixto,  contento  fcilicct  line'  re- 
cti , & curu; , bene  liceret  inferre : angulus  fcmicirculi  non  cft  maior , nec  minor  reflo ; er- 
go cft  illi  aqualis . At  angulus  reflus  conftituitur  a linea  refla  pcrpcndicularitcr  cadente, 
luper  aliam  lineam  rcftam , vnde  anguli , qui  funr  deinceps  funt  aquales  inter  fc;  ita  tamen 
vt  vterque  contineatur  lineis  reflis ; at  angulus  faftus  i linea  refla,  & curua , quamuis  re- 
fla caderet  fic  fupra  curuam,  vt  faceret  angulos  deinceps  aquales,  vnde  edet  aque  inclina- 
ta ex  vtraque  parte , ficuti  contingit  in  angulo  reflo  rcflilinco;  tamen  inclinatio  refla  ad 
curuam  non  admittit  aqualitatcmcum  inclinatione  refla  ad  reflam . At  vero  quando  a 
toto  genere  repugnat  aqualitas , ad  quam  non  aliud  requiritur , nifi  quod,  dum  duo  termi- 
ni inuicem  comparantur , vnus  fecundum  rationem  magnitudinis , nec  excedat , nce  defi- 
ciat , optime  tunc  fupradifla  argumentationis  forma  per  txplofim  exccfum , atque  de felium 
squalitatem  concludit . 

Repugnat  autem  aqualitas , cum  duo  anguli  tunc  aquales  dicantur , quando  punfla.. 
aeque  recedentia  a vertice  accepta  in  vna  e duabus  lineis  angulum  conftituentibus,  aque 
funt  ad  lineam  alteram  inclinata , fumpti  inclinationis  menluri  per  arcum , cuius  centrum 
fit  anguli  vertex,  vel  per  lineam  perpendicularem  omnium  breuidimam.  Quod  fi  duo  fu- 
mantur anguli , quorum  vnus  rcflilincus  fit , mixtus  autem  alter , contentus  linea  refl  i , & 
curui,  fieri  non  poterit,  vtquxsque  a vertice  recedunt  punfta,  accepta  in  linea  refla., , 
sequti  Gnt  ad  curuam  lineam  inclinata;  id  enim  eurus  lineae  repugnat,  non  tamen  repugnat, 
vt  inaequalis  fit  inclinatio ; quamobrem  neque  repugnat , vt  angulus  mixtus  fit  maior , vel 
minor  angulo  reflilineo.  Nec  admittendum  illud : quocunque  dari  poteft  maius,  Semi- 
niis, eidem  dari  poteft  squale ; quamobrem , non  mate  Archimedis , nec  fallsctter  Euclides , nsm,rc  jr. 
Supereft , vt  validifliinim  hanc  explicatam  methodum  exemplis  brcuiter  illuftremus.  ,* 

Quamuis  Theorema  fequens  ab  ahjs  oftenfuin  fuerit , nihilominus  quia  illud  idem  varijs 
"methodis,  prscipueq,-  noftra,  commode  quidem  oftendi  poteft ; placuit  ob  id  in  exemplum 
aflumerc , quod  monuiffe  volumus , ni  qui  (piam  initio  ftatim  nos  carpere  hoc  nomiuc  ve- 
lit , quod  afla  agere  contendamus  . 


THEOREMA. 


Ejrtnpfonu* 

1XXM. 


Parabola  ecqualium  altitudinum  funt  inter fi , vt  ha  fis . 

Sint  parabola:  ABC,  DEF,  squalium  altitudinum , feu  quod  idem  cft,  inter  cafdcm  pa- 
rallelas BE,  AF,  carumquc  bafeslint  AC,  DF.  Dico  efle,  vtACadDF,  ita  parabolen., 
ABC,  ad  parabolen  DEF . Si  enim  non  ita  fc  habent , vna  ipfarum , puta  ABC,  ad  alte- 
ram DEF,  in  minori,  vel  maiori  ratione  erit:  fit  primo  in  minori ; ac  ob  id  ABC,  minor  fic 
quam  opus  eft , vt  fit  in  prsdifla  ratione , fitque  defeflus  iri  vt  parabole  ABC  plus 
fit  ad  parabolen  DEF,  vtbafis  AC  ad  bafin  DF,  * 

Paraboles  ABC  diameter  fit  BG,  & paraboles  DEF,  diameter  fit  EK;diuifaq,-BG  bi- 
fariam ini;  & vtroque  dimidio  iterum  bilarfam , & fic  deinceps , vt  exempli  gratia,  IG  in, 
H,  bifariam ; & per  punfla  diuifionum  dufls  fine  irquidiftanrcs  alterutri  ipfarum  BE,  AF; 
duflifque  reflis  parallelis  ipfw  diamctris.vc  AN,  OR  &c;  CQ^PS  &c;  infuper  DT,  VZ  &cs 
prstciea  F V,  X&,  &c;  per  punfla  videlicet  interfeflionis  penmecrorum  ipfarum  parabo. 

larum , 


i 
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• Juutn , cum  ijs , quas  fuerunt  duflx  parallela:  alterutri  ipfarum  BE,  AF:  ade6  vt  conftituta: 

, &introfaipt£  parabolis.,  conflantes  jwtfalklogranunis  *qua- 


a x 
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EMJ 


liurri  altitudinum , & humero  a-qtwtibus , G circumfcripta:  eircumfcriptis , & introfeript* 
introferiptis  comparentur , & ita  deinceps  fiat , per  alias  fubdiuifiones,  Se  multiplicationem 
parallegrammorum,  vt  parailegrammum  CN,  exccffus  circumfcripta:  figura:,  conflantis  ex 
jpfis  parallelogrammis  fupra  figuram  inferiptam,  minor  fis , quam  fpatium , 

Quoniam  igitur  figura  circumfcripta  parabol?  ABC  excedit  inferiptam  eidem  parabol? 
ex  conftroftionc  minori  exceflii,  quam  *j*;Crgo  mulrb  adhuc  minori  exccifu  excedet  para- 
bolen ABC;  ergo  aggregatura  ex  parabole  ABC,  & <J+,  maius  erit  ipsi  figun  circumfcri- 
pta  eidem  parabol?  ABC;  ergo  figura  parabole  ABC  circumfcripta  ad  parabolen  DEF, 
minorem  habebit  rationem , quam  aggregatum  ex  parabole  ABC,  & >{«,  ad  parabolen^ 
DEF,  Sed  aggregatum prsdi&um  ad  parabolen  DEF,  eftvt  bafis  AC,  adbafin  DF-,  ex 
hypothefi;  ergo  figura  circumfcripta  parabol?  ABC  ad  parabolen  DEF,  minorem  habe- 
bit rationem , quam  bafis  AC  ad  bafin  DF . Sed  vt  bafis  AC  ad  bafin  DF,  ita  figura  cir- 
cumfcripta parabo!?  ABC,  ad  figuram  circumfcriptam  parabo!?  DEF,  vt  infra  conflabit;  * 
•rtijMhr  ergo  figura  circumfcripta  parabol?  ABC,  ad  parabolen  DEF  minorem  habebit  rationem, 
fJZauu  quam  ad  figuram  circumfcriptam  eidem  parabol?  DEF.-  ergo  parabole  DEF  maior  erit  fi* 
uUmu.  gura fibi circumfcripta.  Quod cft mconucnicns . 

Nec  diflimiliter , cum  in  maiore  fupponatur  efle  ratione . Cum  ergo  neque  vt  in  maiori 
cec  in  minori  ratione  ob  id  propofitam  rationem  habebit  &c, 

ZxmphifXa  7"  E £ O R.  £ Ad  A • 

puw. 

Cylindri  rtlft  tufis  tdtiufthm  Cylindri  curtum  fuftrficicmtjl , ut  tjturU  fers  dimetri 
itfcss  tdiffius  Cylindri  lutus . ' " 


Efto  cylindrus  redus , cuius  reftangulum  per  axem  Gt  ABCD: 

Tumptaque  BE,  qus  fit  quarta  pars  ipfius  BC,  diametri  bafeos 
ciufdem  cylindri . Dico  bafin  ad  cylindri  curuam  fuperficicm , 
cfle,vtBE.adAB. 

Si  non  ira  eft;  habebit  bafis  ad  curuam  cylindri  redti  fuperfi- 
'tiem  maiorem , vel  minorem  rationem , quam  BE  ad  AB.  Habeat 
primo  maiorem , ita  vt  bafis  fit  maior,  quam  dfe  deberet,  vt  ad 
curuam  cylindri  luperficiem  haberet  rationem , quat  eft  BE  ad 
AB;  exccffus  autem  fit  X.  Itaque  cylindri  bafis  , minus  fpatio  X, 

«d  curuam  cylindri  fuperficicm  rationem  habebit , vt  BE,  ad  BA , 

Intelligaturordinatum polygonum  bafi  cylindri  infcriptum- , 
deficiens  ab  ipfo  circulo  minori  dcfcfiu,  quam  X,-  ergo  prxdnflum 
polygonum  ad  cylindri  fuperficiem  maiorem  habebit  rationem,  quam  BE  ad  AB;  erga 
multo  maiorem  habebit  rationem  ad  fuperficiem  prifinatis  crc&i  fupra  polygonum , & cy- 
lindro  infcriptu  fed [polygonum  ad  fiiperficicm  priiraatis  prxdicli  rationem  halict,  vt 

dimidia 
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quarta  pars  perpendicularis  lateri  .i  centro  polygoni , ad  AB  prifmatis  altitudinem;  ergo 
dimidia  pars  rcfbe  a centro  perpendicularis  lateri  polygoni  inferipti  circulo,  cuius  dia- 
meter BC,  ad  AB,  maiorem  habebit  rationem  quam  BE,  ad  eandem  AB;  ergo  dimidia-, 
pars  refli  perpendicularis  lateri  a centro  polygoni  maior  foret  BE  quarta  parte  diametri 
illius  circuli , cui  polygonum  pridi&um  inferiptum  cft : quod  eft  inconucniens vt  enim.» 
circuli  femidiametereft  maior  refla  perpendiculari  polygoni  lateri,  ita  dimidia  feraidia- 
meter,  hoc  eft  quarta  diametri  pars  maior  erit  dimidio  illius  redit , qui  a centro  cadit  per- 
pendicularis polygoni  lateri.  Non  ergo  bafis  ad  curuam  cylindri  &c.  maiore  habet  ratione. 

Nec  diflimili  modo  demonftrabitur , fi  dicatur , bafis  ad  curuam  Cylindri  redii  fuperfi- 
cicm  minorem  rationem  habere , quamBF.,  adBA.  Sit  autem  defedius  X,  ita  vt  circulus, 
vna  cum  X ad  curuam  Cylindri  redii  fupcrficiem  rationem  habeat , qui  BE,  ad  BA.  Intcl- 
ligatur  circulo  circumfcriptum  polygonum  excedens  ipfummct  circulum  minori  exceffu 
quam  X;  huiufmodi  autem  polygonum  adhuc  Cylindri  redti  curuam  luperficiem  minorem 
habebit  rationem , quam  BE  ad  BA;  fed  vt  BE,  ad  BA,  ita  cft  polygonum  ad  luperficiem-. 
prifmatis  Cylindro  circumfcripti , cuius  cft  bafis ; ergo  polygonum  ad  redii  Cylindri  cur- 
uam luperficiem  minorem  habebit  rationem , qu.im  ad  luperficiem  prifmatis  eidem  Cy- 
lindro circumfcripti . Quod  cft  abfurdum ; ergo  &c. 

De  Indiuifibilium  Methodo . 

PEruenimus  tandem  ad  Indiuifibilium  methodum , qua  obfcuriora  Theoremata , & 
difficiliora  Problemata,  demonftranrur,  atque  foluuntur.  Plerique  tamen  minus  eam 
commendarunt  ob  eas , quas  in  lequentibus  caufas  afferemus . Alij  non  penitus  afpcrncn-  *■»<**«« 
dam , vel  inutilem  effe  dixerunt,  fallacem  tamen , & non  fine  examine  adhibendam ; fed  “**“"• 
de  Iris  paulo  poft  verba  fadturi  fumus:  interim  methodum  ipfam,  cuius  Audior  cft  Bona- 
uentura  Caualcrius , proximum  eft , vt  explicemus . Z'!,2,  ‘‘ 

Methodus  dccUratur. 

HJEc  Indiuifibilium  methodus  inexplicabili  facilitate  ad  difficillima  Theoremata  de-  euuiltt 
monftranda,  & abftrufiffima Problemata foluenda conducens , continui  quidem- 
Hndiuifibilibus  vtitur , tanquam  inftrumcntis,  ad  figuranun tam  planarum,  quam  folida- 
rum  menfuram  comparandam . 

Ad  menfuram  vero  planarum  figurarum  adhibet  lineas  redas  vni  cuidam  linei  paral-gwv  <» 
lelas,  qui  quidem  reda  nuncupatur  Regula . Hi  autem  linei  in  ipfis  figuris  numero  in- . 
finiti  mente  concipiuntur , definentes  ad  illas  duas , qui  ex  oppqfito  ealdem  figuras  tan-  * ‘ 

gunc , atque  dicuntur  earum  oppofiti  tangentes , quarum  altera , tanquam  cjterarum  pa-  otrtb* 
rallelarum  Regula,  fumi  confucuit.  ***"'  • 

Vt  autem  in  planis  figuris  adhibentur  linei,  tanquam  indiuifibilia , ita  quidem  in  foli-  flN. 
dis  adhibentur  plana;  ad  menluram  enim  folidarum  figurarum  hic  methodus,  plana  adhi-  m «aw,i«r 
bet  vni  cuidam  plano  fignato  iquidiftantia , & huiufmodi  planum  illorum  planorum  Rc- 
gula  dicitur , in  ipfis  enim  folidis , numero  indefinita , mente  quidem  concipiuntur , deli- 
nentia ad  duo  illa  plana , qui  ex  oppofito  tangunt  ipfa  folida , & horum  oppofita  tangen- 
tia plana  dicuntur , quorum  alterum , tanquam  citcrorum  iquidiftantium  planorum  Re- 
gula, fumitur. 

Ita  fit , vt  figura  plana , inftar  teli  parallelis  filis  contexti , concipiatur , folida  vero  fi- 
gura, tanquam  liber  parallelis  folijs  compafbus,  intelligatur : in  planis  autem  figuris  li- 
nei , in  folidis  vero  plana  numero  indefinita , vclut  omnis  craffitici  expertia , concipiun-  Ht, 
tUT  . 

Duplex  auteni  eft  hic  methodus  Indiuifibilium , vtrique  tamen , qui  fuperius  diximus, 
communia  funt:  £ duabus  verb  vna  dicitur  Prior,  altera  vero  Poftcrior . Prior  quidem- 
comparat  ad  inuiccm  aggregata  omnium  linearum  planarum  figurarum , & aggregata-  uum  ',m.\ 
omnium  planorum  folidorum,  quotcumq;illafint;  itaque  prior  illa  methodus  vtitur  In 
diuifibilibus  collcdtiue  fumptis . Poftcrior  autem  comparat  fingulas  lineas  cum  lingulis  li-  ejirur 
ncis,  & lingula  plana  cum  lingulis  planis , ijfdcmin  diredtum  conftitutis,-  quamobrem- 

, ' " poftcrior  tumi. 


V/rifi  i«M* 
talem  rffuU 
tradit  ad  co • 
f mandam  jf- 
aurarum  mi- 
Juram  *. 


14®  CARQll  RE.NALDINII  t'  _ 

poftcrior  hee  methodus  vtitur  Indiuifibilibus  diftributiufc . Vtraque  generalem  regulanSS 
tradit  ad  comparandam  figurarum  menfuram;  prioris  autem  Methodi  generalis  rcgula_» 
ita fe habet,  pro  vt  Indiuifibilium  vfuscolleftiue  fumptorum  expofcit:  poflcnoris  verd  , 
pro  vt  Indiuifibilium  vfus  diftributiue  acceptorum  requirit ; vtramque  paulo  tnfra  affere- 
mus in  medium  poft  explicationem  eorum , qux  modo  tradidimus . 

Sint  exempli  gratia  duae  quicunq;  figura:  plani  ABCD,  HFGH  inter  eafdem  paralle- 
las Ik,  LMconftitutx : harum  autem  parallelarum,  videlicet  LM  fumatur,  tanquam  Regula 
parallelarum  in  cifdcm  figuris  numero  indefinito  ducibilium,  quarum  aliqua?  in  figura 
ABCD  fint  icas  NO,  BD,  PQ&c;  at  in  figuri  EFGH  fint  re£tx  RS,  FH,  TV  &c. 

Hk  autem  o- 
portet  aduertere, 
bifariam  a nobis 
comparari  polfc 
lineas  figurx  AB 
CD,  ad  lineas  fi- 
gurat EFGH,  vi- 
delicet vel  colle- 
fliue,  hoc  eft  co- 

parando  aggregatum  ad  aggregatum  linearum,  vel  diftributiue,  nimirum  comparando 
figillatim  quamlibet  reflam  figuri  ABCD,  cum  qualibet  refti  figura;  EFGH  libi  in  dire- 
ctum exiftente.  Prior  methodus  vtitur  primo  comparationis  genere;  comparat  enim  ad 
inuicem  aggregata  omnium  linearum  planarum  figurarum , & aggregata  omnium  plano- 
rum folidorum , quotcunq;  illa  fuerint ; at  ver6  Secunda  methodus  pofteriorem  adhibet 
comparationis  modum , comparat  enim  lingulas  lineas  cum  lingulis  lineis , & lingula  pla- 
na cum  lingulis  planis  inter  fc  in  direiftum  condituris . 
rt-  Generalis  Canon  prioris  methodi  ita  fe  habet . 
t•1•  fri*u  s,  i„  duabus  quibufeuuqut  figuris  planis  etiam  non  in  eadem  altitudine  e xift entibus , omnei 

linea  vnius  figura  cuidam  defit  nat  a Regula  parallela , mente  deftriptibilcs , efi  colltHiue  fium. 
pta, fuerint  aquales  omntbus  Isneis  alterius  figura  cuicunque  fignata  Regula  parallelis  meuttj 
dcfcrtpttbiiibus , dr  c ollciliuc  fumptis , etiam  ip/a  figura  eruat  aquales , (fi  contra . 

Vt  in  fuperiori  Schemate  fint  xqualcsRS,  NO,  irem  FH,  BD,  pr^tcrea  TV.PQ,  & C*; 
teri  collcCtiue  fumpti , etiam  ipfi  figura:  ABCD,  EFGH  erunt  inter  fc  xquales . 

Nedum  autem  hoc  intellegendum  de  proportione  xqualitatis;  quamcumque  enim  fa- 
*”>*"  u'  tionem  habuerint  omnes  line*  ad  omnes  lineas,  hoc  eft  aggregatum  omnium  linearumJ 

* _ ZZ'  vnius  figuri  plani , ad  aggregatum  omnium  linearum  alterius  figuri  plani , eandem  ha- 

tm,  *i(rrp  bebunt  rationem,  & ipf*  plani  figuri . 

'Z  In  folidis  quoque  res  ita  fe  habet:  fi  videlicet  omnia  plana  vnius  figuri  folidi  fuerint 
zqualia  omnibus  planis  alterius  figuri  folidi , fumptis  ijldcm  quibufcunq;  Regulis,  etiam 
& ipfa  folida  tqualia  erunt . 

Quod  etiam  non  folum  dc  proportione  «qualitatis  intelligendum  eft , fed  etiam  de  qua- 
cunque ratione ; quamcunquc  enim  rationem  habuerint  omnia  plana  ad  omnia  plana , hoc 
eft  aggregatum  omnium  planorum  vnius  figun  folidi,  ad  aggregatum  omnium  plano- 
rum alterius  figurx  folidi , eandem  quoque  rationem  ipfi  folidi  figuri  habebunt. 

Et  hic  facile  polfunt  intclligi  cx  fuprapofito  diagrammate , fi  per  proportionem  xquali- 
tatis rc  explicati , loco  illius  proportionis  xqualitatis  quxeonque  alia  concipiatur  propor- 
tio . Et  infuper  hic  eadem  folidis  aptari  polfunt , fi  per  figuras  illas  planas , folidas  intclli- 
gamus , & per  lineas  concipiamus  plana . 

Poftcrioris  methodi  generalis  Canon  hic  eft . 

Si  in  duabus  quibuficunque figuris  planis , in  fi  fidem  parallelis  figuris  ipfis  conBitutis , qua- 
rum parallelarum  altera fit  Regula : fingula  linea  eum fingulis  linees  in  dtrellum  exifientibus , 
communique  Regula  parallelis , ctllata  fuerint  aquales , etiam  & ipfa  figura  inter  / e aquales 
trunt  . 

Quod  nednm  de  proportione  xqualitatis , fed  de  alii  qnacunquc  ratione  intelligendum 
eft,  ita  vt  quamcunque  rationem  habuerint  communiter  di&x  linei  figillatim  fumptar, 

eandem 
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tandem  habeant , & ipfx  figurx.  Si  igitur  in  duabus  quibufcunque  figuris  planis,  in  ijfdem  u<.m  utt, 
parallelis  ipfis  figuris  conilitutis , quarum  parallelarum  altera  fit  Regula , fingulx  lineat  **» 
cura  lingulis  lineis  in  direftum  cxiflcntibus , communiquc  Regula’  parallelis , aliquam  ha-  Z!iZ 
bucrint  rationem : etiam  & ipfx  figura;  eandem  rationem  habebunt . jn/ww- 

Non  diflimiliter  in  folidis . Si  plana  vnius  figura;  folidx  communi  Regula  xquidift  antia 
fuerint  aequalia  planis  alterius  figurx  folidx  eidem  Regula  xquidiftantibus  t etiam  & ipfat 
figurx  folidx  erunt  aquales . 

f Quod  autem  de  proportione  squalitatis  cnunciatum  fuit , de  quacunq;  ratione  inrclli- 
gendum  cft : ita  vt  quameunque  rationem  habuerint  communiter  inter  (e  illa  plana , tan- 
dem habeant,  & ipfa  folida , qua  quidem  fuppnnimus  clfc  in  ijfdem  oppofitis  tangentibus 
planis , quorum  alterum  fit  communis  eorum  Regula . Itaque  figura-  tam  plana quam-  ' 

Jolidx  funt  in  ratione  omnium  fuorum  Indiuifibilium  colleftiui & fi  reperiatur  in  ijutcio- 
quadam  communis  ratio , funt  in  ratione  omniuirt  fuorum  Indiuifibilium  diilributiuc  ad 
inuiccm  comparatorum . 

In  prioris  Methodi  gratiam  illud  obferuant , videlicet  ad  indagandam  rationem , atq;  „ 
menfuram  duarum  dataram  figurarum,  tam  planarum , quam  folidarum  .expendendam-  J.1 
efle  rationem , quam  habent  aggregata  omnium  Indiuifibilium  in  iis  mente  deferiptibilium 
iuxta  datam  Regulam.  ' 

Pro  fecunda  illud  aduertunt,  nempe  quxrcndum  clfc,  num  in  fingtilis  Indiuifibilibus  in-  o»,v ,Wr«.r 
dueftum  conilitutis,  fiuc  fint  linex  rcftx , fiuc  plana , reperiatur  quxdarn  communis  ratio.  " ** 

Paucis  autem,  vt  Methodum  hanc  explicemus  primam , deinde  vero  iecundam , opor- 
tebit  quafdam  definitiones  prxmittcre , 

Si  per  tangentes  oppofitas  cuiufcunq;  darx  figurx  planx , duo  plana  inuiccm  paralii  Trimn  dtluii' 
ducantur , rcfta , fiuc  inclinata  ad  planum  datx  figurx  hinc  inde  indefinite  producta , quo-  ■ 
riim  alterum  moueatur  verfus  reliquum  eidem  femper  xquidilhuis , donec  illi  congruerit : 
fingulx  rcftx  linex, qux  in  toto  motu  fiunt  communes  leftior.es  plani  moti,  & datx  figurx, 
fimul  collcftx,  vocentur  Omnes  linex  talis  figurx  fumpt.r  Regula  vni  carundcm , hoc  au- 
rem cum  plana  funt  refta  ad  planam  figuram . Cum  vero  funt  inclinata  vocemur  omnes 
linex  ciufdem  obliqui  tranfitus  datx  figurx  , Regula  pariter  carundcm  vn-i . 

CumverA  plana  refta  funt  ad  datam  figuram,  reftxillx  linex  iam  diftj  refti  tranfitus 
vocantur : ficuti  obliqui  tranfitus  dicuntur , quando  plana  ad  datam  figuram  fuerint  incli- 
nata . 

Ex  quo  inrelligitur  cum  oppofite  tangentes  Reguli  quacunque  in  data  figura  duci  pof- 
fint , etiam  lineas  omnes  date  figurc  Regul  ‘ quacunq;  reftl  line  i propoliti , haberi  polle- , 
tum  refti , tum  etiam  ciufdem  obliqui  tranfitus . 

Si  propofito  quocunque  folido  eiufde  oppofita  plana  tagentia  Regni:  quacunque  dufta  ab- 
fuerint, hinc  inde  indefinite  produfta,  quorum  alterum  verfus  reliquu  moueatur  lemper  ei-  *""• 
dem  ijquidillans , donec  illi  congruerit , lingula  plana,  qux  quidem  in  toto  motu  conci- 
piuntur in  propofito  folido  fimul  collefta  vocentur , Omnia  plana  propoliti  folidi  fumpti 
Regula  eorundem  vno . 

Ex  quibus  intclligcs , quemadmodum  propofiti  folidi  oppofita  tangentia  plana  quacun- 
que  Reguli  duci  poflunt , ita  ciufdem  omnia  plana  Reguli  quocunq,-  plano  haberi  polle . 

Si  oppofitis  tangentibus  planis  occurrant  interius  du?  reft?  linee , vna  quidem  perpen- 
cliculanter , reliqua  autem  oblique : punfta , que  funt  communes  feftiones  propolitc  linee 
perpcndicularitcr  incidentis , & Ungulorum  planorum , que  collefta  dicuntur  omnia  pla- 
na , ita  tamen  produfta , vt  cafdem  Iccarc  poffint : fiuc  punfta , que  funt  communes  feftio- 
nes ciufdem,  Semoti  plani,  atque  fiunt  in  toto' motu , fimul  collefta  vocentur  Omnia- 
punfta  refti  tranfitus  propofite  linc$  perpcndicularitcr  incidentis .-  que  in  oblique  inciden- 
te vocentur  ciufdem  obliqui  tranfitus . 

Ex  quibus  licet  colligere  fingula  punfta  refti  tranfitus , vel  obliqui  incidentis  lincj , ne-  cerMmm . 
dum  communes  clfc  feftiones  illius,  &finguIorum,  que  collefta  dicuntur  omnia  plana- 
propofiti  folidi , fcd  eriam  fi  per  talem  incidentem  extendatur  planum , clfc  communes  fe- 
ftiones illius , & fingulorum , qux  collcft^  dicuntur  Omnes  lincf  plane  figur^,  cuiusoppo- ' 
fitf  tangentes  funt  communes  feftiones  plani  ciufdem  figur^ , & oppofitorum  tangentium- 
difti  folidi;  nam  motum  planum  defignat  in  plano  fecantc  reftam  lineam,  & vna  fimul  pun- 
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dum  in  incidente , quod  repetitur  in  illa  reda  linea  t & ideo  idem  pundum  eft  communi# 
fedio  tum  moti  plani , & redi  incidentis , tum  vnius  earum,  quae  dicuntur  omnes  lineae 
dati  fi  guri  plani , ita  tamen  produ<Si , vt  hanc  incidentem  fccarc  poffint , & ciufdetn  in- 
cidentis. _ _ 

„ Si  inter  alterum  extremorum  pundorum  propofiti  redi  linei , & lingula  punda , quae 
’ fimul  colleda  dicuntur  omnia  punda  redi,  vel  ciufdem  obliqui  tranlitus , ciufdetn  fuma- 
mus interjacentes  lineas,  dicatur  illi  fimul  colledi,  Omnes  abfeifli  propofiti  linei, quas, 
etiamfi  non  exprimatur,  vocari  fupponemus  redi  tranlitus,  fi  punda  fint  redi  tranlitus : vel 
eiufdem  obliqui  tranfitus , li  punda  fint  eiufdem  obliqui  tranlitus . 

Redi  linei  vero  in  antecedentis  definitionis  propofita  linea  inter  eadem  punda , & re- 
liquum extremorum  interiacentes , dicentur refidui  omnium  abfeiflarum  propofiti  lincte 
redi  tranfitus , li  punda  fint  redi  tranfitus:  vel  eiufdem  obliqui  tranlitus , lifumpta  pun- 
da fint  eiufdem  obliqui  tranfitus . 

, Ex  quibus  intelligcs  cuilibet  abfeifli  in  proximis  definitionibus  propofiti  linei  refpon- 
dere  vnamexreliduis,  ita  vt  tot  fint  illi,  qux  dicuntur  reliduc  omnium  abfeiflarum  pro- 
polit?  line? , quot  illf , que  dicuntur  eiufdem  omnes  abfciflf , liuc  redi , fiue  ciufdem  obli- 
qui tranlitus ; nam  relidue  omnium  abfcilTarum  propofitf  lincf  interiacent  inter  reliquum- 
extremum  eiufdem  pundum , & eadem  illa  punda , inter  qui,  & extremum  primo  didum 
interiacent  omnes  abfeifle . 

Si  pro  qualibet  carum , que  dicuntur  omnes  abfeifle  propbfitf  redi  linei  ipfa  propofiti 
linea , fiue  eidem  iqualis  fcmel  aflumpta  intelligatur , ifti  fimul  colledi  dicentur , Maxi- 
mi omnium  abfeiflarum  propofiti  linei,  vel  fubintelligentur  femper  efle  omnium, etiamfi 
dicerentur  folummodo  Maximi  abfeiflarum. 

emIUriim  Quoniam  vero  omnes  abfeifli  tot  funt , quot  omnes  refidui ; maximi  vero  omnium— 

‘ abfeiflarum  tot  funt , quot  omnes  abfeifli ; nam  cuilibet  abfeifli  rcfpondct  vna  maxima- 
rum, ideo  maximi  omnium  abfeiflarum  propofiti  linei  tot  erunt,  quot  etiam  refidui  om- 
nium abfeiflarum , quotcunq;  fint  omnes  ablciflx,  vel  refidui,  ideft  pro  qualibet  refidui 
habemus  quoq;  vnam  maximarum  ijs  femper  redi,  vel  eiufdem  obliqui  tranlitus  afliun- 
ptis . 

Si  cuilibet  omnium  abfeiflarum  propofiti  redi  linei  adiunda  intelligatur  alia  reda  li- 
nea cuidam  xqualis,compofirx  ex  omnibus  abfeiflis , & adiundis , fimul  colledi  dicentur 
Omnes  abfeifli  propofiti  linei , adiundi  tali,  nempe  adiunda  illi , cuiquiadiunguntur 
funt  iquales ; fi  vero  fieret  hic  adiundio  refiduis , vel  maximis  omnium  abfeiflarum,  pa- 
riter dicerentur  Refidui , vel  Maximi  omnium  abfeiflarum  adiund-  eadem  redi  femper  , 
vel  eiufdem  obliqui  tranfitus . 

oium  Propofiti  quacunque  plan  ■ figur" , & in  ea  dud;  vtcunq;  redi  line»  vfque  ad  ambitu mJ 
hinc  inde  terminati , fi  ipfa  reda  linea  deferibere  quancunq;  figuram  planam  intelligatur 
non  exiftente m in  plano  propofiti  figuri , ac  deinde  reliqui  earum , qui  dicuntur  omnes 
linei  propofiti  figuri  fumpti  Regula  iam  dud  line- , (&  redi  tranfitus  fi  deferipta  figura 
fit  ereda  plano  propofiro:  vel  eiufdem  obliqui  tranfitus , fi  illi  fit  inclinata , eius  nempd 
tranfitus , qui  fit  in  tali  inclinatione)  dclcribcre  intelligantur  figuras  planas  fimiles , ac  fi- 
militcr  politas , & iquidifhntcs  primd  deferipti , ita  vt  omnes  deferibentes  fint  deferipta- 
rum  figurarum  linei , vel  latera  homologa ; omnes  deferipti  figuri  fimul  fumpti  dicen- 
tur Omnes  figuri  plani  fimiles  talis  propofiti  figuri  fumpti  Reguli  carum  vn> , vel  Re- 
guli etiam  ipsi  linea , vel  latere  defcnbcnte.vr  fi deferipti  figuri  cflent  quadrata , hi  di- 
cerentur Omnia  quadrata  talis  propofitf  figurf , vel  fi  cflent  triangula  jquilatera,  diceren- 
tur omnia  triangula  jquilatera  ciuidcm . 

Solidum , cuius  omnes  deferiptf  figurf  fimiles  funt  omnia  plana , dicetur  Solidum  fimi-' 
lare  genitum  ex  propolim  figur:  iuxta  eandem  Regulam , iuxta  quam  fumptf  omnes  diflf 
figurf  fimiles  fuerunt : quf  igitur  ex  figuris  propofiris  vt  fic  generantur , dicentur  abfqut, 
alio  addito  Solida  limilaria  genita  ex  propofitis  figuris  iuxta  Regulas  omnium  fimilium  6- 
gurarum,quf  ipforum  euadunt  omnia  plana;  propofitf  autem  figurf,  eorundem  Genitrices 
figurc.  vocabuntur. 

Cum  vcr6  duarum  Genitricium  vtcunque  figurarum  omnes  deferiptf  figurf  nedum  fi- 
miles erunt , quf  reperientur  in  earum  vnaquaque,  fed  etiam  quf  lurjt  vnius  inucniemur 
. fimiles 
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E miles  omnibus  figuris  fimi!  ibus  alterius  propofira  figurae , fuerint  autem  in  vtroq;  folido 
figurae  aeque  eleuata:  fuper  plana  Gcnitricium  figurarum , tunc  folida  genita  ex  pronpfitis 
figuris  iuxta  Regulas  eas , qua;  funt  Rcgulx  omnium  fimilium  figuranim , carundcnvpro- 
pofitarum  Gcnitricium  figurarum  dicentur  folida  inter  fe , vel  ad  inuicem  fimilaria  genita^ 
cx  didis  figuris  iuxta  didas  Regulas , vel  intelligcntur  femper  efle  inter  fc , feu  ad  inuicem 
fimilaria  i licet  hoc  non  exprimatur , quotiefeunque  contrarium  aliquid  non  adijeiatur . 

Cum  autem  duas  figuras  in  codex  plano  habuerimus  in  eadem  altitudine  exiftentes, 
redangula  fub  lingulis  earum , qua:  dicuntur  omnes  lineae  vnius  propofitarum  figurarum , 

& illis  in  diredum  refpondcntibus  in  alia  figura  fimulfumpta  fic  vocabimus,  nempe  re- 
dangula fub  ijfdem  figuris,  Regula  eadem , qua:  cfl omnium  fumptarum  linearum  Regula. 

Cum  vero  propofitarum  figurarum  altera  fuerit  parallclogrammum , cuius  bafis , iuxta 
quamaltititudofumitur,  fit  fumpta  pro  Regula,  dida  redangula  vocabuntur  etiam  om- 
nia redangula  reliquat  figura: , atque  alta , ac  eorum  vnum . 

Hxc  excerpfimusex  Audore  Methodi  Indiuifibilium : & vt  par  erat  omnino  immutata.,' 
tranftulimus ; proximum  cft , vt  breuiter  hate  explicemus , deinceps  vtranque  Methodum 
appofitis  exemplis  declaraturi . 

Sit  igitur  quateunq,-  figura  ABC;  cius  veto 
oppofita:  tangentes  vtcunq;  dudx  EO,BC,  in- 
tclligantur  vero  per  ipfas  EO,  BC  indefinite 
extcnfa  duo  plana  inuicem  parallela , quorum 
quod  tranfit  per  EO  exempli  gratia  moneatur 
verfus  planum  per  BC  femper  illi  atquidiflans, 
donec  illi  congruat ; communes  itaq;  fediones 
talis  plani  fluentis  cum  ipsa  figura  ABC,  qua: 
in  toto  illo  motu  perficiuntur , fimul  collcda: 
vocantur  omnes  linea:  figura:  ABC,  * quibus  aliqua:  funt  LH.PF.BC  fumpta:  Regule 
earmn  vni , vt  ipsa  BC,  & quidem  redii  tranfitus,  CUm  plana  parallela  redii  fccant  figuram  n,a. 
ABOat  veroeiufdem  obliqui  tranfitus,  cum  plana  parallela  obliqui  fccant  figuram  ABC,  os/, 

& quidem  obliqui  tranfitus,  nimirum  ilhus , qiu  in  tali  fit  inclinatione . Vides  igitur , quae 
dicantur  omnes  line»  figura?  ABC.  ° * 

" Intclligamus  nunc  per  ABC  reprafentari  folidum,  cuius  duo  oppofita  plana  fint  tan- 
gentia, qua:  quidem  tranfeant  per  redas  Eo,  BC;  intelligatur  nunVmoueri  planum  per 
<P°  omOm  verfus  planum  per  redam  BC  rranfiens,  femper  illi  amuidiftans huius  igitur 
piam  fluentis , motumque  fubeuntis  conceptae  in  folido  ABC  figura , qua:  quidem  in  vni- 
uerfo  motu  fieri  mtclhguntur  ob  «terfediones  plani  cum  figur?  folid?  fupcrficic,  vocantur 
omnia  plana  folidi  ABC  fumpta  Regula  eorum  vno ; quorum  aliqua  funt  intelligcnda  LH, 

PF,  BC,  quorum  communes  fedtiones  cum  figura  ABC  funt  redi?  I H,  PF,  BC;  deinde  fint 
red?  ON,  EM,  quf  occurrant  planis  per  EO,  & BC  tranfeuntibus , occurrant , inquam , in 
putidis  O.NiE.M,  at  veri  reda  ON  perpcndiculariter,  EM  vero  obliqui  in  illa  plana  inci- 
dat; punda  igitur,  qu?  funt  communes  fediones  omnium  planorum  folidi  ABC,  produ- 
£lorum , fi  opus  fuerit , & red?  ON  vocantur  ipfius  omnia  punda  redi  tranfitus , quorum  0'rc'* 

aliqua  furaHJ.N.  Que  inter  ipfa,& extremum  pundumO  continentur,  vt  ipfc  OH,  01, 

ON  abfcifl?  nuncupantur  .•  at  veri  qu?  inter  eadem  punda , & aliud  extremum , quod  efl  mjuji.  . 

continentur , vt  videlicet  NI,  NH,  NO » refidu^  omnium  abfeiflarum;  tot  aquales  ipfi  Rtr,d„t  ^ 
ON,  quot  funt  omnes  abfcifl^ , fiuc  refidue  omnium  abfcijfifarura  ON,  dicuntur  maxime  ab-  *** 
fciflaruffl , fiue  omnium  abfctflarum  ON,  quibus  fi  adiungjtur  reda  aliqua  linea , dicuntur  “• 
-sabfein^,  refidu? , fiuc  maxim?  adiund*  tali  linei,  omnes  quidem  redi  tranfitus  in  reda  "i- 
pN,  vt  in  EM  dicuntur  ciufdem  obliqui  tranfitus , cius  nempil,  qui  in  tali  fit  inclinatione . M“m  ‘ 

Picitur  autem  eadem  punda  redi  tranfitus,  fiue  obliqui,  fieri  tum  ab  omnibus  planis  nfi' 
propohti  folidi  j vtABC,  tum  ab  omnibus  lineis  plani  percafdem  incidentes  cxtenfi,  vt 
cx.g.  plani,  quod  per  EO,  BC  tranfit,  quod  pariter  tranfeat  per  ipfas  ON,  EM;  idem  fi- 
quidemplanum , quod  in  folido  ABC  figuram  producit  LH,  in  figura  plana  ABC  gignit 
Kdam  Di,  & in  reda  ON  pandum  H,  at  vero  in  EM  pundum  Y,  quod  tranfit  HL  produ- 
da , vnde  punda  H,Y  dicipoflimt  cflcdaa  reda  HY,  atque  hunc  in  modum  omnia  punda 
tfdi  tranfitus , qu?  videlicet  exiftunt  in  reda  ON,  dicenda  funt  fieri,  ne  dum  a didis  planis 
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parallelis , fed  etiam  i lineis  parallelis  figurat  ABC  produdis , fi  opus  fit , idque  etiam  in- 
tclligcndum  cft  in  reda  EM,  cuius  omnia  puncta  dicuntur  ctufdcm  obliqui  tranfitus , qu* 

videlicet  in  tali  fit  inclinatione . „ _ _ c _ 

Deinde  in  eadem  figura  plana  ABC,  fupponatur  vtcunque  reSaBC,  qux  figuram  pla- 
nam BC  defcr.bat  clcuatam  fi.pcr  figuram  ABC,  at  vero  finguli  imex , qui  dicuntur  om- 
nes linea-  figura-  ABC  furnpra  Recula  BC,  redi  tranfitus,  fi  figura  BC  fit  creda  figurae 
ABC;  vel  ciufdem  obliqui  tranfitus , (qui  nimirum  in  inclinatione  defcriptx  figura  ad  pla- 
num ABC  fit , fi  figura  BC  fit  inclinata  ad  figuram  ABC,)  delcribcre  intelligantur  figuras 
planas  fimiles,  fiinilitcr  pofitas , & xquidiftantes  ipfi  figura  BC,  ita  vt  drfcnbcntcs  fint  dc- 
feriptarum  figurarum  lineat , vel  latera  homologa,  quarum  figurarum  aliqui  iunt  ipiar 
BC,  PF,  LH;  orftnes  igitur  ifti  fimul  fumpti  vocantur  omnes  figura:  fimiles  iplius  figurat 
ABC  fumpti  Regula  figura  BC,  vel  linei , aut  latere  BC.  . 

Solidum  autem , cuius  omnes  didi  figura  fimiles  ipfius  ABC  funt  omnia  plana  .dicitur 
folidum  fimilare  genitum  cx  figura  plana  ABC  iuxta  Regulam  ipfam  figuram , vel  kuu 
BC,  & ipfa  figura  ABC  nuncupatur  Genitrix  ciufdem  iohdi , quod  ABC  cfle  inrclhgirur  . 

Quod  fi  alia  figura  adfir  plana , cuius  omnes  lir.ci-  Reguh  quadam  fumpta- fimiles  figu- 
ras pianas  deferibanr , & quidem  fiinilitcr  pofitas,  omnes  vni  cuidam  iquidiftantcs , & fi- 
miles figura  BC,  & atque  eleuatas  fuper  plana  Cenitricium  figurarum;  lohda  fitnilana  ge- 
nita ex  iftis  figuris  iuxta  didas  Regulas  vocantur  inter  fe , vel  ad  muiccm  fimilaria ; licet 
cum  dicuntur  folida  fimilaria  genita  ex  talibus,  & talibus  figuris  ,&  hoc  etiam  alio  non- 
addito,  intelligantur  femper  inter  fc  ca  effe , vel  ad  inuicem  fimilaria , etfi  non  exprimatur  , 
hoc  autem  nifi  aliter  explicetur . 

Ad  hxe  exponantur  dux  figura  in  eodem  plano, 
ac  in  eadem  altitudine , qui  fint  BCDA,  ADE;  fit 
autem  altitudo  figura  ABCD  fumpta  refpcdu  redi 
CD,  & altitudo  figura  ADE  refpcdu  ipfius  DE, 

2 u?  intelligantur  ex  eadem  parte  a communi  altitu- 
ine  partes  equales  abfeindere , que  fibi  in  diredum 
erunt;  fit  vero  vtraque  communis  Regula  omnium-  _ . 

linearum  didarum  figurarum , fitque  dlida  alia  vtcunque  eidem  CE  parallela  MN,  cuius 
portio  exiftens  in  figura  BD  fit  MO,&  manens  in  figura  ADE  fit  ON,  redangula  proinde 
CDE,  MON,  & reliqua  redangula  omnia , qu?  fub  qualibet  earum , que  dicuntur  omnes 
linee  figur?  BD.  Regula  CE,  vel  CD,  & illi  in  directum  polita  in  figura  ADE  continenrur, 
fimul  fumpta, vocantur  redangula  fub  figuris  BCDA,  ADE: 
jtifxuru.  Ceterum  femper  erit  aliqua  eidem  in  diredum , pr?tcrquam  forte  illi , qu?  figuram  tan- 

git, vt  BA,-  poteft  fiquidem  in  figura  ADE  illi  loco  line?  punitum  vnum  tantnmmodo.ref- 
pondere,  huiufmodi  autem  redangulum  non  computatur , nec  in  cenfum  venit,  quia  ni- 
hil illis  adiungit , erit,  inquam,  h?c  linearum  rcfpondentia  in  figura  ADE  iis,  qu?  fumuntur 
in  BD,  cum  fint  in  eadem  altitudine  fumpta  refpcdu  carundcm  linearum,  fub  quibus  rc- 
dangula  continentur. 

Quod  fi  contingeret  carundcm  figurarum  alteram  cfle  parallelogrammum , & Regulam 
omnium  ciufdem  linearum  efle  vnum  eiufdcm  laterum , quemadmodum  CD,  refpedy 
cuius  altitudo  futnitur , tunc  quoniam  ill? , qu?  ?quidiftant  ipfi  CD  in  parallelogrammo 
BD,  funt  eidem  CD  ?quales , funtque  didorum  redangulorum  latera,-  propterea  vocari 
poffunt  ca  nedum  redangula  fub  his  figuris , fed  etiam  hunc  in  modum  appellari , nirmriliii 
omnia  redangula  figur?  ADE,  qu?  quidem  figura  haud  neceflhrib  eft  parallelogrammum, 
?que  alta , ac  vnum  eorum , ac  redangulum  CDE,  altitudinis  videlicet  ?quali&ipfiiCD. 

* Pr?ter  h?c , duo  etiam  Poftulata  occurrunt , quorum  primum  cft  illud . 

Concrucntium  planarum  figurarum  omnes  line?  fnmpr?  vna  earundem.vt  Regula  conv 
muni,  funt  congruentes.  Et  congruentium  folidorura  omnia  plana  fumpta,  eorum  vno , vt 
Regula  communi,  funt  pariter  congruentia . 
tuuU»  r‘fi-  Omnes  figur?  fimiles  alicuius  figur?  plan?  funt  omnia  plana  folidi , quod  terminatur  fu- 
pcrficie , in  qui  iaccnt  perimetri  omnium  didarum  fimilium  figurarum . 

V t vero  hadenus  tradita  melius  iiuclligantur , oportet  aduertere  Indiuifibiiia  figuratura 
J ' inuiccm 
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inuieem  comparanda  efle  fub  quadam  vniformi  ratione , dererminatoque  fpiflitudinis , ftue 
conflipationis  .quieumque  ille  fit , gradu , alias  nifi  feructurhuiufmodi  vniformitas  fpiffi- 
tudinisipforum  Indiuifibilium,  fieri  poterit,  vtfigurp  non  fint  inter  leequalcs,  quamuis 
Indiuifibilia  omnia, vtpote  obliqui  tranjiitus  in  vna  figura, aqualia  fint  omnibus  Indiuifibili- 
bus, vtpote  redii  tranfitus  in  alia  figura . 

Itaque  fi  figura  fuerint  plati£,  omnes  linee  ipfarum  fub  eodem  tranfitu  accipiende  funr , 
vel  fub  redio , vel  fub  obliquo , eiufdcm  tamen  obliquitatis ; hunc  cnimin  modum  retine- 
bitur femper  in  omnibus  lineis  idem  fpiflitudinis , vel  raritatis  gradus . 

His  autem  de  rebus  ii  quis  alia  nonnulla  defideret,  confulat  Caualerium  huius  Methodi 
Audlorem ; folum  illud  adijeiam  fupradi&am  diucrfitatcm  in  punctis  quoque  linearum-, 
adimieniri , quarum  vna  dicitur  linea  redii  tranfitus , altera  obliqui ,•  vnde  illius  pundla  di- 
cuntur punit.!  recti  tranfitus , illius  vero  pundla  obliqui  tranfitus,-  hxc  eadem  diiterfitas 
cfi  in  abfciifis , reftduis  &c. 

Proinde  abfciflx  .relidua:  &c.  hanc  nomenclaturam  fortiuntur . 

Caualcrnis  porro  prima-  Methodi  fundamenta  iecit  oflendendo  primo  propofitionem_. 
illam-. 

Quarumlibet  planarum  figurarum  omnes  linea  redi  tranfitus , (fi  quarumlibet  fiiUdaruuL-i 
omnia  plana  fiunt  magnitudines  inter fi  rationem  habentes . 

Secundo . 

altum  planarum  figurarum  omnes  linea  fiunt  aquales , cfi  aqualium  fiolidarnm  omtua-i 
plana fiunt  aqualia , Reguli  quauis  afiumpta . 

Tertio . 

figura  plana  habent  inter  fie  eandem  rationem  quam  carum  omnes  linea  tu.vta  quamuis  Re- 
gulam afiumpta ; & figura  foliola,  quam  earum  omnia  plana  iuxta  quamuis  Regulam  ef- 
fit motari  . 

Quarto , 

Si  dua figura  plana,  vel folida  in  eadem  altitudine  fuerint  confit  ut  a ,dudis  autem  in  pla- 
nis , redis  lineis , (fi  tn figuris  folidis,  duci  is  planis , -utcunque  inter  fie  parallelis,  quorum 
refipedu  pradida  /umptafit  altitudo , repertum  fuerit  dudarum  linearum  portiones  figu- 
ris planis  interceptas  ,ficu  dudorum  planorum  portiones  figuris  /olidis  interceptas , ejfiij 
magnitudines  proportionales,  homologis  in  eadem  figura  femper  exi  fi  entibus:  dida figura 
trunt  inter Je,vt  vnum  quodlibct  torum  antecedentium  ad futim  confiequens,  ia  alia  figura 
eidem  corrcfpondtnt , 

Prima  propolitio , item  fecunda , & tertia  veritatem  generalis  regula  dcmonftrant  iux- 
tl  priorem  Methodum  afiumpta.  At  Propoficio  quarta  cAquafi  quidam  nexus  vtriufque 
Methodi  Indiuifibilium , cum  in  ca  appareat  comparatio  omnium  Indiuifibilium , tam  col- 
Jedtiuc,  quamdiftributiuefumptorumi  propterea  quod  fingula  Indiuifibilia  alicuius  figu- 
« cum  lingulis  Indiuifibilibus  alterius , eifdcm  in  dircdlum  politis,  collata , reperiantur  ad 
illam  habere  eandem  rationem,  quod  ad  pofteriorem  Methodum  pertinet:  concluduntur 
omnia  Indiuifibilia  ad  omnia  Indiuifibilia  efle,  vt  vnum  ad  vnum,  quod  priori  Methodo 
congruit vnde  infertur  figuras  ipfas  efle,  vt  vnum  ad  vnum . 

Harum  autem  propofitionum  demonftrationcs  , qualefeunque  fint,  apud  ipfum  videri 
poflunt  ,•  nos  tamen  illas  quatenus  ad  noftram  Methodum  conducunt,  alii  vi-  incedentes 
demo;  i i Irate  tentabimus,  occurrentes  difficultatibus , qua-  aduerfus  Indiuifibilium  Metho- 
dum afferri  folent . 

Ad  fecundam  autem  Indiuifibilium  Methodum  quod  attiner,non  eft  cur  hic  in  eius  con- 
Cdcratione  immorcraur ; t£tm  quia  apud  eius  Audlorem  videri  potcll , turo  etiam  quia  per 
feipfam  non  adiunfia  priori,  magnam  haud  affert  vrilitatem.  Hic  porro  videtur  adnota- 
tionc  dignum,  quod  fi  quifpiam  hanc  per  Indiuifibilia  procedentem  Methodum  minus 
commendet , ex  eo  capite  fortafle  .quoniam  ipfis  Indiuifibilibus  vtitur ,•  aduertat  facile  re- 
uocari  polle  ad  quandam  demonftrandi  rationem , qua:  loco  ipforum  Indiuifibilium  diuifi- 
bilia  i puedam  fubftituat , videlicet  parallclogramma  in  planis,  & parallclepipeda  infoli- 
dis,  qux,  cum  cuique  perfpccla  facile  admodum  ctfc  pofiint , piget  in  eorum  tradlationo 
detineri . 

De 
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De  Methodo  innixa  Grauitatis  Centro 

vfm eniti  TV  rebus  Geometricis  ad  Theoremata  dcmonftranda,  & ad  Problemata  eonfiruendaZ 
ftJulru  «J  X non  rarb  adhibitum  fuifle  grauitatis  centrum , cum  a Veteribus , tum  a Recentioribus  , 
pcrfpicuuin  cft  eorum  cuicunque  monumenta  verfanti . Et  ad  Theoremata  quod  attincr, 
illud  oftcnfum  fuit,  quod  Farabole fefquitertia fit  trianguli  tandem  bafin , efi  altitudinem  btt- 
■»  »/»  fuit  ii  itntis • fic  & de  Hyperbole, quod  t utusltbet  hyperboles  portio  adfibt  snferiptum  triangulum. _ 
m^nTfc’  tinfdem  tum  ipfa  bafeos , ac  altitudinis , eam  habeat  rationem , quam  dua  tertia  partes  aggre- 
,i  nutu,  v gati  ex  latere  tranfuerfi , efi  diametri  portione  ad  eam , esita  ex  centro  feclionis  ducitur  ad  por- 
tionis centrum  grauitatis.  Et  dcEllipfi,  ac  Circulo , quod  omnis  Elltpfcos  ,velcirculi  portio 
ad fibi  triangulum  inferiptum  eiujdem  cum  ipfa  bafeos , ac  altitudinis , tam  habeat  rationem  , 
quam  dua  tertia  partes  diametri  portionis  reliqua  ad  eam , qua  ex  figura  centro  ducitur  ad 
grauitatis  centrum  in  portione . Praeterea , quod  in  fimicirculo , & q utcunque  circuli  fetfore 
arcus  ad  duas  tertias  relta  fibi  fubtenfa , eam  habeat  rationem , quam  femidtameter , ad  eanua 
qua  ex  centro  ducitur  ad  feltoris  centrum  grauitatis . Et  id  genus  alia,  vt  apud  Auflores  vi- 
deri poffunt . 

vjiuauni  Ad  Problemata  quod  attinet;  multa  quidem  prifidio  centri  grauitatis  eonftru&a  fue- 
maunstii  ai  rllnt , & inter  reliqua  priclariflimum  illud , in  quo  iubemur  quadratum  aquale  circulo  txhi- 
here ; fi  quifpiam  enim  centrum  grauitatis  femiperipherir  admucnerit , ac  fecerit , vt  refta 
uu/lnmia.  a centro  circuli  ad  huiufmodi  grauitatis  centrum , qua:  quidem  cft  bafis  Quadratricis , vt 
hie,  inquam,  ad  circuli  radium , ita  hic  ad  aliam  quampiam ; huius  autem  quadruplum  fa- 
ctum fit  latus  trianguli  orthogonij , vnum  fcilicct  circa  refium , aliud  vero  radius  ciufdem 
circuli  ,■  huiufmodi  enim  triangulum  circulo  iquale  erit ; quare  fi  huic  exhibeatur  quadra- 
tum aequale,  hoc  ipfum  quadratum  iquabitur  circulo;  &alia  etiam  in  exemplum  afferri 
poflent  . Sed  hac  de  re  infra . 

t/utia  tt  a™  Hic  porro  non  nulla  dicenda  funt  de  Grauitatis  Centro,  in  cuius  gratiam  non  eft  prire- 
X.Vwm'"  reundum,quod  ab  alijs itidem  animaduerfum fuit.  Centrum  nimirum  vniuerfim  acceptum , 
fundum  effe  quantitatis  continuat , & finita; , fignarum  fiue  aftu , fiue  potentia , vel  in  illa_ 
ipfa  quantitate,  eiufue  termino , vel  extra  cum  certo  quodam  refpedu , fiue  extenfionis, 
fiue  intercapedinis , fiue  habitudinis  partium  ad  id, cuius  dicitur  centrum . 

Centrorum  autem , vt  & quantitatum  tripartitum  videtur  effe  genus,  nempe  centrum  Li- 
mfZ  tti.-ui  «earum , Supcrficicrum , & Corporum,  Et  quidem  ratione  rcfpedus , tria  quoque  alia  cen- 
tra recognofunrur , videlicet  Figurat,  Magnitudinis,  ac  Grauitatis . 
atru  Fitura  Centrum  Figura; , punclum  illud  appellant,  in  quo  omnes  diametri  fe  fe  mutuo  interfic- 
iant , feu  i quo  (emidiametri  exeunt . Hoc  autem  proprie  corporibus , ac  fupcrficiebus 
conuenit,  quibus  proprie  conuenit  Figura;  nomen,  licet  etiam  ad  figuras  conicas  referri  fo- 
leat.  Et  hoc  tam  intra,  quam  extra  Figuram,  eiufque  termino  fignatur,  intra  quidem  vt 
in  fphatra , & circulo : extra,  vt  in  conoide  hyperbolico , & hyperbole;  in  termino , vt  in  he- 
uufphario , fcmicirculo , omnibufque  fedoribus . 

Aliqui  autem  loquentes  ftltem  de  figuris  redilineis  ordinatis, defcripferunt  Figura:  cervi 
trum  hunc  in  modum,  figura  aliqua  plana  multilatera  centrum  habere  dicuntur  punSum 
illud,  in  quo  omnes  rcha  linea , vel angulos  oppofitos  iungentes,  bifariam  fecantur , vel  ab 
angulis  dulfa  ad  laterum  oppofitorum  bipartitas  feli  tones  in  eafdem  rationes . 

Centrum  Magnitudinis  illud  eft  punCium,  quod  vndiqueiquaJitcr  ratione  magnitudi- 
i Bis , vel  extenfionis  ab  extremis  abeft . Hoc  vero  cuique  quantitati  finiti  conuenit , Lineis 
nimirum,  Supcrficiebus , & Corporibus , fed  non  fingulis.  Lineae  quandoquidem  ordinatae 
ac  vtrinque  terminati  ccnrrum  cft  illud  pundiuin  quo  ea  bifariam  diuiditur;  at  inter  fuper- 
ficies  folus  Circulus,  inter  folida  fola  Sphira  eft , cui  Magnitudinis  centrum  proprfe  conue- 
Biat ; improprietamen  Tolygonis,  & Polyedris  regularibus  aptatur , in  quibus  videlicet  la- 
tera hedra  ab  hoc  fecundum  fe  tota  fpedata , non  autem  fecundum  part  cs  *qud  recedunt , 
quo  pado  Magnitudinis  centrum  extra  quantitatem,  cuius  centrum  dicitur,  reperire  licet j 
fic  fe  habent  linei  curui  in  fe  ipfas  recurrentes , vt  circularis , & elliptica  ,•  fic  le  habent  co» 
tona  fiiperficialis , & annularia  corpora , 

Vel,  fi  dicere  placet  hoc  centrum  id  effe  pundum , quod  in  lineis  eas  biflecat , in  fuperiij 

ciebus  * 
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' ciebus  id,  per  quod  vteunque  dufta  refla  linea  fuperficiem  in  duas  squales  partes  diuidit : 
in  corporibus  punitum  illud,  per  quod  vtcunque  planum  incedens  seque  partitur . 

Harc  autem  «rqua  partitio,  tam  in  lmeis,quam  roperficicbus, atque  corporibus  fic  intclli- 
genda  eft , vt  partes  illae  fcorfum  accepta:  fint  squales , ac  homogeneis  squiponderent . 

Centrum  grauitatis  varii  definitum  fuit , dixerunt  aliqui  fic  definiendum , centrum gra-  cmri  r«»i- 
mitatit  eniufque  granis  eft  eiufdem  grauis  medium ; ita  quidem  Arillotclcs.  Ali)  fic  t dicimus 
autem  centrum  grauitatis  vniufcuiufque  corporis  cftepunilum  quoddam  intrapo/itum  J quo  fi 
rrauc  defendens  mente  concipiatur , dum  fertur  quscfcit , tfr feruat  eam , ejuam  in  principio  ha- 
bebat fofitionom,  neque  in  ipfa  latione  circumnectitur;  ita  Pappus.  Alijfic,  centrum graut- 
tatis  vniufcuiufque  foltda  figura , eft  punctum  illud  mtrapofttum  , circa  quod  vndtque  partes 
aqualium  momentorum  conftftunt . St  enim  per  tale  centrum  ducatur  planum , figuram  qttotno- 
docunque  fecans  ,femper  in  partes  aqueponderantes  ipfam  diuidet . 

Qui  haflenus  de  centro  grauitatis  tradita  docuerunt,  Phyficc  grauitatem  ipfam  contcm-  < SrauStat  fn. 
plantes,  folis  corporibus  adfcripfcrunt , quibus  re  vera  ineft ; acobidinijs  tantummodo 
grauitatis  centrum  agnouerunt , quibus  cum  re  ip(a  tantum  grauitas  iniit , & ipium  graui-  “ ' 

tatis  centrum  inefle  poteft . 

Quamuis  tamen  nunquam  Natura  fupcrficies , & lineas  a corporibus  feiunxerit , a Ma-  Mathmati- 
thematico tamen  fciungi  permittitur,  citra  errorem. Non diffimiliter , quamuis  grauiras, 
grauitatifque  centrum  lolis  corporibus  ir, fit , nihilominus  non  fine  magno  veritatis  lucro  , 

ubi  Mathematicus  arrogat , grauitatem  fuperficiebus , lineis , ac  punflis  incifc  concipci  t,. 

Quod  fi  permittendum , quod  revera  permitti  debet,  generalior  eft  ineunda  traflatio  do 
iplo  grauitatis  centro , ac  propterea  non  fiftcndum  in  deferiprionibus  ipfius  haflenus  tradi- 
tis , quibus  tantummod6  centrum  grauitatis,  quod  propriumeft  corporum,  explicatur,  fed 
pauli)  vniucrfalior  eft  afferenda  definitio  hunc  in  modum . Grauitatis  centrum  vniufcuiuf. 
eque  finita  quantitatis  punitum  eft  illud , vel  in  illa  ipfa  quantitate , eiufae  termino , vel  extra 
pofttum,  circa  quod  vndique  partes  aqualium  momentorum  conftftunt . Propterea  quod  vel  ip- 
fum  centrum , vel  Ime  a rella , flue  planum  per  centrum  quomodocumque  duci ' umjimper  in  par- 
tes aqui  ponderantes  propofttam  quantitatem  difpeftct  . 

Non  eft  aute  hic  praetereundum  id,  in  quo  nonnulli  craffiori  Mincrua  philofophantes  de-  &«»»»*■■ 
cepti  (unt, videlicet  binas  illas  partes  ab  huiufmodi  punito, aut  plano  fecantc  faflas  pquipG- 
derames  e (Te  dicendas  comparatione  centri  grauitatis  totius ; atque  hunc  in  modum  partes 
illas  squalium  momentorum  efic,  non  aute  quafi  fcorfim  acceptx,  & ad  trutinam  reuocatx 
sequiponderare  debeant . Partes  enim  ilis  squalia  momenta  fottiuntur  ratione  pofitioms, 
aefirus,  quibus  fublatis , nihil  prohibet  quominus  insqualium  ilis  fint  ponderum:  qus  '• 
quidem  omnia  facile  Librs  naturam  perferutanti  conftabunt.No  enim  repugnat  vt  ea,  qus 
xquiponderant , etiam  feorfim  fpeflata  squalium  fint  ponderum , id  tamen  ncccflarium- 
non  eft  ad  squitibrium , fcu  ad  momentorum  squalitatem , cum  tcftimonio  librs  non  raro 
pvtes  exigui  ponderis  fcorfim  fpc&atx,  fi  a centro  longius  abfint,  squiponderent  partibus 
grauioribus  prope  centrum  conftitutis.  Hac  autem  vniuerfim  dida  funto  de  grauitatis 
centro  in  triplici  quantitatis  genere, fiquidcm.vt  paulo  antea  norauiraus,  non  fine  magno 
lapienti*  commodo,  grauitatem  ne  dum  corporibus , fcd  etiam  lineis,  atque  fuperficiebus 
incifc  concipimus . Obfcruarunt  autem  non  raro  idem  efle  centrum  grauitatis  figura , 
ciufdcmque  perimetri , quandoque  vero  non  ita . 

Nec  etiam  ommittendum  eft , quod  in  re,  dc  qua  agimus,  non  exigui  momenti  eft,  nimi-  Mummia 
rum  cum  grauitatem  lineis , & fuperficiebus  incile  concipimus  proprie  loquendo , compa- ,w"*  ■ 
rationem  iuftituendam  eife  inter  homogenea , qus  quahtitate  affecta  intelligimus : vndc_» 
inter  lineas, quas  graues  cocipimus,  inftituenda  eft  comparatio ,-  item  inter  fupcrficies,-  tan- 
dem inter  corpora ; non  autem  inter  lineas , & fupcrficies , vel  inter  fupcrficies,  & corpora . 

De  his  tamen  fufiori  calamo  feribendum  alibi . 

Reliquum  eft  vt  de  vfu  centri  grauitatis  ad  dimenfiones , rationefquc  figurarum  ineun- 
das, fetmonem  inftituarous . Non  vno  autem  modo  contingit ; ducemus  autem  exordiun»^£'*^ 
ab  eo,  quem  excoluit  Antiquitas , ifquc , vt  pcrfpicuus  reddatur , exemplis  cum  illuftrabi-A"»*»»fw; 
mus . Pri$s  tamen  animaduenendum , cius  vfum  prscipue  confiftcre , vt  beneficio  ipfius 
inter  magnitudines  ratipnem  inurniamus ; Ita  plane  fuperius  adnotarum  fuit,  ope  centri 
grauitatis  cognofci  qusnam  fit  ratio,  videlicet  fcfquitertia , Paraboles  ad  trianguhim  fibi 
inferiptum  > & fic  dc  alijs  • ' Mctho- 
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Methodum  hinc  i Veteribus  Archimedes  in  fuo  de  Quadratura  Paraboles  Libro  > lucu* 
lenter  expreflit  , quamuis  inkio  eam  Mechanicam  appcUauerit , non  ob  id  tamen  de- 
teftabilem  putes , cum  certis  dcmonftriTtonibus  innitatur  .Hunc  porri)  in  modum  ad  Pro- 
poikionem  XVII  vique,  procudit.  Pergit  deinde  aliavtcns,  Methodo  qui  pure  Geome- 
trica eft  , qua?  quidem  apud  ipiiim  videri  poteft. 

Sed.vt  hfc  aliquo  illuilremus  exemplo, vnum, vel  alterum  afferemus  ex  ijs,  quibus  etiam 
& noftra  Methodo  fatisfacimus : propterea  ltt 


THEOREMA. 

Tiemplurru-a 

txxiY*.  far  abde fefauttcrti*  ttt  trianguli  eandem  Jtbi  bafin , & eandem  altitudinem  habentis. 


« fo.  primi, 
b f./txti. 


« i t.pimU 


Sit  parabole  AOBC,  cui  inferiptum  fi:  triangu- 
lum ABC;  vtriuiq;  communis  vertex  cfto  B,  bafis 
autem  AC  . Dico  parabolen  AOBC,  fcfquitcrtiam 
cfle  trianguli  ABC. 

Ducatur  diameter  BD,  feceturque  DC  bifaria  1 
in  punflo  E,&  in  F ea  lege  fccctur,b  vt  ratio  FC  ad 
DF,  fit  fuperbipartiens  tertias,  hoceft.vt  j,  ad 
3:  at  vero  per  punfla  E,  & F, agantur  EH,  FG  pa- 
ralleli diametro  DB;  mox  agatur  BE  occurrens 
FG  in  N;  fit  autem  portionis  parabolici  BHCB, 
grauitatis  centrum  I,  punflum  fcilicet  in  kH,  ciut- 
oem  portionis  diametro . 

Ex  I ducatur  refla  ad  ccntrfi  grauitatis  femipara- 
bolcs  BHCD.quod  ncccflario  erit  in  refla  FG,  vt  demonftrabirur , nimirum  L,  & protra- 
flaad  partes  L occurret  refla:  >BE  in  punflo,  videlicet  M,  quod  erit  centrum  grauitatis 
trianguli  DBC,  vt  infra  dicetur ; quare  EB  tripla  erit  ipfius  EM,  & punflum  M neccflarii 
cadet  inter  B,  & N,vt  paulo  infra  conflabit , 


Etftlutio'. 


J 1 1.  quinti  . 
c 1 1 .tjutn/i. 

( itrtl.  19. 
qninii. 


Q}- 


V oniam  integra  parabole  AOBC,  fefquiterria  eft  trianguli  integri  ABC;  ergo  femi- 
parabolc  DBHC  fefquitertia  erit d trianguli  DBC:  fcd  MI  eft  fefquitertia  ipfius  LT, 
, vt  mox  videbimus ; ergo  * vt  MI  ad  IL,  ita  femiparabole  DBHC, ad  triangulum- 
DBC;  ergo1  per  conucrfionem  rationis,  vtIM  ad  ML,  ita  femiparabole  DBHC,  adpara- 
i 1 bolicam  portionem  BHCB.-&  s diuidendo  vt  LI  ad  ML,ita  reciproce  triangulum  DBC,  ad 
portionem  parabolicam  BHCB.  Quod  ita  fe  habet : nam  M,  eft  centrum  grauitatis  trian- 
guli DBC.-  & I eft  centrum  grauitatis  portionis  parabolici  BHCB:  & L eft  centrum  graui- 
tatis femiparabolcs  DBHC . Si  autem  cuiuslibet  figura  plani  vtcunque  fefli  centra  gra- 
uitatis partium  iungantur refla  linea, huiufmodi linea  a centro  grauitatis  totius  prxdicti 
P*an‘ ‘ta  le^ltur  > h vt  fegmenta  e contrario  refpondeant  partibus  commemoratis . 

Lemma  1. 


Quod  autem  centrum  grauitatis  femiparabolcs  BHCD.fit  in  recta  FG,  qui  parallela  eft 
ipfi  DB,  oftendetur  inferius . Eft  entm  ipfius  IC  ad  DF  ratio  fupertnpartitns  tertias 
eJ-rAOftendctur  inquam  inferius , vbi  de  noftra  peculiari  Methodo  agetur,  & qui- 
dem longi  aliter , ac  ab  alijs  preftitum  fuerit . 


Lemma  II. 


Quod  veri»  IL  protracta  ad  partes  L,  occurrat  centro  grauitatis  trianguli  DBC,  cuiuf- 
modi  eft  ex  hypothefi  punctum  M,  fic  oftendo.  Jfuoniam  entm  I punitum,  eft  centrum 
grauitatis  portionis  parabohea  BHCB i & M,  centrum  grauitatis  trianguli  DBC,  denique 

L cR 
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Lefi  centrum  gr uni  tat  is  femiparaboles  BHCD;eft  nutem  femiparabolc  prtdiSa  vtcua- 
que  dtrtifa  a rccla  BC  m partes , quarum  vna  efi portio  par abolita  BHCB,  cuius  centrum 
gratulatis  e fl  I;  alia  vero  efi  triangulum  DBC,  Cuius  grauitatis  centrum  efi  M;  ergo  reti  a 
coni  ungens  punita  I,M  fecari  debet  ab  Lycentro  gr aut  tat  is  totius  magnitudinis,  nempe  /t- 
jnipar aboles  BHCDi  fi  igitur  reffa  lL,non  perueniret  ad  M,  grauitatis  centrum  trianguli 
DBC,  recta  coni  ungens  punita  M,1  non  tranfirct  per  L;  alio  quin  duarum  rcltarum  vnum 
foret  commune  figmentum  LI;  atque  adeo  non  fccaretur  a centro  grauitatis , nimirum  [e- 
mipar aboles  BHCD,  Jfuod  efl  inconueniens . 

Brcuius  ex  ixfiaua  Prop.  yEquiponderautiuin  Archimedis . 


Lemma  111. 

Quod  autem  EM  fubtripla  efle  dcjpeat  ipfius  BE,  confiat.  Nam  grauitatis  centrum  vtoiuf- 
cuiufque  trianguli  efi  punctum  in  rella  dulta  a vertice  biffecante  bafin , ita  vt  pars  ad 
verticem,  dupla  fit  reliqua . 


Lemma  IIIT. 


Quod  autem  MI  fit  fefquitertia  ipfius  LI,  fic  oftenditur . Jtfnalium  enim  partium  CD  efi 
octo,  taltum  DE  debet  efie  quatnor , cum  DC  dtuifa fit  bifariam  in  E;  efl  autem  FC  eae 
confractione  quinque ; ergo  F E erit  vnum;  & quia  FN parallela  cft  ipfi  BD,  ob  id  erit,  vt 
DE  adEF,ita  BE  ad  EN;fcd  DE  ad  EF,  efi  tn  ratione  quadrupla  , cum  DE  taxata  ,vt 
quatuor,  FE  valeat  vnum ; ergo  BE  ad  EN,  erit  in  ratione  quadrupla  ; efi  * autem  BE  ad  * Sx  ,»  juta 
EM,  in  ratione  tripla  j ergo  fi  BE  taxetur  duodecim , ME  valebit  quatuor , cr  NE  vale- 
bit  tria , atque  adeo  MN  valebit  vnum , itaque  ME  quadrupla  erit  ipfius  MN;  at  ob  pa- 
rallelas NL,  EI,  qua  ratio  efi  EM  ad  MN,  eadem  efl  1M  ad  ML;  ergo  IM  quadrupla  erit 
ipfius  ML;  quire  per  conucrfionem  rationis  MI  fefqui tertia  erit  ipfius  LI. 

Punitum  MjCadct  inter  B & N;  Nam  altoquin  caderet  extra  FG,  quod  cft  abfurdum  . 


Compofitio . M 

QVoniam  L efl  centrum  grauitatis  fcmiparabolcs  DbHC,  vt  vidimus;  & I,  cft  centrum 
grauitatis  portionis  parabolicx  BHCB;  & M,  eft  centrum  grauitatis  trianguli  DBC  ; 
ergo  erit , vt  offendemus,  reciproce , vt  LI  ad- Mi.,  ita  triangulum  DBC  ad  por- 
tionem parabolicam  BHCB;  ergo  componendo, vt  IM,ad  ML,ita  femiparabolc  DBHC, ad 
parabolicam  portionem  BHCB;ergo  per  conucrfionem  rationis , vt  MI,  ad  IL,  ita  fcmipa- 
rabolc  DBHC  ad  triangulum  DBC;  led  MI  eft  fefquitertia  ipfius  LI;  ergo  femiparabolc 
DbHC,  fcfquitertia  erit  trianguli  DBC;  ergo  integra  parabole  ABHC,  fefquitcrtia  erit 
ttianguii  integri  AbC.  Quod  oportebat  &c. 


Confpcllus  Refolutionir  , atque  Compofitioeis . 

guoniam  integra  parabole  AOBC  fefquitertia  efi  trianguli  integri  ABC;  erga  laitimm  ittfi. 

Semiparabole  DBHC fefquitertia  erit  trianguli  DBC:  Jed  kfmh.  &P- 

MI  efi  fefquitertia  ipfius  LI,  ergo 

Vt  MI  ad  IL,  ita  femiparabolc  DBHC,  ad  triangulum  DBC;  ergo  per  conucrfionem  rationis. 

Vt  IM  ad  ML,  ita  femiparabolc  DBHC  ad  parabolicam  portionem  BHCB:  efi  diuidendo . 

Vt  LI  ad  LM,  it 4 reciproci  triangulum  DBC  ad  portionem  parabolicam  BHCB;  .fiuod  ita  ft 
habet:  nam  M,  oft  centrum  grauitatis  trianguli  DBC:  (fi  I, eft  centrum  grauitatis  portio- 
nisparabohet  BHCB:  efi  L,  efl  centrum  grauitatis  fcmiparabolcs  DBHC.  ergo  IMtta  fe-  uuu.&im- 
ctbitur  in  L,vt  reciproce  efic,  c'mf: 

Si  autem  cuiuslibet  figura  plana:  vtcupquc  fe&aa  centra  grauitatis  'partium  iungantur , ' 

redi  line» , huiufmodi  Unca  a centro  grauitatis  totius  pradi&i  plani  ita  fecatur,  Vt  fegmen- 
ta  c contrarii  refpondeant  partibus  commemoratis , ” ' ' " 


Ii 


scuo- 


Isemplum 

mv. 


ijo 


CAROLI  RENALDINII 

S C H 0 h I 0 fi. 


£xdiHis  apparet  vfns  centri  grauitatis  ad  efiendcndam  rattenem  tuter  duas  fuperfcte,  . 
Non  dijfimiliter  in  e.rpenlut  ad  idem,  grandis  centrum  adbtbert/okt.  Obferua  au, ena 
,n  fnperieri  rcfdumncHl,  adh,ber,,  tangam  hiram,  a, que  L,fe  habere,, anjaamHjpo. 
maelia»,  & tpfiut  kkra  ex, rem, s M,Ijn,cU,g,  appenfa  grau,a#cmpe  tr,  angulum  DBC,  & 
fiat  tum  par  abolitum  BHCD , 


Aliter  •’ 

OVoniam , vt  infra  demonflrabimus , peculiarem  noftram  Methodum  traflantes , ad- 
hibito etiam  grauitatis  centro , fpatium  DBC,  triplum  cft  fpatij  BHCB;  ergo  com- 
ponendo fpatium  DbHC  quadruplum  erit  fpatij  BHCB;  ergo  per  conuerfionem  ra- 
tionis fpatium  DbHC  fefquitcrtium  erit  fpatij  BDC,  fcd  vt  ftmplum  ad  fimplum , ita  dupla 
ad  duplum ergo  parabole  AObHC,  quae  cft  duplum  fpatij  DbHC,  fefquitema  erit  trun- 
culi AbC,  quod  cft  duplum  fpatij  DBC.  , . , _.  ... 

* Nec  defunt  alij  modi  quibus,  mediante  centro  grauitatis,  hoc  idem  Theorema  oitcndt 

^°Sed  & illud  quoque  mediante  grauitatis  centro  demonftrabitur . 

THEOREMA. 

Circuli  fermentum  ad  infer tptum fb,  triangulum  eiufdem  bafen  ac  altitudini t , efi  vt  dna 
terti  a partes  diametri  figmenti  reliejut  ad  rett  am  connctt  entem  circuli  centrum  > C/ 
ui tatis  centrum , quod  ab  initto  proponebatur,  figmenti  t 

i » . » 

Segmentum  prsdiflum , vel  eft  non  maius , 
vel  maius  dimidio  circuli.  Sit  primo  no  te- 
nuius . ' 1'A 

Efto  circulus  ABCD,  culus  centrum  G,fcg- 
mentum  dimidio  non  maius  (it  quod, refla  aC, 

& peripheria  ABC  continetur,  cui  fitinferi- 
ptum  triangulum  AbC,  cuius  altitudo, BK.qup 
fit  propterca  fegmenti  ABC  diametcr.Manife- 
ftum  autem,  quod  hate  produfta , tranfibit  per 
G circuli  centrum.  Reliqui  fegmenti  diameter 
fit  KD,  fitq;  fegmenti  refla  AC,  & periphe- 
ria AbC,  comprehenfi  , grauitatis  centrum-. 
punflum  L . 

Oftcndendum  eft  Circuli  fegmentum  com- 
prehenfum  recta  AC  & peripheria  AbC  ad 
triangulum  ABC  effe , vt  duae  tertiae  partes  ip- 
fius KD  ad  GL.  _ __  ... 

Fiat  triangulum  EGF.  cuius  bafis  parallela , & aqualis  AC,  Sc  altitudo  GH  aqualis  Ai, 
huius  porro  grauitatis  centrum  fit  I,  punctum,  in  quo  GH  ita  diuiditur , vt  GI  fit  dupla  ip- 
fius  IH, 

Rcfotueio , 

Voniam  eft  vt  dua  tertia  partes  ipfius  Dk  ad  GL,  ita  fegmentum  ABC  ad  triangu* 
lum  ABC;  fed  vt  GI  ad  GL,  ita  eft  fegmentum  ABC  ad  triangulum  EGF;  vt  infra-' 
conflabit ; aquiponderant  enim  cx  G.  ergo  per  fubtractionem  aqualium- 
rationum , vt  dua  tertia  partes  ipfius  DK,  ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH,  hoc  cft 
ad  GI,  ica-.  triangulum  EGF,  ad  triangulum  AbC,  fcd  vt  dux  tertia;  partes  ipfius  DK 
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ad  ipfam  GI,  ita  DK  ad  GH;  ergo  vt  DK  ad  GH,  ita  triangulum  EGF  ad  trianeuIutiC 
ABC . Sed  vt  Dk  ad  Ak,  ita  Dk  ad  GH;  ergo  vt  Dk  ad  aK,  ita  triangulum  EGF,  ad  trian 
gulum  AbC;  (ed  vtAkad  kb,  itaDk  adAk;crgovt  AK  ad  KB,  ita  triangulum  EGF  ad 
triangulum  ABC . Sed  GH  cft  cx  conftructione  aequalis  AK;  ergo  vt  GH  ad  BK.ita  trian- 
gulum EGF  ad  triangulum  AbC  . Quod  ira  fc habet;  funtenim  triangula  quorum  bafcj 
funt  xquales,  atque  adeo  funt  inter  fcvt  altitudines.  1 

Lemma . 

Quod  autem  fit  vt  GI  ad  GL,  ita  fegmentum  aBC  ad  triangulum  EGF,  nofira  retaliari 
Methodo  infertas  ofiendemus . 

Comfojitio . 

Voniam  triangula  ABC,  EGF  funt  aequalium  bafium , erunt  [inter  fe  vt  altitudines; 

V/  erg°  vt  GH  ad  BK,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  AbC,  fed  GH  ex  conftru- 
ctionc  cft  xqualisAK;  ergo  vtAK  ad  KB,ita  triangulum  EGF  ad  triangulum- 
AbC,  fed  vt  AK  ad  kB,  ita  Dk  ad  AK;  ergo  vt  DK  ad  Ak,  ita  triangulum  EGF  ad  triangu- 
lum ABC.fcd  vt  DK  ad  AK,  ita  DK  ad  GH,-  ergo  vt  Dk  ad  GH.  ita  triangulum  EGF  ad 
triangulum  ABC;fed  vt  DK  ad  GH,  ita  eidem  partes  ipfius  DK  ad  eafdem  partes  ipfius  ■ 

GH,  nemp£  dux  tertix  partes  ad  duas  tertias  partes ; ergo  vtduxtcrtix  partes  ipfius  DK 
ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH,  hoc  cft  ad  GI,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  AbC; 
fed  vt  GI  ad  GL.ita  quidem  eft  fegmentum  AbC  ad  triangulum  EGF;  ergo  < vt  dux  tertix  • 
partes  ipfius  Dk  ad  GL,  ita  fegraentum  AbC  ad  triangulum  ABC.  Quod  opportebat  oflcn- 
dere_> . 

At  quando  fegmentum  fuerit  maius  dimidio . 

lunetis  AD,  DC,  rcliqux  portionis  ADC  graui- 
tatis  centrum  efto  M,  cx  hadenus  demonftratis  li-  , 

Suet , fegmentum  comprehenfum  reda  AC.&  peri- 
icriaADC,  ad  triangulum  ADC,  efle  vt  dux  ter- 
tiae partes  BK  ad  GM;  at  vt  triangulum  ADC  ad 
triangulum  ABC,  ita  cft  KD  ad  BK,  feu  vt  dux  ter- 
tix ipfius  KD  ad  duas  tertias  partes  ipfius  kB;  ergo 
vt  dux  tertix  partes  ipfius  KD  ad  GM,  ita  erit  • Teg- 
mentum comprehenfum  reda  AC,  Se  peripherii 
ADC  ad  triangulum  ABC,  fed  vt  fegmentum  com- 
prehenfum redi  AC,  Se  peripheria  ABC,  ad  Teg- 
mentum alterum  fub  reda  aC,  Se  peripheria  ADC, 
eft  i>  vt  GM  ad  GL  (cft  enim  G cetrum  grauitatis  to- 
tius figurx  Se  L,  ac  M,  funt  centra  partium ; ) ergo  c 
vt  dux  tertix  partes  KD  ad  GL,  ita  fegmentum  con- 
tentumredi  AC,  Se  peripherii  ABC,  ad  triangulum 
ABC. 

ConfpeSlus  Refolutionit  , aey;  Compofnionis 

■ ‘ '\  ; ‘V  , ... 

puertiam  tjl  vt  dua  tertia  partes  ipfius  DK  ad  GL,  ita  fegmentum  ABC  ad  triangulum^  R'A- 

ABC)  fed  ' &/*+ 

VtGIadGL,  ita  eB  fegmentum  ABC  ad  triangulum  EGF;  aquiponderant  enim  ex  G.  erga 
per fubtracl tonem  aqualium  rationum . 

Vidua  tertia  partes  ipfius  Dk  ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH,  hoc  efi  ad  GI,  ha  triangulum 
EGF  ad  triangulum  ABC; fed  : 

Vt  dua  teres  a partes  ipfius  DK  ad  duas  tertias  parta  ipfius  GH,  ita  DK  ad  GH;  ergo 

Vt  Dk  ad  GH,  ita  triangulum  FGE  ad  triangulum  ABC,  fed  * 

rt  Dk  ad  AK)  ita  DK  ad  GH;  erga  ~~  ~ “ 'iA  • 

Ii  a Vt 


b 8 uipmd. 
Afthtm. 

■C  l jujHinii. 


Digitized  by  Google 


r mu  luMu- 

timii  > & «>• 
tittin  Ctnft\ 

6 omt  • 


CAUOU  RENALB1NU 

©JT  adJV,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulpm  ABC;fed  , ^ 

Vt  Ab  adbB,  tt*  Di  ad  Ah,  ergo 

Vt  AK  adKB,  it*  triangulum  EGF  ad  triangulum  ABC,fcd 

GNeff  ex  conflruffione  aqualts  AK\  ergo  

jPjs  Gh l ad  fib,  it*  triangulum  EGF  *d  triangulum  ABC . ^ uoditafe  habet", funt  entm  trian- 
guli , quorum  bafct funt  aquales , atque  adeo  funt  inter /e , vt  altitudines . 

S C H 0 L I 0 H. 


Ex  his  porri) , qua  mode  dicebamus,  facile  innotefieet  ratio  circuli  ad  quadratum  infiriptram; 
fi  namque  nos  intelligamns  AC  duclamper  centrnmG,  ad  reelos  angulos  cum  BD,  cr  a a 
\ius  extrema  dutlis  recits  ex  B.fiet  triangulum,  ad  quodfemicireulus  eam  habebit  ratio- 
nem , quam  habent  dua  tertia  partes  femidtametri  DG  ad  re£f  ani  coniangcntemG  cen- 
trum circuli , fcilicet  figura , & grani  tatis , & centrum  grani  tatis  ipjtus  femicirculi  > 
quod  comparatur  per  analogifmum  illum.  Vt  femiperipheria  ad  diametrum , tta  terttt 
pars  diametri  ad  altam  interceptam  inter  circuli  centrum,  & gr unitatis  centrum je- 
v>  tnicircnli ; /eu  quod  in  idem  redit  ; Vt  femiperipheria  circuli  ad  duas  tertias  partes  dia- 

metri, ita  femidtameter , ad  interceptam  inter  circuli  centrum , & centrum  grauitatts 
femicirculi.  Nam  fi fuerint  dua  quantitates , fueritq',  vt  prima  ad  fecunda,  tta  tertia  pars 
• huius  ad  aliam . Etiam  vt  prima  ad  duas  tertias  partes  fecunde  erit,vt  dimidia  pars  (e- 
cundaad illam-,  vnde fi  Geometrici  reperiatur  illud  femicirculi  centrum  grauitatts  , cr 
Geometrice  quoq;  quadratum  circulo  aquale  exhibebitur . Olferua  autem  vfum  centro 
gravitatis  > in  fuprapofita  Refoluttone  ,nonvno  in  loco , - 

Sei  nondum  ad  gcijcralera  formam  Theorema  redadtum  eft;  nam  hoc  proprium  eft 
ipfius  circuli,  quatenus  GH  trianguli  altitudo  fafta  eft  xqualis  Ak,  qua:  media  proportio-, 
nalis  eft  inter  DtK,  KBjfed  fi  GH  intclligatur  potens  re&angulum  DKB,  quamuis  non  ut 
aqualis  AK,  qux  eft  femibafis  trianguli  ABC,  fiet  Theorema  commune  circulo,  fit  Ellipu  > 
qua  de  re  hk  non  nulla  dicenda.  _ . 

Commune  autem  fiet.fi  praecipiamus, loco  ipfius  AK.pro  ipfa  GH  in  triangulo  EGF  lub- 
Rituire&am,  quxpoffit  reftangulum  BkD;  in Ellipfi fiquidem  AKnoneft  huiuimodi, 
quamuis  in  circulo  ut,  hoc  autem  intcUcilo  demonftratioDein  contcxcrc  Licebit  ad  cunij 
qui  fequitur,  modum  . 

THEOREMA. 

fuius  libet  e ire  uti , ac  Ellipfios  quidem  figmentum  ad  infiriptum  fibi  triangulum  iiufdem 
bafeos,  ac  altitudinis , efi  vt  dua  tertia  partes  diametri /eg  menti  reliqui  ad  illum,  quaeso 
figura  centro  adgrauttatis  centrum  eius,  quod  initio  dicebatur,  figmenti . _ ^ 

Segmentum  pnrdtctura,  vei  eft  non  maius,  vel  maius  dimidio  circuli fit  primo  ooo* 
maius. 

fit /elutio. 


Iicmpioro- 

txXVL 


QVoniam  igi. 
cur,  vc  dux 
tertie  partes 
ipfius  Dk  ad  GL, 
kafegmentu  ABC 
adtnaugulu  aBC> 
fcdvtGi  adGL.ita 
eft  fcgaientiiABCi 
adtriongulfi  EGF, 
vt  infra  conftabit ; 
ergo  vt  duae  terti* 
partes  DK  ad  GI, 
ita«triagulu  EGE. 
ad^iwiguju  ABC» 
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fed  vt  DK  ad  GH,  ita  dus  tertis  partes  ipfius  DK  ad  GI,  nempe  ad  duas  tertias  partes  ipi 
fius  GH,-  ergo  vt  DK  ad  GH,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  ABC;  fcd  vt  GH  ad  BK, 
ita  DK  ad  GH,  cum  GH,  ex  conftruftionc  pofFit  rc&anjjulum  BkD;  ergo  vt  GH  ad  BK.ita 
triangulum  EGF,  ad  triangulum  ABC . Quod  ita  fc  habet ; prsdiifta  enim  triangula  EGF, 

& ABC,  cum  squales  habeant  bafes,  erunt  inter  fc  in  ratione  ipfarum  GH,  Bk. 

Lemma  l 

'J!>uid  autem  ft,vtCladGL,  ita fermentum  ABC  ad  triangulum  EGF,  of  cudemus  in/ra-i ,' 
ntflri  peculiari  Methode  vtentei . 

Compoftio . 

a^\  Voniam  itaque  triangula  EGF,  & ABC  funt  fuper  squalibus  bafibus  conflituta.erunt 
inter  fe  vt  rcfts  GH,BK,-crgo  vt  GH  ad  Bk,  ita  trianguli";  EGF  ad  triangulum  ABC, 
fed  vt  GH  ad  bK,  ita  Dk  ad  GH,  cinn  GH  poflit  rcftangtilum  BKD;  ergo  vt  Dk 
ad  GH,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  ABC,- fcd  vt  DK  ad  GH.itadus  tertis  partes 
ipfius  DK  ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH,  nempe  ad  GI;  ergo  vt  dus  tertis  partes  Dk  ad 
ipfam  GI,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  ABC;  fed  vtGI  ad  GL,  ita  quidem  efl  feg- 
mentum  ABC  ad  triangulum  EGF,  vt  vidimus ; ergo s vt  dus  tertis  partes  ipfius  DK  ad 
GL,  ita  Tegmentum  ABC,  ad  triangulum  ABC . Quod  oportebat  oftenderc . 1 **' 

At  quando  fegmentum  fuerit  maius  dimidio , ratiocinandum  vt  fupra  , quodque  do 
circulo  diximus,  Ellipfi  cft  accommodandum , 

ConfteHus  Re (ol 'ut  ion  is  , atque  Compoftionis , 


Quoniam  igitur  vt  dua  tertia  p artes  ipfius  DK  ad  GL,  ita  fermentum  ABC  ad  triangulum  /»««».  *«•. 
aur-teS  ~ lmimu.es,  f- 

VtGIadGL,  ita  e fi  fegmentum  ABC  ad  triangulum  EGF ; ergo  ».<• 

Vt  dua  tertia  partes  E)k  ad  GI,  ita  triangulum  EGF,  ad  triangulum  ABC:  fed 

VtDR  ad  GH,  ita  dua  tertia  partes  ipfps  DK  ad  Gljicmpe  ad  duas  tertias  partes  ipfus  GIJ-, 

ergo 

Vt  Dk  ad  GH,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  ABC:  fed 

VtGH  ad  Bk,  ita  DK  ad  GH,  cum  GH  ex  eonflruc! tene  pofpt  relt angulum  BkD',  ergo  T.‘m'  ,“- 

Vt  GH  ad  Bk,  ita  triangulum  EGF,  ad  triangulum  ABC . ^uod  ita  fe  habet ; prodiit  a enim 

triangula  EGF,  & ABC,  cum  aquales  habeant  bafes, erunt  inter  fegvt  GH  ad  Bk,  atq;  adeo  ■ 
altitudines. 

In  eo  igitur  hsc  Methodus  confiftit,  quod  vtatur  principijs  mechanicis.  Mechanica  vcr&  !n  eKe/rtt 
principia  dico , qus  grauitatis  centrum  concernunt ; omnis  quandoquidem  dcmonftratio  mntdi,,, . 
e principijs  conclufioncm  deducit . Principiorum  autem  nomine  medium  intclligitur ; hinc  M'"' 
porrb  dcmonftratio  nomenclaturam  conicqiiitur ; & demonftratio  ipfa  talis  cft,  cuiiifinodi^ 
cft  medium ; & quamuis  dcmonftrationis  principia  complexa  fint  .medium  autem  quid  in- 
complexum,  principiorum  tamen,  nomine  qus  complexa  funt,  medium  intclligitur;  quo. 
niam  ab  hoc  illa  conditionem  fortiuntur . Quamobrem  principia  complexa  illa  mechanica 
dicentur,  quatenus  in  ijs  mechanicum  medium  continetur . Mechanicum  autem  erit  fi  gra- 
uitatis  centrum  extiterit . 

CsterCtm  vniucrfalis  illa  refolutionis  Methodus  ab  Antiquis  exculta , de  qua  fuperius 
abunde  tra&auimus,Mechanics  demonftrandi  rationi  maximi  accommodatur,  vt  vidi- 
mus . Et  hsc  quantum  ad  antiquum  vfum  centri  grauitatis ; recens  autem  mox  explica- 
bitur modus  adhibendi  grauitatis  centrum,  ad  Geometricas  veritates  indagandas , 

Modusigitur  alter  adhibendi  grauitatis  centrum  erit  huiufmodi , vtrcrfe  dixeris,  eum-  uum 
confifterc  in  certa  quadam  cuiufuis  quantitatis  Rotunds  compofitione,  relolutionc , atque 
in  hinc  dcduftjs  dimenfione,  comparatione,  &c.  Sic  enim  fcre  eius  Aiiiftor  Guldinus  loqui-  r 
tur.  Rotundi  nomine  intelligcndo  lineas , fupcrficies,  & corpora,  qus  aliquo  paiftocx 
(implici  quodam  circulari  motu , quem  rotationem  appellat , ortum  ducunt,  adc6  vt  Ro- 

tundi  ‘pilat. 
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f,i*  *«w;  tundi  nomine  nedum  Sph*ra,  Conum,  Cylindrum,  Sphxroidem,  Conoidcm  Sre.  fed  & if« 
lorum  fupcrficics  ac  lineas , qua-  in  ijs  per  motum  illum  circularem  defignantur , inteUige- 
yaMm.  • K debeamus , 

hmu  Quoniam  autem  duplex  eft  fimplicis  morus  localis  quidem  fpccics,  prour  ad  prxfens 

/»/**<•  a»  attinet  inditurum,  nimirum  reflus,  & circularis , ita  fit  vt  Potcftas  Geometrica  a motu 
i 'r"  ot'g*nem  fttmcns  in  duplici  fit  difcriminc,  Dircfla  fcilicct , & Rotunda ; illa  cx  motu  reflo  » 
lhtput  p«t-  h*c  autem  ex  circulari  nafeitur. 

s.„  Vrraquc  Potcftas  tripartito  diuiditur  iuxta  triplicem  quantitatis  continuar  fpecicm , ira— 

■ fit  vt  primi  gradus  Potcftas  fit  Linearis , fecundi  Superficialis , tertij  Corporea.  Quorum- 
hji  intuli  graduum  ortus  ita  fe  habent ; primus  cx  motu  punfti , fecundus  ex  motu  line* , tertius  ex 
dirntu* . Elof u fupcrficici ; vnde  punfli  quidem  Potcftas  eft  linea  .•  line*  fupcrficics.-  fupcrficici  cor- 
pus, 

lam  enim  vulgatum  eft  apud  Mathematicos  lineam  reflam  nil  aliud  efle  quam  vcftigium 
’ punfli  motum  in  plano  refla  fubeuntis.-imaginantur  enim  punflum  ipfum  in  direflum  mo- 
ucri  fuperplanum  .vcftigiumqucreliflum  fine  latitudine  ,&  fine  profundirate , lineam  e fi. 
um  fe ; arqueaded  fi  Potcftas  dici  debet , qu*  cx  motu  nafeitur , linea  refla , Potcftas  erit , & 

*/>  quidem  primi  gradus . 

Qiiod  fi  huiufmodi  lineam  genitam  imaginemur  in  plano  quopiam  tranfuerfim  moueri 
fil>>  parallelam , ita  vt  cius  exrrema  punfla  binas  deferibant  lineas , priori  quidem  ad  re- 
ff*u.  '{«jnA  flos  angulos , orietur  parallclogrammum  rcflangulum  Potcftas  fecundi  gradus . 
r«*" ' Si  demum  fuperficicm  iam  ortam  eleuari , aut  deprimi  nos  intelligamus,  vt  fibimet  fem- 
per  fit  parallela , ita  vt  eius  termini , fcilicct  extrema:  line*  plana  deferibant , qu*  ad  pri- 
mum planum  fint  ad  angulos  reflos,  orietur  corpus  planis  vndique  rcflangulis  comprc- 
tn^uin,pf  henfum,  quorum  bina  oppofita  perpetuo  funt  parallela,  quod  parallelcpipcdum  appella- 
iun  tflfntf.  tur  ,cftque  Potcftas  tertij  gradus . Pote ftatis  autem  Dircfl*  ortus  hic  cfto. 

Z'T*  **'  poteftatis  iam  difl*  quilibet  gradus , diuiditur  in  luftam.  Maiorem  Iuft  , & MinoremJ 

rrtHiu  rn  lufti ; qiKimuis  aurem  in  primo  gradu,  in  quo  eft  linea  huiufmodi  parrino  abfolute  locum 
habere  minime  videatur , cum  linea qu*cunquc , fiue refla,  fiue  circularis  Iufta  Poteftas 
«ijf/ur dicipolfit;  comparariuc  tamen  etiam  maior,  & minor  admitti  debet . Infecundo  gradu, 
f* m.mnwi , vbi  fu  perficies  linc.rrcfl*  Iufta  Potcftas  quadratum  erit.  At  rcflangulum  altera  partt* 
uf».  (ircuius  eft  Potcftas  Minor  Iuft',  altera  vero  parte  longius  Poteftas  eft  Maior  lufti,  Inter- 
fiifrtfJ-t’*.  tl0  denique  gradu  Poteftas  Iufta  eft  Cubus, vnde  pltrallelepipcdum  quod  altitudine  cubum 
non  adaquat  Potcftas  eft  Minor  luit> , quod  vero  Cubum  altitudine  excedit . Potcftas  eft 
frint  arat-  Maior  Iuft ' . 

Rotunda  Potcftas  numerofior  eft , infinitas  fub  fe  continens  magnitudines » ad  triata- 
[.■.r,i«i  n,-  mcn  genera  facile  reuocabilcs , loquendo  de  Poteftatibus  fecundi  , & tertij  gradus , nanu. 
»jr  i»/!*  4-  ad  primum  quod  attinet , vnicam  fpecicm  continet , videlicet  lineam , & quidem  circula- 
ri!^Z/rr  rem . Potcftas  autem  fecundi  gradus  genita  ex  linea  ne  dum  refla , fed  ex  quacunque  fiue 
mtm  fimplici , refla  videlicet»  cSecirculari,  fiucmixtaquauis,  dummodo  intelligantur  omnes; 
r<  c‘us  P3rtcs  *n  c°dem  plano  confifterc , infinities  multipheari  poteft ; vnde  infmit*  funt  Po- 
4u  *•;!* r«*  teftarcs  fiue  fupcrficics  Roaund* . Hac  itaque  ratione  Potcftas  tertij  gradus  ex  quacunque 
4i!i“p“pr  fuPer^c'c  pl3113  lineis , & quotcunquc , & quibufeunque  terminata  nafeitur ; ac  propterea 
huiufmodi  Poteftatcs , fiue  Rotunda  corpora  infinita  funt , quorum  genefis  luculentius  hic 
“te  explicabitur . 

7«« eTI“n  ^)'rei^a:  Poteftatcs  fieri  concipiuntur  ex  motu  refla  magnitudinis  illius , qu* 
«*  refla  progrediendo , illas  deferibit ; non  diftimiliterPotcftates  Rotund*  fiunt  cx  circulari 
v"jtr'Z‘u'  5notu  Pua~tl  * vc*  magnitudinis , qu*  per  rotationem  circa  centrum  firmum  ac  certum , vel 
fnunrU  e » immobilem  axem , ealdem  progignit ; quamobrera  primi  gradus  Poteftas  eft  veftigium-/, 
•*"  quoti  poft  fe  aliquod  punflum  relinquit  in  eodem  plano  cum  centro  fui  motus  firum , cir- 

cumduflum  in  orbem.  Hoc  aurem  punflum  non  .aliam  fuifitus  difleremiam  agnofeit, 
frafin n*r  quam  illam,  qu*  nafeitur  ex  diuerfaipfius  a centro  rotationis  elongatione,  qu*  quando 
'Zu.‘t%7r*  nullafucrir,  fed  potius  rotandum  punflum  cum  ipfo  centro  motus,  vel  rotationis  conue- 
(Wu  j»if»  « , nit  \ alia  tunc  Potcftas  non  eft  Iufta  fani;  dicenda , quam  illud  ipfum  punflum qua  cunu 
nihil  liceat  minus  affignare , duas  tantummodo  fpecics  admittit  luftam , & iuft  ' Maiorem; 
Iufta,  proptcreaqiwdpridseiufeipfamcdm ducitur,  fiuedircflij,  fiue  circulariter  di- 
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cenda  eft : vnde  punCtum  in  fc  ipfum  producit  pundum , quod  quidem  a centro  rotationis  s;<«  rwfla- 
difiunCium.perfcCtam  circuli peripheriam  dclcribit.  tnDmBtm 

Innumera:  funt  autem  Rotundi  Poteftatcs  fecundi , &tcrtij  gradus,  cum  quantitates 
vnde  nafcuntur , linciVidclicct , & fuperficies , ne  dum  varii  cife  poflint , fed  varios  quo- 
«juc  litus  obtineant;  nihil  tamen  prohibet  quin  ad  finitas  fpecics , ac  genera  rcuoccntur . Et  ” 
primo  quidem  retent  i illa  panitione  Potcftatis  in  ludam , Maiorem , & Minorem  Iuftj , al-  '«»■>  «P/™- 
tiora  quidam  genera  funt  addenda  imita  fitum.  Hic  enim  Rotundi  feu  circumuolucndx 
quantitatis,  aut  Horizontalis,  aut  Vcrticalis.aut  Obliquus  cft.habita  ratione  ad  horizontem 
eundem;  vnde  Poteftatcs  Rotundi  fiunt  Horizontales , Verticales;  & Obliqui.  Quodfi  P*  **» 
eadem  quantitas  Rotanda  exiftens , aut  Horizontalis , aut  Verticalis , aut  Obliqua  ad  cen-  7 Zuo i 
mjm , vel  axem  fui  motus , tam  propinque  accedere  poflit , vt  eundem  fitum  recinens  pro-  nc 
pinquius  accedere  nequeat , quando  fcilicet  in  fui  vel  aliqua  parte , aut  puncto , pundum-. 
prxdidum  vel  axem  contigerit , vna  procreabitur  Poteftas , fiue  Horizontalis , nue  Verti- 
calis , fiue  Obliqua . 

At  fi  quantitas  eadem  Rotanda  in  tantum  accelferit,  vt  centrum  motus, vel  partem  axeos 
in  fe  receperit , & fecundum  aliquam  fui  panem  vitra  eundem  proccflcrit , & ab  axe  dide-  ® ""i  r«- 
fuerit , tunc  Poteftas  generabitur  minor  Iufta . Alia  multa  addit  Guldinus , & exemplis 
iDuftrar , qui  apud  ipfum  videri  poflfunt , tUnm 

Solilm  hic  definitiones  quafdam  commemorabimus . iJiilLmliit 

Rotatio , motui  tft fimplex , & perfelie  cire  ultris  circa  centrum  confiftens , aut  immotum-j  o-  Miymm • 
axem , qui  quidem  Rotationis  axis  nuncupatur , circumuchcns  fiue punclum,fiue  lineam,  /£»<_, 
p lanam  Jupcrficiem , qua  post  fe  lanquam  vefitgium  relinquat  defer  ibat , fiue  ejiciat  Rotundam  “*  ' 

vel  lineam , vel fuperfieiem , vel  quantitatem  corpoream . ttufasu  *»- 

£uod  autem  hoc  motu  circumagitur  dicitur  punitum  , vel  linea , vel fuperficies , velquan-  'ZiZininttr- 
titas  Rotanda , fiue  Rotata-,  at  vero  genita  ex  hac  rotatione  quantitas , dicitur  Potefias  eius,  luahu&atu 
quod  circumacti um  eft  , gener  alique  nomine  Rotundum  dicitur . VutBat  m» 

Radius  Rotationis  e fi  linea  relfa finita , horizonti  parallela , ad  axem  rotationis  perpendi-  infla 

tiUris , in  quo  axe  fiue  in  rotationis  centro  alterum  ipfius  punclum  extremum  confifiit , alte-  9*'”*  i'*»-. 
rum  autem  in graui tatis  centro  rei  illius , qua  rotatur , & qua  Poteftatem  generat , infigitur . 

Huiufmodi  autem  linea  concipitur  in  eodem  plano  perpetuo  confiftere  cum  punao  illo , rttttr  ftttjt*! 
linea , vel  fuperficie , qui  rotatur , ac  in  eius  centro  grauitatis  terminatur,  eamque  libi  cir- 
cumducit  affixam,  ea  lege  vt  hic  Radij  terminus  circumagatur  altero  permanente  imrao- 
to  in  centro,  vel  axe  Rotationis  . Stid  fi' 

V ia  rotationis  tft  circuli  circumferentia  , quam  in  rotatione  deferibit grauitatis  centrum _ '“sttuuOa. 
quantitatis  rotata , fiue  terminus  radq  rotationis  circumlatus , S f* 

Remotio,  fiue  diftantia , ac  elongatio  punfli,  feu  quantitatis,  qui  rotatur  a rotationis 
'axe,  proprie  quantitas  efl  Radij  rotationis . Proprie  autem  dicitur,  quia  remotio  illa  quan-  rm». 
doque  fumitur  indeterminate , ita  vt  quantitas  Rotanda  edet  diCta  a rotationis  axe  remota , 

3ui  iplum  nullo  modo  tangeret ; Se  eadem  quantitas  nihil  prorfus  ab  eodem  axe  remota-  “"offa 
iceretur , qui  ipfum  in  aliqua  fui , fiue  puncto , fiue  parte  contingeret . n» 

Sed  pro  Compofitionc  Potcftatum  Rotundarum , Generalis  hic  Regula  traditur . tumnio. 
Quantitas  Rotanda  in  miam  rotationis  duda  producit  Poteftatem  Rotundam^no  « 

1 , . „ „ r A /r«  tjuatiiutii 

gradu  altiorem  Potejtate , fiue  quantitate  rotata . 9««  ««» 

* Generalem  hanc  Regulam , etfi  veriffimam  , indcmonftratam  tamen  reliquit  huius  Me- 
thodi  Audor.  Sedcxijs,  qux  Ioannes  Antonius  Roccha  felicis  memorix , cuius  confue- 
tudinc  Ferrarii , valde  familiariter  vtebar , ex  ijs,  inquam , qui  Caualcrio  eommunicaue- 
nt , mihique  oftenderat , dcmonftrari  commode  pollet . Erat  autem  huiufmodi , KZifmi  „a, 

/4» 

mea  dittfUr 

LtmfftAo  rthjuit. 

Si  figura  plana  fuper  aliqua  fui  refla  linea  figuram  ipfam  fccante  libretur , erunt  mo- 
menta tegmentorum  nguri , vt  lunt  folida  Rotunda  ab  ipfis  fegmentis  circa  fecan* 
tem  Uncam  rcuoluus,  dderipea , 


Sit  fi- 
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Sit  figar*  AbEA,  quam  ficet  reti a qntpiam-j 
CD  in  furta  AB<  D,(fiCED'  concipiatur  nutem 
(iret  tpfam  CD,  vclut  circa  axem , librata  rcutl-  . 
ut.  Dico  momentum  figura  ABCD,  ad  momentum 
figura  CED  efie,  vt  fohdum  Rotundum  genitum-, 
ex  rotat  tone  figura  ABCD , ad  fohdum  Rotundum 
froc reatum  ex  rotatione  figura  CED.reuoltita  cir. 
i a eundem  axem  CD.  Sumptis  in  CD  axe  quibuf- 
cunque  punctis  G,M,  per  qua  agantur  FH,  LN i' 
duci aque fint  ipfiCD  ad  rettos  angulos;  vel p feg-  ‘ 
mentum  ABCD  fuerit  reit  angulum , in  te/ligantur  duci  a parallela  ipfi  AD,  ita  vt  portionibus 
IG,LMcxiftentibus  in  figura  RD,  reliqua  GH,MNeXtJlant  in  fi gura  CED.  Diuifis  autem-, 
EG,  GH,  bifariam  tn  punilts  I,  (fi  K. 

Quoniam  igitur  momentum  reda  FG  ad  momentum  reda  GH,fi intelligatur  vtraque  circa 
G librari,  rationem  babet  compofitam  cx  ratione  magnitudinis  EC,  ad  magnitudinem  GH,  (fi 
tx  ratione  iG,  dtfiantia  centri graunalis  I,  cx  fundo  C,  adGK  diftantiam  centri  grauitatis  k, 
tb  eodem  fundo  6 (eft  enim  I,  centrum  grauitatis  magnitudinis  FG,  vt  K,  centrum  grauitatis 
magnitudinis  GH,)hoc  eft  ex  ratione  FG  ad  GH;vt  tmm  ftmplum  ad ftmplum , ita  duplum  ad 
duplum  ; fed  dux  rationes  FG  adGH,  componunt  rationem  quadrati  FG  ad  quadratum  GHierga 
momentum  reda  FG  ad  momentum  reda  GH,  erit,vt  quadratum  FG  ad  quadratum  GH;  hoc 
tft  vt  circulus , cuius  radius  FG  ad  circulum , cuius  radius  G H . Nec  dijf  militer  momentum. -t 
reda  LM,  ad  momentum  reda  MN,  erit,vt  quadratum  LM  ad  quadratum  MN;  (fi  fit  de  reli- 
quis . Deinde  vero  momentum  FG  ad  momentum  LM,  eft,  vt  quadratum  FG  ad  quadratum-, 
LM,<fi  ita  femptr ; ergo  omnes  prima fimul  magnitudines , videlicet  omnia  momenta  figura 
BD,  ad  omnes  fecundas  fimul , nempe  ad  omnia  momenta  figura  CF.D,  erunt  vt  omnes  tertia  fi- 
mul, fcilicct  vt  omnia  quadr  atafigur  a BD,  ad  omnia  quadrata  figura  CED,  fcu  quod  idem  eft, 
momentum  figura  BD  ad  momentum  figura  t ED,  erit,vt  omnia  quadrata  figura  BD,  ad  omnia, 
quadrata  figura  CED;  hoc  cH  vt  omnes  circuli  figura  BD,  quorum jcilicet  radq  fiunt  omnes  li- 
nea pradida  figura  BD,  ad  omnes  circulos  figura  CED,  quorum  fciliect  radq  funt  omnes  linea ' 
prtdtcf figura  ; Jeu  quod  tdem  eft , vt  rotundum  ex  figura  BD  ad  rotundum  ex  figura  CED . , 
His  pr  ah  abitis  pergit  Caualerius.F/jw;  quidem  CED  grauitatis  centri  efio  V,tn  pr  {didas 
rotatione  de feribens  circuh  peripheriam  VTSXr,  qua  via  rotationis  dicitur  frxdtdi  centri 
grauitatis  V ,<fiFV  rotationis radtus . At  vtrb  figura  BD  grauitatis  centrum  efio  0,  fitquefi 
<DT  perpendicularis  ipfiCD,  rotationis  radius,  (?ORPfi>0  via  rotationis, 

Quoniam  igitur  ratio  momenti  figura  BD  ad  momentum  figura  CED,  compofitd  eft  ex  ra-' 
none  pradidarum  figurarum  BD,  < ED,  (fi  ex  ratione  radiorum  OT,  TE,  qui  quidem  funt  dii 
fiant  ia  centrorum  grauitatis  0,(fi  V,  ab  axe  CD,  ficu  ex  ratione  peripheriarum , Jeu  viarum 
rotationis  ORP.^O,  pr  SXVTS;  At  vero  ex  huiufmodt  rationibus  componitur  quoque  ratio  co- 
lumnarium ficu  cqhndncorum  , quorum  bafes  funt  figura  BD,  CED,  altitudines  vero  funt  re-' 
fla , quarum  vna  aqualis  eft  via  rorationis  ORPfifi),  alia  aqualis  via  rotatiqnis  SXVTS;  ergo  ' 
Rotunda  prxdtda  ex  BD,  (fi  CED  deferipta , erunt  tn  ratione  prxdidorum  cylindricorum ; fei 
Rotundum  ex  BD  deferiptum  aquale  eft  cylindrico , cuius  bafis  BD,  altitudo  vero  recta  aqualis 
via  rotationis  ORPfiO-.  Rotundum  autem  deferiptum  ex  CED  aquale  eft  cylindrico , cuius  bafit 
CED,  altitudo  autem  recta  aqualis  via  rotationis  SXVTS,  vt  mox  conflabit : cylindricus  verb 
cuius  bafis  CED,  altitudo  aqualis  via  rotationis  SXVTS,  fit  ex  ductu  CED  tn  pradtclam  alti-, 
tudinem  ; ergo  etiam  rotundum  c x figura  CED, fit  ductu  huiufnodi figura, qua  eft  quantitas  ro- 
tata in  SXVT S,viam  rotationis.  Ergo  quantitas  Rotata  ducta  in  Viam  rotationis,  Potcslatim-,  < 
facit  vno  gradu  altiorcm  quantitate  rotati . 

Quod  nutem  Cylindricus  in  bafi  BD,  altitudinem  habens  aqualem  viat  rotationis  ORP 
QP,  aqualis  iit  Rotundo  ex  figura  BD,  fic  oilenditur.  Rotundum  cx  figura  SD,  idem  eft 
quod  cylindricus,  bafin  habens  circulum,  cuius  radius  AD,  altitudinem  autem  CD;  hic  autem-, 
cylindricus  aqualis  eft  alteri , cumsbafis  BD,  altitudo  vero  rotationis  via  ORPSO;  eorum-, 
enim  bafes  altitudinibus  rec, procantur  ;vt  enim  circulus , cuius  radius  AD  adfiruram  BD,  na 
reciproce  altitudo  aqualis  via  rotationis  ORP£p,  ad  altitudinem  CD;  propterca quod  circulus, 
(HtHS  radius  AD,  fi,  cx  ductu  tpfius  AD,  tnfemtperiphcrum  q Je  defer  iptam , hoc  c fi  tn  viam-, 

rotatio- 


Digitized  by  Google 


DE  RESOt:  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB;  E .2*7 

rotationis  OEPJSp,  qua  dimidia  efi  pr edicta  peripheria : at  vero  figura  BD,fit,  ductu  AD , id 
73C ; quare  vt  circulas, cuius  radius  AD  ad  figuram  BD,  ita  reciproce  efi  via  rotationis  0RP.S/O 
a dCD ; cylindricus  igitur  bafin  habens  BD,  altitudinem  vero  aqualem  rotati  anis  via  ORPj^p, 
aqualis  efi  Rotundo  ex  BD.  Hinc  dr  cylindricus,  catus  bafis  CE  D,  altitudo  vero  aqualis  via  ro- 
tationis SXVTS,  aquabitur  Rotundo  ex  figura  CEDifunt  enim  huiujmodi  folida  proportiona- 
lia, vt  vidimus-,  quare  fi  cylindricus  in  bafi  BD,  altitudinem  habens  viam  rotationis  ORP^O, 
aqualis  efi  Rotundo  ex  figura  BD,  etiam  Cylindricus , cuius  bafis  CEB;  ais  tt  udo  via  rotationis 
3XVT S,  aquabitur  Roi  undo  ex  figura  CED.  £>nod  oportebat  offendere. 

Hinc  Generalia  qu*dnm  inferuntur  Corollaria . 

Primum . Cum  manifeftum  ftt  vnius , eiufdemque  quantitatis  varias  fieri  pofle  Potefta-  orf «rf»» 
tes,  & ex  hac  Regula  confiet  omnes  fieri  ex  dudtuciulaem  quantitatis  rotandi  in  viam^ 
rotationis , ncceflarid  confequitur,  fi  vi*  rotationis  fint  xquales , Potcftatcs  etiam  xquales 
fore  i fi  verbexdem  vi*  fuerint  iniqualcs , Toteftates  etiam  inatquales  fore , ac  eandem.. 
ad  fc  inuicem  rationem  habituras , quam  habent  rotationis  vi* , atque  adeo  quam  habent 
radij  rotationis , cuni  peripheri*  fint  vt  radij . Contra  vero  fi  radij  fint  ijdctn,  vel  xquales, 
rotand*  etiam  quantitates  inatquales , Potcftates  etiam  imqualcs  fore,  &in  eadem  inter 
fc  ratione , quam  habent  quantitates  rotand* . 

Secundum.  Si  quantitates  rotand*  bin*  fint  &in*quales,  &Poteftatcs  xquales  pro- 
ducant , fequitur  etiam  vias , & radios  rotationis  inxqualcs  cfle , & eandem  reciproce  ra- ’ 
tionem  habituros  inter  fe,  quam  habent  quantitates  rotand* . Et  contra  fi  radij , aut  vi* 
rotationis  fint  cum  quantitatibus  rotandis  reciproce  proportionales , erunt  etiam  Potcfta- 
tcs inter  fe  xquales . 

Tertium . Si  vcr£>  tam  quantitates  rotand*,  quam  vi*,  fiue  radij  rotationis  fint  inxqua- 
les,  fequitur  Poteftatum  rationem  e(fc  cotnpofitam  ex  ratione  quantitatis  rotata-  vnius  ad 
quantitatem  rotatam  alterius , & cx  ratione  vi* , vel  radij  illius  vnius  ad  viam , vel  radium 
huius  alterius . ■ , . . 

- Quartum . Quando  termini  intermedij  rationum  componentium  funt  ijdcm , vt  fi  ratio  CanUoriim 
A ad  E,  dicatur  compofita  cx  ratione  B ad  C,  & ex  ratione  C ad  D,  vbi  intermedij  termini 
C,  & C,  funt  ijdcm , tunc  quoniam  rationes  componentes  funt  continuat*  in  tribus  termi- 
nis B,C,D,  concluditur  rationem  compofitam  A ad  E,  eandem  cfle  cum  ratione  B ad  D.  h.cmuUj„ 
Methodus  autem  h*c , vt  diximus,  grauitatis  centro  vtens  procedit ; vnde  illius  noti-  «•"  *"««*• 
tiam,  atque  aded  indagatione,  in  omnibus  alfumptis  confiderandis  debet  habere  perfpedta.  \ 

Sequitur  vfus  centri  grauitatis , & primo  pun&orum , ac  linearum  re&arum,  hoc  eft  do  « p'—  i*u'- 
compofitionc  Poteftatum  Rotundaram  d pumftis , ac  lineis  revftis  deferiptarum . *“  * 

Primo  Poteftas  rotunda  componitur , qu*  deferibitur  a pumfto  vno.vcl  pluribus a,  i, 

Si  propofitum  fit  pumftum  vnum,  datufque  fit  radius  rotationis  illius , 8c  oporteat  ipfius 
Poteftatem  rotundam  componere.  Ex  rotationis  radio,  tanquam  femidiametro,  inueniatur  rJqi/, 
circuli  peripheria,  quam  datu  pumftu  in  rotatione  deferibit;  ea  naque  Problemati  fatisfacit.  *•  **/»«/»»• 
’ Qp6d  fi  plura  fint  punda  data , quodlibct  verd  cumfuo  rotationis  radio  fine  vllorefpe-  a' 

&u  ad  illorum  politionem , plures  quoque  erunt  qu*rcnd*  circulorum  ad  radios  datos  pe- 
ripherix ; ili*  namque,  fi  ita  petatur,  vnam  in  fummam  colligend*  funt,  vel  quxlibct  icor- /“•' 
sumdefignanda.  aitfmwn. 

Qpbd  fi  plura  fint  pumfta  data  in  certa  pofitione  quadam,  tilm  inter  fe,  qulra  rcfpedu 
axcos.ducend*  funt  cx  pumftis  datis  ad  axem  rotationis  line*  rc&*  perpendiculares , jfc**aip*ra 
quarum  quantiras.fi  fuerit  ignorata, eft  exploranda;  e*  fiquidem  funt  rotationis  Radij,  cum 
quibus  procedendum , vt  fupra . 

Quod  fi  in  hac  pumftorum  pluralitate  certi  politione  datorum , vnica  fit  inuenienda  pe- 
ripheria, omnibusperipherijs  a fingulis  pundlis deferiptis  fimul fumptis  aqualis ; refpicicn-  £»"•** 
dum  erit  ad  diuerfas  pumftorum  pofitiones , qu*  multifariam  contingunt.  Primo,  vt  omnia 
punifta  fint  in  eadem  reda  linea  conftit  uta  t quod  trifariam  accidit ; nam  illa  ad  axem  rota-  >*«/;.«}•*• 
tionis , vel  erit  perpendicularis , vel  parallela , vel  obliqua , 

. Tandem  fi  plura  fint  data  punfta  fine  vllo  certo  fu*  pofitionis  ordine  , ac  ob  id  tum  e»f. 
quomodocunque  fortuith  conftituta , tunc  procedendum  vt  fupra  , cum  data  punfta. 
edent  in  data  obliqua,  conftituta ; finguli  enim  radij  funt  feorfim  inquirendi , coniungendi-  a.,.  /„»,/«- 
que  ,&  ad  compotitum  cx  omnibus  corrcfpondens , inquirenda  eft  peripheria,  qu*  pro- 
pofito fatisfaciet , " " 'Klc  Pote;  alm.  ‘ 


jth*:  -- 
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T-ftfdu  Poteftas  rotunda  componenda  fit » quam  data  reda  linea  cfformat , & quidem  Horizon- 
* Verticalis , & Obliqua . 

quidem  lltri-  Pro  horizontali  propofita  linea  applicetur  horizontaliter , hoc  cft , perpendiculariter  ad 
wi.uvn-  axem  rotationis ; fumatur  cius  centrum  grauitatis,  pundum  fcilicct , in  quo  ipfa  bifariam 
vn!!t  diuiditur,  vnde  rotationis  Radius  erit  eius  dimidium:  reperiatur  rotationis  via,  qua:  erit 
uir.  peripheria  deferipta  ab  huiufmodi  radio ; hac  enim  duda  in  propofitam  quantitatem  rora- 
tam,  & producet  Potcftatem  Horizontalem  luftam . 
wu,‘iuT,  Poteftas  Verticalis  iufta  huius  linea  nulla  cft,  nifiipfitmet  linea  propofita-j  tunc  cnimJ 
tw  «ut  cuadit  axis  immobilis . 

Potcftas  obliqua  requirit  pro  fui compofitionc , prater  quantitatem  linea: , cuius defidc- 
rtnnti  Mi-  ratur poteftas, etiam  ipfius  linea:  ad  axem  inclinationem  j vel  redam  lineam  ab  aliquo  no- 
t0  pUnlrt0  dat*  reda  ad  axem  perpendiculariter  dudam . Fada  igitur  eius  inclinatione  ad 
npnu  axem  in  dato  angulo , & ex  eius  centro  grauitatis  ducatur  ad  axem  perpendicularis , qua: 
rotationis  Radius  erit , 3C  ob  id  rotationis  via  non  ignorabitur,  quae  duda  in  propofitam  li- 
neam veluti  in  quantitatem  rotatam,  producit  Potcftatem  luftam  Obliquam  propofita:  li- 
neae , quae  quidem  Poteftas  eft  fupcrfieies  Conica  perfedi  Coni  ifofcclis . 

TMttin  mt  poteftatcs  autem  maiores  luftis  componenda:  fint . Data  fit  remotio  Ipfius  ab  axe  rota- 
u^“'  tionis  reda  quaepiam , cui  in  diredum  ponatur  propofita  linea  horizontaliter  ad  axem  ap- 
licata , ita  vt  fiat  vna  linea  reda , Centrum  grauitatis  propofita:  linea:  cft  pundum , in  quo 
ipfa  bifariam  diuiditur , inter  quod  & axem  intercipitur  aggregatum  ex  linea  remotionis , 

& ex  dimidio  propofita:  linea- , quod  cft  rotationis  Radius vpde  rotationis  via  non  igno- 
rabitur , qua  duda  quidem  in  propofitam  lineam  quantitatem  rotatam  producit  Potcfta- 
tem Horizontalem  Iufti  maiorem  eiufdem propofita  line* , qua  quidem  Poteftas  eft  figu- 
ra plana  circularis , duabus  peripherijs  perfedis  comprthenfa , altera  conuexa , alteri  vero 
cone  au, , caque  corona  commodi  dici  poteft . 

MjUi  em,  Poteftas  V erticalis  Iufta  maior  deferibitur  per  lineam  propofitam  perpendiculariter  ere* 

, fadoque  Radio  rotationis , qui  fit  xqualis  linea  remotionis , rotationis  via  innote- 
fcet,  qua  duda  in  propofitam  lineam  rotatam , componet  Potcftatem  Verticalem  iulU 
maiorem . Huiufinodi  autem  Poteftas  eft  fupcrfieies  Cylindri. 
mtfm  Mi-  Poteftas  Obliqua  iufb  maior , vt  componatur , priter  lineam  cuius  danda  eft  potcftas’. 

quoque  debet  angulus  inclinationis , quem  ipfa  fecit  cum  axe ; vel  perpendicularis  cx 
*’Mm'  ccntto  ipfius  ad  axem  , vel  bina  quacunque  reda:  cx  binis  ipfius  pundis  ad  axem  perpen- 
dicularitcrdud* ; cx  his  enim  conflabit  Radius  rotationis  fecans  propofitam  lineam  bi- 
fariam , atque  adeo  in  eius  centro  grauitatis : vnde  rotationis  via  prodibit , qua  duda  itu. 
propofitam  quantitatem  rotatam  procreabit  Potcftatem  Obliquam  iufta  maiorem , & hu- 
iufmodi  Potcftas  eft  fupcrfieies  frufti  Conici . 

Poteftas  rotunda , quam  bina  reda  fimul  fumpta  deferibunt , componitur  ad  eum , qui 
fcquitur  modum. 

'f«  Poteftas  rotunda , quam  bina  reda  fimul  fumpta  deferibunt  ita  componitur.  Data  fint 

dua  fC^a  quarum  altera  concidat  cum  axe  rotationis , altera  vero  pofita  fit  extra  illum- , 

& fit  earum  iufta  Poteftas  componenda . Vnafitquxcumaxecoincidat:  altera  verd  ex- 
«at  fimat  tra  axem  erit  ad  priorem  vel  reda , vel  obliqua , vel  demum  eidem  parallela , vteunque  fe 
'tnni  att'!vlla  habeat,  fat  cft  alterius  tantum  linea , qua  eft  extra  axem  potcftatem  componere : V nde  ex 
amfmurmr . antcccdemi , oblato  Problemati  fit  fatis , reda  fiquidem  in  axem  coincidcns , cum  rotatio- 
nem non  fubcat , nullam  potcftatem  procreat . 

Quod  f'  placet  vtriufque  datarum  linearum  commune  grauitatis  centrum  reperirt- , 
deinde  radium  ac  rotationis  viam , in  quam  vtraque  fimul.  ducatur  Irnea , eadem  reperictur 
potcftas . 

S«*”*  J"‘  At  fi  du*  data  reda  fint  ad  inuicem  inclinata , vt  quempiam  angulum  conftituant , Ac 
carum  Poteftas  Rotunda  Iufta  fit  componenda . Animaduertendam  earum  applicationem 
Mittu.  ad  axem  rotationis  bifariam  contingere.  Vel  vt  vtraque  extremitas  earum  vbi  non  con- 
ueniunt,  vel  vna  tantum  axem  attingat.  Poftcrior  cafus  communi  Regula  abfbluiturj 
qubd  fi  vtraque  extremitas  axem  contingat,  ratione  tam  inclinationis  linearum  ad  fe  in- 
uicem , quam  applicationis  carundem  ad  axem , tres  dantur  cafus : primo  vt  exiftenre  vn* 

utiiuutt . ad  axem  obliqui,  altera  fit  ad  eundem  reda.-  fecundo,  fi  hac  altera  etiam  fit  obliqua- 

* - Quu  i 
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lita  fit  fupra  perpendicularem . Tertii  infra 

E duabus  datis  inuicem  inclinatis , cuius  extremum  vnum  tangit  axem , diuidatur  bifa- 
riam, & expundo  diuifionis,  quod  eft  grauitatis  centrum , dudta  fit  perpendicularis  ad 
axem,  hic  erit  rotationis  Radius  squalis  dimidio  illius,  quat  ex  altero  extremo  prxdidx 
line*  pcrpendiculariter  cadit  ad  axem,  vel  etiam  illi , qui  -a  biffedionis  pundo  alterius 
obliqui , fcilicet  infra  perpendicularem  ad  axem , cadit  pariter  perpendicularis  ad  axem .* 
altera  iquali  obliqua  exiftente  fupra  perpendiculari ; Rotationis  igitur  via  non  ignorabi- 
tur , qui  duda  in  aggregatum  ex  maiori  e duabus  inclinatis , & cx  minori , flue  fupra , fiue 
infra  perpendicularem , Iuftam  facit  Potcftatem . Huiufmodi  autem  Poteflas  eft  fupcrfi- 
cies  Rhombi  folidi  a triangulo , cuius  bafis  eft  axis , latera  vero  funt  dux  redi  data*  ad  in- 
uicem inclinatae , quarum  minor  cadit  infra  perpendicularem . Vel  eft  fuperficics  duorum 
cohorum  &c. 

Poteftates  autem  Iuftis  maiores  pro  expolitis  lineis , ex  didis  innotefcuHt . 

Quod  fi  bini  data;  redii  huiufmodi  fint , qui  non  faciant  angulum , aut  fe  fe  mutuo  tan- 
gant , fed  vel  fint  paralleli , vel  ad  inuicem  obliqui , ratione  axeos  tertiam  confequuntur 
difterentiam ; fi  enim  paralleli  fant  vtraque , vel  redii  ad  axem , vel  obliqui , vel  vna., 
obliqua , & altera  reda , habitis  centris  grauitatis , & Radijs  rotationis  ,•  rotationis  via  non 
latebit  . 

Poteftates  Rotundi  plurium  redarum  linearum , comparantur  compofitionc  fada , vt 
fequitur . 

Ex  communi  Regula  fupra  tradita  componatur  Fotcftas.  Si  Potcftas  fit  efformanda.,, 
qui  frufti  conici  fupcrficies  ternas  contineat,  nempe  fuperficicm  conicam  cum  fuis  duabus 
bafibus  .*  inueniatur  Potcftas  binarum  redarum  fimul , qui  funt  diametri  bafium deinde^ 
reperiatur  Potcftas  lateris  fuperficici  conici  feorfim  priori  addenda , vel  lingularum  reda- 
rum Poteftates  componantur . 

Quando  vero  dantur  centrum  comunc,&  Radius  rotationis  cu  ipfis  lineis  &c;  Cum  enim 
duiredife  mutuo  fecuerint , & bina  fcgmenta  vnius , ac  bina  fegmenta  alterius  fuerint 
aequalia,  intcrfedionifque  pundum  omnium  fimul  commune  centrum , Radiufquc  rota- 
tionis dimidium  fit  cius,  qui  eft  ad  redos  angulos  cum  axe,  Poteftas  componetur, ducendo 
rotationis  viam,  qui  latere  non  poteft;  cilm  Radius  fit  cognitus,  in  fummam  quatuor  data- 
rum redarum . Quod  etiam  intellige,  fi  ipfi  dati  forent  vt  bini  tantum . 

At  fi  plures  dati  redi  inter  fe  omnes  iquales  extiterint , ac  in  tali  fitu  pofiri , vt  com- 
mune centrum  facile  comparari  queat,  facilius  per  viam  rorationis  componitur  Poteftas, 
quitm  per  plures, 

Poteftas  communis  linearum  redarum  iqualium,  fegmento  circulari  inferiptarunu , 
componitur , vt  fequitur . 

Propofitarum  linearum  iqualium,  & numero  pariter  parium,  peripheri*  circularis  feg- 
menti  ordine  continuo  inferiptarum , vel  etiam  circumfcriptarum,  commune  centrum  gra- 
uitatis inueniatur,  & cx  illo  vnico  Potcftas  fimul  omnium  fumptarum  reperietur;  & qui- 
dem  attendendo,  vel  ad  diametrum  circuli,  vel  bafin,  chordam,fiue  fubtcnfam  fegmenti, li- 
cet Poteftates  componere  iuxra  triplicem  differentiam  Horizontalem,  Verticalem, ;&  Obli- 
quam , Sc  quidem,  Iuftas , vel  Iuftis  maiores . 

Vnde  fi  fuerint  quotcunque , exempli  gratia , odo , linei  iquales,  circularis  peripheri* 
fegmento  ordine  quidem  infcriptl,  fiue  illud  femicirculari  fit  maius , vel  minus,  vel  iqua- 
1 e,  communcquc  ipfis  grauitatis  centrum  innotuerit, ac  oporteat  earum  primo  roteftatenL- 
Juftam  horizontalem  componere ; fitque  fegmentum  minus  tertia  pars  peripherix  circuli, 
xnaius  autem  dux  terti*  partes , notaque  fit  diameter , conflabit  fubtendens  vnum  ex  odo 
arcubus , tum  in  minori  fegmento , tum  in  femicirculo ,'  tum  in  fegmento  maiori ; ctlmque 
totius  arcus  axi  fupponatur  perpendicularis  in  minori  fegmento,  dimidium  ipfius  erit  ro- 
tationis radius,  nempe  finuS  fextantis,-  in  reliquis  autem  circuli  femidiameter , velut  xqua- 
lisredx,  qui  proprie  rotationis  radius  dicitur,  dudi  a grauitatis  centro  portionis  per- 
pendicularis ad  axem:  Vnde  ad  harum  Potcftatum  Horizontalium  compolitionem  non_, 
eft  opus  notitia  communis  centri  grauitatis  ,;chm  fatis  fuperque  fit  nouiflc  illud  effe  in  reda 
tendente  ad  verticem  portionis!  radio  autem  cognito,  rotationis  via  non  latebit  pro  om- 
nibus fegmentis . Rotationis  via  igitur  duda  in  aggregatum  odo  linearum  redarum , fcg- 
• “*  J Kt  » mento 
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mento  ordine  inferiptarum  producit  Horizontalem  ludam  Potcftatcm  ipfanmi , & quidem 
pro  fegmento  minori , pro  (emi  circulo,  & pro  figmento  maiori , prout  du<da  fuerit  in  ag- 
gregatum pnediflarum  linearum  odio , vnius,  vel  alterius  fegmenti . 

"■  Omnes  autem  hi  fuperficiCs  ex  rotatione  orta,  Conica  funt,  bini  fcilicet  fupremi , fe- 
, »•  raiantili  Rhombici  fupcrficiem  cfTormantes, relique  funt  Conorum  decurtatorum, vel  fi  ma* 

u,imu  m.  Annulorum . 

Ad  Fotedates  ludas  Verticales  quod  attinet . Subtendens  circuli  fegmentum  euadir  ro- 
tationis axis Radius  porro  ea  redta,  qux  ex  centro  grauitatis  communi  tam  didta  fuper 
fubtcnfam  perpcndicularitcr  cadit;  Bifariam  vero  prxdidlarum  Poredatum  inquifitio  po- 
»«»/!'*•  teft  inflitui . Primo  vel  comnumi  iant  explicat > regula . Secundo  ex  ijs , quiiam  fuerunt 
fisur  inuenti.Potedatibus. 

rrt  pr,me »•«  pro  primo  modo  ex  Radijs  rotationum  vijs  inuentis , & in  fumm.im  rcdlarum  datarum— 

^nV!‘d  '*'*  dudtis , qusfita  Potedas  prodibit ; adid  autem  e d opus  rotationum  Radjjs , line  quibus  Li- 
tent earundem  rotationum  via’ , pro  quo  non  vna  ed  inquifitionis  ratio;  nam  pro  icgmcnro 
minori  fiat  vt  dimidia  fumma  ipfarum  redlarum  ad  dimidiam  bafin  fegmenti , ita  rcCtxa 
circuli  centro  pcrpcdicularis  fuper  vnam  datarum  redtarmn.ad  aliam, qui  erit,  coniungens 
circuli  centrum  ,& centrum  grauitatis  commune  datarum  linearum,  ordine  inferiptarum , 
a qua  fubdudb  differentia  inter  femidiametrum , & perpendicularem  a vertici  ipfius  feg- 
menti, remanet  rotationis  Radius : Ynde  rotationis  via  pcrfpcdta  erit,  & Potedas  Verti- 
calis Iuda . . 

fimiti.  Pro  fcmicirculo , fiat  vt  dimidia  fumma  rectarum  inferiptarum  ad  femidiametrum , it*-' 
•«*  • perpendicularis  a centro  fuper  vnam  ex  inferiptis  ad  aliam  qui  erit  rotationis  Radius.  Vn- 

dc  via  rotationis  non  ignorabitur,  & Potedas  Verticalis  Iuda. 

Trf  Pro  fegmento  maiori , fiat  vt  dimidia  fumma  inferiptarum  ad  dimidiam  bafin  fegmenti 

. ita  perpendicularis  du<fta  a centro  fuper  vnam  ex  inferiptis, ad  aliam  diflanriam  inter  com- 
mune centrum  grauitatis , & centrum  circuli , cui  addito  exccflu  perpendicularis  a vertice 
ad  bafin  fegmenti , Radius  potationis  innotcfcct : vnde , & rotationis  via  non  latebit , qua- 
mohretn  & Potedas  Verticalis  Iuda  pcrfpeida  fiet . 
j urntk,-  Alii  itidem  Potedates  emergent  Verticales,  fi  loco  axeos  iam  difti  datuatur  recta  111* 
parallela  ungens  fcjgtueuti  verticem. 

Aiiaetianrrationc  bi , fimilcfquc  Potedates  procreantur;  fiquidem  cum  eiufdem  quan- 
titatis varix  componi  poflint  Potedates , St  Horizontales , & Verticales , & infiniti  Obli- 
qui, catquc  vel  Iufia,,  .xid,  ludis  Maiores , omnes  tamen  eandem  inter  fe  rationem  habe- 
bunt, quam  illarum  R.iifij  rotationis  ex  quibus  fuerunt  procreati  habebant.  Vnde  fit  vt 
cuiufuis  quantitatis,  Se  quauis  data  Potedate  cum  fuo  rotationis  Radio,  alia  eiufdcm  quan- 
titatis Potedas  procreari  poflit  per  inditurum  analogifmum,  fi  ipfius  afligiictur  rotationis 
Radius.  Vt  fi  fiat  quemadmodum  Radius  rotationis  Potedaris  Horizontalis  ad  Radium  ro- 
tationis Potedatis  Vi  rticalis , ita  potedas  Iuda  inferiptarum  Horizontalis  ad  aliud , & hoc 
erit  Potedas  Vcrtical  is . 


Potedates  Rotundi  perimetri  triangulorum , & quadrangulorum , componuntur  vt  fe- 
,/Ut  pti.mr-  quitur . 

Bifariam  potcd  contingere, vt  triangulum  atque  quadrangulum  ludam  Potedatem  com- 
ponant . Vel  enim  primo  habebit  latus  vnum  ita  pofitum , vt  cum  rotationis  axe  coincidat, 
«i  « vel  fecundo  eandem  in  puncto  alicuius  anguli  tantum  continget . 

\riag,iJm  , In  primo  cafu  bifariam  perimetri  potedas  fieri  potcd . Primo,  vt  binorum  tantum  late- 
•"r-  rum , quorum  neutrum  coincidit  cum  axe,  rationem  habeamus  , adeo  vt  via  rotationis  du- 

catur  in  fummam  binarum  illarum  rectanun ; proucnict  enim  Potedas  ludas  Verticalis  pe- 
umpn.vu.  j-jmetri  totius  trianguli . Quo  quidem  artificio  vtendum  quoties , & centrum  grauitatis  bi- 
narum linearum  pridicrarum , & Radius  rotationis  facilius  compariri  poterit  , quam  fi 
commune  centrum  tribus  lineis  inquirendum  foret . 

Secundo  etiam  Potedas  fiet  fi  centrum  inquiratur  totius  perimetri, rotarionifque  via  du- 
catur in  torum  perimetrum ; eadem  enim  omnino  Potedas  procreabitur , quod  intclligcn- 
, dum  quoque  de  pluribus ; tunc  autem  hic  pnfercnda  ed  ratio , quando  Radius  rotationis 
facilius  pro  hac , quam  pro  illa  comparatui . 

Quod  fi  triangulum  aliquo  fuo  angulo  rotationis  axem  attingat , perimetri  potcftarcinj. 

. • . bifariam 
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bifariam  aflequemur , vel  ira  vt  lartis  vnom  ipfius  trianguli  fit  rc&um  ad  axem , & fic  fier  g»»«*  nit- 
Potcftas  Iufta  Horizontalis,  vel  vt  vnum  latus  fit  parallelum  axi,  & fiet  Potcftas  Iufta  Ver-  >ui"" 
ticalis , vel  nullum  latus  fit  aut  rc&um , aut  parallelum  ad  axem , & fiet  Potcftas  perimetri 
eiufdcm  trianguli  iufta  Obliqua , mumpt.  „ 

Poteftatcs  iuftis  maiores  fient,  fi  Radio  rotationis.de  quo  hailenus  tantum  additum  fuc- 
rit  «quantum  remotio  quantitatis  rotandi  requirit , extera  autem  vt  fupra  peragendo . v<rmm- 
Gngulorum,&  Gnomonum  Poteftates  ex  Regula  vniucrlali  dcpromuntur;habito  fiqui-  0., 
dem  grauitatis  centro , redta  ex  illo  ad  axem  rotationis , determinat  Radium  rotationis : > c- 

vnde  rotationis  via  non  latebit , qux  quidem  duifta  in  quantitatem  rotatam,  Potcftatcm- 
procreat . Solum  id  prx  oculis  habendum,  num  prxftct  vti  centro  communi,  an  vero  par- 
ticulari  linearum . 

Potcftas  perimetri  Polygonorum  regularium  inquiritur  fic.Rcpcriatur  rorationis  Radius,  *“'£?. 
qui  facile  comparabitur  cum  circuli  centrum  idem  fit , quod  polygoni  eidem  mfrppri  etn-  Z',"r>  n"«5«. 
trflm  grauitatis , hinc  dudta  perpendicularis  ad  axem  eft  rotationis  Radius : vnde  s ta  rota-  • 
tionis  non  ignorabitur , qux  quidem  ducta  in  quantitatem  rotatam , Potcftatcm  n: orn  abit 
quxfitam.  jww-. 

Verticalis  dicetur  ea , qux  oritur  ex  polygono,  cuius  vnum  latus,  aur  commune  eft  cttin  t " r- 
axe  rotationis , aut  eidem  parallelum.  Horizontalis  vero  dicetur  quando  latus  vnum  eft  ** 

horizonti  parallelum , qux  abfolure  intclligi  polfunt  pro  polygonis  laterum  numero  impa- 
rium,  vel  quorum  laterum  numerus  non  eft  pariter  par ; tunc  enim  vt  Potcftas  Verticalis  nuntia. 
dicatur , latus  vnum  polygoni  rotandi  erit  vel  parallelum , vel  incidet  cum  axe  l e.arioms , 

& vel  duo  anguli  refpondebunt  alter  vertici , & alter  horizonti , vel  vnus  laitcin  liue  s t rti- 
ci , fiue  horizonti , pio  ut  hoc , vel  illud  latus  euaferit  axis . 

Quando  vero  laterum  numerus  eft  pariter  par , latus  autem  vnum  incidit  in  axem  rota- 
tionis, vel  cum  eo  parallelum  eft,  erit  itidem  oppofitum  latus  eidem  axi  parallelum,  led 
& alia  duo  erunt  horizonti  parallela ex  quo  ambigendum  num  illa  Potcftas,  Verticalis 
potias,  an  Horizontalis  dicenda  fit , fcd  hoc  nihil  refert.  Cxtcrum  Obliqua-  Poteftatcs 
dicentur , quibus  nec  horizontalis , nec  verticalis  ratio  aptari  poteft . 

•Verticalis  Potcftas  Iufta  vt  componatur , fiat  Radius  rotationis  ea  linea , qux  perpendi-  v„,,c^h  r.. 
cularis  eft  ad  vnum  latus  polygoni , qui  quidem  Radius  etiam  Poteftati  Horizontali  infer-  -V*  w 
uict , quando  fcilicet  numerus  laterum  pariter  par  extiterit alioquin  fi  numerus  alius  fue-  ■ 

rit,  ita  vt  angulus  axem  rotationis  tangat,  rotationis  Radius  pro  Potcftatc  Horizontali, 
erit  ipfa  circuli  femidiameter,  cui  polygonum  inferiptum  eft , fi  laterum  numerus  par  fue- 
rit . Quod  fi  fuerit  impar , Radius  rotationis  erit  xqualis  medietati  rcftx  illius , qux  vnum, 
atit  plures  angulos  numero  impares  fubtendit;  at  pro  obliquis  Potcftatibus  Iuftis, rotationis 
Radius  neque  erit  ea , qux  redta  ex  centro  circuli  ad  axem  eft,  nec  circuli  femidiameter, 
led  minor  femidia  metro , & maior  perpendiculari  fupradi&a . 

r Potcftas  vero  cuiufuis  circularis  peripherix  circulum  totum  non  ambientis , compone- 

tUr  fic  . x“  ftrifltrU 

Vt  enim  reftartim  squalium  circulari  fegmento  inferiptarum  Poteftatcs  componuntur , 
ficetiam  ipfarum  circularium  peripheriarum . Ex  centro  igitur  grauitatis  datx  peripherie, 
quod  fane  diuerfum  omnino  eft  , a communi  centro  grauitatis  inferiptarum , & reli- 
qua peragantur  vt  ibi ; Poteftates  enim  emergent  Horizontales , Verticales , & Obliqua:  ; 
ducenda  eft  autem  propofita  peripheria  in  fuam  rotationis  viam , quemadmodum  inferi- 
ptarum aggregatum  ducebatur  in  communem  viam  rotationis . 

Potcftas  circuli  componetur  eodem  modo , quo  partium  Potcftas  componebatur:  folutn  Fflrnti 
illud  intereft , quod  integra  circuli  peripheria  fit  fibi  femper  xqualis , & vniformis , ac  in-  «*. 
fui  medio  centrum  grauitatis  obtineat : vnde  facillime  eius  rotationis  Radius  innotefeit; 
quia  tamen  ratione  axeos  rotationis  eodem  fe  fc  femper  habet  modo , quamcunque  peri- 
pherix partem  ei  obuertat , Potcftas  eius  iufta  quidem , & alia  iufta  maior  dici  poterit;  nui-  «. 

Jam  tamen  hxc  Potcftas  Horizontalis,  Verticalis,  autObliqux,  differentiam  admittet , 
quamuis  in  circulo  diametrum  aliquam  elegeris , &eam  nunc  horizonti,  nunc  verticali 
parallelam,  vel  etiam  ad  rotationis  axem,  qui  verticalis  dicitur , obliquam  pofueris ea- 
dem fiquidem  perpetuo  orietur  Potcftas  idemque  rotationis  Radius , qui  femper  in  iufta-  - 
quidem  eft  femidiameter  circuli , Potcftas  vero  eft  fuperficies  Annuli  ftridli,  ac  ortum- 
iT  \ \ .......  . ftucit 
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ducit  cx  propofirx  peripheriae  dudu  in  fc  ipfam ; fiquidcm  rotationis  Radius  eft  eiufdenC 
peripherix  remidiamcter  i quamobrem  rotationis  via  aequalis  eft  eidem  propofit*  peri- 
pherix . 

Radius  autem  rotationis  Potcftatis  maioris  Iuftnantum  fuperat  fcmidiametrum  circuli 
ni  Mitru  propofiti,  quantum  extremum  pundum  ipfius  ab  axe  remouetur.  At  ipfa  Poteftas  eft  fu. 
fiulii  /S>.  perficies  Annuli  abfolutC  di<fti , oriturque  ex  dudu  propofitar  peripherix  in  illam  periphe- 
riam , qux  ad  propofit3m , eandem  habet  rationem , quam  habet  Radius  rotationis  ad  fc» 
midiametrum  oblati  circuli  . 


pt-  Potcftates  autem  perimetri  Tegmentorum , aliarumque  circuli  partium  componuntur,  vt 
timui  fis *'  (equitur . Circuli  partes , qu.x  fiunt  cx  feCtione  reCtx  linea-,  diftribuuntur  in  fegmenta , fe- 
Trrruu'"^.?.  flores , lectorum  xmulos , frufta , & alia  fine  certo  nomine  varia . Perimetrorum  vero  fi- 
mi, fu»»*  gurarum  illarum  mixtilinearum  Porcftates  componemus  hac  arte. 

Et  primo  ad  circulorum  fegmenta  quod  attinet;  fiPoteftas  eorum  Horizontalis  effor- 
f manda  fit , obfcruandum  eft  illud,  quod  in  fegmento,  quod  minus  eft  fcmicirculo,  Radius 
mixtUuttjfi  rotationis  eft  ipfius  femibafis , fcu  femichorda ,-  in  reliquis  autem  circuli  femidiameter  s 
proptereaquod  huiufmodi  liucx  funt  xquales,  dudis  a grauitatis centro  ipfius  fegmenti  ad 
•*mv . rotationis  axem , cui  fegmenti  bafis  cft  perpendicularis : vnde  rotationis  Radij  lunt , qui- 

bus cosnitis , rotationis  vix  innotefeunt , at  via  rotationis  ducenda  eft  in  quantitatem  peri- 
metri ; hoc  enim  pado  Potcftates  Iuftx  Horizontales  producentur.  Huiuiinodi  autem  Po- 
teftatcs  funt  fuperficics  partis  Annuli  ftrifti  deficientis  ab  integro  tiuxta  defedum  fegmenti 
a toto  circulo. 

Kmn-iiuM  Poteftatum  Verticalium  eorundem  Tegmentorum  compofitio  non  differt  a compofitio- 
ne  Poteftatum  peripheriarum ; bafis  enim  fegmenti,  cum  fit  rotationis  axis,  ex  eo  nec  ro- 
«><»  /,  tatur  , nec  vllam  fuperficicm  deferibit ; quamobrem  via  rotationis , ac  cius  Radius  cum  fu» 
*•*  * pradiitis  colncidunt , atque  via  illa  ducenda  cft  in  folam  fegmenti  peripheriam , vt  fiat  hoc 
loco  componenda  Poteftas . Huiufmodi  autem  Porcftas  ex  fegmento  minori  erit  fuperfi- 
cies  fcmiannuli  Citri/ , Strifti , & Lati : ex  fcmicirculo  erit  fuperficics  femiannuli  ftrifti , Sc 
cx  fegmento  maiori  fuperficics  Annuli  ftrifti , fimiliterplus  quam  femiffis . 
gbupJc  ii»-  (>jod  ii  rotationis  axis  mutetur,  fiarque  alius  priori  parallelus  fegmenti, peripheriam  iru 
vcrticc  eontingens.fict  rotationis  Radi  us  ex  communi  rotationis  centro  ad  axem  perpendi» 
priori  "«mu-  cul.uitcr  crcftus , & fiet  diucrfa  Poteftas ; vnde  peripheria  iegmenti  concauam  fuperficicm 
• dderibet,  ciuiquc  bafis,  cylindricam . 

Tmtuiu  Mi  Potcftates  Ohliqux,  quemadmodum,  & Verticales, vt  deferibantur,  opus  eft  centro  gnu 

vtm  uitatis  proprio  perimetri  ipfius  fegmenti;  inde  fiquidem  ducenda  eft  reda  ad  axcmperpciw 
(rin.o*.  dicularis , vt  fiat  rotationis  Radius,  hinc  habebitur  via  rotationis,  nimirum  peripheria  Ra- 

dio ipfo  deferipta ; hxc  autem  via  duda  in  propofitum  perimetrum , velut  in  quantitatem* 
rotatam , ludam  Ohliquam  Poteftatem  producet . 

tmfiou,  figr  At  vero  Poteftatcs  Tegmentorum  propofitorum  Iuftis  maiores  fient , fi  accipiantur  Rad(f 
primi  fotationis  maiores . 

JXjf  "m  k Poteftatcs  horum  perimetrorum  componentur  lacllius,  fi  peripheriarum,  fegmentorum  , 

r«i»  p«rioM  gj  bafium  Poteftatcs  feorfim  efficiantur , & vtrxque  coniungantur , faciliils , inquam  , effi- 
ZofriJtlnii  cientur,  quam  vt  centrum  grauitatis  vtrilquc  commune  inquirendo,  & reliqua  peragendo, 
fMMSMr.  Hadenus  tamen  dida  intelligenda  funt  de  fedoribus.eorundemque  xmulis,  non  tamen 
jgptf  eodem  modo  difeurrendum  de  frudis , qux  ex  peripherix  circuli  abfeinduntur  a duabus 
liptLo  j,  fi  redis  parallelis  xqualiter  a centro  circuli  remotis ; propterca  quod  grauitatis  centrum  pe- 
JjT  rimetri  illius  idem  eft,  quod  circuli  centrum , ac  ob  id  Radius  rotationis  communis , facili 
n' *" Si  rotationis  via , & Poteftas  comparatur . 

tmh *i  M-  Poteftas  perimetri  Lunularum , Arcuatarum  figurarum, & Securicularum,  Coronarum» 
muri  qUe  i bac  lege  perficitur . 

-ml ' Bifariam  perimetri  Lunularum  Poteftas  efformari  poteft , vel  ex  centris  grauitatis  lingu- 

laribus, vel  ex  communi  centro  grauitatis ; alteruter  autem  modus  cft  eligendus,  prout 
facilitas , vel  commoditas  poftulabit . Prxftat  tamen  definire,  qux  namex  ipfis  Poteftati» 
bus  dicenda  fit  Horizontalis , qux  Verticalis , & qux  Obliqua . 

HrrbrotM,  Horizontalis  illa  dicetur , quando  axis  rotationis  parallelus  eft  redx  tranfeunti  per  ceO» 
j,- ^ circulorum , j quibus  fit  Lunula , & huiufmodi  axis  tetigerit  exteriorem  circulum  n U 

alterutra 
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Alterutri  parte  a dexteris , vel  a finiftris , nam  ex  huiufmodi  rotatione  Poteftas  orietur  Ho- 
rizontalis Iufta.  Quod  fi  idem  axis  a prxdiftis  pun&is  remoueatur,  fit  Poteftas  maior 
Iufta . 

Quod  fi  Lunula  fiat  per  inrerfeftioncm  circulorum, Horizontalis  Poteftas  Iufta  pro  rot*-  9.”'”*  J» 
tionis  axe  alfumet  redtam  perpendicularem  ad  eam,  qua-  ne&it  pundta  intcrfc&ionis  cir-^fl^ml 
culorum , fimulquc  tangit  peripheriam  conucxam , ac  Iufti  maior  eundem  axem , fitu  eo-  '<«•'»»»  • 
dem  permanente , magis  a centro  grauitatis  remouebit . 

. Poteftatcs  autem  Verticales  Iuftx  perimetri  earundem  Lunularum  fient,  fi  rotationis  v„ 
axis  ftatuatur  rcdla  qua- piam,  & quidem  cum  Lunula  fiat  per  contadium  circulorum,  rota-  »'<*/«  infl* 
tionis  axis  tetigerit  vtrunque  circulum,  atque  adc£>  in  punito  contactus  vtiiufque  circuli , *»• 

lucrit  perpendicularis  redtx  tranfeunti  per  vtriufquc  circuli  centrum,-  Iuftis  autem  maiores 
proueniunt  Potcftates , fi  rotationis  axis , longius  a centro  grauitatis  rcccllcrit , 

At  vero  Potcftates  alii  Iufti  Verticales  earundem  Lunularum , immo  & Iuftis  maiores  tW*- 
fient  fi  rotationis  axis  non  ftatuatur  redia  tangens  vtcunque  circulum , nimirum  in  mutuo  r"‘ 
horum  contactu , fcd  eidem  potius  extiterit  parallelus  in  oppofito  punito  circuli  exterio- 
ris, at  in  reliquis , quando  Iciliccr  Lunula  fit  per  inter. rc&ioncm  ipiorum  circulorum,  cir- 
culum tetigerit  in  punito  Verticali , fueritque  parallelus  redtx  tranfeunti  per  punita  inter- 
fcitipnum  eorundem  circulorum ; hoc  enim  pacto  perimetri  lunularum  Potcftates  Iuftx 
fient  i Potcftates  autem  Iuftis  maiores,  ab  axe  radio  magis  ab  eodem  punito  contadtus  vel 
vno  interfeitionum , extrorfum remoto.  . 

Poteftatcs  Obliquat  perimetri  diitarum  Lunularum  prouenient,  fi  rotationis  axis  aliter 
quam  diitum  fuit  fe  ad  perimetrum  Lunularum  habuerit , & Iufti , & Iuftis  maiores . „7“  lZZ 

Ad  arcuatas  figuras  quod  attinet,  loquendo  de  prxeipuis , qui  nimirum  ex  binis  fcg- ■ 
mentis  circuli  aqualibus  componuntur , quarum  commune  grauitatis  centrum  perimetri 
cft  in  quo  fe  mutuo  fccant  ad  angulos  redtos , linei , quarum  vna  tranfit  per  interfeitiones  i 
peripheriarum,  altera  vero  bilfecat  eafdem  peripherias  i itaque  perimetri  huiufmodi  Pote- 
ftas Horizontalis  Iufta  rotationis  habet  axem,  redtam , quae  tangit  in  punitis  vbi  arcus  fo 
mutuo  fecant , & redii  nedtenti  huiufmodi  punita  perpendicularis  eft , cuius  dimidium  cft 
rotationis  Radius , & hoc  quando  arcus  funt  minores  femiperipheria,-  quod  fi  maiores  cx- 
titerint,  reita  qui  perpendicularis  eft  ei , qui  biflecat  arcus,  fueritque  tangens  alterutrius : 

Radius  vero  rotationis  erit  dimidium  biflecanris  arcus  &c. 

Sic  de  fecuricularum  perimetro , fuo  modo  intelligendum  i >««/?*«  i<- 

Potcftates  autem  perimetri  Ellipfeos,&  reliquaru  conicarum  fedtionii  comparari  potcriit 
fic.  Ad  perimetri  Potcftatem  Iuftam  Horizontale  quod  attinet,  axis  rotationis  fit  recta  per-  Hmuuttii, 
pendicularis  Horizonti  tangens  perimetrum  in  extremo  punCto  axeos  longioris,-  Radius  fit  '*"*- 
fcmiaxis  longior , vnde  via  rotationis  non  ignorabitur , qm  quidem  dudta  in  perimetrum 
producit  Potcftatem  Horizontalem  Iuftam , qui  cft  fupcrficics  Annuli  Elliptici  ftridti  lati . 
i Poteftas  autem  perimetri  ciufdem  Verticalis  Iufta  comparabitur  fi  fit  rotationis  Radius  rmiaUt  im- 
fcmiaxis  breuior , eodem  exiftente  axe : Vndc  Poteftas  Verticalis  quxfira  cft  medietas  ip- a*  • 
fius  Horizontalis , cum  perimeter  vtrobique  fit  idem,  & Radius  prior  ad  hunc  fit  vt  2,  ad  ij 
hic  fupcrficies  erit  Poteftas  Annuli  Elliprici  ftriCti , alti . 

Ad  componendam  autem  Poteftatem  Obliquam,  oportet  cognofccre  primd  quantita-  pniji,,  oM. 
Km  Radij  rotationis , qui  fi  non  detur , erit  producendus  axis  Ellipticus,  Maior,  vel  Minor,  • 
vfquc  ad  axem  rotationis , vt  fiat  triangulum  reCtangulum , ex  quo  datis , vel  inquifitis , 
necelfarijs , Radius  Rotationis  comparabitur . Reliqua  vt  fupra  ae  citeris , 

Poteftatcs  maiores  Iuftis  componentur  non  dimmiliter  ; ex  Radijs  vijfq;  rotationis 
maioribus  3cc.  s 

Poteftas  autem  rotunda,  quam  planum  trianguli  reCtilincidcfcnbit , componetur,  vt 

fcquitur . 

Propofitum  fit  aliquod  triangulum  Ifofcelc , cuius  grauitatis  centrum  notum  fit  reddi 
rum  ,-punClum  enim  cft  illud , ita  diuidens  rcCtam  ex  vertice  in  medium  baleos  duCtam , vt  - 

pars  Verticalis  ad  reliquam  fit  in  ratione  dupla.  Huius  autem  trianguli  diucrfimode  ad' 
axem  rotationis  applicati  fit  opus  rotundam  Poteftatem  componere , qui  quidem  vt  ex 
applicatione  ad  axem  trianguli  redtanguli  conftarc  poteft , vbique  Iufta  erit . 

Ex  omnibus  autem  applicationibus  trianguli  rotandi  ad  axem  rotationis , ea  feligendaj 

illa. 
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illa , vnde  rotationis  Radius  fac  iliis  innotefclt , atque  adeo  V ia  rotationis , at  demum  T*(V 
teftas  comparatur  rvnde  ,&  Reliquae  Poteftatcs  etformantur . 

Si  igitur  propofiti  trianguli  Ifofcelis  bafis  coincidit  cuna  rotationis  axc.Radius  rotationis 
«rit  tertia  pars  retia'  ex  vertice  biflecantis  bafin , verfus  eandem  bafin ; in  eo  fiquidem_ 
punfto  eft  grauitatis  centrum . Inde  facile  conflat  rotationis  Via , qua-  dufla  in  quantita- 
tem roratam , nempt- aream  trianguli , producit  Poteflatcm  trianguli,  ratione  bafis  Ver- 
ticalem . Huiufmodi  autem  Potcfias  eft  Rhombus  folidus . 

PoNdtas  aiitem  Verticalis , ciufdem  trianguli , alia  comparabitur , fi  alius  ftatuatur  Ro^ 
trituri, ‘ tationis  ascis- , per  vertkcm trianguli,  iquidiftanter  bafi  dudlus.  Tunc  autem  rotationis 
Radius  eft  pars  biflecantis  bafin  ex  vertice,  pars,  inquam, continens  duas  tertias  panes  ver- 
ius eundem  verticem ; hic  autem  Radius  cum  duplus  fit  fuperioris , Poteftas  etiam  inde  or- 
ta dupla  erit  ipfius.  Hyc  autem  eft  refiduum , quod  fupereft  cx  Cylindro,  cuius  altitudo 
eft  bafis  fupradifli  trianguli , & femidiamerer  bafeos  eft  retia  ex  vertice  biflccans  bafin , fi 
nimirumex  eo  tollatur  quantitas  Rhombi  folidi  iam  ditli , 
r»  wt.jaij  In  reliquis  autem  triangulorum  Poteftatibus  componendis , illud  prreipui  curandum , 
‘rZiiZi*?  vtRadij rotationis  quantitas  commode  reperiatur:  vntiefi  propofitum  triangulum  fuerit 
ZmfZZZ,  fic  applicatum  axi , vt  non  bafis,  fcd  vnum  i cruribus  cum  axe  coincidat , rotationis  autem 
iwd  . Ratitis  fit  retia  a centro  grauitatis  perpendicularis  ipfi  axi , qui  facili? , ob  fimilirudincnu. 

triangulorum , comparabitur  ; adefformandam  Poteftatem  procedendum  fic  :Titit  vt  Ra- 
dius rotationis  fupra  iam  habitus  ad  hunc  rotationis  Radium , ita  Poteftas  fuperius  produ- 
fla  ad  aliud  ,-&  fic  habebitur  ex  Corollario  primo  Poteftas  debita  pofteriori  Radio  ratio- 
ne verticalis  cruris . Eft  autem  huiufmodi  Poteftas  Rhombus  folidus  conflans  d duobu* 
conis  Ifofcelibus  iniqualibus . 

Nec  diffimtliter  fit  alta  Verticalis  eiufdem  trianguli  Poteftas , fi  rotationis  axis  alius  po- 
rnZj *i!1Z  natur  refla  parallela  axi  iam  ditio,  tranfiensper  anguli  verticem,  cui  fubtenditur  iam  di- 
flus  axis ; reperietur  enim  Radius  rotationis,  itemque  rotationis  via,  atque  tandem  Po- 
. teftas , 

Fi"  etiam  Poteftas  Horizontalis  eiufdem  trianguli, vno  cx  cruribus  Horizontalitcr  con- 
Ucmni^oU « ftituto ; ob  fimilitudinem  enim  triangulorum  rotationis  Radius  comparabitur : vnde  rota- 
tionis  via  non  latebit , atque  adeo  Potcfias . 

uu“lZi ».,.  Alia  etiam  eiufdem  trianguli  Poteftas  Horizontalis  fiet , fi  alius  ftatuatur  axis  priori  pa- 

rallelus , tranfiens  per  extremum  alterum  cruris  Horizontalitcr  conftituti . 
intft*,  oH-  Poteftas  autem  Obliqua  eiufdem  trianguli  fiet,  in  eo  litu  conftituti,  vt  nullum  ipfius  latus 
1“*4  fit  ad  axem  perpendiculare , vel  parallelum.  Sic  etiam  fuo  modo  habebitur  Poteftas effor- 

mans  Conum  fimplicem  &c. 

Citerarum  autem  fpecierum  triangulorum  reflilineorum  non  difiunili  arte  poterunt  cf~ 
formari  Poteftatcs . 

Poteftatcs  Rotundi  Quadrilaterorum  reflilineorum  fic  efficiuntur.  Quadrilatera  enim' 
Xtamia.  J funt  Quadratum,  altera  pane  longius,  altera  pane  breuius,  Rhombus,  Rhomboides , Tra- 
petium  binarum  parallelarum,  Trapetium  vnius  anguli  refli,  Trapetium  abfolurt  fum- 
ptum, horum  autem  inquiratur  Poteftas . 

, _ Poteftas  quadrati  explicabitur  infra,  cum  de  Polygonis  regularibus. 

Altera  parte  longius  fuam  efformat  Poteftatem , fi  minus  latus  ftatuatur  coincidens  cum 
£.“**  Z’:‘*  axc  ' Altera  parte  breuius  fi  maius  latus.  Itaque  vnica  eft  figura , vnicaque  ipfius  Potefta- 
fvZtmZ’*-  t’s  Compofitio  .•  at  iuxta  diuerfam  ipfius  ad  axem  rotationis  applicationem,  Poreftates  di- 
uerfi . Horizontalis  dicetur,  fi  longius  latus  Horizontaliter  rotetur:  Verticalis , fi  Verti- 
taliter.-  Obliqua, fi  obliqui.  Poteftas  autem  cius  Rotunda  Iufta  crit.cu  figura  rotanda  axem 
attigerit : Maior  Iufta,  fi  ab  eodem  remota  fuerit ; quod.de  reliquis  quadrilateris  itidera  io- 
telligcndum . 

Si  itaque  fuerit  figura  altera  pane  longior,  cuius  latus  longius  fit  perpendiculare  ad 
axem  rotationis , & Horizontaliter  rotetur,  latus  autem  breuius  cum  axe  coincidat,  altero 
iri  proprio  fitu,  fitque  a centro  grauitatis  dufla  refla  pcrpcndiculariter  ad  axem , qui  qui- 
dem dimidium  erit  lateris  longioris , & erit  Radius  rotationis , qui  dudta  in  arcam  figurae 
quantitatem  rotatam,  procreat  Poteftatem  Rotundam  ipfius  fi guri , qui  Cylindrus  eft  la- 
tus , cuius  altitudo  eft  latus  breuius ; latus  autem  longius  eft  feuudiameter  circuli,  qui  bafi* 
eft  eiufdem  Cylindri,  * Ver- 
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Verticalis  Potcftas  duplo  minor  eft , cum  rotationis  Radius  fubduplus  fuerit  prioris , at. 

'que  adeo  Potcftas  etiam  fubdupla  eft,  ex  hac  rotatione  fit  cylindrus  altus, tuius  axis  cft  la- 
tus longius  femidiameter  bafeos  eftlatus  breuius . 

Si  vero  fuerit  alteri  parte  longior  figura , ita  vt  cius  latera  obliquum  (itum  obtineant  ad  ‘l'£. 

eundem  axem  rotat  ionis,  latufque  longius,  atque  adeo  breuius  datos  angulos  efficiat, cum , i*»-  . 

reperietui  rotationis  Raditis,  fiat  autem  vt  Radius  Potcftatis  Horizontalis  iaminuentx  ad  **^J/*^i 
hunc  Radium , ita  prxdida  Potcftas  Horizontalis  ad  aliud , & proucnict  Potcftas  quxfita . Ij  Jlm 

Non  diflimiliter  procedendum  cum  Rhombo , Rhombidc  &c. 

Poteftates  autem  multangulorum  laterum  pariter  parium  , fcdori , vel  fegmento  circuli 
inferiptorum,  componentur  ad  eum,  qui  fcquitur , modum . /*»»> . 

Prxdidarum  figurarum  centra  grauitatis  inueniantur , & Potcftas  redarum  linearum-, 
squalium  fegmento  circuli  inferiptarum  reperiatur ; fecus  autem  dc  ledorc . 

Duplex  autem  cft  modus  componendi  Potcftatcm  horum  multangulorum.  Primus  c 
centris  grauitatis , Radijs , ac  vijs  rotationis  triangulorum  proprijs , ac  lingularibus:  fccun-  pufmm  sa- 
tius ex  communi  vnicoquc  multanguli  centro,  & hiefane  facilior.  In Compoiitionc Po- 
tcftatis  Horizontalis , in  qua  peripherix  chorda  perpendicularis  exiftit  ad  axem  rotationis 
non  cft  opus  communi  illo  grauitatis  centro,  fcd  faris  cft  conflare  id  in  reda  illa,  qua’  ex 
medio  fubtcnfx  perpendicularitcr  ad  eam  in  multangulo  educitur,  confidere;  proptcrga_. 
quod  ex  huius  pundo  quouis  reda  duda  pcrpcndiculariter  ad  axem  squalis  cft  rotationis 
Radio : at  pro  Verticali , & Obliqua  Potcftatc  componenda  opus  eft  centro  iam  dicto.  I’o- 
teftas  autem  comparatur  dud-i  rotationis  via  in  aream  multanguli  propofiti . 

Sit  componenda  Poteftas  Horizontalis  multanguli  femicirclilo  inferipti  odo  squalibus 
redis  diametro  circulo  contenti , & procedatur , vt  diximus . 

• Sic  etiam , & fuo  modo  Poteftas  Verticalis  componetur . 

Poteftatcs  autem  polygonorum  regularium , componentur  hoc  modo . fn.' 

Si  componenda  fit  Potcftas  alicuius  polygoni,  iam  ex  fupradidis conflat  quid  agen-  '’»«/«?*• 
dum.  Sit  primo  illud  odogonum,  cuius  Potcftas  Rotunda,  fiue  Horizontalis , fiuc  Ycrtica- 
lis  (eft  enim  eadem)  componenda  fit ; cognita  autem  diametro,  cognofcetur,  & latus,  " 
itemque  perpendicularis  a centro  ad  latus  ipfiun , critque  rotationis  Radius : vnde  cogno- 
fcctur  via  rotationis,  qux  duda  in  arcam  figurat,  dabit  Poteftatem  ciufdem  Horizontalem, 
fcu  Verticalem . 

Potcftas  vero  Rotunda  cuiufcunque  figura;  redilinex , componetur , vt  fcquitur . 

Ad  triangula , quadrilatcra , ac  multangulos , circulo,  partibufquc  cius  inferiptos,  quod 
attinet , iam  fupra  locuti  fumus  .-vnde  fupereft  de  varijs  atque  diucrfis  variorum  rcdilinco-  rtaiiiiu  . 
rum  fpeciebus  aliquid  infinuemus . Habito  centro  grauitatis  propofiti  rcdilinci  inquiren- 
dus eft  radius  rotationis , eiufque  via ; nam  haec  duda  in  arcam  rcdilinci  Rotundam  Pote* 
flatem  quatfitam  componet . Hat  autem  varia:  erunt  Poteftates,  ne  dum  propter  varieta- 
tem redilineorum,  fcd  etiam  propter  variam  eiufdem  rcdilinci  ad  axem  rotationis  appli- 
cationem . 

Ad  inquirendum  Radium  rotationis , prarhabendum  eft  grauitatis  centrum , & fi  placet 
vnicum  propofiti  redilinei  centrum,  opus  erit  non  raro  propofitum  redilincum , in  trian- 
gula .quadrangula  refolucre  ,■  harum  autem  partium  aream  fi  non  habeamus,  arcarum  fal-  .... 
tem  rationem  oportet  cognofcere.  Cum  igitur  ad  Potcftatis  compofitionem  are*  totius 
propofiti  redilinei  cognitio  requiratur , caque  multoties  haberi  nequeat , nifi  ex  cognitio- 
ne , & collcdionc  arcarum  ipforum  triangulorum , & quadrangulorum , confidcrandnnu. 
an  expediat  ex  his  particularum  centris  potius  Potdftatcs  particulares,  componere , eaiquc 
In  vnam  fummam  colligere , an  ex  vnico  totius  figurx  centro , fuam  efficere  Poteftatem . 

‘ Poteftasdrculi  comparabitur  fic.  Iufta  Pot-’ftas  circuli , fit  ex  dudu  peripherix  ipfius,  Gr> 

qux  rotationis  via  eft,  in  arcam  ciufdcm  circuli , ftridufquc  Annulus  procreatur.  Iufta ‘"'- 
«eri>  Maior  fit  ex  dudu  peripherix  illius  circuli,  cuius  femidiameter  tft  Radius  rotationis; 
qui  quidem  Radium  dati  circuli  tantum  fuperat  quanta  cft  circuli  ciufdcm  ab  axe  rotatio- 
nis remotio , in  eandem  circuli  arcam , proucnitquc  Annulus  abfolurc  didus . 

' Poteftas  fcmicirculi , tenentorum , fedorum , reliquarumque  circuli  partium , conv-  '“'"‘'f'™- 
ponetur,  vt  fcquitur.  •». 

Semicirculi,  reliquanm^uc circuli fcgnientonun Poteftatum Rotundarum  compofitio  , 
noh  d iffert  a reliquis , ' L1  Hori- 
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Horizontalis  autem  Poteftas  Iufta vbi  videlicet  diameter  femicirculi,  fiue  bafis  fcg- 
/»/*«.  menti  ad  rotationis  axem  perpendicularis  eft , partem  efficit  Annuli  ftridi  per  fcdionem- 
plani  paralleli  ipfi  Horizonti  genitam,  componitur  ab  area  femicirculi , & tegmenti  maio- 
ris , quorum  femidiameter , minoris  vero  bafis  dimidium,  radio  rotationis  iquantur,  duda 
in  vias  proprias  rotationis . Hic  autem  aduerte,  ad  hoc  haud  opus  elfe  grauitatis  centro, 
fed  fatis,  luperque  clfc , vtconftct,  illud  elfe  in  reda , quxperpcndiculariter  frigitur  ex 
biffedtionis  punito  bafeos  ipfius  fegmenti . 

tcujIk  tulit  Ad  Compofttionem  autem  Poteftarum  luftarum  Verticalium  quod  attinet , quando  fci- 
rmiit/ii . t bafts  fegmenti , vel  diameter  femicirculi  cum  axe  rotationis  coincidit , aduertendum 
per  rotationem  fegmenti  minaris  fieri  corpus  citrij , per  femicirculi  rotationem , fph;rra.n- 
perfedam , per  circumadum  fegmenti  maioris,  nafei  corpus  mali . Radij  autem  rotationis 
funt  redi  dudi  a centro  grauitatis  figurarum  perpendiculariter  ad  axem : hinc  cognita- 
rotationis  vli , caquc  duda  in  aream  figura:  exhibet  Poteftatem  luftain  Verticalem;  ita- 
etiam  luo  modo  fiunt  Potertates  Obliqua:  eorundem  fegmentorum , fiunt  etiam  Poteftates 
Rotundi  fedorum  circuli  &c. 

j.Mflus  i»  Potertates  autem  Lunularunt,  Arcuatarumque  figuraru,  Securicularum,  & Coronarum, 
fiunt  ad  cum  modum , qui  facile  ex  hadenus  dictis  colligitur . 
f„,n„  x,.  Poteftas  Rotunda  Ellipfcos  componitur  fic,-  Se  quidem  Poteftas  lurta  Horizontalis  , 
t&dA  zilipftn  qumdo  fcilicct  axis  longior  Horizonti  congruit , vel  ad  axem  rotationis  cft  rectus  confti- 
tuit  Annutum  Ellipticum  (Iridum , Se  latum . At  vero  Poteftas  Verticalis  cft  Annulus  El- 
lipticus ftrictus,&  altus;  at  Potertates  ab  Ellipfibus  deferiptx  cuius  axes  ad  rotationis  axem 
funt  obliqui , vocantur  etiam  Annuli  ftridi  Elliptici , fed  Obliqui . 

In  Poreftatis  Iuftx  Horizontalis  compofitionc  rotationis  Radius  eft  femiaxis  maior , «ra- 
de innorefeie  rotationis  via , qua:  quidem  in  aeram  Ellipfcos  duda , Poteftatcm  Iuftam— 
Horizontalem  procreat . 

At  huius  Poteftatis  medietas  Poteftas  cft  Verticalis  Iufta  cum  rotationis  Radij  in  ea  fint 


ratione . 

- oi(i.  Poteftas  autem  Obliqua  fimiliter  colligitur  ex  rarionc  Radiorum  rotationis . 

. Poteftates  autem  luftis  Maiores  funt  Annuli  quidem  Elliptici , Se  Horizontalis  Poteftas 

%'lluucm*  latura  conftituit  Annulum  . 

Poteftates  autem  Rotunda:  fcmiellipfeos  rcliquarumquc  partium  Ellipticarum , hac  arte 
jtnitl  perficiuntur. 

i.f/m  a Diuiditur  Ellipfis  in  diuerfas  partes  eodem  omnino  modo  quo  circulus , qua:  etiam  ijl- 
dem  nominibus  appellari  poterunt,  ac  propterca  dabitur  fcmicllipfis , fegmenta  minora, 
& maiora , fcdorcs  ad  centrum , & ad  peripheriam , frufta  8ec.  Datis  autem  centro , Se  dia- 
metro Ellipfeos  dabuntur  etiam  prxdidarum  partium  grauitatis  centra , atque  arere ; qua- 
mobrem  Poteftates  illarum  componentur  non  aliter , quam  Poteftates  partium  circuli , fic 
comparabitur  Poteftas  Iufta  Horizontalis,  femiellipfcos , qu*  cft  femiannuius  ellipticus 
ftridus,  vel  latus,  ve!  altus,  prout  Ellipfis  per  axem,  vel  Maiotem,  vel  Minorem  ledlau 


ftridus,  vel  latus,  ve!  altus,  prout  Ellipfis  per  axem,  vel  Maiotem,  vel  Minorem  icetau: 
eft , nam  rotationis  eft  femiaxis  maior , Se  femiaxis  minor  pro  alta  &c. 
trfrjtst  tmii*  Poteftas  autem  Iufta  Verticalis  aquatur  Sphiroidi.  Rotationis  Radius  idem  eft  qui  fe- 
rntitdh  « micllipfeos  circa  maiorem,  vel  minorem  axem  deferipts,  prout  Poteftas  alta,  vel  lata  fa- 
1“'"  cienda  fit. 

Horizontales  etiam , Se  Obliquat  Poteftates  Iufti , ficut  Se  maiores  luftis,  quomodo 
& oUifu  > quemadmodum  Se  multa  alia  ad  hoc  fpedantia  facili  quidem  ex  didis  intclligitur  . 

Poteftas  etiam  Rotunda  Paraboles  componitur. 

lufln  i»,»»-  Integra:  autem  Paraboles  Rotunda  Poicftas  Horizontalis  fit , quando  bafis  ipfius  ad  ro- 
tifiuinai-  rationis  axem  perpendicularis  cft.  Verticalis  quando  bafis  cura  axe  coincidit , vel  cipa- 
/a  f&Mit  rallelacft.  At  verbObliqua.  fi  adaxem  bafis  Obliqua  fuerit . 

jfwftnriW.»,  Horizontalis  Iufta  dici  confueuit  Annulus , vel  femiannuius  ftridus  parabolicus . Ver- 
ticalis  Iufta  refert  Citrium  parabolicum . Sed  & multa  alia  ad  hoc  (pedantia  ex  didis  col- 
Ijgi  poflunt . 

Hucufque  fummatim  attulimus  in  huius  Methodi  gratiam , qui  pertinent  ad  Potefta- 
«i/ . tum  fynthcfin : nunc  innuam , qui  laciunt  ad  Analyfin , pro  qua  ea  Generalis  Regula  tra* 

s.mtM  r.  / ' 

*ii  PwJImim  . f9t ejr 
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Potefias  data  applicetur  parti  componenti  data , @jr  quantitas  qua  inde  oritur,  par- 
tem alteram  componentem  manifefiabit , 

Quoniam  autem  quantitates  componentes  funt  quantitas  rotata , & via  rotationis , pro- 
pterea  alterutri  dat  i , altera  per  applicationem  Potellatis  ad  illam  non  ignorabitur : Vndc 
ex  rotationis  Radio , rotationis  via  prodibit , & contra . 

Via  rotationis  cx  Radio , & Radius  ex  illa  innotefeit  per  proportionem  femidiamerri  ad 
peripheriam.  Radius  porro  centrum  grauitatis quantitatis  rorat*,  vel  in  punito , vclin- 
linea  determinat , Sc  quidem  iuxta  fpeciem  Potcftatis , fiue  ea  fuerit  Iufta , vel  Iufta  Maior, 
qu*  ex  figura  ipfa  dat*  Potellatis  deprehendetur . Nam  fi  figura:  pars  aliqua , aut  linea , &“•* 
aut  pundum  rotationis  axem  attigerit,  Potefias  propofita  Iufta  eft.  Quod  fi  axis  nullo 
modo  attingatur,  & tamen  ab  ipfa  Potcflatc  ambiatur,  ea  erit  Iuli'  maior.  luftis  minores  ‘«ji* 
non  minus  in  Refolutione , quam  in  Compofirione  negligantur . ir- 

Potcllates  autem  Rorund*  a lineis  redis  defeript*  refoluunrurfic.  Potefias  Rotunda  a /?■< 
linea  reda  defcriptaciim  fit  fuperficics , vel  circularis  ,vcl  Conica , vel  Cylindrica,  caque 
vel  Horizontalis , vel  Obliqua , ve!  Verticalis , & quidem  vel  Iufta , vel  Iult-i  maior ; liate 
autem  omnia  ex  ipfa  data  Potellatis  figura , vel  nomine  cognofcentur . " 

Sit  itaque  primo  tanquam  Poteftas  oblatum  planum  circuli ; ftarim  autem  pronuncian- 
dum  cll , hanc  effe  Potellatem  Rotundam  fecundi  gradus  a linea  reda  creatam.Iuftam  Ho- 
rizontalem . Dati  igitur  circuli  quantitate , itemque  linei  rotat»  vndc  Poteftas  procrcata- 
cll , per  hanc  ipfam  lineam  ibi  datur  Poteftas , & prodibit  rotationis  via , hoc  cll  periphe- 
ria,  ex  qua  innotefeet  Radius  rotationis  determinans  in  linea  data  ex  centro  circuli,  cen- 
trum grauitatis  ipfius  line*  rotat* . 

Quod  fi  loco  line*  rotat*  data  fit  via  rotationis , ad  hanc  applicat»  Poteftatc , prouenict 
quantitas  line*  rotat* . 

Nec  diflimiliter  fi  ciufdcm  line*  detur  Poteftas,  qu*  fit  fuperficies  Coni  Ifofcelis,  ex 
quo  intelligimus  Potellatem  effe  Iuflam  Obliquam , hac  applicata  ad  lineam  rotatam,  pro- 
dibit rotationis  via , cuius  radius  indicat  remotionenh  centri  grauitatis  line*  red*,  qu* 
conicam  fuperficiem  dclcripfit  ab  axe  rotationis , qu*  duplicata  dat  quantitatem  conic* 
bafeos . At  ver6  angulus , quem  axis  coni  cum  eiufdem  latere  conilituit , eft  inclinatio  li- 
ne* rotati  ad  axem  rotationis ; Cum  autem  loco  quantitatis  line*  rotat* , vna  cum  Pote- 
ftate  data  fuerit  via  rotationis , Poteftas  ad  hanc  viam  applicata , dabit  quantitatem  line* 
rotat*. 

Poteftatcs  Iullis  maiores  funt  fuperficies  circulares,  coron*  nuncupat*,  conic*  vero  toatm 
fqnt  coni  imperfcdi , & fuo  modo  refoluuntur . /««•»«. 

V nde  fi  data  fit  Poteftas  refoluenda , qu*  fit  fuperficies  frufti  conici , & vnd  cum 
data  fit  reda  linea  rotata,  fi  per  hanc  diuidatur  Poteftas,  via  rotationis  ciufquc  radius 
comparabitur.  Inclinatio  autem  line*  rotat*  ad  axem  prodibit,  fi  quadratum  altitudinis 
frufti  fubtrahatur  ex  quadrato  lateris ; remanebit  enim  quadratum  bafeos  trianguli  redan- 
guli , cuius  hyporenuia  eft  prididum  latus , & cathetus  altitudo  frufti , ex  quibus  collige- 
tur inclinatio  quxfita . 

Sic  etiam  fi  propofita  fit  refoluenda  Poteftas  i pluribus , quam  vna  reda  defcripta.quc-  a/to 
madmodum  eft  fuperficies  Rhombi  folidi  deferipta  a binis  redis , vna  cum  quantitate  ea- 
rundem  fimnl  fumptarum ; ad  hanc  enim  applicata  Potellate , prouenict  rotationis  via-, 
eiufque  radius vndc  conftabit  remotio  centri  grauitatis  ipfarum  linearum  ab  axe . 

Idem  iudicium  ferendum  de  reliquis  Potellatibus  deferiptis  a pluribus  redis . 

Poteftatcs  a lineis  curuis , mixtifquc  defeript* , fuam  habent  refolutionem : vnde  fi  de- 
tur fphsrica  fuperficies , Poteftas  quidem  Verticalis  peripheri*  fcmicirculi  Iufta  data  fit , 
fitque  data  via  rotationis , ad  quam  fi  applicetur  Poteftas  prouenict  femiperipheria  cir- 
culi maximi  in  fphsra,  ex  cuius  rotatione  fphirica  fuperficies  compofita  fuit;  & contra- 
fi  loco  vi*  rotationis  data  fuilTet  quantitas  femiperipneri*  rotat* , ad  hanc  applicati  Po- 
teftate,  prodijlfet  rotationis  via.  Refolutio etiam Potcflatum  d planis  redilineis  fada- 
rum  inftituitur . Si  igitur  detur  Poteftas  aliqua  refoluenda  fimul  dari  debet  vel  via  ro- 
tationis, vel  planum  rotatum,  alterutro  autem  dato,  per  vnicamdiuifionem  alterum  in- 
notefeit. 

L1  a Nec 
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Ncc  diffimiti  artificio  Potcftates  Rotunda;,  a planis  curuilineis  orti,  refoluuntur vtfit 
propofita  fphxra,  tanquam  Poteftas  Rotunda.refoluendadefcripta  a plano  femicirculi;  fit- 
quc  data  fimul  etiam  area  femicirculi ; per  hanc  enim  diuisa  Potcftate , via  rotationis  pro- 
aibit  &c. 

Poteftas  amem  Rotunda  tranfmutatur  in  Direftam ; fi  namque  Poteftas  Rotunda  data 
n.m  ni/mm-  fuerit  in  numeris , & ea  quidein  fuperficies  extiterit,  extrahatur  radix  eius  quadrata;  fi  cor- 
uur ' pus  extrahatur  cubica ; quod  fi  prxeise  fieri  non  poterit,  fiat  per  approximationem.  Vel 

Poteftas  illa  applicetur  ad  certum  quendam  numerum,  prodibit  alter,  Scambo  erunt 
latera  redlanguli  squalis  propofita;  Poteftati , quando  hic  fuerit  fuperficies . Quod  fi  fue- 
rit corpus , prodibit  fuperficies  expreffa  numeris , qui  ducta  in  numerum  diuidentem  fa- 
ciet parallclepidedum  squale  folidx  Poteftati . Sed  huiultnodi  applicationes  etiam  Geo- 
metrice fieri  poflunt . 

Hic  autem  fummatim  fuerunt  i nobis  exhibita,  in  gratiam  huius  Methodi , quam  certe 
' ob  oculos  ponere  non  licebat , his  negledtis . Qui  vero  cupit  hic  eadem  cumulati  tradi a- 
ta  infpicere , adeat  huius  Methodi  Audtoi  em  Guldinum . 

Supereft,vt  pauca  quxdam  exempla  nos  afferamus  in  medium,  quibus  videlicet , hic 
ipfa  Methodus  illuftrettir. 

Sed  vr  Methodum  hanc , quatenus  centro  grauitatis  vtitur , magis  explicemus , ittua- 
bit  Theoremata  quxdam  in  exemplum  afferre , & quidem  c numero  eorum , quibus  etiam 
noftra  peculiari  Methodo  fatisfacimus ; nide  fiquidem  Lcdtor  facile  intelligct , vtra  carum 
fit  plaulibilior , vel  (altem  quid  inter  vtramque  intereffc  videatur . 


THEOREMA. 

Jaemplunu* 

Circuli  inter  [c fttnt  ,i/t  a femidiamttris , diametris , £ '}  c.[cmicircamf:rentys,  circumferent 
tqssCrc.  quadratu . 

Poteftas  Rotunda  horizontalis  Iufta , quam  redia  linea  efformat , fic  comparatur . Ex» 
tremo  linex  datx  Horizontaliter  pofitx  immoto , ac  ffabili , dum  linea  rcuoluitur  pundto , 
in  quo  ipfa  bifariam  diuiditor,  quodque  eius  eft  grauitatis  centrum,  peripheriara  deferi- 
bit , qui  rotationis  via  dicitur , cuius  Radius  eft  dimidium  ipfius  line® ; dudla  autem  rota» 
tionis  via  in  lineam  rotatam , comparatur  Poteftas  Iufta  Horizontalis  Rotunda,  qux  eft 
circuli  planum , cuius  femidiameter  eft  linea  rotata,-  ergo  circulus  xqualis  eft  redf  angulo 
fub  femidiametro,  & rotationis  via,  hoc  eft  femiperipheria  ipfius  circuli  (eft  enim  via  rota» 
tionis  peripheria  circuli  deferipti  femidiametro , qui  dimidium  eft  peripherix  circuli , do 
quo  inftituitur  comparatio ; vtq,-  femidiameter  ad  femidiametrum , ita  peripheria  ad  peri- 
pheriam;)  ergo  circulus  ad  circulum  eft,  vr  redfangulum  ad  redlangulum , fed  redtangu- 
lorum  ratio  componitur  ex  rationibus  laterum,  ergo  circulorum  ratio  componitur  ex  ra- 
tionibus laterum  redlangulorum ,-  fcd  ratio  laterum  eft  eadem , cum  vt  femidiameter  ad  fc- 
midiametrunwta  fit  femiperipheria  ad  femiperiphcriamjatq,-  adeo  redlangulorum  ratio  eft 
tatio  duplicata  laterum ,-  &qui  eft  ratio  redlangulorum,  eadem  eft  circulorum;  ergo 
circulorum  ratio  eft  duplicata  laterum,  feu  vt  quadrata  laterum ergovt  quadratum  le- 
midiametri  vnius  circuli  ad  quadratum  femidiametri  alterius  circuli ; vel  vt  quadrat rum— 
femiperipheri?  ad  quadratum  femiperipherie;  atque  adeo  vt  quadratum  diametri  ad  qua- 
dratum diametri ; vel  vt  quadratum  integri  peripherix  ad  quadratum  integrx  peripherifc, 
ita  circulus  ad  circulum.  &c. 


THEOREMA. 

IxetnpTuift-» 

lautv  UL  Cylindri  rtUt  cnrua fiftrficits  ad  bajin  elt  .vt  latas  ttnfdtm  Cylindri , ad  qaartam  farttm 

diametri  esufdem  baftas . 

Ratio  enim  fupcrficierum , quarum  vna  eft  curua  Cylindri  redii , altera  eft  bafis , comi 
it,  o rf.  ponitur 1 cx  ratione  lateris  ipfius  cyl  indri , ad  femidiametrum  bafeos , & ex  ratione  eiufi. 
• dem  femidiametri , ad  dimidium  Icmidiamctri , fc  u ad  quartam  partem  diametri,  ergo  fy. 

perfi- 
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• perficies  cylindri  curua  ad  bafin , eft  b vt  altitudo  Cylindri , ad  quartam  partem  diametri  i,  t„  c** 
bafeos.  ' 

THEOREMA. 

Eiemplunu* 

Omnis  C ylindri  rcUi fuperficies  fisubafibus , aqualis  e SI  circulo,  cuius  et,  q ut  ex  ccrstrt,  me-  CXXDC. 
dia  proportionalis  eft  inter  Uttss , dr  diametrum  btfees  ctufdcqs  Cylindri . 

I 

Sit  reda  FA,  qus  circa  axem  DC  rotetur,  me- 
diante radio  GH  reda , qua:  eft  ad  redos  angulos 
ipfi  DC,  biflecans  FA  in  pundo  G,  vbi  centrum  eft 
grauitatis  ipfius  FA,  qua'  per  hanc  rotationem  cy- 
lindricam (uperficiem  deicribat . Reperiatur  inter 
FA,  & duplam  AC,  (eft  autem  AC  femidiameter 
bafeos  ipfius  cylindri)  reperiatur,  inqua,  inter  FA, 

•Sc  duplam  AC,  diametrum  bafeos  ipfius  cylindri , 
media  proportionalis  BC.qus,  fi  biflccetur  in  E,  ibi 
huiufmodi  linea:  erit  grauitatis  centrum . Often- 

dendum  eft  cylindricam  fuperficiem  squalem  efle  . 

Superficiei  circuli  deferipti  , a femidiametro  BC,  B EA  C 

cuius  rotationis  Radius  eft  reda  EC,  circa  eundem  axem  DC . Quoniam  igitur  foperficies 
cylindrica  squalis  eft  redangulo  fub  reda  FA,  latere  cylindri , & via  rotationis , fcu  peri- 
pheria  circuli , cuius  femidiameter  GH,  fine  AC,  qus  illi  eft  squalis . At  vero  circuli, 
cuius  femidiameter  BC,  fuperficies,  squalis  eft  redangulo  fub  reda  BC,  & via  rotationis, 
fiue  peripheria,  cuius  radius  EC;vt  autem  peripheria  ad  peripheriam , ita  eft  diameter  ad 
diametrum ; propterea,  acceptis  diametris  loco  ipfarnm  peripheriarum , nimirum  dupla-, 

AC,  de  dupla  EC,  qus  eft  ipfa  BC, 

. Erit,  vt  redanguium  fub  FA,  & via  rotationis,  cuius  femidiameter  AC,  ad  rcdangulum 
fub  BC,  & via  rotationis , cuius  radius  EC,  ita  redanguium  fub  FA,  & dupla  AC,  qus  eft 
diameter, loco  vis  rotationis,  atque  peripheris,  ad  redanguium  fub  BC,  & dupla  EC,  qus 
eft  BC,diametcr,Ioco  vij  rotationis.atquc  peripheriy.Sed  cylindrica  fuperficies  erat  (qualis 
redangulo  (ub  FA,  Sc  via  rotationis , cuius  radius  AC,  Se  circulus,  cuius  femidiameter  BC 
erat  squalis  redangulo  fub  BC,  & via  rotationis,  cuius  radius  EC;  ergo  vt  redangulun*. 
fub  FA,  Sc  dupla  AC,ad  quadratum  BC,  ita  cylindrica  fuperficies  ad  circulum,  cuius  /emi» 
diameter  BC;  fed  rcdangulum  fub  FA,  Se  dupla  AC,  squale  eft  quadrato  BC;  ergo  cylin- 
drica fuperficies  aquabitur  circulo , cuius  femidiameter  BC. 


THEOREMA. 


Cuiufeunquc  coni  Ifo feclis  fuperficies  ad  bajirs,  eam  habet  rationem,  quam  latus  Coni  ad  Sa- 
dium  circuli , qus  bafis  ejl  toni . 

Qgoniam  conica  fuperficies  nafcitur  ex  latere  coni  in  viam  rotationis , hoc  eft  in  peri- 
pheriam , cuius  Radius  eft  dimidium  Radij  bafeos  ipfius  coni : at  ver6  circulus,  qui  eft  bafis 
coni.nafcitur  ex  dudu  eiufdem  peripheria,  qus  erat  dida  via  rotationis,  in  femidiametnaf» 
eiufdem  bafeos ; ergo  fuperficies  conica , ad  fuperficiem  circuli , qui  eft  bafis  ipfius  coni, 
eft,  vt  latus  coni,  ad  Radium  circuli,  qui  bafis  eft  coni;  ex  prima  Sexti  Elementorum . 


Exemplum^* 

LXXX. 


THEOREMA. 

Cuiufiuuque  fphara fuperficies  quadrupla  tfi  maximi  circuli  eorum , qui  fiunt  in  ipfa . 

Quoniam  enim  eft , vt  medietas  vis  rotationis , fiue  femiperipheria  minor , ad  femiperi- 
pheriam  maiorem, nimirum  circuli  maximi  ipfius  fphsrs.ita  Radius  illius  ad  Radium  illius; 
fed  yt  Radius  ad  Radium,  ita  fcmifubtenfa  femicirculi  maximi,  hoc  eft  Radius  ipfius  ad 


SlcmpiaOU* 

i.XXXI. 
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§reum  quadrantis , feu  ad  quartam  partem  ipfius  peripherix  maximi  circuli ! ergo  ettaaU 
yt  medietas  viat  rotationis  ad  femiperipheriam  circuli  maximi , ita»Radius  ipfius  ad  quar- 
tam partem  peripherix  eiufdem;  ergo re&angulum  fub extremis,  hoc  eft  fubfcmifle via: 
rotationis , & quarta  parte  maioris  peripherix , aquatur  reftangulo  fub  medijs,  nempe  fub 
fcmiperipheria  circuli  maximi  ,&  Radio  ciufdcm ; fed  rcftangulum  illud  aquatur  quaitx 
parti  fuperficiei  fphxricx , nam  tota  fuperficies  fphxrx  producitur  ex  tota  via  rotationis  in 
femiperipheriam  maximam ; re&angulum  autem  hoc  nempe  fub  fcmiperipheria  circuli 
maximi  ,&  Radio  eiufdcm  aquatur  circulo  maximo  eiufdem  fphxrx  ; ergo  tota  fphxrica 
fuperficies  aquatur  quadruplo  circulamaximo  ciufdcm  fphxrx , 

^ . THEOREMA, 

IMMMIU 

Omnis  fphsr.t  quudruph  esi  coni, tu/in  quidem  bitentis  eqnsUm  nysxituo  arcula  e erum,  qui 
injphxn , ultttudmcm  veri  Rudusm  [pkxrt , v,. 


Intelligatur  dimidium  circuli  maximi  ipfius  fphxrx,  eique  inferiorum  triangulum  re* 
ftangulum , angulum  habens  reditum  ad  centrum  circuli  ,bafis  femidiameter  ipfius  circuli  > 
qux  fcilicet  tendit  a centro  bifTecans  femiperipheriam , perpendiculum  vero  altera  icmi- 
S diameter,  atque  adeo  in  hoc  triangulo  hypotenufa  fit  rc&alubrendens  quadrantem  totius 

peripherix . Manifeftum  eft  ex  rotatione  femicirculi , circa  diametrum,  veluti , circa  axem 
fphxram  procreari ; cx  rotatione  ver6  trianguli  fieri  conum  cuius  bafis  circulus  maximus 
ipfius  fphxrx , altitudo  vero  femidiameter  ciufdcm . Oftcndcndutn  eft  fphxram  efle  qua* 
«Iruplam  huiufmodi  coni . Intelligatur  faClum  aliud  triangulum  fimile , & aquale  iam  di* 
Cio,  ita  vtex  vtroquecoalefcatfemiquadratuminfcriptum  femicirculo.  Quoniam  igitur 
eft  femicirculus  ad  icmiquadratum , vt  fcmicircumfcrcntia  ad  diametrum  (circulus  enim» 
ad  quadratum  fibi  inferiptum  eft  vt  fcmiperipheria  ad  diamett  ura , cum  latus  quadrati  in* 
feripti  fit  medio  loco  proportionale  inter  diametrum , & femidiametrum  .•  atque  adeofie 
sz  '-  «quale  re&angulo  fub  diametro , & femidiametro  ,•  fed  fcmiperipheria  duCta  in  eundem- 

radium  aquatur  circulo ; ergo  vt  femiperipheria  ad  diametrum , ita  circulus  ad  quadratum 
fibi  inferiptum ; atque  adeo  ita  femicirculus  ad  iemiquadratum) . At  vero  fphxra  compo* 
nitur  cx  rotatione  femicirculi , hoc  eft  cx  du&u  arca  femicirculi  in  quatuor  tertias  panes 
diametri;  duplus  vero  conus , hoc  eft  Rhombus , quem  rotatio  femiquadrati  circa  axem-» 
eundem  defcribit.componitur  ex  duCtu  arex  ciufdcm  femiquadrati  in  tertiam  panem  peri* 
pherix ; fiquidem  rotationis  Radius  eft  tertia  pars  femidiametri , atque  adeo  via  rotationis 
eft  tenia  pars  peripherix  maximi  circuli.  Ergo  fphxra  ad  duplum  conum  eft,  vt  produ- 
&u  ex  femicirculo  in  quatuor  tertias  partes  diametri , 'ad  produCtu  cx  femiquadrato  in  ter- 
tiam partem  pcriphxrix.  Sed  vt  femicirculus  ad  femiquadratum,  ita  erat  femicircumferen- 
tia  ad  diametrum  ; ergo  produCtum  ex  femicircumferenria  in  quatuor  tertias  partes  dia- 
metri , ad  produCtum  cx  diametro  in  tertiam  partem  circumferentix , erit , vt  produCtum». 
ex  femicirculo  in  quatuor  tertias  partes  diametri , ad  produCtum , ex  femiquadrato  in  ter- 
tiam partem  circumferentix , fed  in  hac  reCtangulornm  ratione  erat  fphxra  ad  duplum  co- 
num ; ergo  fphxra  ad  duplum  conum  erit  vt  produCtum  ex  fcmicircumfcrcntia  in  quatuor 
tertias  partes  diametri  ad  produCtum  ex  diametro  in  tertiam  partem  circumferentix,  feu  ad 
productum  cx  tertia  parte  diametri  in  integram  circumferentiam , feu  ad  produCtum  cx 
duabus  tertijs  partibus  diametri  in  fcmicircumfcrentiam  i fed  produCtum  cx  fcmicircumfc- 
tentia  in  quatuor  tertias  diametri  partes  eft  duplum  produCti  cx  duabus  tertijs  partibus 
diametri  in  eandem  fcmicircumfcrentiam;  ergo  fphxra  ad  duplum  conum  eft  in  ratione  du- 
pla ; ergo  fphxra  ad  fimplum  conum  eft  in  ratione  quadrupla , 

. <.  ‘ De  Methodo  Progrefsionitus  innixa, 

uirAUii  *-  O Atis  quidem  liquet  Progreffioncm  efle  duplicem , quarum  vna  Arithmetica,  alteriu 
autem  Geometrica  eft.  In  illa  termini  perpetuo  fexqualircrexcedunt,  in  hac  propor* 
tionalitcr  fc  habent . Mirabilis  eft  vtriufque  vius  ad  Geometricas  veritates  indagandas. 
&d  Arithmeticam  Progreffionem  quod  attinet,  fircdle  nos  attendamus  compericmus 
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per  illam,  quamplurima  Theoremata  demonftrari  pofle , quibus  tamen  profitemur  Gca- 
pictrice  magis  peculiari  noftra  Methodo  fatisfieri . 

Sunt  autem  Theoremata  quidam  velut  huius  Methodi  cardines , vt 

Propofttio . 

fttifi  quantitatum  Arithmetici  proportionalium  (/lue  iuxta  Jeriem  numerorum  quadrati- 
eorum)  continuo  crefcentium , i,  o,  vel pundo  inchoatarum  numero , vel  finitarum , vel 
infinitarum  ejl  ad  jeriem  totidem  maxima  aqualium  in  ratione  fuhdupla. 

In  hae  quinque  (pedanda  funt.  Minor  terminus;  Maior  Progrcflionis  cxceflus .•  Termi- 
norum multitudo ; & eorundem  Aggregatum,  de  quibus  alibi . 

Idque  fic  oftendunt , Efto  primus  terminus  Progrcflionis  Arithmetici  o,  fecundus  i , vl- 
timus  1,  terminorum  multitudo  erit  I*J<i,  cuius  dimidium  duitum  in  1,  dabit  fummam  ip- 
Cus  Progrcflionis,  nempe  I . fal 

Vel  fuppofito  terminorum  numero,  a,  quantufeunque  fit  terminus  fecundus , fummafe- 
rici  erit  j a 1 . Hinc  • 


THEOREMA. 

Triangulum  ad parallclogrammum  eiujdem  bafeos , ac  altitudinis  e'sl  in  ratione  fuhdupla . 


lycmpfiinv-* 

LXXXiV. 


Triangulum  enim  conftat  ex  redis  potentia  quidem  infinitis  parallelis  Arithmetice  pro- 
portionalibus a pundo  vel  o inchoatis,  quarum  maxima  cft  bafis ; parallclogrammum  ve- 
ro ex  totidem  bafi  aequalibus.  Item 

THEOREMA. 

ha  ‘ 

tframidoides , vel  Conoidei  parabo  licum  tiufdem  bafeos , ac  altitudinis , fue  eredum , flue 
inclinatum  ejl  in  ratione  fuhdupla . 


Pyramidoides  enim  vel  Conoides  parabolicum  eonfta»ex  planis  potentia  quidem  infi- 
nitis Arithmetice  proportionalibus , a pund o inchoatis , quorum  maximum  cft  bafis,  Prif- 
ma  vero,  vel  Cylindrus,  ex  tofidem  bafi  squalibus . ’ “ ' 

Et  alia  multa  fcquuntur . 


Propofttio  . 


Series  infinita  quantitatum  in  duplicata  ratione  Arithmetice  proportionalium  (fine  iuxta-a 
. feriem  numerorum  quadraticorum)  continue  crefcentium  a.pundo , velo  inchoatarum  i 
ad  Jeriem  totidem  maxima  aqualium  rationem  fnb  triplam  Juperat , eftq\  excefius  ea  ra- 
tio quam  habet  vnitas  ad fextuplum  numeri  terminorum  pojl  o,  fue  quam  habet  radix 
quadratica  termini  primi  pojl  o,  ad fextuplum  radicis  quadrata  termini  maximi . 


Vt  fi  terminus  porto,  primus  ponatur  r.vltimus  autem  1,  erit  it'  1\  Summa." 

Vel/pofito  numero  terminorum  a,-  vltimiq;  latere  1.)  1 '+.  . Cum  autem  numero 

■ terminorum  excrcfcentc,  cxceflus  ille  fupra  rationem  fubtriplam,  ita  continuo  minuatur,  ul. 
vt  tandem  quolibet  aflignabili  minor  cuadat,  fi  in  infinitum  procedatur , intclligitur  cua- 
juturus;  quare.  “*  ~ " jlSTT"' 

Propofttio'. 


'Series  potentia  infinita  quantitatum  in  duplicata  ratione  Arithmetici  proportionalium-! , 
(fiue  iuxta  fenem  numerorum  quadraticorum)  continue  crefcentium  ipundo , fiue  o;  in- 
choatarum ; ejl  ad  ferum  totidem  maxima  aqualium , in  ratione  fubtripla . 

*■*  'v  - " ‘ ‘ Hinc 
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Hinc  porro  multa  colliguntur , nempe . ; 

THEOREMA. 

Conus , vil  Pyramis , ad  Cylindrum  i vel  Prifma  tinfdem  bafeoi  ac  altitudinis  efi  in  rationi 
J ultri fla . 

' Conus  enim , & Pyramis  conflant  ex  fimilibus , & parallelis  planis  potentia  quidem  in- 
finitis in  duplicata  ratione  Arithmetici  proportionalium  conftitutis , quorum  minimum  cft 
punitum,  maximum  vero  balis . Cylindrus  autem , ve!  Prifma  ex  totidem  maximo  arqua- 
libus.  Item 


THEOREMA. 

*ixxxviu  Complementum  Semipar aboles  ,fpatium fcilicet , <yuo  Semipar  abole  complet  parallelogram- 

X'  ‘ mumefi  ad parallclogrammum  in  ratione  fubtripla . Hinc 

THEOREMA. 

tii  niiitiui»~i  Semipar  abole  ad pridie!  um  parallclogrammum  ejl  in  ratione fubfefqui altera 

LXXXYllI. 

Sunt  enim  diametri  fegmenta  in  duplicata  ratione  fciniordinatim  applicatarum  (ibi  ref- 
pondentium , vnde  redrsc  omnes  duita?  parallelae  diametro  in  complemento  iam  didto  funt 
in  duplicata  ratione  partium  fumptarum  in  rcita  tangente  paraboles  verticem  Arithmetici 
proportionalium , quibus  nempe  rcfpondcnt  femiordinatim  applicatx . Series  igitur  re- 
darum in  complemento  ad  feriem  maximae  aqualium  in  parailclogrammo,  ex  prxmiflb 
Theoremate  erit  in  ratione  fubtripla ; ergo , & complementum  ad  parallclogrammum  erit 
■ah  ralhj  in  ratione  fubtripla . Atq,-  adeo  lemiparabole  cft  ad  idem  parallclogrammum  in  rationt» 
jsr  ,h.  infui-  jfubfefquialtera . Hinc  & multa  alia  etiam  colliguntur . 


'Ainmmaa 


’’  1 
i*l 
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Aduertendum  e fi  autem  in  Progrefionibus  commemoratis  i quando  J cilicei  fit  feries  quanti* 
tatam  in  duplicata  ratione  Arithmetice  proportionalium , tmmo  & in  triplicata  ere.  pro - 
fofitiones  non  veri fi cari  de  multitudine  determinata , hoc  efi  de  terminis  acceptis  fecun- 
dum determinatam  multitudinem , fed  oportet  in  infinitum  abire . Vnde  (i  c templi  gra- 
tia , fumantur  decem  termint  Arithmetici  proportionales  inchoantes  a,  o,  fumantur , & 
torum  quadrata  i horum  feries  non  efi fubtripla feriei  aqualium  maximo  termino . Secat 
autem  euemt  fi  comparetur feries  ipfirum  terminorum  Arithmetice  proportionalium  in- 
choantium a,  o,  eaque  comparetur  cum  ferie  maximo  aqualium ; practfe  fiquidem  huius 
illa  /ubdupla  tfi , accepta  etiam  fecundum  quamcunquc  determinatam  multitudinem . 
Series  igitur  quadratorum  fpe  flari  pote  fi  , vel  prout  abitura  in  infinitum,  vel  prout  abi/f. 
priori  modo  non  efi jkbtrtpla  terminorum  maximo  aqualium  , fid  maiorem  rationem  ha- 
bet i prout  autem  abtjt  in  infinitum  ,fubtriplam  rationem  obtinet  s hunc  enim  in  modum 
txcejfus  continuo  decrcfcentes  in  infinitum , euanuerunt.  Hoc  animaduertifie  iuuat,  quod 
in  confinii /ibus frequenter  accidit , tdque  et  tam  in  Progrefionibus  Geometricis , mfra-n 
conflabit. 

Ha  quoque  notare  licet  in  compar ationefafla  inter  omnia  quadrata  alicuius  linei,  & quid 
drata  totidem  parttum  ciufdem , quadrata  fiquidem  omnium  partium  cuiufcunqnc  reflet 
fubtripla  funt  totidem  quadratorum  totius  funt  enim  in  ratione  Coni  ad  Cylindrum,  quod 
tamen  tntcUigcndum  fecundum  proccfium  tn  infinitum . Vt fi  refla  cuiufdam  decem  par- 
tes acccpcris,mitio femper faflo  ab  extremo  vno  tpfius,  adeo  vt  femper  minores  in  maiori- 
bus includantur  vtcttnq-,  non  propterea  dece  i! lari  parttis  quadrata fimul fumpta  erunt  ito 
ratione  fubtripla , ad  totidem  quadrata  totius  fimul  accepta  . Sunt  enim  illa  portet  Ari* 

thmetiei 
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'thmttice  proportionales , fer  fetui  fe  excedentis  ecqualibus  exceffibus ; quemobrem  efi  fe- 
ries infinita  quantitatum  in  duplicata  ratione  Arithmetice  proportionalium  continue  cre- 
fc  entium , a punito , feu  o,  exordientium  , hoc  efi  quadratorum  partium  pradiffarums , 
atque  adeo  erit  ad  feriem  totidem  maxima  aqualium , hoc  efi  ad  totidem  quadrata  totius 
in  ratione  fub tripla , 

'Si  quit  autem  contentus  aliunde  cognouifie , conum  tffc  fub  triplum  cylindri  eiufdem  bafeos  , 
ac  altitudinis , Theorema  propofitum  Geometrice  demonfirabit ; vndeefi  alia  plterima-j 
innote Jient ; duplatis  enim  p artibus  fient  diametri  circulorum  coni , toti  que  J,Nca  itidem 
duplat  a fient  diametri  circulorum  cylindri  eiufdem  bafeos,  ac  altitudinis  cum  cono.  At 
fi  per  T heortma  iftud , illud  itidem  demonftrare  velit , aliunde  hoc  oportebit  oficnderts  , 
vt  paulo  antea  mfinuauimus , quod  in  fecundo  libro  cumulatius  trali abimus , « 

Hic  autem  admirationem  ingerunt , nam  fi  nos  inteliigamus  conum , & cylindrum/  rmdt 
eiufdem  bafeos , ac  altitudinis , determinatamque  multitudinem  planorum , baii  parallelo-  ...a-n», 
rum  fccamium  tam  cylindrum , quam  conum  i communes  quidem  planorum , ram  curru 
cylindro  .quam  cum  cono  fc&ioncs erunt  circuli . nullus  tamen prxtc r vnum circulorum-, 
cylindri  poterit  effe  triplus  circuli  fibi  refpondcntis  in  cono,  adhuc  tamen  omnes  circuli 
cylindri  tripli  erunt  omnium  circulorum  in  cono  eiufdem  bafeos,  ac  altitudinis , In  his  igi- 
tur vides  abeundum  cfie  in  infinitum , 


fropofitio. 

Series  quantitatum  in  triplicata  ratione  Arithmetice  proportionalium , fiue  iuxta  fer  it  bis 
numerorum  cubicorum  continue  crefeentium , apunllo,  ve!  o,  inchoatarum  t efi  ad  feriem  to- 
tidem maxima  aqualium  efi  in  ratione,  quafubquadruplamfrperat,  (fi  huiufmodi rationis 
txceffus  efi  ratio  , quam  habet  vnitas  ad  quadruplum  numeri  terminorum  poli  o,  fiue  quauts 
habet  cubica  radix  termini  primi  pofi  o,  ad  quadruplum  radicis  cubica  termini  maximi. 

Vt  asi,+!5I,VeJ;.l>+5r4V^l\ 

Cum  verd  crefccnte  numero  tcrmiTOrum  cxceiTus  ille  fupra  rationem  fubquadru- 
plam , ita  continuo ^decrefcit , vt  tandem  quolibet  afiignabili , iit  minor  propterca  fi  in  in- 
finitum procedatur,  omnino  cuanefeet;  quare, 


THEOREMA 1. 

Series  infinita  quantitatum  in  triplicata  ratione  Arithmetici  proportionalium  , fiue  iuxta 
feriem  numerorum  cubicorum  continue  cre/centium , a punito , feu  o,  inchoatarum , efi 
ad  feriem  totidem  maximi  aqualium  in  ratione  fubquadrupla , 

Hinc, 

THEOREMA. 


Complementum  femiparaboles  cubico  adfuum  parallelogrammum  efi  in  ratione  fubquadru- 
pla , ac  propterca , & ipfa  femipar abole  efi  in  ratione  fubfcfquitertia . 


Hinc  & multa  alia  colliguntur , 

Quo  autem  padlo  fit  indaganda  ratio , quam  habet  feries  ad  feriem , dc  quibus  fupra,  in 
Secundo  Libro  explicabimus , 

Hic  autem  non  pratteribo  'quod  vltcrius  pcrfplcuum  fiet  nimirum  plurima  beneficio 
Progrcflionis  Arithmetici  demonftrata  facilius  oftendi,  & magis  fortafle  Geometrici  • 
per  decrcfcentiam  excelfus,  atque  defe&us : vndehac  magna  exparte  ad  peculiarem  no- 
firam  Methodum  rcuocantur , 

Ad  Geometricam  Progrcflionem  quod  attinet,  illud  dicendum  occurrit,  quid  huic 
etiam , Methodus  iqniti  poteft  i ohfcruata  fiquidem  ipfa  Pragreffione , mulroties  innotefeit « 
ratioquatfita:  vnde  qui  adnotarunt , parabolen  aggregatum  effe  quoddam  infinitarum-, 
numero  magnitudinum  in  proportione  quadrupla  /quarum  prima  eft  triangulum  eiufdem 
bafeos  ac  altitudinis  cum  ifia : fecunda  efi  aggregatum  CX  duobus  triangulis  deferiptis  iru 
duobus  fegmentis  eiufdem  paraboles,  Scita  deinceps;  parabolen  autem  effe  aggregatum 
«omnium  terminorum , adnotatuntfimul,  primam  illam  magnitudinem,  feu  primum  tcr- 
• Mm  minum. 
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minum , nempe  triangulum  eiufdcm  bafeos , ac  altitudinis  cum  parabola , medio  lofo  pro2 
portionalem  effe  inter  primam  differentiam , & ipfam  parabolen ; quare  (i  primus  tertninus 
valet  quatuor , fecundus  terminus  valebit  vnumj  prima  igitur  differentia  valebit  tria-: 
quare  aggregatum  omnium , vr  parabole  ad  primum  terminum , fcilicet  ad  triangulum- 
eiufdcm  bafeos , ac  altitudinis , ita  hoc  ipfum  triangulum , quod  valebat  quatuor , ad  pri- 
mam differentiam , qua?  valebat  tria . Ex  Progreffionis  Geometrica  fiquidem  natura  pri- 
mus terminus  eft  medio  loco  proportionalis  inter  primam  differentiam,  & aggregatum- 
terminorum  omnium : Vnde  parabole  fcfquitcrtia  eft  ipfius  trianguli . 
vfit  Gttmi'  Quemadmodum  igitur  vfus  Arithmetica?  Progreffionis  in  eo  confiftir , vt  attendamus 
‘ r,V,I  num  in  ijs.de  quibus  agimus  huiufmodi  Progreflio  locum  habeat , nam  ipfius  Progreftio- 
1 nis  fymptomata  nobis  fuppeditant  quid  in  re  propofita dicendum,  pro  affciftionibus dc- 
monftrandis  i non  difftmiliter  de  Progreflione  Geometrica  fentiendum ; huius  enim  vfus  in 
copofitus  erit , num  locum  obtineat  in  re  fubic&a,  nam  attendendo  eiufdcm  ProgreiHonis 
naturam , ac  inde  confcquentia , facite  deprehendemus  oblati  Theorematis  refolutionem . 
Caeterum  huiufmodi  Progreflio,  quam  in  infinitum  concipimus , quantitati  difcretsc,  & 
continua?  communis  eft , ac  in  continua  tripartito  continget,  itixta  triplex  quantitatis  ge- 
nus , ncmpfi  lineam , fupcrficicm , & corpus ,-  in  Supcrficicbus  autem , & corporibus  atten- 
di figurarum  fimilitudo  poreft,  iuxta  quam  Progreflio  ipfa  pradara  quidem  habet  fympto- 
mata,  quorum  beneficio  multa  innotefeent  in  ijs , iu  quibus  Progreflio  ipfa  locum  obti- 
nuerit , 

Illud  etiam  addendum,  fcilicct  huiufmodi  Progreffionem , quamuis  tendentem  in  infi- 
nitum, terminari  adhuc , neque  mirum,  quoniam  illa  tendentia  eft  fecundum  panes  per- 
petuo minores ; terminatur  autem  per  modum  vnius . Ita  profc&o  Progreflio  illa  triangu- 
lorum in  parabole  in  ratione  quadrupla,  terminatur  in  parabolen ; fic  de  multis , multifqutf 
alijs  Progreflionibus  planorum  pratfertim  fimilium , itemque  folidorum  . 

Nec prattercundum, quod fuperius innuimus Ptogrefiioncra  ipfam  accipiendam  cfio 
vtiamabijt  in  infinitum,  q 

DE  AVCT ORIS  METHODO  PECV LIARI , AC  PROPRIA 

fer  decrefccntiam  excefius  , atque  defieBus  in  infinitum  obeuntem  Particuioriutf 
omnium  faracifsima  , njclut  illa  , quo  obfcurioribus  Theorematibus , 
facile,  ac  expedite  fit  fatis , prafertim  ijs , qua  (um  Ve- 
teres , tum  Recentieres  laboriose  demonjlrarunt . 


ET  quod  firrax  admodum  fit , & qudd  valde  facilis  Methodus , de  qua  loquimur,  ma- 
gni fieri  debet . Neminem  tamen  admiratio  fubeat , quod  hanc  nobis  veri  dicemus, 
quamuis  ab  aliquo  alio  fuerit  non  nihil  infinuata ; propterea  quod  nec  illam  generali 
ratione  traftauit,  nec  firmis  deroonftrationibus  ftabiliuit . Vtrunque  vero  prarftitifle  nos 
j»  Atu  arbitramur . Si  igitur  id  admittendum , quod  cxcinit  Lyricus  de  Poeta  loquens . 

*v«.  Publica  materies  priuatt  iteris  erit , fi 

Nec  circa  vilem  , patulnmque  moraberis  orbem. 

Nec  verbum  verbo  curabis  rediere  fidus 
Interpres  . 

Multo  magis  nobis  materiam  hanc  affumentibus , id  cuenturum  dixeris . 

Primum  autem  videtur  opera  pretium  in  medium  affere  demonftrationcm , qua  Vir  non 
vulgaris  eruditionis  eft  vfus  ad  Methodum  hanc  ftabiliendam , quam  nos,  priufquam  li- 
bellum ipfius  datum  effet  adire , eramus  meditati;  Poftmodu  cautiores  fa&iexiftimauimus, 
in  errorem  nos  incidiflc,  cum  autem  eadem  demon ftratione  ilium  vfurn  , aduerteremus  j 
fiquidem  auiloritas  ipfius  apud  nos  plurimum  habebat  momenti,  fufpicari  carpimus  nos 
non  allucinatos  fiiini?  in  ipfa  dcmonftrationc  contexenda  , fed  potius  in  decernendo , quod 
ea  minus  foret  idonea iterum  igitur  cum  eandem  ad  trutinam  reuocandam  fufeiperemut. 
tandem  dubitauimus , & nos , Sc  illum  fuifle  deceptos , ac  propterea  Methodum  hanc  longi! 
§&ter  dcmonftrationum  robore  firmandam , 

Demon- 
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Dcmonftratio  vero , quam  ille  typis  commifit , fe  fc  habet , vt  fequitur  •' 

Daese  fint  binae  quantitates  A,  «Se  B,  fiue  tuperficies , fiue  corpoca ; data  iit  item  ratio  quarcunque  E ad  F. 

St  quantitatibus  A>  & B,  aliae  atque  aliae  magnitudines  fine  termino  infcnbi  poffint , que  & eam  femper  in- 
ter ie  rationem  (eruent , quatn  E ad  F»&  quantitates  ipfas  A,  B,  exhauriant,  hoc  eft  ab  ip(isdeficui)t  defeflti 
quantumuis  paruo . Z X E F 

Etit  quantitas  A ad  quantitatem  B,»t  E ad  F.  A 15 

Si  non;  erit  ratio  A ad  B,  maior»  aut  minor  ratione  E ad  F.  Sit  prirao  maior.  M.  N. 

Aliqua  igitur  quantitas  Z»  minor  quim  A,  erit  ad  B,  vt  E ad  F.  Infcnbanrur  ipfis  A,  & B,  magnitudines  bm» 
M,  Ni  M auidem  ipfi  A:  N veid  ipfi  B,  ea  lege  vt  m,  minus  deficiat  ab  A,  quam  Z,  ac  proinde  fit  maius  quira 
Z»  6c  fimul  rationem  talem  habeat  ad  N,  quam  E ad  F;  hoc  enim  totum  fieri  poterit  per  hypothefifi . 

Quoniam  igitur  M maius  eft  quam  Z» erit  u ad  B in  matonquimZ ad  B;  at  Z erat  ad  B,  vr  E ad  F,-  ergo  M 
«ft  ad  B in  maiori  quam  E ad  F,  hoc  cft,  m cft  ad  B,  in  maiori,  quim  m ad  N»ergoN  magnitudo  tnlcripra  jpfi 
B,  maior  eft  quam  b,  pars  (uo  toto , quod  fieri  non  poteft ; non  igitur  ratio  A ad  b.  maior  ratione  E ad  F. 

Quare  cum  ratio  Aads,  neque  maior  (it  ratione  £ ad  F>  neque  minor,  aqualis  erit.  Quod  erat  demon-; 
flandum . 

Idem  lineis  quadrat , fi  loco  figurarum  ia/criptarum  partes  eade  m lege  auferantur , 

Corollarium . 
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Si  quantitatibus  A,  & B,  alid  magnitudines  mferibi  pojfmt,  qiu  & femper  sejuales  fint  inter  fe , & q nantiu- 
tettpfai  AtB,exb*wrUnt. 

Erit  qu  mutas  At  Aqualis  quantitati  B, 

Patet  ex  Propo  (itione  t nam  ratio  E ad  F ifthic  data  fuit  quacunque  < ac  proiodectiaia  ratio  cqualitatis , 

Huius  demonftrationis  Autftor  in  co  peccafle  videtur , & quod  Theorema  noniecun- 
diim  generalem  rationem  condiderit ; nihil  enim  refert  quod  quantitates  fic  fe  habeant , vt 
vnalit  tanquam  figura  alteri  infcripta&c.,  & quod  in  ipfadcmonftratione  ad pauca  fc. 
rcftringcns  defecerit . 

Antequam  autem  nobis  datum  cflet  adite  huius  Au&oris  lucubrationes  aliquomodo  C-  ’ 
rnilem  demonftratione  fcqucntcm  cxcogitauimus,-re  tamcn-dil  igentius  introfpcfta,  vifa  cft 
nobis  fufpcifta , vt  paulo  poft  dicemus.  Poftmodura  difieflis  Wfcbris  veritas  enituit . 

' Non  diflimiliter  nos  ratiocinati  eramus , T,/"  «'“'•«Bqr-.w 

Sint  quantitates  A,  B,  totidem  alia:  C,  D,  minoris, qua:  * G 

per  incrementa  femper  ac  femper  minus  deficiendi  abip- 
£s  A,  B,  deficere  tandem  poffint  defeSu  minori  quacun- 
que data  quantitate , perpetuo  tamen  feruantes  eandem., 
rationem,  qua:  eft  E ad  F . Dico  A,  ad  B,  rationem1  ha- 
bere, vt  E ad  F.  'v  ’ 

Si  non  eft  A,  ad  B,  vt  E ad  F,  habebit  A ad  B,  maiorem , vel  minorem rationent , quam : 

E ad  F . Habeat  priinb  maiorem  rationem , & fiatvt  E ad  F,  itaf  Gild  B;  ergo  A maior  erit 
quatnG  . Vel  ergo  C maior  cft  quam  G,  vel  non  maior:  fit  primo  qialbr . Quoniam  igi- 
tttf-C  rn  iioreft  quam  G;  ergo  C ad  B maiorem  habebit  rationem,  quImEadF;  fcd  vt  E 
adF,'iu  C ad'D;crgoCad  .Bmaiorem  habcbit  rationcmquainad  Di  ergo  D maior  erit 
rpiStts  Bi  intra  hypothe/in ; fupponimus  enim  B maiorem  c£fe  quam  D; 

SiTtffe»  tion  fuerit- maior  quam  G.  Quoniam  G minor  cft  quam  A intelligi poterit  C’ 
maior  quam  G,  minor  tamen  quam  A,  fimulque  rationem  habere  ad  D,  qua:  cft  E ad  F.' 
Qyoniatii  igitur  C maior  eft  qudm  G,  erit  C ad  B,  in  maiori  ratione  qiiam  G ad  Bi  erat  au- 
rem G ad  B]«E  ad-F;  ergo  C ad  B erit  in  maiori  ratione  quim  E ad  F.  hoc  cft  C ad  B erit 
in  in aiori  ratione  qudm  ad' Di  fcrgo  D maior  erit  quim  B,  contra  hypotlicfio  i non  igitur  A' 
ad  B maibfete  hatttt  rationem  quam  E ad  F. 

Non  difliniiHter  fi  ratio  A id  B»fupponatur  effeminor  ratione  E,  adft  1 :1'i 

• Harc  demonftratio , vel  co  nomine  lufpetfta  vifa  cft , vt  modo  innuimus,  quoniam  hypo-' au» /»nru 
thefis  vna  dcftruere  videtur  alteram,  quarii  vrraque  fit  ad  demonftrandum. Supponit  enfirl'^/t^^' 
C ad  D,  efle  vt  E ad  F,  & in  eadem  ratione  efle  G ad  B,  6cit  ex  conftru&ione;  fupponit 
rem  D minorem  efle  quam  B,  quemadmodum  Cminorem  quam  A:  deinde  C maiorem  ei- 
ftf  quamG,  hatc  tamen  fuppoficiodeftruit  antecedcrtrcm,  qua:  deinde  tamen  in  dcmonftra- 
tione  adhibetur , at  cum  (ernei  dcftruda  fuerit , nequit  amplius  vfurpari . Qu6d  autem  hpc 
fuppofitio  dcftrnat  antecedentem  apparet . Si  cnimeft , vt  C ad  D,  ita  G ad  B,  & C fuerit 
maior  quam  G,  non  poterit  D fupponi,"  minor  quam  B,  fed  maior  efle  neccffarib  debet  j 
' -t.-.  “•••  - - - --  - , M m 2 ' qtiamo- 
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quamobrem  dcmonftratio  non  deducit  ad  inconueniens  ,•  fienim  fuerit,  vt  GadB,  ita  C 
ad  D,  & C fuerit  maior,  quam  G,  nullum  erit  incommodum , quod  D fit  maior,  quam  B;  in 
tantum  enim  inconuenicns  foret,  in  quantum  D fupponeretur  minor,  quam  B,  fed  non  fup- 
ponitur  amplius  minor ; quoniam  tametfi  ab  initio  ira  fupponeretur , fupponendo  tamen  C 
maiorem,  quam  G,  itemque,  vt  G ad  B,  ita  C ad  D,  nccclfario  confcquitur,  vt  D fit  maior, 

3uam  B;  quamobrem  fuppofitio  prior  illa  ddtruitur : vnde  non  licet  illam  amplius  in  ipla- 
cmonftratione  adhibere . 

In  fecundo  vero  cafu,  quando  fcilicct  C,  non  eft  maior,  quam  G,  intelligt  qui  Jem  poteft 
magnitudo  adaufta,  qua:  minor  fit,  quam  A,  maior  tamen,  quam  G,  euqtie  appelletur  pari, 
ter  C:  fed  hac  intclligi  non  poterit  efle  ad  aliam  D,  vt  E ad  F,  nili  pariter  D fit  maior,  quam 
B,  citmfupponamus  efle,  vt  E ad  F,  ita  G ad  B:  & vt  G ad  B,  ita  C ad  I) . Dum  enim  fup- 
ponebamus  D,  minorem  clfe,  quam  B:  deinde  volumus  e(fe , vt  E ad  F,  ita  G ad  B,  & ita  C 
ad  D,  fupponendo  C adaudlam,  qua:  pariter  nuncupetur  C (nihil  enim  refert  quacunque., 
modo  appelletur!  camque  maiorem  efle,  quam  G;  hac  fecunda  fuppofitio  defti  uit  antece- 
dentem ; non  enim  fieri  poterit,  vt  fit  C ad  D,  quemadmodum  G ad  B,&  C iit  maior, quam 
G,  at  vero  D fit  minor, quam  B. 

Quapropter  ha:c  demonftr.itio  non  videbatur  deducens  ad  inconuenies.  Sicnim  fucrit.vt 
G ad  B,ita  C ad  D;at  vero  C fit  maior, quam  G, nullum  eft  inconuenicns,  quod  D fit  maior, 
quam  B:  immo  neceflario  debet  efle  maior ; neque  inconuenicns  eft,  quia  D lupponcbatur 
minor, quam  B.quonia  liare  fuppofitio  deftru&a  eft  per  (ubfcquente, quando  enim  intellexi- 
mus e(Te,vt  E ad  F,feu,vt  G.  ad  B,  ita  C ad  D,  & C maior?  clle, quam  G,-  nequit  enim  retineri 
prior  fuppofitio , quot  erat  , vt  D,  fit  minor,  quam  B . Quod  fi  videatur  inconuenicns  pofi- 
tum  in  eo , quod  fi  A maiorem  habet  rationem  ad  b,  quam  E ad  F,  aliqua  quantitas  minor 
quam  A,  puta  G,  erit  ad  B,vt  E ad  F:  atque  adeo  licebit  (&  hoc  erit  inconuenicns  dicet  ali- 
quis) fumere  quantitatem  C maiorem,  quam  G,  & minorem,  quam  A,  & tacere,  vt  E ad  F, 
ita  C ad  D;  atque  adeo  D maiore  clfe, quam  B,  contra  hypothefin,-  fiquidem  fupponebatur 
tam  C,  quam  D minor, quaqvgt  ^,&  B.  Sed  hxc  eft  imaginationis  deceptio ; non  enim  D, 
modo  eft  amplius  exquantitatibus  inferiptibilibus  in  infinitum  ipfiB,  fed  potius  ex  eo, quia  , 
faSum  eft , vt  E ad  F,  feu  vt  G ad  B,  ita,  C ad  D;  fattaque  eft  Cmaior , quam  G,  quantitas 
D eft  q uatdam  noua  quantitas  extra  infinitam  multitudinemearum , qua:  in  infinutim  fyp- 
poocbanturanfcriptibiles  ipfiB:  vnde  nullum  inconueniens,  quod  D maior  fit, quam  B. 

Sed  ratio  E,  ad  F,  eft'omniutn  infcriptibiliumipfis  A , BtiAtex  eo  quod  A ad  B,  fupponit; 
aduerfarius  maiorem , vel  minorem ,,  balfcrc  rationem ,,  quam  E ad  F,  fed  & uon  c*  noua_' 
quadam  hypothefi , ha:c  omnia  fcquuntur , inter  qua:  quod  D e numero  infcriptibilium.  »; 
fymaiqrJiptamB,..  i , v ....  . .A>' 

Vbi  obletuandunv,  quando  rvas  conteximus  dcmonftratjonem  duccptcm  ad  inconue-, 
niens,  quatenus  aliqqid  infert  contra  hypothefin , tunc  dcftruitur  quidem  hypothefis  per 
ipfam  inconueniens , dummodo  hui  ufmodiliypothefisfetiipft  retenta  fuerit,  atque  bunC 
in  modum  licet  demonftrare  dcftruendo  hypothefin  ;f«i  nop  licet  illam  dcftrucre „&  poft- 
motlum  eam  adhibete , velutinon  drftrucum,  & deducere  ad  inconueniens  , quatenus, 
quod  infertur  deftruat  illam , qua-  amplius  non  eft , vtpotc  iajii  dcftiuita  per  aliamfuppo- 
(itioncm 

Itaque  fummahsc  eft , quod  indemonftratione  deducente  ad  inconuenicns  non  hypo- 
thefis , fed  falfum , quod  in  demonftrationis  progreifu  offendimus , hypothefin  dcftruit ; 
proptereaqudd  vt  fuperius .docuimus dedudtio ad  imppffibile , eft  aflumptio  eius,  quod 
qixefito  contradicit,  tanquam  concclfi  per  confequentia,  ad  id,  quod  vero  conccfTo  opponi- 
tur ; in  hac  enim  futrtimus  id  , quod. qixefito  contradicic,  idquefupponentcs- progredimur» 
donec  in  aliquod  incidamus  ablurdum,.  per  quod  fuppofidonc  dettruda » confirmetur  id  . 
,quod  a principio  qusrcbatur»  ' . ...  • . 

Quoniam  h.ec  noftra  Methodus  prifertim  locum  obtinet  in  figuris  circulo  inferiptis  , 8e 
circumfcriptis , cuidam  propterea  videri  pollet  hanc  niti  relblutioni  figura:  ,tam  inlcriptx» 
quam  circumfcripta:  circulo  in  ipfum  circulum.  Hoc  autem  incaute  fi  nos  explicemus,  pu- 
gnantia videremur  admittere;  proptcrcaquod  polygona  circulo  inferibi  poffunt , & cir— 
cumfcribi,  ordinata  quidem  in  infinitum,  ita  vt  non  fint  tot  quin  plura . Cum  hoc  autem— 
progreifu  in  infinitum  nequit  tohsrcre  defluentia , qua  diccrct  quilpiatq , polygona  ipfa— 

tan- 
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lifidcm  in  circulum  defincre . Ncc  illud  eft  plaufibilc , quod  taracn  nonnullis  arriftt , ni. 
mirum  dcfincntiam  efle  in  polygonum  infinitorum  laterum , cuiufinodi  circulus  efle  videri 
poffet ; hoc  enim  haud  minus  repugnat , propterea  quod  circulus  id  (ibi  vcndicat , vt  redi® 
duiS®  a centro  ad  fingula  peripheri®  pundla  fint  inter  fc  xquales polygonum  autem  fiuc 
confiet  angulis , & lateribus  numero  infinitis , fiuc  finitis;  hoc  profedto  habet , vt  angulis, 
Uteribufque  confiet ; hoc  enim  fonat  nomen  illud  polygonum . Si  namque  confiat  angu- 
lis, anguli  continentur  lateribus ; ergo,  & angulis,  Se  lateribus  conftare  debet ; qu®  qui- 
dem figura  prxeipuum  illud  habet , quod  redi®  omnes  3 centro  dudt®  ad  vertices  iingulo- 
rum  angulorum , fint  inter  fe  squales , & au®  perpendiculares  ab  eodem  centro  ad  fingu- 
la latera  ducuntur,  fint  itidem  inter  fe  squales  (loquimur  enim  de  polygonis  ordinatis) ; at 
verb  vnaqusque  dudla  a centro  ad  verticem  angult  maior  eft  ei , qu®  ducitur  ab  eodem- 
centro  perpendicularis  ad  latus ; non  itaque  omnes  ili®  dudl®  a centro  ad  polygoni  ambi- 
tum , funt  inter  fe  squales ; polygoni  igitur  ambitus  efle  non  poterit  circuli  circumferentia. 
Non  eft  itaque  circulus  polygonum  infinitorum  laterum , 

Illud  etiam  accedit,  quod  infinitum  huiufmodi,  multitudo  fcilicct  angulorum,  quibus 
polygonum  conflaret , roret  in  adlu ; hoc  autem  infiniti  genus  nunquam  agnouit  Natura , 
Noftra  igitur  Methodus,  vt  robore  confiet , haud  indiget  huiufmodi  delinentia,  quali 
circulus  intrinfecus  illius  1’rogreifionis  in  infinitum  fit  terminus , fcd  potius  terminus  qui- 
dam cxtrinfecus , vt  polygona  pe*  fui  incrementa , fi  fuerint  inferipta , & per  decrementa , 
fi  fuerint  circumfcripta,  multiplicatis  angulis,  atque  lateribus . differre  polline  femperi 
circulo  minori , quacunque  data  quantitate . 


Theoremata  quadam  Ka&A na,  'quibus  finitoris  Methodus  innititur'. 

theorema  i. 

. fi  i q ut  cunque fuerint  quantitates , } quarum  fingulis  partes  in  eadem  ratione  cum  illif  «e. 

ceptafint . Dico  has  pojfe, per  orn^ue  ivrnvS-iimtc , continuata  incrementa,  femper  ac 
- femper  ah  illis  minui  deficiendo , undem  deficere  defeliu  minori  quocumque  diti  q u anti- 

. sate .rationem  eandem  inter  fc  perpetuo  ' /ornantes.  — r 

Sint du®  quantitates  AB,CD,  qua- 
rum partes  AE,CF,  in  eadem  firo  ratio- 
ne cum  illis , Dico  AE,  CR  augeri  pof- 
fe  in  infinitum  eadem  rationerctcnta,  vt 
minus , ac  minus  ab  ipfis  At,  CD,  defi- 
ciendo, tandem  deficiant  defedu  minori 
quacunque  dara  quantitate  • 

Difponantur  AB,  CD  parallel®  j du- 
^aque  fit  AC,  eaque  prorrafla  fit  ad 
pjwcs  Cin  infinitum ; per  E,  F,  dpdta  fit  EF,  qu®  protra&a  ad  partes  F,  oedurrat  ipfi  AC 
produ.fi®  in  G;  occutret  autem  cAm  CF  fuerit  minor,  quam  AE;agatur  GD,  qu®  produfia 
acl.paucs  D,  neceflarib  tranfibit  per  B. 

: Quoniam  igitur  inter  E,  B,  infinita  cadunt  punfia , fumatur  H;  & per  H agatur  HG,  oc- 
currens FD  in  I . Manifcftunieft  AH,  maioremcfle.qudm  AE,atqucadeo  & CI,  quam- 
C F,  & tamen  AH,  Se  CI,  in  eadem  efle  rationecum  AE  adCF,  vel  Ab  ad  CD.-  item  AH, 
minus  deficere  ab  AB,  quam  AE;&  CI  minus  deficere  ab  ipfa  CD.quam  CF. 

Rurfus  quoniam  inter  H,  B Infinita  cadunt  punfia,  in  infinitum  hoc  modo  licebit  abi- 
re , ita  vt  minores  a maioribus  AB,  CD  femper  minus , ac  minus  deficiendo , tandem  defi- 
ciant defcfiutoiuori  quacunque  data  quantitate , rationem  eandem  inter  fe  perpetui  fer* 
uanrcs , qu*  eft  AE  ad  CF,  vel  AB  ad  CD.  " 


. J . 
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Obferuandum  esi  tutem , quod  expojitum  T heoremt  de  lineis , e hi  cunque generi  quantitatis 
aptari  potefi , vnde  concipere  licet , vt  JB  ad  CD,  ita  polygonum  ad polygonum , dr  vt  AE 
ad  CF,  itt  quoque  polygonum  ad  polygonum . Nec  dijf  militer  de  / olidis . Jguamobrcm-* 
acc cpto  puncto  H,  duciaque  HG,  vt  /upra , intellegere poterimus  polygonum  ad polygonum 
ufic , ve  AH  ad  CI,  (fi  de  spfifmet  polygonis  ratioct/un  non fecus , ac  de  Jimfhcibus  lon- 
••  Vtudinibus . ‘ “ Aduer- 


Circuli rf  K'H 
tfl  pthgonu.n 
inf.  nuo> 

l.vtrum  . 


Qi/rrutm  »'4T  • 


'Adutrttndum  ifi  viter  tus  ,T 'heorema fu  ferius,  i netis  conditum  fnifie  de  ratione  maioris,  vel 
minoris  inatfuaistatis ; nam  de  aqualitatis  ratione  frtfido  difficultas  nulla ; quod  cntuuo 
hic  ojlenditur  fer  lineas  coeuntes  tn  funde,  tbtftr  lineas  far alie las  demonfi  r aretur . 


Si  quoteunque fuerint  quantitates , i quarum  fingulis  f artes  aece pta  fint , qua  fer  ampele 
brusfitiorur, , continuata  incrementa,  femfer  ac  Jcmfcr  minus  deficiendo  ab  illis , deficiant 
tandem  defellu  mineri  quacunque  data  quantitate , rationem  eandem  inter  fefcrfctua 
fe  ruant  es . 

Vice  quantitates  illas  in  eadem  efc  ratione  cum  ijlis . 

Sint  duae  quantitates  AB,  CD,  difpofitc 
inter  fe  parallelae  ;du&aque  fit  AC  protra-  K_ 

da  ad  partes  C in  infinitum ; fintque  acce-  • 3 

ptae  partes  AE.CF,  qua:  per  continuata-  „ 

incrementa  fernpcr,  ac  femper  minus  defi-  ^ L,  . 

ciendo  ab  ipfis  AB,  CD,  deficere  tandem-  E e 

poffint  defedu  minori  quacunque  data-  " M 

quantitate,  perpetuo  feruantes  eandem  in-  H A A 

ter  fe  rationem , qua-  eft  AE  ad  CF.  Dico  _ ^ —•  j 
quantitates  illas  AB,  CD,  in  eadem  efle-  * — p — 

ratione  cum  ipfis  AE,  C F.  r 

Hoc  Theorema  conuerfum  eft  praecc-  ^ c ^ 

dentis , atque  hunc  in  modum  demonftrabitur . 

Si,  vt  eft  CF  ad  AE,;non  ita  eft  CD  ad  aB,  fit,  vt  CF,  ad  AE,  ita  CD  ad  aliquam  aliam , 
qua?  maior  erit,  vel  minor,  quam  AB.  -t-  - ; 

Sit  primum  maior,  vt  AK . Quoniam  igitur  ex  hypothcfi  AE,  CF,  per  incrementa  mi- 
nus , ac  minus  deficiendo  ab  ipfis  AB,  CD,  tandem  deficiunt  defedu  minori  quacunque:,' 
data  quantitate,  femper  eandem  rationem  feruantes , quat  eft  AE,  ad  CF . Idem  autem  ex 
hadenu?!  dcmonftratio » continget  in  AK,  CD,  cum  cx  conftru&ionc  fit,  vt  AE  ad  CF,  ita 
AK  ad  CDicrgo  AE  debebit  per  continuata  incrementa , deficiendo  ab  ipfis  Ab,  Ak,  de- 
ficere tandem  defedu  minori  quacunque  data  quantitate , fcruando  femper  eandem  ratio-' 
nem , qui  eft  AE,  ad  CF,  fcu  AK  ad  CD;  quod  eft  lallum  .i  Idquc  fic  oftendo ; Ratio  enim  ■ 
AE  ad  CF,  feruari  poterit  fado  incremento  ipfi  AE,.in  ordine  ad  AK,  ita  vt  a£  adauda  de-  ■ 
fidat  ab  tpfa  AK  defedu  minori  aliqui  data  quaqtitate , & non  fado  incremento  ipfi  AE*  . 
in  ordine  ad  AB,  immd  fado  decremento . ait 

Supponamus  enim  rationem  AE  ad  CFelTe  duplam ; fupponamus  itidem  fidum  eflo 
ipfi  AE  incrementum  vfque  ad  L,  ita  vt  AL,  fit  minor , quam  dupla  ipfiuaAE;  tunc,  ad  hoc 
v t fit  .quemadmodum  AE  ad  CF,  hoc  eft  in  ratione  dupladta.Akad  aliam,  neceise  eft  hanc 
Siliam  AM,  minorem  efle  ipsi  AE;  itaque  AE  deficiet  ab  ipfa  AMefcdu  minori  aliqu»  dati 

3uantitate , & quidem  per  incrementum ; & non  deficiet  ab  AB  per  incrementum , fed  per 
_ ecrcmentum , etiam  feruata  ratione  aE  ad  CF . Qyod  erat  probandum . 

Non  diffunditer , fi  ea  fuerit  minor , quam  AB  &c. 

j"  s 1 j ' . . f * ' • •’’! 

THEOREMA  111. 
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hi  fint  quotcumque fuerint  quantitates  , i quarum  fintHUss  f artes  in  eadem  ratione  cum  illis 
acceftafint . Dico,  illas  fofie  fer  continuata  decrementa, ficmftr  has  minus,  ac  mimus  ex- 
t edendo , tandem  excedere  excefiu  minori  quaeunq;  data  quantitate , rationem  candemur 
inter  fe  fer fetuo feruantes . \ • • 


St  quotcunque fuerint  quantitates,  e quarum  fingultt  f artes  aceefta fint,  ita  vt  tlla  fercta* 
(intuta  decrementa  femfer  minas , ac  minus  has  excedendo , tandem  excedere  f effiat  cx- 
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eifiu  minori  quacunque  data  quantitate , perpuuo feruantes  mter  fe  rationem  unde» uu', 
'Dtc»  has  tn  eadem  efte  satient  cum  illis , 

THEOREMA  V. 


'Si  quot  cunque  fuerint  quantitates , quarum fingulis  alia  materes  accepta  fint  in  eadem  ra- 
' liene  cum  illis . Dico,  has  pofepcr  laaiaoif , decrementum,  fimperae  (em fer  minus  illas 
excedende , tandem  excedere  excefu  mineri  quacunque  data  quantitate , femper  eandem 
inter fe  rationem feruantes , / 


Sint  quantitates  AB,  CD,  quibus  accepta;  fint  maiores  AE,  CF,  in  eadem  ratione  cunu. 
illis . Dico  has  per  continuata  decrementa  femper  ac  femper  minus  illas , nempe  AB,  CD 
cjccedcntcs,  tandem  excedere  cxccffu  minori  quacunque  data  quantitate  rationem  eandem 
jnter  fc  perpetuo  feruantes , 

Si  non  ita,  falrem  refpeflu  alicuius  quantitatis,  qux  minor  fit,  vel  maior 
alterutra  ipfarum  AB,  CD;  id  fieri  poterit . Sit  primo  refpeftu  CD,  nempe 
CL,  fiue  minor , fiuc  maior . Quoniam  igitur  AE,  CF  per  continuata  decre- 
menta femper  minus  excedendo  ipfas  AB,  CL,  tandem  excedere  pofiimt  ex- 
ccfiu  minori  quacunque  data  quantitate,  eadem  perpetuo  feruata  ratione^, 
quae  eft  AE  ad  CF  vel  Ab  ad  CD;  ergo  erit a vt  AE  ad  CF  atq;  adeo  vt  AB  ad 
CD,  ira  AB  ad  CL.  Quod  cft  inconuenicns , 

THEOREMA  VI. 


a ex  xntrfi. 


'Si  quotcunque  fuerint  quantitates , quarum  fingatis  alia  maiores  accepta  fint , 'qua  per 
/atiumr,  decrementum  femper , ac  femper  minus  illas  excedendo,  tandem  excedere  pejfmt 
txcefiu  minori  quacunque  data  quantitate , femper  eandem  tuter  fe  rationem  feruantes. 

Dico  quantitates  illas  tn  eadem  efie  ratione . 

. Sint  quantitates  AB,  CD,  quibus  aliae  maiores  accepts  fint 
'AE,  CF,  qux  per  decrementum  femper , ac  femper  minus  ex- 
cedendo ipfas  AB,CD,  rationem  eandem  inter  fe  perpetui 
feruent,  qux  cft  M adN.  Dico ABadCDeflcvtMadN. 

Si  enim  Ad  non  eft  ad  CD,  vt  M ad  N,  erit  AB  ad  aliam  CL, 
vel  minorem , ve!  maiorem  ipfa  CD,  in  ratione  M ad  N.  Quo- 
niam igitur  AB  ad  CL  eft , vt  M ad  N,  fcd  vt  M ad  N,  ita  cft  B 
AE  ad  CF;  ergo  vt  AE  ad  CF,  ita  Ab  ad  CL;  ergo  AE,  CF 
per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo  ipfas 
AB,  CL,  tandem  excedere  poterunt , exceflu  minori  quacun-  - 
que  data  quantitate , eidem  perpetui  feruati  ratione  M ad  Nj 
fed  exhypothefi  AE,  & CF,  per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo  ipfas  **“■ 
Ab,  CD,  tandem  excedere  potiunt  excelfu  minori  q uacunque  data  quantitate , femper  ei- 
dem feruati  ratione,  qux  cft  M ad  Nj  ergo  eadem  CF.per  continuata  decrementa  excedere 
poterit  duas  CD,CL,ina:quales  perpetuo  feruata  eadem  ratione , qusr  cft  M,  ad  N . Quod 
eft  impoflibile . 

Hoc  idem  Theorema  hunc  etiam  in  modum  enunciari  pomi  fiet 

Si  quantitas  prima  femper  minus  excedende  fecundam , excedere  tandem  pefit  txce/fu  mino- 
ri quacunque  Sata  quantitate , fic  tertia  refpetlu  qUarta , eadem  perpetuo  feruata  ratione  mter 
primam , & tertiam . Dico  fecundam  ad  quartam  tn  eadem  effi  ratione . 

THEOREMA  VI/. 

r • ✓ 

Si  quatuor fnt  quantitates  proportionales , ex  fecunda , & quarta  fumi  poterunt  partes , qua 
per  continuata  incrementa , femper  minus  deficiende  ah  tpfis , tandem  deficere  pejfmt  de- 
fcSu  mineri  quacunque  data  quantitate,  itavt,  qua  ratio  fit  prima  ad  fingulas  partes 
Jccund x , eadem  fit  tertia  ad fingulas  partes  quarta . 

\ ' Sint 


M. 

N. 
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Sint  quantitates  A,  BG,  D,  EH,  proportionales , &e«  BG,  fecun- 
da, &EH  quarta  fumptatfint  partes  BC,  EF,  ita  vt  qua;  ratio  eft  A ad 
BC,ea  fu  D ad  EF.Dico  bC,&  EF,ab  ipfis  BG.EH, femper  minus  in  in- 
finitum deficiendo,  tande  per  cotinuata  incremeta  deficere  pofle  defp- 
£tu  minori  quacunque  data  quantitate , ita  vt  qua:  ratio  eft  A ad  lin- 
gulas partes  ipfius  BG,  eadem  fit  qua:  D ad  fingulas  partes  ipfius  EH. 

Si  enim  BC,  & EF  ab  ipfis  EG,  EH,  femper  in  infinitum  deficiendo 
tandem  deficere  non  polfunt  defedtu  minori  quacunque  data  quanti- 
tate , ita  tamen , vt  qua:  ratio  eft  A,  ad  lingulas  partes  ipfius  bG,  non 
eadem  fit  D,  ad  lingulas  partes  ipfius  EH;  ergo  faltem  qua:  ratio  eft  A, 
ad  lingulas  partes  ipfius  bG,  eadem  erit  D,  ad  fingulas  partes  alterius , 

• qua:  minor  fit  ipsi  EH  (non  enim  maior , nam  tunc , qua:  ratio  eflet  A ad  partem  ipfius  BG 
eadem  elfe  deberet  D ad  ipfam  EH)  fit  igitur  illa  EI,  minor,  quam  EH . Quoniam  igitur , 
qu*  ratio  eft  A ad  fingulas  partes  ipfius  BG,  eadem  eft  D ad  lingulas  partes  ipfius  EI;  cr- 
* timmtiu  8°  vt  A ad  BG,  ita  D ad  El.vt  mox  conftabit fed  vt  A ad  BG,  cx  hypotheli  ita  D ad  EH; 
fanii , ergo  D ad  EI,  eam  habebit  rationem , quam  habet  ad  EH.  Quod  eft  inconuenicns ; nam  EI 
foret  srqualis  ipli  EH . 

Lemma 

Secuturum  autem  e(Tc,vt  A ad  BG.ita  D ad  alia  EI,&c.  fic  oftendo  Ji  itaefi;trit  vt  A 

ad  BG , ita  D ad  aliquam  aliam  maiorem, vel  minorem  ipfia  EI.  Sit  primo  maior , vt  EK, 

Quoniam  igitur  inter  1 1,1,  infinita  cadunt  puncla , fieri  poterit , A,  ad  partem  ipfius  BG, 
nempe  BN,  vt  IX  ad  aliam , que  maior  fit , quam  EI,  minor  tamen  quam  Ei,  ergovt 
A ad  aliquam  partem  ipfius  BG,tta  D ad  aliquam  parum  alterius  maioris , quam  EI,  quod 
efi  contra  hjpcthefim . 

Si  vero  fit  ,vt  A ad  BG,  ita  D ad  EL,  minorem , quam  EI . Quoniam  igitur , vt  A ad  fim- 
giilat  partes  ipfius  BG,  ita  D ad fingulas  partes  ipfius  El,&  inter  L,IJnfintta  e adunt  pun- 
cla , erit  vt  A ad  aliquam  partem  tpfins  BG,  verii gratia , BM,  ita  p ad  aliquam  partem 
ipfius  EI,  qua  maior fit , quam  EL,  minor  tamen  quam  £l,  quod  efi  tmpojfiile , Cum-a 
enim  fit  ,vt  A ad  SG,  ita  D ad  EL,  fieri  non  pf  terit , vt  A ad parum  ipfius  BG,  fit,  que - 
madmodum  D ad  quantitatem  maiorem  ipfis  EL.  t 

‘ THEOREMA  FIU, 

Si fint  qua  tuor  quantitates  proportionales , (fi  per  continuata  quidem  incrementa  prima  mi- 
nus deficiendo  a quapiam  quinta  , (fi  tertia  a quapiam  /exta , fiemper  in  infinitum , defi- 
cere tandem  pojfme  deficit  u minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  tamen  eadem  fer - 
uati  ratione  prima  ad  fecundam , (fi  tertia  ad  quartam . Dico  quintam  ad  fecundam 
' j_  eadem  efie  ratione  in  qua  efi  Jexta  ad  quartam . 

SintquantitatcsAB,CD,EF,GH,fitquevtABadCD,  ita  P 

v,-  ad  GH,  in  ratione  minoris  inxqualitatis ; at  vero  AB,  EF,  prima , 

& tertia  per  continuata  quidem  incrementa  femper  minus  deficien-  I 

do  abs  CI,  & GK,'  quinta , & fexta  deficere  tandem  poflint  defc&U  g 
minori  quacunque  dataquantitate  eadem  perpetuo  tamen  ieruata 
ratione  AB  ad  CD,  & EF  ad  GH  . Dico  elfe  vt  quinta  CI,  ad  fe- 
cundam CD,  ita  fextam  Gk  ad  quartam  GH. 

SienimnoncftvtCIadCD,  ita  GK  ad  GH;  ergo  vel  minor, 
vel  maior,  quam  GK,  erit  ad  GH,  vt  CI  ad  CD.  Sit  vtcunquo 
vt  GL . Quoniam  igitur  eft  vt  CI  ad  CD.  ita  GL  ad  GH;  ergo  per- 
mutandotritvtCIadGL,itaCDadGH;fcd vtCDadGH,  ira-,  A 
cx  hypotheli  permutando  eft  AB  ad  tF;  ergo,  vt  CI  ad  GL,  ita  AB. 
a ftr  trimam  ad  EF;  ergo  * Ali,  & EF.  per  continuata  incrementa  augeri  poterunt  in  infinitum,  ita  Vt 
tu,m.  minus  deficiendo  ab  ipfis  CI,  GL , tandem  deficiant  deiettu  minori  quacunque  data  quan- 
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titate  eidem  perpetui  feruati ratione , fcilicet  AB  ad  EF,  fcu  CI  ad  GL;  fcd  esdem  AB,  Sc 
EF,  per  continuata  incrementa  deficere  poterant  ab  ipfis  CI,  GH,  perpetuo  feruati  eadem 
ratione  AB  ad  CD,  feuJEF  ad  GH,  feu  CI  ad  GL;  ergo  eadem  E F deficere  poterit  ab  ipfis 
-GK,  GL,  defeiSu  minori  quacunque  dati  quantitate , feruata  eadem  ratione  CI,  ad  GL. 
'Quod  eft  impoflibilc , 

««•  j 

T H E 0 R E M A IX. 

Si fit,  vt  primi  id  fecundam , ita  tertia  ad  quartam  i at  veri  prima  minus  femper  in  issfi- 
‘ ' ni  tam  excedendo  quampiam  quantitatem  quintam  , tandem  excedere  pojjit  excefiu  mino- 
ri quacunque  data  quantitate : item  tertia  refpcciu  fexta , perpetui  tamen  feruata  ea- 
dem ratione,  prima  ad fecundam , & tertia  ad  quartam . Diei  efie , vt  quintam  ad  fe- 
cundam , ita  fextam  ad  quartam . 

Huius  dcmonftratio  ex  dictis  facile  conflat  &c. 


THEOREMA  X. 

ii fint  quantitates  ,&  quot  in  vnafnmi  ptfi »»/  partes , totidem fingulis  ijs  aquales  in  atiZa 
accipere  liceat , & fic  in  infinitum  nouts  partitus  acceptis,  ita  vt  aggregatum  pofieriorum 
femper  maius  fit  aggregato  priorum . Dico  propofitas  initio  quantitates  efie  inter  [e  ae- 
quales , 


&nt , exempli  gratia , h®  du®  propofit®  quantitates  Ab,  CD,  & 
in  AB,  fumpta  fint  partes  E,F,G,  quibus  totid 


totidem  aquales  in  CD,- 
aeccpt®  fint  H,I,K,  & fic  in  infinitum , ita  vt  aggregatum  poflerio- 
rum  maius  fit  aggregato  priorum . Dico  AB,  CD,  effc  inter  fc  x- 

Buales<.  . r , r , ’ 

t Quoniam  enim  fupponuntur  E,F,G,  partes  acccpt®  ex  AB,  qui- 
bus 'in  GD,  fint  acccpt®  partes  aquales  H,I,lt,  idque  fupponitur 
fieri  poffc  in  infinitum , ita  vt  aggregatum  pofteriorum  maiusfem- 
per  fit  aggregato  priorum  j ergo  a duobus  quantitatibus  AB,  CD, 
iupponimus  duas  auferri  quantitates,  nempi  partium  aggregata, 
qu^per  continuata  incrementa , femper  miniis , ac  miniis  deficien- 
do ab  ipfis  AB,  CD,  taqdem  deficere  poflint  defcClu  minori  qua- 
«Junque  data  quantitate , femper  eadem  feruata  squalitatis  ratione ; ergo  ex  ijs , qu®  fupra 
demonftrauimus  ,*  quantitates  AB,  CD,  initio  propofit»  erunt  inter  fc  squales.  Quod 
tratoper®  pretium  oftendere. 

Hoc  etiam  de  alijs  rationibus,  prster  eam,  quas  eft  squalitatis,  oftcndipoteft  reducitur  1 
tamen  ad  fecundum.  " «/■«•*. 


D 


H 


THEOREMA  XI. 


Si  quantitas  prima  femper  minus  excedendo fecundam , excedere  tandem  pojjit  excefiu  mino- 
ri quacunque  data  quantitatc,fic  tertia  rcfpeCtu  quarta : ita  tamen  vt,  cum  tertia  ad  pri- 
mam fit  m fuhmultipltci  ratione  maiori , quam  quadam  prafinita  ratio  fubmultiplex,  ejf 
fer  continuata  decrementa  femper  ad  illam  magis  accedat.  Dico  quartam  ad fecundam  ef- 
fc M huiufmodi  prafinita  ratione  fubmultiplici . 

. Sint  quantitates  AB,  AE,CD,CF,&  prima  quidem  ABfem- 
jer  minus  excedendo  fecundam  AE,  excedere  tandem  poflit 
exCcltti  minori  quacunque  data  quantitate ; fic  tertia  CD  rcfpc- 
<tu  quart®  CF,  ira  tamen  vt , cum  tertia  CD  ad  primam  AB,  fit 
m fubmultiplici  ratione  maiori , quam  qusdam  prsfinita  ratio 
fubmultiplex  M ad  N,percontinuata  decrementa  magis  ad  il- 
lam accedat.  Dico,  quartam  CF  ad  fecundam  AE,  ineadeny 
§ffe  fubmultiplici  prafinita  ratione . 
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Nili  enim  Cp  aci  AE  rationem  haberet  lubmultiplicetn  M ad  N,  fed  potius  CL  ad  A*J 
'deberent  CD,AB,  minus,  ac  minus  excedendo  CL,  AE,  in  infinitum  excedere  excefln 
pninori  quacunque  data  quantitate , ita  vt  cum  tertia  CP  ad  primam  AB,  foret  in  fubmul- 
tiplici  ratione  maiori , quam  M ad  N,  ratio  femper  CD  ad  AB  minus  excedendo  CL,  AE» 
magis  accederet  ad  fubmultipliccm  rationem  'M  ad  N;  fed  hoc  ex  hypotltefi  cotingit  refpe- 
#u  AE,  CF;  ergo  deberet  contingere  rcfpeflu  AE,  CF,  & refpeftn  AE,  & CL;  quare  CL» 
$cCF  forem  aquales,  Quod  eftabfurdum, 

Ha:c  attulimus  Theoremata , non  quali  omnia , qua;  excogitari  polfinr,  tanquam  gene» 
ralia , quibus  huius  Methodi  demonftrationcs  innituntur,  fed  tantum  illa , qua;  nobis  in» 
feruirc  poliunt  pro  exemplis  afferendis , & quorum  imitatione  reliqua  poflunt  excogitari» 
prout  vfus  requiret , 

Sie  duo  fequeotia  deroonftrari  poffent , qua;  Aiam  haberent  ytilitatem , 

theorema  X 11, 


Si  fi»!  quatuor  quantitates  primi  ordinis , totidemque  ali a ordinis  ficunds , ita  vt  Sina  fi* 
fundi  ordinis  a binis  ordinis  /irim  i femper  minus  deficiendo , deficere  tandem  poffint  de  fi* 
{lu  minori  quacunque  data  quantitate , ita  vt  ratio  duarum  Jecundi  ardtntsfars  tadem-a 
perpetuo  fit  rationis  duarum  aliarum . Vico  rationem  duarum  primi  ordinis , eandem + 
efie  partem  aliarum  duarum  eiufdem  ordinis , 


Sint  quantitates  A,B,C,D,  totidemque  lint  alte  E,F,G,H,ita  vt  E,G, 
iabs  A,<  ,&F,H,  abs  b,D,  femper  minus  deficiendo  deficere  tandem-, 
poflint  defeflu  minori  quacunque  data  quantitate , auiem  ratio  iplius  E 
ad  G.perpctub  fit  eadem  pars  rationis  ipfiusF  ad  H.  Dico  rationem-, 
ipfius  A ad  C,  eandem  effe  partem  rationis  B ad  D . 

THEOREMA  X 1 11, 

B 

Si  qiioleunque  fint  quantitates , fic  fi  habentes  refpellu  alicuius  vt  hac  ', 

■ quantumvis  augeatur,  fi  vna  illarum  hanc  excedat , c ater  a omnes 
fxcedere  debeant , et  fi  vna  illarum  ab  hac  quantumvis  diminuta  de- 
ficiat, c ater  a omnes  ab  eadem  deficere  debeant , Pico  quantitates  illas 
efie  inter  fi  aquales , 

lemma'. 

Similia  polygona  circulis  infcrJpta  funt  Inter  fc , vt  d diametris  qua*  E F 
drata , 

lix  elemenfart  e? , demonfiratumque  ah  Euclide  in  Libro  duodecimo  frop.  prima . 


flcmphnL» 

UQOOX, 


THEOREMA, 

ferculi  inter  fi fint  quemadmodum  a diametris  quadrata , 


Qgoniam  funt  du«  quantitates , nimirum  circuli,  a quibus  partes,  videlicet  fioulia  poly» 
kpna.funt  acceptat, que  per  cotinuata  incrementa  femper, ac  femper  minus  ab  ipfis  dcficien» 
do , tandem  deficere  poffunt  defcflu  minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  feruara 
eadem  ratione , qua  eft  inter  diametrorum  quadrata  fex  eo  enim , quod  pnrmiffum  eft 
lemmate, hac  eft  ratio  inter  polygona  fimilia  circulis  infcripta);crga  ex  generali  huius  Me» 
jhodi  Theoremate  fecunda , circuli  erunt  inter  fc , vt  a diametris  quadrata . 

Hoc  idem  verificatur  dc polygonis  fimilibus , qua  funt  circulis  circumfcripta, 


Lemma  . 

Polygonorum  fimilmm  dirculis  inferiptorum  ambitus  funt  inter  fe  > vt  diametri . 
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yitim  modum , quo  ofienditur  Utut  vnum  polygoni  , ad lutus  homologum  ulterius  polygoni 
fimilts  e/t  ,Vt  diameter  ad  diametrum , itu  ojlenditur  otium fingula  ad  fingula  e/e,  vt 
diameter  ad  diametrum  ; ergo  omnia  ad  omnia  erunt , vt  diameter  ad  diametrum;  vt  enim 
wnum  antecedentium  ad  vnum  confiquentium , ita  omnia  antecedentia  ad  omnia  confi - 
epenttafidomnta  latera funt  ambitus  polygoni ; ergo  ambitus  polygonorum  fimiUum  cir- 
culis infcriptorum , erunt  inter  fi  vt  diametri , 

Hoc  idem  vcrificatur  dc  polygonis  fimilibus , qua?  fum  circulis  circutnfcripta . 


t H E 0 & E M A, 

♦ 

Circulor  imo  peripheria Junt  inter fi  vt  diametri . 


Excjr  p!um_* 
JLXXXX, 


Quoniam  funt  quantitates  nimuiim  cuculorum  pcriphcri*,  itemque  ali*  fcilicet  fimi- 

lium  polygonorum  circulis  infcriptorum  ambitus , qui  per  continuata  incrementa  femper , 
«elemper  nunus  deficiendo  ab  ipfis  peripherijs , tandem  deficere  pofliint  defedu  minori 
quacunque  data  quantitate,  perpetuo  feruata  eadem  ratione  diametrorum  (ex  eo  enim, 
quod  przmifliimcft  lemmate  polygonorum  fimilium  circulis  infcriptorum  ambitus,  funt 
inter  fcvt  diametri)  ergo  ex  generali  huius  Methodi  Theoremate  fecundo,  circulorum, 
peripheria!  erunt  inter  fe  vt  diametri . 

theorema.  v 

'Taribolu  aqualium  altitudinum  funt  inter  fi , vt  bafies 
» ‘?tp»LabA  1?  ABC’  DE,F’  ?cl“:lllurn  altitudinum , feu  quod  idem  eft,  inter  cafdcm  pa- 


Exemplum^. 

EXXXXL 


Paraboles  ABC  diameter  lit  BG,  & paraboles  DEF,  diameter  fit  EK,  dhiifaque  bG  bi- 
fariam in  1,  & vtroque  dimidio  iterum  bifariam , & fic  deinceps , vt  exempli  gratia  IG  ia. 

H,  bifariam , & per  punita  diuifionum  du&a  fint  squidiftantcs  alterutri  ipfarum  BE,  AF, 
ductifque reitis  parallelis  ipfis  diametris,  vt  AN,OR  &ci  CQjPS&cj  infuper  DT.VZ 
&c;  prxterea  FY,  X&,  &c,-  per  punita  videlicet  interfectionis  perimetrorum  ipfarum  para- 
bolarum , cum  ijs , qu*  fuerunt  duitz  parallcl*  alterutri  ipfarum  BE,  AF,  ade6  vt  confti- 
tut*  fint  figur*  circumfcript* , & introfeript*  parabolis , conflantes  parallelogrammis  *- 
qualium  altitudinum,  & numero  squalibus,  fi  circumfcript*  circumfcriptis,&  introfeript* 
introferiptis , comparentur . 

Quoniam  igitur  figur*  hoc  modo  circumfcript*  parabol*  ABC,  ad  circumfcriptas  pa- 
rabola: DkF,  femper  minus  excedendo  ipfas  parabolas  ABC,  DEF,  tandem  excedere  pof- 
f unt  exccflu  minori  quacunque  dati  quantitate , femper  feruantes  a eandem  rationem,  qu* , l!r  UmM 
eft  A ad  DF;  ergo  parabole  ABC  ad  parabolen  DEF,  rationem  habebit, vt  bafis  AC,ad  /'j*'*,, . 

^ SFt  Nn  a Quod 
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Quod  percireumfcriptas  figuras  concludimus  minus,  ac  minus  excedentes  paraboHS 
'AbC,  DEF,  concludere  quoque  poffumus  per  inferiptas  ijfdem  parabolis , fcmper  minus » 
a?  minus  deficiendo , vt  infra  dicam , 

Lemma 


Qpod  autem  figura  circumfcripta  parabola:  ABC  ad  figuram  circumfcripratti  plrabobe 
DEF,  fit,  vt  bafis  AC  ad  bafim  DF,  fic  oftendo . Quoniam  enim  e/1  ob  neturam  para- 
bales , vt  GB  ad  BH,  ita  quadratum  AG,  ad  quadratum  OH , atque  adeo  , i t quadratum^» 
AC , ad  qdhdratum  OPi  vt  enim /impium  adftmflum  , tta  quadruplum  ad  quadruplum^ : 
jedvt  BC  ad  BH,  ita  KE  ad  EU  ergo  vt  quadratum  AC  ad  quadratum  OP,  ita  K E,  ad 
EL;fedvtKEadEL,lta  quadratum  DF  ad  quadratum  VX,  & permutanda,  vt  qua- 
dratum AC  ad  quadratum  DF,  ita  quadratum  OP,ad  quadratum  VX ; ergo  vt  dCutd  DF, 
ita  OP,  ad  VX.  Et  ftc  de  reliquis  omnibus  ali/s  lineis  intra  parabolas  ratiocinandum  eft . 
Omnes  itaque  in  vna  proportionales  funt  omnibus  in  aha  parabola ; quare  reU  angula  cum 
fine  etufdem  altitudinis,  quibus  componitur  figura  circumfcripta  vni  parabola  ABC, 
proportionalia  funtijs , quibus  componitur  figura  circumfcripta  alteri  parabola  DEF, 
jQuarc,vt  vnum  antecedens  paral/elogrammum  Ajif  ad  vnum  confcquens parallelogram- 
mum  DT,  ita  omnia  antecedentia  , nempe  figura  circumfcripta  parabola  ABC,  ad  omniore 
aonfequentia,  fcilicet  figuram  circumfcriptam  parabola  DEF . Sedvt  paralie lograsor- 
mum  Aj^jtd paralie logrammum  DT,  tta  efi  bafis  AC,  ad  bafin  DF,  ergo  vt  bafis  Ac,  ad 
bafinDF,  it a figura  circumfcripta parabola  ABC,  ad  figuram  circumfcriptam  parabola 
DEF, 

"Per  inferiptas  autem  hunc  in  modum , 

Quoniam  inferipta  parabola  ABC,  & inferipta  parabola  DEF,  fic  fe  habent, vt  per  con- 
tinuata incrementa  fcmper  minus  deficiendo  ab  ipfis  parabolis,  deficere  tandem  poffint  de- 
<e£lu  minori  quacunque  data  quantitate,  feruantes  tamen  inter  fe  rationem,  qua  efi  AC 
ad  DF,  vt  mox  dcmonftrabo : propterca  parabola  ABC  ad  parabolen  DEF,  rationem  h»; 
frcbitjVt  AC  ad  QF, 


l^cOiplaiTC-*. 

iXXXXJJL 


2/mma 

Quod  autem  inferipta  figura  parabola:  ABC  ad  inferiptam  parabolx  DEF,  fir.vt  AC  ad 
DF,  fic  demonftrabitur . . , 

f%ttoniam,vt  fupra  oficnfum  fuit,  quemadmodum  AC  ad  DF,  ita  eft  OP,adVX,fed  OPAl**- 
lis  efi  uB,(jr  EX  aqualts  efi  yo  i ergo  vS  AC  ad  DF , ita  erit  u0  ad  yd,  (edvt  *(S  adytu 
tta , vt  fupra  oflenfum  eft  de  circumfcriptis , demonftrabitur  inferipta  parabola  ABC,  ad 
inferiptam  parabola  DEF,  ergo  inferipta  parabola  ABC,  ad  inferiptam  parabola  DEF , 
trit  ,vt  AC  ad  DF . Omnes  igitur  inferipta  parabola  ABC  ad  omnes  inferiptas  parabtlm 
DEF,  rationem  ftruant , qua  eft  AC,  ad  DF , 

T ff  £ 0 R E M A, 

Cylindri  redi  eurua  fuperficies  ad 'bafin , eftvt  latus  ipftut  cylindri  ai  quartam  putem 
diametri  tiufdem  bafeos , 

Efto  cylindrus  rcCius , cui  re&angulum  per  axem  fit  ABCD, 
fumptaque  Be,  qua:  fit  auarta  pars  ipfius  BC,  diametri  bafeos  ciuf- 
dem  cylindri,  Dico  cylindri  curuam  lupcrficicm  ad  bafin,  cuius 
diameter  BC,  rationem  habere , vt  AB  ad  BE , 

Intelligatur  polygonum  circumfcriptum  circulo , cuius  diameter 
BC, quique  cylindri  re&i  bafis  eft,  & fuper  hoc  intelligatur  eredum 
prifma,  cuius  altitudo  AB,  cylindri  latus . 

Quoniam  itaque  prifmatis  fuperficies  (quo  nomine  facicrum  ag- 
gregatum intelligo , exceptis  bafibus)  ad  bafin  rationem  habet , vt 
mox  conftabit,  quam  altitudo  prifmatis  ad  quartam  partem  dia- 
metri 
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tnetrl  clrcoli , cui  prifmatis  bafis  circumfcripta  cft.  Sunt  igitur  dux  quantitates,  ncmpi 
fuperficies  prifmaris , eiufque  bafis , qux  minus  fcmper  excedendo  duas  alias  quantitates , 
nempi  cylindricam  fupcrficicm,  cui  circumfcriptum  cft  prifma , & circulum,  nempe  cy- 
lindri bafin , cui  prifmatis  bafis  eft  circumfcripta , tandem  excedere  pofiunt  exceflu  minori 
quacunque  data  quantitate , femper  feruantes  eandem  rationem , quam  habet  altitudo 
prifmatis , feu  cylindri  ad  quartam  partem  diametri  bafeos  ipfius  cylindri . Propterca , ex 
generali  huius  Methodi  Theoremate  quarto  Cylindri  reifti  curua  lupcrficics , ad  bafin  erit 
in  ratiope  lateris  cylindri  ad  quartem  partem  diametri  eiufdem  bafeos , 

Lemma , 


Quod  autem  prifmatis  redii  fuperficies  ad  bafin , fit  vt  altitudo  ipfius  prifmatis  ad  quar- 
tam partem  diametri  circuli , cui  prifmatis  bafis  eft  circumfcripta,  fic  demonftrabitur . 

Intelligatur  polygonum , quod  eft  bafis  frijmatis  diuifum  in  tot  triangula , quot fiunt  polygo- 
ni latera , eft  eorum  vertices  fint  in  centro  circuli , cui  polygonum  circumfcriptum  cft , ba- 
fes  vero  polygoni  latera ; Slualtbct  facies  prifmatis  ad  fibs  refpondtns  triangulum  in  po- 
lygono , rationem  habet , vt  dupla  altitudo  prifmatis  adeam,  qua  ex  centro  ducitur  per- 
pendicularis , lateri  ipfius polygoni , hoc  tft  ad  femidiametrum  circuli , cui  polygonum 
circumfcriptum  eft , hoc  eft  vt  altitudo  prifmatis  redi  ad  quartam  partem  diametri  pra- 
dilfa ; ergo  aggregatum  ex  omnibus  f aciebus , nempe  prifmatis  re  Cii fuperficies  ad  aggre- 
gatum omnium  triangulorum , hoc  eft  ad  polygonum  circulo  circumfcriptum , erit,  vt  alti- 
tudo prifmatis  ad  quartam  partem  diametri  illius  circuli,  cui  polygonum  circumfcri- 
ptum eft , 

Hinc  per  modum  Corollarij  infertur . 


THEOREMA. 


Exempli-m  « 

ixxxxm. 


Circulus,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  cylindri  redi  latus , bafeofqut  diame- 
trum, aqualis  eft fuperficies  cylindrica , 


e-n  1 1 • 

Cdm  enim  circulus  fit , cuius  radius  cft  medio  loco  proportionalis  inter  diametrum  ba-  ^ 
feos  cylindri , ac  eiufdem  altitudinem ; ergo  circulus,  qui  bafis  eft  cylindri , ad  circulum-. , ‘ 

cuius  diameter  eft  media  proportionalis  &c.  eft  in  ratione  diametri  bafeos  ad  altitudinem 
cylindri';  ergo  idem  circulus , qui  eft  cylindri  bafis , ad  quadruplum  circulum , cuius  dia-, 
meter  erat  media  proportionalis  &c.  hoc  eft  ad  circulum , cuius  radius  cfthuiufmodi  me- 
dia proportionalis , erit,  vt  quarta  pars  diametri  bafeos  ad  altitudinem  eiufdem ; fcd  vt 
quarta  pars  diametri  bafeos  ad  altitudinem  cylindri , ita  eadem  cylindri  bafis  ad  cylindri- 
cam fuperficiem ; ergo,  &c. 

Sed  aliter . 

Etempliim-. 

THEOREMA.  ’ lxxxxlv- 


Omnis  Cylindri  redi fuperficies  fine  bafibus  aqualis  eft  circulo , cuius  ea , qua  ed  'centro  me- 
dia proportionalis  eft  inter  latus , cft  cylindri  bafeos  diametrum . 

Intelligatur  circulo,  qui  bafis  eft  cylindri  circumfcriptum  polygonum  ordinatum,  cui 
fimilcfaflom  fit  polygonum  circumfcriptum  circulo , cuius  radius  eft  medius  proportio- 
nalis inter  diametrum  bafeos  cylindri , atque  eiufdem  altitudinem ; &fupcr  polygonunu 
circumfcriptum  bafi  intelligatur  ereflum  prifma  eiufdem  altitudinis  cum  cylindro . 

Quoniam  polygonum  circumfcriptum  circulo  cylindri  bafi , ad  polygonum  circumfcri- 
ptum circulo , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  &c,  cft  in  duplicata  ratione  redtarum, 
quarum  vna  perpendicularis  eft  i centro  polygoni  circumfcripti  bafi  cylindri  ad  latus , al- 
teraa  centro  polygoni  circumfcripti  circulo,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  &c. 
Sed  perpendicularis  a cdtro  polygoni  circumfcripti  bafi  cylindri , hoc  eft  femidiamerer  ba- 
feos cylindri  ad  altitudinem  dupla  eiufdem, hanc  eandem  habet  duplicatam  rationem,  cum 
radius  ille  fit  medio  loco  proportionalis, &c.ergo  polygonum  circumfcriptum  bafi  cylindri 

ad  po- 


CAUbli  HfiNALDINtl 

"f"  5S3S  i ccnnoPygoni  luper  latus,  ad  cylindri  latus , hoc  cft  vt  polygo- 

Ircub.  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  diametrum  bafeos  cylindri,  Sccmfd 
“'‘'DuSurfunt quantitates,  nimirum  fuperficies  prifmaris , 

ntlim  r irr.iln  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  mter  diametrum  bafeos  lpfius  cylm 
tlri  & altitudinem  eiufdcm , quarum  vna  cylindricam  Superficiem  .altera  circulum , cuiu 
raduS  eft  Ss proportionalis  &c.  fempe?  minus , ac  minus  excedendo , tandem  exee^ 
dere  noftunt  cxcclfii  minori  quacunque  data  quantitate ; perpetuo  feruata  squalitatis  riL- 
tione  er-o  ex  generali  huius  noftra  Methodi  Theoremate  quarto,  cy  indrica  uperfic  es 
sequabituf  circulo , cuius  radius  cft  medius  proportionalis  mter  diametrum  bafeos  cylu^ 

dr  Sed ho/wcValitcradfib^ refolutiui Methodo , cui noftram hanc inferuire confpicie- 


mus» 


THBOKBMA. 


fitrrrplum_> 

LXXXXV. 


Omnis cylindri reai  fuper f cies  fine bafibus aqualis eft circulo , cuius ea , qua  tx  centum- 
cim  proportionalis  cft  tnter  latus  , & cylindri  bafeos  diametrum . 

Refolutio  . 

OVoniam  igitur  cylindri  refli  fuperficies  aqualis  eft  circulo , cuius  radius  media  pr*j 
portionalis  eft  inter  latus, & ipfius  bafeos  diametru;  ergo  cylindri  refli  fuperficies  ad 
bafin  eft.vt  circulus, cuius  radius  cft  pradifla  media  proportionalis  ad  cylindri  bafin. 
fcd  vt  quadratum  illius  media  proportionalis  ad  quadratum  lcmidiametri  balcos , «a  c 
circulus , cuius  radius  eft  ipfa  media  proportionalis  ad  ipfam  cylindri  bafin ; ergo  cylm  i 
refli  fuperficies  eft  ad  bafin,  vt  quadratum  media  proportionalisinter  latus  <7  l‘nd"  • ^ 
diametrum  bafeos,  ad  quadratum  femidiametri  ipfius  bafeos.  Sed  quadratum  medue 
proportionalis  inter  cylindri  latus,  & diametrum  bafeos, aquale  eft  b rcflangulo  per  axem, 
crtTO  cvlindri  redi  fuperficies  ad  bafin  cft , vt  rcdtangulum  per  axem  ad  quadratum 
diametri  ipfius  bafeos ; fcd  vt  rcflangulum  fub  latere,  & quarta  parte  diametri  balcos  , 
ad  quadratum  ciufdem  quarta  partis , ita  cft c rcflangulum  per  axem  ad  quadratum  femi- 
diametri ipfius  bafeos ; vt  enim  eft  fimplum  ad  fimplum , ita  quadruplum  ad  quadruplum! 
ergo  cylindri  refli  fuperficies  ad  bafin  erit,  vt  rcflangulum  fub  latere,  & quarta  parte  pri-r 
difla  ad  quadratum  eiufdcm  quarta  partis ; fed  vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  1- 
metri  ,w>,m,nl,.n,  f„h  lirrrr-  Ha  miarta  parte  prxdifla  ad  quadratum  eiufden» 


oartis;  ergo  cylindri  refli  iupcrhcicsett  ad  baiin , vt  cyunon  uuu»  ud  quartam  partem» 
diametri  ipfius  bafeos.  Quod  ita  fc  habet,  vt  mox  dcmonftrabo . Hispramiffis, 


i iemma  I. 

Si  fuerint  duo  triangula  fuper  eadem  bafi  conftituta , erunt  in  ratione  altitudinum . 

conflat  ex  Elementis . 

Lemma  II. 

Si  fuerint  duo  triangula  fuper  eadem  bafi  conftituta , & altitudo  vnius  fit  dupla  altitudM 
nis  alterius , reftangulum  fuper  eadem  bafi , altitudinem  habens  eam , qu*  clt  mina- 
ris trianguli , xquabitur  triangulo  maiori . - 

Conflat  etiam  ex  Elementis ; nam  triangulum  maius  est  duplum  minoris , ex  lemmate 
secedenti.  Sed  trianguli  minoris  duplum  efl  reff angulum  pr  adiit  um ; ergo  triangulus* 
maius  aquabitur  hutufmodt  reti  angulo . 
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Si  lupcr  polygonuni  regulare  eredum  fit  prifmn, cuius  altitudo  fit  quarta  pars  altitudinis 
ipftus  polygoni , fupcrficies  prifmatis  squalis  erit  huiufmodi  polygono . 

Confiat  ex  lemmate  antecedenti ; fingu/a  enim  facies  ipfius  prifmatis  aquales  fnnt  fi naulis 
triangulis , in  qua  polygonum  diutditur . Altitudo  enim  vninfcuiufque faciei  aqualis  efi 
dimidio  altitudinis  cuius  Hiet  trianguli ; ergo  integra fuperficics  aquabitur  polygono , 

lemma  Ull, 

Cylindri  redi  fuperficies , cuius  altitudo  cft  quarta  pars  diametri  bafeos,  squalis  cft  ipfi 
bafi , 

Intel  ligatur  cylindri  pradidi  bafi  cireumfcriptum  polygonum , fupra  quod  eredum  fitprif- 
maeiufdem  altitudinis  cum  cylindro , fitque  dtuifum  polygonum  in  tot  triangula,  quot 
funt  numero  latera  ipfiut  ,cernmquc  vertices fint  in  centro . Manifcftumefi  ex  lemmate 
antecedente  fuperficiem  prifmatis  pradidi  aqualem  e fit  polygono , quod  efi  bafis  et  u fidem. 
Sunt  itaque  dua  quantitates , nempe  fuperficies  prifmatis  circumfcripti , exceptis  bafibus, 
(fi  polygonum  cireumfcriptum  bafi  ipfiut  cylindri , qua  femper  minus  excedendo  cylindri 
fuperficiem,  eiufque  bafin,  tandem  excedere  poffunt  excefiu  minori,  quacunque  data  quan- 
titate ,feruantes  femper  rationem  aqualitatis;  ergo  ex  generali  Theoremate,  quarto  huius 
Methodi,  fuperficies  cylindri , cuius  altitudo  quarta  pars  efi  diametri  ipfiut  bafeos , aqua- 
bitur ipfi  bafi . 

Itaque  Generali  Methodo , peculiaris  haec  inferuit . 

Lemma  V, 


Cuiufcunque  redi  cylindri  fuperficies  cft  ad  bafin , vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  !J,“„  , 

diametri  ipfius  bafeos  • dftr.tnih  *:tt 

Superficies  enim  cylindri  ad  cylindri  fuperficiem  eiufdem  bafeos , efi  vt  altitudo  ad  ali  it  udi- 
nem;  ergo  fuperficies  cylindri  cuiuslibet  altitudinis,  tiufdem  tamen  bafeos,  adjuperficiem 
cylindri, cuius  altitudo  efi  quarta  pars  diametri  ipfius  bafeos  A fi  vt  illius  altitudo  ad  quar- 
tam partem  diametri  bafeos , Sed fuperficies  cylindri , cuius  altitudo  efi  quarta  pars  dia- 
metri bafeos,  aqualis  efi a ipfi  bafi ; ergo  fuperficies  cylindri  cuiuslibet  altitudinis  ad  ba- 
fin efi , vt  altitudo  hoc  efi,  vt  latus  eiufdem  cylindri  ad  quartam  partem  diametri  bafeos , 

Compofitio , 

QVoniam  cylindri  redi  fuperficies  eft  ad  bafin , vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem- 
diametri  bafeos , fcd  vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  diametri  bafeos , ita  re- 
dangulum  fub  latere,  Qc  quarta  parte  prxdida  ad  quadratum  eiufdem  partis  i 
ergo  cylindri  redi  fuperficies  ad  bafin  erit,  vtrcdangulum  lub  latere,  & quarta  parte- 
prxdida  ad  quadratum  eiufdem  quarti  partis , Sed  vt  rcdangulum  fub  latere , & iam  di- 
quarta  parte  ad  quadratum  eiufdem  quante  partis,  ita  eft  rcdangulum  per  axem  ad 
quadratum  femidiametri  ipfius  bafeos  i vt  enim  cft  fimplum  ad  fimplum , ita  quadruplum 
ad  quadruplum ; ergo  cylindri  redi  fuperficies  ad  bafin  cft,  vt  rcdangulum  per  axem , ad 

Suadratum  femidiametri  ipfius  bafeos . Sed  quadratum  medi®  proportionalis  inter  cylin- 
ri  latus,  & diametrum  bafeos  ipfius,  squale  cft  rcdangulo  per  axem;  ergo  cylindri  re- 
di fuperficies  eft  ad  bafin , vt  quadratum  medix  proportionalis  inter  latus  cylindri , & dia- 
metrum bafeos,  ad  quadrarum  femidiametri  ipfius  bafeos,  Sed  vr quadratum  illius  me- 
dix proportionalis  ad  quadratum  femidiametri  bafeos,  ita  cft  circulus,  cuius  radius  cft  ipfa 
media  proportionalis  ad  ipfam  cylindri  bafin ; ergo  cylindri  redi  fuperficies  ad  bafin  cft , 
vt  circulus,  cuius  radius  eft  prxdida  media  proportionalis,  ad  cylindri  bafin,-  ergo  cylindri 
redi  fuperficies  xquabitur  circulo,  cuius  radius  media  eft  proportionalis  inter  latus , & ip- 
fius baleos  diametrum , Quod  oportebat  oftendere , 


THEQ- 
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Ixempfcnru»  T fi  E O R EM  A , 

IXXXXVL 

'Arthimidts  Coni  rctii fuperficics  ad  bafin  eft,  vt  lotus  ciufidcm  copi  ad femidiametrum  boficot . 

V+-  - - ~. 

01  Intelligatur  coni  bafi  circum fcriptum  polygonum , fupra  quod  intelligatur  c refla  pyra- 

mis • intelligatur  polygonum  prsdiflum  diuifum  in  triangula  per  reflas  duflas  a centro  ad 
angulos  ipftus,  erunt  autem  hsc  multitudine  aequalia  facicbus  pyramidis.  Manifettum» 
eft,  quod  quodlibet  triangulum , quod  cft  facies  pyramidis , ad  fuum  conterminum  trian- 
gulum in  polygono  eam  habere  rationem , quam  habet  cathetus  ad  cathetum  > led  catlie- 
tus  faciei  pyramidis  cft  latus  coni,  cathetus  trianguli  in  polygono  cft  fcmidiameter  baicos 
ipfius  coni ; ergo  pyramidis  facies  ad  triangulum  in  polygono  rationem  habet , quam  lacus 
Coni  ad  femidiametrum  bafcos , & ita  omnes  facies  pyramidis , hoc  eft  fuperficics  pyi  anni- 
dis  ad  omnia  triangula  in  polygono,  hoc  cft  ad  ipfum  polygonum  cft , vt  latus  com  ad  le- 
midiametrum  bafcos , & fic  in  infinitum , multiplicatis  lateribus  polygoni , & facicbus  py- 
ramidis. Dux  igitur  funt  quantitates , nempi  lupcrficies  pyramidis , & polygonum,  quod 
eft  bafis  ciuldem , qua  quidem  per  continuata  decrementa  femper  minus  cycedcndo  coni- 
cam fuperficiem , eiufquc  bafin,  tandem  excedere  poffunt  exccflu  minori  qiucunquc  dara_ 
quantitate , perpetuo  feruata  ratione  lateris  coni  ad  femidiametrum  bafcos  ipfius ; ergo  ex 
generali  huius  noftrte  Methodi  Theoremate  quarto , conica  fuperficics  ad  bafiu  refli  coni , 
eft  in  ratione  lateris  eiufdcm  copi  ad  femidiametrum  bafcos , Hinc  per  modum  Corollajij. 


1JCXXXVI!< 


THEOREMA. 

Superficies  cylindri  rctii  ciufdem  oltitudinityoc  bufeos  cum  cono, exceptis  iaftbns  od conii at» 
fuperficiem  cft,  vt lotus  cylindri  od fcmiUtus  coni , 


Demonftratum  eft  enim,  cylindricam  fuperficiem  ad  bafin  rationem  habere , quancyfc 
lindri  latus  ad  quartam  partem  diametri,  fcu  ad  dimidium  femidiametri,  hoc  eft  vt  duplutd 
latus  cylindri  ad  integram  femidiametrum , fcd  fuperficics  conica  ad  bafin  cft,  vt  coni  la» 
i tusad  femidiametrum  bafcos ; ergo  cylindrica  fuperficics  ad  fuperficiem  conicam  erit,  vB 
duplum  latip  cylindri  ad  latus  coni , hoc  eft  vt  latus  cylindri  ad  dimidium  latus  coni.  Item, 


Eifinpiiraj  T H E O R E Ai  A, 

l^XXXllX. 

Circulus,  cuius  rodius  eft  medius  proportionalis  inter  coni  refli  lotus , & fcmidiomettntxt, 
bo ficos,  aqualis  cft  conico fuperficics. 

Quoniam  enim  conica  fuperficics  ad  bafin  eft , vr  coni  refli  latus  ad  femidiametrum  ba- 
ftos , fed  vt  conflatus  ad  femidiametrum  bafcos , ita  eft  circulus,  cuius  radius  medius  pro- 
portionalis  cft  inter  coni  latus , & femidiametru  bafcos  ad  ipfam  coni  bafin;  ergo  coni  refli 
tyun.  fuperficies  aquabitur  circulo,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  coni  refli  latus* 
& femidiametrum  bafcos . 

Ex  his  autem  liquet,  & illud. 


Cecmplam-,  T H E O R E M A, 

IXXXXIX.  ! 

Si  conus  rtfius  fuerit  fetius  plono , quod  fit  boft  parallelum  . Dic*  circulum , cuius  rodius 
Antim  pref  cft  medius  proportionolis  inter  portent  Lutris  coni , quo  intercipitur  inter  duos  circulos 

ted,  ffh.r*.  parallelos,  (fi  aggregatum  cx  radijs  vtriufquecircuU , aqualem  efic  parti  conica  fupcrft- 

«J>  c iW™ . (Ht  inter,  proditios  circulos  parallelos  intercepto . 

Sit  conus  reflus , cuius  triangulum  per  axem  ABC,  eius  bafis  fit  circulus  ALCA,  cuius 
diameter  AC,  fccetur  vero  conus  altero  plano  parallelo  ipfi  bafi , illudqueerit  circulus, 
cuiuscircumfercntiaDFED,diametervcr6DE.fitquc  coni  axis  BH  fccans  diametrum» 

DE  in 
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:uius,  cuius raaiusmcqmseit  proportionalis  inter  L --'  I | 

RD,  & aggregatum  ex  AH,  DG;  conicarum  vero  B ° A 

fupprficicrum  differentia  cft , qua’  continetur  inter  circulos  parallelos  DFF  A I C 
mea  fuperficics  comprchenla  inter  pratdiftos  circulos  parallelos,  aquabitur  circui 
radius  eft  medi  us  proportionalis,  inter  AD  & aggregatum  ex  AH,&  DG 

. Lemma , 

<&od  Sutcm  circulus  .cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  AD,  & asm 
cx  DG,  AH,  aqualis  fit  differentue  circulorum , quorum  vnus  habet  radium 
proportionalem  inter  AB,  AH,  alter  inter  DB,  DG:  fic  offendo 

Cum  enim  Jit  v,  DB,  adDG,  ita  BA  ad  AH,  (,  iniclhgantur  ex  his  f ah  a reltanouh 
fimfimsLa , arca  eandem  dt amarum  confiflcnt , acpropterca  complementa  eruo 
‘‘‘pf°r«M  vnum  fub  DG, & fub  AD,  different, a inter  AB,  DB,  altudverb  fui, 
fub  d, ferent, amter  AH,  DG.  Sumatur  igitur  his  illud  fui  DG,  & /,,b  ADfvni 
tum  fontentofub  AD,  & d,  ferentia  inter  AH,  DG,  aquabitur  gnomoni , nempe , 
tu  rea  angulorum , quorum  vnum  continetur  fub  AH,  & AB,  at, ud  vero  fub  DG 
Jdcm  tft  autem  rea  angulum  bis  fub  AD,  & DG,  vni  cum  re&aneulo  fub  eadem 
differentia  tuter  AH,&  DG,  idem  eft,  inquam,  ac  reH angulum  fub  AD,  fub  a> 

DG;  ergo  rcH  angulorum  differentia , quorum  vnum  fub  AB,  &AH,  ai 
PG,  & DB,  continetur,  aquatur  redi  angulo  fub  AD,  & aggregato  ex  AH,DCUocc 
gulorum  mtelhganiur  quadrata ; ergo  differentia  quadratorum , quorum  vnum  ). 
tus  medio  loco  proportionale  inter  AS,  AH,aliudver'o  habet  medium  mter  BD, 
quabitur  quadrato , cuius  latus  medium  est  proportionale  tnter  AD,  & aetqrco. 
AH,  cr  DGfcdvt  quadrata,  itacirculi,  quorum  radufunt  latera  quadra,  ora, 
tircalas,  cutus  radius  medius  proportionalis  efttntcr  AD,  & aggregatum  ex  a 
aqualis  ejt  differentia  circulorum,  quorum  vnus  ~ c 

habet  radium  medium  proportionalem  inter  AH, 

AB,  alter  vero  tnter  DC,DB, 

lemma  primum  ad  fequens  Theorema  , fj  / , v , 

git  polygonum  regulare  parilaterum , & a-quila-  AI'  i / 

tcrum,  ABCD  &c.,in(criptum  circulo  ACEG,  K i /*■  * W ® 

duftaquc  fit  EB  ad  terminum  lateris  diametro  \\  / / 

proximi,  rc&je  vero  BH,  CG,  DF,  iungant  an-  \\  / / 

gulos  aquidiftantes  ab  A.  Dico,  rcdangulum  ■'  / 

«ontentum  lub  diametro  AE,  & fubtcnfa  BE 
aequari  rcftangulo  fub  quouis  latere , AB,  vel 
BC,  vel  & c.  & fub  aggregato  redarum  BH, 

CG,  DF  du&is  CH,  DG. 

Agoni am  igitur  BH,  CG,DFtb  aquales  interceptos 


.ergo  co-i 
o , citius 
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arcus  BC,  HG;  CD,  GE,funt  inter  fe  parallela , quemadmodum  AB,HC,  <fx»,  FE;prOffi£, 
re 4 omni a triangula  ABI , IHK,  KCL,  LGM,  MDN,  & NTE,  funt  aquianguD ; ergo  vt 
BI,ad  IA,  ito  !{/  adlk,  & vt  HI,  adIK,  it 4 Cl.adLk,  & ito  GL  ad  LM,  (fivt  GLai 
LM, ita  DN,  td  NM,& vt  DN  ad  NM,itaTN  id  NE;quarc  vt  vna  antecedentium  SI 
ad  vnam  confiquenttum  IA,pc  omnes  antecedentes  SI,  IH,  CL,  LG , DN,  NF,  hoc  e St  ag- 
gregatum  ex  BH,CG,  DF,  ad  omnes  confiquentes , AI,lk,kL,,  LM,MN,NE,  hoc  efi  ad 
'diametrum  AE . Ejl autem,  vt  BI  ad  IA,  ita  SE  ad B A;  ergo  aggregatum  ex  BH,CG, 
DF,  ad  diametrum  AEerii,  vt  BE  ad  BA;  quare  rc(t  angulum Jub  aggregato  trtttm  SH , 
CG,  DF,  efi  fub  AB,  aquaaitur  recl  angulo fuh  AE,  (fi  BE , 

Lemma  fecundum, 

Ijfdcm  politis:  intclligatur  circa  AE,  vcluri  axem  rcuolui  polygonum,  & circulus,  vr  dei 
feribatur  fuperficics  conflans  cx  fupcrficiebus  conicis  fphxrx  inferiptis.  Dico  huiuf- 
modi  fupcrficicm  aqualem  efle  circulo , cuius  radius  medius  eft  proportionalis  inter 
AE,  EB, 

Quoniam  igitur  EU,  CG,  DF,  dupla  funt  ipfarum  E/,  CE,  DN,  fingula  fingutarum ; erunt 
propterea  pradiiia  BH,CG,  DF,  aquales  ipfi  BI, c L,  DN,  his  fumetis ; ergo  relf  angulum 
fuh  latere  vno  polygoni  ,puta  AB,  vel  BC  (fie.  cr  fub  i IH,  C G,  DF,  aquabitur  recl angulis 
fub  AB,  (fi  BI-,fub  BC,  cr  compofta  ex  BI,  & CL;  fub  CD,  & compofta  ex  CL,  (fi  DN; 
fub  DE,  efi  DN;  hunc  enim  in  modum  dimidia  illa  BI,  CL,  DN,  bis  fuerunt  accepta , fed. 
reti  angulum  fub  AB,  (fi  aggregato  ipfarum  BH,  CG,  DF,  aquatur  recl  angulo  fub  AE,  & 
BE,  feu  quadrato  0,  qua  media  fit  proportionalis  inter  AE,  BE',  ergo  quadratum  tpfius  0, 
aquabitur  relf  angulis  Jub  AB,  BI;  fub  BC,  efi  fub  compofta  ex  BI,  (fi  CL;  fub  CD,(fi  coma 
pofita  ex  CL,  DN;  fub  DE,  (fi  DN;  loco  relf  angulorum  intclligantur  quadrata , nempe  in-, 
ter  AB,  BI,  media  fit  proportionalis  P;  & inter  BC,  efi  compofitam  ex  CL,  (fi  BI,  mediana 
fit  proportionalis  Jf,  inter  CD,  (fi  compofitam  ex  CL,  DN,  media  fit  proportionalis  R;  efi 
inter  DN,  DE,  media fit  proportionalis  S;  ergo  quadratum  ipfius  O,  aquabitur  quadratio 
ipfarum  P,£fR,S;  ergo  circulus,  cuius  radius  0,  aquabitur  circulis,  quorum  radi/  funt 
I‘,.CfRA;  fed,  circulus , cuius  radius  P,  aqualis  efi Juperfcici  conica  HAB;  circulus , cuius, 
radius  Jf,  aquatis  efi fegmenlo  conica /uperficiei  BHCGi  circulus,  cuius  radius  R, aqualis; 
ejl  figmento  conica  fuperficiei  GCDF,  circulus  tandem , cuius  radius  S,  aqualis  tfi  conica; 
Juperfcici  DEE;  ergo  circulus , cuius  radius  0,  aquabitur  vniucrfa  fuperficiei  confiant  i 
ex  conicis  fuperfictebus  Jphara  inferiptis  » 

Nec  dijf  militer  demonfirabimus , fupcrficicm  conflantem  ex  fupcrficiebus  conicis  figmenti 
fiphanco  DAF,  tvf criptas , aqualem  tffe  circulo , cuius  radius , medius  e fi  proportionalis  inter, 
AE,  AN.  Idq;  intelligc , de  quacunque fphara figmento , cui  figura  inferipta  fit  aqutlatera.» 
*«•  cr  par  t latera  dempta  bafiefie. 

T H E O R S M A, 

Sphara  fuperficics  quadrupla  efi  maximi  circuli  in  eadem  fphara  defiriptibilis  , 

Quoniam  igitur  circulus,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  circuli  maximi 
diametrum  , &fubtcnfamduiftam  ad  extremum  lateris  polygoni  xquilatcri,  & parilatcri 
eidem  circulo  inferipti , ad  extremum,  inquam  lateris , quod  eft  diametro  proximum , x- 
qualis  eft  vniuerlx  (uperficiei  conflanti  cx  pluribus  fupcrficiebus  conicis  fphxrx  quidem., 
inferiptis , & ita  femper  in  infinitum , multiplicatis  lateribus  polygonorum  paciiaterorum  » 
xquilaterorum ; propterea  dux  funt  quantitates»  nempe  vniucrfa  fuperficics  conflans  cx 
conicis  fuperficicbus  iamdfSis»  & circulus»  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  intec 
diametrum , & fubtenfam  iam  explicatam»  qua;  femper  minus»  ac  minus  per  continuata^,' 
incrementa  deficiendo  ,•  illa  quidem  a fupcrficic  fphxrica,-  hic  autem  a circulo,  cuius  radius 
eft  fph.Tr.Tt  diameter  AE,  perpetuo  feruata  xquahratis  ratione;  propterea  cx  generali  huius 
ooftrx  Methodi  Theoremate  fecundo,  fphxrica  fupcrficies  ad  circulem  »cuiijs  radius  eft 
diameter  ipfius  fphxrx,  in  eadem  erit  xquahratis  ratione;  fed  circulus,  cuius  radies  eft  dia- 
meter Iphxrx , eft  quadruplus  circuli»  cuius  diameter  eft  ipfa  diameter  fphxrx,  hoc  eft 
circuli  maximi  ipfius  fphxrx;  crgolphxrica  fupcrficies  quadrupla  erit  circuli  maximi  eiul- 
<}em  fphxrx . 

XHEOg 
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Spherici ifipirjtcki  quadrupla  tfi  circuli  maximi ciufdcm fphala 

Hoc  idem  Theorema  facillime  demonftrabimus  hunc  in  modum . 

Quoniam  fuperius  oftendimus , circulum , cuius 
radius  medius  cft  proportionalis  inter  AE  diame- 
trum , & BE  fubtcnfam , aequalem  e(Te  vniuerf*  fu- 
perficici conflanti  ex  pluribus  conicis  fuperficiebus 
fphxrx  infcriptis , ortis  videlicet  ex  reuolutionc  la- 
terum polygoni  AbCD  &c.  ergo  dimidium  xqua- 
bitur  dimidio;  quare  circulus,  cuius  radius  medius 
cft  proportionalis  inter  ALfcmidiamctrum,  & BE  ‘ f 
fubtcnfam  (eft  enim  hic  circulus  dimidium  illius ; 
nam  reftangulum  fub  AL,&  BE,  dimidifi  cft  rc&an- 
gulifubAE,  &BE,  cumAL  dimidia  fit  ipfius  AE 
quare  quadratum  xqualc  redtangulo  fub  AL,&  BE, 
dimidium  erit  quadrati  aequalis  rcdlangulo  fub  AE, 

&BE.  Sed  vt  quadrata,  ita  circuli  funt  inter  fi,, 

quorum  femidiametri  funt  latera  quadratorum ; er-  O 

go  circulus , cuius  radius  eft  latus  quadrati  aequalis 

rcdlangulo  fub  AL,  & BE,  hoc  eft, cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  AL,  BE,crit 
dimidium  circuli , cuius  radius  eft  latus  quadrati  aqualis  rcdlangulo  fub  AE,  BE,  hoc  eft , 
cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  AE,  & BE)  aquabitur  fupcrficiei  dimidix  vni- 
nerfx  iam  didlx  conflanti  ex  conicis  fuperficiebus  fphxrx  infcriptis ; ergo  dux  funt  quan- 
titates , nempe  circulus , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  AL,  BE;  altera  autem 
dimidium  fupcrficiei  conflantis  ex  conicis  fuperficiebus , qux  per  continuata  incrementa., 
femper  minus , ac  minus  deficiendo , illa  quidem  a circulo , cuius  radius  fit  medius  propor- 
tionalis inter  AL,  & AE,  & h^c  quidem  a dimidio  fphxricx  fupcrficiei ; ergo  ex  generali 
huius  noftrx  Methodi  Theoremate  fecundo , circulus , cuius  radius  eft  medius  proportio- 
nalis inter  AL,  &AE,  hoc  cft,  cuius  radius  cft  rcdla  AC,  xquabitur  dimidio  fphxricx  fu, 
perficiei;  fed  circulus,  cuius  radius  eft  AC, media  proportionalis  inter  AL,  & AE  cft  xqua- 
lis  fuperficici  curux  cylindri , cuius  altitudo  cft  AL,  bafeos  autem  diameter  AE;  ergo  cur- 
ua  cylindri  redii  fuperficics , cuius  altitudo  cft  AL,  femidiameter  fphxrx , bafeos  autenL, 
diameter  eft  AE,  diameter  fphxrx,  xquabitur  dimidio  fuperficici  fphxricx ; ergo  cylindri 
redii  curua  fuperficies,  cuius  altitudo  eft  diameter  fphxrx,  & bafeos  diameter  eft  itidem- 
diameter  ciufdcm  fphxrx , xquabitur  vniuerfx  fupcrficiei  fphxricx ; At  verd  cylindri  re- 
dii curua  fuperficics  ad  bafin  cft,  vt  latus,  fcu  altitudo  ad  quartam  partem  diametri  bafeos ; 
cylindri  autem  redii , cuius  altitudo  eft  diameter  fphxrx , bafeos  verb  diameter  cft  dia- 
meter itidem  fphxrx , habet  altitudinem  xqualem  bafeos  diametro ; ergo  huiufmodi  cy- 
lindri curua  fuperficies  erit  ad  bafin,  vt  bafeos  diameter  ad  fui  quartam  partem,  hoc  eft 
in  ratione  quadrupla , ergo  curua  fuperficies  cylindri  redii,  cuius  altitudo  cft  diameter 
fphxrx , bafeos  autem  diameter  cft  diameter  itid  em  ipfius  fphxrx , hoc  eft,  cuius  bafis  eft 
circulus  maximus  ciuldem  fphxrx , eft  ad  bafin,  hoc  cft  ad  prxdidlum  circulum  maximum 
jn  ratione  quadrupla,  fedfohxrica  fuperficies  erat  xqualis  prxdidli  cylindri  redii  curuas 
fuperficici ; ergo  Iphxrica  fuperficics  quadrupla  erit  circuli  maximi  ciiudcm  (phxrx.Quod 
oportebat  oftendere . 

THEOREMA. 


EicmcknJ 

CL 


Exemplum-, 

C II. 


tirculus  aqualis  eft  trianguli  retlasigulo,  cuius  latus  vnum  circa  relfum  aquale  tfi  radit', 
latus  veri  alterum , itidem  circa  reffum  aquate  tfi  peripheria  ciufdcm  circuli  . 

■Quoniam  enim  polygonum  circulo  inferiprura  ad  quodcunque  triangulum  redlangu- 

O o * Ium 
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Ium  rationem  habet  compofiram  ex  ratione  redis  i centro  perpendicularis  lateri  polygoni 
ad  trianguli  latus  vnum  circa  redium » & ex  ratione  perimetri  ipfius  polygoni  ad  latus  al- 
terum eiufdem  trianguli  circa  redium . At  vcr6  redia  a centro  perpendicularis  lateri  illius 
polygoni,  & perimeter  eiufdem , per  continuata  incrementa  femper  minus  deficiendo  a ra- 
dio, & peripheria  circuli , tandem  deficere  pofiiint  defedlu  minori  quacunque  data  quan- 
titate , femper  eadem  iam  didta  rationis  compofitione  fetuata ; proptcrca  circulus  ad  idem 
triangulum  redlangulum  habebit  rationem  compofiram  ex  ea,  quae  eft  radij  ad  trianguli 
latus,  ad  quod  rcdla  a centro  perpendicularis  lateri  polygoni  referebatur,  & ex  ea , qux 
eft  peripheria;  ad  latus  alterum  ,-  ergo  ad  triangulum  redlangulum  .cuius  latus  vnum  circa 
redi  um  squale  eft  radio  circuli,  & latus  alterum  aquale  eft  peripheria-  ipfius , circulus  ra- 
tionem habebit  compofiram  ex  ratione  radij  ad  fc  ipfum , & ex  ratione  peripheria  ad  fe  ip- 
fam ; fed  hic  eft  ratio  a?qualitatis;ergo  circulus  aquabitur  triangulo  rcdtangulo,  cuius  la- 
tus vnum  circa  rectum  eft  a-quale  circuli  femidiametro , alterum  vero  itidem  circa  redium 
«quale  eft  circuli  peripheria:.  Quod  erat  operje  pretium  oftendere . 

THEOREMA 

Cuiuftunque  fert  io»  is fpharice  fuperficits  aqualis  eTl  circulo , cuius  radius  eft  retia  i ver- 
tice portionis  ducta  ad  circumferentiam  circuli , qui  tafts  eft  ipfius  portionis . 

Intelligatur  portioni  fphatries  inferipta  figura  aequilatcra , & parilatera , excepta  bafi , 
in  orbem  adla  circa  axem  ipfius  portionis  j hunc  enim  in  modum  conicat  fupcrficics  ipfimct 
portioni  inferiptx  erunt ; intelligatur  etiam  dudla  ab  extremo  diametri  ad  extremum  la- 
teris proximi  ipfi  diamerro . Manifcftum  eft  ex  hadlenus  dcmonftratis , prardidlas  conicas 
fupcrficics  fphxrico  fegmento  inferiptas  aequari  circulo, cuius  radius  eft  medius  proportio- 
nalis inter  fubtcnfam  iam  didam , & fphjrice  portionis  axem , & fic  femper  in  infinitum- . 
Du?  igitur  funt  quantitates , quarum  vna  eft  circulus , cuius  radius  eft  medius  proportio- 
nalis inter  fubtcnfam  prcdidlam , & fegmenti  fph  jrici  axem , alia  eft  aggregatum  exfu- 
rerficicbus  conicis  (ph^rico  fegmento  infcriptis.quj  femper  minus  deficiendo , illa  quidem 
a circulo , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  diametrum , & predidtura  axem-  , 
altera  autem  a fupcrficic  fph^rica,  tandem  per  continuata  incrementa  deficere  poliunt 
defedlu  minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  feruara  squalitatis  ratione;  ergo  cir. 
culus , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  diametrum , & axem  prodidi  um  squa- 
bitur  fpherici  legmenti  fuperficiei ; fed  redta  dudla  a vertice  fphsrici  fegmenti  ad  circum- 
ferentiam circuli , qui  balis  eft  fegmenti,  eft  media  proportionalis  inter  diametrum.  Se 
prsdidlum  axem  fegmenti  fphsrici,  ergo  circulus , cuius  radius  eft  rcdla  dudla  a vertice* 
legmenti  fphsrici  ad  circumferentiam  circuli,  quibafis  eft  prjdidti  fegmenti,  squabituc 
fuperficiei  eiufdem  fpherici  fegmenti , 

Aducrtendum  eft  autem,  qu6d,  fi  polygonum  fo-' 
ret  cquilatcrum  , & parilaterum  , vt  in  adiundlo 
fehemate,  circulo  quidem  inferiptum  ACEG,  at- 
que fegmentum  elfet  DAF,  cui  inferipta  clfet  figura 
Squilatera , & parilatera , vt  vides , excepta  bafi,  ita 
• vt  redis  DE»EF  forent  squales  vnicuiquc  laterum- 
prsdidls  figurs  circuti  fegmento  DAF  mfcripts ; at- 
que adeo  inter  fe , demonftratio  inftitui  poliet  hunc 
in  modum . 

Intelligatur  dudla  BF,  que  necelfarib  tranfiwt 
per  centrum  L;  ergo  angulus  BEF  rcdlus  crir ; ergo 
vt  bE  ad  EF.ita  FN  ad  NE;  ergo  redlangulum  bEN 

SquabiturredlanguloEFN;  ergo  quadratum  tncdic o 

proportionalis  inter  BE,  EN  cquabitur  quadrato 

medie  proportionalis  inter  EF,  FN;  ergo  circulus,  cuius  radius  eft  medius  inter  BE,  EN 
Squabitur  circulo,  cuius  radius  eft  medius  inter  EF,  FN;  fed  circulus , cuius  radius  eft  mo- 
dius 
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'dius  inter  EF,'FN,  «qualis  eft  fuperficici  conici  DEI';  ergo  circulus , cuius  radius  eft  me^ 
dius  inter  BE,  EN,  srquabitur  fuperficiei  conici  DEF.  Sed  circulus,  cuius  radius  eft 
medius  inter  BE,  AE,  squalis  eft  omnibus  fuperficiebus  conicis  circulo  inferiptis  ,•  ablatis 
aequalibus  ab  squalibus ; ergo  circulus  , cuius  radius  eft  medius  inter  Be,  Afc,  minus  cir- 
culo , cuius  radius  eft  medius  inter  BE,  EN,  xquabitur  fuperficiebus  conicis  inferiptis  coni- 
co fegmentoDAF.  Sed  circulus,  cuius  radius  eft  medius  inter  BE,  AE,  minus  circulo, 
cuius  radius  eft  medius  inter  BE,  EN,  squalis  eft  circulo , cuius  radius  eft  medius  inter  Be! 

AN,  vt  mox  conftabit ; ergocirculus,  cuius  radius  eft  medius  inter  BE.AN,  souabitur 
fuperficiebus fph^rico fegmentoDAF  inferiptis.  ” 

Sunt  igitur  du?  quantitates,  nempi  circulus , cuius  radius  eft  medius  inter  BE.AN,  de 
fuperficies  conftansex  conicis  fuperficiebus  inferiptis  fphjrico  fegmento  DAF,  que  per 
continuata  incrementa  femper , ac  femper  minus  deficiendo , illa  q uidem  a circulo , cuius 
radius  eft  medius  inter  AE  diametrum , & feementum  AN,-  altera  vero  a fupcrficie  fphci  i- 
ci  fegmenti  DAF,  tandem  deficere  poflunt  defetftu  minori  quacunque  data  quantitate, 
perpetuo  feruata  squalitatis  ratione ; ergo  circulus , cuius  radius  eft  medius  inter  AE,  AN, 
cuiufmodi  eft  AD.dutfta  a vertice  fegmenti  DAF,  ad  circumferentiam  circuli , qui  bafis  eft 
cLifti  fegmenti , equabitur  fuperficici  fph^rici  fegmenti  DAF. 

lemma , 

Quod  autem  circulus,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  BE,  AE,  minus  cir- 
culo, cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  bE,EN,  squalis  fit  circulo,  cuius 
radius  medius  eft  proportionalis  inter  BE,  AN,  fic  oftendo . Circuit  enim  inter  h, 

/nnr , vt  quadrata  femidiametrerum ; quadrata  veri  ipfa fnnt  inter fi , vt  red  angule , 
quibus  iliajunt  aqualia ; at  veri  reti  angulum  BEA,  minas  red  angule  BEN,  yquale  est 
red angule  fub  BE,Sc  AN,  erro  circulus , cuius  radius  eft  medias  proportionales  tnter  BE, 

AE,  minus  circule , cuius  radius  medius  ell  proportionalis  inter  BE,  EN,  equabitur  cir- 
cule , cuius  radius  eft  medius  prepertienalis  inter  BE,  AN. 

T H Er  0 R E M A , Emplmu, 

C1V. 

Cylindri  redi  fphara  circumfcripti fuperficies  aqualis  eft  fuperficiei fphara '. 

Sed  hoc  etiam  obiter  fupra  demonftratum  eft . 

Dcmonftratur  autem , quoniam  huiufmodi  cylindri  latus  squale  eft  diametro  baleos,' 
led  cylindrica  fuperficies  ad  bafin  eft , vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  diametri  ba- 
feos , hoc  eft  in  huiufmodi  cylindro , vt  diameter  bafeos  ad  fui  quartam  partem  j ergo  cy- 
lindrica fuperficies  cylindri  fphsrs  circumfcripti , ad  bafin , hoc  eft  ad  circulum  maximum 
fchsrs.erit  in  ratione  quadrupla , fcd  in  eadem  ratione  ad  circulum  maximum  eft  fphsrica 
fuperficies ; ergo  fuperficies  cylindri  fphers  circumfcripti  squalis  eft  fuperficiei  fphsrs . 

.Aliter  etiam  hoc  idem  oftcndirur . Circulus , cuius  radius  eft  reifta  a vertice  hcmifphs- 
rij  ad  circumferentiam  circuli,  qui  bafis  eft  ciufdem  hcmifphsrij.squalis  eft  fuperficiei  ciuf- 
dem hcmifphsrij . Sed  redta  prsdi&a  eft  media  proportionalis  inter  diametrum  bafeos  cy- 
lindri circumlcriptihcmifphsrio,  & altitudinem  ciufdem : atque  aded circulus,  cuius  ra- 
dius eft  prsdidtalinea,  squalis  eft  eidem  cylindries  fuperficiei;  ergo  curua  cylindri  fu- 
perficies circumfcripts  hemifphsrio  squabitur  fuperficiei  ipfius  hemifphsrij;  ergo  curua  fu- 
perficies cylindri  circumfcripti  fphers  squabirur  fuperficici  ipfiusfphsrc  . 

THEOREMA. 

Si  Cylindrus  redus  fphara  circumfcripius , ac  fphara [ectnturplanis  ad  axem  redis , erunt 
fingula fuperficiei  c ylindrtca figmenta figmentis fingatis fuperficiei  fphtnca  aqualia . 

Demonftratio  facilis;  nam  re&adu&a  a ver  tice  fegmenti  ad  circuli  circumferetiam,quf 
tommunis  eft  feiftio  plani  cylindricam  fuperfic  km  fecantis , &fphsricam,  eft  media  pro- 

’ . . ~ ~ " " ponio- 
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portionalis  inter  diametrum  fphcr{,  hoc  eft  diametrum  bafeos  fegmenti  cylindrici  > & alti- 
tudinem portionis  fph^rf,  atque  adeo  ciufdemfcgmcnti  cylindrici.  circulus  igitur  , cuius 
radius  eft  pr^dida  linea  cquabitur,  tum  fuperficiei  portionis  fph{ric{ , tum  lupcrnciei  por- 
tionis cylindric? , fuperficics  igitur  curua  legmenti  cylindri  aquabitur  fuperficiei  portionis 
fph^rice  ,-  quod,  cum  dc  toto , & partibus  verum  fit,  fi  ab  aqualibus  totis  auferantur  partes 
{quales, propterea  refidua  erunt  {qualia,  ac  ob  id  cylindrica  fuperficics  inter  parallela  pla- 
na interieda  aquabitur  fuperficiei  fphericc  inter  eadem  plana . etiam  conftitute . 


ctt 


THEOREMA. 

Segmenta  fuperficiei  fphtrict  parallelis  circulis  dt fecit , rationem  habent  inter  fi , ijuauun 
fegmenta  diametri  ad pr adiit  os  circulos  perpendicularis . 


Facile  conflat ; fegmenta  enim  fuperficiei  fpherie?  funt  inter  fe , vt  fegmcnta  fuperficiei 
eylindri  fph?r{  circumfcripti,  fed  hec  funt,  vt  fegmenta  axeos ; ergo  etiam  fegmcnta  fphe- 
ricj  fuperficiei  erunt  inter  fc.vt  fegmcnta  diametri  ipfius  fpherc ,que  eft  axis  cylindri. 


Impium. 

CVU. 


THEOREMA. 

far  abole  fefquitertia  eS  trianguli  eiufdem  bafeos , ac  altitudini t . 


Sit  parabole  ABC,  cuius  bafis  AC,  diameter  BD,  & quia  idem  ferendum  iudicium  dC, 
fcmiparabole  ; propterea  duda  fit  BC . 

Oftendendum  eft  fcmiparabolen  DBHKC.  ad  trian- 
gulum DbC,  effe  in  ratione  fefquitcrtia . 

Intelligatur  DC  diuifa  in  partes  xquales  in  infini- 
tum , vt  exempli  gratia  diuifa  fit  in  quatuor  xquales 
partes  DIf, EF,  FG,  GC,  & a punctis  E.F.G.C  dudtx 
iinr  parallelx  ipfi  DB,  qux  occurrant  redx  BL  paralle- 
1»  ipfi  DC:  & ex  pundis  H,1,K,  in  quibus  prxdidx  pa^ 
rallelx  occurrunt  perimetro  femiparabolcs , dudx  fint 
eidem  DC  parallela? , & fic  in  infinitum  per  viteriores 
. diuifiones  ipfius  DC  in  xquales  partes,  adeo  vt  dufiis 
parallelis  ipfis  DB,  vel  LC,  parallclogrammum  DL, 
lemper  in  xquales  partes  diuifum  fic , a quibus  acceptx  fint  partes,  dudis  redis  parallelis 
iffi  DC  a pundis , in  quibus  parallelx  ipfi  DB,  occurrunt  perimetro  BHItC;  hoc  idem- 
fieri  intelligatur  defcriptofemicirculo  fuper  AC,  &cx  D duda  perpendiculari  DN,  cui 
fadac  fint  parallelx  ex  pundis  E,F,G,C,  qux  occurrant  NV  dudx  parallelx  ipfi  DC,  3e 
ex  pundis  quibus  occurrunt  pcriphxrix  circuli , prxdidx  parallelx , nempe  0,P,Q<dud* 
fint  parallelx  ipfi  DC . Jmclligatur  modo  circumdudus  femicirculus,  &vnlcumeo  rc- 
dangulum  NDCV , omniaque  rcdangula  quadranti  inferipta , ita  vt  ex  reuolutione  qua- 
drantis , fiat  hemifphxrium , & ex  reuolutione  redanguli  NDCV,  fiat  cylindrus : & ex  re» 
uolutionc  redangulorum  inrra  quadrantem  fiant  totidem  cylindri  in  hcmifphxrio . 

Quoniam  igitur  eft  vt  parallclogrammum  BE  ad  parallelogrammum  HD,  ita  reda  BD 
ad  redam  HE:  fed  vt  BD  ad  HE,  ita  eft  redangulum  ADC  ad  redangulam  AEC,  vt  Ar- 
chimedes oftendit , & nos  etiam  aliter  fuperius , de  parabola  tradantes  demonftrauimus» 
& vt  redangulum  ADC,  ad  redangulum  AEC,ita  eft  quadratum  DN  ad  quadratum  EO»’ 
ex  natura  circuli ; ergo  vt  quadratum  DN  ad  quadratum  EO,  ita  erit  parallelogrammum 
BE,  ad  parallelogrammum  HD;  fed  vt  quadratum  DN  ad  quadratum  EO,  ita  eft  cylin- 
drus NE  ad  cylindrum  OD;  ergo  vt  parallclogrammum  BE,  ad  parallclogrammum  HD» 
ita  cylindrus  NE  ad  cylindrum  OD;  & fic  de  reliquis. 

Sunt  igitur  quatuor  quantitates  proportionales,  quarum  prima  eft  figura  conflans  ex 
parallelogrammis  lcmiparabolx  inferiptis fecunda  eft  parallclogrammum  DBLC,-  tertia 
eft  figura  conflans  ex  cylindris  hcmifphxrio  inferiptis : quarta  demum  eft  cylindrus  fidus 
ex  reuolutione  redanguli  DV,  circa  axem  DC,-  quinta  eft  fcmiparabolj  DBC;  & fexta  eft : 

hemifphj- 
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fccfflifphsrium . Quatuor  autem  proportionales  prxdifta:  fic  fe  habent , vt  per  Continuata 
incrementa , prima  figura  conftans  cx  paralielogrammis  fcmiparabola:  inferiptis , ab  ipfj 
femiparabole  quinta ; item  & tertia  figura  conftans  cx  cylindris  hemiipluerio  inferiptis , ab 
ipfo  licmifphzrio  fexta , femper  in  infinitum  minus , ac  minus  deficiendo , deficere  tandem 
poinnt  defcdu  minori  quacunque  dati  quantitate , perpetuo  tamen  eadem  feruara  ratione, 
prime  ad  fecundam , & tertire  ad  quartam ; proprerca  cx  generali  huius  Methodi  Theore- 
mate oiSauo.ncmpc  femiparabole  DBC.ad  fecundam  fcihcct  parallclogrammum  DBLC, 
«rit  vt  fexta  hemiipli.xrium , ad  quartam  cylindrum.  Sed  hf mifpha-rium  ad  cylindrum  cft 
in  ratione  fub  fcfquialtcn;crgo  femiparabole  ad  parallclogrammum  DbLC  erit  in  ratione 
fubfcfquialrcra ; ergo , parallclogrammu  DbLC  ad  fcmiparabolen  erit  in  ratione  fcfquial- 
ICra . Itaque  fi  parallclogrammum  DL  valet  6,  femiparabole  DBHKC  valebit  4;  triangu- 
lum vero  DBC  dimidium  paraiiclogrammi  valebit  3;  ergo  femiparabole  DBHKC  ad 
triangulum  DBC  cft  in  ratione  Icfquitcrtia;  ergo  integra  parabole  ABC  ad  inferiptum  fibi 
jtiangulum  tiufdeni  bafeos,  ac  altitudinis  erit  jn  ratione  icfquitcrtia. 

THEOREMA, 

f arabili fefijuittrtia  cft  trianguli  ciufdcm  bafeos , ac  altitudinis 

Sit  femiparabole  IOLH,  cui  inferiptum  fit  triangulum  ILH,  Dico  fcmiparabolen  ad 
pratdiftum  triangulum  efle  in  ratione  fefquitertia , 


Compleatur  reflanguliim  IHLfc:  mox  protrafta  HL  ad  partes  L in  V,  ita  vt  LV,  fit  tr- 
qualis  Lk . Compleatur  quadratura  KLVZ.&  in  LK  lumptis  quotcunque  pun&is  xque  in- 
ter fe  diftantibus , per  ea  ducantur  parallclx  alterutri  ipfarum  HV,  IZ,  ex  quibus  per  F du- 
Cta  fit  MX,  & per  C dudta  fit  ab:  agatur  LZ  occurrens  FX  in  Y:  fiat  LP  aequalis  LV:  aga- 
tur PR  parallela  ipfiLK,  faftumquc  fit  quadratum  RPLK:  agatur  LR  occurrens  MF  in  S: 
faftumquc  fit  triangulum  LRZ,  tranfiens  per  coni  axem . Intclligantur  du&e  rctftae  paral- 
lela: LK,  per  punita , in  quibus  fccantur  rcfta:  RL,  LZ,  ab  ijsqu.r  fuerunt  duCta:  parallela: 
alterutri  ipfarum  HV,  IZ,  ita  vt  triangulo  RLZ,  fit  circumfcripta  figura  conftans  cx  tot  re- 
Zlangulis tequalis  altitudinis,  inquotdiuifumeftreftangulum  RPVZ;  atque  adeo  cono 
RLZ,  circumfcripta  fit  figura  folida  conftans  ex  tot  cylindris  aqualis  altitudinis  FC,  im. 
quot  ciufdcm  altitudinis  diuifus  cft  cylindrus  RPVZ:  & per  putidum  O,  interfedrionis  pe- 
rimetri paraboles  cum  MX,  du&a  fit  ON,  parallela  ipfi  HI,  interfecans  ab  ing,  & ita  fiat 
in  reliquis  pundis  interfedionis  perimetri  paraboles  cum  redis , qua  fuerunt  duda  paral- 
lela alterutri  ipfarum  HL,  IK.  vt  hi,  kl,  &c,vndc  trilinco  ILK  circumfcripta  fit  figura, -ludis 
dc,  fc,  &c.  conftans  cx  tot  rcdangulis  ciufdcm  altitudinis , in  quot  diuifum  erat  redangu- 
JumHKjfcu  quadratum  KV. 

Quoniam  igitur , vtcft,  cx  natura  paraboles , quadratum  HI,  ad  quadratum  NO,  hoc 
eft  quadratum  KL,  ad  quadratum  LF,  noc  eft  quadratum  XF,  ad  quadratum  FY,  ita  HL, 
adLN,  hoccfUK,  adOF,  hoc  cft  MF,  adFO;  vt  autem  quadratum  FX,  ad  quadratum 
-FY,  fcu  quadratum  QX  ad  quadratum  SY,  hoc  eft  circulus , cuius  diameter  QX,  ad  circu- 
lum, cuius  diameter  SY,  ita  cylindrus  bafin  habens  circulum,  cuius  diameter  QX,  altitu- 
dinem FC,  ad  cylindrum  bafin  habentem  circulum, cuius  diameter  SY,  ciufdcm  altitudinis 
FCiSc  vt  MF  ad  FO.ita  re&angulu  fub  MF,&  FC,ad  rciftangulu  fub  OF,  & FC;  ergo  vt  re- 
<tangulu  fubMF,&  FC,ad  rcctangulum  fubOF,&  FC,  ita  cylindrus  bafin  habens  circultl, 
cuius  diameter  QX,  altitudinem  FC,  ad  cylfndrum  habentem  bafin  circulum,  cuius  dia- 
meter 
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meter  SY, altitudinem  FC,  & ita  femper;  quare  vt  reftangulum  HlkL.ad  figuram  circumi 
feripram  trilineo  ILK  conflantem  ex  re<ftangulis  &c.  ita  cylindrus  RV>  ad  figuram  ex  cy- 
lindris circumfcriptam  cono  RLZ;  contra',  & conucrtendo  &c.  Sunt  igitur  quatuoi  quan- 
titates proportionales , nempe  vt  prima  circumfcripta  trilineo  ILK,  ad  fecundam  redtangu- 
lumHIkL,  ita  tertia  circumfcripta  cono  RLZ,  ad  quartam  cylindrum  PRZVs  8(  quiderrf 
prima  femper  minus  excedendo  quintam , puta  trilineum  ILk,  excedere  tandem  poteft 
< xcefTu  minori  quacunque  data  quantitate,  ita  etiam  tertia,  nempe  circumfcripta  cono,  ref- 
pedtu  fexta?  fcilicct  coni , perpetuo  tamen  eadem  feruata  ratione  prima?  circumfcripta’  trili- 
nco  ILK, ad  rcdtanguluir.  HIKL  fecundamtqua?  efl  tertia:  circumfcriptc  cono  RLZ;ad  quar- 
tam cylindrum  RPVZ,  propterea  erit  ex  generali  Theoremate  nono  huius  Methodi , vt 
quinta  trilineum  IOLK,  ad  fecundam  redtangulum  HlkL.ita  fexta  conus  RLZ  ad  quartam 
cylindrum  RPVZ,  & conucrtendo  &c.  Sed  cylindrus  RPVZ,  triplus  efr  coni  RLZ;  ergo 
redtangulum  HlkL,  triplum  erit  trilinei  IOLk . Si  igitur  redtangulum  HIKL,  valet  6,  trili- 
neum  IOLK  valebit  2;  triangulum  autem  ILK.fcu  IHL,  valebit  3,  & fpatium  parabolicum 
IOLI,  valebit  vnum;  quare  femiparabole  HIOL,  valebit  4;  fed  triangulum  IHL,  valebat  31 
ergo  femiparabole  HIOL,  fcfquitcrtia  erit  trianguli  HIL;  ergo  integra  parabole,  fefqui- 
tertia  erit  trianguli  eiufdcm  bafeos , ac  altitudinis , 


fixcniplan-j 

eu, 


THEOREMA. 

Parabola fefijuitertia  tfl  trianguli  eiufldtm  bafeos , ac  altitudinis . 


Quoniam  ouod  de  parabole,  & de  integro  circulo  dicitur,  illud 
Itidem  de  fcmiparabrja , &jde  femicirculo  djcendum;  propterea^ 
cfto  femiparabole  DB(  : agatur  BC.  Dico  fcmiparabolen  DBHC 
ad  triangulum  DBCcffe  in  ratione  fcfquitcrtia.  Diuidatur  DC  bi- 
fariam in  E;  ducatur  EH  parallela  diametro  DB;  agantur  BH,  HC. 

Manifeflum  efl , ex  Archimede  de  Quadratura  Paraboles,  triangu- 
lum DBC , quadruplum  efle  trianguli  BCH;  diuidatur  DB,  in  G,  ita_. 
vtBG  tripla  fit  ipfiusGDragaturqueGC;  manifeflum  efl  ex  Prima 
Sexti, triangulum DGC fubtripluna e(Tc trianguli  CGJB,  cuius  fub- 
triplum  quoque  remanet  triangulum  CbH  . Diuidatur  GD  in  K,  ita 
vt  GD,  ad  DKfit  in  ratione  quadrupla;  ergo  Gk  ad  kD,  erit  in  ratio- 
ne tripla ; ergo  triangulum  GCk,  ad  triangulum  CKD,  erit  in  ratione  tripla . Inferibantur 
portiunculis  parabolicis  BMH,  HOC  triangula:  manifeflum  efl , ex  Archimede  triangulum 
CBH,  ad  aggregatum  triangulorum  BMH,  HOC,  efie  in  ratione  quadrupla ; ergo  fi  trian- 
gulumBCH,  valet  4,  aggregatum  triangulorum  BMH,  HOC,  valebit  vnum;  fed  fi  trtan-; 
gulum  CBH  valet  4,  triangulum  CGB,  valebit  12,  Se  triangulum  CGK  valebit  3;  nam^’ 
CGD  fubtriplum  efl  ipfius  CGB;  vnde  valet  4 . At  CDK  valet  1 , ob  id  CKG  valet  3 pro- 
portionalibus autem  proportionalia  fi  addantur , proportionalia  emergunt ; proportiona- 
libus igitur  in  ratione  tripla,  triangulis  CGB,  & CBH  addkis  proportionalibus  in  eadem 
ratione , triangulo  CkG,  & 3ggrcgaro  triangulorum  BMH,  HOC,  fient  proportionalia  ia- 
eadem  ratione, nempi?  triangulum  CKB,&  triangulum  CBH,  vna  cum  aggregato  trian- 
gulorum BMH,  HOC,  & fic  femper  in  infinitum . Duat  igitur  funt  quantitates , nempS 
triangula  CGB,  & CBH,  qua;  femper  minus  deficiendo  d duabus  alijs  quantitatibus , nem- 
pe triangula  CDB,&fcgmenroparabolicoCBHO,  perpetuo  feruata  ratione  tripla;  pro- 
pterca  ex  generali  huius  Methodi  Theoremate  fecundo , triangulum  CDB  ad  praedidlum* 
tegmentum  parabolicum  CBHO,  erit  in  ratione  tripla  Tergo  componendo  femiparabole  ' 
CDFHO,  ad  idem  erit  in  ratione  quadrupla;  ergo  eadem  femiparabole  C013H0,ad  trian- 
gulum CDB,  erit  in  ratione  fefquitcrtia,  " 


t ' U R O R E M 'a. 

ttmxis  mi  far  aboles  centrum gravitatis  efl  incarcitalinca  qua  diametro  Mtudiftans , ita 
i tfttdtf  bafltt , yt  fars , qua  efl  ad  e uruam fit  ad  reliquam  ,ytj  ad  3 . 
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gemmare  repetito;  taxetur DC,  a 4,& tam EC,  quam  DE,' 
r^iebiVnrdimdat^r?o  lnF>vtCFadFDfit,vt  i y.ado.-diuidaturcadcmDC  in  I,  vt 
, !Dto,yc  1 6'  a“j*’  h°c  eft  ln  ratione  dupla ; ciim  igitur  DF  valeat  o,  DI,  valeat  8, 
IF  valebu  i;  cumque  FC  valear . j,  FE,  valebit  3;  ergo  FF,  ad  FI,  eftin  ratione  tripla , hoc 
e(t  m rationernanguh  CGB,  ad  triangulum  CBH,  & fumpta  quarta  parte  trianguli  DGC, 
quadrifaria  diuifa  bafi  DG,  ac  Ifcripris  triagulis  i fegmetis  DMH,  _ 0 " . 

HOC, fic  fic  in  infinitum , atque  adeo  in  ratione  trianguli  CDB,  ad 
fcgmentumparabolicum  CBHO.  Quoniam  autem  fi  diameter  DB  1 
fuerit  perpendicularis  horizonti , etiam  ei  parallela  dudalM,  erit  C 
horizonti  perpendicularis,  quae  per  centrum  grauitatis  trianguli 
CGB  tranfibit , cum  CI,  ad  ID,  iit  in  ratione  dupla , eaqucparal- 
lela  fit  bafi  GB.  IremEH,  cum  biflccet  BC  bafin  trianguli  BCH 
in  N,  fic  tendat  ad  H verticem  ipfius  trianguli , tranfibit  per  cen- 
trum grauitatis  ipfius , itaque  triangulum  CGB  pendebit  ex  I,& 
triangulum  CBH  pendebit  ex  E;  cumque  reciproci  fit , vt  FE  ad  y 
FI,  propterea  squiponderabunt  ex  pundo  F,  non  diifimiliter  in-  jj' 
infinitum ; itaque  triangulum  CDB  pendens  ex  pundo  I,  fic  feginentum  parabolicum  CeH 
pendens  ex  punito  E,  acquipondcrabunt  ex  punito  F;  ergo  commune  centrum  grauitatis 
erit  in  reda  FL  duda  parallela  diametro  DB,  atque  adeo  perpendicularis  horizonti ; ergo 
fcmiparabole  aquiponderat  ex  F,  atque  adeo  eius  centrum  grauitatis  erit  in  reda  FL,  alio- 
quin  ex  F,  non  arquiponderaret ; fed  CF,  ad  FD,  cft  vt  1 y,  ad  9,  fcu  vt  5 , ad  3;  ergo  &c. 

Ad  hanc  etiam  Methodum  ex  alijs  aliquam  reduci , ne  dum  ex  hadenuj  ditiis  intclligi 
poterit,  fed  etiam  ex  infra  dicendis , fi:  primo  cx  ijs , quatmodofubijcicmus,  vbi  aperte 
conflabit , Theorema  demonftratum  a Pappo  Alexandrino  Libro  quarto  Collcd.  Matii. 
Frop.  21,  eodem  etiam  adhibito  fchemate , hac  noftra  Methodo  oftendi  poffc , ac  eius  dc- 
rnonfirandi  rationem  ad  hanc  reduci ; immo  fimpliciori  modo  illud  idem  abfolui , vbi  faci- 
le conflabit  difficultatem  e0e  politam  in  indaganda  preparatione  idonea,  qua?  huic  Me- 
thodo inferuiat,  ea  fiquidem  comparata  ftatim  patet  aditus  adiplam  demonflrationcnv 

contexendam.  Sit  igitur,  ‘ ""  * 
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Excmp!tim_» 

CXi. 


Spttium  linet  fpirtli  in  primi  circulat  ime  Jefiriptt , & reltt  linet  prima  in  principii  cir- 
tulttionit , c intentum , lerlit  pars  tfi  circuli  primi . 

Sit  circulus  ADC,  cuius  centrum  B,  fic  fpiralis  BE  FA,  initium;  redaque  bA  femidiame- 
ter , fic  rcuolutionis  principium , 

Exponatur  redangulum  KL,  8c  LP,  accepta  AC,  circumferentia:  circuli  parte  quadam , 
fumptaque  linea  reda  KR,  qus  ad  KP,  eam  habeat  rationem,  quam  AC  circumferenti* 
pars  ad  integram  circumferentiam.- agatur  BC  ex  pundoR  agatur  RT  parallela  ipfi  KN, 
fic  tpffkR,  parallela  MZ, fic  centro  B,  interuallo  BF,  arcus  dcfcribatur  FG.  Quoniam  ita- 
que eft  vt  BA,  ad  AG,  fcu  BC  ad  CF,  ita  integra  circumferentia  ad  circumferentiam  AC» 
hoc  cft  PK  ad  KR,  fic  vt  PK  ad  kR,  ita  LK  ad  KZ,  fcu  TR,  ad  RZ;  ergo  vt  BC  ad  CF,ita  TR 
ad  RZ,  fic  per  conucrfioncm  rationis,  vtCBadBF.itaTRad  TZ;  quare  vt  quadratum- 
CB  ad  quadratum  BF,  ita  quadratum  TR  ad  quadratum  TZ,  fed  vt  quadratum  CB  ad 
quadratum  BF,  ita  fcdor  ABC,  ad  fedorem  FBG,  fit  vt  quadratum  RT,  ad  quadratum- 
TZ,  ita  cylindrus  a parallelogrammoKT,  circa  axem  NT  fidus  ad  cylindrum  aparallc- 
logrammo  MT  circa  eundem  axem ; ergo  vt  fcdor  ABC,  ad  fedorem  FbG,  ita  cylindrus 
£ parallelogrammo  kT,  circa  axem  NT,  ad  cylindrum  a parallelogrammo  MT,  circa- 
eundem  axem . 

Non  diffimiliter  fi  circumferenti*  AC  fiat  squalis  CD  circumferentia , fic  redx  KR  fiet 
squalis  RQ;  erit  enim  vt  fcdor  DBC  ad  fetorem  EBH,  ita  cylindrus  a parallelogrammo 
R V circa  axem  TV  ad  cylindrum  a parallelogrammo  VX,  circa  eundem  axem . Nec  dif- 
fimiliter de  rdiquis:  vnde  erit  vt  totus  circulus  ad  omnes  figuras  cx  lectoribus  inferiptas  li- 
nex  fpirali , ita  cylindrus  a parallelogrammo  NP,  circa  axcmMN  ad  omnes  figuras  cx 

Pp  cylindris 
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•cylindris  ipfl  cono,  qui  fit  d triangulo  kNL,  circa  axem  NL  infcriptas.  Sunt  igitur  qua- 
tuor  quantitates  proportionales,  quarum  prima  eft  figura  conflans  ex  fcfloribus  fpati» 
fpirali  infcriptis , fecunda  eft  circulus , tertia  eft  figura  con- 
flans ex  cylindris  infcriptis  cono,  quarta  eft  cylindrus  cx 
f eflaneulo  NkPL  rcuoluto  circa  NLjquinta  eft  fpatium  fpi- 
rale:  fexta  eft  conus;  Et  quidem  prima  minus  deficiendo  d 
quinta , nempe  fpatio  fpirali , & tertia  a fexta  fcilicet  a cono, 
femper  in  infinitum  per  continuata  incrementa  minus  defi- 
ciendo deficere  tandem  poflunt  defeflu  minori  quacunque- 
data  quantitate , perpetub  feruata  eadem  ratione  prima-  ad 
fecundam,  qus  tertis  ad  quartam ; propterea  ex  generali 
huius  Methodi  Thcorematc8.quinta  ad  fecundam  in  eadem 
erit  ratione , in  qua  fexta  ad  quartam,  fed  fexta  ad  quartam, 
nempe  conus  ad  cylindrum  eft  in  ratione  fubtripla;  ergo 
quinta  ad  fecundam , nempfc  fpatium  fpirale  ad  circulum- 
erit  in  ratione  fubtripla;  ergo  circulus  ad  fpatium  fpirale  erit 
in  ratione  tripla. 

Hoc  idem  perfici  poteft  per  circumfcriptionem  figurx 
conflantis  cx  le<ftoribus  refpcflu  fpatij  fpiralis , & cx  cylin- 
dris refpcflu  coni. 


THEOREMA'. 

Spatium  linea  fpirali  in  prima  cireulatiane  dtferipta , & relfa  linea  prima  i»  principi*  ctr- 
culatiems  contentum , tertia  pars  eft  circuli  primi . 

Sit  circulus,  cuius  centrum  A,  femidiameter  AB,  & in  eo  linea  fpiralis  AKDFB,  atque- 
adeo  fpirale  fpatium  comprehcnfum  hac  linea  prsdifla , & refla  Ab.  Dico  fiuiuflnodi 
fpatium  fubtriplum  efle  circuli , cuius  centrum  A,  femidiameter  AB.  Intclligatur  diuifit» 
femidiameter  AB,  vel  IA  bifariam  in  N,  vel  D.  Centro  A,  iiUcrualloAp,  vel  AN,  dderi- 
ptus  fit  fcmicirculus  DLN. 

Quoniam  igitur  AD  eft  ad  AI, 
vt  i,  ad  2,  erit  fcmicirculus  DLN, 
ad  fcmicirculum  ICB,  vt  i,  ad  4, 

Intclligatur  autem  deferiptus  cir- 
culus PQRS,  centro  quidem  A, 
quem  circumfcriptum  appello , ira 
vt  excedat  circulum  ICBH,  exccf- 
fu , qui  fit  squalis  femicirculo  ICB. 

Mamfcftii  eft.fi  fcmicirculus  DLN, 
valet  1,  fcmicirculum  ICB,  valere 
4 . Deinde  dum  femicirculus  ICB, 
valet  4,  etiam  & IHB,  valebit  4, 
quemadmodum-,  exceflus  circuli' 

PQRS,  fupra  circulum  ICbH,  vale- 
bit 4;  at  verib  aggregatum  cx  femi- 
circulis  DLN,  & ICB  valebit  j:vn- 
de  ad  circulum  PQRS,  1 a. aggrega- 
tum cx  tribus  terminis  squalibus, 
nempe  femicirculo  ICB,  IHB,  & 
exccllu  circuli  PQRS  fupracircu- 
ium  ICBH,  habebit  maiorem  rationem , quam  fubtriplam.  Intclligatur  iam  dufla  CH 
curn  1B  ad  reflos  angulos  in  A,  faflique  fint  feflores  ABC,  AFO,  ADL,  & AkT;  fiteue- 

defcnptus  centro  A,  circulus  alter  , qui  excedat  circulum  IBCH  exccflii,  quifirsquaJia 
quadranti  AbC.  Mamfeftum  eft,  fi  AT,  vel  AK,  valet  vnum , AL,  feu  AD,  valere  >,  AQ, 
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ftii  AF;  valere  j;  quare  feflor  AKT  valebit  vnum,  feflor  ADL  valebit  4,  & AFO,  valebit 
‘9,  Se  AIC  valebit  1 6,  quantum  etiam  valebit  quadrans  ABC,  & quifquc  trium  reliquo- 
rum, ltemquc  exceflus  circuli  praedicti  fupra  circulum  ICBH.  Aggregatum  autem  ex  fe- 
bribus fe  habet,  vt  3 o,  & aggregatum  ex  quaruor  quadrantibus  vna  cum  prsdiflo  exccf- 
fufe  habent, vt  80;  ratio  autem  jo.ad  8o;  hoc  cfl  3,  ad  8 magis  accedit  ad  rationem  fubtri- 
plam , quam  ratio  j , ad  1 a;  decrefcit  igitur  exceflfus  fupra  rationem  fubrriplam . Deinde,, 
cum  fafli  fuerint  quatuor  feflores , fiant  oflo , & fiat  circulus  fuperans  circulum  ICBH, 
excedit , qui  fit  «qualis  oflaua;  parti  circuli  ICBH.  Deinde  fetores  fiant  fcxdecim , fafluf. 
que  fit  circulus  fuperans  circulum  ICBH,  excedit , qui  fit  «qualis  decimat  fexts  parti  ipfius 
circuli  ICBH;  atque  hunc  in  modum  intclligatur  procedi  in  infinitum ; femper  enim  t!la_ 
proportio  magis  accedet  ad  fubtriplam . Quatuor  igitur  funt  quantitates,  quarum  dpje  ex- 
ceduntur , nempe  circulus  ICBH,  & fpatium  fpiralc  AKDFBA,-  dux  autem  funt  exceden- 
tes , nempe  circulus  PQRS  refpeflu  circuli  ICBH,  Se  figura  conflans  ex  fcfloribus  circum, 
feripta  fpatio  fpirali  rcfpeau  ipfius  fpatij  fpiralis.qua?  quidem  per  continuata  decrcmcnta_ 
femper  minus  excedendo  fibi  rcfpondcntes  quantitates , excedere  tandem  polfunt  excedit 
minori  quacunque  data  quantitate , ita  tamen  vt  tertia,  nempe  figura  fefloribus  conflans 
fpirali  fpatio  circumfcripta  ad  primam , videlicet  ad  circulum  circumfcriptum  fit  in  maiori 
ratione,  quam  fubtripla , ad  hanc  femper  magis  accedens;  ergo  quarta,  nempe  fpatium  fpi- 
rale  ADFBA,  ad  fecundam,  videlicet  ad  circulum  ICBH,  erit  in  hac  ipfa  ratione  fubtripla 
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tini* fpirtlii  tfulis  tftjimicircumfirtnti* fui  circuli , 


Ficirffuni^ 

<*!//. 


Si  namque  deferibatur  circulus , cuius  radius  fit  refla , qux  efi  principium  reuolutionis , 
atque  peripheria  ipfius  diuifa  fit  in  partes  «quales ,-  a diuinonum  autem  punflis , duflis  rc- 
ftis  ad  centrum  occurrentibus  perimetro  ipiralis  fpati/ , eodem  autem  centro  deferiptis 
arcubus  refpondentibus  fingulis  radijs  ipfius  fpiralis,  itaut  fingulis  arcubus  «qualibus 
peripheris  refpondeant  finguli  arcus  circumflantes  lineam  Ipiralcm , atque  vnus  «qua- 
lum fit  maximus  circunftaatium  perpetuo  decrcfcentium , atq;  adc6  dcfincntiuminpun- 
flum,  erunt  quidem  squales  multitudine  vno  plurcs ; at  verd  aiij  fpiralem  circumflantes , 
erunt  in  ratione  radiorum  decrcfcentium  squalibus  defeftibus , ergo  aggregatum  arcuum 
equalium , ad  aggregatum  arcuum  circumdantium  fpiralem , erit  in  ratione  dupja ,-  quod 
reiteratis  diuifionibus  in  infinitum  cum  perpetuo  contingat;  & circuli  circumferentia  ad 
jpfam  lineam  fpiralem  erit  in  ratione  dupla , 

Quod  cum  aliqui,  minus  bene  intellexerit , crediderunt,  non  hanc  cfTe  rationem  inter 
eirerni  peripheriam , & fpiralem  lineam;  verum  fi  res  attente  perpendatur,  Methodo  hac 
poflra  vtentes , comperiemus  rem.fic  fe  fe  habere , 

At  vero  alia  lines  fpiralis  fymptomata , alibi  nofir  a contemplatione  perfcquemur. 
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ipitium  tjcltidiU  *d  circulum  fui  gcnittrtm  cjl  ia  r*tim  tripi '4 , 

Sit  femicyclbidale  fpatium  ABCK,  fitque  femicirculus  genitor  CGK,  cuius  centrum  M; 
compleatur  reflangulum  AZCK;  & fuper  AZ  deferipto  femicirculo  ALZ,  per  M,  dufla  fit 
ML,  parallela  alterutri  ipfarum  Ak,  ZCs 
di  vi  i faque  alterutra  carundcmAK.ZC,  in 
quotlibuerit  partes  squales  AR,  RS.ST, 
jK;  vel  ZV,  VX,  XY,  YG-'At  vero  in  re- 
ifta  LM  acceptis  punflis  QjP.O,  ita  vt  his, 
tanquim  centris,  deferibantur  circuli  tan- 
gentes reflas  AK,  ZC,  in  punflis  TY,  SX, 

R V,-  mox  autem  per  punfla  D,  & E,  acce- 
pta in  linea  cycloidali  ABC,  sque  remo- 
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fad  re&is  ZC,AK,  ducantur  re<ftxFG,  HI,  xquidiftantesipfis  Ak,  ZC,- agatur  AC. ' ') 

Quoniam  igitur  figura  HZVD,  aqualis  eft  ipfi  ETKG,  altera  veri  aVXB,  xqualis  ipfi 
®STb,  & figura  FXYE  xqualis  eft  ipfi  PRSJ,  & fic  jn  infinitum  per  vl tenores  deferiprione* 
circulorum . Sunt  igitur  dux  quantitates  ALZCBA,&  AbCCK,  a quarum  vna  tot  acci» 
piuntur  partes , quot  in  alia  illis  aequales  fumuntur , & quidem  in  infinitum , ita  vt  aggrega» 
tumpoiieriorum/emper  aggregato  priorum  in  vtraque  fit  maius  ,•  atque  adeo  minus  defi. 
Ciendo  per  continuata  incrementa,  tandem  deficere  pofltnt  ab  ipfis  ALZCBA,  & ABCGK, 
defedtu  minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  ieruat.i  xqualiratis  ratione ; ergo  e* 
generali  huius  noftrx  Methodi  Theoremate  i o.  figura  ALZCB  A,  aquabitur  ipfi  ABCGk; 
quare  figura  ALZCQk,  nempe  quadrilatcrummixtilincum,  dupla  erit  figurat  Ai  CGK . 
Sed  pratdidum quadrilatcrum  mixtilineum  aquale  eft  redangulo  AZCK;  ergo  redtangu- 
Ium  AZCK,  duplum  erit  ipfius  AbCGK:  fcd  redtangulum  AZCK,  duplum  eft  trianguli 
ACK;  ergo  figura  ABCGK  xquabitur  triangulo  ACK , Sed  triangulum  ACK  duplum  eft 
femicirculi  CGk;  ergo  figura  ABCGK,  dupla  erit  femicirculi  CGK;  ergo  fpatium  fernicy- 
cloidalc  ABCGK,  triplum  erit  femicirculi  CGK;  ergo  integrum  fpatium  cycloidale , cuius 
femibafisAK,  altitudo  CK,  triplum  erit  circuli  fui  genitoris , cuius  nimirum  diameter  eft 
Ck;  Omne  igitur  fpatium  cycloidale  triplum  erit  circuli  fui  genitoris . Quod  oportebat 
oftenderc . Oftcndi  etiam  poteft  virtute  Theorematis  fecundi  immediate , 

T H E 0 R E Ai  A, 
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fijil  portio  hyperboles , ellipfeos , vel  circuli  dimidii  figurd  non  motor , od  diametrum  veri 
constituatur  triangulum  verticem  habens  in  centro  figura , bafin  vero  hafi  portionis  a* 
qualem  , (fi  parallelam  -,  at  qua  deinceps  i vertice  ad  mediam  bafin  pertingit,  po fit  rc(l an- 
gulum comprehenjum  lineis , qua  inter  portiones , bafin , (fi  terminos  diametri  figura  in * 
terijciuntnr , 

Dico  trianguli  verticem,  atque  adeo  centrum  figura  efie  centrum  grauitatis  magnitudinis 
compofita  e.-e  portione , (fi  pradtClo  triangulo  , 

Circumfcribantur  parallelogramma  portionJ,&  triangulo, quorum  omniO  fit  eadem  Iat£ 
tudo,&  per  centrum  figurae , ac  trianguli  vertice  ihtelligatur  dudta  redta  parallela  trianguli* 
yel  portionis  bafi  (huiufmodi  enim  bafes  ex  hypotbefi  funt  parallelae)  demonftrabitur  eniapt 
duorum  quorumlibet  oppofitorum  parallelogrammorum  dfe in  huiufmodi  linea,  atque* 
adeo  totius  magnitudinis , ex  duabus  figurjs  vtrinque  ordinate  circumfcriptis  compofitx  in 
prxdidta  cife  linea ; at  vero  cum  in  diametro  fint  centra  grauitatis  vtriufque  figura  circum- 
icriptx , in  eadem  quoque  erit  eiufdem  compofita’  magnitudinis  centrum  grauitatis ; ergo 
centrum  grauitatis  magnitudinis  compofitx  debebit  cfle  in  punito , vbi  linea  praedica  cum 
diametro  fe  interfecat ; fcd  huifmodi  punitum  eft  trianguli  vertex,  figuraque  centrum;  er- 
go centrum  grauitatis  magnitudinis  compofita:  erit,  vbi  trianguli  vertex,  ccntrumquc  figu- 
ra- 

Quoniam  autem  quantumcunque  diminuantur  latitudines  parallelogrammorum , atque 
ude 6 figura  circumfcripta  femper  minus , ac  minus  excedendo  portionem , & triangulum , 
Cuius  vertex  eft  figurx  centrum.excedere  poflunt  cxcefTu  minori  quacunque  data  quantita- 
te, eodem  perpetui»  grauitatis  centro  retento , hoc  eft  perpetuo  feruata  eadem  ratione  cir- 
cumfcriptx  ad  circumfcriptam , qux  eft  reciproce  diftantix  centri  grauitatis  vnius  a centro 
figurx , ad  diftantiam  alterius  centri  grauitatis  ab  eodem  centro  figurx ; ergo  ex  generali 
huius  Methodi  Theoremate  a .,  triangulum  ad  portionem  erit  reciproci , vt  diftantia  cenrri 
grauitatis  portionis  a centro  figurx,  ad  diftantiam  centri  grauitatis  trianguli  ab  eodem- 
pentro  figurx ; ergo  ex  ipfo  centro  figurx  triangulum  > & portio  xquiponderabunt ; ergo 
figurx  centrum , vbi  vertex  trianguli , erit  centrum  grauitatis  magnitudinis  compofita  es 
portione , & prxdiito  triangulo , i ■ . 

E,empfenM  T H E O R £ M Au 

Sph.tra  ad  conum,  cuius  altitudo  eft  femidiameter , bafis  vero  circulus  maximus  ciufdemJ 
fphara , eft  io  ratione  quadrupla . 

Sit 
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Sit  circulus,  cuius  centrum  G,  cui  circiimfcriptum  fit  qua- 
drarum aBCD:  adifque  redis  AG,  DG,  reuoluatur  figura  cir- 
ca axem^MO,  vt  a quadrato  procreetur  cylindrus,  a circulo, 
fphxra,  a triangulo  AGD,  conus . Dico  fphxram  quadruplam 
efle  coni  prxdidi , 

Infcribarur  hemifphxrio  figura  conftans  cylindriVxquc  al- 
tis , diuifaque  OG  in  tot  partes , in  quot  GM,  & per  punda  fe~ 
dionum  tranfeant  plana  ad  axem  creda.ita  vt  in  folido  a trian- 
gulo AIG,  reuoluto,  fit  inferipta  figura  conftans  tubis  cylindri- 
cis altis , quorum  vnus  efto , cuius  fedio  fit  rectangu- 

igitur  cylindrus  LN  xqualiscft  tubo  cylindrico  IF,  & ita  deinceps  de  aliis 
cylindris  relatis  ad  cylindros , quibus  conflat  folidum  a triangulo  AGI  rcuo- 
. Sgura  hemifphxrio  inferipta  vltcriori  diuifionc  per  continuata  incrementa  & 
figura  cylindris  conftans  inferipta  folido  a triangulo  AIG  reuoluto , per  continuata  itidem 
incrementa,  ab  hemifphxrio,  & a folido  exreuolutione  trianguli  aIG,  tandem  deficere 
portunt  defedu  minori  quacunque  dat->  quantitate,  femper eandem  squalitatis  rationem- 
feruantes ; propterea  ex  generali  Theoremate  noftrx  Methodi  fecundo,  hemifphxrium  erit 
sequale  folido  a triangulo  AIG  reuoluto ,-  Icd  huiufmodi  folidum  duplum  eft  coni  cuius 
triangulum  per  axem  eft  AGD;  ergo  hemifphxrium  duplum  erit  prxdidi  coni;  creo’  foh.T- 
pa  erit  quadrupla  ciufdera  coni,  5 v 

Lemma  l 


Quoniam 

hemjfphxrij 

luto,arquc| 


Quod  autem  cylindrus  LN  fit  xqualis  tubo  cylindrico  IF.fic  oftendo.  Eft  enim  eyli„jn„ 
IN,  ai  tubum  IF,  vt  quadratum  LH , ud reU angulum  EFP;  namque  eylmdrus , & tubus 
eylsndricus/unt  tiufde  altitudinis  fed quadratum  LH.eft  aquale  reOign!»  MHO,  & huic 
tft  aquale  reS  angulum  EFP,  eum  EF, fit  aqualis  AE,  feu  BK,feuHM,&  reis qua  HO, 
aqualis  FP,  ob  auualitatem  inter  EP,  & MO-,  erga  & eylmdrus  LN,  aquabitur  tubo  IF 
Superius  tamen  Tneorema  aliter  demonftrabitur , fi  primum  eadem  Methodo  often- 
derimus  illud,  nimirum . 
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'Si  fiper  hamifpharij  baft  ctnftitutus  fuerit  cylindrus  tiufdem  eum  hemifpharia  altitudinis . 
Dica  exccfium  huius  cylindri  fuprahemifpharium  aqualem  efe  cane  etufdcm  baftas , ac 
altitudinis  cum  ip/a  hcmi/phsrio , 
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Efto  hemifphxrium  ABC,  culus  centrum-' 

Eh  cylindrus  autem  fit  huiufmodi  hemifphxrio 
circurafcriptus , cuius  redangulum  per  axem 
fit  AEFC.  Dico  exccfTum  huius  cylindri  fu- 
ra  hemifphxrium  xqualem  efle  cono  ciufdem 
_ afeos , ac  altitudinis  cum  ipfo  hemifphxrio , 

Ex  centro  D,  dudis  DE,  DF,  fiat  triangu- 
lum EDF,  rcprxfentans  illud , quod  eft  com- 
munis fedio  plani  fecantis  conum  per  axem-  ; 
dudaque  fit  DB  perpendicularis  ipfi  EF,  qux  intclligatur  diuifa  in  partes  xquales  BX,  Xy, 
ccc.cc  per  punda  dtuifionum  intelligjntur  dudx  GM,  NS  &c,xquidiftantcs  ipfi  EF,  vel 
. C,  occurrentes  redis  DE,  DF,  in  pundis  H,  T,  &c, , & L,  f,  8cc.,  Sc  occurrentes  periphe- 
rtx  ABC  in  pundis  I,a,  &c.infuperKV  &c.  Et  ex  hifce  pundis  HO.Tc.&c,  Item  LR,  fe. 
&c.  parallelae  ipfi  BD,  quemadmodum  etumex  pundis  I,a,  &c,  dudx  fint  lP,a  b Scc.  Infu- 
per  cx  pundis :K,V&c.dudxfintliQjVd&c,  Manifeftura  eft  figuris  AEB,  BFC,  futuras 
efle  circumfcriptas  figuras  ex  redangulis,  quemadmodum  triangulo  EDF,  circumfcripram 
Cuc  figuram  conflantem  ex  tcdangulis . Si  igitur  concipiatur  reuolui  circa  axctnBD  re- 

dongu- 
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flaneulum  AEFC;  manifcftum  eft , exreuolutionehuiufmodi  reftanguli  Gcn  cylindrum  j 
ex  reuolutionc  femicirculi  ABC,  fieri  hemifphaerium : Sc  ex  reuolutionc  ommum  lUorunw 
reftangulorum,  fieri  cylindros.  ... 

Quoniam  igitur  circulus , cuius  radius  IX,  vna  cum  circulo , cuius  radius  HX,  squalis 
eft  circulo , cuius  radius  GX,  vt  mox  dcmonftrabo ,-  ergo  cylindrus  habens  bafin  circulum, 

cuius  radius  IX,  vna  cum  cylindro  habente  bafin  circulum,  cuius  radius  HX,  aequabitur 

cylindro  habente  bafin  circulum , cuius  radius  GX;  ergo  cylindrus  habens  bafin  circulum, 
cuius  radius  HX,  aequabitur  cylindro  habente  bafin  circulum , cuius  radius  GX,  minus  cy- 
lindro habente  bafin  circulum,  cuius  radius  IX . Sed  cylindrus  habens  bafin  circulum-, 
cuius  radius  GX,  minus  cylindro  habente  bafin  circulum , cuius  radius  IX,  squalis  cfi  an- 
nulo,  cuius  communis  feftio , a plano  per  centrum  normaliter  cadente,  funt  rccftargula_. 
NGIP,  QKMS;  ergo  cylindrus  habens  bafin  circulum , cuius  radius  HX,  aequabitur  prrrdi- 
£to  annulo,&  fic  de  omnibus  alijs.Vnde  cylindrus  HOKL.equabitur  annulo  GP.KS  &c.Ita- 
que  folida  figura  circumfcripta  cylindro-cauo-  fphaerico , conflans  cx  cylindris  seque  altis 
cum  ijs , quibus  conflat  figura  circumfcripta  cono , huic  aequabitur  figura.  Sunt  igitur  duc 
quantitates , quarum  vna  cft  figura  folida  circumfcripta  cylindro-cauo-lphaerico , altera, 
circumfcripta  cono,  quae  per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo , cxccdcro 
poffunt  exceffu  minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  feruata  aequalitatis  ratione- . 
Ergo  ex  generali  huius  noftrae  Methodi  Theoremate  4. , cylindro-cauo-fphaericus , hoc  cft 
exceffus  cylindri  eiufdem  bafeos , & altitudinis  cum  hcmifphscrio  fupra  ipfum  hemifphse- 
rium , aequabitur  cono , cuius  triangulum  per  axem  cft  EDF:  fcd  huiulmodi  conus  eiufdem 
eft  altitudinis,  & bafeos  cum  hcmifphjerio;  ergo  cxceffus  pradidti  cylindri  fupra  hcmifphat- 
rium  aequabitur  pra-didto  cono , 


Lemma . > 

Quod  autem  circulus,  cuius  radius  IX,  vna  cum  circulo , cuius  radius  HX,  «qualis  Gt 
circulo.cuius  radius  GX,  fic  oftendo.  Intelligatur  dudta  DI. 

J^uaniam  igitur  ES,  HX,  fune  farallela ; erga  vt  ES adSD,  itaHX,  ai Xt>:fei ES iqualit 
tft  SD,  erga  HX  aquabitur  XD;  erga  quadratum  HX,  aquabitur  quadrata  XD . Sed  qua- 
dratum ID, squale  tft  quadratis  IX,  XD,  erga  quadratum  ID  f quatitur  quadratis  HX ,IX; 
fed  ID  aqualis  eft  AD,  feuGX,  atque  adeo  quadratum  ID  aquale  erit  quadrato  GX,  erga 
quadratum  GX  squalitur  quadratis  HX,  IX  ■ Sunt  autem  tirculi,  vt  quadrata  diame- 
trarum,fiut femtdiametrorum ; erga  circulus , cuius  radsus  GX,  cquabttur  circulis , qua- 
rum vnus  fit  radia  HX,  alter  autem  IXi  & fic  de  aljs  omnibus  &(.  Hmc  fer  modum  Ca- 
tollar s inftrtur , 


f H E O R E M A, 

i f hara  ad  canum , tutus  altitudo  eft  femidiamtter , bafts  vera  circulus  maximus  eiufdem. -r 
ffhara  tft  in  ratione  quadrufla , > 


Ex  demonftraris  conflat , quod  fuperius  oftendendum  fufeepimus,  nempi  fphaeram  qua- 
druplam efle  coni , cuius  altitudo  cft  femidiamtter  fphaerae , bafis  aurem  circulus  maximus 
eiuiaem  i fiquidem  fi  cylindrus  valet  tria , conus  valet  vnum , ergo  exccflus  cylindri  fupra 
hemifphaerium  eiufdem  bafeos,  ac  altitudinis,  feu  fupra  hemifphaerium , cui  cylindrus  cft 
circumfcriptus , valebit  vnum , quare  hemifphaerium  valebit  duo ; ergo  hcmifpharrium- 
erit  duplum  prxdidli  coni  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis  cum  hcmifphaerio ; quare  integra 
Jphsera , erit  eiufdem  coni  quadrupla , Item . 


Siemplunu 

cxix. 


THEOREMA. 

Sfhtr»  'aqualis  tft  cana,  cuius  bafts  eft  aqualis  fuferficici  ffhara,  altitudo  autem  radiut 
tiufdtm . 
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^Coril  enim  eiufdem  altitudinis  funt  inter  fe,  vt  bafes , ergoconus  cuius  bafis  eft  a-qus-T 
tis  fupcrficici  fphxncz,  altitudo  radius  eiufdem , ad  conum  cuius  bafis  cft  circulus  maxi- 
Bius fphxra: ; altitudo  radius  eiufdem,  erit  quadruplus,  fed  fphxra  cft  etiam  quadru- 
pla ad  huiufmodi  conum,cums  bafis  eft  circulus  maximus  altitudo  radius  fphxrx.ergo  &c 

Ex  didis  etiam , & illud . r ° 

...  - / 

THEOREMA. 

Amnis  fetior  fphtr;  aqualis  eft  cene , cuius  altitudo  cft  radius fph  er ( ; bafis  tutem  (quatis 
fetioris fphtric( /aper ficui.  ’ 3 

Conus  enim , cuius  altitudo  eft  fcmidiamctcr  fphxrx  ad  ipfam  fphsram , eft  vt  bafis,  ad 
'fphxrx  fuperficiem , fed  bafis  coni , eadem  eft , ac  (phxrica  fupcrficies  ipfius  fedoris ; ergo 
. conus , cuius  altitudo  cft  radius  fphxra  ad  ipfam  fphxram  eft , vt  fphxrica  fupcrficies  fe- 
- «oris  ad  fphxrx  fuperficiem ; fed  vt  fphxrica  fupcrficies  fedoris  ad  fphxra  fuperficiem- , 

. .ita fedor  ad  fphxram,  ergoconus,  cuius  altitudo  eft  radius  fphxrx , ad  ipfam  fphxram- 
..eft , Vt  fe«or  ad  eandem  fphatram : ergo  conus , cuius  altitudo  eft  radius  fphxrx , bafis  du- 
tem  fphxrica  fuperficies  fedoris , squalis  eft  fcdori  eiufdem  fphxrx  &c. 

Ex  hadenus  quoque  demonftratis  conftabit  facili , propofitio  quacunque  alia  de  fphx- 
ra» & Cylipdro ; de  quibus  fumma  cum  Laude  Archimedes  difleruit  • 

THEOREMA. 

Cylindrus  triplus  efi  emi , eiufdem  altitudinis , te  btfiees'. ,- 

Si  quis  aflumat , quod  iam  demonftratura  eft , nimirum  prifma , triplum  efle  pyramidis 
eiufdem  bafeos , ac  altitudinis ; ftatim  hoc  noftra  methodo  conftabit  propofitum ; fi  nam- 
que  nos  intelligimus  circulo , qui  eft  coni  bafis  circumfcriptum  polygonum , regulare , ac 
ordinatum,  &fuper  illum  credam  prifma,  eiufdem  altitudinis  cum  cono,  atq,-  cylindro 
itemque  pyramis  circumfcripta  cono ; prilma , & pyramis  per  continuata  quiaem  decre- 
menta , femper  minus  excedendo , illam  quidem  cylindrum , hac  autem  conum , tandem- 
excedere  poterunt  exceflu  minori  quacunque  data  quantitate , femper  feruata  eadem  ra- 
ffdae tripla : ergo  ex  generali  huius  noftra:  Methodi  Theoremate  quarto  ,•  cylindrus  ad  co- 
imtn  erit  in  ratione  tripla.  r'  " 

Quod  fi  quis  velit  non  vtieo  Theoremate  tanquam  dcmonftrato,  fed  potius  generali 
ratione  Theorema  contexere  complcdens  .nedum  cy  lindrum , & conum , fed  etiam  prif- 
fita , & pyramidem  &c.  procedet  ad  eum , qui  fequitur  modum . 

T Prxmittendumcft,  quod  fi  fuerit  parallelogrammum 
atque  triangulum  eiufdem  altitudinis,  ac  bafeos,  vt  pa- 
faHdogrammum  AHIC,  triangulum  vero  ABC;  fucrit- 
fjuc  parallelogrammum  ipfum  diuifuminquorcunquo 

Jiarallelogramma  seque  alta  lineis  parallelis  alterutri  ip- 
arum  AI.AC:  parallelogrammo  autem  prxdido  AHIC, 
fit  alterum  additum  UACG,  vni  ipforum  squalium , x- 
qualc , nimirum  diuifa  BP  bifariam  in  K,  & per  M duda- 
lO  parallela  alterutri  AC,  HI,  & protrada  ad  Qvt  PQfit 
xqualis  MP, & per  Qduda  DG  parallela  ipfi  AC  &c. 

At  vero  ipfi  triangulo  ABC  circumfcripta  fit  figura  conftans  ex  parallelogrammis; 
cuiufmodi  cft  AE.FC,  partibus  iam  didis  xqualibus  rurfus  biifedis , femper  fic  proce- 
dendo in  infinitum , augebitur  multitudo  parallelogrammorum,  in  qux  diuifum  cratpa- 
wllelogrammum  AHIC,  item  & eorum  quibus  conftat  figura  circumfcripta  triangulo ; in- 
«rim  tamen  hic  minuetur , quemadmodum  parallelogrammum  DI  in  omni  bifledione- 
abiedo  dimidio  ipfius  parallelogrammi  DAGC,  ita  vt  parallelogrammum  DHIG,  & cir- 
cumferipta  AEFC  triangulo  aBC  per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo 
parallelogrammum  AHIC,  & triangulum  ABC,  tandem  excedere  poflint  cxcrifii  minori' 

*"  quacun- 
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quacunque d ata quantitate,  perpetuo  tamen  feruata ea- 
dem ratione , qux  eft  parallelogrammi  DHIG,  nempi 
dupla  ad  circumfcriptam  AEFC;  vnde  tandem  concludi- 
tur parallelogrammum  A HIC  duplu  ede  trianguli  ABC. 

Vbi  cbferua  feriem  parallelogrammorum  squalium,  vno 
excedere,  feriem eorum,  qux  xqualibus  cxccflibus au- 
gentur ; illud  autem  refpondet  O,  vel  indiuifibili , vndt»’ 
feries  crcfcentium  squalibus  cxccflibus  initium  ducit  . 

Qux  vt  melius  intelligantur  fit  parallelogrammum- 
AHIC in  boc  tertio  fchcniatc,  itemque triangulum  ABC; 
diuifaque  BO  bifariam  in  Q.pcr  Qdnda  fit  fi,  parallcla- 
ipfi  AC.protradaBOadM.vtOM  fit  squalis  OQ;  per 
M duda  fit  DG  parallela  ipfi  AC:  protradifquc  HA,IC,  fadumque  erit  parallelogrammG 
DC,  additum  parallelogrammo  AI:  per  T,  & Y,  verfus  redam  HI  dudx  fint  reds  Tk,yl. 
parallcls  ipfi  BO,  & fic  circumfcripta  erit  triangulo  ABC,  figura  conflans  cx  parallclo- 
grammis , vt  fupra . Deinde  diuifa  EQjiifariam  in  R.&QO  bifariam  in  P,&  per  R,dudtu' 
Iit  gh,  oecurrens  II A in  V,  & RC  in  X;  duitis  iam  didis  cx  T,  & Y in  b,c;  mox  vero  diuifa— 
QO  in  P bifariam,  & per  P duda  eK  qus  occurrat  AB 
in  S.CH  in  Z:  ex  S & Z duds  fint  S&,  Zd  parallels  ip- 
fi BO,  & fic  triangulo  ABC  erit  circumfcripta  figura- 
AEFC  ex  parallelogrammis  conflans,  vtque  OQjJi- 
uifa  fuit  bifariam  in  P,  ocQB,  inR,  ita  MO  diuidatur 
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eritque  diuifum  parallelogramnjum  DC,  vtque  paral- 
Iclogrammum  DI,  erat  duplum  prioris  figurs  circum- 
feripts , ita  nunc  parallelogrammum  KI  duplum  cft  fi- 
gurs circumfcriptx  AEFC. 

Contingit  autem  hoc,  vt  fuperius  quoque  innuimus, 
quando  fuerit  feries  quantitatum  iuxta  naturalem  nu- 
merorum confecutionem  continue  crefcentium  a pun- 
ito, velo,  inchoatarum,  fine  horum  multitudo  finita, 
vel  infinita  fuerit , hoccftfiuc  abitura  fit,  fiue  abierit 

in  infinitum , At  fi  fuerit  feries  quantitatum  in  duplicata  ratione  terminorum  Iuxta  natura- 
lem numerorum  confecutionem , continui  quidem  crefcentium , a pundo  feu  o,  inchoato* 
rum , infinita  tamen , feu  pro  vt  abijt  in  infinitum  erit  ad  feriem  totidem  maximo  squalium 
in  ratione  fubtripla,  non  tamen  fi  multitudo  quantitatum  finita  fuerit. 

Vnde  feries  circulorum  , quorum  diametri  funt  VX,  TY,  SZ,  AC,  Arithmetici  propor- 
tionales , initio  dudo  i pundo , feu  o,  non  eft  fubtripla  ad  totidem  circulos  maximo,  cuiu* 
diameter  AC,  squales , nempe  circuli , quorum  diametri  funt  gh,  fi,  eK,  AG,  kL,  neque— 
feries  cylindrorum,  c quibus  figura  circumfcripta  cono  ABC  conflat,  cft  in  fubtripla  ra- 
tione ad  cylindrum  DI;  nam  primo  fchemare  repetito  fit  parallelogrammo  AHIC  ciufdeia 
altitudinis  ac  bafeos  cum  illo  ijfdcquc  peradis.  Manifcftii 
cft,  feriem  quadratoru  accrfito  pundo  B;  ipfaru  LN,  AC 
non  propterca  fubtriplam  effe  quadratorum  iplarum  AC, 

IcO,  HI,  & quidem  quadratorum  illorum  feries  ad  feriem 
ipforum  maximo  aequalium  eft  in  maiori  ratione , 'quam- 
lubtripla,  hinc  & feries  cylindrorum  squalibus  exceffi- 
bus  fc  excedentium  ad  feriem  cylindroru  maximo  squa- 
lium cft  in  maiori  ratione  quam  fubtripla.Sit  igitur  prima 
quantitas  cylindrus  DI:  fecuda  cylindrus  AL-tertia  figura 
Cylindris  conflans,  cono  ABC  circumfcripta  quarta  idem 
Conus. Cifm  itaque  prima , cylindrus  DI  per  cotinuata  decremfta  femper  minus  excedendo 
fecundam  cylindru  Alacrtialigura  cylindris  conflans  circumfcripta  cono  ABC  minus  ex- 
cedendo conum  ABC  quartam , excedere  tandem  poflint  excellit  minori  quacunque  data 
quantitate , ita  tamen , vt  figura  cylindris  conflans  circumfcripta  cono  ad  prinum , fcilicet 

adey- 
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Sd  cylindrum  DI,  fit  in  ratione  maiori,  quam  fubtripla , per  continuata  decrementa  femper 
magis  ad  illam  accedens ; propterca  ex  generali  Theoremate  huius  Methodi  XI,  conus 
ABC,  ad  cylindrum  AI,  erit  in  ratione  fubtripla . 

Qua  autem  de  cono , & cylindro , eadem  de  pyramide , & prifmate  intelligenda  funt. 


THEOREMA. 

Omni  ctneidct  pardi  elicum  dimidium  tjl  cylindri  ciujdcm  iafces,  «c  altitudinis. 

Sit  conoidcs  parabolicum  ABC,  cylindrus  vero  AMNC.  Dico  conoides  parabolicum 
dimidium  effe  ipfius  cylindri . 

Secetur  BD,  axis  in  quotcunque  partes  aquales,  quarnrn  infima  fit  ad  bafin,  GD;  fafla- 
que  fit  figura  ex  cylindris  aequalium  altitudinum  circumfcripta  pradiflo  conoidi ; cum  au- 
temijsplamsparallclistranfcuntibusper  pradiflas  fefliones  axeos  ED,  fccctur  conoidcs 
ABC,  quibus  fccatur  triangulum  per  axem  ABC;  fefliones  erunt  quidem  parallela:;  fit  au- 
tem circumfcripta  figura  triangulo  ABC,  conflans  ex  M 
parallelogrammis  aequalium  altitudinum.  At  vero  cy-  — 
lindrorum,  qui  funt  circa  conoides , & parallelogram- 
morum , multitudine  aqualium  circa  triangulu  ABC, 
cylindri  quidem  duo  proximi  bafi  AC,  fint  AL,  EI;  at 
vero  parallelogramma  totidem  illis  refpondentia  in- 
ter eadem  parallela  plana,  fint  AL,  FfC . Quonianu 
itaque  ex  natura  paraboles , vt  BG,  ad  BD,  ita  qua- 
dratum  EG,  ad  quadratum  AD,  & ita  quadratum  EH 
ad  quadratum  AC,  feu  circulus,  cuius  diameter  EH, 
sia  Circuium , cuius  tiiameter  AC,  feu  cylindrus  EI,  ad  ‘ 
cvlindrum  AL,  ob  aquales  altitudines  i fcd  vt  BG  ad  BD,  ita  FG  ad  AD,  feu  FO,  ad  AC, 
feu parallclogrammum I K, ad parallciogrammum  AL;  ergo,  vt  parallelogrammum  Fit, 
■d  parallelogrammum  AL,  ita  cylindrus  ELad  cylindrum  AL.  Non  diflimiliter  de  reliquis 
parallelogrammis , qua  funt  circa  triangulum  ABC,  offendemus,  quod  proportionalia  fint 
i ■ - j_:.  oni  fnnt  circa conokfesABC,  bina fumota;  ac  propterca  componendo 

parallelogram- 
parallclogrammum^ 

At*  paraLlcTogrammum  AN,  ita  cylindrus  AL.ad  cylindrum  AN;  ergocx  aquali  vt  fi - 

gura  conflans  ex  parallelogrammis  circumfcripta  triangulo  ABC,  ad  parallelogrammum 
AN,  ita  figura  conflans  ex  cylindris,  ad  cylindrum  aN,  Sc  fic  femper  in  infinitum.  Quatuor 

igitur  funt  quantitates , quarum  prima  cft  figura  circumfcripta  triangulo  ABC;  fecund*_ 
eft  parallelogrammum  AN;  tertia  cft  figura  circumfcripta  conoidi  AbC;  quarta  vero  cy- 
lindrus AN,  qua  fic  fe  habent , vt  per  continuata  decrementa  , prima  minus  excedendo 
ffjintam , triangulum  fcilicet  ABC,  & tertia,  figura  circumfcripta  conoidi,  per  continuata^ 
decrementa  femper  minus  excedendo  fextam,  conoidem  ABC.  tandem  excedere  pofTunt 
exccffu  minori  quacunque  dati  quantitate,  perpetuo  feruata  ratione  prima  ad  fecundam , 
flempe  circumfcripta  triangulo  ABC, ad  parallelogrammfi  AN,  & tertia  ad  quartam,  n£pc 
Circumfcripta  conoidi  A tC,  ad  cylindrum  AN;  propterca  cx  generali  Theoremate  nono 
Buius  Methodi , vt  cft  quinta  ad  fecundam , nempe  triangulum  ABC,  ad  parallclqgrammfi 
AN,  ita  eritfextaad  quartam , fcilicet  conoides  ABC,  ad  cylindrum  AN;  fcd  triangulum 
ABC.dimidium  eftparallclogramrai  aN;  ergo  conoides  ABC, dimidium  erit  cylindri  AN. 

Sed  hoc  idemoftendi  polfetalia  ratione.  Reflaram  enim  AC,  EH&c.  ordinarim  ap- 
plicatarum in  parabola  quadrata  fe  aqualibus  exceffibus  fuperant;  atque  adeo  circuli, 
quorum  diametri  funt  refla  pradifla ; at  verd  circuli , quorum  diametri  funt  refla  aqua- 
te maxima  omnium  ordinatim  applicatarum  , qui  quidem  funt  communes  fefliones 
planorum  cum  fuperficie  cylindri  An,  funt  inter  fe  aquales , horumque  multitudo  vno 
inaior  eft  multitudine  illorum ; propterca  aggregatum  omnium  illorum  circulorum  fubdu- 
plum  erit  aggregati  omnium  illorum , fed  aggregatum  omnium  illorum  eft  conoides  para- 
bolicum AbC,  aggregatum  omnium  illorum  cft  cylindrus  AN;  ergo  conoidcs  paraboli 
tum  ABC.fubduplum  erit  cylindri  AN. 

~ ; -----  Q_q  Hinc 
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Hinc  autem  infertur  per  modum  Corollarij , 

THEOREMA, 

Cono:  des  partto/ i eum  ad  conum  ctujdcm  bafieos , ac  altitudinis  tJl  iis  ratione fiefifiui altera , 

Cylindrus  enim  triplus  eft  coni, itaque  fi  cylindrus  valet  j.conoides  parabolicum  valebit 
j j;  at  vero  conus  valebit  t ; cll  autem  i ad  i . in  ratione  fefquialtcra , 

Methodus  per  Indiuifibilia  procedens  iterum  perpenditur , 

al"etu'hi«  Voniam  autem  haud  raro  contingit , vt , vel  circumfcriprioni , infcriptioniuc,  quibus 
m>,m/  w in  ca,  de  qua  loquimur,  Methodo  indigemus,  nullus  fere  fit  locus.  Vel  quia  notu. 
eupjin , expediat  huiulmodi  viam  calcare;  ncccfse  propterea  eft,  tanquam  Wnaytxa. , al- 

teram nimirum  per  Imliuifibilia  procedentem  acceriire,  paulb  tamen  diuerfis  principijs, 
quam  a Caualerio  ftabiiitam . 

Non  eft  autem,  curhiclndiuifibilium  oforibus  difficultates  diluendo,  fatisfacerc  ftu- 
*Uia  -w  <*•  deamus , cum  illi  non  multum  negotij  faccffant,  prifertim  ijs,  quos  opportunus  Indiuifibi- 
lium  vfus  non  prxterit ; hic  enim  haud  continui  ex  Indiuifibilibus,  vclut  ex  partibus,  com- 
<x  intimifitr  pofitior.cm  expofeit.  Maxime  quidem  in  philofophicopuluere  exercitati , hanc  continui 
n firufluram  deteftantur , exiftimantes  illud  diuifibile  efie  in  femper  diuifibilia , Geometrici 
” . tamen;  nam  Phyficeloqucndo.non  inconfulto  ad  minima  quatdam  deueniendum  arbitrati- 

tur,  quibus  minora  non  admittit  Natura , vtpoti  qua;  rebus  magnitudinis  limites  pnefini- 
«,».i  uit ; tamen  non  propterea  tamen  Indiuifibilia,  quibus,  vel  continui  partes  copulentur,  vel 
a.m-mtaoijt.  cont;nmjm  jpfum finiatur,  inficiari licet . 

H;b,i  Hrcc  tamen  haud  multum  habent  momenti , cum  adhuc  in  Geometricis  Indiuifibilium- 

,4  todiuUJa  vfus  locum  obtineat,  Nihil  enim  refert , exempli  gratia , ad  planarum  figurarum  conclu- 
dendam  arqualitatem , quod  lines  a<ftu  fintrcaliter  diftin&s  in  ipfis,  dummodo  nobis 
«'  imaginari  datum  fit,  omnes  extenfiones  vnius  omnibus  extenfionibus  alterius  iqualcseffe* 
‘tt/lL  '.S  extenfitiuis nomine intelligendo longitudinem abfqne latitudine,  v"  4 

&<•  i 

THEOREMA  /, 

T i gurarum  omnia  Indiuifibilia  accepta , vt  fupra , fiunt  magnitudines  inter fit  rationem  Hfi 
bentes , 

Vel  enim  omnia  Indiuifibilia  vnius  figuro;  funt  equalia  omnibus  Indiuifibilibus  alterftfi^ 
vel  partim  xqualia , partim  maiora , partim  minora . V teunque  res  le  habeat , manifcftun* 
eft,  vnius  figura:  Indiuifibilia  ad  alterius  Indiuifibilia  rationem  habere;  nam  hayn 
erpee  faryiS-ti  Aryrr cu  , a bvrarai  'Bort.naaXactafiuua.  aMwAoiy  vorepf^ur  t 

«££?  rationem  babere  inter fe  magnitudines  dicuntur , qua pofiunt  multiplicata fiefic  mutuo  fupcrarel 
hUhnaOfi  Atfic  fe  habent  Indiuifibilia  vnius  figurat  comparata  cumbomogcncis  Indiuifibilibus  alte* 
,xf“mrux '!»*  riuSi  quamobrem  ncccfse  eft,  figurarum  omnia  quidem  Indiuifibilia  rationem  habere in- 
. ter  fe , diftributiuc  accepta , vnde&colleiftiue.  V teunque  igitur  accipiamur  figurarum^' 
'"t*"  •*  Indiuifibilia , funt  magnitudines  inter  fe  rationem  habentes , 
t„.  At  in  dicendorum  gratiam. 

a-.,,,,  aimr  Supponendum  primo , quod  fuperius  etiam  tetigimus,  quodq;  apud  Philofophos  mel/of 
j2,“ ris  notx  in  confeffo  eft , continuum  nimirum  ex  femper  diuifibilibus , tanquam  ex  partibusi 
intrr p i, ni  componi ; at  cx  Indiuifibilibus , veluti  ex  carundcm  nexibus,  ac  etiam  terminis,  confurgit» 
*(»’(/, w.  it-  Supponendum  fecundo , in  ipfo  continuo  dari  aiftu  partes  realitcr  inter  fe  diftin&as , ea«' 

“omduii*  rundemque  multitudinem  clfe  dicendam  infinitam  in  potentia,  non  in  aiftu; propterea  quod 
■**•««<■  dicere  de  illa  tantummodo  licet , quod  non  fit  tanta , quin  maior  cfle  poftit , neque  tot  fine 
. "*  ” partes,  quin  plurcs ; & quidem  ex  ipfai  um  pat  tium  natura , veluti  continui  ratione m obti. 
Moltitodo  nentium , qux  propterea  femper  diuifibilcs  exiftunt , ac  ob  id  carum  multitudo  per  vltcrio- 
J "Zf rem  diuifionem  capax  eft  incrementi ; maxima  tamen  dici  nequit,-  quoniam  hoc  ipfo,  quid 
4i(i  pjMXHtJMt  fnill* 
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multitudinem  partium  continui  dico,  multitudinem  dico , cui  per  vlterioremdiuifioncn» 
partium  fempcr  diuifibilium  incrementum  fieri  pqtcft . 

Supponendum  tertib , multitudinem  Indiuifibilium , fcilicet  pumilorum  in  linea , linea-  ud »,■,»* t» 
rum  in  fuperficie , fopcrficierum  in  corpore , conditionem  eandem  cum  eius  partibus  forti- 
ri , qua: , fi  fuerint  potentia  infinitae , fic  etiam  & Indiuifibilia  infinita  dicenda  font , a»»>  Ani«w 

Supponendum  quarto , non  repugnare  dari  maius  infinito  in  potentia,  quod  infinito  iu  "^'",,7«^ 
a£lu  repugnat ; quamobrem,  exempli  gratia , in  linea  palmari  eft  multitudo  infinita  pun-  '“iZ""' 
florum  in  potentia,  quemadmodum  in  linea  tripalmari,  led  in  hac, infinita  multitudo  maior  rwf 

eft  infinita  multitudine,  quae  in  illa.  _ 

Supponendum  quinto , eandem  cfTc  rationem  totius  quantitatis  ad  totam , qux  eft  mul-  »««<eS >»/• 
titudinis  partium  proportionalium  ad  multitudinem  panium  proportionalium , & qua  eft 
multitudinis  Indiuifibilium  ad  multitudinem  Indiuifibilium . •• 

Supponendum  tandem , mobile  moueri  motu  xquabili  fuper  magnitudines  ea  lege , vt  f,“  ■ 
tempus  ad  tempus  fit,  quemadmodum  fpatium  ad  fpatium  ; & panes  proportionales,  ac 
Indiuifibilia  temporis , ad  proportionales  partes , ac  Indiuifibilia  temporis ; & demum  par-  ^ ■ 

tes  proportionales , ac  Indiuifibilia  fpatij , ad  partes  proportionales , ac  Indiuifibilia  fpatij . 

His  prxhabitis , e flo . 


THEOREMA  II. 


nd 

nem  partium^ 

figura  habrnt  inter fi  rationem  eundem , quam  e Arum  omnia  Indiuifibilia  iuxta  quamuis  mrt„ 

fquafali,vt  tfl 
ttmfm  adti' 
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Sit  reflangulum  vnum  AbCD,  aliud  autem  DGFE,  quorum  ba- 
fes  AD,  DE  nnt  xquales,  & vtrunque  fit  politum  ad  redfos  angulos 
fuper  planum,  cui  intclligcndum  eft  congruere  planum  mobile , quod 
perpetuo  feruato  parallelifmo  moueatur  motu  xquabili,  lemper  fa- 
ciens angulos  rciftos  cum  planis  BD,  DF.  Manifeltum  eft  in  fingulis 
temporis  inflantibus,  quibus  refpondent motus  mutata effc, contin- 
gere plani  mobilis  communes  fe&iones  cum  planis  BD,  DF,  qux  Ii- 
ipeac  lunt  redis , vt  oftenditur  1 1 . Elementorum  Propofitionc  3. 

Quoniam  autem  eft , vt  tempus  ad  tempus  in  motu  xquabili,  ita_ 
fpatium  pcradlum  ad  fpatium  peradlum;  fed  vt  tempus  ad  tempus, 
ita  multitudo  partium  proportionalium  ad  multitudinem  panium-  A D E 
proportionalium,  & ita  multitudo  inflantium  ad  multitudinem  in* 
flantium  temporis-;  ergo  fpatium  pcradlum  ad  fpatium  peradtum  a mobili  motu  xquabili 
erit , vt  multitudo  inflantium  ad  multitudinem  inflantium ; fed  vt  multitudo  inflantium  ad 
multitudinem  inflantium , ita  multitudo  linearum  poffibilium  in  fpatio , ad  multitudinem- 
Jinearum  poffibilium  in  alio  fpatio , fumptis  xqualibus  bafibus  pro  Regulis ; ergo  fpatium 
DK,  ad  fpatium  AC,  erit,  vt  multitudo  linearum  poffibilium  in  fpatio  AC,  iuxta  Regulas 
DE,  & AD;  fed  multitudo  linearum  poffibilium  in  fpatio  DK,  dicitur  a nobis  omnes  linex 
ipfius  Dk,  & multitudo  linearum  poffibilium  in  fpatio  AC,  dicitur  a nobis  omnes  linex  ip- 
fius  AC;  ergo  vt  funt  omnes  linex  ipfius  DK,  ad  omnes  lineas  ipfius  AC,  ita  eft  fpatium 
DK,  ad  fpatium  aC. 

Si  igitur  tempus , quo  mobile  percurrit  Dk,  xqualc  fuerit  tempori,  quo  mobile  percurrit 
AC,&  omnes  linex  ipfius  Dk,  xquales  erunt  omnibus  lineis  ipfius  AC,  in  ratione  difereti . 

At  etiam  in  ratione  continui , quoniam  quxlibct  ipfarum  in  DK,  xqualis  eft  ipfi  DE,  & 
quxlibet  in  AC,  xqualis  eft  ipfi  AD,  atque  adeo  DE;  fupponunturenim  AD,  DE  bafes 
xquales . 

Quod  fi  planummobile  profequitur  motum,  atque  adeo  in  maiori  tempore  conficiat 
fpatium  maius , vt  exempli  gratia  DHIE,  vel  DGFE,  erit  quoque,  vt  tempus  ad  tempus, 
atque  adeo  vt  partes  proportionales  temporis , ad  partes  proportionales  temporis , & vt 
multitudo  inflantium  ad  multitudinem  inflantium , atque  demum  vt  multitudo  linearum- 
poffibilium  in  DHIE,  fcu  DGFE,  ad  multitudinem  linearum  poffibilium  in  ABCD,  iuxta 
Regulas  DE,  AD, fcuvt  omnes  linex  inDI,velDF,ad  omnes  lineas  in  AC,  ita  fpatium- 

Qg  a DI, 
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DI,  vel  DF  ad  fpatiura  A C,  cilm  fingul.r  lines , qus  ia  DF,  squales  fint  ipfi  DE,  feu  AD» 
Clii  fmguls , qus  in  AC  funt  squales . 

Quod  fi  fputia  non  fuerint  redtangula,  nihil  refert  i nam  ad  redlangula  reducuntur  per 
applicationem  ad  latus;  fi  namque  fuerit  fpatinm  squale  rcfiangulo  DK,  ipfum  tamen  re- 
angulum  non  extiterit,  intelligaturfadta  applicatio  ad  latus  DE.ortiua  magnitudo  pro- 
ucniet  DC,  tuneque  difeurrendum  eft , vt  fupra . Qua;  veri  diximus  de  planis , quibus  de- 
feruint  lines , intelligcnda  volumus  de  folidis , quibus  defcruitmt  fupcrficics.  Atq;  in  gra- 
tiam eorum,  quibus demonftratiofupcrior,  vtpotc  Phyfico-Ccomctrica  minus  probari 
pollet , non  pigebit  Theorema  idem  aliter  oftenderc . 

Si  figura;  conftituant  primum  , & tertium  terminum , & omnia  Indiuifibilia  primi  confti- 
tuant  fecundum , omnia  Indiuifibilia  rertij  conftituant  quartum  i fumptis  squt  multiplici- 
bus primi , & tertij  termini , item  fecundi , & quarti , comperiemus , ti  multiplex  primi  fo- 
pcraucrit  multiplicem  fecundi,  etiam  multiplicem  tertij  debere  fuperare  luultipliccm  quar- 
ti, & fi  multiplex  primi  fuerit  squalis  multiplici  fecundi,  etiam  multiplex  tertij  debebit 
efle  squalis  multiplici  quarti , & fi  multiplex  primi  fuerit  minor  multiplici  fecundi , etiam 
multiplex  tertij  debebit  effe  minor  multiplici  quarti ,-  vna  igitur  excedunt , vel  vnd  squatia 
funt  > vel  vna  deficiunt;  quamobrem  erit,  vt  primus  ad  fecundum , ita  tertius  ad  quamim. 

Hac  autem  Methodo  multa , prsclaraq;  demonftrancur  Theoremata , & quidem , flue» 
prima,  fiue fecunda,  fiuc vtraq.coniunfla ; lam autem fuperius  vtramque  nos  explicui- 
mus. Reliquum  foret  hic  exempla  qusdam  afferre , in  vrriufque  Methodi  illuftrationein- ; 
quia  tamen  videri  poffunt  apud  Cauafcrium  Auftorem  ipfius,  prstermittimus . 

Solum  id  breuiter  repetam , quod  fuperius  tetigeram,  nempe  priorem  Methodum  vti 
Indiuifibilibus  collefliue  fumptis , itavt  loquendo  dc  figuris  planis , quam  rationem  ha- 
buerint omr.es  lines  vnius  figura  ad  lineas  omnes  alterius , eandem  quoque  habeant,  & 
ipfs  figurx , lineis  acceptis  iuxta  Regulas  quafcunque . Similiter  de  folidis ; figura  fiqui- 
dem  folidseam  inter  fe  rationem  habent,  quam  omnia  plana  colledliuc  fumptavnius  ad 
omnia  plana  alterius  collc&iue  pariter  fumpta , acceptis  planis  iuxta  Regulas  quafcunque 
&c. 

Nihil  autem  refert , quod  figura  fine  eiufdem  altitudinis . 

Pofterior  autem  Methodus  ijfdem  Indiuifibilibus  diftributiue  fumptis  vtitttr , quando 
gura  fuerint  m ijfdem  parallelis & fi  fuerint  figura  pians  in  ijfdem  parallelis  conftinfl*  , 
quarum  altera  fit  Regula , fingul*  line*  cum  fingulis  lineis  in  diretftum  exiftentibus , com* 
munique  Reguli  parallelis  collats , rationem  aliquam  habuerint,  Scipf*  quoque  figorsd 
eandem  rationem  habebunt . Sic  de  figuris  folidis  in  ijfdem  oppofitis  tangentibus  planis* 
quorum  alterum  fit  eorum  communis  Regula . Iuxtd  priorem  igitur  Methodum  oporrtt 
perpendere  aggregata  omnium  Indiuifibilium , fi  iuxta  datam  Regulam , aUquamhabue- 
rint  rationem ; nam  hanc  eandem , 8:  figura  ipfs  habebunt . Iuxtd  pofteriorem  autem  ad~ 
uertendumeft,  an  in  fingulis  Indiuifibilibus  reperiatur  qusdam  communis  ratio;  etenim 
eandem  habebunt , & ipfs  met  figura . 

Itaque  horum  Methodorum  Reguls  figillatim  fic  fe  habent.  Aliquando  veri  vtraquo 
coniungitur,  vt  fi  fingula  Indiuifibilia  vnius  figura  collata  cum  finguhs  Indiuifibilibus  al- 
terius , eifdem  in  directum  pofitis , reperiantur  eandem  habere  rationem ; deinde  conclu- 
dantur omnia  Indiuifibilia  ad  omnia  Indiuifibilia  efle , vt  vnum  ad  vnum ; vnde  inferatur  » 
figuras  ipfas  efle  pariter , vt  vnum  ad  vnum  ex  ipfis  Indiuifibilibus . 

Sic  enim  vtraque  Methodus  coniungitur,-  quatenus  nempi  comparat  fingula  fingulis,  cft 
fecunda  Methodus,  quatenus  comparat  eadem  colle&iu£,eft  prior , 

Exemplum  aptiflimum  cft  defumptum  ex  Prop.  a, 

Exerc.Caualcrij,-  nam  fi  fint  dus  figurx  CAM.CMc, 
in  quibus  vtcunquedudtsfintAE,  BD  parallela:,  ref- 
pedtu  quarum  communis  fit  accepta  altitudo , Sc  figuris 
intcrcepts  poniones  fint  AM.BR,  in  figura  CAM»  8c 
ME,  RD,  in  figura  CME,  repertumque  fit,  vt  AM,  ad 
ME, ita  clfc  BR,  ad  RD,  & fic  lemper,  vbicunque  in  CM 
fuerit  acceptum  punctum  R, concludere  licebit  figurata 
CAM,  ad  figuram  CME  effe,  vt  AM,  ad  ME,  vel  BR  ad 


RD&c. 
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fiD  Scc.  Hoc  autem  bifariam  intelligi  poteft  j fi  enim  nos  ita  ratiocinemur , vt  eft  AM,  ad 
ME,  ita  BR  ad  RD,  & fic  de  reliquis  omnibus ; ergo  funt  omnes  line*  collediud  accepta 
in  figura  CAM,  ad  omnes  lineas  collediui  fumptas  in  figura  CME,  vt  vna  AM,  ad  vnam 
ME,-  fed  omnes  line*  in  figura  CAM,  eft  ipfa  figura , & omnes  line*  in  figura  CME,  cft  ip. 
fa  figura ; ergo  figura  CAM,  ad  figuram  CME,  erit  vt  AM,  ad  ME-  & fic  adhibetur  prior 
Indiuifibitium  Methodus , 

At  fi  dicamus , vtcunque  fuerit  acceptum  pundum  R,  m reda  CM,  figurarum  altitudi- 
ne , ae  per  illud  agatur  reda  parallela  ipfi  AE,  vt  eft  BD,  partefque  intcrcept*  parallela- 
rum figuris,  partes,  inquam,  mdiredum,  conftitut*  fint  in  eadem  ratione,  in  qua  AM 
ad  ME,  erit  fecunda  Indiuifibitium  Methodus,  quia  comparat  fingulalndiuifibilia  figur* 
CAM  cum  lingulis  Indiuifibiiibus  figur*  CME,  eifdem  in  diredum  pofitis , quorum  com- 
munis ratio  eft  AM  ad  ME . 

Non  diflimiliter  demonftrare  licet , parallclogramma  in  eadem  altitudine  exiftentia  in- 
ter fcelTe,  vtbafes;  & qu*  in  eadem  bafi , vt  altitudines , vclvt  latera  aqua!  iter  bafibus 
inclinata . 

At  iuxta  priorem  Methodum  nullo  modo  intercedente  fecunda , demonflratur , 

Si  in  parallelogrammo  diameter  duda  fuerit , parallelogrammum  duplum  effit  cuiufui* 
triangulorum  per  ipfam  diametrum  conftitut  orum ; ibi  enim  non  confiderantur  lingula  In- 
diuifibilia  vnius  trianguli  collata  cum  lingulis  alterius,  cildem  in  directum  politis,  quorum 
communis  quadam  fit  ratio , quod  eft  proprium  fecunda  Methodi ; fed  confiderantur  col- 
lediue , nempe  demonftranrur  omnia  Indiuifibilia  collcdiue  vnius  trianguli  aqualia  effit 
omnibus  collediui  fumptis  Indiuifibiiibus  alterius  trianguli : vnde  infertur  squalitatis 
proportio  inter  ipfa  triangula.  Sic  etiam  de  figuris  folidis  &c. 

. CatcrUm , quod  fupra  demonftrauimus  de  parabolis  inter  eafdcm  parallelas , quod  fci- 
licet  fint  in  ratione  bafium,  Indiuifibitium  Methodo , & quidem  vtraque , facile  demon- 
ftrari  poteft. 
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Quodcunque  enim  pundum  fuerit  acceptum  in  diametro  vnius,  & per  illud  ada  fuerit 
refla  parallela  alterutri  ipfarum  parallelarum , 'inter  quas  funt  parabola , hac  fecabit  dia-  . 
metrum  alteram ; reperiemus  autem  lingulas  lineas  in  vna  ad  lingulas  libi  jn  d irrutum  con. 
(lituras  in  alia , elfe  incommuni  quadam  ratione,  nimirum bafium ; fi  itaque  vti  volumus 

S'  >ri  Methodo , dicemus  omnes  lineas  in  vna  parabola  ad  omnes  lineas  in  alia , collediue 
uendo , effit , vt  vna  ad  vnam ; nempi  vt  bafis  ad  bafin ; fed  omnes  linea  in  vna  para, 
a , cft  ipfa  parabole , & omnes  linea  m alia  parabola,  eft  ipfa  parabole  ,•  ergo  parabolo 
ad  parabolen  cft , vt  bafis  ad  bafin . 

_ Siver6  vti  velimus  fecunda  Methodo,  dicemus,  vblcunque  in  diametro  fuerit  acce- 
ptuin  pundum , & per  illud  agamr  refla  parallela  alterutri  ipfarum  parallelarum , quarum 
vna  eft  Regula , linea  omnes  in  vna  parabola  diftributiui  accepta,  collata  cum  alijs  in  alia 
parabola , diftributiuc  pariter  fumptis,  funt  in  communi  quadam  ratione,  nimirum  bafiums 
ergo  parabola  erunt  in  ratione  bafium . 

Sic  etiam  dcmonftrabuntur , & alia  innumera 
. Qbferuandum  cft  autem. 

Si  fint  figura  plana  quacuque  in  ijfdem  parallelis  c6ftituta,in  quibus  dudis  quibufeun- 
que  eifdem  parallelis  aquidiftantibus  redis  lineis , concepta  cuiulcunquc  reda  lineapor. 
tiones  fuerint  aquales , & figur?  ipff  inter  fe  aquales  erunt . Sic  dc  figuris  folidis  fuo  mo» 
do&c.Obfcruandumeft,  inquam,  huiufmodi  figuras  dici  aqualiter  analogas,  tum  pia 
nas , tum  folidas  inter  fc  comparatas , ac  etiam  iuxta  Regulas , lineas , feu  plana  parallela , 

M quibus  effit  fupponuntur.  Sic  etiam. 

Si  fint  figur*  plana  quxcuquc  in  ijfdem  parallelis  coftituta.in  quibus  dudis  quibufcun- 
que  eifdem  parallelis  aquidiftantibus  redis  lineis,  concepta  cuiulcunquc  reda  linea  por- 
tiones , fint  inter  fe , vt  cuiuslibet  alterius  in  eifdem  figuris  concepta  portiones  (homologis 

'i'.  ‘ " ‘ " tamen 
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HOc  argumentum  egregie  admodum  ab  Apollonio  trailatum  fuiffc , exciusmonu- 
mentis , quf  recens  iudm  a Scrcnifftmi  Principis  Lcopoidi  Florentiae  Typis  commifla 
* tetxumi  . jucrunt  t perfpicuum  cft . Hoc  autem  fpccialcm  non  habet  demonftrandi  i ationcm  i mo- 
do  fiquidem  in  eo  deducitur  ad  inconucnicns.plcrunque  oftcnfiua  dcmonftratione  conclu- 
».»  tM.i  Sitiit-  apud  Veteres  ; fecus  autem  apud  Reccntiorcs , qui  beneficio  fpeciofe  Logifticcs  lpe- 
cialiq  uadam  ratione  Theoremata  dc  Maximis , & Minimis  oftendunt  i qua  dc  re  nobis  i n- 
wijum  fcquenti  fecundo  libro  futurus  eft  fermo , Antiqua  tamen  Methodo  procedentes , v rum-. 

■ vel  alterum  exemplum  rei , de  qua  agitur,  illuftrandx  gratia,  breuiter  hic  afferemus  m mc- 
4ST£  dium,  eo  vel  maxime,  quod  hxc  Theoremata  quccdam  funt , qua;  nobis  olim  quidam- 
r,<pf„.Th,'  Geometria  ftudiofi  rcfolucndapropofuerunt . 

Ttmzuus  d cj 
Maximis , 6» 

Mtuimii.  . THEOREMA. 


Sit  reda  AB,  ad  cuius  extrema  A,  B,  reda  fint  consiliata  AI,  SJ%,  cuti  ea  facientes  angulos 
r dios  ; fedaque  (it  bifariam  inD\&  inter  AD,  AB,  media fit  proportionalis  A E;  cr  t* 
quotus  pitndo  I,  in  reda  AI,  dutta  fis  per  E,  IM,  itant  fiant  triangula  duo  A EI,  B EM  . 
Dico  ijhrum  triangulorum  aggregatum  e(fc  omnium  minimum  , 


Si  non  ita  eft , fit , fi  fieri  poteft  fumma  triangulorum- 
AIF.  FBN;  & ex  punito  E,  erigatur  perpendicularis  EG, 
qux  deorfum  protrahatur , cum  opus  fuerit , & ex  D ex- 
citetur perpendicularis  DO.  Quoniam  igitur  DO,  fecat 
bifariam  AB  in  D,  ita  fecat  bifariam  IN,  in  O,  quemad- 
modum 1M  in  S,-&vr  AEracdia  proportionalis  eft  inter 
AB,  AD,  ita  IG, inter  IN,  IO,  ficut  IE, inter  IM,  IS;  itaque 
DO,  eG,  qux  funt  paralleli, tam  inter  fc,  quam  reriis  ad 
extremitates  A,  B,  conftitutis , fecabunt  latera  trianguli 
INM,  vt  diftum  cft . Cumque  EG,  parallela  fit  reitat 
BQj. triangulum  IEG,*quiangulum  erit  triangulo  IMN; 
atque  adeo  triangulum  IMN,  ad  triangulum  IEG,  in  du- 
plicata erit  ratione  lateris  homologi  IN,  ad  latus  homo- 
logum IG;  fed  duplicata  ratio  IN  ad  IG,  eft  eadem , qu? 

IN  ad  IO;  ergo  triangulum  INM,  ad  triangulum  IEG,  erit  vt  IN  ad  IO;  fed  IN  ad  IO,  eft  ia 
ratione  dupla ; ergo  triangulum  INM, ad  triangulum  IEG,  in  duplararione  erit;  quamo- 
brem  trapetium  EMNG,  xquabitur  triangulo  IEG.  At  vero  fimul  accipiendo  triangulum 
AIF,  BFN,  plus  addimus  triangulo  AIE,  quam  fubtrahamus  ex  triangulo  EBM;  illi  enim— ■ 
addimus  IEF  triangulum , quod  maius  eft , quam  triangulum  IEG,  atque  adeo,  quam  EM 
NG  trapetium,  ac  proinde  multo  maius,  quam  trapetium  EM  NF.quod  ex  triangulo  EBM, 
fubducimus ; ergo  triangulorum  AIF,  FBN  aggregatum  maius  erit  aggregato  triangulo- 
rum AIE,  EBM . Idem  autem  offendetur  cucnire  in  quolibet  alio  punito  rcitx  AB;  V.Gi 
C,  per  quod  du&a  fit  IL,&c;  ergo  triangulorum  Alfc,  EBM,  fumma  eft  omnium  minima 
&c.  Quod  oportebat  &c. 

Si  quis  velit  idem  offendere  de  aliquo  alio  punito  ipfius  AB,  nempi  C,  ducat  IL,  per  C, 
& demonftrationcm  conficiar,  offendendo  plus  addi  triangulo  EMB,  addendo  trapetium— 
ECLM,  quam  fubtrahatur  ex  triangulo  AIE,  fubducendo  triangulum  ICE.  Ad  hoc  auierp 
oportet  protrahere  C,E,  infra  AB,  vt  fccct  IL,  nempe  in  R. 
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Zemma  at i Jequetu  Theorema, 

Si  quoteunqiie  fuerint  triangula  vnius  ordinis,  totidem  autem  alia  alterius  ordinis , 

Jlrtriufque  vero  ordinis  triangulorum  omnium  bafes  fint  inter  fe  xquaies , fcd  altitudines 
primi  ordinis  fint  itidem  inter  fc  aquales,  fecundi  tamen  ordinis  vtcumq;  at  aggregatum* 
triangulorum  primi  ordinis  xquale  Gt  aggregato  triangulorum  fecundi  ordinis . 

Dico  aggregatum  altitudinum  triangulorum  primi  ordinis,  squale  effe  aggregato  alti- 
tudinum triangulorum  fecundi  ordinis , 

Super fingulis  hafibus  triangularum  primi  ordinis  intelligantur  confli  tuta  rcit  angit/a  eiuf- 
dem  altitudinis  cum  ipfis  triangulis , atque  adeb  erunt  aqualium  baftum , & ait  it  udi* 
num : intclligantur  etiam  rect  ungula  conftituta  fuptr  Jingttlis  triangulorum  hafibus  fe- 
tundi  ordinis , au f dem  altitudinis  cum  illis , qua propterea  erunt  aqualium  baftum , tum 
inter  Jc , tum  cum  t/s , qua  funt  primi  ordines , inaqualtnm  tamen  altitudinum . At  ex 
reli angulis  primt  ordinis fit  reCt angulum  vnum , cuius  bafts  cfivna  ex  baftbns  aquali- 
bus triangulorum , altitudo  veri  efi  aggregatum  eorundem  rell  angulorum , fen  tr ungu- 
lorum i tn fuptr  ex  reCl angulis  triangulorum  fecundi  ordinis  fit  rell angulum  w»su 
aquale  rell  angulo  iam  dillo  conHanti  ex  rell  angulis  triangulorum  primi  ordinis . ftfuo- 
niam  horum  rell  angulorum  dimidia , nempe  aggregatum  triangulirttm  primi  ordinis , cr 
fecundi  ordinis  /apponuntur  aqualia , efl  huius  rclfanguh  conflati  ex  rcltangults  trian- 
gulorum fecundi  ordinis , bafts , quippe  qua  efi  vna  ex  bafibnt  triangulorum  tiufdem  or- 
dinis, qua  tum  inter  fe , tum  hafibus  triangulorum  pnmi  ordinis  fupponuntur  aquales, 
aqualis  est  bafi  rell  anguli  conflati  ex  rell  angulis  triangulorum  primi  ordinis , cum fis  ex 
hafibus  triangulorum  tiufdem  ordinis , qua  fupponuntur  aquales , tum  inter fe , tum  ba- 
fibus triangulorum fecundi  ordinis  Argo  altitudo  rell  anguli  conflati  ex  ree  langulis  trian- 
gulorumfecundi  ordinis  aquabitur  • altitudini  rea  anguli  conflati  ex  rect angulis  triagu-  ***  I1™"- 
, lorum  primi  ordinis ; fid  altitudo  huius  rect  anguli  aqualis  efi  aggregato  alsuudinunua 
triangulorum  primi  ordinis  ; altitudo  vero  illius  aquatis  efi  aggregato  altitudinum. 
triangulorum  fecundi  ordinis ; ergo  aggregatum  altitudinum  triangulorum  primi  er. 
dtnis  squale  eil  aggregato  altitudinum  triangulum*, fecundi  ordmts  Crc.  flfiied  oporte- 

. , uszr' 

; 'r  & " » ~V/»!  >Siv 

.,ib  - : - , 

«A  » It'"'  tfurrtftf  « 

*•._)  ) ' ' i ‘ ff.  .'J„  •' 

Hinc  colligitur,  quod.’  t " 

• '**>'.  . 'I  ' ’ : 

. Io  erani  polygono  regulari  aggregatum  reflatam  irqualiutn , qui  ducuntur  cipunflo  intui  acceptoper- 
pendicubtesaddoguUciuldeBilateta,  aquale  efi  aggregato,  ex  lineis  duflisi  centro  perpendicularibus  ad 
cadrm  polygoni  Ut cta, 

Perfpicuc  confiat  ex  (uprapofito  Lemmate  /latera  entro  polygoni  regulatis  erunt  bales  triangulorum , tam. 
primi,  quimlecundiotdintst  triangula  primi  ordinisvettices  habebunt  incentio  polygoni,  cutuodenique.. 
altitudines  xquaies , erunt  reflat  xquaies , qua:  cadunt  pcrpcndiculantet  Icetitroad  lingula  polygoni  latera  i 
triangula  vero  fecundi  ordinis  muces  habebunt  inalto  quouispunfloacceptointtaan.bmim  polygoni,  de 
aecum  altitudines  erunt  tefixiniqualcs  cadentes  ab  huiutoodi  punfio  perpendiculanter  ad  lateta  ipfiut 
yolygoui. 
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OOCVI, 

ii  a pluribus,  quam  duobus  punctis , recta  coeuntes  angulos  aquales  efficiant . Dicsfradicta- 
rum  linearum  aggregatum , minimum  efie . 

Aut 
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Aut  prxdiflxlincx  funt  inter fe  squales,  aut  inxqualc*.  Sint  primum  squales , * 
punita  (unto,  A,B,C,  a quibus  egrediantur  reflx  AH.  BH,  CH,  inter  fe  squales,  ita&  tres 
anguli  AHB,  BHC,  AHC,  com- 
plentes quatuor  reflos , fint  inter  fc 
squales.  Dico  aggregatum  ex  AH, 

BH,  CH,  minimum  clfe  omnium  ex 
ijs  lineis,  qux  duci  poliunt  apun- 
flis  A,B,C,  terminatx  ad  aliquod 
aliud  punitum  prxtcr  H,  vt  exem- 
pli gratia  ad  punitum  G, 

Ducantur  reitx  Ab,  BC,  AC, 
erit  autem  triangulum  ABC,  squi- 
laterum , & ex  punito  G,  duitx  fint 
GU,  GE,  GF,  perpendiculares  ad 
rcitas,  MO,  MN,  ON,  q ux  perpen- 
diculares duitx  intelligi  debent  ad 
AH,  BH.CH,  ita  ut  fiat  triangulum 
OMN  squilaterum.  Intclligantur 
autem  duitx  GA,  GB.GC.  Dico 

aggregatum  reitarum  AH, PH.CH, 
minus  e fle  aggregato  reflarum- 
AG.BG,  CG,  & fic  de  quocunqut,  _ _ 

alio  aggregato . Duitis  enim  HM.  KC),  HN,  item  GM,  GO,  GK;  mamfcftum  cft  ex  Co- 
rollario cius , quod  jvrxmifimus,  Lemmatis,  aggregatum  altitudinum  triangulorum  MHO, 
MHN,  OHbl,  nempe  aggregatum  reilarum  AH,  BH,  CH  xquale  efle  aggregato  altitudi- 
num triangulorum  MGO.MGN,  OGN,  videlicet  aggregato  reitarum  GD.GE.GFj  fed 
aggregatum  reitarum  GA,GB,GC,  maius  cft  aggregato  reitarum  GD,  GE,  GF,-  ergo 
aggregatum  reitarum  GA,GB,GC,maiuscftaggregaroreflarumHA,HB,HC.  Quo- 
niam vero  idem  contingit  in  quolibet  alio  punito  prxter  H,  dum  reitx  fcilicet  ad  illud  du- 
as funt  ex  punitis  A,  B,  C,-  ob  id  aggregatum  reflaram  HA.HB,  HC»  eft  omnium  mipi- 
mum&c.  Quod  erat  operx  pretium  oftendere.  ' ’•■*  .C, 

At  vero  fi  reitx  tres  illos  angulos  ad  H,  conftituentes  fuerint  inter  fc  inxquales , vt  HI, 
Hk.HL.  Dico  aggregatum  iplaram  minimum  efle,  ex  iis  lineis  videlicet,  qux  i prxdiflis 
punflis  I , k,  L,  duci  poflunt  coeuntes  ad  aliquod  aliud  punitum  prxter  H,  cuiufmodi  eft, 
exempli  gratia,  punitum  C.  UuCts  ci,  *>»..«-,  Ononiam  i.io"'-  ^ftenfumcft,  ag- 
gregatum  reflaram  HA,  HB.HC,  minus  efle  aggregato  reitarum  GA,  GB.GC,  cft  au- 
tem aggregatum  reflaram  AI,  1G;  BK,  kG;  CL,  LG,  maius  aggregato  reitarum  GA,  GB, 
GCi  ergo  c6  magis  aggregatum  reitarum  HA,  HB,  HC,  minus  crir , quam  aggregatum-, 
reitarum  AI,  1G,-  BK,  KG,  CL.LG;  demptis  communibus  AI,  bK,  CL,  remanebit  aggre- 
gatum reflaram  HI,  Hk,HL,  minus  aggregato  reitarum  GI,GK,GL.  Quoniam  vera 
idem  contingit  in  quocunque  alio  punito  prxter  H;  propterea  aggregatum  reflaram  HI,’ 
HK.HL,  erit  omnium  minimum.  Quod  oportebat  oftendere. 


DE  PROBLEMAT  V M RESOLUTIONE  1VXT£  V ET  ERES  , SE? 
De  Antiqua  Methodo  per  explicitum  Datorum  a >fum 
ad  Problemata  refoluenda . 

C A P V T XI. 

A Ntiquiores  Gcomctrs  in  Problematibus  rcfoluendis  laboris  plurimum  experti  funt, 
AJk.  Phyficorum  veftigia  fccuti , a principiatis  ad  principia  procedentes ,-  propofitunu. 
nfu-iumii.,  igitur  Problema , faflum  fupponentes , quid  inde  fcqueretur , fcdulo  meditari  con- 

fueuerunt,  vt  inde  tantum  deducerent , quantum  ad  faciendum  fatis  oblato  Problemati 
requiritur ; omneque  ftudium  eorum  huc  lanc  fpeflabat , vt  in  Geometricis  fibi  compara- 
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jentvitn,  ac  facultatem  inueniendi Problemata,  qua:  ipfis  proponebantur  i immo,  terte 
yappo,  huius  tantummodo  vtuitatis  gratia,  refolutionis  ratio  inuenta  cft . De  refolutio-  rnU «*•'**• 
ne  autem  generatim  fuperius  egimus , partitionem  ciufdem  explicantes . Duplex  autem-  Ar[ 
erat  genus , quorum  vnum  contemplatiuum , in  quo  videlicet , quod  quxritur , vt  iam  exi- 
ftens;  &vt  verum  ponentes,  perca,  qux  deinceps  confequuntur , tanquamvera,  &c 
politione  funt  . procedimus  ad  aliquod  conccdum , quod  fi  verum  extiterit , verum  itidem,  a$"7L 
ce  quxlitum  erit , ac  demonftratio , quat  relolutioni  ex  contraria  parte  rcfpondct . Quod  fi 
fallo  euidenti  occurramus , falfum  etiam , & quifitum  efle , ncccflc  cft . * cm' 

At  problcmaticum genus,  quod propofitum cft,  vt  cognitum  ponentes  per  ea,  qua: 
deinceps  confequuntur , tanquam  vera , ad  aliquod  conccffum  procedimus , quod  fi  fieri , n"“‘ 
comparanque  poterit,  quod  a Mathematicis  Datum  nuncupatur,  etiam  & illud,  quod,“,‘ 
propofitum  eft , fieri  poterit , ac  demonftratio  ipfa  refolutioni  ex  contraria  pane  refpon- 
dens . Verum  fi  impoflibili  cuidam  euidenti  occurramus , quod  nimirum  fieri  non  poteft , 

6 Problema  ipfum  erit  impoflibiie , ficriq,-  non  poterit . 

7 Ad  Problema  vero  Determinatio  pertinet.  Eft  porro  Determinatio,  qua:  declarat  quan- 

do,  & qua  ratione  Problema  fieri  poftit . Iam  autem  fuperius  commemorauimus , qux  ttmminatis 
nam  faciant  ad  Locum  Refolutum , inter  qua:  principem  tenet  locum  Datorum  dodirina- , v“d' 
explicata  lingulari  Libro  ab  Euclide,  quem  fupcrifts  interpretati  fumus.  Veteres  igitur  a.. 
per  hanc  viam  procedentes  Datorum  prxfidio , vt  videre  licet , tum  apud  Apollonium- , "f"* 

fum  prarfenim  apud  Pappum  Alexandrinum  ,&  etiam  apud  alios  Problemata  refoluebant.  rJ"Zu  T 
Vtcunque  autem  Problema  fuerit  i fcommuni  fiquidem  Mathematicorum  confenfu  » tri- 
partitum  illud  cft , videlicet,  Planum,  Solidum , & Lineare,  fiuc  Locale,  fiuc  non,  extiterit) 
pro  fui  folutione  artificiofam  Analyfin  expofeit ; nunc  illam , qua  Veteres  vtebantur , ex-  r , 
plicabimus:  in  fcquenti  Capite  in  medium  allaturi  illam,  quam  nos  paifim adhibere- 
confucuimus , qux  tamctfi  non  multum  differat  ab  antiqua , tamen  eo  faltem  nomine  vide-  ” * l l,t' 

tur  ab  illa, decreta , quatenus  minus  implicata  vii  procedit , Daris  non  acccrfitis  cxplicite , 
quorum  vfus  plcrunque  haud  parum  negotij  faceffit . 

Vt  autem  in  arenam  dcfccndamus , pauca  quxdam  exempla  ab  Antiquis  accipere  iuua. 
bit , eorum  fiquidem  imitatione , operofum  non  erit  oblati  Problematis  refolutionem  Da- 
torum beneficio  inftitucrc.  Primo  occurrit  ili  ud  apud  Pappum  Libro  feptimo  Prop.  7 a ; in 
cuius  gratiam,  ex  eodem,  prsraittendum  cft  illud,  ~ r/ 


ii. 


Lemma 


Sit  quadratum  AD,  & ducatur  BGE,  atque  ipfi  ad  redlos  angulos  EF;  intclligatur  rctfta 
Enea  BGE,  fccare  CD,  in  punito  G,  & AC  produitam  in  E:  reita  vero  linea  EF  fe- 
care  BD  produdiam  in  F.  Dico  quadrata  ex  CD,  GE,  quadrato  ex  DF  aqualia  efle . 


- 'tutatur  per  E,  ipfsCD,  far tlle U EH;  reSus 
igitur  eft  angulus  CEH;  eft  autem  & relfus 

• fEG;  ergo  & angulus  CEG,  angulo  FEH  eft 
squalis , dempto  nimirum  communi  angulo 
GEH ; reliquus  enim  CEG,  reliquo  F EH  a- 
qualts  eft  i fed  & reifus  angulus  FHE  a- 

• - qualis  erit  redo  BDG,  atque  eft  EH  aqualis 
. ■ E Di  fft  enim  EH  aqualis  CD,  atque  adeo  ipfi 

DB,qnodeft  etiam  quadrati  latus;  aqualis 

igitur  eft  EF.ifftBG;  eum  enim  angulus  CEG,Jit  aqualis  angulo  FEH,  vt  oftenfum  eft, 

• fit  que  ipfi  CEG  aqualis  GBD,  erit  O"  GBD,  ipfi  FEH  aqualis ; eft  autem  relius  BDG  a- 
r ; - -VsU*  redo  FHE;  ergo  cr  reliquus  reliquo , & triangulum  BDG,  triangulo  EHF  ftmile, 

quantoiremvt  HEad  EF, ita  DB, ad  BG,eSr  permutando,  vt  HE  ad  BD,  ita  EF  ad  BG-, 
tft  antfm  HE  aqualis  BD;  ergo  F.F  ipfi  BG  aqualis  erit . Quoniam  autem  quadratum 

tn  Bf 'aquale  eli  quadratis  ex  BE,  EF,  quorum  reU angulum  est  BF,  BD,  aquate  eft  re- 
, ■ ilangulo  EBG;  in  circulo  enim  funt , D,FJE,G,  puncta:  anguli  enim  oppoftti  GDF,  FEG, 
.-i 11  WttfuHt  i quare  & reliqui  DGE,  EFD,  duoius  rectis  funt  aquales ; erit  prtpterea  re- 

.-Re  ctangu- 
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(i  angulum  SFD,  aquale  na  unguit  BEG,  & quadratoex  EF;  cum  enim  qiadratbmev 
B F aquale  fit  duobus  quadratis  ex  BE,  EF;  quadrato  autem  tx  BF  aqualia  fint  vtraqut-a 
xeetangula  FBD,  BFD,  (fi  eadem  ratione  quadrato  ex  BE,  aqualia  fint  vtraque  rectan- 
aula  EBG,  BEG,  erunt  rectangula  FBD,  BFD,  aqualia  rectangu/ts  EBG,  BEG,  & qua- 
drata ex  EF.  quarum  rectangulum  FBD  aquale  efi  ree t angulo  EBG, reliquum  igitur  BFD » 
reliquo  BEG,  & quadrato  ex  EF,  bocefi  quadratocx  BG  efi aquale , Scdrcetangulunut 

BEG,vna  cum.  quadrato  cx  EG, (Fi  rectangulum  EBG, vna  cum  quadrato  ex  EC,  hae  efi 

rectangulum  ifjum  BEG,  -una  eum  quadrato  ex  BG,  efi  aquale  rect angulo  EBG,  vna  cum. j 
quadrato  ex  EG;fiquidcm  rectangulum  BEG  aquale  efi  rect  angulo  BCE , vna  eum  quadra- 
to ex  EG,  frofterea  rectangulum  BlC,  vna  cum  quadrato  ex  BG,  aquale  efi  rectangula 
BG  E,  vna  eum  duobus  quadratis  ex  BG,  CE;  &fimiliter  rectangulum  EBG, vna  cum  qua- 
drato ex  EC  aquale  efi  rectangu/o  BCE,  vna  cum  quadratis  ex  BG , GE;  eum  igitur  e fidem 
fint  aqualia  , (fi  inter  fe  aquatu  erunt  i rectangulum  frofterea  BFD  aquale  efi  rectangula 
EBG,  hoc  efi  FiD,  & quadrato  ex  GE:  commune  auferatur  rectangulum  UDE,  ergo  re#* 
quum  quddrdtum  cx  quadrdtii  ex  BD>  GEi  hoc  efi  quddr dtu  ex  CDfiE,fft  dqtidlc « 


Problema  « 

Quadrato  exifiente  AD  producere  AC  in  E,  & facere  EF  datam  t qua  ad  functum  B ftrtig 
neat, 

Refolntio « 


FAitum  iam  illud  fit , & a punGo  E ipfi  BE 
ad  redtos  angulos  ducatur  EG,  quoniam 
igitur  quadrata  cx  CD,  FE  «qualia  funt  qua- 
drato ex  DG>&  data  funt  que  ex  CD,  FE  qua- 
drata ; etenim  vtraque  ipfarum  magnitudine 
datur ; datum  igitur  cft  quadratum  cx  PG, 
quare  & ipfa  DG,  3c  tota  BG  magnitudine  da-> 
ta  efi; ; fcd  & pofitionc , ergo  fcmicirculus  in_* 

« H- ip-fi  recta  linea  BG  deferiptus  politione  datur  i & 1 

tranfit  per  punitum  E,  ergo  punitum  E pofi-  . .. 

b.  Dat  tione  circumferentiam  contingit ; fcd  & politione  reftam  lineam  AF-,  datura  igitur  Cuj 
* 'J.d.i'.  fcd  & B datum , quare  redta  linea  Et  pofitionc  dabitur' , 

Ccmpofttio , 

Componetur  autem  fic^  

Sit  quadratum  quidem  AD»  data  autem  re&a  Unca  H»  & quadratis  cx  CD,&  H 

le  ut  quadratum  ex  DG»  maior  igitur  eft  GD>  quam  DC*  quare  & rectangulum  GD& 
maius  eft  quadrato  ex  DC,  & ideo  fcmicirculus  in  re&a  linea  BG  deferiptus  tranfibir  ftt* 
pra  punitum  C,  deferibatur,  & fit  BKEG,  producaturque  AC  ad  E,  & BE,  EG  iungantur, 
a i*  miKu  ergo  quadrata  ex  CD,  EF  aqualia  funt  < quadrato  ex  DG,  fcd  quadrato  ex  DG  poneban* 
(tanumau.  {ur  «qualia  quadrata  ex  CD,  H,  quadrata  igitur  ex  CD,  H quadratis  cx  CD,  EF  funtx* 
qualia , & ob  id  quadratum  ex  H aquate  cft  quadrato  ex  EF,  & reita  linea  H refl?  EF  *■» 
qualis , eft  autem  EF  data , ergo  EF  Problema  efficit ; itaque  dico  eam  folam  hoc  efficere  , 
Pucatur  enim  altera  quadam  linea  BL,  qua  fi  Problema  efficit  erit  NL  aqualis  EF,  maior 
nutem  cft  FB,  quain  NB,  tota  igitur  BL  minor  eft , quim  BE,  quod  fieri  non  poteft,  cft 
enim  BL  etiam  maior ; fccct  enim  BL  circuli  circumferentiam  in  punito  M,  erit  BM  maior» 
quam  BE,  cx  alibi  dcmonftratis,-  ergo  bL,  quam  BE  multo  maior  erit ; non  igitur  BL  Pr<»3 
blcma  efficit , fed  fola  BE . 

Vt  autem  cognofcamus  vtra  ipfarummaior  fit,  dcmonftrabimus  hoc  paito,  ^ 

Quoniam  maior  cft  BL  quam  BE,  & BF  maior  quam  BN,  erit  reliqua  NL  maior  quam-. 
pE,  eft  enim  quadratum  ex  BL  aquale  duobus  quadratis  ex  BA,  AL,  quadratum  autcm-. 
ex  bE  aquale  quadratis  ex  BA,  AE,  & cum  quadratum  ex  AL  fit  maius  quadrato  e*>  AE* 
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Sjubd  AL  maior  fit  quam  AE,  erit  quadratum  ex  BL  maius  quadrato  ex  BE.  & ideo  BL 
quam  BE  maior . Rurfus  quadratum  ex.BF  aequale  eft  duobus  quadratis  ex  BD,  DFj  & 
quadratum  ex  BN  itidem  xquale  quadratis  ex  BD.DN,  quod  cum  DF  fit  maior  quam- 
DN.erit  quadratum  ex  BF  maius  quadrato  ex  BN,  & ipfa  BF  quam  BN  maior ; fimiliter  Sc 
inalijs  idem  contingere  demonftrabitur . Cum  itaque  BL  fit  maior,  quam  BE,  Sc  BF, 
maior , quam  BN,  fequitur  NL  multo  maiorem  efle,  quam  FEi  & manilcftum  cft  eam , que 
pundo  C propinquior  cft,  remotiore  femper  minorem  efle. 

Sit  exemplum  alterum  ex  eodem . 

Problema . 


Circuit  pertient  data  in  rectu  line*  AB  infleettre  ACB  in  data  pnptrtienc . 

Refolutio. 

FA&um  iam  fit , & a pun- 
&o  C ducatur  reda  linea 
contingens , quae  fit  CD,  a-, 
centro  enim  circuli  , cuius 
portio  eft  ACB  ducatur  reda 
linea  in  C, atque  ipfi  ad  redos 
angulos  agatur  CD,  erit  CD 
circulum  contingens,  vt  igitur 
quadratum  ex  AC  ad  quadratum  ex  Cb,  ita  eft  AD  ad  Db;  cum  enim  CD  circulum  con- 
tingat, & Cb  fccet.erit  angulus  DCB  aqualis  angulo  CAB,  fcd  angulus  CDB  eft  commu- 
nis vtrique  triangulo  ACD,  CbD,  ergo  & reliquus  reliquo  xqualis , & triangulum  trian- 
gulo fimile ; vt  igitur  AD  ad  DC,  ita  CD  ad  DB,  & vt  AD  ad  CD.ita  AC  ad  BC,  vt  enim 
AD  ad  AC,  ira  DC  ad  BC,  ergo  permutando  vt  AD  ad  DC,  ira  AC  ad  BC,  ob  id  exco- 
roil.uo.Sexti;  prima  AD  ad  tertiam  DB  (erant  enim  AD,  CD,  BD  proportionales)  erit  vt, 
quadratum  prima:  AD  ad  quadratum  fecundz  DC,  hoc  eft  vt  quadratum  ipfius  AC  ad 
quadratum  CB,  proportio  autem  quadrati  AC  ad  quadratum  CB  cft  data,  ergo  & pro- 
portio AD  ad  DB  data  erit ; ciim  enim  detur  proportio  AC  ad  CB,  dabitur  etiam  propor- 
tio quadrati  cx  AC  ad  quadratum  ex  CB,  atque  cft  datum  pun$um  B,  ergo  & D,  & linea 
DB,  quare  & ipfa  AD  data  erit , 


Compofitio , 

Componetur  autem  fie 

Sit  portio  quidem  circuli  A CB,  data  autem  proportio  i quam  habet  E ad  F;  fiat  vt  qua- 
dratum cx  E ad  quadratum  ex  F,ita  AD  ad  DB; 

Si  enim  fiat  vt  excelTus , quo  quadratum  ex  E excedit  quadrarum.ex  F,ad  quadratum  ex 
F.ita  AB  ad  BD;  erit  componendo  vt  excelTus,  quo  quadratum  ex  E excedit  quadratum  cx 
F v.na  cum  quadrato  ex  F,  hoc  eft  vt  quadratum  ex  E ad  quadratum  ex  F,  ita  AD  ad  DB, 
ducaturque  contingens  DC,  & AC,  CB  iungantur . Dico  rc&as  lineas  AC,  CB  Problema 
efficere.  Quoniam  enim  vt  quadratum  ex  E ad  quadratum  cx  F ita  eft  AD  ad  DB,  vt  au* 
tem  AD  ad  DB,  itd  quadratum  ex  AC,  ad  quadratum  ex  CB,  vtfupraoftcnfumcft,  pro- 
ptereaquod  CD  circulum  contingit,  erit  vt  quadratum  ex  E ad  quadratum  cx  F.ita  qua- 
dratum ex  AC  ad  id , quod  fit  cx  CB  quadratumi  quare  & vt  E ad  F,  ita  AC  ad  Cb,  erga 
ACB  Problema  efficit . 

/yiud  cx  eodem  fit  exemplum  i 

Problema. 

'•  . V.  " _ 

Heetit  lineis  AB,  AC  pefieitne  datis ; ducere  DB  parallelam  recta  linea  ptfltitne  data , &fa~ 
— cert  ipfam  DB  datam  ,■ Bec  eft  net a linea  magnitudine  data  aqualem . 

-i'.'  7-  - - • - Rr  i Xcjelutit 


4 H.Dst. 
b a 8,  Da/. 

« »7 .p*/. 


i \J.Lst,, 


% uwutff^, 
xx,ttrtif. 


bs  ffrDtft. 

c 

4 

^ &4  J)«/. 


3«?  eiROU  renaidinii  • 

. . . . ■ ^ i 

Refoturi» , •', 


FAftrnn  i.im  fit,  & per  A ipfi  DE  parallela  ducatur 
AI ,crgo  AF  parallela  eft  a&cc  linea;  pofitionej 
dat* , atcjtic  eft  datum  punctum  A»  pofitione  igitur 
eft  ‘ aF.  Ducatur  per  E .linea  EF  parallela  ipfi  AB, 
ergo  AF  eft  squalis  DE;  data  aptem  eft  DE,  quate, 
& AF,data  cll  ° magnitudine, fed  & pofitione;  & datu 
Clt  punvfum  A,  datum  igitur  eft c & F;  itaque  per  da-- 
tum  punftum  F dufta  eft  FE  parallela  ipfi  Ali  pofirio-. 
ne  data; ; pofitione  igitur  eft  FE,  fed  & pofitione  AC, 
ergo  & pun&um  E eft  a datum , dt  per  iplum  dufta  eft 
DE  linea:  politione  data: parallela  .quare & DE  poli- 
tione datur , 


Comptjitio^ 

Componetur  autem  (Te, 

Sint  du.T  rcfts  linea;  Ab,  AC  pofitione  data:  r data  autem  magnitudine  fit  re  et  a lineae, 
in  qua  Geut  autem  parallel*  ducamur,  fit  AF,  Se  ponatur  AF  ipfi  G aequalis , & per 
F quidem  ducatur  FE  parallela  AB,  per  Everduducatur  F.D  parallela  EF . Dico  ipfam  DE 
Proljlcma  cfficcrc.Quooiam  enim  DE  squaliscft  ipfi  AF.&  AF  squalis  ipfi  G.videlicetli- 
nes  dati ; crit  &DE  dat*  lines  G squalis ; ergo  DE  Problema  efficit ; mauifcftumau- 
tetn  c‘l  tpfatn  fotam  hoc  efficere,  namque  propinquior  ipfi  A femper  remotiore  eft  minor , 
Exemplum  alter  umes  eodem  , * 


Problema, 

. hirculo  f* fit  tone  dato  ABC,  & tUus  duobus  functis  inftcurt  fucert  £C  igfi 


Refoturi»  I 


Qompofitio  , 


Componetur  autem  fic  i 
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parallelam  ede Quoniam  enim  redangulum  EDF  xquale  eft  quadrato  contingentis , 8c 
eidem  xquale  eft  redangulum  ADB,  erit  redangulum  ADB  redangulo  EDF  aquale , in 
circulo  igitur  funt  punda  A,B,F,Ei  ideoquc  angulus  A,  hoc  eft  CbF  eft  aqualis  angulo 
BFD,  etenim  BF  circulum  contingit , & BC  fccat , & funt  anguli  alterni , ergo  BC  ipftDE 
eft  parallela,  ex  27.  lib.  primi  Elcm.  ■* 

'i  Sed  ne  dum  experiri  placet  noftram  refoluendi  rationem  inijs,  qua  fuerunt  ab  Anti- 
quis.  Problematibus,  refoluta,  fcd etiam  in  alijs , qua  Rccentiores  refoluenda  fumpfe- cw- 
runt , huiufmodi  funt  fequentia , quibus  Marinus  Ghcraldus  antiqua  methodo  fatisfaccre^ 
fibipropofuit. 


Problema  , 

J)ata  tafe  trianguli , differentia  Uterum , & anguli  verticis  imi  en  ire  triangulum  . 


Rcfolutio  , 

DAta  fit  trianguli  bafis  Z,  differentia  laterum  AB,  an- 
gulus ad  verticem  xqualis  angulo  C,  fitque  repe- 
riendum  triangulum. 

Supponamus  illud  {adum , effeque  triangulum  DAG, 
cuius  bafis  aG  fit  xqualis  Z,  angulus  AJDG  ad  verticem- 
«qualis  angulo  C dato ; tandem  differentia  laterum  DA, 

DG  fit  AB,  qux  politione , & magnitudine  data  fit . 

Quoniam  igitur  AB  eft  differentia  laterum  aD,  DG; 
ergo  BD,  DG  erunt  squales ; propterca  centro  D,  inter- 
ualloDB,  vel  DG,  deferibatur  circulus  fccans  AD  pro- 
trudam ih  F;  ducaturquc  BG . Quoniam  igitur  datus  eft 
angulus  ADGi  ergo  dabitur  angulus  FDG,  tanquam  re- 
liquus ad  duos  reflas , ergo  dabitur  etiam  angulus 
dimidius  iptfus  FDG;  ille  enim  eft  ad  circumferentiam . 
hic  autem  ad  centrum ; eft  autem  politione  data  BD,  que- 
madmodum & politione  punftum  B;  ergo  a politione  da-  „ 0„. 

bitur  quoque  refla  BG;  quoniam  autem  in  ipfam  bG  a 
dato  punflo  A dufla  eft  AG  magnitudine  data:  propte- 
rea  & ipfa  AG  dabitur  b politione ; quare  & punflum  G politione  datum  erit ' . Sed  datur  , 
etiam  angulus  DGB,  cum  fit  xqualis  angulo  DBG,  ob  squales  redas  DB,  DG;  ergo  pofi.  , 

— A d"'  T"\  t /r.! O- rv ; 


tionc  dabitur  J refla  GD;  quamobrem  dabitur  e pofitione  quoque  punftum  D;  quoniam-  4 «* 
itaque  politione  funt  date  extremitates  A,D,G,  politione  datarum  AD,  DG,  ipfx  quoque  ' 1J 
magnitudine  erunt f datx 


D*l. 

D*tu 


f 


” , Cemfifitia  « 

Componetur  autem  hoc  modo 

PRoducatur  aB  in  F,  & fiat  angulus  FBG  xqualis  dimidio  anguli  H,  reliqui  ad  duos  ro- 
dos , & in  BG  ponatur  AG  xqualis  Z:  angulo  vero  GBD  conflituatur  angulus  xqua- 
Jis  BGD:  erunt  igitur  squales  BD,  DG;  quamobrem  differentia  laterum  DA,  DG,  trian- 
guli DAG  erit  ipfa  AB  data . 

Centro  autem  D ad  interuallum  DG,  vel  DB,  deferibatur  circulus , quem  fecet  AF,  itu 
f,  ergo  angulus  FDG  ad  centrum  duplus  erit  anguli  FbG  ad  circumferentiam;  fcd  eiufdcm 
anguli  FBG  duplus  eft  quoque  & angulusH;ex  conftrudionc ; ergo  angulus  FDG  angulo 
H xqualis  erit  i vnde  & angulus  ADG  ad  verticem  trianguli  xqualis  erit  angulo  C;  eft  au- 
tem ■&  bafis  AG  xqualis  dat»  Z ex  conftrudione.  Ergo  conftrudum  eft  triangulum  DAG, 
quale  oportebat. 


lemma 
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lemma  Ad  feqtUHS  Problema  l v 

» 

Si  angulus  trianguli  fuerit  centrum  circuli , bafis  verd  fcmidiametcr , & ducatur  lineat 
re&a , non  ex  centro  circuli , fed  ab  altera  extremitate  aggregati  laterum , conftituens  cura 
eo  angulum  «qualem  dimidio,  quieft  ad  verticem  trianguli,  angulo,  illa  reda  linea  iiu, 
circulum  incidet . 

fit  triangulum  DAG, mias  bafis  AG,  & tauro  A,  inttrual- 
U AG,  deferibatur  circulus , & f reducatur  AD  in  F;  vt 
DF Jit  aqualis  DG;  aggregatum  igitur  laterum  AD,  DG) 
trit  AFi  a punita  F,  ducatur  FI,  faciens  angulum  AFI, 
aqualem  dimidio  anguli  ADG’  Dica  ipfam  FI,  in  circu- 
lum incidere , Si  non  incidit , cadat  etetra , vt  FE i Con- 
tinuetur igitur  DG,  donec  fecet  ipfam  FE,  in  E; Junoniam 
itaq;  externus  angulus  A DE,  trianguli  DFE,  aqualis  esi 
duobus  internis  DFe,  DEF;  quentmvnus  nempe  DFE, 
ponitur  dimidius  ipfius  AD  f i erit  & reliquus  Df  F,  ipfius  ADE,  dimidius ; ergo  aquale t 
erunt  anguli  DFE,  DEFi  atque  adeo  aquales  erunt  relfa  DF,  DE;quodeii  ab/urdum,  nam 
PF,  ponitur  aqualis  DG;  Xeila  igitur  FI,  in  circulum  incidet , Jiuod  (fit. 

Problema . 

Data  bafe  trianguli , aggregato  laterum , tfi  angulo  verticis , inuenirc  triangulum  l 

' f " " . 

Reflatio  . 


Sit  data  trianguli  bafis  Z;  laterum  aggregatum  ABj  - 'V-/. 

angulus  ad  verticem , «qualis  angulo  C,  oporteat  re- 
perire  triangulum. 

Ponatur  iam  fattum;  fitque  triangulum  DAG,  cuius  C 

bafis  AG,  fit  «qualis  dat*  Z;  aggregatum  veri  laternmu  f 

AD,  DG  fit  «quale  ipfi  AB,  magnitudine , ac  politione^  / 

dat« ; angulus  autem,  ADG  ad  verticem,  «qualis  fit  an*  \j/ 

gulo  C,  iungatur  bG.  ~ ■ 

Quoniam  igitur  compofita  ex  AD,  DG,  «qualis  eft  ipfi  Al  V 

AB,  ablata  communi  AD,  reliqua  DG,  reliqu«  DB«- 
oualis  erit ; quare  circulus  centro  D ad  infernalium  DG  - 

dcfcriprus  tranfibit  per  Bidefcribatur;  ergo  angulus  ADG  

_ . ad  centrum,  & duplus  erit  anguli  B ad  circumferentia,  fed  -pcZ  Z \ 

datur  angulus  ADG,- ergo  dabitur  & angulus  B;  eft  au-  7 f \ B 

* »,j tam»,  tem  pofuionc  data  AB;  ergo  a & bG  pofitione  dataerit , f 

h tt.n*.  fcd  in  ‘Pfam  BG  d d,1t0 punfto A dufla  eft  AG  magnitu*  I 

* If.DMf,  dine  data;  ergo  b &ipfaAG  pofitione  quoque  dabitur»  / 

■i  darumque  c erit  punitum  G,  &data  <*  quoque  erit  GD  ®''v- 

pofitione ; datur  enim  angulus  DGB,  quoniam  «qualis  cftdato  DBG,  ob  «quales  reflas 
D®,  DG,  quamobrem  & punflum  D dabitur . Cum  itaque  dat«  fint  A,D,G  extremitate} 
Ratarum  pofitione  AD,  DG,  ipf«  quoque  magnitudine  dat*  erunt , 


Compofitio , 

. Componetur  autem  fio,' 

CEntro  A ad  intcruallum  dat*  1,  «quale , deferibatur  circulus , & fiat  angulus  ABG 
«qualis  dimidio  anguli  C;  ergo  ex  eo , quod  primiflum  eft  Lemmate  refla  BG  inci- 
det in  circulum  fub  A centro  deferiptum ; incidat  in  G,  & iungatur  AG:  fiat  vero  angulo  8 
«qualis  angulus  bGD;  erit  propterva  DG  «qualis  DBi  addita  communi  AD;  compofinu 

cxaD, 
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(f*  AD,  DG,  erit  squalis  AB . Centro  autem  D interuallo  pB,  vel  DG,  deferibatur  ciri 
culus  BGi  ergo  angulus  ADG  ad  centrum  duplus  erit  anguli  B ad  circumferentiam ; cft 
«utera  C duplus  anguli  B,  ex  conftruaione  i ergo  angulus  ADG,  angulo  Carqualis  erit, 
eft  autem  bafis  AG,  squalis  data-  Z,  ex  conftruSione . Conftrudum  igitur  triangulum-? 
•erit  D AG,  quale  conftruendum  proponebatur , 

Jxmma  ud  fcquens  problcms 

Sl  duo  anguli  in  ratione  dupla  eidem  circumferenti*  circuli  infiftcrint,  duplus  autem 
fuerit  ad  centrum , alter  ad  circumferentiam  erit . 

Duo  unguit  GDF,  GBF,  eidem  circuli  circumferen- 
ti* CF  infi fiant;  fit  que  ungulus  GDF  ud  centrum 
Circuli , ut  que  duplus  unguli  CBF . Dica  ungu- 
lum GBF  ud  circumferentium  efic . Si  enim  neu 
tTl  ud  circumferentium  erit  intru  ve ( txtru  cir- 
culum, Sit  fi fieri  potefi  primum  intru  circulum, 

& produc *tur  GB  ud  circumferentium  vfquc 
c,  iungutur  FC\  erit  igitur  ungulus  GDF  ud  cen- 
trum duplus  unguli  GCF  ud  circumfertntiuuu,  , 

/ed  duplus  t fi  et  tum  unguli  GBF  ex  hyptthefi ; er- 
ga ungulus  GBF,  ungula  GCF  equulis  erit,  exter- 
nus interna  quod  elt  ubfurdum  ; ungulus  igitur 
GBF  nan  cudit  intru  circulum  , 

Deinde  fit  ungulus  GBF  extru  circulum  ; erga  vel 
Vtruque  relfurum  GB,  FS,  vel  fuit  em  vnu  circu- 
lum ipfum  ftcubit , Secet  illum  GB  reSfu  in  pun- 
fia  C,  efi  iungutur  FC>  erit  igitur  ungulus  GDF 
*d  centrum  duplus  unguli  GCF  ud  cereum feren- 
* fium  ftd  efi  d»pl*t  unguli  8 ex  hypatbefi  { erga 
ungulus  GCF . ungula  8 aquali  4 erit , externus 
interna  quod  efi  ubfurdum . Non  efi  igitur  ungu- 
lus GBF  extru  circulum  $ non  intru  , vt  fupru  de- 
mon fi  rutum  efi ; erga  erit  ud  cirtn  mferentiu  m , 

Problema  ? 

Det*  differentia fegmentorum  bufeas  trianguli , ag- 
gregato luterum , fi  ungula  verticis , inncnire-a, 

■■  triangulum , 

fiefo/utia 


DAtafit  differentia  fegmentorum  bafeos  trianguli  AB, 
laterum  aggregatum  fit  Z,  angulus  ad  verticem  Gc 
jequalis  angulo  C;  oportet  reperite  triangulum , 

Sit  iam  fa&um , Se  triangulum  ipfum  cfto  DAG,  jn  quo 
quidem  perpendicularis  DE;  centro  autem  D,  interuallo 
DG,  quod  nt  minus  latus,  deferibatur  circulus  fecans  la- 
tus A D producum  in  F,  bafin  autem  AG,  in  B.  Erunt  * igi- 
tur bE,  EG  aquales , quamobrem  differentia  fegmentorum 
AE,  EG,  erit  Ab  . Sit  igitur  Ab,  politione , ac  raagnicudi- 
nedata,  compofita  autem  ex  lateribus  AD,  DG,  hoc  cft 
jpfa  AF,  fit  squalis  t . At  angulus  ADG  ad  verticem  fi?  aqualis  angulo  C fatigantur 

jjp-  R 

Quoniam  itaque  datur  angulus  ADG,  dabitur  etiam  & angulus  FDG,  rtpote  reliquus 
“ — ‘ ad  duos 


* 


c 

i tj. D/U. 
« 

f u.Dmj. 

h tjjHI. 


« l nrtif. 


b ijfriini. 
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ad  duosfcflos,  dabitur  quoque  angulus  FbG,  vtpote 'dimidius  anguli  FDG;  fiquideri 
angulus  FDG  ad  centrum  duplus  efl  anguli  FBG  ad  circumferentiam;  politione  igiturl, 
data  erit  bF,  quoniam  politione  datur  & Ab,  & quia  datum  cftpunflum  A,  aquoin  BF 
dufiaeft  AF,- magnitudine  data;  proptcrca  dabitur  c ipfa  AF  politione  quoque:  vnde  Se 
politione  dabitur  *punflumF;  quoniam  verri  datus  eft  angulus  ADGad  centrum,  datu* 
erit  & angulus  AFG  ad  circumferentiam , vt  eius  dimidius , atque  data  erit c politione  FGs 
quare  datum  erit  r8c  punflum  G;  erltque  e data  quoque  politione  GD,  quoniam  datus  eft 
angulus  DGF,  crim  hic  ob  aqualia  latera  DG,  DF  fit  .t qualis  angulo  DFG;  quamobrem 
datum  erit h & punflum  D.  Cum  itaque  data:  (int  extremitates  A,D,G  datarum  politioni* 
AD,  DG,  aG,  ipfa:  quoque  & magnitudine  dat*  erunt, 

Compofitio  . 


Componetur  autem  lic . 

PRoducatur  Ab  in  G,  & fiat  angulus  GBF  aqualis  dimidio  anguli  H,  quem  relinquit  4 
duobus  reflis  angulus  C;  & in  BF  ponatur  AF  squalis  L;  fiat  autem  angulus  AFG  ae- 
qualis dimidio  anguli  C:  angulus  vero  FGD  aequalis  angulo  AFG;  erunt  igitur  squales 
DG,  DF:  communi  addita  AD.compolita  quidem  cx  lateribus  AD,  DG  trianguli  DAG 
squalis  erit  ipli  AE,  hoc  eft  Z dat* . 

Mox  verri  centro  D,  intcruallo  DG,  vel  DF  deferibatur  circulus  BGF.  Quoniam  igitur 
angulus  C duplus  eft  anguli  aFG  cx  conftruflionc , limiliter  & angulus  A DC5  ad  centrum 
duplus  eft  anguli  AFG  ad  circumferenriamieritpropterca  angulus  ADG  ad  verticem, da- 
to angulo  C squalis:  quamobrem  & angulus  FDG  angulo  H;  eft  autem  angulus  Fi  duplus 
anguli  FbG,  ex  conftruflionc ; proinde  & angulus  FDG  ciufdcm  anguli  FBG  duplus  erit  e 
eft  autem  angulus  FDG  ad  centrum  infiftens  circumferentis  FG,  cui  pariter  angulus  FBG 
inliftit ; ergo  cx  eo , quod  prsrniftum  eft  Lemmate , angulus  FbG  ad  circumferendam  eritt 
agatur  ipfi  aG  perpendicularis  L E:  proptcrca  squales  erunt  sbE,EG:  quamobrem  difle- 
rcnriu  fegnientorum  AE,EG  criripfiAB  data.  Conftruflum  eft  ergo  triangulum  i)A<j 
quale  oportebat.  . 


Lemma  primum  ad  feqiins  Problema’. 

Si  angulus  trianguli  fuerit  centrum  circuli , differentia  vero  larerum  femidiameteri  fle 
ducatur  linea  reitanonex  centro  circuli,  fcdab  altera  extremitate  differentis  feg- 
mentorum  bafeos  conftituens  cum  ea  angulum  squalem  dimidio,  qui  eft  ad  verti; 
cem  trianguli,  angulo,  illa  refla  linea  circulum  fccabit . 

Sit  tr  ungulum  DAG,  i»  quo  perpendicularis  DE,  fecet  lafen  AC  in  E:  centro  autem  D,  «M 
ttruallo  minoris  [steris  DG,dcferibatnr  circulus fecans  latus  AD  produdum  in  pundit 
H.F.baftnverb  AG  in  B,  laterum  igitur  DA,  DG  differenti 4 tril  AH,  differenti»  vtrji 
fermentorum  AE,  EO,  erit  EB,  iungantur  tutem  BH,  FC . 

Quoniam  igitur  quadri Uterum  FGhH  eft  in  circulo,  an- 
guli HBO,  H FG  funt  ex  aduerfo  duobu%  redis  aquales ; fed 
& anguli  HsG,  MBA funt  aquales  duobus  redis ; ergo  an- 
guli HBG.HFG  angulis  HHG,  H 'A  aquales  erunt;  dempto 
igitur  communi  angulo  HBGt  reliquus  HFC,  reliquo  HBA 
aqualis  erit ; fed  angulus  HfG  ad  circumferentiam  dimi- 
dius eft  anguli  HDG  ad  centrum  ; ergo  & angulus  HbA  I 
tiufdem  anguli  ADG  dimidius  eris.  Dico  igitur  circulum 
fui  A centro , intcruallo  AH  deftriptum , ftcari  al  ipfa-a 
BH . Manifestum  eft  autem  ipfam  ‘H,  in  eum  incidere, 
quoniam  pundum  H eft  in  circumferentia , fi  igitur  eum 
non  fecat, tangit.  Tangat  fi  fieri  poteft , <fe  tentailus  erit  in  H:  i ungatur  autem  irgi 
redus  erit  • angulus  AHB,  dr  ideo  aqualis  redo  HBF,tqui  eft  in  Jtrmcirculo : quare  pt- 
ralleUerumtB  Af,BF,quodcJl abfurdum  icomicniunt eniminF , Non  igitur  BH  tangit 
circulum  .cuius  centrum  A fed  fecat . guoderat  demonftrandvm . 

Lentm * 
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Lemma  fecundum  ad  idem  , 

Secct  circulum  fub  A centro  reita  linea  BHL  in  punitis  H,L 
& per  punitum  H,  quod  fit  propius  ad  B,  ducatur  altera  rc- 
fta  aHI.  Dico  angulum  IHB,  minorem  efle  rcao . 

Diuidatur  enim  HL  bifarium  inE,&  iungatur  AE;  relfus  igi- 
tur erit  angulus  AEH;  ac  proinde  angulus  EHA  redo  minor, 
eum  tres  anguli  cuiuslibet  trianguli  , atque  adeo  trianguli 
AEH.fint  aquales  duobus  redis  -,fed angulus  EHA  aqualis  efi 
angulo  IHB,  cum  fint  ad  verticem  > ergo  & angulus  IHB  recto 
minor  erit. 

Problema  ’ 

Data  di  ferentia  fermentorum  bafeos  trianguli , diferentia  laterum & angulo  verticis , ini 
uentre  triangulum . 

• Befolutio . Sim  , 


^C\ 


DAta  fit  differentia  Tegmentorum  bafeos  trian- 
guli Ab,  differentia  laterum  Z,  angulus  ad 
verticem  aequalis  angulo  C,  oporteat  reperire  trian- 
gulum . 

Faaum  iam  fit  , atque  triangulum  illud  efio 
triangulum  D 1 G,  in  quo  perpendicularis  DE;  cen- 
tro autem  D,  interuallo  minoris  lateris  DG,  deferi. 
batur circulus fccans latus  DA,  inH,  &bafin  AG 
in  B;  bafeos  igitur  Tegmentorum  aE,  EG,  differentia 
erit  Ah,  laterum  autem  DA,  DG  erit  aH  . Sit  igi- 
tur AB  politione  atque  magnitudine  data , at  ipuL 
AH  cfto  aequalis  data:  Z,  angulus  autem  ADG  ad 
verticem  xqualis  angulo  C:  protrahatur  AD  vfque 
ad  circumferentiam  in  F,  & iungantur  HB,  BF,  FG. 

Quoniam  igitur  quadrilatcrum  FG  BH  eft  in  cir- 
culo"^ anguli HbG.HFG ex aduerfo  duobus  reitis 
aquales  erunt ; (ed  & anguli  HBG,  HBa  duobus  re- 
ais  funt  aequales ; ergo  anguli  HBG,  HFG,  angulis 
HBG,  HBA  aquales  erunt:  auferatur  vtrinque  an*- 
gUlus  HBG:  reliquus  igitur  HFG,  reliquo  Hba  x- 
qualis  erit ; fed  angulus  ADG  ad  centrum  duplus  eft 
anguli  aFG  ad  circumferentiam  ; ergo  & anguli 


Hba  duplus  erit  angulus  ADG,lcddaturangulusADG;dabituretiam&  angulus  HBA  j 

11*.  _ •*  -T  T /X  lANi- Qa  A ■ n InCtnl  RL1  ou  fi-  A X-X 


brcm,&daia'magnitudincquoqueerirHF;QuoniamautemxqualesfuntHD,  DF  da- * »<■»«. 
bitur  punitum  D,  fed  datur,  & punitum  G;  ergo  dabitur 1 DG  politione , & magnitudine , J 
fed  datur , & punitum  Ai  ergo  & AD,  AE  pofitione  s & magnitudine  data:  erunt . 

Comfofitio  , 


COmponetur  autem  fic . Centro  a interuallo  reilx  Z, -equuli,  deferibatur  circulus , & 
fiat  angulus  ABH  xqualis  dimidio  anguli  C:  ex  eo  autem  quod  primo  loco  prxmif- 
fum  eft  lemmate  reita  BH  circulum  iplum  fecabit;  fccet  autem  in  punitis  H,L.per  punitum 
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vero  H,  quod  propius  fit  ad  B.-  reda  ducatur  linea  aHI  ipfi  vero  BH  ducatur  perpendicu- 
laris r,F. 

Quoniam  igitur  ex  eo , quod  fecundo  loco  pritmiffum  eft  Lemmate  angulus  IHB  minor 
eft  reflo,  & angulus  FbH  redus,  erunt  ambo  firnul  duobus  redis  minores , acjproindc* 
coibunt  red*  linfa-  Ai,  bF,  coeant  in  F,-  fecetur  autem  HFbifariam  in  D:  &ccntro  D,  in- 
teruallo  pii,  vel  DF, circulus  deferibatur , cuius  circumferentia tranfibit  neceflarioper  B, 
ob  rectum  angulum  HBF,-  mox  autem  protrahatur  AB  donec  circulum  fecct  FBHin  G,  & 
iungantur  PG,  FG:  ipfi  autem  aG  ducatur  perpendicularis  DE,  erunt  igitur  aquales  bE, 
EG,  & ideo  differentia  Jegmcntorum  AH,  EG  erit  ipfa  AB  data . Non  diffunditer  quoniam 
aquales  funt  DH,  DG,  vt  femidiamerri  .•  differentia  quidem  laterum  aD,  DG  erit  aH,  cui 
aqualis  cft  Z data  ex  conftrudione.  Supcrcftoftcndcndum,  quod  angulus  aDG  ad  ver- 
ticem trianguli  DaG,  aequetur  angulo  C,  idque  fic  dcmonftrabitur . Quoniam  etenim 
quadrilatcrum  FG  BH  clt  in  circulo , anguli  HEG,  HFGcxaduerfo  duobus  redis  erunt 
xquales:  fed& anguli  HbG.Hba  funt atquales duobus  redis.-  ergo  anguli  HEG,  HFG, 
ungulis  HbG,  HBa  aquales  erunt : dempto  communi  quidem  angulo  HbG  reliquus  HFG 
reliquo  Hba  arqualiserit,  fed  anguli  HFG  ad  circumferentiam  duplus  cft  angulus  HDG 
ad  centrum.-  ergo  & anguli  HBa  duplus  erit  angulus  aDG;  fed  & angulus  C duplus  clt  an- 
guli HB  A ex  conftrudione : ergo  angulus  aDG,  angulo  C xqualis  erit . Quod  erat  opera: 
prattium  oftendere.  Conftrudum  cft  igitur  triangulum  DaG  quale  oportebat . 

DE  METHODO,  PER  1MPL1CITVM  DATOKVM  FSFM,  §FAM 
Auctor  m locum  Antiqua  iam  explicata  fubrogauit  , & m Proble- 
matum Refiolutionibus  adhibere  confiuemt , 

C A P V T XII. 

D„«,a  »/iv  f~\  Vamuis  Antiqua  Methodus  beneficio  Datorum  ad  Problemata  refoluenda  com* 
*'*  \ I mendabilis  fit  .magnique  facienda,  tamen  non  defuerunt , nec  defunt,  quibus  iila^ 

minus  probetur,  cum  arbitremur  inde  potius  mentem  confundi,  & expeditius 
iMtnjH/imf  Problematibus  fatisficri  tiegledo  Datorum  vlu.  Cumhacdcreiampridem  Ioanncs  An* 
««..«i  tm-  tonjus  pocc|ia  Regienfis  telicis  memoriae , & ego  diflercreraus  Ferrari*  commorantes,  vbi 
is  pro  Scrcniflimo  Francifco  Mutina:  Duce , Mathematici , & Ioanncs  Fontana  Arcliitcdi 
partes  fuftinerent ) ego  autem  pro  Innocentio  X.  P.  M.  in  negotijs  Vallium  Comacli ; Ma- 
thematici perfonam  gererem , & Ioanncs  Aizonius  Architedi  munere  fungeretur  aduerti 
plurimum  eum  effe propenfum  in  deteftationem  vfus  ipforum  Datorum,  dicentem,  nihil 
inde  vtilitatis  auriri  i tunc  autem  carpi  (cius  enim  audoritas  apud  me  non  parum  habebat 
momenti,  cum  eu  ingenij  alacritate  fumma,  in  his  difciplinis  pollere  cognouiffcm)  caepi  in- 
quam perpendere  num  loco  illius  Rcfolutionis  ab  Antiquis  vfurpatx , quae  nimirum  Dato- 
rum vfu  perficitur,  aliaquardam  fubftirui  pofler  non  inferioris  vtilitatis;  atque  tandem- 
mihi  licuit  hanc  ipfam  excogitare , per  implicitum  Datorum  vfum , quam  hic  paucis  fubij- 
ciam.  In  eoporrb  confidit , vt. 

rw/.wt . Confideremus  ex  hypothef  quid  Problema  ipfum  ft  facium , quid  inde  confcqua- 
tur ; nam  hunc  in  modum  ratiocinando  per  ucnimus  ad  ea,  qua  data  f tnt , ac  nota ; 
*vnde  quod  quatitur , datum  redditur , & ex  datu  licet perficere . 

Sed  vt  rediits , atque  clarius  hoc  explicemus , non  nulla  in  medium  afferemus  exempla. 
& primo  illa , quorum  Antiqui  beneficio  Datorum  refolutiones  inttituerunt ; deinde  Tero 
alia , quae  nobis  propofita  refoluenda  fuerunt . 

Hrc  autem  refoluendi  ratio  definit , vbi  Theorema , fed  Theorema  in  verum , quatenus 
huiufmodi  atq;  in  (huptirir  Problema  in  verum  prout  aliquod  fadibile  atq;  in  arpairir. 

Illud  porro  commemorandum  videtur , nimirum  ad  quamlibet  Analylin  inftituendam . 
opus  quadam  effe  prxparationc,  ad  fuppofitura  accerfita  quod  cuique  pcrfpedum  fiet,  0 
Problematum  antiquas  refolutiones  aducrterit.in  quibus  praemittitur  conftrudionis  quod- 
dam rudimentum ; mox  cx  Analyfi  riti  celebrata,  numeris  omnibus  abfoluta  conftrudi» 

deduef- 
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deducitur  i quod  plus,  minufue  faciendum , prout  oblati  Problematis  expofeit  natura-» 
quamobrem  non  mirandum , fi  nos  itidem  ante  ipfius  Analyfeos  inftitutionem , aliqua  pro- 
libemus ad  Geometricam  effedionem  fpedantia ; Nam  id  quoque  Veteres  Jacere  confue- 
ucrunt , quodque  in  prshabita  decenti  prarparatione , neccffitate  coadi  adhibuerunt  in., 
effedione  ex  inftituta  Analyfi,  deprompta , poftmodum  inculcarunt . Sic  apud  harum  Di- 
fciplinarum  Proceres  Pappum  Alexandrinum , Archimedem , Apollonium , obferuare  li- 
cet; cum  non  fcmcl  primo  Analyfeos  vcftibulo  prscipiatur , vt  recta  ducatur  circulum- 
contingens;  quidam  agantur  lines ; circulus  ex  dato  pundo , tanquam  centro  dato  qui- 
dem imeruallodelcribatur , & id  genus  alia,  qua;  deinceps  Analyfi  inftituta  in  effedione 
inde deduda, repetuntur;  proptercaquamfspiflime  quidam  effcdionis  adumbratio,  vel 
fi  mauis  rudimentum , non  primittendum  ex  arte  fed  ingenij  potius , qua  quis  pollet  ala- 
critate folcrtiaquc , nemini  profedo  licet  inficias  ire . 

Methodum  autem  hanc , vt  fane  decet , prius  in  Problematibus  ab  alijs  antiqua  Metho- 
do fcilicet  Datorum  vfu  refolutis ; poftmodum  in  alijs , qua  nobis  huius  sui  prxclariJEmi 
Geometra  refoluenda  propofuerunt  experiri  iuuabit. 

Problema  . 


Quadrato  exijlcntc  AD,  producere  AC  ia  E& facere  F datam,  qui  ad punitam  E pertineat. 

Refolutio . 

Sit  tam  fidum,  fitque  reda H,  cui 
EF  aqualis  effe  debeat . Quo- 
niam igitur  H reda  linea  data  aqua- 
lis cft  reda  EF,  erit  etiam  quadra- 
tum ex  H aquale  quadrato  ERvtrin- 
que  addito  communi  quadrato  CD; 
ergo  quadrata  CD,  & H xqualiaj 
erunt  quadratis  CD,  & EF,  fed  ex 
Lemmate  quadrata  CD,  & EF,  s- 

Sualiafunt  quadrato  DG;  ergo  qua- 
rata  CD,  & H squalia  erunt  quadrato  DG,  hinc 

Compqfitio 


frotrahatur  Et)  ia  G,  ita  vt  quadrat)  ex  DG  aqualia  fiat  quadrata  ex  DS &H,  &fuper 
BG  de/cripto  femicirculo  BEG,  qui,  vt/upra  oslenfum  cft  tranfibitfuper  punQum  C:  pro - 
jrahatur  AC  donec  occurrat  eius  perip Aeria  in  E,  & agatur  EB.  Erit  enim  EF  aqualis  H. 

fiat  vt  didum  eft . \ 

Quoniam  igitur  quadrata  ex  CD,  & H,  per  conftrudionem  iqualia  funt  quadrato  DG, 
fed  quadratum  D ■ ex  antecedenti  Lemmate  squale  eft  quadratis  CD,  &EF;  ergo  qua- 
drata CD,  St  H squalia  erunt  quadratis  CD,  & EF;  vtrinque  fublato  quadrato  CD;  ergo 
quadratum  H squabitur  quadrato  EF;  ergo  & H squabitur  EF;  quod  tacere  opoi  tebat. 

Cstcra  vero  patent  ex  fupradidis . 

. -*  Problema  • 

Circuli  portione  dat»  in  reita  linea  AB,  infledere  ACE,  in  data  proportione  E ad  F. 

Refolutio , 

v v.  , ■* 

Sit  iam  fidum , & 1 punito  C duda  intelligatur  reda  contingens  CD. 

-*  Sf  2 Qponiam 


Eicinp]ura_. 
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Quoniam  igitur  eft  vt  E ad 
F,  ita  AC  ad  bC;  ergo  vt  qua- 
dratum E ad  quadratum  F,  ita 
quadratum  AC  ad  quadratum 
BC,  fcd  vt  quadratum  AC  ad 
quadratum  BC,ita  quadratum 
AD  ad  quadratum  DC,  cum-. 

(it  vt  AC  ad  BC,  ita  AD  ad 
DQ  ergo  vt  quadratum  E ad 

quadratum  F,  ita  quadratum  A D ad  quadratum  DC,  fcd  vt  quadratum  AD,  ad  quadra- 
tum DC,  ita  cft  AD  ad  DB,  cum  aD,  DC,  DB,  fint  proportionales  i ergo  vt  AD  ad  DB, 
jta  quadratum  E ad  quadratum  F.  • 


Compofitio 

Rtftt  AB  data  addatur  SD,  it*  vt  Juta  AS  enm  adtun&a  SD,  ad  tandem  adiunBam  BB', 
rationem  habeat , quam  quadratum  E ad  quadratum  F;  duliaquc  tangente  DC,  agantir 
CA,  CB;  erit  tutm  vt  E ad  F,  ita  AC  ad  £C. 

Quoniam  igitur  eft  vt  A D ad  DB,  ita  quadratum  E ad  quadratum  F;  fed  vt  AD  ad  Dt.' 
ita  quadratum  AD  ad  quadratum  DC, cum  AD,  DC,  DB  fint  proportionales:  ergo  vt 
quadratum  E ad  quadratum  F,  ita  quadratum  aD  ad  quadratum  DC:  fcd  vt  quadratum* 
AC  ad  quadratum  BC,  ita  quadratum  AD  ad  quadratum  DC,  cum  fit  vt  AC  ad  BC,  ita* 
A D ad  DC:  ergo  vt  quadrarum  E ad  quadratum  F,  ita  quadratu»  aC  ad  quadratum  BC: 
ergo  v t E ad  F,  ita  AC  ad  BC, 

Problema  I 

Stetis  liatis  AS,  A6  pofitiont  datis , ductrt  DE  far  alitia»  reda  liat * ptfititBt  daU,  #/>* 
ctrt  ifjittn  DE  datam , bdttfi  reda  liat  a magnitudine  data  aqualem , 


Rtfilutia  l 


. 


Sit  iam  faflum,  & refla  G fit  data eui  aequalis  dufl* 
fit  DE  parallela  refla;  aF.  Confidcrandum  eft  quid 
inde  fequatur . 

Quoniam  igitur  DE,  eft  «qualis  G,  & parallela  ipli 
AF,  ergo dufla  EF parallela  ipfi  AB  erit  aD  EFparal- 
lelogrammum : ergo  aF  cui  parallela  cft  DE,  erit  aequa- 
lis G. 

Ccmfejjtio , 

Putatur  A F fac  it  as  angulum  qutmtunqut  tum  iffa  BA,  ® 

& fiat  aqualis  G:  mox  agatur  FE  parallela  ipfi  BA; 
ducatur  que  ED  par  alitia  tpfiAF:  nam  DE  problemati fatis  faciet  l 

Quoniam  igitur  AF,  cui  parallela  dufla  eft  DE,  eft  aequalis  G;  ergo  dufla  EF  parallela^ 
ipfi  ab,  erit  aD  EF  parallelogrammum , atque  aded  DE  «qualis  aF:  ergo  DE  eft  «qualia 
G,  & parallela  aF  . 


Problema 

Circulo  pofitione  dato  ABC,  & datis  duobus  punitis  D,  F,  infitdtrt  DAS,  tf-  facere  BC  ipfi 
Z>£  far  alie  lam^a . 
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‘ R (folati» , 

SVppbnatur  iam  fa-  *,.*  „*& 

ta,  it»  vtduflis  /'_'•■**  A<«' 

DA,  EA  occurrentibus 
peripherix  circuli  in  pu- 
flis  B,C,dufla  bC  fit  pa- 
rallela DE;  cx  D aga- 
tur circulum  contingens 
DG,  & cx  B contingens 
BF.  Quoniam  igitur  BC 
eft  parallela  reflat  DE; 
ergo  BF  circulum  tan- 
gens in  punflo  B,  cadit 

fuper  BC.DE, facies  Sgulos  alternis  DFB,  FBC  atquales;  fcd  BF  tSgit,  & BC  fccar  circulu; 
ergo  in  prima , & fecunda  figura  angulus  FBC  arquabitur  angulo  DAE,  fed  angulus  DFB 
erat  zqualis  angulo  FBC;  ergo  angulus  DFB  aequabitur  eidem  angulo  DAE;  (cd  angulus 
ad  D communis  eft  vtrique  triangulo  BDF,&  ADe;  ergo  & harc  ipfa  triangula  erunt  z- 
quiangula , Se  inter  fe  fimilia ; ergo  vt  AD  ad  DE,  ita  DF  ad  DB;  ergo  reflangulum  aDB 
arquabitur  reflangulo  EDF;  fed  reflangulum  ADB  zquale  eft  quadrato  dG;  ergo  reflan- 
gulum EoF  arquabitur  quadrato  pG,  ergo  erit  vt  Eo  ad  oG,  ita  dG  ad  i>F, 


Compoftio 

Dulfd  DG  ttnttntifitt  vt  DE  ti DG,  itt  DG  'id DF,  <*rtxF dautitr  rtlU  FS,  ttxv/ns  cir.  T',:V‘ 
culum  i&perB  *g*t»T  DA:  mtx  WW  ******  EJ:  tgaturque  MC ; hcc  cnm  er  it  partlU-  ^ M/;/;  At . 
UiffiDE,  **a*- 

Quoniam  igitur  eft  vt  ED  ad  DC.ita  DG  ad  DF;ergo  reflangulum  EDF  arquabitur  qua- 
drato DG|  Cea  reflangulum  A JB  zquale  eft  quadrato  DG;ergo  reflangulum  ADB  zqua- 
binir  reflangulo  EOF;  ergo  vt  A D ad  DE,  ita  DF  ad  DB;  ergo  hzc  ipfa  triangula  erunt 
sequtangula , & inter  fe  fimilia , fed  angulus  ad  D communis  eft  vtrique  triangulo  B DF,  & 

ADE;  ergo  angulus  DFB  zquabitur  angulo  DAE,  & angulus  DeA,  zquabitur  angulo 
DBF;  fed  BF  tangit , B 2 vero  fecat  circulum ; ergo  in  prima,  & fecunda  figura  angulus 
FBC  zqualis  erit  angulo  DAE;  ergo  angulus  DFB  zquabitur  angulo  FBC,  ergo  BF  cir- 
culum tangens  in  punflo  B,  cadit  fuper  BC,  DE  facicnsangulos  alternos  xqualcs,-  ergo 
refla  BC  erit  parallela  reflat  DE. 

■ •.  Refolutio. 

Y"*\Von!affl  igitur  BC  eft  parallela  refl*  DE,  ergo  CE  cadit  fuper  BC,  DE,  angulos 
W BCF-,  DEC,  alternos  zquales  faciens,-  fed  in  tertia , & quarta  figura  angulus  DBF,  . 

zquatur  angulo  BCE,  cum  BF  tangat , & BD  fccct  circulum;  ergo  angulus  DBF, 
zquabitur  angulo  DEC,  fed  angulus  ad  D,  communis  eft  vtrique  triangulo  DBF,  DAE; 
ergo  hzc  ipfa  triangula  erunt  xquiangula,  & inter  fe  fimilia,  ergo  vt  AD  ad  uE,  ita  oF, 
ad  dF;  ergo  reflangulum  AoB,  zquabitur  reflangulo  EDF;  fed  reflangulum  ADB.zqua- 
le  eft  quadrato  DG,  ergo  reflangulum  EoF,  zquabitur  quadrato  DG;crgo  vt  ED  ad  UG, 
itaLGadDF. 


0 


Compoftio . 

Voniam  igitur  eft,  vtEo,' ad  »G,  ita  dG  ad  dF,  ergo  reflangulum  EoF,  zquabitur 
i quadrato  DG;  fcd  reflangulum  AoB,  zquale  eft  quadrato  OG;  ergoreflangulum 

AoB, 


- \ • ■— 
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AoB,  squabitur  rcift  angulo  EdF;  ergovt  Ao  ad  dE,  ita  DF,  ad  oB,  ergo  bsc  ipfa  triani 
gula  erunt  arquiangula , & inter  fc  fimilia  > fcd  angulus  ad  d communis  eft  vtriq;  triangulo 
»BF,&  DAE  ergo  angulus  oFB, squabitur  angulo  uAE,&  angulus  nEC,squabitur  angulo 
uBF;fcd  angulus  dBF  eft  squalis  angulo  BCE;cum  BF,  tangat,  Bt>,  fecct  circulum:  ergo  in 
tertia , & quarta  figura  CE,  cadit  fuper  BC,  dE,  angulos  BCE,  dEC,  alternos  squales  fa- 
ciens ; erga  BC,  eft  parallela  retis  oE.  Quod  &c. 

Problema . 

Pata  tafe  trianguli , diffcrtntia  Uterum,  & ungula  vertitis,  inuenire  triangulum. 

Refolutia . 


DAta  fit  trianguli  bafis  Z,  differentia  laterum  AB,  atv 

gulus  ad  verticem  squali?  angulo  C,  fitque  repe-  ^ X 

riendum  triangulum . — 

Sit  iam  fa&um,  illudque  fit  triangulum  ADG,  ita  vt 
differentia  laterum  AD,  DG  fit  AB: bafis  autem  AG  fit 
squalis  Z,  data? , Se  angulus  aDG  ad  verticem  fit  squalis 
angulo  C.  Inrelligatui  cx  B extremo  deferentis  datj  AB, 
duifta  quidem  BG, 

Quoniam  igitur  angulus  ADG  squalis  eft  angulo  C; 
ergo  reliouus  angulus  FDG  squabitur  reliquo  angulo  H; 
fed  angulus  FDG,  squalis  eft  duobus  angulis  DBG, 

DGB  ergo  angulus  H squalis  erit  aggregato  i duobus 
angulis  DBG,  DGB;  fed  AB  exiftente  differentia  laterum 
AD,  DG,  funt  quidem  squales  DB,  DG,  atque  aded  an- 
guli DBG,  DGB  fune  inter  fe  squales , proptcrcaque  an- 
gulus DBG  dimidius  eft  aggregati  angulorum  DBGt 
DGB;  ergo  angulus  DBG  eft  dimidius  anguli  H, 

Comp  optio  ? 

Bella  AS  differentia  Uterum  protrahatur  ad  alterutram  partem  veriijgritia  B,  & td  fOt* 
sn.irfi  *•  Ilum  B,  Jiat  angulus  GBD  aqualis  dimidio  anguli  H:  mox  vero  ito  BG  aftttur  AG  aqualat 
y»S4.  Z,  Deinde  ad funetum  G fiat  angulus  BGD  aquulis  angulo  GBD;  triangulum  enim 

trit , quod  qutrttur . 

Quoniam  igitur  angulus  DBG,  dimidius  eft  anguli  H,  fed  AB  exiftente  differentia  ht$* 
rum  AD,  DG,  funt  quidem  DB.DG  squales,  atque  adei  anguli  DBG,  DGB  funt  inter 
fc  squales , proptereaque  angulus  vnus  DBG  dimidius  eft  aggregati  angulorum  DBG,' . 
DGB;  ergo  angulus  H squalis  erit  aggregato  e duobus  angulis  DBG,  DGB,  fcdangulu* 
FDG  squalis  eft  duobus  angulis  DBG,  DGB,-  ergo  angulus  FDG  squabitur  angui»  ijf 
ergo  reliquus  angulus  ADG  squabitur  reliquo  angulo  C, 


Problema  J 

Dat»  i a fi  trianguli , aggregato  Uterum , <$■  angulo  verticis , inuenire  triangulum 

Rcfolutio , 


Sit  data  trianguli  bafis  Z,  laterum  aggregatura  AB,  angulus  ad  verticem  xqualii  anjtil 
lo  C,  oporteat  repet irc  triangulum , 

Pan*: 
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Ponitor  iam  fafium  > fitque  triangulum  DAG,  cuius 

bafis  AG  iit  squalis  dats  Z,  aggregatum  ver6  latccunu. rg^j 

AD,  DG,  fit  squale  ipfi  Ab.  Manifcftumcft  du<2a  BG, 
quod  angulus  ADG  squalis  erit  duobus  angulis  DBG, 
fc  DGB. 

Quoniam  angulus  ADG  squalis  eft  an  gulo  C,  fcd  an- 
gulus ADG  squalis  eft  aggregato  angulorum  DBG.& 

DGB;  ergo  angulus  C aquabitur  aggregato  angulorum^ 

DGB,  & DBG,  fed  angulorum  DBG,  DGB  aggregatum 
duplum  eft  vnius  anguli  DBG;  ergo  angulus  C duplus 
erit  anguli  DBG,  feu  ABG. 

Compojitio . 

Ad  J*  extremum  aggregati  laterum  fiat  angulus  ABG  a- 
qualis  dimidie  anguli  C,  & centra  A interuallo  dat a 
recta  Z dejeribatur  circulus,  in  cuius  circumferentiam 
tttccjfarib  incidet  BG,  vt  afienfum  e fi  fiufra:  mox  ad 
pu„ctumO  confiituatur  angulus  DGB,  aqualis  angui a 
DBG  i triangulum  enim  ADG  erit,  quod  quaritur. 

Quoniam  igitur  angulus  C duplus  eft  anguli  ABG,  feu  DBG,  fed  ipfius  anguli  DBG 
duplum  eft  aggregatum  angulorum  DBG,  & DGB;  ergoangulusC  aquabitur  prsdifto 
!g gregato  angulorum  DBG,  & DGB,  fed  angulus  ADG  squalis  eft  aggregato  angulo- 
rum DBG,  & DGB;  ergo  angulus  ADG  squalis  erit  angulo  C 


- Problema 

'Hau  differentia  fcgmenteruw  iajets  trianguli , aggregato  laterum , & ungulo  verticis , iso- 
Hcnirc  triangulum . 

Fa&um  iam  fit , atq;  triangulum  illud  cfto  DAGdo 
quo  perpendicularis  DE;  Se  centro  D>  interuallo  mi- 
norisTareris  DG,  deferibatur  circulus,  fecans  latus 
AD,  protraftumin  F,  8c  bafin  AG,in  B;  erunt  BE,  EG 
squales;  vnde  AB,  erit  differentia  Tegmentorum  ba- 
feos  AG:  ducamur  BF.FG;  itaq;  nedum  habetur  fa- 
6um  triangulum , fcd  triangulum  vni  cum  circulo 
prsdi&o.  Quid  inde  fcquatur  videndum. 

Rcfolutio. 

QVoniam  igitur  in  triangulo  ADG,  aggregatum  laterum  AD,  DG,  squslc  eft  reiftx 
Zi  fed  AF  squalis  eft  aggregato  laterum  AD,  DG,  cum  DG,  DF.fint  squales;  vn- 
de  addita  communi  AD,  fit  AF,  squalis  aggregato  ipfarum  AD,  DG;  ergo  aF, 
Squabitur  Z. 

Et  quoniam  angulus  ADG,  squalis  eft  angulo  C,-fcd  angulus  ADG  ad  centrum.duplus 
eft  anguli  AFG,  ad  circumferentiam ,•  ergo  angulus  C,  duplus  erit  anguli  AFG. 

Et  quoniam  angulus  FBG,  eft  ad  circumferentiam , infiftens  circumferentis  FG,  cui  in- 
fidit angulus  FDG,  ad  ccntrum;fcd  angulus  FDG,  duplus  eft  anguli  FoGwgo  angulus  H» 
duplus  erit  anguli  FBG,  ciim  angulus  FDG,  lupponatur  squalis  angulo  H. 


Exemplum 

ViL 


ertfl*  ptrffn* 
diotUris  MI 


Campo- 
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Compofitio - 

Sit  AB,  digerentia  fegmentorum  tafeeos  trianguli-,  protrahatur  ad  partes  ii  &fiat  angulus 
FBG,  a qualis  dimidio  angui t H;  mox  vero  ex  A,  in  V,  optetur  AF,  aqualis  Z\  deinde  ni 
punitum  F,  fiet  ungulus  AFG,  aqualis  dimidio  unguli  C;  ad punitum  G,fat  angulus 

FGD,  aqualis  angulo  DFG:  erit  enim  triangulum  ADG,  quod  queritur . 

Centro  l>,  ad  interuallum  DG,  vel  DFfeuut  enim  aquales  de  feritatur  circulus-,  dueaturq;  BF. 

Quoniam  AF,  eft  squalis  7. i fed  AF,  cft  squalis  aggregato  laterum  AD,  DG,  cum  DG, 
PF,  fint  squales ; vnde  addita  communi  AL),  aggregatum  ipfarum  AD,  DG,  iquabitur 
ipfi  AFi  ergo  aggregatum  ipfarum  AD,  DG,  squabitur  ipfi  Z. 

Et  quoniam  ex  conftrudtione  angulus  C,  duplus  eft  anguli  AFG;  fcd  angulus  ADG  ad 
centrum , duplus  eft  anguli  AFG,  ad  circumferentiam,-  ergo  angulus  ADG,  squabitur  an- 
gulo C; 

Et  quoniam  angulus  H,  per  conftrudtiorcm  duplus  eft  anguli  FBGi  ergo  angulus  FDG, 
cum  aneulus  C fitoftenfus  squalis  amulo  ADG,  atq;  adeo  FDG  squalis  an:  ulo  H, 
duplus  erit  anguli  FBG,-  fed  angulus  FDG,  cft  ad  centrum,  infiftens  circumferentis  FG.cui 
Ctiam  tnfiftit  angulus  FBG;  ergo  angulus  FBG,  ad  circumferentiam  erit. 

Du&a  igitur  DE,  qus  fit  perpendicularis  ipfi  BG,  erunt  BE,  EG,  inter  fe  squales ; erga 
differentia  fegmentorum  AE,  EG,  erit  ipfa  AB,  data . 

Conftruiftum  cft  igitur  triangulum  ADG,  habens  angulum  ADG  ad  vcrticcm.squalem 
dato  angulo  C;  & aggregatum  laterum  AD,DG,  squale  dats  redtx  Z,  atq;  tandem  A» 
datam , differentiam  Tegmentorum  AE,  EG, 

Aliter. 

Refolutio , 

En  B,  erigatur  refla  perpendicularis  BI>  & agatur  FG:  ducatur  BD. 

V oniam  igitur  angulus  ADG;  squalis  eft  angulo  C;  fed  angulus  AFG:  dimidius  eft 
w anguli  ADG,  funt  enim  DFJDG  squalesiergo  angulus  AFG  dimidius  erit  angu» 
liC.Cumq;AB,ficdifferentiafcgmentorumbafcos,  fi  DE  perpendicularis  ca- 
dat fuper  KG,  bifariam  diuidet  BG  in  E;  ergo  BD,  Dc,  DF  erunt  squales ; quare  puuQaJ 
B,u,F,  pertinebunt  ad  circulum, -ergo  qngulus  FBo  ad  circumferentiam  dimidius  erit  angtjlt 
EDo  ad  centrum fed  angulus  H cft  squalis  angulo  FDc.crgo  angulus  FBc  dynidlus  erit 
anguli  H,  fed  angulus  IBF,  eft  reflus;  ergo  anguli  IBo,  IFo,  erunt  squales  duobus  H,& C. 
Sed  anguli  H,  & C funt  squales  duobus  redtis , ergo  anguli  IBo,  IFc,  erunt  squales  duci- 
bus roftis , ergo  quadrilaterum  IBoF,-  erit  in  circulo . 

Comfofitio 

Differentia  data  AB,  protrahatur  ad  partes  B\  efe fiat  angulus  FBG aqualis  dimidia  anguli  /T, 
ex  A,  in  BF,  aptetur  AF,  aqualis  Z;mox  vero  ex  B,  erigatur  perpendicularis  BI-,  diuifeaqi 
IF,  bifariam  in  D,  centro  D,  inter  uallo  DI,  vel  DF,  dc  feritatur  circulus , qui  necefeani 
tranfeiit  per  punitum  B,  fetans  AB  protractam  tn  0;  agatur  FG,  dueaturq-,  DG:  erit  trian- 
gulum ADG,  quod  quatitur , 

Quoniam  Do,  eft  squalis  DF,  ergo  addita  communi  AD,  aggregatum  laterum  AD, 
Do,  squabitur  ipfi  AFi  fcd  Al:,  fafta  cft  squalis  Zjcrga  aggregatum  laterum  AD,  Do» 
Xq nabitur  Z. 

. Dudu  autem  perpendiculari  DE. 

i Quoniam  circulus , centro  D,  deferiptus  rranfit  per  punfia  B,o,crit  BE, squalis  Eo;qua« 
re  differentia  fegmentorum  AE,  Eo,  crir  data  AB. 

Supcreft  oftendendum  angulum  A Do,  squalem  effc  angulo  C. 

Quoniam  enim  quadrilaterum  IBoF,  cft  in  circulo ; ergo  anguli  IBo,  IFo,  crunrsquales 
duobus  redtis fed  anguli  quoq,-  H,  & C,  funt  squales  duobus  redtis ergo  anguli  IBo, IFo, 

erunt 
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6rSt»t  «quales  duobus  angulis  H,  & C,-  fed  angulus  IBF,  eft  re&us , & angulus  FBG,  per 
■''conftru  itionem , dimidius  eft  anguli  H;  ergo  angulus  AFG,  dimidius  erit  angulo  C,-  fcd 
angulus  AFG,  dimidius  eft  etiam  anguli  ADG,  ergo  angulus  aDG,  aquabitur  angulo  C 
Quod  oportebat  oftendere . 

Conftrufium  eft  igitur  triangulum , &c. 

Problema. 

puti  different iu /egMt ultrum  bafeos  tr Unguli , differenti*  Uterum , er  ungulo  verticis , in- 
uenirc  triangulum . 


Re/oluti » 


DAta  fit  differentia  Tegmentorum  bafeos  trian 
guli  ABidifferentia  laterum  Z angulus  ad  ver 
ticcm  tequalis  angulo  C,  oporteat  reperire  triangu- 
lum . 

Sit  iam  fa<2um , illudq;  fit  triangulum  ADG,  inj 
quo  perpendicularis  DE,  & centro  D,  interuallo  mi- 
jioris  lateris  DG,  deferibatur  circulus  fccans  latus 
DA  in  H,  bafin  AG  in  B.  Itaq;  diff.  fegmentorunu. 
bafeos  AE.EG,  erit  AB,  defferentia  vero  !aterum_ 

DA,  DG,  erit  AH.  Intelligantur  du&s  bH,  BF,  FG. 

Quoniam  igitur  angulus  ADG  xqualis  elt  angulo 
Ci  ergo  dimidius  anguli  ADG  aquabitur  dimidio 
anguli  Ci  fed  angulus  AFo  dimidius  eft  anguli  AoCj 
l»ic  enim  ad  circumfercnttatn,ille  autem  ad  centrum,- 
ergo  angulus  AFG  aquabitur  dimidio  anguli  Ci  fed 
angulus  ABH  squalis  eft  angulo  aFG,  vt  mox  con- 
flabit ; ergo  angulus  ABH  aquabitur  dimidio  ango- 
f»_C.  Quod  faccrc  datum  eft, 

Lemmd  I 

Quod  autem  angulus  ABH  fit  aequalis  angulo 
AFG,  fic  oftendo . 4> 'uodrilottrum  enim  HGBP 
tjl  in  circulo ,-  quare  unguli  HSG,  HFG  cx  oduer- 
fj>  duobus  reChs  Junt  aquales  •,  fed  etiam  unguli 

HBG,  HBA  fuut  aquales  duobus  redis , ergo  unguli  HSG,  HFG,  erunt  iquules  duobus  an~ 
gulis  HBG,  HBA:  dempto  communi  angulo  HBG,  remonebit  ungulus  HFG,  /eu  AFG  <C 
qualis  angulo  ABH, 


^C\ 


ltt  fehtmnttM 

duci*,  rtdn 
CF,  SJT. 


Compofnio . 

' Differentia fegmentorum  leftds  ~AB,  protrobotur  ud fortes  Bffot  lutem  ongulus  ABH  aqua-  tpa;,  q,+ 
lis  dimidio  onguli  C,-  mox  vero  ex  A in  onguio  ABH,  optetur  AH,  aquatis  Z,  & protro-  ,r 

botur  ad portes  H,  deinde  if[i  HB,  fiot  perpendiculoris  BF,  que  nccefartt  eobibit  c *"■ 
AH.  proaull  o ; deinde  diusfa  HFbiforiom  in  D;  centro  D,  interuollo  DF,ve/  VH\  de  feri • 
botur  circulus , cuius  circumferenti*  omnino  tronfibit  fer  Bfeeons  AT  protraciam  od 
i portes  B tn  G ; agatur  DG;  cadat  entem  perpendiculoris  DE;  erit  enim  tr unguium  ADG, 
quod  queritur . 

Differentia  enim  Tegmentorum  bafeos  erit  data  AB,  & differentia  laterum  erit  AH,  pro- 
h-aflaeniro  AD  ad  F circumferentis  punitum,  erit  AF,  squalis  aggregato  laterum  AD, 

DG,  fed  DF,eft  xqualis  minori  lateri  DG,  differentia  vero  inter  DF,AD  eft  AH  Supercft 
^tendendum  angulum  ADG  squalem  efle  angulo  C,quod  ita  manifcftu  fiet.  Ducatur  Fo. 

T t Quoniam 


Digitized  by  Google 


33«  CAROL!  RE  N X l fc I N I l 

Quoniam  igitur  angulus  ABHarqualiseft  dimidio  anguli  C,  ex  conftrudHone  s fcd  aft* 
culus  ABH  .t qualis  eft  angulo  AFG,  vt  oftenfum  cft ; ergo  angulus  AFG  atquabitur  dimii 
dio  anguli  C;  (cd  angulus  AFG  dimidius  eft  anguli  ADG;  ille  enim  ad  circumferentiam , 
hic  autem  ad  centrum ; ergo  angulus  dimidius  anguli  ADG,  atquabitur  dimidio  anguli  C; 
«i  go  angulus  integer  ADG,  atquabitur  integro  angulo  C,  Quod  erat  operae  pretium  often- 
der  v Conftruftum  eft  ergo  ficc. 

SCHOLION, 


f'l  ti  Analjfcos  culum , fi Theorema  fuerit , folemne  illud adiungitur . Quod  ita  fe  habet , 
fro fleret  quid  Theorematis  rcfilutio  definit  ttt  verum  vt  ftapiwor  fpcculabilc ; Ita  Pro. 
hiemetis  Analyfit  tbfiluiiur  dicendo , Quod  fieri  potcft.W  Quod  datum  eft,  vel  Quod 
fieri  nihil  prohibet,  aut  confimtli ,.  aquipt)llentiq\  formult ; fiquidemhac  de  qua  loqui- 
mur Rejilutu  definit  in  verum  vt  uopuxrcv  operabile.  Nojl re  igitur  bec  Methodus , 
prout  in  froblemtttbus  t fi  occupata , in  ferficitur , vt  fifiert  tunc  debett  AnalytialcumJ 
trimum  inciderit  in  alequodverum,  quod  tpfipotcH  opertri.  Itu  quidem  in  primo  Exem- 
plo cum  in  refo luendo peruenerif  ud  illud , ergo  quadrata  CD,&  H atoualia  erunt  qua- 
drato DG.  Sifttre  debet  potefi  enim  tunc  operari,  fi  quidem  nihil  prohibet  BD  Produci  ai 
partes  D vfique  ad  G,  itu  vt  quadratum  DG  aquale  fit  quadratis  retiarum  H,  Qr  CD.  Ele- 
' mentare  enim  eft  duarum  rectarum  quadratu  aquale  quadratum  exhibere , Sic  diam  i» 
fecundo  Exemplo,  cum  ad  illud  peruenerit.e  rgo  vt  AD  ad  DB,  ita  quadratum  E ad  qua- 
dratum Vyfiftet ; id  enim  fieri  potefi , nam  conceditur  retia  AB  adtttngere  BD,  itant  data 
tum  adiuncta  ad  adiunctam rationem  habeat  datam , qua  e fi  quadrati  E ad  quadratum j 
Fwtfiqutdem  data  eft  ratio  E ad  F,  ita  data  eft  ratio  quadrati  E ad  quadratum  Fi  fei 
\ ordinatum  e fi  tam,  quo  pacto  propofito  lateri,  latus  fit  adtungendum , ita  vt  aggregatum^ 

' ex  dato,  & adinneto,  ad  adtunctum  rationem,  habeat  fatam . Sic  it)  tertio  Excmploapnod 
facile  cernitur.  Sic  tfi  in  quarto,  eum  pcrucncrit  ad  illud,  ergo  vt  ED  ad  DG,  ita  uG  ad 
* DF  tfifiat  Analjfia , nam  cum  punctum  fit  datum  D,  datu/que  pofilionc  circulus  ABC,  te- 

cta contingens  DG,  ignorari  nequit,  dataque  erit  i eft  que  et  tam  data  DE,  Cum  cius  extre- 
ma D,&  E data fint ; ergo  etiam  & BF  dabitur . Ordinatum  eft  enim  in  Elementis  qua 
pacto  datis  duabus  rectis  lineis , tertia  proportionalis  reperiatur , Et  in  Exemplo  quinta 
citm  ad  illud  pcrucncrit , ergo  angulus  DBG  eft  dimidius  anguli  Hsfifiendum  eti  t an- 
gulum enim  H bi fartam  dittidere  Elementare  eft  ;fic  de  alijs  exemplis . 

Hrc  autem  Problemata  funt  cx  ijs,  quat  Lugduni  Batauorum  ad  nos  Florentiam  n«Jt3 
Ignobilis  Geometra  refoluenda  tranlmifit , 


Prohlema 

jnioptam.,  'qfcfo  in  fcmieirculo  ABC,  puntio  quidem  B,  queritur  i»  diametro  puntiam  re /lex lenit , pn- 

taD,  ita  vt  dutia  incidente  BD  re  fleti  a tur  in  E puntium  in  linea  tangcnrc  CE,  at  inter? 
septa  FE  ad  tangentem  EC  rationem  habeat  ,Vt  S ad  £, 

Rcfilutio , 


SJt  iam  fadfum  i ita  vt  angulus  ADBfitxqualis  angulo 
CDE,  & fegmentum  FE  ad  EC,  (it  vt  S ad  Ri  intclli- 
gatur  protra&a  ED  ad  M,  & duifta  BMdntcIligatur  eflc  ML, 
ad  Mk,  vt  S ad  R;  & feH  parallela  MC,  & per  puniSa  K,  H,L 
deferiptus  circulus  , Item  intclligantur  dutfta:  KL,  ET, 
AF.CF. 

Quoniam  igitur  angulus  KDb  squalis  eft  angulo  CDE, 
fed  angulus  KDM  xqualis  cft  angulo  CDE;  funt  enim  ad 
verticem ; ergo  angulus  KDB  aequabitur  angulo  KDM;  iiu. 
triangulis  igitur  bKd,  MKD,  latus  bK  aquabitur  lateri  kM. 
vt  conflat  ex  Elementis ; ergo  BM  diuifa  eft  bifariam  in  Kj 
ergo  bM  ad  reytos  angulos  in  k a diametro  AC  fecatur . 


Rdr? 
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- Rurftis . Quoniam  igitur  eft  vt  S ad  R,  ita  FE  ad  eC,  eftque  etiam  vtSadR.ita  LM  ad 
MK,&  eft  angulus  IMD  xqualis  angulo  CED;  ergo  triangula  MKL,  ECF  erunt  xquian- 
gula , atque  ade6  angulus  MLK  xquabitur  angulo  CFE  ergo  angulus  KLD  aequabitur 
angulo  CFDi  fur.t  enim  reliqui  ad  duos  reftos ; fcd  anguli  ad  verticem  D funt  aquales ; 
ergo  triangula  LKD,  FCD,  funt  xquiangula;  ergo  angulus  LKD  squalis  eft  angulo  FCD; 
ergo  angulus  LkT  in  triangulo  KLT  xquabitur  angulo  FCA  in  triangulo  CFA , fed  angu- 
lus AFC  xqualis  eft  angulo  kLT;  vterque  enim  eft  rcdus;circuli  fiquidem  KLT,  centrum  I 
in  diametro  AC  facili  demoftrabitur , atq;  adeo  angulus  KLT  eft  in  femicirculo , vt  angu- 
lus AFC,  ergo  du&is  FA,  LT,  angulus  KTL  arquabitur  angulo  CAF;  ergo  circulifcg- 
«jientumkHLfimilecritfegmentoCMF;  ergo  angulus  KHM  xquabitur  angulo  CME.& 
angulus  MKH  xquabitur  angulo  ECM;  Quod  fieri  poteft . 

Camfefitia  . 


Duratur  tl  perpendicularis  ipfi  AC,  & protrahatur  vfqne  ad  M;  deinde  fiat  vt  B ad S,  itas  ru'ni‘  °'»- 
KM  ad aliam  P:  mox  fiat  vt  P ad  MK , ita  MK  ad  aliam  4J:  dueaturqu  e MC,  & ad  pun- 
B«m  K fiat  tH  parallela  iffi  MC;  centra  autem  M,  interuallo  aquati  rei/ a iam  r nuent  a tuBa . 

«Sb  nempe  MH,  definiatur  areus  fecans  kH,  tn  H,  ex  punBa  M per pu nilum  H ducatur 
ME  fteatts  CG  in  E,  efi  AC  in  D:  dneatnr  BD. 

- 1 Pica  BD  reflcBi  itt  DE,  ita  v t angulus  ADB fit  aqualis  angule  CDE,  & FE  ad  EC  rationem 
" habeat,  quam  S ad  K. 

Agatur  CF,  & fecetur  ML  aqualis  P,  ducatur  LK,  fer  panda  vera  L,bMi  defcrilatur  cir- 
■eulus  IKH\  & agatur  LT;  itemque  FA. 


Quoniam  isirar  bM  ad  re&os  angulos  fecatur  in  K a diametro  quidem  AC;  ersoBM 
«diutia  erit  bifariam  in  ki  ergo  latus  Bk  xquate  erit  lateri  kM;  ergo  in  triangulis  EkD,  MKD, 
latera  BK,  KD  xqualia  funt  lateribus  KM,  KD  vtrunque  vtriqtie ; fcd  angulus  BkD  xqua- 
Jis  eft  angulo  MkD,  vterque  fiquidem  eft  redfus ; ergo  angulus  KDB  xquabitur  angulo 
KDM/fcd  angulus  KDM xqualis  eft  angulo  EDC;  funt  enim  ad  verticem,-  er0o  angulus 
KDB  xquabitur  angulo  CDE.  - 

Supcreft  i itur  oftendendum  FE  ad  EC  rationem  habere,  vt  S ad  R. 

Quoniam  itaq;  in  trianrulis  MkH,  ECM  anguli  funt xquales  (angulus  enim  KMD  x- 
ijuahs  eft  angulo  CED,  eoqu&d  KM.EC  fint  parallela^  & angulus  MkH  xqualis  eft  an- 
gulo ECM  per  conftru&oncm  (anguli  enim  ECA,  & MkT  funt  xquales , vtpoti  redi:  his 
gaorrd  additi  funt  xquales  ACM,  &HKT).  ergo  reliquus  KHM  xquabitur  reliquo  CME; 
*rt,0  circuli  fcgmemumKHLfimilc  erit  fegmentoCMF;  ergo  dudis  FA,  LT,  erit  angulus 
ltfL  xqualis  an.ulo  CAF:  fcd  angulus  AFC  eft  xqualis  angulo  kLT,  vterque  enim  eft  re- 
dius : vt  didum  eft ; ergo  reliquus  LKT  xquabitur  reliquo  FCa.-  eri  o in  triangulis  LKD,& 
ICD^m:  ulus  LkD  xqaaliseft  an*ulo  FCD,  fed  anguli  ad  verticem  D funt  xquales  .•  ergo 
on  .ulns  KLD  xquabitur  angulo  CFO,  atque  adeo  kLM  reliquus  ad  dtios  redos  xquabitur 
reliquo  CFE:  fed  an  ulus  KML  xqualis  eft  am  ulo  CEF,  vt  vidimus  ob  parallelas  BM.CEs 
crLo  reliquus  an  ulus  MKL  xquabitur  reliquo  ECF;  ergo  triangula  MKL,  ECF  funt  xqui- 
an' ula,  atque  fimilia;  er  o vt  LM  ad  MK,  ita  FE  ad  EC,  fed  LM  ad  MK,  eft  vt  S adRpcr 
confirudionem:  ergo  vt  S ad  R,  ira  f E ad  EC.  Quod  facere  oportebat . 


Problema. 

Pala  trianguli  iafe , & aggregata  laurum  vpa  eum  ratione  figmentorum  bafeos  reperirts 
triangulum-» . 

Data  fit  bafis  aC,  laterum  autem  aggregatum  CE-  at  veri  rado , quam  habent  ad  inui- 
CCm  fcgmcnra  bafeos  fit , vt  S ad  R . Oporteat  reperirc  triangulum . 


£x«»] 


Befalutto  . 

Sit  iam  fadum , illudque triangulum eflo  ABC: ex  pundo  autem  B cadat  perpendi- 
cularis £G,  ita  vt  icgmentum  bafeos  AG  ad  fegmentum  GC,  fit  in  ratione  S ad  R,  & 
' - - - Tt  a aggre- 


k 
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aggfceatutn  laterum  AB,  bC,  squale  fit  refls  CE  dat*.  Manifeltom , fi  cfntto  C,  & uifif 
uallo  CE  deferibatur  circulus  EFH,  & pun&o  B, 

trianguli  ABC  vertice , interuallo  BA  minoris  late-  

ris  deferibatur  circulus  AFD,  quod  hic  priorem  tan- 
get in  pundo  quo  larus  CB  pratraflum  ad  partes  B, 
pauemtt;  cft  enim  punflum  illud,  puta  F,  extremum  \ 'y 

femidiametri  circuli  maioris,  cuius  centrum  C, fle  ex-  /C\b  j \ 

tremum  femidiametri  circuli  minaris,  cuius  centrum  ,/V/Wc  y 

B,  ad  quod  indagandum  przhabendum  e fi  punflum  Hi  a^— j 

f;  fic  enim  comparabitur  punflum  B,  circuli  cen-  \ / 

trum , & quarfiti  trianguli  vertex  j fed  ad  inquiren-  \ yT* 

dum  punflum  F deferibendus  cft  circulus  tranfiens 
per  a.D,  tangens  alterum  inF  flcc.vt  conflituta  fint 

triangula  fimilia  F AD,  FLM , , u 

Sitiam  faturo  &c.  & ducatur  Lt  tangens  cuculum  in  L occurrens  in  K diametro  EH 

protrafls  ad  partes  H. 

Quoniam  igitur  circutus  tranfiens  per  punfla-  i— «v. 

F,A,D,  tangit  circulum  HFIE  intus  in  punfloF.fcd  fi  r/r\ 

fuerint  duo  circuli,  quorum  vnus  tangat  ipms  alium,  /T^Ib  1 \ 

triangula,  quorum  vertex  cft  in  illo  punSo,  circuli*  L 


prai  . 

Ium  FAX»,  fimile  cft  triangulo  FLM:  crgoangulus  V \ 'V  • . 

FAD  aquabitur  angulo  FLM:  angulo  ad  F communi  \ yjf 

exillentc  vrrique  triangulo  ADF,  MLF:  ergo  an- 
ouhis  ADF  squabituv  angulo  LMF:  fcddufla  tan- 
gente KL, angulus  ALk  comprehenfus  a fccante,  & tangente  squalis  eft  ■ anrulo  LMK 
ergo  angulus  ALbarquabitur  angulo  ADFi  ergo  triangula  kaL.FaD  fimilia  erunt:  ergo 
Circa  squales  angulos  KAI , FAP  latera  erunt  proportionalia : ergo  vtlcA  ad  AL,  itui 
FAadAD:  crgovtKA  adFA.itaALad  AD: ergoreflanjulum KAD squabitur reflan- 
gulo  FA  L,  hoc  eft  HAE;  ergo  vt  AD  ad  AE,  ita  AH  ad  AK.  Quod  fieri  foteft,  ~! 

, ' r ' ■'  1 **  * * • i • q 

Cmpcfiti»  ^ ~ V 

■ >,«;•-  1 i 

tntnbatuT  igitur  AC  ad  partes  C in  I , ad  partti  A in  infinitum ; fiat  autem  vt  AU  ni 
* AE,  tta  AH  ad  AK.'  at  ner*  ex  fnnSt o i datatur  KL  ungens  tirculnm  H F E,  in  pundt  L, 

t-  i punlfo  autem  L,  fer  A ducatur  LF , i fundo  F per  D,  agatur  FU,  ducaturtjue  LUt 

mox  autem  per  centrum  C at  eodem  F agatur  F N fetant  perpendicularem  Cliu  B, 

i 'MtTf ' * ’ ’ '» 


Quoniam  igitur  facimus  huiicin  modum  triangula  illa  fimilia , habito  punflo  F,  ex  hod 
duCta  per  C centrum,  quaerebam  excitatam  GI  perpendicularem  fecet  in  B,  comparabi- 
tur trianguli  vertex  circuli  centrum , cuius  circumferentia  tangit  circumferentiam  circuli 
FH E tranfiens  per  punc  tum  A. 

Centro  C,  interuallo  CE  deferibatur  circulus  EFH:  deinde  fccetur  AC  in  G,  ita  vt 
AGfitadGC  in  ratione  vt  S ad  R:  cx  punflo  G excitetur  GI  ad  reflos  angulos,  & eat 
maiori  fegmento  GC  abfeindatur  GD  squale  minori  AG:  Deinde  in  refla  GI  reperiatur 
punflum  B,  quo  tanquam  centro,  fi  circulus  deferibatur  tranfiens  per  punfla  A,  U.fimul 
tangat  circulum  FIEH,  verbi  gratia  in  F,  agaturque  AB:  erit  enim  triangulum  AbC,  quod 
quxritur:  nam  bafis  eius  eft  data  AC,  infuper  laterum  AB,  BC  aggregatum  aequale  eft 
ipfi  FC;ftquidem  AB,FB  funt  squalcs,BC  vcr6  communis, atque  adeo  squale  illud  erit  ipfi 
CF,  fcu  CE  laterum  aggregato . Infuper  fegmenta  AG,  GC,  feruatit  inter  fe  rationem  es 
Conftruflione  vt  S ad  R.  Supcreft  oftendendum , quo  nam  paflo  punflum  B fit  centri!  Stc. 

Quoniam  igitur  fecimus  vt  AD  ad  aE,  ita  AH  ad  AK.erit  reflangulum  K AD  squale» 
reflangulo  H AE,hoc  cft  FAL.  Cum  igitur  reflangulum  KAD  squale  fit  reflangulo  FAL* 
erkvt  kA  adFA.itaALad  AD,  3c  permutando  vtKA  ad  AL,  ita  FA  ad  AD:  quamo- 
bretn  circa  squales  angulos  KAL,  FAD,  latera  funt  proportionalia, proinde  tria  m ula» 

kAl» 
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KAL,  FAD  erunt-fimilia , ob  id  angulus  ALIt  aquabitur  angulo  ADF:  fed  angulus  ALK 
comprehenlus  i fecante , & tan  jcntc  aqualis  eft  angulo  LMF  in  alterno  fomento : eruo 
angulus  ADFsquabitur  angulo  LMF:  an^uhlSivero  ad  F communis  eft  vtrique  triangulo 
ADF.  LMF:  ob  id  reliquus  FAo,  reliquo  frLMatqualis  erit:  proprerea  triangulum  FAD 
fimile  erit  triangulo  FLM:  fed  fi  fuerint  duo  triangula  fimilia,  quorum  vertex  fit  communis, 
circulus  circumfcriptus  triangulo  minori  tangit  in  puncto  verticis,  circulum  circumfcri- 
ptum  triangulo  maiori  vt  infra  conflabit  ergo  circulus  tranfiens  per  punda  F,A,D,  neceffa- 
rio  tanget  circulum  HFIE,  intus  quidem  in  pundoF,  Dico  autem  huiufmodi  circuli  cen- 
trum neceflario  cfle  pundum  B;  ita  vt  pundum  iftud  interfedionis  diametri  FN,  cum  per- 
pendiculari GI  centrum  fit  illius  circuli , qui  tranfiens  per  putida  A,  D,  tangit  interius 
circulum  HFIE  in  pundto  F.  Quoniam  enim  circulus  tranfiens  per  punda  F,a,D,  necefla- 
ri6  intus  tan;it  maiorem  circulum  in  F,  reda  qux  ducitur  a contadus  pundo  F per  C, 
circuli  maioris  centrum,  neceflario  tranfibit etiam  per  centrum  circuli  minoris  FAD  . 
Et  quoniam  Gl  fecat  bifariam,  & ad  rcdosanuulos  redam  AD,necefs£  eft,  vt  centrum 
circuli  tranfeuntis  per  punda  A,  D,  cuius  reda  AD  efl  chorda,  nccefse  cft  inquam,  vt 
centrum  ipfius  circuli  fit  in  reda  GI:  debebat  autem  effe  in  diametro  FN:  ergo  in  pundo  b, 
An  quo  fe  mutuo  fccant  GI,  FN  centrum  fupradidum  erit  &c. 

Quod  autem  circulus  aFD,  tangat  in- 
terius in  pundo  F,  circulum  HFIE,  hunc 
qui  fequitur  in  modum  oftendemus. 

' Intclligatur  reda  OF  tangens  circulum 
LFM  in  pundo  F,  harc  autem  cum  tangat 
circulum  fedum  ab  FL  conftituet  cuuu 
ipfa  FL  angulum  aqualem  angulo  FML, 
atque  adeo  aqualem  angulo  FDa  demo- 
flratum  eftemmtrianguIumFAD.fimi- 
le  effe  triangulo  FLM;  fed  OF  tangens 
circulum  LFM  in  pundo  F.duda  eft  ad 
extremitatem  linea  AF,  circulum  aED 
fccans  in  F.facitque  angulum  OFa  aqua- 
lem angulo  aDF  in  alterno  circuli  fcg» 
nento  aFd;  ergo  tangit  circulum  AFD 
in  pundo  Fi  fed  tangebat  etiam  circulum 
LMF  in  eodem  pundo  F,-  ergo  circulus  aFD,  tangetin  F,  circulum  LFM. 

Qildd  autem  fi  reda  OF  tangit  circulum  LFM  in  pundo  F,  & in  eodem  etiam  circulum 
AFD,  neceflario  circulus  vnus  m eodem  pundo  F ab  alio  tangi  debeat . Sic  oftenditur . 

Si  circulus  circulum  non  tangit , aut  circulus  aFD  fecat  circulum  LFM,  in  F,  ita  vt  vitra 
tangentem  OF  excurrat  eam  fecando,  vt  in  O,  & tunc  OF  non  tanget  circulum  A FD,-  quod 
cfttalfum;  oftendimus  enim  tangere.  Si  verd  peripheria  circuli  aFD  non  excurrit  vltra_. 
tangentem,  fed  inter  redam  OF,&curuamLF  contineatur,  ita  vt  fccct  circulum  LMF  in 
Frfunc  neceflario , cum  in  eodem  fint  plano  circuli , debebit  ipfe  circulus  AFD  fecarc  etiam 
in  alio  pundo,  vt  in  Z,  circulum  LMF.*  ducatur  ZF:agarurquc  ZPt  cft  autem  P putidum  pe- 
ripheria: circuli,  qui  tupponicur  fecarc  circumferentiam  circuli  LFM  in  pundis  F,Z,  tran- 
fiens per  punda  rt,D,&  protrahatur  ad  R,  agarurque  FR,  ergo  angulus  OFZ  fudus  a tan- 
gente , dc  fecante  aquabitur  angulo  ZPF  in  alterno  circuli  fegmento  ZPF;  fed  etiam  angu- 
lus ZRF  eft  in  alterno  circuli  ZRF  fegmento  t propterea  angulus  OFZ  aquabitur  angulo 
ZRFi  erat  autem  aqualis  angulo  ZPF/  ergo  angulus  ZPF  aquabitur  angulo  ZRF,  externus 
interno  St  oppofitp  trianguli  i-PR.  Quod  fieri  non  poteft , 

. 4p  Problema  . 

'Datum  Jit  tr Ungulum  'AHC,  tuitu  hafis  AC  dintfa Jit  Hftriam  in  Si  ex  B veri  tOt  Jit  SGi 
Oportet  ducere  DF  parallelam  ipji  AC,  qua  tbs  BG  fetetur  in  S,  itu  vt  rtH angulum  DBF 
aquale Jit  quadrato  dati  retia  l. 

Hoc  Problema  tres  habet  cafus , aut  enim  bG  parallela  eft  ipfi  CH,  vel  non  eft  paralle- 
la j fi  hoc  fecundum , vel  bG  protrada  ad  partes  G coit  cum  CH  prorrada  ad  ca/dem  par- 

w.,‘  r ‘ " ‘ ' tes 


IfUii  Ou. 
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tes , vt in  K,  vel  ipfa  GB  protrafta  ad  panes  B,  coit  cum 
jpfa  HC  ad  eafdcm  partes  protra&a , vt  ireK, 

Determinatum  autem  eft;  non  enim  reda  I debet  efle 
maior  ea  qu*  poffit  rcdangulum  ABC. 

gcfilutio  primi  cafut , 

Sit  iam  faflum , Se  duda  linea  (it  DF,  parallela  ipfi  AC 
occurrens  bG  in  Ei  du&aque  (it  DL  parallela  ipfi  BG,  Se 
erefia  intelllgatur  BM  perpendicularis  ad  AC  «qualis  I. 

Quoniam  igitur  re&angulum  DEr  «quale  eft  quadra- 
to 1.  (ed  quadratum  BM  atquale  eft  quadrato  red*  I. 
cum  BM  fit  «qualis  ipfiliergore&angulumDEr  «quale  eft  quadrato  BMi  (ed  rc&angtt» 
lum  LBC  «quale  eft  redangulo  DEf,  vt  mox  conflabit  i ergo  rcdangulum  LbC  orquabi; 
tur  quadrato  BM.  Quod  facere  datum  eft. 

Lemma . 

Quod  autem  redangulum  LBC  «quale  fit  redangulo  DEr,  fic  oflendo. 

Suut  enim  DB,  SC  parallelogramma , atque  a dee  tppefita  Utera  erunt  parallela  t vnJe  DS 
aquabitur  LB,  & EF  aquabitur  BC ; erga  re  It  angulum  LBC  aquabitur  retlanguU  DBF. 
Compofitio  . 

Componetur  autem  pe  \ ex  punita  B perpendicularis  excitetur  BM  aqualis  data  rtS*  1:  agun 
tur  que  MC,  qua  bifariam  fecetur  in  N,  ipfi  MC  agatur  perpendicularis  NO,  occurrens  ipfi 
JC  in  0.  Cum  itaque  fint  duo  triangula  ONM,  ONC,  in  quibus  diu  latera  ON.NM  aqua- 
lia funt  duobus  lateribus  ON,  JVC,  vtrunque  vtrique , angulus  veri  ONM  aqualis  f/  asm 
gulo  ONC,  t iterque  enim  eft  redus , quare  bafit  OC  aquabitur  bafi  OM,  atque  adeo  circu- 
lus centro  0,  & internatia  OC  deferiptus  tranfibit  per  punitum  M:  deferibatur  igitur 
buiufmtdi  circulus , qui fecet  AC  in  L,&ex  L agatur  LD  parallela  ipfi  BC,  duc atarqiDf 
parallela  ipfi  AC  occurrens  BG  in  E. Frit  enim  re  It  angulum  DEF  aquale  quadrato  rea/  /, 
Quoniam  igitur  re&angulum  LbC  «quate  eft  quadrato  BMi  fed  reftangulum  LBC  «- 
quale  eft redangulo  DEr  vt fuperius oftenfum  eft;  ergo  redangulum  DEr  «quabitn 
quadrato  BM;  (ed  quadratum  BM  «quale  eft  quadrato  l ergo  rcdangulum  DE»  «quabt» 
tur  quadrato  L 

Bcfilatio  fecundi  cafut. 

Sit  iam  fadum : du&aque  fit  Dr 
parallela  AC,  occurrens  BG  in 
E>  Se  redangulum  DEf  «quale  fit 
quadrato  LintelligaturBG  protrada 
ad  partes  G,  vt  coeat  eum  CH  pro. 
duda , in  pundolt.  Quoniam  autem 
redangulum  DEf  fupponitur  «quale 
quadrato  U ergo  rc&angulum  ABC, 
hoc  eft  quadratum  ABadredtangu- 
JumDEr,  erit  vt  ad  quadratum  Lra- 
tio  igitur  quadrati  aB  ad  vtrunque  ex 
ijfdem  rationibus  componitur  bC,  ad 
Er,  Se  Ab  ad  DE,  hoc  eft  KB  ad  kE,  Se 
GB  ad  GE,  hoc  eft  re&anguli  KBG 
adredangulura  kEG;  igitur  quadra, 
tum  AB  ad  red  angulum  DEp,  fcu 
quadratum  I.cft  vtre&angulum  kBG 
adredangulum  kEG,  eaque (it ratio 
kG  ad  P . Sed  fi  fit  vt  redangulum 
kBG  ad  redangulum  kEG,  nempe  vt 
quadratu  Alt  ad  quadratum  I,  ita  kG 
ad  P,  Se  ita  quadratu  GB  ad  quadratft 
rcdangulum  PGB,  plus  quadrato 

Q*qua- 
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Qafjuabitur  reflangulo  kEG,  hoc  eft  quadrato  GS,  qua  pofiit  huiufinodi  reflangultraui 
perinde  igitur  eft  quadratum  GS,  ac  rcflangulum  PGB,  plus  quadrato  Q;ex  quadrato 
igitur  GS,  innotefcit  reflangul um  K eG. 

Quoniam  igitur  reflangulum  DEF,  aquale  eft  quadrato  I;  ergo  quadratum  AB  ad  qua- 
dratum  I,  eandem  habet  rationem , quam  habet  ad  rcflangulum  DEF;  fed  quadratum  aB, 
hoceft  rcflangulum  ABC,  cum  Ab,  bC,  fint  aquales , ad  rcflangulum  DEF,  rationem  ha» 
bet  cbmpofitam  ex  BC,  ad  EF,  & aB,  ad  DE;  ergo  quadratum  Ab  ad  quadratum  I,  ratio- 
nem habet  compofitam  ex  ratione  BC,  ad  EF,  & AB,  ad  DE;  fed  rcflangulum  KEG,  ad  re- 
fiangulum  kEG,  rationem  habet  compofitam  ex  ratione  BC,  ad  EF,  hoc  eft  ex  KB,  ad 
KE,  & cx  ratione  aB,  ad  De,  hoc  eft  GB  ad  EG;  ergo  reflangulum  kbG,  ad  reflangulum- 
KEG,  rationem  habebit , vt  quadratum  AB,  ad  quadratum  I;  fed  vtKG  ad  P,  ita  quadra» 
tum  aB,  ad  quadratum  I;  ergo  reflangulum  KBG  ad  reflangulum  kEG,  rationem  habe- 
bit , vt  KG  adp;  ergoconpcrrcndo,  peflangulum  KEG,  hoc  eft  quadratum  GS,  hoc  eft 
rcflangulum  PGB,  plus  quadrato  Q^ad  rcflangulum  KEG,  hoc  ctt  ad  rcflangulum  kGb, 
plus  quadrato  GB,  erit , vt  P,  ad  kG,  hoc  eft  vt  reflangulum  PGB  ad  reflangulum  KGB; 
ergo  vt  reflangulum  PGB,  ad  rcflangulum  kGb,  it?  quadratum  Q^  ad  quadratum  GB. 

Hoc  eft  vt  P ad  KG  feu  vt  quadratum  I ad  quadratum  AB,  ita  quadratum  Qad  quadratum 
GB,  & conuertendo  8ec.  Quod  fieri  nihil  prohibet , 

Compojitio  . 

Suetur  kt  i*  E,  tuter  GB,  itu  vt  reet  angulum  ABG  ud ree  t angulum  KF.G,  in  tu  Jit  ratione , Ifftlfi»  Gt&' 
quum  hubet  quadratum  AB  ud  quadratum  data  rectu  I:  nempe  fiat  vt  quadratum  AB  ad  'fc  f 

quadratum  1,  ita  kG  ad  aliam  vacatam  P:  mox  veri Jiat  itidem , vt  KG , adp,  hocefivt  " 

quadratum  AB  ad  quadratum  I,  ita  quadratum  GB,  ad  quadratum  deinde  recta» gulo 

fub  GB,  (*r  P,  addatur  quadratum  inuentum  bijfccetur  autem  KG  in  R,  & ad  quadra- 
ti tum  RG  addatur  aggregatum  ex  rectangulo  fui  P in  GB,  (fi  quadrat»  videlicet  ex 

puncta  G excitetur  perpendiculari j GS,  quapajjit  aggregatum  pradictum ; & ex  R agatur 
RS,  centro  vera  R,  internatio  RS,  de  fer  itatur  circulus  Jecans  KB,  in  E,  & per  E agatur 
. DF  parallela  ipfi  AC.  Dica  punctum  E Problemati  fatisfacere , ita  vt  reet angulum  kBG 

ud  reet angulum  kEG  in  ea  fit  ratione , quam  habet  kG  ad  P,  atque  adeo  quadratum  AB  ad 
-it  " quadratum  Ivnde  reet  anguium  DBF,  aquale  Jit  quadrato  I, 

'■  ..  • r“ ■*<  • 

•»  Quoniam  igitur  eft  vt  quadratum  I ad  quadrarum  aB,  feu  vt  P ad  KG,  ita  quadratum- 
Qad  quadratum  GB,  hoc  eft , vt  rcflangulum  PGb  ad  rcflangulum  KGB,  ita  quadratum» 

Qad  quadratum  GB;  ergo  per  i a.  quinti,  vt  rcflangulum  PGB  plus  quadrato  Q,  hoc  eft 
quadratum  GS,hoc  eft  reflangulum.KEG.ad  rcflangulum  KGB, plus  quadrato  G B.hoc  eft 
rcflangulum  KBG,  erit  vt  rcflangulum  PGB  ad  rcflangulum  KGB,  hoc  eft  vtP  ad  kG; 
ergo  conuertendo  reflangulura  KBG  ad  reflangulum  kEG  erit , vt  kG  ad  P;  fed  vt  KG  ad 
I"  ita  quadratum  AB  ad  quadratum  I;  ergo  reflangulum  kBG  ad  reflangulum  kEG,  ratio. 

. riem  habebit  vt  quadratum  aB  ad  quadratum  I;  fed  reflangulum  kRG  ad  rcflangulum- 
■ fcEG rationem  habet  compofitam  ex  ratione  KB  ad  KE,  hoc  eft  BC  ad  EF  & cx  ratione  GB 
acTEG,  hoc  eft  AB  ad  DE;  ergo  quadratum  AB  ad  quadratum  I rationem  habebit  compo. 
fitam  ex  ratione  BC  ad-EF,  & aB  ad  DE;  fed  ex  ijfdcm  rationibus  BC  ad  E F,&  AB  ad  DE 
componitur  ratio  rcflanguli  AbC,  hoc  eft  quadrati  AB,  cum  AB, &BC  fint  squales  ad 
reflangulum  DEF;  ergo  quadratum  aB  ad  quadratum  I,  eandem  habet  rationem  quam» 
babet  ad  rcflangulum  DEF;  ergo  reflangulura  DEF  aquabitur  quadrato  I, 

. . - Rcjolutso  terti/  cajut',  u. 

i lu  rJtrtn,.  ' 

Sit  iam  faflum  iduflaque  lirDF  parallela  AC,  reetangulum  DEF  squale  fit  quadrato 
I,  coeunte  GB  protracta  ad  panes  B,  cum  HC  protracta  ad  panes  C,  in  puncto  Kipen* 
pendendum  autem  quid  inde  fcquatur,  vt  prodeat  prsparatio,  ac  infinuatio  ad  Analyfin 
quod  ex  dictis  in  fecundo  cafu  facile  conftat . Interim. 

• Quoniam  igitur  reetangulum  DEF  squale  eft  quadrato  I,-  ergo  quadratum  AB  adre- 
l “*  ctangu- 
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«angulum  DEF  eandem  habet  rationem,  quam  habet  ad  quadratum  I;  fed  ratio  r« 
ctangulicBK  ad  rectangulum  GeK 
componitur  ex  ratione  bC  «d  EF, 
hoceftpKadeWJ&cx  ratione  AB 
ad  DE,  feu  BG  ad  fiG,  ex  quibus 
cpmponitur  ratio  rcctanguli  AbC, 
feu  quadrati  Ab,-  eft  enim  AB  ae- 
qualis BC>  ad  rectangulum  DEFj 
ergo  rectangulum  GBK  ad  rectan- 
gulii  GEK,  erit  vt  quadratu  AB  ad 
quadratu  I,eaq;  fit  ratio  Bi,adP,fcd 
rectJguln  oEk . f quale  eft  rcdtagulo 
pGB  vt  facili  oftendi  poteftjcrgo  vt 
Bk  ad  P,ita  rcctSgulfi  oBk  ad  rectj- 
gulum  PGfiicrgo  per  conuerfioncm 
rationis  erit , vt  Bk  ad  Bk  minus  P, 
jta  rectangulum  GBx  ad  rcctangu- 
lum  Gbk  minus  rectangulo  PGB} 
ergo  rectangulum  GBk  minus  re- 
ctangulo EBx , plus  rectangulo 
EBG  minus  quadrato  F.B,  aequabi- 
tur rectangulo  PGb;  ergo  rectan- 
gulum Ebx  minus  rectangulo  EBG 
plus  quadrato  EB,  plus  rectangulo 
PGb  aquabitur  rectangulo  GEkj 
ergo  vtrinque  fubtracto  rectangulo 
PGB,  rectangulum  EBx,  minus  rectangulo  EbG  plus  quadrato  bE,  aquabitur  rectacigul* 
GBx,  minus  rectangulo  PGB;  nempe  differentiae  rectangulorum  quorum  vnum  GBk,  alte- 
rum PGB;  fed  rectangulum  EBt,  minus  rectangulo  EBG,  plus  quadrato  EB,idcm  eft  quod 
rectangulum  EBt,  plusquadrato  EB,  ergo  differentia  rectangulorum,  quorum  vnutn- 
Gb*,  aliud  PGb  squalis  eft  rectangulo  EbL,  plusquadrato  EB,  fed  rectangulum  EbL’ 
plus  quadrato  Eb,  idem  eft  quod  rectangulum  bELs  ergo  rectangulum  bEL  aquabitur  re- 
ctangulorum pra-dictorum  differenti* ; fed  rectangulum  EbM  squale  eft  quadrato  BS  dif, 
ferenti*  rectangulorum  quorum  vnum  GBs,  aliud  vero  PGBi  ergo  rectangulum  EjtM  K* 
quabitur  rectangulo  B£L;crgQ  fcc.Quod  fieri  poteft, 

Comf  optio , 

JfH  Statur  KG  in  E ititer  B,  G M lege  vt  rectangulum  ktG  ad  rectangulum  kX6,  Militem  /MI 

'amIm  Se-  /teli,  quam  quadratum  AB  id  datum  quadratum  l,  nem  fi  fiat  Bk  ad  P,vt  quadratum 

tfcj».  AB  ad  quadratum  /,  proinde  fccttur  LK  aqualis  BG,  atque  differentia  BL  dtuidatur  ltfa~ 

riam  tu  R,&ex  B excitetur  BS,  qua poftl  differentiam  rectangulorum  fub  BK,  & BG,  & 
fub  P,  & BG:  aga  tur  BS;  centro  autem  g,  interuallt  RS  de/cr liatur  circulat  feeant  GK  im 
E;  punctum  enim  E Problemati fatisfaeiit ; nam  rectangulum  kBG  ad  rectangulum  KEG 
rationem  habebit  vt  Bk  ad  P,  flue  vt  quadratum  AB  ad  quadratum  l,  atque  adei  rtttato* 
gulam  DEI  aquabitur  quadrato  I, 

Qiioniam  igitur  ER  eft  aqualis  RM,  &bR  aqualis  eft  RL;  ergo  reliqua  Eb  aquabitur 
relique  EM;  ergo  EL  aquabitur  bM;  ergo  rectangulum  EbM  aquabitur  rectangulo  BELi 
fed  rectangulum  EbM  aquale  eft  quadrato  BS,  noc  eft  differentia  rectangulorum , quo- 
rum vnum  fub  Bx,  & bG,  aliud  fub  P,  & BG  continetur ; ergo  rectangulum  bEL  aquabitur 
rectangulorum  pradictorum  differentia;  fed  rectangulum  bEL, idem  eft  quod  rectangu- 
lum ebL  plus  quadrato  EB;  ergo  rectangulum  EBL,  plusquadrato  EB  aquabitur  differen- 
tis rectangulorum , quorum  vnum  fub  BG,  & Bk,  aliud  vero  fub  P,  & BG  continetur , fed 
rectangulum  EbL,  plus  quadrato  eb,  ideta  eft  quod  rectangulum  fub.  Bt,  Sc  EB,  minus  re- 

ctangtfig  ' 
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'Rangulo  fubBB, & GB  plus  quadrato  BE,-  ha:c  igitur  xqualia  erunt  pnediftorum  reftan- 
fulorum  differentia-,  hoc  eft  reftangulo  fub  GB,  & Bk  minus  reftangulo  cx  P in  GB:  vtrin- 
que  addatur  reftangulum  ex  P in  GB,  fiet  reftangulum , ex  BK  in  EB,  minus  reftangulo 
ex  BG  in  EB,  plus  quadrato  EB  plus  reftangulo  ex  P in  GB  aquale  reftangulo  ex  BG  in- 
Bx;  ergo  reftangulum  cx  BG  in  Bk  minus  reftangulo  cx  Bk  in  EB,  plus  reftangulo  ex  EB 
in  GB  minus  quadrato  EB  aquabitur  reftangulo  cx  P in  GB . 

Quoniam  verd  eft  vt  Bk  ad  Bk  minus  P,  ita  reftangulum  GBk  ad  reftangulum  GBk  mi- 
nus reftangulo  ex  P in  GB;  ergo  per  conucrfionem  rationis  eft , , vt  Bk  ad  P,  ita  rcftangu-  a c«w.  i >. 
Ium  GBk  ad  reftangulum  ex  P in  GB;  fcd  reftangulum  GEK  xquale  eft  reftangulo  PGB;  1*'*"  - 
ergo  reftangulum  GBK  ad  reftangulum  GEk  erit,  vt  Bk  ad  P,  hoc  eft  vt  quadratum  AB 
ad  quadratum  I.  Proportio  autem  reftanguli  GBK  ad  reftangulum  GEk  componitur  cx 
ratione  BK  ad  EK,  fcu  BC  ad  EF,  & bG  ad  Ec,  hoc  eft  AB  ad  DE,  ex  quibus  rationibus , 
nempe  BC  ad  EF  & Ab  ad  DE,  componitur  ratio  rectanguli  ABC,  (eu  quadrati  Ab,  eft 
enim  Ab  aequalis  BC,  ad  rcctangulum  DeF;  ergoquadratum  Ab  ad  rcctangulum  DEF, 
eam  habet  rationem,  quam  habet  ad  quadratum  I;  ergo  rcctangulum  DEF  aequabitur  qua- 
drato 1. 


Problema . 


Exemptura.* 

XIL 


Pate  vne  e Ut  er  ibus  trianguli , angulum  verticis  ambientibus , date  verticis  angulo , data- 
que demum  ratione , quam  habet  reif  angulum  Jub  lateribus  ad  relt  angulum  fub  bafeor 
figmentis  fallis  a re&a  dtuidente  verticis  angulum  bifariam , reperire  triangulum . 

Hoc  autem  perinde  eft  ac  fi  dicamusjefto  datus  angulus  AEC  bifaria  Tectus  a recta  BK, 
injunctum  vero  fit  inter  rectas  AB,  BC,  aptare  rectam  quandam , verbi  gratia , DC.ex  da- 
to puncto  D,  quz  ita  diuidatur  ab  illa  recta  BK  in  puncto  I,  ita  vt  rcctangulum  fub  Di3,tC 
ad  rectangulum  DIC  datam  habeat  rationem , vt  R ad  S, 

Refoturis . 

Sit  tam  factum  • firque  recta  aptant. 

DC.ficdiuifaabipfa  Bk  in  puncto 
I,  ita  vt  rectangulum  fub  DB,  BC,  ad  re- 
dkangulum  DIC  rationem  habeat,  datam 
vt  R ad  S;  fccctur  BL  aqualis  BD,  duca- 

turque  DL,  occurrens  nK  in  H.  Centro 
D,  interuallo  DI,  circulus  intelligatur 
dclcriptus  fccans  AB,  in  F,  & A;  & Bn,in 
I,&  G;  ductaque  intelligatur  GL. 

Primo  autem  prahabendum,  quod  re- 
ictangulum  DBC  squale  eft  quadrato  BI, 
plus  rectangulo  DIG  in  cuius  gratiam-, 
hac  inftituitur  Rtfelutio  lemmatica. 

Quoniam  igitur  rectangulum  DBC  $- 
quale  eft  quadrato  BI,  plus  rectangulo 
DIC;  ergo  quadratum  DB  ad  quadra- 
tum BI,  plus  rectangulo  DIC  eft . in  ea- 
dem ratione,  in  qua  eft  ad  rectangulum 
DBC;  led  vt  DB  ad  BC,  ita  b quadrarum  DB  ad  rectangulum  DBCtergo  & quadratO  DB  b , 
ad  quadratum  BI,plus  rectangulo  DIC, erit c vt  DB,  ad  BC;  fedvt  DB  ad  BC,  ita  * DI  ad  c , . . 
1C,&  vt  DI  ad  IC,  ita’  quadratum  DI  ad  rectangulum  DIC;  ergo , vt  quadratum  DB,  feu  * 
quod  idem  eft , vt 1 rectangulum  ABF,  plus  quadrato  DI, feu  quadrato  DF,  ad  quadratum  f 
BI  plus  rectangulo  DIC,  ita  6 quadratum  DI,  ad  rectangulum  DIC;  ergo  vt  rectangulum* 

ABP  ad  quadratum  BI,  ita  ” quadratum  DI  ad  rcctangulum  DIC;  fed  vt  DI  ad  ICata.fum-  j 
pta  communi  altitudine  DI,  eft  • quadratum  DI  ad  rcctagulum  DIC.&  vt  Bg  ad  BI,  fumpta , 1’  fxnf 
~ ' V u communi 
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V !*;<*«*;>.  communi  altitudine  BI,  ita  K reftangulum  ABF, hoc  eft  reftanguKj  1 GBI  id  quidritun# 
BI;erga  vtBGadBI.ita  m DI  ad  I C ;ergo  pcrmutado  vt  bG  ad  DI, ita  N BladIQfcdBG 
L jo  urtp.n  id  GL.eft  o vt  BI  ad  IC;ergo  BG  ad  GL.eft  p vt  BG  ad  Dlitrgo  bafis  GL  cft  Q.?qualii  bili 
DI;  fcd  angulus  DHI  atqualis  cft  R angulo  LHG;  ergo  latera  DH.HI  «qualia  lunt  s Iatc- 
N ri^U5  LH,  HG.  Quod  ita  fc  habet, 

0 «r  ! rmm,  Ltmmi . 

Quod  autem  BG  ad'GL  fit  vt  BI  ad  IC,  fic  oftendo . Rutuum  CH  eft  * tqmlis  HI,  <p 
ti.»*  DH  .<i]tidhsh  HL,& anguli  td  verticem  H funt  nqutlcs , vtfuc  redi  i ergo  anguini  IGL 

s m ' tenebitur'  angulo  CIDiergo  GL  ertt  d farallela  DC,  ergo  vt  BG  adCL,  ita ' BI  m IC. 

tO.ciufdrm.  Compojhio  , 

* i «n,.  Quoniam  ergo  latera  DH,  HI,  xqua- 
c 4 m ZL  l‘a  ft>nf  * lateribus  LH,  HG,  fed  angulus 

1 >7.  primi.  DHI  squalis  cft  i angulo  LHGj  ergo  ba- 

'if.  primi,  pls  £qUabitur  > bafi  DI, ergo  vt  liG  ad 

« i & GL,  ita  t BG  ad  DI.  fed  vt  BG  ad  GL,  ita 
*-rimL  . Blad  IC;ergo  vtBa  ad  DI,ita'  BI  ad  IC; 

> ',!prm?‘  & permutando  erit  fvt  BGadBl,  ita  DI 
I 7 imvi.  ad  IC;  fed  vt  BG  ad  BI,  fumpta  communi 
( 'V  | altitudine  BI,  ita  ■ reftangulum  G BI,  hoc 
, i./rxt,.  cft  a reftangulo  ABF,  ad  quadratum  BI; 
ipomyst  e{tqUe  etiam  vt  DI  adIC,ita,  fumpta-. 

) communi  altitudine  DI,  < quadratum-. 

* *«■!**>*  DI  ad  reftangulum  DIC,- ergo  erit , « vt 

reftangulum  ABF  ad  quadratum  BI,ita_. 
quadratum  DI  ad  reftangulum  DIC. 
a tufninii.  Cumque  fintA  omnia  anteccdctia  ad  om- 
nia confequcntia , vt  cft  vnum  antece- 
dentium ad  vnum  conlcquentium;  cr- 
h t.  fundi,  go  vt  reftangulum  ABF  plus  quadrato  DI,  feu  quadrato  DF,  ve!  quod  idem  cft,  n quadra- 
tum DB  ad  quadratum  BI  plus  reftangulo  DIC,  ita  quadratum  DI,  ad  reftangulum  DIC, 

’ \ffiui  fed  vt  quadratum  DI,  ad  reftangulum  DIC,itar  DI  ad  IC;  & vt  DI  ad  IC,ita  f DBadBC» 

1 1 1,  qwai.  ergo  vt  quadratum  DB  ad  quadratum  BI.pIus  reftangulo  DIC, . ita  Db  ad  BC:  fed  vt  DB 
n i fati,  ad  BC,  fumpta  DB  communi  altitudinc.ita  » quadratum  DB  ad  reftangulum  DbC;  ergo  vt 
i i quadratum  DB  ad  quadratum  BI  plus  reftangulo  DIC,  irae  quadratum  DB  adreftangu* 
t 9 j nimi.  Ium  DBC;ergo  reftangulum  DBC  xquabitut  * quadrato  BI,  plus  reftangulo  DIC.  Quod 
offendendum  erat , 

Refolutio . 

DElndc  dcmonftrandum  principale  intentum , quod  nempe  reftangulum  DBC  ad  re* 
ftangulom  DIC,  rationem  habeat, quam  R ad  S,5c  quidem  prsmifsa  decenti  pr.rpa- 
ratione;  fcilicct  inter  R minus  S,  & S,  media  reperiatur  T,  vt  R minus  S ad  T,  ita  fiat  Bfi 
ad  Q,3c  vt  BH  adQDraQad  Hk. 

Quoniam  igitur  reftangulum  DBC  ad  reftangulum  DIC  rationem  habet.vt  R ad  S,  fed 
quadratum  Bl.vna  cum  reftangulo  DIC  squale  eft  reftangulo  DbC,  vt  oftcnfum  clbergo 
, T.  »«,«;■  quadratum  Bl  vna  cum  reftangulo  DIC  ad  reftangulum  DIC  rationem  habebit, , vt  R ad 
b 17.  jaiMi.jj,  crgo  diuidendo  b quadratum  BI  ad  reftangulum  DIC,  atque  adeo  quadratum  BH  ad 
reftangulum  EHM  (ex  ijfdcm  enim  rationibus  componuntur)  nabebit  eandem  proportio* 
nem , quam  habet  R minus  S ad  S;  faftum  cft  autem  vt  R minus  S ad  T,  ita  T ad  S;  & vt  R 
c nm/.  10.  minus  S ad  T , ita  BH  ad  Q^vndc  quadratum  BH  ad  quadratum  Qrarionem habet,  c vt  R, 
minus  S ad  S,  ergo  quadratum  BH  ad  quadratum  Qeandcm  habebit  d rationem,  quam» 
d habet  ad  reftangulum  EHM;fed  reftangulum  BHK  squale  cft c quadrato  Q,  (cum  faftum 

e «7-  fixu,  fit,  vt  BH  ad  QjtaQjid  Hk)  ergo  reftangulum  EHM  atquabitur  f rcctanguloBHK;  ergo 
\.tx.“p'rT'“  vtEHad  Hk,  ita  s BH  ad  HM;  & permutando  vt  EH  ad  HB,  ita  h KH  ad  HM.ergo  squian- 
g ■ t.fixii.  gula  (iint  rrtagula  EHB,kHM, atque  adeo  agulus  EBH  squalis  erit  angulo  HMKjrqualibm 
i i ftxT""  exiftentibus  ad  verticem  BHE,  MHK;  vnde  reliquus 1 squalis  reliquo.  Quod  fieri  poreft. 

J'x  ' Inhocigiturycruiu.velutiinOTfaxTw.incidimus.&hinceffectioncmaddifcimus, 
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petatur  aquulis  BD,  BD,  dudlaque  Dt,  qua  eritperp eu  Jit  alaris  ad  Bk.  luter  R missus  i,  & 

S,  media  referiatur  T,  et"  vt  R minus  S ad  T,  ita  fiat  BH  ad  £>i  fiat  veri  vt  BH  aJ  JV,  ita  rf-BU 
<Sjd  HK;  & fu  fer  HK  deferipto  eircuU  fermento  HMK,  quod  capiat  angulum  aqualem  f '* 

angulo  ABK . Didia  MH , cr  protre.il a ad  E:  dullaque  MK,  & relta  EM  ex  petntfo  D a’el. 
parallela  ducatur  DC,  occurrens  redi  a BK  ini.  Dico  reff angulum  fit  DB,BC,adrctfan- 
gulum  DIC , rationem  habere  datam  ,vtRadS. 

Centro  D ad  interuallum  DI  deferibatur  circulus  fecans  AB  in  F,  fccans  BK  in  G,  aga- 
tur GL. 

Et  quoniam  angulus  EBH  squalis  eft  angulo  HMk  ex  conftructione;  anguli  autem  ad 
H funt  aequales , vrpotc  ad  verticem , & reliquus  aqualis  « reliquo ; ergo  triangula  EHB, 
kHM,  funt  squianguiasergo  vt  EH  ad  HB,  ita  e l-H  ad  HM,&  permutando  > vt  EH  ad  HK,  * »*; 
ita  BH  ad  HM;  ergo  rcctangulum  EHM  xquabitur /rcccangulo  BHK;  fcd  rectangulum  * TtfiLt. 
BH<  aequale  eft  < quadrato  Olfactu  cft  enim  vt  BH  ad  Q,  ita  Qad  HK) ; ergo  eade  cft  fra-  / • /<«<• 

tio  quadrati  BH  ad  quadratum  Q,  qua:  eft  ad  rectangulum  eHMj  fcd  quadratum  BH  ad 
quadratum  Qi rationem  haber  • vt  R minus  S,  ad  S (factum  cft  enim  vt  R minus  S ad  T,  ita  4 
TadS;  &vt  R minus  S ad  T,  ita  BH  ad  Q)  ergo  quadratum  BH  ad  rcctangulum  EHM,  * ar.tu.fix- 
atque  adeo  quadratura  BI  ad  rectangulum  DIC  (ex  ijfdem  enim  rationibus  componun- 
tur)  eandem  habebit  a rationem,  quam  habet  R minus  S ad  S;  ergo  componendo  < quadra- 
tum BI  plus  rectangulo  DIC,  ad  rectangulum  DIC,  erit  vt  R ad  S;  fed  quadratum  BI.plus  •>  > «•»<** 
rectangulo  DIC,  vtoftendimus,  aquatur  rectangulo  DBC;  ergo  rectangulum  DBC  ad  ‘ "• 
rectangulum  DIC  erit , , vt  R ad  S.  Quod  facere  oportebat 

* 7.  jwro/i. 

AD  AVCfom  METHODVM  , EAM , £>V  A ARCHIMEDES  IN  PRO - 
ilemasum  refolueionibus  t/tebatur,  reuocari  ojltnditur. 

I quis  autem  noftram  hanc  Methodum  pro  relbluendis  Problematibus  cum  ea,  qua_. 
vius  eft  Archimedes, contulerit , facile  deprehendet  tantam  inter  ipfas  efle  affinitatem , A-Hm,  x,. 
yt  illam  ad  noftram  reduci  facili  dixerit.  Quod  vt  probi  intelligas,  iuuabit  vnum,  vel  alte-  ,M‘  A,rti' 
irum  Problema  noftra  hac  Methodo  rcfoluendumaffumcrc,  quibus  fua  iampridem  Archi- 

tncdesfatisfecit.  firanittr. 

* Problema . 

Dato  costi,  vel  cylindro , fpharam  inuenire  cono , vel  cylindro  aqualem,  Eimolam., 

xhi. 

Refolutio, 

SVpponatur  iam  foetum  itaut  fphsra  B,  fit  x- 
qualis  cono , vel  cylindro  A.  Fiat  cylindrus 
CFD  coni  vel  cylindri  A fefquiaiter,  atque  adeo 
ipfius  fph^rx  B;  fiat  etiam  eidem  fphxrse  B fef- 
quiaiter cylindrus  GLH,  nempi  cylindrus  , cuius 
bafis  cft  circulus  fphxrac  maximus , & altitudo  x- 
qualis  diametro  ciufdcm  ScvtCDad  GH,  fic  GH 
ad  M. 

Quoniam  igitur  fphsra  B cft  squalis  cono,  vel 
cylindro  A:  fcd  cylindrus  CFD  dl  lefquialtcr  coni 
ycl  cylindri  A atque  adeo  fph$r{  B & cylindrus 
GLH  fefquiaiter  elt  ipfius  fphsr{  B;  ergo  cylindri 
Ci  o,  GLH,  erunt  inter  fc  squales ; ergo  vt  bafis 
CD  ad  bafin  GH,  hoc  eft  vt  quadratum  CD  ad  quadratum  GH,  fic  1 altitudo  KL,  vel  eius  t t ( 
«qualis  GH  ad  altitudinem  EFj  fed  vt  prima  CD,  ad  tertiam  M,  ita  quadratum  prim*  CD  «*».' 

- yu  2 adqua- 
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',d  quadratum  fecundat  GH;  ergo  vt  CD  ad  M,  itaGH  ad  EP;  «go  permutando  yt  CD  ad 
GH,  ita  M ad  EF;  fed  vt  CD  ad  GH,  ita  ex  conftru<ftionc  eft  GH  ad  M,  ergo  vt  CDad 
GH,  fic  GH  ad  M,  & Gc  M ad  EF.  Quod  Geri  poteft,  . , . 

- Et  hoc  eft  verum  «rpiacror , quo  tendit  AnalyGs , nempe  vt  mter  CD,  « EF  dux  pe. 
riantur  medix  proportionales  GH,  & M in  continua  ratione , quod  Geri  poteiE 

Compoftcio , 

Jiat  cylindrus  CFD  fefquialttr,  coni  vel  cylindri  A,  & inter  CD,  FE  dua  mcdiareptrtarttur 
proportionales  GH,  & M:  mox  veru  diametro  GH  de  ferit atur  arcu lus  pro  baji cyltndrt 
GLH,  cuius  altitudo  KL fit  aqualis  eidem  CHifitque  demum  fph ara  B,  cuius  diameter  Jit 
itidem  aqualis  ipfiGH , 

Quoniam  igitur  efl  vt  CD  ad  GH,  ita  GH  ad  M,  & ita  M ad  EF, nempe  vtGHadM.tej 
MadFF.&vtCDadGH,  ita  GH  ad  M cxconftrudtione ; crgovtCD  adGH.uaM  a 
EF;  ergo  permutando  vt  CD  ad  M.ita  GH  ad  EFifed  vt « prima  CD  ad  tertam  M,ita  qua- 
dratum primi  CD,  ad  quadrarum  fecunda;  GH;  ergovt  quadratum  CD  ad  qua  ratutn 
GH,  hoceft  vtbaGs  CD  ad  baGn  GH,  ita  GH  vel  ci  aqualis  KL  altitudo,  ad  altitudinem 
EF;  ereo  cylindri  CFD,  GLH  erunt . inter  (c  squales ; fed  cylindrus  CFD  eft  fcfquialter 
coni,  vel  cylindri  A;  & cylindrus  GLH  fefquialtcr  eft  /Jciufdemfphsrx  B;  ergo  lptwtra  » 
eft  squalis  cono,  vel  cylindro  A,  Quod  faciendum  erat  &c. 

Problema « 

Palam  fipharam  plano  fiecare , ita  vt  Jupcrfieics  fcgmtntorttm  rationem  inter  [e  inuicem  btn 
beant  eandem  , qua  fit  alia  data , 

Sit  fphxra  ADBETecanda  plano  DLEM,  perpendiculari  ad  axem  ita  vt  fupcrficies  fcg- 
menti  D aE  ad  fuperftcicm  fegmenti  DBE,  Gt  vt  F ad  C;  huic  autem  Problemati  vt  latis- 
fiar.fuppanicur  iam  ladiu.ncmpi.-  fuperGciem  fegmenti  D AE  ad  fupcrficietn  fegmenti  DBfc, 
cflc  in  ratione  F ad  C;  prxeipitur  autem  obferuandum  cflc  quid  inde  fequatur , & ex  nypo- 
llicG  quod  planum  DLEM,  fccet  fphxram  modo  iam  didto , obferuandum  fequuturunv, 
axeos  fcgmtntum  AG  ad  fegmentumGB,  cife  vt  F ad  C,  idque,tanquam  Theorema,  de, 
m.onftrat  Archimedes.  , , 

Hos  autem  fupponentes  illud  iam  cife  fa<ftum , hunc  in  modum  ratiocinamur  Metnooo, 
qua  palfun  vti  confutuimus , 

tefolutio  \ 

Ducantur  aD,  Db,  & radio  DA  deferibatur  circulus  H,  & radio  DB,  circulus  I,  & hate 
ad  prsparationem  peninent . 


Quoniam  igitur  fphaTa  ADBE  fc<fta  eft  plano  DLEM»  prout 
Problema  iubet,  videlicet  vt  fupcrficies  fegmt 


R P 


jrrouit„.,.»v^‘,  ,— o fegmenti  DAE  ad  fu- 

perficiem  fegmenti  DBE  fit  vtF  ad  C,  fed  fuperficics  fegmenti 
jyrciimia.  DAE  ad  fupcrficiem  fegmenti  DBE.cft  ‘ vt  circulus  H adcircu- 
Js.i  lum  I,hoc  eft  vt  cii culus,  cuius  radius  DA  ad  circulu,  cuius  ra- 
dius  DB,cum  circulus,  cuius  radius  DA  squalis  fit  fuperficiei 
!7<  ' fegmenti  DAE,  & circulus  cuius  radius  DBxqualis  fit  fuperfi- 
eici  fegmenti  DBE;  ergo  circulus,  cuius  radius  DA  ad  circuld  , 

Cuius  radius  DB,  erit  vt  F ad  C;  fed  circulus,  cuius  radius  DA 
ad  circulum,  cuius  radius  DB,  eft  vt  quadratura  DA  ad  qua- 
dratum DB;  ergovt  F ad  C,  ita  quadratum  DA  ad  quadratum  DB;  fed  quadratum  DA 
ad  quadratum  DB,  eft  vt  AG  ad  GB;  ergo  vt  F ad  C,ita  AG  ad  GB. 

Et  hoc  eft  illud  verum  -Tp=«7oV  faciendum , quod  ex  Analyfi  prshabita  deducitur,  cuiu* 
prr  fidio  Geometrica  effoftio  comparatur , 

r Compofitit , 
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Jbsuidatur  AB fphart  axis  i»  punito  G,  ita  vt figmentum  AG  ad figmentum  G fi,  fit  vt  F ad  fg,m,  &*. 
C, fer  fundum  autem  G dulta  intelligatur  DE  ad  reltos  angulos  cum  AB:  & fer  rectam  m“ri‘a-‘  • 
DE  planum  intclli^atur  tranfiens  perpendiculare  ad axem  ff ac  iens  cum  fitpcrfictc  fphari- 
ta  circuli  circumferentiam  DLEM . Ent  enim fupcrficies figmenti  DAE  ad fuperfictem 
figmenti  DBE,  vt  F ad  C. 

Jntelligantur  dulia  AD,  DB,  & radio  AD  defer iptus  circulus  H,  & radio  DB,  circulus  I, 


Quoniam  igitur  eft  vt  F ad  C,  ita  AG  ad  GB,  fed  vt  quadratum  DA  ad  quadratum  DB, 
ita  eft  AG  ad  GB;  ergo  vt  F ad  C,ira  quadratum  DA  ad  quadratum  DBifcd  circulus,cuius 
radius  DA  ad  circulum , cuius  radius  DB,  eft  vt  quadratum  U A ad  quadratum  DB;  ergo 
circulus , cuius  radius  DA  ad  circulum,  cuius  radius  DB.erit  vt  F ad  C,-  fed  fuperficics  fig- 
menti D AE,  ad  (upcrficicm  fegmenti  DBE  « eft  vt  circulus, cuius  radius  DA  ad  circulum-,  * 
cuius  radius  DB.ciim  circulus,  cuius  radius  DA  atqttalis  fit  fuperficiei  fegmenti  DA  E,  & jphna,  & 
circulus, cuius  radius  DB,  aequalis  fit  fupcrficiei  fegmenti  DBE,  vt  fupcrifts  oftendimus ; er-  f-  n- 

go  fupcrficies  fegmenti  DAE  ad  fupcrficicm  fegmenti  DBE,  erit  vt  F ad  C.  & 

De  Deduliione , 


DEdudio  communis  quidem  eft,  tam  Theoremati,  quam  Problemati,  quamobrem- 
de  ipfa  nobis  agendum  fupra  fuiflet,  cum  de  Theorematum  refolutionc  tranaremus; 

2uia  tamen  frequentior  eft  in  Problematibus, propterea  de  ipfa  diflcrerc  huc  transferendum  ",Z", 

_ UximUS  . TnUtmu,  . 

Iuuatquammaxime  Analyftam  fcduld  perpendere , num  oblato  Froblcmati  pcrDcdu- 
ftionem  ad  aliud  fatisfieri  poflit . 

Dcdudio  quid  fit,  & in  quo  confiftat  iam  fuperius  fuit  a nobis  explicatum . Tunc  au- 
tem  Problema  aliquod  nos  ad  aliud  deducere  dicimur , quando  ratiocinando  ad  id  perue-  f-'"J  - 
nimus , quo  fado  propofitum  ipfum  Problema  folutum  redditur , eft  enim  Deductio  tranfi- 
tus  ab  vno  Problemate , vel  Theoremate  ad  aliud;  vtriq;  fiquidem  communis  cft,vt  diceba- 
mus 1 Ita  quidem  olim  quxrentes  Cubi  duplicationem , Problema  ad  aliud  deduxerunt , motam*  au 
quod  hoc  confcquitur , nempe  in  duarum  mediarum , inuentionem , qua;  fint  in  continua-.  v«a,  a»/*...- 
rationc;fic  intueri  licet  apud  Pappum  Alexandrinum  Libro  feptimo  Prop.89;  ipfc  fiquidem  “fdufZa 
inftituta  quidem  Analyfi , vt  oblato  Problemati  fatisfacerct  ratiocinando  Datorum  priefi-  „1  ‘j,  a2*u, 
dio , deuenit  tandem  ad  tres  datas  redas  lineas , ita  vt  Problema  dedudum  fit  ad  determi-  "fit’ 
natam  fedionem , Datis  tribus  redis  lineis , earum  vnam  fccarc  in  pundo , & facere  pro-  "ZufdaZZ 
portionem  rcdanguli  ad  redangulum,  «quatis  ad  aquale , qua  quidem  apud  ipfum  videri . 
poliunt . 

Non  diflimiliter  fequens  Problema  deduci  poteft  ad  determinatam  additionem , vt  mox  ^ 
videbimus . Quod  autem  Problema  fequitur  celebre  eft , non  tantum  eo  nomine  qubd  ab  ,„a  v,a  «a 
Apollonio  Magno  Geometra  propofitum  fuerit,  fed  etiam  quoniam  diuerforum  Geome-"^  ***< 
(Tarum  exercuit  ingenia , quorum  imitatione  noftras  quoque  vires , etfi  tenuiflimas  experi- 
ri  voluimus . Si  quis  igitur  Analyfin  inftituat  noftra  qua  vtimur  Methodo , videlicet  ex- 
plicito  Datorum  vfu  negledo , eo  Problema  deducet , vt  pundis  connexis  reda  linea,  huic 
fiat  additio,  itavtdatacumadiundaadadiundampropofitam  rationem  obtineat;  quod 
«W  planum  fiat  fit. 


Problema  2 

flatis  duabus  r telis  lineis  in  plano , punctifque  datis , dr  data  proportione  inaquabam 
ntarumepotcft  in  plano  circulus  defiribi , itavt  linea  a datis  punitis  ad  circumferent  tam 
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Dita  fint  duo  punfla  A,C,  & oporteat 
facere  quod  imperatum  eft.  Fiat  vt  AB  ad 
BC,  ita  AD  ad  CD,  hoc  efl:  ducatur  AC,  ei- 
•que  addatur  CD  ea  lege , vt  data  AC  cum- 
adiunfta  CD,  nempe  AD  ad  CD,  fit  vt  AB 
ad  BC,  hoc  efl  AC  diuidatur  in  duas  partes, 

AB,  BC  ita  vt  vna  fit  ad  alteram , quemad- 
modum R ad  Si  mox  vt  AB  minus  BC  ad 
BC,  ita  fiat  AC  ad  CD;  erit  enim  vt  AB  ad 
BC.ita  AD  ad  DC:  quo  fafto  BD  biflecctur 
tn  L,  & centro  L,  intcruallo  alterutro, deferi- 
batur  circulus  BMKGHD.  Dico  fi  a pumftis 
A.C  agantur  refla:  ad  peripheriam  vt  fune 

AM,  MC;  AK,  KC,-  AG,  GC,-  AH,  HC  &c. 
habere  inter  fe  eandem  rationem , quam  ha- 
bent AB,  BC. 

Primo  autem  id  oflendam  de  duabus  AK,  kC,  quarum  vna  KC  perpendicularis  efl  ad 

BD.  Ducantur LK,KB. 

1 Quoniam  ex  conftruflionevt  efl  AB  ad  BC.ita  AD  adCD,  erit  reflangulum  fub  AB, 
&CD  squale  reflangulo  fub  BC,&  AD.  Protrahatur  KC  vfquc  adS,  vtCS  fit  aequalis 
AB,  eiq;  ducatur  parallela,  & squalis  DX:  agatur  SX,  erit  quidem  reflangulum  CX  com. 
prehenlum  fub  reflis  AB,  CD;  fiat  autem  reflangulum  ED,  vt  latus  AE,  fit  «quale  BC,  fi* 
ue , quod  idem  cft,  ad  reflam  AD  reflangulum  applicetur , cuius  latus  alterum  aequale  fit 
BC,- ducaturque  Ba  parallela  ipfi  AE,  vel  DZ;  fiat  LQsqualis  CL:  & agatur  QV  parallela 
alterutri  ipfarum  CS,  DX:  ducatur  etiam  LT  his  parallela . Quoniam  autem  CL,  LQjiint 
«quales  i item  BL,  & LD.  reliqua  BC, reliqui  Q£>  atqualis  erit ; atque  adeo  refla ngulum 
QX  comprehenditur  fub  A B,  & BC . Cum  igitur  reflangulum  ED,  atqualc  fit  rcflangulo 
- CX.&  EBsqualefir  rcflangulo  QX,  remanebit  CV  aequale  reliquo  BZ;  cumque  LZ  fit 
dimidiu  ipfius  BZ;efl  enim  bafis  LD,  fubdupla  bafeos  BD  dc  CT,  diraidiu  ipfius  CV  cum— 
bafis  CL, fubdupla  fit  bafeos  CQ_proinde  CT  aquabitur  LZ.  At  vero  CS  aquatur  AB,ob  id 
CT  reflangulum comprehenfum  erit  fub  AB,  & CL,  infuper  LY  cft  iqualis  CP,  fiue  BC, 
ob  id  LZ  erit  comprehenfum  fub  LD,  & BC;  quare  reflangulum  fub  AB  & CL,  iquabitut 
reflangulo  fub  bC,  & LD,  feu  refiangulo  CBL;  quapropter  erit  vt  AB  ad  BC,  ita  DL  ad 
, t»,  f*iM.  LC;&  coponfdo  erit  ,vt  Aii, plus  BC.hoceft  vt  AC  ad  BC.ita  DL  plus  LC, hoc  cft  DC  ad 
k CL.  Ergo  reflangulum  ACLiquale  erit  b rcflangulo  BCDifed  reflangulo  BCD  squale 

« k7.3 efl  quadratum  ex  CK;  ergo  eidem  quadrato atquabitur  reflangulum  ACL;  proinde  c vt 
AC  ad  CK,  ka  CK  ad  C L;  ergo  tria  punfla  A,K,L  funt  in  circumferentia , adeo  vt  fi  fupra 
AL.  deferibatur  femicirculus , ncccffario  tranfeat  per  K,  quo  fit , vt  dus  reflat  Ak,  KL  an- 
gulum efficiant  AKLreflum.  At  quia  anguli  CBk,  BKC  funt  squales  reflo  (cft  enim*; 
’’  BCKreftus.&tresangulicuiufcunquetriangulifuntsqualesduobusreflis  ) fi  BkC  fub-' 
trahatur  ab  AkL  reflo,  remanebit  ipfe  CBK.  at  fi  auferatur  ab  eodem  AKL,  angulus  idem*' 
BKC,  remanebunt  anguli  AKB,  CkL,  qui  fimul  fumpti  squales  erunt  angulo  KBC,  qui  as- 
>'  qualis  eft  angulo  bKL;  fiquidem  latera  Lb,  Lk  funt  xqualia ; ergo  AkB,  CKL  fimul  funt  s- 

quales  duobus  BKC,  CkL:  communi  fublato  CKL  remanebit  AKB  squalis  angulo  EKCs 
ergo  per  tertiam  fexti  ratio  Ak  ad  KC  eadem  erit,  qux  Ab  ad  BC.  Quod  primo  loco  dc- 
jnonftrandumerat. 

Sumatur  deinde  quodlibct  aliud  in  peripheria  punflum,  fitque  illud  G,  ad  quod  dus  n> 
fis  AG,  GC  ducantur : protrahatur  GC  vfquc  ad  punflum  b in  peripheria . Quoniam— 
igitur  vt  AC  ad  CB,  ita  dicebamus  cfle  DC  ad  CL;  erit  permutando , vt  AC  ad  CD,  ita— 
BC  ad  CL,  ob  id  eric  reflangulum  ACL,  squale  rcflangulo  BCD.ideft  bCG;  vt  ergo  AC 
ad  CG,  ita  bc  ad  CL.  At  verd  angulus  bcL  eft  squalis  angulo  AC  G crgotriangula- 
enmc  fimilia , & proportionalia  erunt  latera ; proinde  erit  vt  AG  ad  GC,ita  bL  ad  LC.hoc 
eft  K L ad  LC,  nimirum  AK  ad  KC,  nimirum  Ab,  ad  BC,  & ita  dc  alijs  etiam  lineis  »4  aLia- 
peripheris  punfla. 

Quod  fi  prster  h,rc,  data  fit  quoque  refla  biifccans  angulum  ad  verticem , & perueniens 

ad  ba- 
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6d  bafiri,  oporteat  autem  triangulum  eonftituere  fuper  datam  bafin  AC, agendum  eft  vt 
pra,  &expunflo  B aptanda  eft  in  circulo  rc<Sa  quapiam  biflccanti  aequalis,  vt  exempli 
gratia,  BK, & ex  k du&is  1C,  k A,  fadlum  erit  triangulum  K AC,  Problemati  fatisfacicns. 


DE  INEVNDA  RESOLUTIONE  COMPOS  ITlONEQl' E 
in  ijt  Magnitudinibus  <ju a commcnfarabilcs  f gr  in - 
commenfurabiles  dicuntur  . 


Sine  Theorema , fiue  Problema  fuerit  propofitum  de  magnitudinibus  commcnfurabi- 
libus,  & incommcnfurabilibus , de  quibus  acurj,  atque  fubtiliter  difputat  Euclides 
Lib.  i o.  Elementorum , non  dubium  quin  eodem  artificio  tractari  poffit , quo  in_. 
quacunque  alia  magnitudine , quantitateque , imo  alia  quacunque  re,  de  qua  ratiocinatio 
inftituta  fuerit  fieri  debere , nos  hadenus  explicuimus.  Cum  igitur  Theorema  fuerit  propo- 
fitum id  tanquam  verum  fupponentes  ratiocinando  procedere  debemus  donec  in  aliquod 
verum,  vt  contemplabile  i fi  Problema  in  verum  aliquod  .vtoperabile  incurramus,-  nam 
inde  regredientes,  quod  verum  aflumpfitriu^in  Theoremate  oftendimus,  & quod  tanquam 
fidium  in  Problemate  fuppofuimus , veluti  conft rudium  dcmonftramus . Non  abfimilis 
igitur  in  his  eft , ac  in  alijs  procedendi  ratio , 

Sed  cum  in  re  quacunque  refolurio  inftituenda  eft,  &indc  compofitio  deducenda  ma- 
gnoperii  curandum,  ne  nos  in  refoluendo,  componendouc  propofitiones  adhibeamus,  *•*>• 
non  conuertibilcs , tanquam  conucrtibilcs ; quod  paflim  vfu  venire  folct ; in  quo  Tyroncs 
frequenter  decipiuntur , vtpotc  minus  aflucti , non  enim  omnis  propofitio  conucrtitur : hoc 
igitur  pr*  oculis  habendum ; quod  hic  animaducrtiflc  iuuat. 

Sed  propofitum  illud  fit , Erut1»®-* 

THEOREMA. 


'F.JI  quadratum  ABCD,  in  quo  diameter  AC,  arcus  quadrantis  'ABC 'fit tuis  diametrum  in  F 
0-  per  quadrantis  punffum  F,  alia fint  FG,  HI,  parallela fibi  refpondenttbus  lateribus  i 
nempe  EG  ipfi  BC,  & HI ipfi CD fient  autem  quadrata  AEFl,(jr  FHCG .Dico  quadrata-* 
hac  efjc  inter ft  inctmmenjuraltilia . 

Refolutio . 

SEeetur  Ek,  srqualis  ipfi  Eb,  item  & KM  eidem  atquali* 

& agantur  parallelae  KL,  MN  alterutri  laterum  EF,  AI . 

Et  quoniam  quadratum  AC,  duplum  eft  quadrati  AF,  ergo 
quadratum  AF,  aequabitur  gnomoni  OPS  fcd  rcdlangu- 
Jum  EL,  eft  atquale  ipfi  BF,  quemadmodum  KN,  vnde  EN 
aequale  eft  duobus  bF,  FD.  propterea  MI  sequabitur  quadra- 
to HG. 

Quoniam  igitur  quadratum  AEFI  eft  incommenfurabilej 
quadrato  FHCG,  Icd  quadratum  FHCG  eft  «quale  redtan- 
gulo  MI,  ergo  quadratum  AE  Fleritincommenfurabilere- 
ttangulo  MI,  ergo  AE,  erit  incommenfueabilis  ipfi  MA  bafes  enim  funt  vt  redlangula^ 
eiufdcm  altitudinis  ergo  EM  erit » incommeufurabilis  ipfi  MA,  ergo  AE  erit b incommcn-  a 
forabilis  reliqua:  EMi  atque  adeo  eius  dimidio  EK.feuBE,  ergo  tota  Ab  hoc  eft  illi  atqua-  b 
lis  AF  erit  c incommeufurabilis  ipfi  AE.  Quod  i«t  Ic  habet  ex  Vltima  Decimi  Ele-  c «7 .**mu 

«nemorum- , 
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Compoficio . 

QVoniam  AF,  hoc  eft  illi  «qualis  Ab  eft  incommcnfurabilis  ipfi  AE;  ergo  eadem  AE 
erit  « incommcnfurabilis  reliqu®  bE,  fcu  EK  atque  adeo  eius  duplx  EM  ergo  EM 
fc.  erit  S incommcnfurabilis  ipfi  MA,  ergo  AE.  erit  > incommcnfurabilis  ipfi  M A, 
ergoquadratum  AFeritincommcniurabilcrc&anguloMI;  reitangula  enim  ciufdcm  al- 
titudinis funt  inter  fc,  vtbafes;  fcd  quadratum  FC,  eft  xqualereftangulo  MI  ergo  qua- 
dratum AEH  erit  incommcnfurabilc  quadrato  FHCG.  Quod  oportebat  &c. 

Aliter  etiam  hoc  idem  Theorema  offendi  poflet;  fcd  breuitati  fludentcs  caiterapr*- 
termittimus . 

Non  diffunditer  in  Problematum  refolutionibus  procedendum;  noftra  fiquldem  Mew 
chodo , quatenus  Analyfis  ad  vfaxrit  tendit , ad  Problemata  quoque  folucnda  in  huiuf- 
modi  quantitatibus  1 non  lectu  ac  in  re  alia  quacunque,  conducit  &c. 


FINIS  LIBJty  PRIMI'. 
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Serenifsimi  Magni  Principis  Etruriae 

PH  ItOSOPHIj  AC  MATHEMATICI, 

Et 

In  Patauino  Lyceo  Philofophi  prima:  Sedis. 

DE  RESOLVTIONE , ET  COMPOSITIONE  MATHEMATICA. 

LIBER  SECVNDVS. 

P R A F AT  J o; 

T fi  Veteret  magno  ftudio , fingularique  diligentia  Ma- 
thematicas Difcip linat  prtfequuti , magna  cum  lau- 
de refoluendi  rationem  excoluerint ; unde  huiufmodi 
Dtfciplmarum  cardines  figtffe  'videantur  ; Recentio - 
res  tamen  non  minori  quidem  indujhria  , hoc  idem. -* 
argumentum  traclantts  , ijfdem  Difciplinis  maxi- 
mum attulerunt  incrementum , Cum  autem  f aperto- 
ri Libro  antiquam  refoluendi  rationem  explicaueri- 
mus  , fuperefi , <vt  h'u  illam  , quam  Recentiorum -> 
adinuenic  folertia  , breuitcr  enucleemus . 

Hac  autem  fpeciosi  nititur  Logiftici  , Numerosa  tamen  non  neglecta , uelut 
illi,  qua  , etiam  prater  multorum  opinionem, ad  Refolutionem  Geometricam  arti- 
ficiose conducit.  Vtrique  nos  niti  confutuimus  ; unde  uigefimus  quintus  fere 
agitur  annus  , poft  quam  qudmplurima  Diophanti  Alexandrini  Problemata  Ari- 
thmetice tranata  in  Geometriam  tranftulimus , que  nimirum  utrique  Difctplma 
communia  erant  i vidimus  tamen  paucos  ab  hinc  annos , id  Parisijs  d quoda*r-> 
infigms  eruditionis  Viro  proflitum  fuifie  non  fine  laude.  Ex  ifs  tamen  , qutbus 

Xx  tam- 


. 5 4<* 

iamdudum  faiisfectmus  , quadam  in  teitia  parte  (mini  Operis  afferemus  i mi 
cuique  intelligere  liceat , qua  mia  nos  incedentes , eadem , ac  ille , Problemata  tra- 
ciauerimus  . Recens  hac  refoluendi  Methodus  , eo  nomine  faltem  antiqua  prafe- 
renda  midctur , quod  illa  in  Problematum  refolutionibus , mt  plurimum  prapara- 
tioiiem  adhibeat  ,inueftigatu  quidem  ijs , quos  lates  , perdifficilis . Hac  autem  non 
ita , cum  magis  fit  obuium  id,  quod  ad  effectionem  conducit . 

Quoniam  autem  Refolutio  omnis,  hac  noua  Arte  inftituta,  mtl  aquatione , mei 
analogifmo  mtitur  , (fff  aliquando  elegantius  prafiat , aquatione  ad  proportionem -* 
reuocata  , quod  implicatiori  modo  aquationis  mfu  perficeret  j propterea  , (ffr  dt-> 
aquationis  tranfmutatione  in  proportionem  , & de  explicatione  aquationum  agen- 
dum foret, quia  tamen  deprimo  merba  fecimus , Capite  14,  pag.  lii , mbi  de^> 
Algebra  fpeciofa  difieruimus  s propterea  de  eo  tantum  pauca  quadam  afferemus , 
intenti  prorfus  ad  fecundum  explicandum , in  quo  laboris  plurimum  requiritur . 

Et  quoniam  ex  aquationibus , quadam  fimplices  fiunt  , quadam  autem  compo- 
fita,  fiue  affcEla  : primum  propterea  trattandum  de  aquationibus  puris,  fiue  fim- 
plicibuss  ideo  fit. 
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De  Explicandis  Alqudtionibus  Puris  , [tue  ftmplicibus . 

Caput  1. 

f A D fimplicem  explicandam  squationem  fere  nullum  artificium  requiritur,  fiquidem 
illico  radicis  pretium  fefeoffert.  Vrfi  foret  xquatio  b — d — aa,  manifeftura  eft 
fubduplatis  partibus  xquationis  illico  Radicis  pretium  iunotefccrc . Vt  fi  proponatur . 

Datum  latas  ita  diaidere , vl  par  te s data  differant  intcruallo . Oportet  autem  intcrualluirua 
datam  minas  efe  dato  latere  diaidendo . 

Datum  fit  latus  diuidendum  b in  duas  partes,  qui  dato  differant  intcruallo  d:  e fio  pars 
minor  a,  maior  igitur  erit  a >f<  d,  itaque  totum  latus  erit  2 atfed;  fcd  idem  fupponitur  b; 
ergo  erit  xquatio  b=*asjrd,  vtrinque  ablato  intcruallo  d,  fiet  b — d=ja,  lcu  quod 
idem  eft  2 a = b — d . Non  diflimili  modo  procedendum  erit  in  huiufmodi  aequationibus 
in  quarum  explicatione  fere  nullus  eft  labor . 

Quando  autem  xquatio  refolubilis  eft  in  terminos  proportionales , refolutio  fiat , vt  lu- 
perius  docuimus , vt  fi  proponatur  xquatio  r eft  s)  a = s — r)  b:  fiant  extremi  termini  r 4* 
s,  & a.mcdij  vero  r — s,&  b,  & innotefeet  a;  datis  enim  tribus  magnitudinibus  nequit  igno- 
rari quarta.  Eodem  patio  procedendum  erit  in  confimilibus  squationibus , quemadmo- 
dum etiam  quando  xquatio  in  tres  terminos  refolubilis  eft . 

Aliquando  ad  Refolutionem  Problematis , nec  xqualitate , nec  inquifitionc  longa  qui- 
dem eft  opus , fed  apparet  ftatim  iplorum  terminorum  ratio  quxfita , vel  faltem  opus  eft 
tantummodo  argumentari  atque  ratiocinari , vt  quxfita  nimirum  & ignota  magnitudo  a 
notis  magnitudinibus  diftinguatur.  Propofitum  igitur  fit.  Vt  b ad  d,  ita  a,  ad  2 a — 2 g — b, 
duplatis  antecedentibus  proportionales  erunt  2b;  d,-  23;  — 2g  — b;  & per  conucrfioncm- 
rationis  erunt 'proportionales  2 b;  2 b— d;  2a;  2 g-ij*  b,  & fubduplatis  antecedentibus  vt»  cmtt.  1». 
b ad  2b  — d,  ita  a ad  »g  rjt  b;  & conuertendo  b proportionales  erunt  jb  — d;  b;  2°  -Ji-  b;a;  s**»  • 
atque  demum  permutando c proportionales  erunt  2b  — d;  b;  b;  a. 

In  hac  autem  Aualyfi  nulla  quidem  occurrit  xquatio;  fed  tantum  proportione  vtens  e i«.  j mati. 
Analyftadeuenit  in  notitiam  incognitxfiue  quxfitx  magnitudinis . At  vero  fi  contingat 
fradtioncm  xquari  integrx  magnitudini ; rcloluatur  fradtio  in  fua  membra , dummodo  ta- 
men ea  reiolubilis  fit , atque  adeo  xqualitas  in  proportionem  tranfinutetur  vt  fuperius  do- 
cuimus i quod  fi  fractio  non  fit  hunc  in  modum  reiolubilis  procedendum  eft,  vt  fuperius 
explicuimus . 

jEquationes  autem  affeflx , quemadmodum  fuperius  dicebamus  in  triplici  difcriminell 
funt,  alia  quandoquidem  eft  Cataphatica , alia  Apophatica,  alia  demum  Amphibo!a_ , 
nempe  Affirmatiua , Ncgatiua , & Ambigua.  Primum  autem  fc  offert  confideranda  xqua- 
tio depreffioris  potcftatis , in  qua  fcilicet  quadratum  eftPoteftas.  Hxc  autem  tripartito 
contingit . Prima  eft  in  qua  quadratum  afficitur  adiun&ionc  plani  fub  latere,  & data  coef- 
£cientc  longitudine . Secunda , in  qua  quadratum  afficitur  multa  plani  fublatere , dataque 
cocfficicnte  longitudine . Tertia , in  qua  planum  fub  latere  dataque  cocfficicntc  longitudi- 
ne afficitur  multa  quadrati.  Quod  fi  fuerit  xquatio  folida  fimpla , ac  pura.  Vt  a'=b‘d. 

Intelligcrc  oportet  b,  &d,  extremos  in  feriequatuor  continue  proportionalium,  in  qua_. 
quidem  a:  erit  fecunda.  De  inuentione  autem  duarum  mediarum  in  feric  quatuor  conti- 
nue proportionalium  ; dicemus  infra . 

De  explicandis  aquationibus  compofitis  , e primo  de  Quadrat  icis 
Caput  II. 

Yaria  ac  diuerfa  Methodi  explicandi  Aequationem  in  qua  Quadratam  afficitur  affirmate , fea 

in  qua  Quadratum  afficitur  adiunCfione plani fublatere,  & datacoefficicate  magnitudine. 

Methodus  Diophanti  . 

Datum  homogtneum  comparationis  ducatur  in  comitem  quadrati,  produlloqae  dimidii)  coef- 
f cientis  quadratum  addatur,  & a radice  quadrata  aggregati  dimidium  coeffcientis  aufe-  ifriWi  Dia.  • 
ratur;  retiduum  autem  applicetur  ad  quadrati  comitem  i Jic  enim  quajita  Jladix  emerget 
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Proponatur  a*d  bda  zz  z’d . Ducatur  z'd  homogcneum  comparationis  iri  d,  comitem 
quadrari  fitque  j.  d : huic  addatur  j b‘d‘,  quadratum  fcilicet  dimidij  cocffkicnris-Jbd , fit- 
que  z’  d‘  rfk  -j  b'  d‘,  huius  autem  latus  quadratum  erit  Q£  z'  d'  *f*  ~ b’  d’ ) ab  hoc  aufera- 
tur f b d dimidium  coefficientis , fitque  refiduum  Iit  Q(  z'  d'  *J+  b’  d' ) — -j  b d ; omnibus 
autem  applicatis  ad  d comitem  quadrati  > fit  Ifc  Q(z‘d‘»|<  7 b‘d‘)  — ,-bd;  hic  autem  cft 
Radicis  valor.  d d 

Methodus  autem  ifta  facile  ad  fequentem  reducetur.  Hxc  tamen  Diophantra  lon- 
ga quidem  cft,  & Geometricis compofitionibus  inutilis.  Sequens  tamen  Antiquorum- 
communis  perbreuis , & commodiflimaeft , & maximfc  quidem  ad  Geometricas  relolutio- 
nes , atque  compofitioncs  perficiendas . 

Methodus  Communis  Antiquorum  l 

Lateri , tfuidntum  cuius  tqiiile  tfi  cpe.tdrita  dimidt y afficientis  diti , ditttcptt  cmptrititnif 
hemogemo,  tuferxtur  dimidii  cecfictcns , rtjiduum  er.im  quejitim  Radicem  reprtfentibit . 

EXEMPLFM. 


jb‘  Sjtidrkmm  dimidii  coeficientifT  fi&fe 

z'  Ctmpiratiiuis  homogencum  J 


e b*  z Aggregatum 

5iQ£  7 b tjtz’ ) Aggrcgiti  litis 
4b  Dimidium 


itum  coc fidentis 


Subtrahe. 


Vi  Q£  i b’  tjl  z’ ) _ a Refiduum,  & [tturqitjitim. 

_ meriora 
ludi 
mus,  ^ 

adfeito  iv  ( ibT»-,-p/  ) UUD  lUilCCl  CX  UUI^X^  JU‘  TJT  £~  J 7L»  lar-uu  1.  wuipw*- 

lionis  homogeneum ; re&e  dicemus,  9 ( -jb*  tjj  z- ) — ab.  radicis  quzfirx  pretia  eflc.Ptag- 
matiayero  k habet , vt  fcquitur  - 

R(rb tfrzp-  yb 
— ^(.sb^j-bzOtj-b* 

tb'tj»z*—  £(  b’z')~  a* 

Kjb‘*z*)  -4b 

b 

— 

'Addendum  Jk(  5-b‘iJtb’z')  — j-  b'  ~ b a 
jbifrz1-.  Jfe(7  b*(Bp  b'z‘)  — a'  _ 

z'  Produdlum , quod  eft  comparationi* 
homogencum  . 
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Demon  fletui 
Gtomtrrie <c_j 

fai**  Mrtbo' 
Oli. 


a ij. primi. 
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D E M O N S t X A T l 0. 

JTN  Ata  fit  coefficieris  longitudo  refla  D B , 

XJ  quxdiuidatur  bifariam  inC,  & eriga- 
tur perpendicularis  C E xqualis  lateri  illius 
quadrati , quod  cft  aquale  comparationis  ho- 
inogeneo ; ducatur  B E , cui  Eat  aqualis  C A. 

Quoniam  quadratum  ex  B E>xquafe  cft 1 qua- 
dratis B C,  C E ; & cft  quadratum  B E , qua- 
drato C A squale;  ergo  quadratum  CA  i- 

Sualc  erit  quadratis  CE,  CB;  at  veroqua- 
ratoCA  eftb  xquale  reflangulum  D AB, 
wna  cum  quadrato  C B ; ergo  reflangulum  D 
A B , vna  cum  iplo  quadrato  C B , erit  squale 
quadratis  reflarum  C E,  C Bi  commune  aufe- 
ratur quadratum  C B , remanebit  reflangufum  D A B atquale  quadrato  C E ; fcd  reflant 
jgulum  D A B .rqualc  eft ' quadrato  B A , vna  cum  reflangulo  DBA;  ergo  quadratum  B c i'""9 ' 
A,  vnacum  reflangulo  DBA,  erit  squale  quadrato  reftse  CE,  nempe  comparationis  ho- 
mogenco.  Cum  autem  Et  squatio  a'*J.ba  — z‘,&BA  fit  latus  illud , cuius  quadra- 
tum vnacum  reflangulo  fub  fc  comprehcnfo  & D B data  cocfiiciente  xqualceft  quadrato 

ex  CE  comparationis  homogenco;  erit  proptereaB  A Radix  quxfita,  & DBA  planum 

fub  latere , tc  data  coefficicnte  longitudine . Si  quadrato  dimidix  cocfficicntis , r.cmpc  C 
B,  addatur  comparationis  homogeneum , nimirum  quadratum  CE , fit  notum  quadratum 
ex  B E>  hoc  cft  C Ai  fi  autem  ex  C A auferatur  C B,  remanet  nota  B A Radix  quxfita;  re- 
Ztecrgo  Regula  iubet,  vt  quadrato  dimidix  cocfficicntis  &c.  Quod  erat  demonftrandum. 

Aliter.DatafitcocfficienslogitudoAB,&B  Ua,  m;mt 

C fit  quxfftum  latus,  quadratum  autem  Z fit  -n 

comparationis  homogeneum,  ex  A B,  & BC  fiat 
totareflaAC,& refla  AB  bifariam  diuidarur 
in  G erigatur  perpendiculai  is  G D xqualis  ipft 
Z:  conncflatur  D A , a qua  abfeindatur  AEx- 
qualisipfi  AG.  Dico  E Dctfe  latus  quxfitum, 
nempe  xquale  lateri  BC,&  optimam  efle  Regu- 
lam &c.  Defcribatur  circulus  centro  A,  inter- 
uallo  AG,  vel  AE;  & D A producatur  ad  F ; 
circulus  G E F tanget  reflam  G D ; quia  veri 
quadratum  ex  B C , vna  cum  reflangulo  ABC 
xquale  ponitur  quadrato  Z,  &idem  quadra- 
tum B C vna  cum  illo  reflangulo  ABC  xquale  eft , reflangulo  AC  B.-ergo  A CB  reflari-  ■ 

Sirium  xquale  :«*  quadrato  Z boc  eft  quadrato  G D;  fcd  reflangulum  EDF  cft  b xquale  b , , 

c^dem  quadrato  G D s erae -reflangulum  A C B erit  xquale  reflangulo  E D F:fed  F E , 

A B lunt  xquales,  quod  A G,  A E fint  xquales,  atque  adeo  &duplx  AB.FE  erunt  xqua- 
cs;  *¥“«»  F D,  A C ( funt  aurem  FD.AC  xquales ; crimenim  reflangl 

!um  F D E fitxaualc  reflangulo  AC  B,  erit  vt  F D ad  A C,  ita  BC  ad  E D,  permutando; c 

DadkD.ttaACad  BC,& per comieriionem rationis1,  vt  DF  adFE,  ita^j  . 

£ F n *•! ’ Pe™utand°  F AC,vtFEadAB,fedFE  cft  xqmlis  A B, 

go  F D erit  xtgalis  AC,  quemadmodum  lupra  dicebamus  ) auferantur  F E,  A B remane- 
bun:  xquales  E D , B _C ; ergo  E D erit  Radix  quxfita , & reflangulum  F E D , erit  idenu 
quod  AB  C planum  fub  latere,  & data  coefficicnre  longitudine ; fcd  quadrato  A G dirni- 

rirnntm  ffiCICI1|tIS  ^ G D comP;iratloni's  homogeneum  , fit  notum  qua- 

om,Tii»Uj-3nBerA  hoc  aurem  fi  auferatur  A E dimidium  cocfficicntis , habetur 

Bora  E D Radix  quxfita,- ergo  refle  Regula  iubet  &c.  * ~ * 


Me- 
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Methodus  peculiaris  Vieta:. 

proponatur  'aquatio  a'  h * = . InttUigatur  * metit*  tuter  extremis  • b veri  differenti^ 

eum  udem  , ex  media  veri,  & deferenti et  extremarum , qnarantur  extrema ; miner  natgque 
erit  radix,  de  qua  quaritur , 


DEMONSTRATIO. 

DAta  fit  coefficicns  longitudo  G B , & radix  quaefita  B A,  producatur  A G ad  D , vt  D 
G , & li  A lint  aequales . & deferipto  circulo,  cuius  diameter  fit  D A,  agatur  perpen- 
dicularis B E,  fcu  F E. 

Quoniam  B A eft  radix  quacfita,&  G B data  coefficicns 
longitudo , erit  G B A planum  fub  latere , & data  cocffi- 
cientc , quia  vero  eft  aequatio  a’  b a ~ z , & D G,  hoc 

eft  radix  BA  eft  quadi» , erit  quadrarum  D G plus  re- 
an  gulo  D G B , fcu  G B A,  hoc  eft  re<2angu!um  B D G,  - 
fcu  DBA,  aquale  comparationis  homogeneo ; at  vero 
redtangulum  D B A , eft  aquale  quadrato  £ B i ergo  E B 
erit  latus  illud , cuius  quadratum  rquatur  comparationis 

homogeneo,  fed  D B,  B E,  B A,  funt  continue  proportionales,  quarum  eft  minor  B A,  me- 
dia B E , & maior  D B , differens  a minori  D G , hoc  eft  B A per  G B ; ergo  in  aquatione., 
quando  quadratum  afficitur  affirmate  &c.  Radix  eft  minor  extrema  in  ferie  trium  propor- 
tionalium, & latus.cuius  quadratum  eft  squale  comparationis  homogeneo,  eft  media  inter 
extremas,  & data  cocfficiens,  eft  diflerentia  extremarum . Quod  erat  oftcndendum . 

Paria,  <k  diuerfe  Methodi  explicandi  aquationem, m qua  Quadratum  afficitur  nega- 
ti ,feu  in  qua  Quadratum  afficitur , multa  plani  fub  latere , dataque 
(csffioentt  magnitudine . 


Methodus  Diophanti  l 

DA  tum  comparationis  hamegeneum  ducatur  in  comitem  quadrati , & predutfo,  dimrdip 
tuffeientis  quadratum  addatur , & aggregati  quadrata  radici  adqciatur  dimidium-o 
coejfcientis  , empofitum  autem  ad  quadrati  comitem  applicetur , & proueniet  quapta  radix . 

1’ropofita  fit  aequatio  a'd  — b d a ~ z'd . Ducatur  z'd , comparationis  homogencum  in 
d comitem  quadrati ; & fiet  z'  d‘ , & huic  addatur  b‘  d‘  quadratum  dimidii  cocfficientis , 
& fiet  z'  d’  if,  - b‘  d’,  cuius  latus  quadratum  eft  RQ_(z‘d‘+  ; b'  d' ) huic  addatur  dimi- 
dium cocfficientis,  nimirum  -bd;  & fiet  ftitnma  91  Q(  z'd'fif*  j- b’ d- ) ! b d , & hic  ap- 

plicetur ad  d comitem  quadrati,  & fiet  radix  qusfita , {it  Qfi z'd‘  Hh  rh'  dy-E^bd. 

u U 


Methodus  communis  Antiquorum . 

'lateri,  cuius  quadratum  aquale  eft  quadrato  dimidia  coejfcientis  data,  datoque  comparatio- 
nis homogeneo,  addatur  dimidia  cocjfctcni ; ctnnpoptum  ex  his,  latus , fcu  radicem  quapiam 
xeprafentabit . 

‘ EXEMPLVM. 


a*  — ba  ~ z* 

b‘  Quadratum  dimidia  coegi cientis  1 

z'  Comparationis  homogencum  j 


j b’  *j*  z’  ytggregatum 

Jfc  Qf  ~ b'  z' ) Jggregati  latus 

ab  Dimidia  coepe  iens 


^ Adde 


!Sl  Qi  -;b’-fj<  z' ) vp-Jg  summa , & radix  quafita . 


* 
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Si  deprehenderimus  9:  ( qb'  *{*  z’ ) + -;b.  dudlum  in  fe  facere  -jb'  z1  + t-b^b^z1) 

ex  quo  fi  detrahatur  Jk  ( ■jb‘  *|*  d‘  z’ ) — J-b*.  fadlum  ex  ik  ( jb'  *j*  z'  ) 4.  j b in  b.  fiat  z’  c6- 
parationis  homogencum ; redte  dicemus,  £t  C -jb*  % z’ ) 7 b . efle  radicis  quatfirae  pretiu  > 

& fupra  condufum  fuit,  fequentem  in  modum  demonftratum  fuifle , 


^(rb-^z^+fbzia 
Mjb^z  ) + rb 


. “fr^C.ab'^  jb:z:)f  jb* 
•jb1  z-  + * C 5 b‘  q*  ; b»  z: ) 


rb‘^*‘  + !K  j b*  ijt  b'  z')— a* 
jb‘»£z  ) + jb 
b 


Auferendum  ?t(  rb-^b‘z')^  rb‘=:  ba 
a b'ijrz’  + iKj  b’£|4  b‘z')  —a’ 


z"  Produdfum , quod  eft  comparationis  homogeneum . 


DEMONSTRATIO. 

DAta  fit  coefficiens  longitudo  reda  D B , 
quae  bifariam  intelligatur  leda  in  C , & 
fit  C E latus  quadrati  illius , quod  eft  atqualc 
comparationis  homogenco , & redaeBEdu- 
dla  intelligatur  aequalis  C A . Quoniam  qua- 
dratum B E,  & confequenter  quadratum  redi? 

C A,  illi  squalis,  eft  * aequale  quadratis  re-  1 \ 

Garum  C E,  O B ,&  quadrato  C A eft  aequale 

* quadratum  CB.vna  cum  redanguloD  AB;  | \ t t.jkmii. 

erit  ob  id  quadrarum  C B , vna  cum  redangu- 

lo  D A B aquale  quadratis  redarum  CE,  CB; 
auferatur  commune  quadratum  C B , remane- 
ait  redangulum  1)  A B atqualc  quadrato  C E, 

hoc  eft  comparationis  homogenco . Cum  autem  fit  aequatio  a*  — b a — z’ , 8e  D A fit  la- 
tus, cuius  quadratum  minus  rcdangulo  fub  fc  comprehenfo,&  data  coefficicnto  longitudi- 
ne D B,  ;r quale  eft  rcdangulo  D A B ( eft c enim  quadratum  D A atqualc  duobus  redan-  c >•  An- 
gulis fimul  fumptis  D A B,  A D B ) hoc  eft  quadrato  C E comparationis  homogeneo ; erit 
ob  id  D A,  radix  quaefita,  & A D B planum  fublatere , & data  coefficicnte  longitudine ,•  ar 
vero  fi  ad  quadratum  ex  C B dimidia  coefficicnte , addatur  quadratum  C E , comparatio- 
nis homogencum,  fiet d nota  reda  BE,  hoc  eft  C A radix  quatfita.  Rediit  ergo  Regula  iubet,  J 
vt  quadrato  dimidiat  coefficicntis,  &c. 

Aliter,  Quadratum  Z fit  coparationis  homo- 
gencum , & A C latus  quatfitum ; cum  autem  fit 
iquatio  a‘  — ba  — z',  erit  data  coefficiens  lon- 
gitudo minor  latere , fitque  A B data  coefficiens 
longitudo , quae  fecetur  bifariam  in  G , & ex  G 
perpendicularis  erigatur  G D aequalis  ipfi  Z . 
tonnedaturque  D A,  quae  producatur  vfque  ad 
P,  ita  vt  F A,  A G fint  xquales.  Dico  FD  squa- 
lem efle  ipfi  A C , lateri  quae  lito , Sc  redti  Regu- 
lam iubere  vt  &c.  CentroA.interualloAG, 
vel  A F deferibatur  circulus  FGE,  qui  Gl>  per- 
pendicularem tanget c in  G;Quonia  autem  qua- 
dratu AC , minus  rcdangulo  CAB  aequale  po- 
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nitur  quadratb  1 f eft  enim  a’  — b arf:  v)  & quadratum  A C > minus  C A B reftjngulo 
fsqualc  eft  rcftangulo  A CB;  erit  rc&angulum  A C B aquale  quadrato  Z , hoc  eft  qua-* 
drato  G D;  at  vero  rc&angulum  F D E eft  s aquale  quadrato  GD;  ergo  redangulum  F D 
E ecquale  erit  rcdtangulo  A C B;  fed  FE,  A B funt  aquales,  ergo  eodem  modo,  quo  fupra,- 
tota  F D aqualis  erit  toti  A C,  atque  adeo  radix  quxfira,  & D F E,  erit  idem,  quod  C A B 
rlanum  fui*  latere,  & data  coeftkfcntc  longitudine ; at  vero  (i  ad  quadratum  ex  A G dimi- 
dia coclficicntc  addatur  A F dimidio  cocfficiens;  fit  nota  FD  radix  qusfita.  Kcdte  ergo 
regula  iubet  &c.  Quod  erat  oftcndcndutn. 

Methodus  peculiaris  Victa . 

Proponatur  aquatio  a'  — h a — it.  Intelligatur  z media  in  ter  ex  tremas  :&  b differentia  e ar un- 
dem-, ex  media  autem,  & differentia  extremarum,  querantur  extrema;  ipfarum  enim  maitr 
erit  a ,fe*  radix , de  qua  queritur . 

demonstra  t'i  o. 

Sit  BD  radix  qusfita,  & G B data  coefficiens;  ponatur- 
que  B A squalis  ipfi  D G , & conftituatur  figura,  vt 
vides.  Quoniam  DB  eft  radix  qusfita,  &GB  data  co- 
efficiens , erit  DBG  planum  fub  latere , & data  coeffi- 
ciente  longitudine;  & quia  eft  a'  — b a rr  z‘,  erit  propte- 
rca  quadratum  D B,  minus  plano  D B G,  squale  compa- 
rationis homogeneo ; fed  quadratum  D B , minus  plano 
D B G,  eft  squal  e re&angulo  BDG;  ergo  & B D G erit 
squale  comparationis  homogeneo ; at  veri»  rc&angulum  B D G eft  squale  reetangulo  D 
B A;  fiquidem  B A , D G funt  squales ; ergo  redangulum  BDG,  squale  erit  quadrato  B 
E cui  nimirum  eft  *>  aquale  rc&anguium  D B A ; ergo  B E erit  latus , cuius  quadratum  eft 
squale  comparationis  homogeneo . At  verb  D B,  B E,  B A,  funt  continui  proportionales, 
q uarura  maior  D B , media  B E , & minor  B A differens  a maiori  D B , per  G b coefficien- 
tem;  cr<*o  in  squatione,  in  qua  quadratum  afficitur  negatiue, radix  qusfita  eft  maior »ncm. 
pc  D bln  ferie  trium  proportionalium.  Latus  vero,  cuius  quadratum  eft  squale  compara» 
t ionis  homogeneo,  & media  in  eadem  ferie,  & maior  differt  a minori  extrema , nimirum  D 
B,  a D G ,hoc  eft  B A intcruallo  squali  dats  coefficicnti,  nempe  GB . Quod  oportebat  of; 
tendere . 

V&rU,  ac  diuerfc  Methodi  explicandi  aquationem,  in  qua  Quadratum  negatur  de  af- 
ficiente homogeneo, fcu  in  qua  planum  f ih  latere , fff  aata  coeffi 'cien- 
te longitudine  afficitur  multa  Quadrati , 

Methodus  Diophanti 

Djftum  comparationi  s homogenettm  ducatur  in  quadrati  comitem , & productum  k qua- 
drata coek cientis  dimidy  auferatur,  refidut  veri)  quadrata  radix  addatur,  vel  aufer atut 
dimidio  deficientis  ,/umma,  vel  refiduum  ad  quadrati  comitem  applicetur,  nam  ita  preueuicl 

que[num  latus , 

Proponatur squatio bda  — a’ d _ z d.  Da 
r-  d,  ducatur  in  comitem  quadrati,  nimiru  in  d,  & 
drato  fcilicct  dimidis  coefficientis , & remanebit 
Pi  Q.(  - b1  d’  — r d' ) hac  autem  fi  addatur  ad  -j  I 
q ^ • {,*.  d‘  — z'  d! ) & fi  fubtrahatur  fiet  ■£  b d — 
fiduum  applicetur  ad  d, comitem  quadrati.  Si  fiet 
t b d — Hi  Qf  r b1  d-  -Z  ‘d*; 

Aquatio  enim  hac  duplicem  habet  radicem,  vt  alibi  divitius , 

Me- 


rum comparationis  homogeneum , puta 
: fiet  a1  d'j  Sc  hoc  auferatur  ex  j b*  d',  qua- 
i b‘d'  — z'd",  cuius  radix  quadrata  eft 
b d , dimidium  coefficientis , fit  j-  b d tft  9» 
Bi  Q/  j b'  d’  <-  z'  d ')  aggregatum,  vel  rc- 
r b d gi  Q^(  ■ b'  d*  — z'  d' ) rurfus  fiet 

d u 
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Methodus  Communis  Antiquorum  ,‘ 

Lotus,  emus  quadratum  aquale  efiexeefiui , que  quintum  dimia  eoefeientis  doti  proflat  te1™*»»* 
te  comparationis  komogeneo ; Matum  vel  additum  dimidia  cocgtc tenti , refiduum  velao- 
gregat  um , quoji  tum  latus  exhibektt , Kmlrrepau»m, 

EXEMPLVm. 

ba_  a*  — r 

«b*  Quadratum  dimidia  eoefeientis  y , 

2*  _ Comparationis  bomogeneum  f *-Jr*"* 

7!  l*  Different  ia, fisu  refiduum 

9 ; b'  — z’ ) Rcfidui  latus  ■» 

•Jb  Dimidii  eoefeientis  J"  Ad“c 


jb^RQXjb  -z  ) aggregatum  er  tatas  maius 

r“  Dimidia  cteffeiens  \ , , 

R Q-C  ?b-  -Z'J  Xtfidui  latus  J Subtrahe 


•jb-  $QI;b'  <~z')  Refiduum , & latus  minis . 

Ncc  diflimiliter  /uperiorem  pragmatiaro  Analytifco  more  comprobabimus 

rb*5i(Jb._.  z')— a 
rb|*9Crb*-r) 


% 


,,  jb»— v 

:ib>»9»Csb<~t.b>z‘)  _ 

rb  — z’4<5(  jh*  — b>z*)“  a>  ' 

ib^^C^b1— r)sb 
b 


- . . ...  fb*fKJb'-b‘z-)rrba 

Subtrahendum  ib>  — r+Pd  b*  -b*z’)  — a* 


Sic  fuo  modo  pro  Radice  minori , 

D.  r . _ . , D E it  DH  St  R di  T 10'. 

Ata  fit  coefiicicns  longitu- 
do A C , quae  bifariam  fe- 
cetur  in  B , fitque  P latus , cuius 
quadratum  squale  fit  compara- 
tionis homogeneoiSc  primo  fit  re- 
Aa  P,vt  in  prima  figura  minor  di- 
ntidia cotmcicnte  AB.velBC; 
fecctur  A C in  D » fic  vt inter  fcg- 
menta  A D,  DC>  fit  P media  pro- 
portionalis; quamobremre&an- 
gulum  ADC  erit  squale  quadra- 
to  P, atque 'aded  comparationis 


Z'  Produdtum , quod  cft  comparationis  homogeneum  l 


— 


y* 


homo- 
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homogenco  . Dico  tam  A D , quam  D C , fore  latera , & rcCth  Regulam  iubcre  &c.  fuper 
A D,  D C deferibantur  quadrata  A F,  1)  K,  & perficiatur  figura  vt  vides , Quoniam  A D, 
D Ffunt  squales  & redangulum  ADCcft  squale  quadrato  P , hoc  cft  comparationis  lio- 
mogenco  i tam  H II  redangulum , quarn  1)  G erit  comparationis  homogenco  squale.  Fr 
quoniam  ACeft  data  coefiicicRS,  & redangulum  C A D,  minus  quadrato  AD  cft  aqua- 
le rcdangulo  A D C,  comparationis  homogenco;  & cft  squatio  b a — a‘  e=z'scrit  proin- 
de reda  A D radix  qusfita,  d C A D planum  fub  latere,  & data  cocfficientc ; hoc  idem  of- 
tendetur  de  D C . At  vero  quia  redangulum  A DC  vna  cum  quadraro  BD  aquale  cii 
quadrato  redx  A B dimidia’ coefficientis ; fi  a quadraro  eiufdem  A Bdimidijcocfficicn- 
tis  auferatur  redangulum  A D C,  nimirum  comparationis  homogeneum,  remanebit  qua- 
dratum, cuius  latus  cft  B D;  fi  hoc  addarur  dimidio  cocfficicntis  A B fit  notum  latus  AD, 
nimirum  latus  maius;  & fi  idem  latus  B D auferatur  d dimidia  B C remanebit  notum  latus 
B C,  nempi  latus  minus;  redtergo  Rcgi-ia  iuber  &c. 

Quod  autem  idem  oftendipofiit  de  D C patet.  Quoniam  enim  ACcil  cocfficiens, & 
redangulum  A C D,  minus  quadrato  D C cft  a-qualc  rcdangulo  A D C comparationis 
homogenco;  & cft  squatio  b a — a’  HritDC  latus  quxfimm , & A C D planum- 
fub  latere,  & data  cocfficientc  longitudine. 

Sit  reda  P squalis  dimidia;  coefficicnti  AB,  vel  B C,vt  in  fecunda  figura.  Dico  eo- 
dem pado  Regulam  tede  iubcre  &c.  ex  A B fiat  quadratum  A E,  & compleatur  redangu- 
lum  A F.  Quoniam  igitur  AB.  BC  fiint  fegmenta  xqualia,  erit  tam  AE,  quam  BF  quadra- 
tum,- & quia  tam  Aii,  quam  BC  ponitur  squalis  ipfi  P;  erit  proinde  quadratum  BF , vel  A 
E ( ipforum  alterutrum  accipiatur  nihil  refert ) squale  comparationis  homogenco;  & quia 
AC  eft  daracoefficicns,&  redangulum  CAB,  minus  quadrato  AB  squatur  quadrato  BC 
comparationis  homogenco  , & cft  squatio  b a — .v  — z’,  erit  proinde  AB  radix  qux- 
fita, & CAB,  hoc  cft  AF  planum  fub  latere,  & data  cocfficientc , At  vero  fi  a quadrato  ex 
AB  dimidia  cocfficientc  auferatur  BF  comparationis  homogeneum,  nihil  remanebit;  fi  ve- 
ro nihil  addatur,  vel  nihil  fubtrahatur  dimidis  coefficicnti  AB , remanet  ipfa  cocfficiens  A 
B dimidia,  & fimul  radix  quxfita,-  rede  itaque  Regula  iubet  &c. 
uUi*  Dtmm*  Aliter.  Hoc  idem  oftendemus  hunc  in  modum . Data  fit  co- 
-t  cfficicns  DA;  firque  diuifa  bifariam  in  B,  & ex  hoc  pundo  ran- 
quam  cx  centro  deferibatur  circulus  DEA,  datum  fit  latus  D 
F,  quod  primo  fit  minus  dimidia  cocfficientc,  cuius  quadratum 
fit  squale  comparationis  homogeneo , & ducatur  F E paralle- 
la ipfi  DA,  adeo  vt  (ccct  peripheriam  in  E pundo,  a quo  cadat 
perpendicularis  EC.  Quoniam  DA  cft  data  cocfficiens,  & rc- 
dangulo D A C squale  cft  quadratum  C A , vna  cum  redan- 
gulaDC  A,  fcu  redangulum  D A C,  minus  quadrato  C A eft  squale  rcdangulo  D C A 
comparationis  homogenco,  cura  hoc  fit  squale  quadrato  CE;  squatio  autem  eft  b a — a‘ 
— z',ob  id  CA  erit  radix  qusfita , & P AC  planum  fub  latere , dataque  coefficicnre  lon- 
gitudine; cum  autem  DCA  redangulum  vna  cum  quadrato  CB  fit  squale  quadrato  BA  , 
vel  DB,  fit,  vt  fi  a quadrato  DB,  vel  ex  B A dimidia  cocfficientc,  auferatur  redangulum  D 
CA,  nimirum  comparationis  homogeneum  remaneat  notum  quadratum,  cuius  latus  cft  C 
B;  hoc  autem  fi  addatur  ipfi  BA  dimidio  cocfficicntis,  fit  nota  CA  radix  qusfita,  & fi  idem 
latus  CB  auferatur  a D B dimidia  eoefficicnte  remauc-bit  D C feamentum  ,quod  etiam  efle 
quxfiram  radicem,  nempe  minorem,  eodem  pado  facile  dcmonftrabimus . 

At  vero  fi  latus , tuius  quadratum  squale  eft  comparationis  homogenco , fuerit  squale 
dimidio  cocfficicntis;  non  enim  poteft  cflc  maius,  facile  omnia  demonft rari  poterunt . 

Sit  D latus,  cuius  quadratum  eft  squale  comparationis  D 

homogenco,  & AC  data  cocfficiens  feda  bifariam  in  B,  vt  D 

fit  squalis  vel  A B,  vel  B C ; cum  itaque  redangulum  ABC  T~  g q 

fit  squale  quadrato  D , erit  squale  comparationis  homoge- 
neo; led  quia  redangulum  lub  A C data  cocfficientc,  & BC,  vel  AB,  minus  quadrato  AB, 
vel  BC,  cft  squale  rcdangulo  ABC  comparationis  homogenco,  & eft  squatio  b a — a'  ” 
z1;  proinde  BC,  vel  AB  crxt  radix  qusfita . At  verd  fi  a quadrato  cx  AB , vel  B C dimidia 
cocfficientc  auferatur  redangulum  ABC , hoc  cft  quadratum  A B , vel  BC  comparationis 
- - - ’ fcn 
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homogencum,  remanebit  nihil , quo  addito  ad  dimidium  cocfficientis , habebitur  idera  di* 
midium.vt  patet. 

Quod  autem  latus’cuius  quadratum , Scc.  non  poflit  cfTc  maius  dimidio  cocfficientis  pa- 
tet , ex  eo  quia  non  poteft  fieri  fubtrapio  ipfius  comparationis  homogenei , atque  adeo 
Stquatio  efletfalfa. 

CorolUrium . 


EX  diPis  collige  quando  latus  comparationis  homogenci  fuerit  minus  dimidio  coeffi- 
cientis,  tunc  duplicem  lore  radicem;  cum  autem  cftxquale , vnicam  fore  radicem  ni- 
mirum ipfum  dimidium . 

Aliter.  Quadratum  Z,  fit  comparationis  homogcncum  , &AE  data  cocfficicns  longi- 
tudo, qux  fecetur  bifariam  in  C , & Z erit  non  maior  dimidia  A C , vel  C E , vt  fupra  dice- 
bamus. In  AC  deferibatur  femicjrculus  AT  C.&irteo  acc&modetur  A E,  qux  fit  xqualis  

ipfi  Z,  agaturque  F C;  erit » autem  angulus  AFC  rcPus;  ergo  quadratum  AC  eritb  xqualc  * * '• 
quadratis  laterum  AF,  FC;  quare  quadratum  CF  erit  intcruallum , fcu  exceflus , quo  qua- 
dratum ex  AC  dimidia  coefficiente , fuperat  quadratum  AF  comparationis  homogencum; 
modo  centro  C.interuallo  CF, deferibatur  pcriphxria 
B F D fecans  A E in  B , 8c  D . Dico  minus  latus  ex 

quxfitis  efle  AB, maius  autenj  AD , & repe  regulam  g 

iubere  &c. 

. Quoniam  igitur  AF,  tangit  circulum  BFD  in  D,  fi- 
quidem angulus c AFC.eft rePus i quamobrem re- 
Pangulii  DAB,  hoc  eft  EBA , cui  eft  xqualc  repagu- 
lum EAB,  minus  quadrato  A B,  xquabitur  d quadra- 
to AFiproindc  rePangulu  EAB,  minus  quadrato  AB, 

erit  xquale  quadrato  AF , feu  rePx  Z comparationis  homogeneo;  Cum  autem  fit  «quatio 
b a — a’  C z’ , & AE  fit  dat  a coefficiens  longitudo , erit  ob  id  quxfitum  latus  AB , & EAB 
erit  pl  anum  fub  latere , dataque  coefficiente at  veri)  fi  quadrato  rePx  C A dimidio  coef- 
(teientis  auferatur  quadratum  AF  nempe  comparationis  homogeneum.fiet  notum  quadra- 
tum cuius  latus  eft  CF , qux  fi  auferatur  ab  AC.  nota  remanebit  AB  radix  quxfita . 

Secundo  quoniam  rePangulum  BAD  eft  xquale  quadrato  AF,  hoc  eft  rePx  Z compa- 
rationis homogeneo;  idem  vero  rePangulum  BAD,  hoc  eft  EDA  xquale  eft  rePangulo  E 
AD , minus  quadrato  AD  erit  xquale  quadrarorepx  Z comparationis  homogeneo . Sed 
xquatio  eft  b a — a’  =3  a',  & AE  eft  data  coefficiens;  erit  AD  radix  quxfita , & EAD  pla- 
num fub  latere , & data  coefficiente ; Si  autem  a quadrato  rePx  A C dimidix  cocfficientis 
auferatur  quadratum  AF  comparationis  homogeneum,  remanebit  quadratum , cuius  latus 
eft  CF.  quod  fi  addatur  ad  A C dimidium  coefficientem  jnnotefcct  A D maior  radix  qux- 
fita; rePc  ergo  Regula  iubet  Sfc, 

Methodus  peculiaris  Victxl 

Triftmtur  iauteit  i s — d — z'.  Intellegitur  z medii  inter  extrema , & l iggregttum  e*.  %£££<£ j 
k r undem-,  & ex  medii,  n que  aggregat  extrtmtrum  quasnlur  extremi , nam  site  rutri  erit  4 vhu  , J 
f,  de  qa  qutmur  , 


DEMONSTRATIO', 

DAta  fit  coefficiens  longitudo  DA,  & fit  DC  radix  quxfi- 
ta; fit  vero  deferiptus  circulus  DEA , & a punPo  C eri- 
gatur CE  perpendicularis . Quoniam  autem  A D eft  data  co- 
efficiens, & DC  radix  quxfita , erit  A D C planum  fub  latere , 
& data  coefficiente ; quia  autem  D C eft  radix , & cll  xquatio 
b a — a*  > erit  proinde  ADC  minus  quadrato  D C xqualc 

comparationis  homogeneoifcd  idem  eft  ADC,  minus  qua- 
drato D C,  ac  eft  rePangulum  D C A;  ergo  rePangulutn  DC 
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A erit  squale  comparationis  homogenco ; fed  re&angulwn  DCAcft  squale  quadrato  C • 
E;  ergo  quadratum  C E , erit  comparationis  homogencum . At  vero  DC , CE , C A , funt 
Continue  proportionales , extremarum  aggregatum  cft  data  coefficicns  longitudo , & mi- 
nar extrema  DC,  radix  nimirum  qusfita;  reCic  ergo  Regula  iubet  &c. 

Non  diflimili  modo  nos  eandem  operationem  offendemus,  radice  quidem  fuppofit»-, 
altera  extrema,  puta  C A, 

De  Explicandis  /Equationibus  Solidis  compoftis , & prima 
de  Cubicis . Caput  IU, 


fJetbodi  ad  explicandam  aqu  alienem  in  qua  Cubus  afficitur  adiundient  /elidi  fub  latere , ia- 
toque  coeffic  tente  plano,  ita'  b'  a “ zfcu  s foltdt . 

EGimus  hadfcmis  dc  aquationibus  afftdiis,&  quidem  quadraticis  explicandis, qux  nul- 
lam Analyftx  Iere  difficultatem  afferunt,  ac  nullam  ingerunt  curam . Nunc  proxi- 
mum cft  vt  ad  illas  gradum  faciamus , qui  altioris  funt  ordinis , proxime  fuccedentes  qua- 
draticis, quarum  contemplatio  Veterum,  vt  haud  parum  vexauit  ingenia,  ita  eaiumcx- 
tulumtan  plicatio  non  mediocriter  Italiam  illuftrauit,  pratclarum  fiquidem  hoc  inuentum  Italis  ac- 
ceptum referri  debet . Nam  Scipio  Ferreus  Bononienfis , & Nicolaus  Tartalca  Brixienfis  . 
arduum  hoc  opus  aggreffi , fingulari  cum  laude  perfecerunt , ita  vt  difficillimarum  aqua- 
tionum x dc  quibus  loquimur  explicationes  tradendo , (ibi  gloriam  immortalem  peperiflo 
videantur.  Diffimulandum  tamen  non  eft,  quod  hate  ipfi  magis  Arithmetice  quam  Geo- 
metrice prxftiterint , fortaflis  id  Poftcritati  relinquentes  nc  nobis  locus  deeflet  ad  fuppedi. 
landam  materiam  pro  excelfa  Mercurij  Statua  fabricanda . 

Vcrilm  cum  agendum  fit  primum  de  aquationibus  Cubicis.in  quibus  affc<2io  eft  fub  la- 
tere, tuvabit  hic  in  memoriam  redigere,  qui  fcripfimus  in  primo  Tomo,  breuiter  tamen.. , 
quatenus  facit  ad  inftitutum . Erat  autem  Canon  huiufmodi , 

Cubus  tertia  partis  numeri  radicum  addatur  quadrato  dimidij  numeri  abfoluti  ,*  aggre- 
gati autem  fumatur  latus , cui  additum , vei  fubtraflum  dimidium  numeri  abfoluti,  gignit 
Binomium,  & Aporomen , Si  itaque  latus  cubicum  ipfius  Apotomes  fubtrahatur  a latero 
cubicobinomij,  refiduum  erit  quifitx  radicis  pretium. 

Erat  autem  xquatio  huiufmodi  i c ijf  72  R =3  1720.  cuius  squationis  adinucnimus  ra- 
dicem elle  1 o:nam  quadratum  dimidij  numeri  abfoluti  erat  7 j9fioo,cubus  verb  tertis  par- 
tis numeri  radicum  13824,  Aggregatum  ex  his  753  424,  cuius  radix  quadrata  cft  868  > 
tui  addito  8<5o,fit  1728:010»  latus  cubicum  cft  : 2 ;at  radix  quadrata  primi  aggregati  erat 
868 , dimidium  numeri  abfoluti  cft  86 o , horum  differentia  cft  8 , cuius  radix  cubicaeft  2 j 
radix  autem  cubica  primi  aggregati  erat  1 2;  differentia  autem  inter  2 , & 1 2 , cft  1 o. 
ftptrin  pixc  autem  Methodus  Geometris  non  inferuit.ficut  nec  etiam  altera,  cuius  Canon  erat, 

™/V> nuc""  Sumatur  quarta  pars  quadrati  ex  numera  abfoluto , & huic  addatur  vigefima  feptuna- 

nutri*.  pars  cubi  cx  numero  radicum , huius. autem  aggregati  lateri  quadrato  addatur  dimidium-. 

numeri  radicum , & ab  eodem  fubducatur,  cx  aggregati  vero  latere  cubico  fubtrahatur  la- 
tus cubicum  refici ui;  horum  namque  differentia  erit  radix  qusfita . « 

, Et  quidem  in  eodem  exemplo  perfiftendo , Quarta  pars  quadrati  numeri  ahfoluti  eft 

739600, cui  fi  addatur  13824,  vigefima  feptima  pars  cubi, c numero  radicu , fiet  733424, 
huius  latus  quadratumeft  868,  cui  fi  addatur  &c.  Reliqua  vide  ibi.  Ncc  etiam  hscvti  di- 
cebam idonea  eft  ad  Geometricas  cffcCtioncs , propterca  quod  fit  afcenfus  ad  imaginarias 
quantitates,  a quibus  in  Geometricis  caucndum.  Vndc  reductio  ad  quadraticam  xquatio- 
pem  per  duplicatam  hypoftafin , eodem  laborat  vitio , 

Superiori  numerofx  aquationi  fpccicbus  exhibita  refponder  squatio  a’>|* 3 b plano  a " 
az  folido,  dc  qua  in  Algebra  fpeciofapag.  2 14,  dilTcruimus  vbi  rcdu&ioncm  illam  tradfa- 
uimus , quam  hic  breuiter  fubijciam  numeris  enucleatam , a quo  ibi  breuitati  ftudentes  ab- 
ftinuimus . Sic’  q-  a c squetur  bplano;  igitur  b pl.  ex  huiufmodi  conftitutione  intclligen- 
dum  eft  reri angulum  fub  duobus  lateribus,  quorum  minus  cft  c,  maius  autem  differt  per  a. 
Quoniam  vero  c'  + ac,  fupponitur  aquari  b pl,  propterca  a c aquabitur  b pl,  — e' , at- 
que 
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que  adeo  bpl.  — e1  aequabitur  a ; proptcrca  b pl.  pl,  pl  - ■>,  e a bpl.pl.  4,  jC<bpl.  -e* 

® Ci  " 

Hhjbpl.pl.  — 3 bpl.c’,  aquabitur  2 z fol.  Omnibus  vero  duitis  per  e',  & fecundum  Ar- 

C » 

temdifpofitis  e cubi  quadratum  Hh  2 z fol.  e'  aquabitur  bplanicubo.  Sic  autem  hac  dc- 
monftrabimus.Supponamus  a’  f 3 b pl.  a,  aquari  2 z fol. . & e’  f a e,  aquare  b pl.  Si  autem 
iniuniturnoftcndcree*  1 2 zfol.  e' aquari  b pl.>.  Quoniam  igitur  c’  f a c aquatur  bpl., 
propterca  ac  aquabitur  bpl  — e‘ ; atque  adeo  a aquabitur  b pl.  — ejergo  & eorum  cubi 

C 

aquales  erunt;  quare  a'  aquabitur  b pl.'-  3 bpl.  c f3  bpl.c'  - c'i  ac  proinde  a- 1 jb 

C ? 

plan.  a,  aquabitur  b pl, 1 - 3 b pl.  ‘ e1 1 3 b pl-  e« - e*  1 3 b plan.  * - 3 b plan.  e’.  Nam- 

C ? C 

3 b pl.  * ■-  3 b pl.Caquiualet  3 b plan.  a , aqualia  vero  fi  aqualibus  addantur , ortafunt 

« ... 

aqualia.  Atque  adeo  2 z fol  aquabitur  b pl. 1 — 3 b pl.  ■ e'  f 3 b pl.  e — c'  f 3 b plan.* 
~ ' 3 b pl.  e'.  Nam  a’  »$*  3 b pl  a aquabatur  2 z fol.  Omnibus  duitis  in  c' , & 2 z fol.  c'  a- 

C 

quabit  ur  b pl.  ’ — 3 b p!  ‘e’  Hh  3 b pl-  e*  — c'  4 3 b pl. 1 e'  —3  bpl.c*;  ac  proinde  e*  Hh 
2 zfol.  e' aquabitur  bpl.  ; eadem  enim  homogenca  affcila  fignis  4c  & — , fe  mutuo  in- 
terimunt . 

Vnde  confeitarium . Si  a'  jft  3 b pl.  a aquetur  2 z fol. , & 

Ji  b pl.  pl.pl.  4*  z fol.  fol.  — z fol  aquetur  d>;  ergo  b pl.  — d'  fit  a,  de  qua  quaritur. 

Vt  autem  numeris  hac  explicemus,  fuperiorem  aquationem  fumamus  > nempe  1 c Hh 
72  R — 1 720, .cui  refpondeat  illa  a'  Hh  3 : b pl.  a “ 2 z fol.  Supponamus  c'  4«  a c aquari 
bp!.,&dcueniemusvt  fupra  ad  aquationem  illam  e cubi  quadratum  4 2 z fol.  e' — b 
planicubo, nempe  1 Q4 1 7 1 o R™  1 3 8 24, cuius  radix  eft  8 Verum  quia  1 Qjdem  cft  quod 
e cubi  quadratum  radix  eft  folida  j eft  enim  quadratum  cubi , atque  adeo  ad  habendam  e 
oponet  extrahere  radicem  cubicam  ex  odio,  eaque  eft  2.  Cum  igitur  2q  Hh  a c aquaretur 
b pl.  proptcrea'b  pl  — e*  aquatur  a;  igitur  fi  ex  bpl  hoc  eft  ex  2 4 auferatur  4 quadratum 
ex  e,  remane-  . 

2°*2U0  diuifo  per  c , profilit  1 o,  pro  valore  ipfius  a , qua  erat  radix  fpcciofa  aquatio^ 

3 b pl.  a “iz  fol ; ac  ob  id  numerofa  aquationis  rc  Hh  72  R = 1720. 

Sed  hac  Methodus  non  conducit  ad  opus  Geometricum , vt  vides , fcd  Arithmetica  cft 
addidta . 

Plerumque  aquatio  cubica  de  qua  loquimur  reducitur  ad  quadraticamtvndc  ipfa  dedu- 
cta cft,  tuneque  fubit  eandem  explicationem  cum  ipfa  quadratica .-  vnde  maiori  non  cft 
opus  artificio  ad  eius  radicis  valorem  exprimendum,  fed  tunc  affc&iocft  fub  quadrato,  at- 
que contingit , quod  diximus,  quando  cocfficiens  longitudo  duobus  nominibus  conflat, 
«piorum  vuum  duiftum  in  quadratum  alterius,  comparationis  homogeneum  procreat , do 
quibus  in  /Ugebra  fpeciofa  difleruimus . 

Ad  explicandas  igitur  atquationes , in  quibus  cubi  folidis,  vel  quadrato  —quadrato 
plano-planis  fine  affedtione , vel  cum  affedtione  atquantur  alterutro  opere  indiget  Analy- 
it.i,  vel  lalicctconfiruCtionis  duarum  mediarum  inter  duas  datas  continui  proportiona- 
liurn,  vel  tns-fciSioni.s  anguli;  propterca  quod  xquationes  quadrato-quadratorum  ad  at- 
quationes cuborum  reducuntur ; cubi  vero  affcdli  fubquadrato  ad  cubos  affeftos  fub  late- 
re, qui  quidem  iquationes  duarum  mediarum  inuentione , vt  dicebamus , vel  anguli  tri— 
leCuonc  perhei  poOunt.  ° 

Methodus  Communis  Rccentiorum . 

triente  cttffcientit  plani  fub  Ut  er  alis , t an  quam  red angulo Jub  lateribus , tir  ex  compar  ul- 
tionis homogeneo  taaquam  differentia  cuborum  ip {orum  laterum,  reperiatur  aggregatum  cu- 
borum 
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. iorum  ex  ji [dem  Uter  itus,  & ex  hoc  aggreg***  rutorum  ineunto,  & ex  eorundem  euborumJ 
differentis  doto,  referiuntur  Uter* ; horum fiqutdem  differenti*,  quafitam  aquationii  r adi- 
fem  exhibebit , 

EXLMVLVM, 

tjr  j b-  a — 7'  fcii  * folido , 

b Triens  plani  deficientis  fui  Uter tlis , efi  rUlan. 

gulum  fui  lateribus  datum . 
jr>  Comparationis  honugeneum , & differentia  cubo- 
rum proditiorum  Uterum  dat* . Bine 
(1 1 Aggregatum  cuborum  eorundem  Uterum  inuentum.  Bine 
(g  Latera  inuent* fipradiCt  i reti  anguli . Bine 
f-g  Differentia  Uterum , & Utut  quajitum , 

demonstratio', 

Sit  refla  A data  I qua  poflit  cocfficiens  planum  fublaterale , fit-  A « — ■ « — 

que  data  refla  B,  cuius  cubus  fit  comparationis  homogeneu,  B — — — — — 

at  vero  C poflit  trientem  plani  fublatcralis,  cx  cubo  autem  B,  tan-  C — 

quam  differentia  cuborum  data,  &cx  quadrato  ipfius  C tanquam  D • — — * 
dato  reflangulo  (ub  lateribus  comprehenfo , reperiatur  cubus  D L — — Trt 
aggregatum  cuborum  ex  ijfdem  lateribus;  CTt?pbo  autem  B,  tan-  M — ■ — 
quam  cx  differentia  cuborum  data , & cx  cubo  ipfius  D aggrega*  E •* — — * 

(o  cuborum  inuento , reperiantur  latera  L & M , quibus  comprehenditur  rcflangulum  iain 
diflum  «quale  fcilicet  quadrato  ipfius  C ; horum  autem  laterum  differentia  fit  E . Dico  E 
effe  propofitz  zquationis  quafitam  radicem , ita  vt  cubus  ex  E plus  triplo  folido  a qua- 
drato ipfius  C,  duflo  in  E,  «quetur  cubo  ipfius  B, 

Quoniam  enim  cubus  differentis  laterum  plus  triplo  folido  fub  differentia  laterum  inu 
rcflangulum  fub  lateribus  «qualis  eft  differenti*  cuborum  a lateribus  t fed  E per  conftru- 
flionem  eft  differentia  laterum  L,  & M,&  cubus  ex  B eft  differentia  cuborum  eorundem  la- 
terum; ergo  cubus  ex  E plus  triplo  folido  a reflangulo  fub  L , & M , in  B differentiam  late- 
rum, aquabitur  cubo  ipfius  B;  fed  reflangulum  ex  L,  Se  M , per  conftruflionem  «quale  eft 
quadrato  ipfius  C ; ergo  cubus  cx  E , plus  triplo  folido  d quadrato  ipfius  C,  in  E differen- 
tiam laterum,  «quabitur  cubo  ipfius  B;  Erat  autem  «quarto,  in  qua  cubus  lateris , plus  tri- 
plo folido  fub  quadrato  C,  in  idem  latus , «qualis  eft  cubo  ipfius  B > ergo  E erit  radix  pro- 
poGt*  «quationis  qusfita , 


LEMMA. 

Datis  differentia  cuborum , & reflangulo  lub  lateribus , cuborum  aggregatum  fic  repe- 

riunt . 

D At  a Jit  differentia  cuborum  r* , at -vero  reti  angulum  fub  lateri-  R S T 

busjits' , & oporteat  repertre  aggregatum  cuborum  i lateri - ‘ T 

bus , quibus  reti  angulum  comprehenditur , quaque funt  Utera  cubo-  , - ^ - 

rum , quorum  data  efi  differentia , Itaque  fi  a,  dre Jint  lineat  dataque  

fit  differentia  cuborum  ex  ipfis  nempe  a'—  e',  datumque  itidem fit fub  ipfis  reti  angulum  40« 
Oportet  aggregatum  cuborum  puta  a' Ape' exhibere  aquale  cubo  nempe  x'. 

Sumpta  fit  arbitraria  quadam  retia  b ; reperiantur  autem  feptem  continui  proportionales  b , 
r,f,g,  h , i,  l,  item  totidem  alia  b,  s,  m,n,o,  p,q;  fiat  autem  t aqualis  quadruplo  q,  item  n aqua- 
lis l A*  r,  fintque  t nuent  a b,x,z,m,f,g,u,  nempe  inter  b,m,  dua  media  reperiantur  x,z>& 
inter  m,  u,  dua  media  reperiantur  f,g  continue  proportionales ; rtperiendut  efi  autem  eubiis  ex 
X:  reperiantur  b,n,p,h,o,o,t,  feptem  continue  proportionale*. 

Suemam  igitur  n'  aqualis  efi  tb' ; at  i ero  t b'  aqualis  efi  qqb',&  qqb'  aquatur  4 14 ; ergo 
n'  aquabitur  4 r ;/ed x'  aquatur  r‘  fip  n‘,fiue  4 s 1 , etlque  quadrato  ex  a'  + ('  > trS* 

x‘  aquabitur  quadrato  ex  a'  A“'>  ergo  .y ' aquabitur  a'  tfe  e\ 

SCHO. 


Digitized  by  Googl 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MAtHEMAT.  LIB.  II. 
S C H O L I O N. 


355 


HJEe  demon  f ratio  per  imaginarias  quantitates  procedit , a quibus  Geometra  caucndunoZ 
non  femel  monuimus ; ntfi  tamen  alia fuppetet  -via,  ea  calcanda  rfi , qua  quidem  obttiicj 
dummodo  [ei licet  ad  veritatem  conducat ; dum  autem  per  commemoratas  quantitates  procedit 
oUmonliratio,  non  eo  nomine  reqcienda,  quod  aliquid  falfi  contineat,  vel  male  deducet  ,[cd  quo- 
niam fubobfcurior  cum  Jit  intellcRui  quodammodo  tenebras  offundit , neque  quifpiam  illam  re- 
darguat , quod  caufam  non  adhibeat  tanquam  medium  ad  inferendum ; quod  enim  concomitans 
tjl,adcaufagtnus  reduci  fuperius  notauimus . 

Lemma  II. 

Datis  aggregato , & differentia  duorum  cuborum,  eorum  latera  fic  reperiunt . 

Sint  a,&e  linea  reda,  & a'  <’  aquetur  i b ' , dato  cuborum  aggregato ; praterea  a'-e'a- 

d netur  i d cubor  i differentia  datafcqutruntur  autem  a-fr  e. Jiat  f aqualis  A'  ij cd&g'  aqua- 

\i,b'-t. 

Jguoniam  igitur  l a'  aquatur  2 b’  <if*  2 d<;  ergo  a ' aquabitur  br-rftd1-,  fed ex  eonfirudione fi 
aquatur  b'*fcd;  ergo  a ' aquabitur  f \ ergo  a,  aquabitur  f;  quamobrem  a data  erit . Et  quoniam 
2 e’  aquat-sr  1 b'  — 2 d ergo  e'  aquabitir  b’  — d; Jedg ' aquatur  b'  — d'  ex  confiruCttone ; ergo 
e1  aquabitur g ergo  e,  aquabitur  g. 

Lemma  III. 

Quod  autem  cubus  differenti?  laterum  plus  triplo  folido  fub  differentia  laterum  in  re- 
flantium fub  lateribus,  fit  squalis  differentis  cuborum  a lateribus,  fic  oftendunt. 

Si  enim  fuerint  a,&  b,  quantitates  data;dcmonJlrabitur  cubum  ex  a -b,uf*  triplo  folido  abs 
rea  angulo  abina-b,  aquari  a' -b',  nam  cubua  exa-beJla’-qba'ofpjba-b',/edtri- 
plumjolidum  pradiBumnempe  abs  \ b a,in  a -b  efi  gbd  a,dr  ex  horum  addmont/it 

a'  - b'i  ergo  &c. 

Modus  quo  Auclor  efl  ufus  ad  duas  medias  continue  proportionales  itme- 
niendas  inter  duas  datas . 

Conftraitio  cft  Cartefij.  Demonftraiio  autem  Auflotis. 

QVoniam  ad  huius  Problematis  effeflionem  duas  medias  continue  proportionales  iti- 
ter duas  datas  opus  eft  reperire ; ob  id  non  grauabimur  hic  in  medium  afferre  mo- 
dum , quo  nos  vfi  fumus . 

Dati  fint  dux  reflx  Y , Z , inter  quas  opus  fit  reperire  duas  medias  continue  proportio- 
nales.Exponatur  A D,cx  qua  abfeindatur  A B xqua|is  Y;mox  diuifa  A B bifariana  in  I fiat 
I H xqualis  dimidio  Z,&  ad  reflos  angulos  eu  AB; 

Deinde  centro  H,  interuallo  H B , vel  H A , deferi- 
batur  circulus;  deinde  autem  ad  punitu  A.duita  fit 
A K xqualis  Y , & ad  angulos  reflos;  hac  vero  tan- 
quam latere  reflo , vertice  A , circa  axem  A D dc- 
feribatur  parabole  A G fccans  circulum  prxdiflum 
in  punito  G:  agatur  per  G,  refla  EG, occurrens  cir- 
culo in  F , & G , ad  reflos  angulos  cum  ipfa  A D in 
C fiat  E C xqualis  Z . Dico  inter  E C , & A B , 
boc  cft  inter  Z,  & Y, duas  efle  medias  continui  pro- 
portionales A C,G  C. 

Quoniam  enim  rcftangulum  F C G xqualc  cft  je~ 
rcflangulo  A C B , vtrinque  addito  quadrato  G C; 
ergo reflangulumFGC, plus  quadrato GC, hoc 

rcftanguIuiA  C A B , ob parabolenb  BS 

icit  enim  AB  xqualis  A K lateri  reflo;  ergo  reflangulum  ECG  xquabitur  rcflangulo  /&#»«■ 
C B,  plus  rcflangulo  C A B;  fed  reflangulum  A C B,  plus  rcflangulo  C AB , eftxqualc 
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quadrato  A C i ergo  reflangulum  E C G aequabitur  quadrato  A C ,•  ergo  vt  E C , ad  A C 
ita  A,CadGC;fed  vt  A C ad  G C.itaG  Cad  A B,ob  parabolen,  cum  reflangulum  B A 
C,-  hoc  eft  fub  A K latere  reflo,  Sc  axe  AC  atquale  fit  quadrato  G C;  ergo  vt  E C ad  A C, 
ita  A C ad  G Cj  & vt  A C ad  G C,  ita  GC  ad  AB;  ergo  inter  duas  EC,  AB  dux  G C,  & A 

B,  iunt  media;  continui  proportionales . At  vero  EC  eft  ex  conftruftionc  xqualis  Z , & A 
B aequalis  Y;  ergo  inter  duas  datas  Y,  Z,  duas  adinuenimus  medias  proportionales  A C,  G 

C,  in  continua  ratione . Quod  facere  propofitum  erat , 


AuCtous  Methodo  abfoluitttr , rjuod  Clanfiimus  Geometra  prafiitit  beneficio  Spcciof* 
Logifiiccs  ad  eandem  Cubicam  Aquationem  affirmat iue  affeflam 
fub  latere,  explicandam, 

' A Lia  Itidem  via  non  minus  eleganti  poterit  explicari ; dummodo  tamen  illa , nimirum 
X\.  a>»$+  3 b’a  ~ z',  feu  z fol-  nouam  hanc  induat  formam,  videlicet  ' 

a'  b’  a=a  b’d 

Quod  facili  fieri  poteft , fi  namque  nota  quantitas  puta  coefficicns  planum  fublateralej 
appellatum  3 b'  nuncupetur  b‘  hoc  enim  ad  libitum  eft , vbi  b‘  affumitur  tanquam  atqui- 
pollens  ipfi  jb'  fi  quidem  accipitur  ad  idem  planum  defignandum;  8e  quidem  appellari  po- 
tuifletd’,  vel  alio  quouis  charaflcrc  defignari , placet  nihilominus  retinere  b.  zfol.  data— 
•Qooafciii-  magnitudo  applicetur  ad  b’,*  magnitudinem  itidem  datamjmagnitudo quidem  ortiua.quae 
m afiumitur  appelletur  d,  non  ignorabitur;  perinde  igitur  erit  dicere  b‘  d ac  z>  vel  z fol.  Confidcrandus 
d«m5aug!iT-  Igitur  aequationis  ortus  qui  quidem  ex  Zctetico  deprehenditur , qua  de  re  fuo  loco  multa.. 
ndiana.i)iuc  fcripfimus;  Sunt  autem  quatuor  termini  proportionales , & in  fuperiori  quidem  atquationc 
^unc  'n  modum,  vt  b'  ad  a*,  ita  a,  ad  d-a ; hic  igitur  analogifmus  in  quem  fuperior  atquatio 
£ ™ tranfmutataeft.  Ad  comparandam  itaque  propofine  aquationis  radicem , foluendum- 
Problema  illud 

Propofitam  redam  gj) , vteunque  diuifam  in  A , iterum  opertet  diuidere  in  C, ita  vt  qua~ 
dratum  £^A  ad  quadratum  AC  Jit  in  ratione,  quam  habet  AC  ad  CJ). 

Intelligatur  autem  QA  aequari  b , & A D dicatur  d ; at  veri  A C eflo a ; vnde  C D erit 
d — a . De  hoc  tamen  infra. 

Haec  acute  admodum , atque  fubtiliter  D.  SIufius  eft  profequutus,  in  fuo  Mefolabo , be- 
neficio Speciofae  Logiftices,  de  quo  infra . 

Nunc  eidem  peculiari  noftra.quam  fuperiori  Libro  tradidimus  Methodo  Problemati  fa^ 
tisfaccrc  tentabimus,  eodem  prorfus  adhibito,  quo  ille  vfus  eft  diagrammate.  " ■ 

KESOLVTIO . 


Hr 


ST 


1 


Sit  iam  faflum,  ita  Vt  quadratum  QA, 
ad  quadratum  AC  fit  in  ratione  AC 
ad  C D ; ad  punflum  A fifla  fit  A F ad 
reflos  angulos  Se  aequalis  ipfi  QA, Se  inA  flij  * * 

F .quouis  accepto  puflo  G protrahatur  A 
D ad  partes  D vfq,-ad  E,  ita  vt  AD  fit  ad 
AE  in  ratione  G F ad  A F , St  ex  E dufla 
fit  E R parallela  Sc  aqualis  ipfi  A G : du- 
AaqucfitGR.qux  parallela  erit  ipfi  A 
E,  atque  adeo  completum  fit  reftangu- 
lum  AG  RE , mox  autem  per  punflum- 
C,  in  quo  fnpponimus  reflam  efle  diuifam  QD,  vt  Problema  iubet , intelligatur  dufla  P k 
ad  reflos  angulos  cum  ipfa  QD ; hoc  enim  nihil  prohibet , eaque  fecet  circumferentiam-’ 
circuli  dcfcrtpti  fuper  A D in  punflo  K,  Sc  reflam  G R in  punflo  P;  fccetque  etiam  in  pun- 
flo  L reflam  M N conncflentem  punfla  M , Sc  N , in  quibus  A G , Sc  E R per  xqualia  fup- 
ponimus  fuiflc  diuifas . Faflum  vero  fit  vt  A E ad  A D,  ita  A C ad  A B. 

Quoniam  igitur  eft,  vt  quadratum  QA  ad  quadratum  AC , ita  A C ad  C D , hoc  eft  o b 
• - dr- 
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Eirculum  ita  * quadrarum  AC  ad  quadratum  C K ; funt b igitur  tres  proportionales  magni'. , Er/,u.,, 
rudines,  nempe  prima  QA,-  fiue  F a,  fecunda  A Ci  tertia  C K , atque  adeo  vt  F A ad  A C > /“"•»■ 
jta  AC  ad  CK;  fed  vt  FA  ad  AC,  ita  PC  ad  BC,  vt  mox  conflabit;  ergo  vt  PC  ad  CB,  ita-  £«!"{«"' 

< AC  ad  CK;  ergo  redlangulum  ACB  aquabitur  i rcdlangulo  PCK ; fed  redlangulum  AC  c ‘ t-imaii. 
D atquale  eft 1 quadrato  Ck  ob  circulum;  ergo  «qualibus  vtrinque  additis;  redlangulum-  ( 

ACB,  vna  cum  reftangulo  A C D atquabitur  f rcdlangulo  PCK,  vna  cum  quadrato  C K;  /«*;,<>  17. 
fed  redlangulum  ex  AC  in  BD  «quale  efl  s duobus  redtangulis  ACB,  ACD,  & redtangu-  "“J*1" ; . 
Ium  PkC  «quale  eft  t>  rcdlangulo  PCK  plus  quadrato  C K ; ergo  redlangulum  ex  AC  in  B 
1)  squabitur  rcdlangulo  PKC;  fed  vt  aE  adAD,ita  redlangulum  ACE  ad  redlangulum-  h > />“**• 
cx  AC  in  BD,  vt  mox  oftendam;  ergo  redlangulum  aCE  ad  redlangulum  PkC,  erit,  ■ vt  A ■ i-  r"">- 
E ad  AD;  & conucrtendo,  vt  AD  ad  AE , ita  ^redlangulum  P K C ad  redlangulum  A C E;  k 
fed  ex  conftrudiione  habita  in  pratparationc,  vt  AD  ad  AE , ita  GF  ad  FA;  ergo  rcdlangu- 
lum  PKC  ad  redlangulum  ACE , erit 1 vt  GF  ad  FA ; fed  vt  redlangulum  PKC  ad  redian-  1 
gulum  ACE,  deferipta  ellipfi  tranfeunte  per  pundla  A , K , E , cuius  axis  H I , & femiordi- 
natim  applicata  AM,  ita  efl  quadratum  AM,ad  redlangulum  HMI.fcu  MHN,  vt  infra  con- 
flabit; ergo  quadratum  AM  ad  redlangulum  MHN , erit 111  vt  GF  ad  FA  ; fed  quadratum-  m u. «m. 
AM  ad  redlangulum  MHN  efl  n , vt  latus  redtum  ad  latus  tranfuerfum,  fiue  axim  HI , ergo  „ 
vt  GF  ad  FA.ita1  latus  rcdlum  ad  latus  tranfuerfum  cllipfeos  tranfeuntis  per  pundla  A,K,E.  Cmi‘- 
Quod  fieri  potcfl&c, 

• Lemma  1. 

Quod  autem  Sit ; vt  AF  ad  AC,  ita  PC  ad  BC,  fic  oflendo.' 

J^uaniam  igitur  e fi  vt  AE  adTG , it*  A E *d  AD  ex  canftrulfiane , atque  adeo , ita  AC  ad  A 
t;  erga  per  conuer /tonem  rati  anis  erit  * vt  AT  ad  AG,fcu  PC , ita  AC  ad  BC ; cr  permutanda  vt  a w.  1» 
AT*dAC,itqfitCadBC.  ‘ 

Lemma  1 I. 

Quod  autem  In  redla  AE.fi  fuerit  vt  AE  ad  AD,ita  AC  ad  AB,  fit  etiam  vt  AE  ad  AD, 
id  redlangulum  ACE  ad  redlangulum  cx  AC  in  B D,  fic  oflendo . 

£>uoiUam  enim  eft  vt  AE  ad  AD,  it a AC  ad  AB;  erga  permutanda  vt  AE  ad  AC, ita  * AD  ad*'  ‘gxiuti. 

, ef  diuidenda , vt  CE  ad  AC , it a b BD  ad  AB  i erga  relf  angulum  ex  BD  in  AC  aquabitur  e k Isi"""' 
relf  anguli  ex  CE  in  AB;  At  vera  vt  AB  ad  AC , it* d fumata  communi  altitudine  CE , relf  an-  j 
gulum  ex  AB  in  CE  ad  rclt  angulum  ACE ; erga  vt  AB  ad  AC;  ita e relf  angulum  ex  BD  in  AC  e 
ad  relf  angulum  AC  E, vel  yt  rea  angulum  ACE  ad  relf  angulum  ex  BD  in  AC , ita  {AC  ad  A 
B,feu  AE  ad  AD. 

Lemma  111. 

A 

Quod  autem  ad  quadratura  aM  , redlangulum  HMI  fit  vt  redlangulum  PKC  ad  redtan-i 
gulum  aCE  , fic  oflendo . 

JZuoniam  enim  ex  natura  tllipfeas , vt  relf  angulum  ILH  ad  relf  angulum  I MH,  itu*  eft  * Ex  xim; 
quadratum  LK  ad  quadratum  A M ,ftut  CL;ergo  diuidenda  erit  bW  quadratum  L K , minus  £ *'"• . . . 
quadrata  CL,  hae  efl  * relf  angulum  PKC;  ( eft  enim  PC  bifariam  diuifa  in  L)  ad  quadratum. c «./£ 

Ci,  fiue  AM,  vt  relf  angulum  ILH,  minus  relf  anguis  IMH,  hac  efl  i relf  angulum  NLM , ad  re - j Ix  

H angulum  HMI;  erga  permutanda ' relf  angulum  TNC  qd  relf  angulum  NLM, fen  ACE,  erit  vt  en. 
quadrat  unp  AM  qd  relf  angulum  HMI; 

COMPOSITIO. 

C Vper  AD  deftriptus  fit  fcmicircklus  XK9,  & ad punllumAfatta pt  PA  ad  rcltos  angulos, 

«J  & aqualis  ipfi  J$A,  in  qua fumpto  quouis  punita  G protrahatur  AD  ad  E,  ita  vt  AD  ad  A 
Efit.vtGF  ad  FA;  dulta  autem  ER , qua  fit  aqualis  & parallela  ipfi  AG , agatur  Git , qua  pa  - 
r allii*  erit  ipfi  AE,  atque  adei  c impletum  erit  relf  anguium  AGRE:  diuifis  autem  AG,  ER  bi-  J*&*. 
furiam  in  punctis  M,  & N,  acta  NM  protrahatur  ad  H,  ita  vt  quadratum  AM  ad  rtet angulum 

'7  " Zz  XHNf' 
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fitHN,  fit  in  ratione  GF  ad  T A . Et  protracta  Aftf  ad  Iit a vt  NI  fit  aqualis  N M , 'e  ire*  Hl, 
tanqnim  axim,  & Utere  recto , quod  td  ipfam  H 1 , velut  ad  latus  tranfuerfumfit  in  rationi  vp 
CE  ad FA,  dcftribatnr  / imiellipftt , tfut  ncccparto  tranfibtt perpuncti  A,&  E ,fecabitq»e  cir* 
sumferenttum  femicireuh  defcrtpti  fuper  AD  in  puncto  K , ex  quo  cudat  perpendicularis  KC . 
Erit  enim  quadratum  ad  quadratum  AC , vt  AC  ad  CD  i protrahatur  A C ad  partes  C , oc. 
(urratque  MU,  in  L,&  CR  in  Fiat  autem , vt  AE  ad  AD,  ita  AC  ad  AB, 

Quoniam  igitur  cfl  vt  GF  ad  FA , atque  adeo  vt  latus  reflum  ad  latus  tranfuerfum , fiue 
axin  Hl.cllipfeos  tranfcumis  per  punita  A,  K,  E;  ita  quadratu  aM  ad  rcflangulum  M H Ni 
fcd  vt  rcflangulum  PKC  ad  rcflangulum  aCE  , deferipta  cllipfi  tranfeunte  per  punfla  A * 
K,  E,  cuius  axis  HI , femiordinatim  applicata  aM,  ita  eft  * quadratum  AM  ad  reflangu- 
lu'm  MHN,  feu  HMI , vt  oftcnfum  cft;  ergo  rcflangulum  PKC , ad  rcflangulum  AC  F. , erit 
f vt  GF  ad  FA;  fcd  tx  conftruflionc  vt  GF  ad  FA , ita  aD  ad  aE  ; ergo  vt  aD  ad  aE  , ita  > 
rcflangulum  PKC  ad  rcflangulum  aCE  ; & conuertcndo  vt  A E ad  A D ita  reflan- 
qulumDACE  ad  rcflangulum  PkC  : fcd  vtAEad  aD,  ita  eft  rcflangulum  ACE . ad 
rcflangulum  ex  AC  in  BD , vt  oftcnfum  eft;  ergo  rcflangulum  cx  AC  in  BD » atquabitur  t 
rcflangulo  PKC;  fcd  rcflangulum  cx  aC  in  BD,  squale  cft  • duobus  rcflangulis  ACB , & 
ACD;  rcflangulum  vero  PKC  squale  eft  f rcflangulo  PCK  plus  quadrato  CK;  ergo  duo 
rcftangula  AC  B , & aCD  a-qualia  erunt  rcflangulo  PCk  , plus  quadrato  CK : fcd  reflan- 
•’ulum  aCD,  aquale  t ft  * quadrato  C K i ergo  aqualibus  hinc  inde  fublatis,  aqualia  rema- 
' nebunt  rcflangula  aCB,  & PCK;  ergo  latera  erunt  proportionalia,  fcilicct , vt  PC  ad  CB, 
ita  3 AC  ad  CK  , fcd  vt  PC  ad  C B , ita  Fa,  ad  aC  , vt  oftenfum  cft ; ergo  vt  Fa  ad  AC , ita 
, AC  ad  C.K  ,-  funt  ergo  tres  quantitates  proportionales , prima  aF  , fiue  Qa  , fecunda  AC ; 
tertia  CK;  ergo  vt  quadratum  QA  ad  quadratum  aC  , ita  * quadratum  aC  ad  quadratum 
CK,  hoc  cft  ob  circulum;  ita  * aC  ad  CD. 

Cstcrum  qua  arte  beneficio  fpcciofi  Logifticcs  refolutionem,  adhibuerimus  ,&  indej 
Porifma  collegerimus,  infra  fuo  loco  explicabimus. 

Interim  in  memoriam  eft  rcuocandum,  quod  alibi  diximus,  nullum  fere  Theorema,  vel 
Problema  effc , quod  ad  fui  refolutionem , aliqua  prsparationc  non  indigeat ; plus  vel  mi- 
pys.iuxtarci  naturam. 

tiethodi  ad  explicandam  Cubicam  Mquationcm  fuh  Utere  negotiar  affettatp  • 
vta'  — 3 i‘ a —x,' ,/eu zfolido , 

Methodus  Communis  Recentiorum  i 

Flant  duo  triangula  aquicrura,  ita  vt  Utera  vnius  aqualia  fint  Uteribus  alterius, vtruttqni 
vtrtque , & quidem  latus  fit  reCIa , qua  poffit  tertiam  partem  plani  coe fidentis  fubUtera. 
lis , bafis  autem  Jecundi fit  reda , qua  dnffa  tn  tertiam  partem  coeficientis  plani, faciat  compa- 
rationis homogencum  ; angulus  autem  ad bafim  triplus  fit  anguli  ad  bafim  primi ; huius  eniuuu 
primi  trianguli  bafis  pretium  Radicis  exhibebit , 

Commemorata  aquatio  Geometrici  fic  explicabitur , Si  enim  fuerit  a'  — 3 b’  a “ *• « 
feu  z fol.  aliam  hanc  retinear  formam , nempe  a’  - 3 b!  a — b’  d .*  _ . 

Sit  igitur  expolita  quidam  refla  CE, quae  dufla  in  tertiam  partem  plani  cocfficicntis,  fiw 
ciat  coparationis  homogeneu,  quodque 
in  terminis  Analyricis  erat  z' , feu  z fol. 
hoc  enim  applicetur  ad  tertiam  panem 
plani  cocfficietis.quod  in  terminis  Ana- 
lyticis  erat  3 b‘.  Inde  veri  magnitudo 
ortiua  fit  C'  E,  qua:  bifariam  fccetur  in  K: 
cx  K excitetur  perpendicularis  KD;  mox 
autem  centro  C,  ad  intcruallum  C D, 
refla: , qui  poffit  tertiam  partem  plani 
coefficientis  lublateralis  , deferibatur 
circulus  fecans  K D in  D ; ducanturque 
CD,  ED;  cx  ijs  autem , qusc  infra  dice, 
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mu?,  diuidatur  angulus  DCE  trifariam , fitquc  tertia  pars  anguli  praedioli  angulus  M C L’ 
mox  autem  ex  punifto  D,  ducatur  DA  parallela  ipfl  M C,  occurrens  circuli  circumferentia: 
in  pumfto  B,  & retis  EC  protradfcc  ad  partes  C,in  A;  erit  enim  angulus  DAC  squalis  an- 
gulo MCE,  atque  adc6  tertia  pars  anguli  DCE;  d infla  autem  C B . Quoniam  igitur  C B 
squalis  eft  CD;  ergo  angulus  CBD  xquabitur 1 angulo  CDB ; fcd  angulus  CDb  squalis 1 
e(l b angulo  DCM  ob  parallelas  AD,  CM;  ergo  angulus  CBD  xquabitur  c angulo  DCM  ,•  £ 
fcd  angulus  DCM  duplus  eft  a anguli  MCL,  (eu  DAC,crgo  angulus  CBD  duplus  erit  an-/"»»- 
guli  DAC;  eft ' autem  angulus  CBD  squalis  duobus  angulis  BAC , BCA ; ergo  anguli  B^*^- 
AC.BCA  erunt  inter  fc  squales;  ergo  AB  xquabitur  fC  B ;fedC  B aquatur  s C D , cui  c ; i 
squatur  E 0 ( nam  C K,  K D squalia  funr  lateribus  EK,  KD,  vtrunque  vtrique-anguli  au-  (J'  i"™' 
tem  ad  K funt  refti,  ex  conftructione,  atque  adeo  squales/  ergo  C D aquabitur  E D per  4.  ° 
primi ) ergo  duo  funt  triangula  squicrura  ABC , DCE,  ita  vt  latera  vnius  squalia  fint  la- 
teribus alterius, vtrunque  vtrique,  anguiufquc  ad  bafim  prioris,  puta  BAC  rrianguli,  Helo- 
pi angulus  BAC,  fubtriplus  ut  anguli  ad  bafim  pofterioris  trianguli  C D E,  nempe  angu- 
liDCE. 

Oftcndendum  fupereft,  qubd  cubus  ex  AC,  minus  triplo  folido  fub  AC,  & quadrato  A 

B,  squale  fit  folido  fub  C E,  & eodem  quadrato  AB.cadant  BI,&  Fc  perpendiculares  ad  A, 

L,-  Manifeftum  eft  quod  B I , F C,  D K , erunt  inter  fc  parallela , & quod  A I,  erit  squalis  I 

C,  item  C K aqualis  K E;  prxterca  A B squalis  B H,  itaque  A C squabitur  dupla  a I,  & A 
H duplx  A B,  mfupcr  C E duplx  C K,  & c H duplx  B I. 

Quoniam  igitur  redta  F G diuifa  eft  bifariam  in  G , & non  bifariam  in  H ; ergo h rerian-  b s-fiemdt. 
|ulum  tHG,  fcu  redlangulum  B H D illi  squale 1 , vna  cum  quadrato  c H,  xquabitur  i 
quadrato  CF,(eu  A B:hinc  inde  fubtrafto  quadrato  C H;crgo  rc&angulu  B H D xquabitur 
1 quadrato  AB , minus  quadrato  C H;  fcd  quadratum  A B minus  quadrato  CH,  squale  eft  k. 
quadrato  A B plus  quadrato  A C,minus  quadrato  A H,  fiuc  minus  quadruplo  quadrato  aB,  rr‘°“' 
vt  infra  conflabit , & quadratum  aB  , plus  quadrato  A C , minus  quadruplo  quadrato  A B, 
aquale  eft  quadrato  A C, minus  triplo  quadrato  aB,  vt  mox  dcmonftrabitur ; ergo  rcri an- 
gulo BHD,  aquabituriquadrato  AC, minus  triplo  quadrato  AB;fcd  vt  AC  ad  cE,ira  Ic  ad  C [ I. 

K;  vt  enim  duplum  ad  duplum,  ita  eft  m fimplum  ad  fimplum,  & vt  I C ad  CK , ita  B H ad  H 

D,  vtque  B H ad  HD,  ita  o quadratum  BH , fiue  aB  ad  redtangulum  BHD;  ergo  vt  A C ad  “»!>/*!  ‘ 
C E , ita  p quadratum  A B,  ad  redlangulum  B H D , hoc  eft  ad  quadratum  A C,  minus  triplo  0 1 

qua  drato  A B;  hanc  enim  quadratorum  differentiam  oftendimus  squalem  redlangulo  B H p 
D,-  ergo  cubus  ex  A C,  minus  triplo  folido  ex  A C,  in  quadrarum  A B,  xquabitur  9 folido  ex 
C E in  quadratum  A B.  ^»»4» 

ftrutur . 

Lemma  1. 

Quod  autem  quadratum  A B,minus  quadrato  CH, squale  fit  quadrato  AB.plus  quadra- 
to AC,  minus  quadrato  A H,  fiue  minus  quadruplo  quadrato  AB,  fi  c oftendo . 

Suomdm  enim  angulus  A C Hjtft  rcUus ; ergo  quadratum  A H aquati iur  quadrato  A C,plus 
'quadrato  CH;  vtrinque  addito  quadrato  AR-frgo  quadratum  AB  plus  quadrato  A H, aquabitur 
quadrato  AB, plus  quadrato  AC  flas  quadrato  CH;  vtrinque fubtraclo  quadrato  AH ; ergo  qua- 
dratum AB  aquabitur  quadrato  AB  plus  quadrato  AC,  plus  quadrato  CH, minus  quadrato  AH 1 
vtrinque  Jubtrallo  quadrato  CH;  ergo  quadratum  ABpninus  quadrato  CH,  aquabitur  quadra- 
ti AB, plus  quadrato  AC,  minus  quadrato  AH , /eu  minus  quadruplo  quadrato  A B . Cimenint  • ? 

AH  diuifa  fit  bifariam  in  B,  quadratum  AH, idem  cB,  quod  quadruplum  quadratum  AB, 

Lemma  IJ. 

Quod  vero  quadratiim  AB,  plus  quadrato  AC,  minus  quadruplo  quadrato  AB ; squale» 
fit  quadrato  A C , minus  triplo  quadrato  A B,  fic  oftendo . Quadratum  enim  A C aquale  eft 
quadrato  AC, vtrinque fubtraclo  triplo  quadrato  AS  Argo  quadratum  AC, minus  triplo  quadra- 
to AB,  aquabitur  quadrato  A C,  minus  triplo  quadrato  A B,[ed  quadratum  A C , minus  triple 
qbadrato  A B,idem  eft  quod  quadratum  A B,plus  quadrato  A C, minus  quadruplo  quadrato  A S; 
ergo  quadratum  AB, plus  quadrati  AC,  minus  quadruplo  quadrato  AB, aquabitur  quadrato  AC, 

*”  . * * ’ - Z Z 1 “ ' minus 
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ptinus  triplo  quudrato  Afl.  * 

Si  igitur  aB,  ve!  Dc  dicatur  b,  item  CE,  d,  & AC,  a,  prodit  aequatio  a’  •-  3 b’  a nb’  d. 
Quoniam  autem  ad  fuperioris  aequationis  radicem  exhibendam  opus  cft  anguli  rrife- 
ftionc,  qui  pluribus  quidem  modis  exhiberi  poteft,  vel  fcilicet  perConchoidcm , vel  per 
modum  (impliciorem , fcilicet  per  circulum,  & parabolen , vel  per  circulum , & hyperbo- 
len  &c.  Nos  pofteriori  modo  rem  ipfam  abfolucrc  tentabimus . 

Anguli  tnfeciio  , (juA  Auctor  in  huius  Problematis 
effectione  'vti  confueuit, 

Veterum  ingenia  quidem  inter  duas  datas , aliarum  duarum  continueproportionaliunu , 
& anguU  trifcctionis  atque  vexauit  inuentio ; primum  iam  fuperius  priftitimus ; fecun- 
dum nunc  cxcqucmur . 


PROVLEMA. 

Sutum  angulum  recti  lineum  trifariam  diuidert , 

PRoblcma  illud  duos  habet  cafus;  vel  enim 
angulus  diuidendtis  cft  reftus , vel  non  re- 
ftus. Si  angulus  reftus  fuerit,  admodum  facile 
cft  Problemati  fatisfacerc . Idque , nos  hunc  in_ 
modum  breuiter  aflequemur, 

Propofitus  angulus  reftus  fit  ADB  diuidedus  j 
ji^nii  „a,  trifariam-  Centro  D , interuallo  D A , deferiba- 
tr.jtju . circulus  A B C L . Protrahatur  DA  ad  pane? 

A in  infinitum . Et  B D producatur  ad  periphe-. 
riam  vfque  in  L ; mox  aurem  centro  B , intcrual-i 
!o  B L deferibatur  arcus  L I,  fecans  D A protrai 
ftam  in  Ii  ex  punfto  I,  ad  punftum  B,  agatur  IB,  occurrens  perlphcria;  in  H.  Ducatur  H EC 
Dico  angulum  ADH, tertiam  efle  panem  anguli  refti  ADB.  Demonftratio  autem  patet  est 
ijs,  quae  nos  de  Circulo  traftantes  oftendimus  ad  Propofitioncm  108. 

Triangulu  enim  HBD  jequilatcru  efti  ob  id  erit  angulus  HBD  tenia  pars  duorum  reftoi 
tum,  atque  adeo  dui  tertii  parres  vnius  reftii  eft  autem  angulus  IDB  ex  hypothcfi  reftus; 
ergo  reliquus  DIB  tertia  pars  erit  vnius  refti.Quoniam  vero  IB,  vt  ibi  ofteaimus,  diuifa  eft 
2 bifariam  in  H ; eftque  H B aqualis  femidiametro  B D , fcu  H D , ob  id  etiam  I H squalis 
erit  H D;  quamobrem  angulus  H I D,  atqualis  erit  angulo  HDI:  eftque  angulus  H I D ter- 
tia pars  vnius  refti ; proinde  etiam  angulus  HDI  vnius  refti  tertia  pars  erit . Id  autetq  erat 
nobis  oftendendum , 

emmf-  Opcrofior  tamen  eft  hic  trifcftio.cum  angulus  non 
**?  **”  reftus,  fcd  vel  acutus,  vel  obtufus  fuerit , 

«w>  m/tiiil.  Si  propofitus  angulus  fuerit  obtufus  duplex  poteft 
efle  cafus;  aut  enim  rcfta  quidem  squalis  circuli  fe- 
midiametro applicanda  inter  periphirii  conuexum , 
atque  diametrum  produftam  tanget  ipfam  pcriphi- 
riain,  aut  illam  fecabit . Si  itaque  propofitus  angulus 
obtufus  tantus  fuerit , vt  applicanda  illa  linea  ad  trife- 
ftionem  perficiendam , tangat  ipfam  peripherianu , 

Problemati  facili  fatisfiet  per  loca  plana , 

Sit  igitur  propofitus  angulus  trifccandus  H D C, 

Centro  D,  & interuallo  quocunque  D H , deferibatur 
circulus  HBCA,  protrahatur  CD  ad  partes  A in  infinitum.Applicanda  eft  igitur  inter  coni 
uexum  periphirii , & diametrum  produftam , quaepiam  rcfta  I H atqualis  femidiametro. 
Sed  id  admodum  facile  eft ; namque  cum  hic  debeat  tangere  circulum  in  H xquahsexj-. 
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flens  femidiametro , erit  angulus  ad  H redus . Ad  pundum  igitur  H ducatur  I H.qns  an- 
gulum efficiat  redum  cum  H D.  Et  abfolutum  erit  quod  oportet;  applicata  enim  erit  reda 
IH  circulum  tangens . Et  quoniam  angulus  HDC  fupponirur  tantus , ita  vt  <fuda  tangens 
IH  Itt  xqualis  femidiametro,  fadum  erit,  quod  oportet , applicata  himii  uni  erit  reda  prone 
exigitur  ad  anguli  rrifcdioncm.  Quoniam  enim  HI  xqualis  cft  femidiametro  HD,  erit  an- 
gulus HI  D a-qualis  angulo  H DI,- Cumque  angulus  I H D fit  redus  erit,  & angulus  vtcr- 
que  H I D,  H D I femiredus;  cft  autem  angulus  HDC  externus  aqualis  duobus  internis , 

& oppofitis , I H D , H I D ; quamobrem  angulus  I I D C aqualis  erit  triplo  angulo  H I D; 
fiquidem  angulus  I H D duplus  cft  anguli  H I D;  quamobrem  angulus  I H D.vna  cum  an- 
gulo HI  D,  triplus  erit  anguli  H I D ; fcd  angulus  HDC  aqualis  cft  duobus  I H D,  H I D; 
vt  dictum  cft  ergo  angulus  HDC  triplus  erit  anguli  H I D.  Quare  angulus  H I D tertia 
pars  cft  anguli  HDC. 

Quoniam  vero  angulus  II  D I aqualis  cft  angulo  HID.pcrfpicuum  cft  in  hae  hypothcfi 
angulum  HDC  trifedum  effie , cuius  tertia  pars  cft  angulus  H D I . Et  quoniam  angulus 
H D I femiredus  cft.  qualis  cftjille , qui  continetur , fcu  conftituitur  a reda  H D , Se  ab  ex- 
citata ex  pundo  D perpendiculari  D B , quemadmodum  cft  angulus  H D B ; proinde  ad 
huiulmodi  propofiti  anguli  trifedionem , latis  erit  ex  pundo  D . ad  altcrui  ram  iofarum  H 
D,  DC  perpendicularem  excitare , vt  lue  excitata  DB  perpendiculari  ad  D C,  fiet  angulus 
H D B tertia  pars  anguli  HDC;  vnde  bifariam  diuifo « angulo  B D C,  angulus  HDC  tri- 
icduserit. 

Quod  fi  non  effiet  datus  angulus  HDC  fcd  applicanda 
effiet  reda  quidem  xqualis  femidiametro  inter  periphx- 
rix  conucxum , & diametrum  produdam  pluribus  mo- 
dis id  fieri  poffict . 

Primb  reperto  circuli  centro  D , & hinc  excitata  per- 
pendiculari D B ad  diametrum,  atque  diuifo  angulo  A 
D B bifariam  reda  HD,  & ad  pundum  H conftituto  an- 
gulo rcdoIHD.  Reda  IH  erit  xqualis  femidiametro  H 
D,  ac  erit  applicata  inter  peripherix  conuexum , atquo 
diametrum  produdam . , 

Sccundb  vero  fic  & elegantiis . Excitata  perpendi-  if 
culari  D B ; dudaque  A B , & centro  B , intcruallo  B D,  ' 
deferipto  arcu  DE  fccante  redam  A B in  E,&  centro  A, 
intcruallo  A E , deferipto  arcu  E I fccante  diametrum.* 

produdam  ini:  ex  pundo  I,dudab  tangente  IH,hxc  K.rmj, 

erit  xqualis  circuli  femidiametro,  quamobrem  inter  pe-  t 

ripherix  conucxum,  & diametrum  produdam  applicata  erit  reda  xqualis  femidiametro 

Quod  autem  IH  cxiftat  femidiametro  xqualis,  facile  hunc  in  modum  oftendetur . 

Completo  circulo  E D K produdaque  AB  ad  K;  quoniam  reda  A D cum  reda  B D fa- 
cit angulum  redum  ad  D,  tanget  c circulum  EDK  in  pundo  D ; quamobrem  rcdangulum  c «rW.i 
K A E,  aequale  erit  < quadrato  AD,  Eft  autem  Ek  xqualis  ipfi  AC;  dimidia  enim  iplarum,  m 
nempe  E B,  fcu  B D>  & A D funt  aequalia , cftque  A E aequalis  A I ; quare  tota  A K aqua- 
lis erit  toti  IC,  exiftentibus  aequalibus  AE,  AI.  proinde  redangulum  CIA  aequale  erit  re- 
dangulo  K A E;  quapropter  rectangulum  CIA  xqualc  erit  quadrato  A D ; fed  rccrangu- 
lum  C I A a quale  cft c quadrato  I H ; ergo  quadratum  I H aequale  erit  quadrato  A D , at- ' j«.  unjfy 
que  adeo  I H erit  squalis  ipfi  A D.  Quod  oportebat  oftendere . 

Itaque  ad  punctum  D factus  erit  angulus  I D H tertia  pars  reliqui  anguli  HDC.  Ex  ha- 
ctenus porro  hucufquc  allatis  nedumdiuifus  erit  angulus  rectus  trifariam,  fcd  etiam  vt 
patet  obrufus  angulus  HDC;  quinimmo  & angulus  acutus  A D H ; cum  enim  hic  dimi- 
dius fit  anguli  recti , diuifo  angulo  recto  trifariam  non  poteft  ignorari  trifectio  ipfius  di- 
muli;  r.cmpe  anguli  A D H , fiue  H D B. 

Nunc  reliquum  cft,  vt  diuidamus  reliquos  angulos,  tum  acutos,  tum  obtufos, 

. Datus  fit  angulus  diuidendus  A D B,  centro  D,  intcruallo  D A , deferibarur  circulus  C 
A B;  protrahatur  B D ad  partes  D,  occurrens  peripherix  in  C .-  ductifque  CA,  BA;  a pun-?li, 
cto  C agatur  C I- , xquidiltans  rectx  B A : lumaturquc  linea  quxeunque  OM,  & fupcr','/'fll*- 

pun- 
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‘punitum  eius  O,  fiat  angulus  M O P 
aqualis  angulo  ACE;  Ducatur  au- 
tem a punito  M,  linea  MK  xquidiftas 
linea  O P : ex  angulo  Jutem  M O P 
abfeindatur  angulus  M O K , squalis 
angulo  E C F , duda  nimirum  linea. 

CK , qua  cum  MK  neceflarib  concur-  H 
ict;  angulus  vero  K O P reliquus , erit 

aqualis  reliquo  AC  F.  - £ . 

A punito  M ducatur  M L squidi- 

ftans  linea  OK , qua  neceflario  concurret  cum  PO,  fi  ad  partes  M fuerit  illa  protrada , hac 
autem  ad  partes  O, concurrat  in  punito  N.fumaturq;  linea  S,qu*  quidem  ad  lineam  OM.fit 
quemadmodum  diameter  B C ad  femfdiamecrum  C D,  nempe 
dupla.  Mox  autem  per  punitum  K inter  duas  lineas,  tanquam 
afy mptotos,  NP,  & N L,  beneficio  hyperboles  ducatur  linea  H 
L fccans  lineas  NL,  N H,  in  punitis  H,  Sc  L,  ita  vt  pars  eius  I K 
fit  aqualis  data  linea  S,  & pars  HI  erit  aqualis  parti  kL;  a pu- 
ito  vero  M ducatur  M P , parallela  ipfi  H L,  occurrens  reits  O 
K,  in  R ; fiat  autem  ad  peripherra  punitum  A angulus  E A C 
arqualis  angulo  O P M,  duda  videlicet  reita  A E,  qua  neccfla-  | 
rio  concurret  cum  produita  diametro  ad  partes  C.  Cum  enim 
angulus  E A C fit  aqualis  angulo  O P M , & angui  u»  A C F fit 
aqualis  angulo  P O K ; angulus  vero  E C F aqualis  fit  angulo 
M O K,  atque  totus  angulus  ACE  aqualis  toti  angulo  P O M; 
linea  autem  P M,  & O M concurrant,  proinde  linea  quoque  A 
E,  & C E concurrent . Quamobrem  linea  AE,  aut  peripheriam  tangef j aiit  fecabit 
Supponamus  reilam  A E circulum  fecarc , adeout  cum  produita  diametro  concurrens  2 
circuli  peripheriam  non  tangat.  Namque  cQm  tangit  iupcriiis,  vidimus  Problemati  per  lo- 
ca plana  fatisfieri  pofle . Secct  igitur . Quoniam  angulus  C A F arqualis  eft  angulo  OPM; 
angulus  vero  A C F arqualis  eft  angulo  P O R ; reliquus  propterea  angulus  A F C squalis 
erit  angulo  ORP;  qua  propter  triangulum  ACF  xquiangulum  erit  triangulo  OPR ; quam- 
ubrem  linea  AF  ad  lineam  AC  rationem  habebit,*  vt  PR  ad  PO.  Ita  quoque  cbrrt  angulus 
A C E fit  aqualis  angulo  P O M , & angulus  C A E arqualis  angulo  O P M , proinde  trian- 
gulum A C f timile  erit  triangulo  P O M . Quamobrem  vt  A C ad  C E , ita  P O ad  OM. 
Si  itaque  vt  A F ad  A C,  ita  eft  P R ad  PO,  & vt  AC  ad  CE,  ita  PO  ad  OM;  erit  k ex  arquo 
vt  A F ad  C E,  ita  P R ad  O M.  Quoniam  autem  M K xquidiftat  P H,  & P M «jukliftat  H 
K,  ob  id  H P M K parallelogrammum  erit ; quamobrem  reda  P M arqualis  erit*  reda  H K; 
quare  P M aqualis  erit  I L,  cum  H K,  & I L fint  aquales . At  vcr<5  K L aqualis  eft  RM,ftc 
RK  aqualis  ML ; ergo  PR  xqualis  erit  IK;  fed  1K  aqualis  eft  redx  S:  ob  id  P R xquabitur 
S,  fed  vt  S ad  OM,  ita  diameter  B C ad  femidiametrum  D C ; ergo  vt  PR  ad  OM,  ita  d dia- 
meter B C ad  femidiametrum  D C.  Quoniam  autem  erat  AF  ad  Ce  , vt  P R ad  O M pro- 
inde erit  A F ad  C E,  vt  diameter  B C ad  femidiamermm  D C . Ducantrlihea  C G . Quo- 
niam igitur  quadrangulum  A B C G in  circulo  deferiptum  eft,  erunt*  anguli  AGC,  & A B 
C duobus  redis  arqualcs;  cumque  reda  CF  xquidiflct  redz  BA,  erit  angulus  FCE  xqua- 
lis  angulo  C B A;  quamobrem  angulus  F C E , vn:i  cum  angulo  A G C xqualis  erit  duobus 
redis.  At  vero  angulus  FGc,  vna  cum  angulo  A Gc  xqualis  eft  duobus  redis  ;ob  id 
angulus  F C E xqualis  erit  angulo  FGC.  Eft  autem  angulus  FEC  communis  vtrique  trian- 
gulo cF.F,  & G C E ; ob  id  reliquus  angulus  E F C xqualis  erit  reliquo  E C G;  quamobrem 
circa  xquales  angulos  latera  erunt  proportionalia ; vt  igitur  G E ad  E C , itaf  Ec  ad  E P; 
quare  rcdangulu  G h F xquale  ei  itp  quadrato  EC,  cllh  autemrcdangulum  AEG  xqualc 
rcdangulo  BECtprxterea  rcdangulum  AE  G xqualc  i eft  rcdangulo  G E Fplusredan- 
gulo  fub  EG,  & FA ; redanguluro  vero  BEC  xqualc  eft  ^rcdangulo  BCE,  plus  quadrato 
. CE:  xqualibus  vtrinque  fublatis,  nimirum  quadrato  CE  ex  vna  parte,  & rcdangulo  GEP 
ex  altera,  remanebit  rcctangulum  fub  EG , & AF  xquale  rcctangulo  BCE ; propterea  igtV 
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tur  erit'  vt  AF  prima  ad  CE  fccundam,ita  BC  tertia  ad  EG  quirtam.at  vero  AF  ad  EC  ra  ^ 

tionem  habet  vt  diameter  BC  ad  femidiametrum  DC,  vr  fupra  dcmonftratum  fuit,  quam' 
obrem  F.G  «qualis  erit  femidiametro  DC,  fcu  DG;  quare  angulus  GED  «qualis  erit  an- 
gulo G DE;  cft  autem  angulus  AGD  «qualis  illis  duobus,  GED  nimirum,  & G DE , atque 
adeo  duplus  anguli  G E D,  cftqtie  angulus  G A D aqualis  angulo  DGA,  quare  angulus 
E AD  duplus  erit  anguli  DEA.  At  vero  angulus  ADB  «qualis  cft  duobus  DEA,  de  E AD- 
quare  angulus  ADB  triplus  erit  anguli  D~E  A;  atque  adeo  angulus  DEA  tertia  pars  erit 
propofiti anguli  ADB.  r 

Quod  ft  angulus  ADB  trifeetus  erit , diuifo  trifariam  angulo  recto , trifcctus  etiam  erit 
angulus  refiduus  ad  rectum,  qualis  elfct  angulus  aDV;  vnde  trifecto  angulo  recto  C D V 
trifcctus  etiam  erit  angulus  obtufus  CDA. 

AuBoris  Methodus 

Ad  generalem  Polygonorum  omnium  ordinatorum  inferiptionem  in  Circulo. 
DIGRESSIO. 

'Ad  lacobum  C regor  ium  Mathematicarum  in  Collegio  D.  Andreu  apud  Scotos  rrofe forem'. 

ET  inter  duas  datas  rectas  lineas  duas  medio  loco  continue  proportionales  inucnirt* , 

& angulum  rectilmeum  trifariam  diuidere , mirabile  quidpiam  cft , non  nego ; lon°£ 
tamen  mirabilius  illud  fortafle,nemp£  celebre,  ac  pra-ftantiffimum omnium.  ° - 

PROSLEMA. 

Circuli  circumferentiam  in  quoieunque  partes  aquales  difpcfcere . Vel  quod  in  idem  recidit 
Tropoftto  circulo  quodcunque  polygonum  aquilaterum,  ac  ordinatum  in/erihere. 

E Sto  circulus  A B C D , cuius  diameter  A C.  oporteat  Fa- 
cere quod  imperatum  eft . Centro  A , ad  intcruallunu. 
diametri  AC deferibatur  arcus,  & viciflim  centro  C,  ad  idem 
intcruallum  CA,  alter  deferibatur  arcus,  priorem  fecans  in  I; 
diuidarur  diameter  A C , in  tot  «quales  partes,  in  quot  diui- 
denda  eft  curuli  circumferentia ! duabus  enim  pmermiflis , 
per  punitum  dmifionis  duifta  redfa,  qu«  a punito  interfectio- 
nis arcuum  l ad  pcriphcri«  cauum  perueniat;  arcum  enim  in- 
tercipiet ab  extremitate  ipfius  diametri , ita  vt  tot  partes  illi 
«quales  in  tota  peripheria  contineantur,  quot  per  diuifionem  A| 
in  diametro  continentur.  Itaque 

Pro  Triangulo  «quilatero  diameter  AC  in  tres  «quales  1 ' Trimpiiam, 

partes  diuidatur,  quarum  prima  fit  AK,  per  K,  ex  I agatur  IE 
occurrens  peripherix  cauo  in  E,  agatur  E C.  Dico  E C cflo 
latus  Trianguli  «quilateri.  - * 

Pro  Quadrato  diuifa  AC  diametro  in  quamor  partes  «quales , initio  faClo  ab  A duabus 
pmermiflis,  aggregatum  e duabus  prioribus  fit  AL  per  L aifta  ID , mox  ducatur  DC.  Di- 
co DC  die  latus  Quadrati  circulo  inferipti . 

Pro  Pentagono  diuidatur  AC  in  quinque  panes  «quales, initio  faQoab  A, quarum  dua- 
bus  pofterioribus  pmermiflis,  trium  priorum  aggregatum  fit  A M,  per  M ex  I ducatur  IF, 

& agatur  F C . Dico  FCefle  latus  Pentagoni  ordinati,  & circulo  inlcripri , & fic  dc  Exago- 
nosdiuifa  fiquidem  diametro  AC  in  fex  «quales  panes,  duabus  prxtcrmiflis,quaruor  prio- 
rum fumma  fit  AN  per  N,  agatur  IG,  dudtaque  GC , erit  quidem  GC,  latus  Exagoni  ordi- 
nati; Quod  fi  diuidatur  diameter  in  fcprcm  «quales  panes;  quarum  du«  fuerint  omifli , & 
quinque  priorum  fumma  fit  AOpcr  O,  dufta  fit  I H ; adta  quidem  HC  erit  Eptagoni  ordi-  */»**«■  • 
pati  latus,  Circulo  inferipti , 

Horum 
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!n  ores  n^n  parum  temporis,  oleum,  operamq,-  perdentes  .nfumpferunt  r 

Amoris  Methodo  df,l»'t*r , e,uod  praelaru,  Geometra  prftit  W- 

Logiftices  ad  eandem  Cubicam  /Elationem  negat  me  affettam  explicandam. 


Mndo  fucra  infinuato , eadem  enm  nota  quantitas , nempe  b planum  fublatcrale  cocffi- 

&Ss^eaSOgSSgO^ 

Sed  ad  "indagandam  aquatipnis  radicem  illud  foluendum . 

Problema . 

3 Mif  dutbus  rectis  Z,  & £,  leniam  repe, ire  x , iJcnias  juadritim  eandem  habeat  rtue- 

tifK^wV^^atbawm  FG  ad  quadratum  FK  fit  > vt  FK  ad  FN  > plu*  ^ 
telligitur  aqualis  X,  & FN  aqualis  Q.  & FG  intclligatur  Z, 

R E s 0 LF  T l 0'. 

V It  iam  faflum,  Ita  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  F K.fit  vt  F K 'ad  F N plusF  K:Du-' 
S plicctur  F G in  H , & in  refla  quidem  FG  quoms  accepto  punfloA\  ducaturrcfla  A 
Dcarallcla, & aequalis  ipfi FN  i fcectur  autem , vel  producatur  ipfa  AD m E.adeovtea 
dein  fit  ratio  AD  ad  AE,  quaceft  AG  adGH,& compleatur  reflangulum  H A E Sfiar  vt 

^ Quoniam  igitur  c*ft  vt  quadratum  F G ad  quadratum  FK , ita  FK  ad  FN  plus ‘l ^comi, 
adeo  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  A C,  ita  A C ad  AD,  plus  A C;  ergo  P 
£ altitudine  AC  vt  quadratum  FG  adquadratum , AC ^«aquadranun  ACadreflan 
oulum  DaC  , plus  quadrato  A C i fed  reflangulum  D A C plus  quadrato  A C aequale  m 
duobus  rcflangulis  IMK,  MIK;  ergo,  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  AC,  «a  quadf.  . . 
AC  ad  reflangulum  MIK , plus  reflangulo  IMK,  s 

feu  ad  quadratum  MI;  ergo  vtFG  ad  AG,  ita  AC  £ — 

ad  MI ; fed  vt  FG  ad  AC',  ita  KC  ad  BC ; vt  mox  

conflabit;  ergo  vt  KC  ad  BC,  it  i AC  ad  MI;  ergo 
reflangulum  \ C B aquabitur  reflangulo  ex  MI 
in  KC;  fed  reflangulum  DCA , (eu  PMH  atqualc 
cft  reflangulo  MIK;  ergo  per  additionem  aequa-  yi 
lium  reflangulum  DCA  plus  reflangulo  A C B , 


0 

ex 


ium rccianguiuui  i/vad^ua  * “d — * _ ' ..  i- 

rquabitur  reflangulo  MIK , vna  cumjcctangulo  \\ 

*x  M 1 in  CK.  Sed  rectangulum  MIC  squale  clt 

L « \.r  KfTL’  R*  KjfT  in  rf»rt.inPtl-  


L_\ 

h 

G 

C D 

X 

I#  / 

CAinin’ c?  • 

duobus  rcctan gulis  MIK , & MI  m CK  rcctangu- 

1U?  VDCA  A^Bi^o^ccfa^gulumexTcin  BD  aquabitur  rcctangulo  MIC ; fed  vt  E 
1 5 ^^JS2S£3E  ACE  ad  rcctangulum  ex  ^ C in  B D vt  ofteafum g. 
fufi ; ergo  iectangulum  ^CE  ad  rcctangulum  MIC , erit  vt  ad  ^D , vel  vt  GHadGA 

fcq  vt  latus  rectum  ad  latus  transuerfum  cllipfcos  &c.  Qtod  fieri  poteft , 

' * ' T'  ' $tmm 
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Lemma  1. 

Quod  autem  fit  vt  FG  ad  AC,  ita  KC  ad  CB,  fic  oftendoi Junoniam  enim  efi  vt  GH,  vel 
FG  ad  AG,  ita  EA  ad  AD,  & AC  ad  AS, ex  confirullione ; erga  fer  e an  aer flexem  rationis  erit , 
vt  FG  ad  EA,  flue  ad  KC,  ita  AC  ad  BC;  ergo  permutando  vt  FG  ad  AC,  ita  KC  ad  BC, 

Lemma  1 1. 

■ Quod  veri  rcdlangulum  D AC  plus  quadrato  A C aequale  fit  duobus  redlangulis  IMK , 

MlK,  feu  quadrato  MI,  fic  oftendo, 

Junoniam  enim  redi  angulum  fub  FG,  (fi  MI  aquale  efi  quadrato  AC  ob  tres  redi  at  proportio- 
nales FG,  AC,  MI;  ergo  fumptis  duplis,  hoc  efi  rcdlangulum  fub  dupla  F G,  hoc  efi  fub  F H,  vel 
KM,  ex  eonftrtUiione  tn  MI,  aquale  erit  duple  quadrato  ACi  Redi  angulum  vero  MIK  aquale  efi 
redi  angulo  D C Ai  ergo  per  additionem  aqualium  redi  angulum  DC  A plus  duplo  quadrato  A C , 
fiet  aquale  duobus  redi  angulis  IMK,  MIK; Jed  redi  angulum  DCAplus  duplo  quadrato  AC  aqua- 
le e II  redlangulo  DAC  plus  quadrato  AC;  ergo  redi  angulum  D AC,  plus  quadrato  AC , aquabitur 
duobus  redi  anguli  s IMK  MIK,  hoc  elt  quadrato  MI  &c.  v 

Compojitio  , 

DVplieetur  FG  in  H:  in  retia  autem  FG  accepto  quouis  punito  A , ducatur  AD  aqualis , (fi 
parallela  ipfi  FN,  (fi  fetetur  vel  producatur  in  E,  adeo  vt  eadem  fit  ratio  AD  ad  A E,  qua 
efi  AG  ad  GH:  compleatur  redi  angulum  AH  S E;  bificctntur  autem  redi  a AH , ES,  in  putidi  it 
T,  V,  atque  dudla  TV,  producatur  in  A , adeout  rect angulum  TRV  ad  quadratum  EV , eandem 
habeat  rationem,  quam  HG  ad  GA;  producta  autem  VT  inT,itavtTT  fit  aqualis  VRiaxe  au- 
tem TR,(fi  latere  recto,  quod  ad  latus  tranfuerfum  fit  in  ratione  AG  ad  HG,  deferibatur  fcmitl- 
lipfis . Ea  nece  far  io  ex  confiructione  tranfibit  per  puncta  A,  (fi  E,  circulumque fecabit,  vel /#- 
pra,  vel  infra  N,  vel  in  ipfomet  puncto  N. 

Supponamus  autem  fcdlionctn  primum  fieri  fupra  N,  vt  in  I,  & ex  I ad  FN,  perpendicu- 
laris cadat  IK;  erit  enim  Fk  atqualis  X quxfits ; adeout  quadratum  FG  ad  quadratum  Fit , 

Iit  in  ratione  vt  FK  ad  FN,  plus  FK.  Fiat  vt  EA  ad  BA,  ita  CA  ad  B A.  Producatur  IK  donec 
occurrat  rcdlis  AE,  TV,  HS  in  pun&is  C,  L,  M. 

Quoniam  igitur  fcdlio  efi  cllipfis ; ergo  rcdlangulum  E C A ad  rcdlangulum  M I Ccrit 
vt  latus  tranfuerfum  ad  latus  redlum , fiuc  H G ad  G A , vel  E A ad  D A ex  confiru&ione  ; 
fcd  vt  E A ad  DA,  ita  quidem  rcdlangulum  ACE  ad  rc&angulum  ex  AC  in  BD,  vt  often- 
fum  eft;"  ergo  redtagulum  ex  AC  in  BD,  aquabitur  redlangulo  MIC;  fed  rcdlangulum  ex  ’ I" Jemma- 
AC  in  BD  aequale  eft  duobus  rc&angulis  DC  A,  ACB:  redtangulum  vero  MIC  xquale  eft  * f J ’IO_™ 
duobus  redlangulis  MIK,  & MI,  in  KC ; ergo  duo  rcdtangula  D C A,  A C B aequalia  erunt  „s  «0u 
duobus  redlangulis  MIK,  & MI , in  KC ; fed  rcdiangulitm  DC  A , feu  PMH , xquale  eft  re-  ais . 
dtangulo  MlK  cx  circuli  natura ; ergo  fublatis  xqualibus  ab  a*qualibus , xqualia  remane- 
bunt rcdtangula  ACB , & quod  fit  ex  MI  in  KC ; ergo  vt  KC  ad  CB ; ita  CA  ad  MI , fed  vc 
KC  ad  CB,  ita  FG  ad  AC,  vt  oftcnfum  eft;  ergo  vt  FG  ad  AC,  ita  AC  ad  MI;  ergo  vt  qua- 
dratum F G ad  quadratum  C A,  ita  quadratum  C A ad  quadratum  M I,  feu  quod  idem  eft 
ad  rcdlangulum  MIK  plus  redlangulo  I M K ; fed  rcdlangulum  DAC  plus  quadrato  A C 
xquale  eft  duobus  redlangulis  I M k,  M I k fiue  quadrato  MI , vt  oftenliim  eft ; ergo  erit  vt 
quadratum  FG  ad  quadratum  A C,  ita  quadratum  AC  ad  rcdlangulum  DAC,  plus  qua- 
drato AC;  ergo  dempta  communi  altitudine  AC , erit  vt  quadratum  F G ad  quadratum  A 
C , ita  A C ad  D A plus  A C , atque  adeo  vt  quadratum  F G ad  quadratum  F K , ita  F K 
adFNpIusFk. 

Nec  diifimiliter  fi  pundtum  I caderet  infra  N;  perpendicularis  fiquidetn  ex  I , in  FN  pro- 
tractam qusfitam  rectam  exhiberet . Quod  fi  caderet  in  N,  ipla  FN,  foret  recta  quxfita , 
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Jllethodi  explicandi  Manationem , in  cjuafolidum  afficitur  multa  Cubi  > rvt 
3 i'  4 -«'  — *’/«**  Jol. 

Methodus  Communis  Recentiorum  , 

COnJit  uantur  duo  triangula  aqutcrura,  ita  vt  Uter a vnius  aqualia fnt  Uter  ibit  ulter  tus, 
itrunque  vtrique : quod  libet  autem  Uterum  fit  recta  f Olens  tentam  partem  plani  coeffi- 
f tenus  fubUtcrahs ; angulus  autem , quem  is , qui  ejl  ad  fecundi  trianguli  baftn , rectam  , qnn 
ducta  tn  planum  coegi  ciens  facit  comparationis  bomogeneum , relinquit  ex  duobus  rectis , triplus 
Jit  anguli , qui  eft  ad baftm  primi ; primi  namque  trianguli  bafis  Radicis  pretium  exhibebit. 
Superior  autem  aquatio  modo  fupra  explicato  nouam  induat  forma , nempe  3 b a a'  — bd. 
Expolita  fit  E C , qux  ducta  in  planum  cocfficicns  facit  comparationis  homogencum- , 
protracta  quidem  in  L , ita  vt  quadratum  C L fit  planum  cocfficicns  illud  , quod  du- 
ctum in  altitudinem  E C,  fiteit  comparationis  homogeneum.  Super  EC  conftituatur  trian- 
gulum trquicrurc  EDC.ira  vt  vtrumlibct  laterum  ED,DC  xquale  fit  ipfi  CL.  Ad  punctum 
D cum  DC  aptanda  cfi  A D faciens  angulum  ADC  xquale  duobus  rectis demptis  tamen 
jugulis  DCE,  & co,  qui  cfi  tertia  pars  anguli  DCL . Proinde  fccctur  angulus  DCL  trifa- 
riam , fcu  beneficio  hyperboles , vt  fupra  do- 
cuimus, fiuc  auxilio  Conchoideos , & ad  pun- 
ctum D fiat  angulus  A D C,  vt  diximus , & ad 
punctum  C fiat  angulus  A C B xqualis  tertiae 
parti  anguli  DCL.-  protrahatur  AD  donec  oc- 
currat ipfi  C B,  exempli  gratia , in  B. 

Quoniam  igitur  angulus  BCA  ex  conftru- 
ctione  xqualis  eft  tertis  parti  anguli  DCL; 
angulus  vero  CDA  ex  conllructione  xqualis 
eft  duob9  rectis,  minus  tertia  parte  anguli  DC  E 
I , & infuper  minus  angulo  DCA,-  funtque  an- 
guli tres  CDA,  DaC,  ACD,  xquales  duobus 
icetis ; ergo  duo  anguli  DAC,  aCD,  xquales 
erunt  tertix  parti  anguli  DCL,vna  cum  angu- 
lo DCA.  Dempto  communi  angulo  DCA, re- 
manebit angulus  DAC  xqualis  tertix  parti  anguli  DCL>  atque  adeo  arigulo  ACB;  qoam» 
obrem  duo  latera  CB,  AB,  erunt  ■*  inter  fe  squalia . 

Quoniam  autem  vterque  angulus  A,  & C xqualis  eft  tertix  parti  anguli  DCL,  ergo  an- 
gulus ABC  xqualis  complemento  ad  duos  rectos , xqualis  erit  tertix  parti  iam  dictx  > plus 
angulo  DCA,  hoc  eft  angulo  D A C , plus  angulo  DCA . At  vero  duobus  hifcc  angulis 
xqualiscft  externas  PDC;  proinde  angulus  DBC,  xqualis  erit  angulo  BDC;  quamobreca 
latera  BC,  DC  inter  fc  xqualiaerunt.t  Sunt  igitur  AB,DC,BC  inter  fc  xquales.  Centro  C 
ad  ir.tcruallum  CD.defcriptuscirculus  DCG,  necelfario  tranfibit  per  B;cx  puncto  B cadat 
normalis  Bl.ciimhxc  cadat  a vertice  B trianguli  xquicruris,  necelfario  bifariam  fecabit  A 
C in  I : infuper  cadat  perpendicularis  DK,  hxc  ncccffario  biflccabit  E C , in  K;  protrahatur 
AB  ad  partes  B,  donec  occurrat  rcctx  CH  cxcitatx  ad  angulos  rectos  ex  centro  C . Oftcn- 
dendum  eft  triplum  (olidum  contentum  fub  A B quadrato,  & fub  altitudine  AC,  minus  cu- 
bo ciufdcm  A C , xquale  elfc  folido , cuius  bafis  eft  quadratum  A B , altitudo  autem  E C i 
adeout  AC  fit  propofitx  xquationis  radix. 

Quandoquidem  quadratum  C G,  hoc  eft  AB,  plus  rectangulo  FHG , hoc  eft  rectangulo 
B H D, xquale  eft  quadrato  CH.vtrinquc  fublatis  xqualibus, remanebit  rectangulum  Bf  t 
D xquale  quadrato  CH,  minus  quadrato  AB.  At  vero  quadratum  CH,  minus  quadrato  A 
B,  xquale  eft  quadrato  A H,  minus  quadrato  A B minus  quadrato  A C,  hoc  eft  quadruplo 
quadrato  AB,  minus  quadrato  AB  minus  quadrato  AC,-  ergo  quadratum  CH,  minus  qua- 
drato AB,xqua!c  erit  triplo  quadrato  AB,  minus  quadrato  AC,-  quaraobrem  rectangulum 
B H D xquale  erit  triplo  quadrato  A B,  minus  quadrato  A C. 

Quoniam  autem  cll  vt  AC  ad  CE,  ita  IC  ad  CK,  & vt  IC  ad  CK,  ita  BH,  ad  HD,  & ita.» 
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quadratum  BH , vel  AB  ad  rectangulum  BHD  jpropterea,  vt  AC  ad  CE , ita  erit  quadra- 
tum  A B ad  rectangulum  B H D , vel  ad  triplum  quadratum  A B , minus  quadrato  A C 
Quamobrcm  triplum  folidum  fub  quadrato  AB, vel  CL.&  altitudine  AC,  minus  cubo  eiuf- 
dem  A C,  squale  erit  folido  fub  quadrato  AB,  fiue  DC,  vel  CL,&  altitudine  quidem  EC. 

Anti  oris  Methodo  abfoluttur , cjuod  praelatus  Geometra  praftitit  beneficio  Specio/. 'e 
Logifiues  ad  eandem  Cubicam  /Equattonem  explicartdam}  mtjua 
folidum  fub  latere  afficitur  multa  Cubi. 

Alia  etiam  Methodo  Geometrice  poterit  explicari  fuperior  aquatio  3 b‘  a — a'  — r,  feu  z 
fol. , dummodo  nouam  hanc  induat  formam 
b:  a i~  a*  ~ b’  d 

MOdo  fupra  infinuato , eadem  enim  nota  quantitas , nempe  b planum  fublatcrale  co- 
emciens  defignari  hoc  lymbolo  poteft , nempe  5 b1 , vel  b1 , vbi  per  b' , non  tertia_* 
pars  illius  coefficicntis  plani,  fed  ipfidimum  planum  intclligendum  cft  & z' vel  z fol.  intel- 
ligcndum  applicatum  ad  b’ , ita  vt  ortiua  magnitudo  iit  d ; Si  autem  iam  dicta  xquatio  per 
antithefin  euadat  b'  a — b‘  d — a1,  ad  hunc  reuocabitur  analogyfmum,  vt  b’  ad  r,  ita  a,  ad 
a — di  fed  ad  indagandam  squacionis  radicem,  illud  foluendum . 


Problema . 

Dotis  duabus  rectis  T,  & Sjtrtiam  adinuenire , ut  X,  ad  cuius  quadratum , datu  P quadratum 
eandem  habeat  rationem,  qua  e Si  ipjius  X adexcefum,  quo  lfupcr.it  J? . Sit  B facta  du~ 
pia  tpjius  p,  & bijjccta  in  M.  ' ' 


O, 


...F 


T. 


i»  A. 


. 1 


1 1 


RESOLVTIO. 

Sit  iam  factum,  adeo  vt  quadratum  BM  ad  quadratum 
FG,  iit  vt  FG  ad  cxccflum,  quo  FG  fuperat  AC , vel 
GH.  Sumatur  AB  squalis  dupli  P , eique  ad  rectos  an- 
gulos in  A , aptetur  A C squalis  Qpernciatur  rectangu-  < 
lum  B A C p,  circa  quod  fit  deferiptus  circulus  A F B C:  j f 
bifTcctaq;  erit  B A in  M.fumpto  in  BM  etia  indefinite  pro-  T 
ducta  quouis  puncto  E,  & protracta  AC  ad  partes  C,fiat 
vt  M E ad  M B , ita  A C ad  A k , & perficiatur  rectangu-  \ 
lnm  E A k Li  bifariam  autem  diuifis  A k , E L , in  punais 
S,  & T,  iungatur  S T , qus  protrahatur  ad  partes  T in  N, 
ea  lege  vt  rectangulum  SNT  ad  quadratum  TE,  fit  in  ra- 
tione EM  ad  MB  i protrahatur  TS  ad  partes  S in  O , ita  vt 
SQ  ftt  squalis  T N . Fiat  vt  BM  ad  ME , vel  I G ad  GH , 
ita  G F ad  F R. 

Quoniam  igitur  eft  vt  quadratu  B M ad  quadratum  F G , ita  F G ad  excefliinf , quo  F G 
fuperac  AC,  (cu  ita  FG,  ad  FG  minus  GH;  fed  vt  quadratum  FG,  ad  quadratu  AG.ita  FG 
ad  FG  minus  GH,  vt  mox  conflabit;  ergo  vt  quadratu  BM  ad  quadratum  FG,  ita  quadra- 
tum FG  ad  quadratum  AG;  ergo  vt  BM  ad  FG,  ita  FG  ad  G A.  Sed  vt  BM  ad  F G,  ita  BE 
ad  G R,  vt  infra  patebit;  ergo  vt  B E ad  G R,  ita  F G ad  G A ; ergo  rectangulum  cx  B E in 
G A squabitur  rcctangulo  F G R . Sed  rectangulum  B G A squale  eft  rcctanguio  H F G , 
ex  circuli  natura;  ergo  squalibus  additis , rectangulum  H F G plus  rectangulo  ex  B E in_. 
G A squabitur  rectangulo  B G A,  vna  cum  rectangulo  F G R;  vtrinque  fubtracto  rectan- 
gulo F G R;  ergo  rectangu!  um  H F G,  minus  rectangulo  F G R,  plus  rectangulo  ex  B E in 
G A squabitur  rectangulo  B G A;  Sed  rectangulum  H G F plus  rectangulo  G F R squa- 
le cft  rcctangulo  H F G,  minus  rectangulo  F G R ( cum  H G plus  F R fit  squalis  rect*  HF 
minus  RG : communis  autem  altitudo  G F ) ergo  rectangulum  H G F plus  rectangulo  G F 
Jt,  vna  cum  rectangulo  cx  B E in  G A,  squabitur  rectangulo  EGA,  plus  rectangulo  ex  B 
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E in  G A , Vtrinque  fubtracto  rectangulo  ex  B E in  G A ; ergo  rectangulum  H G F , plus 
redangulo  GFR,  xquabitur  redangulo  EGA.  Sed  vt  H G ad  G I,  ita  redangulum  H G 
F plus  reflangulo  G F R,  ad  redangulum  I F G,  vt  mox  dcmonftrabitur.ergo  vt  redangu- 
lum  E G A ad  reaangulum  I F G,  ita  H G ad  G I,  hoc  eft,  E M ad  B M,  fcu  axis  O N ad  la- 
tus rcAum.  Quod  fieri  potcft&c. 

Lcmtn*  I. 

Quod  autem  vt  quadratum  F G ad  quadratum  A G,  ita  fit  F G ad  F G>  minus  G H , fic  de- 
monftrabitur . Hoc  a nobis  oftcnlum  fuic  in  Libro  de  Ellipfi . 

L emma  II. 

Quod  vero  fit  vt  BM  ad  FG,  ita  BE  ad  GR , fic  dcmonflrabitur . Jftouiam  enim  eft  ex  con. 
ftrucltone  vt  BM  ad  M E,  ita  GF  ad  F R;  ergo  per  conuerftonem  rationis  erit  vt  B M ad  B E, 
ita  FG  ad  GR',  & permutando  vt  BM,  ad  FG,  ita  BE,  ad  GR. 

Lemma  III. 

Quod  vero  fit  vt  HG  ad  GI,  ita  redangulum  HGF , plus  rcdarigulo  GFR  ad  redangulum 
I F G,  fic  dcmonflrabitur . 

Lenoniam  enim  fupponituv  vt  IG  ad  GH , ita  GF  ad  FR ; ergo  permutando  vt  IG  ad GF , ita  GH 
ad  FR  ; & componendo  vtIFadGF,  ita  HG , pias  FR  adFR  \ efi  iterum  permutando  ,atIF , 
ad  GH  plus.  FR,  it*  FG,  ad  FR;  fedvt  1F,  ad  HG,  plus  FR.fumpt a communi  altitudine  FG, 
ita  rectangulum  IFG,  ad  rectangulum  HGF  plus  r e cl  angulo  G FR ; ergo  vt  FG  ad  FR , fcu  IG 
ad  GH,  ex  confiructionc  fic  rectangulum  IFG,  ad  rectangulum  HGF  plus  rectangulo  GFR;  efi 
cy  tuter  tendo  vt  HG  adGl,  ita  rectangulum  HGF  plus  reet  angulo  GFR  ad  rectangulum  IFG, 

COMPOSITIO. 

S Ematur  AB  dupla  ipfius  P,  eitjue  ad  rectos  angulos  in  A aptetur  AC  aqualis  perficiatur 

rectangulum  B AC  D,  circa  quod fit  deferiptus  circulus  A F BC ; Infiecta  B A in  M ifinm- 
pto  m B M citam  tndefim  te  producta  quotus  puncto  E,  (fi  protracta  AC  ad  parte  C ,fi*  ,vt  ME 
ad  M B,  ita  A C ad  A K,  (fi  perficiatur  rectangulum  E AKL;  bifariam  autem  diuifis  Ad , EI, 
in  punctis  S,&T,  iungatur  ST,  qua  protrahatur  ad  partes  T snN,  ea  lege  vt  rectangulum  S H 
T ad  quadratum  T E, fit  in  ratione  E M ad  M B;  protrahatur  T S ad partes  S in  0,ita  vt  S Ofit 
aqualis  T N Mox  autem  ane, O N,  (fi  latere  recto,  quod  ad  axem  fit  in  ratione  M B ad  E M,  de - 
fcnbatur  [emtcUtpfis  qua  neceffano  ex  conjlructionc  tranfibit  per  puncta  A,&E  ,&  circulo  oc- 
currens , occurret  in  vno,  vel  pluribus  punctis ; occurrat  in  F,  ex  quo  [aper  A B cadat  perpendi- 
cularis FG,  qua  protracta  ad partes  G fecct  parallelas  C D ,K  L,in  punctis  H,&I,Erit  enim 
F G aqualis  X quafita,  adeo  vt  quadratum  B M ad  quadratum  F G ,jfit  vt  FG  ad  excefium , qui 
FG  fuperat  A f , vel  G H. 

Fiat  autem  vt  BM  ad  ME,'vel  I G ad  G H , fic  G F ad  F R . 

Quoniam  igitur  ex  elliplcos  natura,  vt  eft  redangulum  E G A ad  redangulum  IFG,  ita 
axis  O N ad  latus  redum,  feu  E M,  ad  B M,  hoc  eft  H G ad  GI  ex  conftrudione;  fcd  vt  HG 
ad  GI,  ita  redangulum  HGF  plus  redangulo  GFR  ad  redangulum  IFG , vt  oftefum  eft  in 
Lemmate;  ergo  redangulu  HGF, plus  redangulo  GFR,  aquabitur  redangulo  EGA;  ergo 
vtrinque  addito  redangulo  fubB  E,  &G  A , redangulum  H G F plus  redangulo  GFR , 
vna  cu  redangulo  ex  BE  in  G A,  aquabitur  redangulo  EGA  plus  redagulo  ex  BE  in  GA 
fcu  EGA;  fed  redangulu  HGF,  plus  redangulo  GFR,  aquale  eft  redangulo  HFG  .minus 
redangulo  F G R f cum  H G,  plus  1;  R>  fit  atqualis  reda:  H F,  minus  R G , & communis  al- 
titudo fit  G F ) ergo  redangulum  HFG,  minus  redangulo  F G R,  plus  redangulo  ex  BE, 
in  G A,  aequabitur  redangulo  B G A;  ergo  vtrinque  addito  redangulo  F G R , redangu- 
lum H F G,  plus  redangulo  ex  B E in  G A,  atquabitur  redangulo  B G A,  vna  cum  redan- 
gulo F G R;  fcd  redangulum  B G A aequale  eft  redangulo  H F G , ex  circuli  naturt. ; erga 
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ablatis  squalibus , remanebit  rcftangulum  ex  B E in  G A squale  reftangulo  F G R ; ergo 
vt  B E ad  G R,  ita  F G ad  G A,  fed  vt  B M ad  G F,  ita  B E ad  G R,  vt  oftenfum  eft , ergo  vt 
B M ad  F G»  ita  F G ad  G A ; ergo  vt  quadratum  B M ad  quadratum  F G , ita  quadratum- 
PG  ad  quadratum  A G;  fed  vt  quadratum  F G ad  quadratum  A G,  ita  F G ad  F G,  minus 
G H , vt  oftenfum  eft ; ergo  vt  quadratum  B M , ad  quadratum  F G , ita  F G ad  F G minus 
G H,  fcu  ita  F G ad  exceffum,  quo  F G fuperat  A C.  Quod  facere  oportebat . 

M 0 3V  1 T V M . 

AT  (i  quis  nullo  habito  refpeftu  ad  Analyfin ; fed  ex  dcmonftratis  in  Synthcfi  progre- 
di velit ; quod  dicebatur  alfumptuin , nimirum  Quadratum  FG  ad  quadratum  AG, 
ita  efle  vt  FG,  ad  FG  minus  GH;  cum  fyntheticico  pcrucncrit  vt  BM,  ad  F G,  ita  FG  ad  G 
A,  pergat  dicendo,  ergo  vt  B A,  nempe  dupla  BM , ad  duplam  FG , ita  FG  ad  GA  ergo  rc- 
ftangulum B AG  a-quabitur  duplo  quadrato  FG . Sed  reftangulum  B AG  aquale  eft  qua- 
drato aG  plus  reftangulo  BG  A , fcu  ob  circuli  naturam , aquatur  reftangulo  HFG . ergo 
quadratum  aG  plus  reftangulo  HFG  aquabitur  duplo  quadrato  F G , fed  rcftangulum  H 
FG  aquale  eft  quadrato  FG  plus  reftangulo  F G H,  ergo  quadratum  AG  plus  quadrato  F 
G,  plus  rciftangulo  FGH  aquabitur  duplo  quadrato  FG . ergo  vtrinque  fublato  quadrato 
FG,  quadratum  aG  plus  reftangulo  FGH  aquabitur  quadrato  FG.vtrinq;  fublato  rcftan- 
gulo  FGH  quadratum  AG  aquale  manebit  quadrato  FG  minus  reftangulo  FGH . ergo 
vt  F C ad  Ac , ita  A^  ad  F C minus  CH  , ergo  vt  quadratum  Fc  ad  quadratum  Ac , ita  t G 
ad  FC  minus  CH.  ob  trium  proportionalium  naturam.  Cumque  conftet  c(Tc  vt  quadratum 
BM  ad  quadratum  FC.ita  quadratum  FC  ad  quadratum  A C.  propterea  illud  infertur  quod 
fit  vt  quadratum  BM  ad  quadratum  FC  ita  FC  ad  FC,  minus  CH. 

SCHOLION. 

feteres  quoque  hoc  idem  afiequcbantur  beneficio  interfectionis  paraboles , cum  hyperbole , quod 
apud  Eut ocium  -videre  licet  in  Commentarqs faper  libros  .Hrchimcdis  de  Sph.tr a , & Cyhn- 
aro  j quo  autem  pacto  id  ab  pifis  prafi itum  fit , ex  y>,  qua  hic  fub  ij cimus  quifque  cognofecr. 

Mcthodut  explicandi  aquationem , in  qua  /olidum  affettum  fub 
quadrato  multatur  Culo, 

HJEc  aquatio  Geometric  e quidem  explicari  potefl  hunc  in  modum . Sit  aquatio  b a'  — 4’ 
~dzl.  Dicatur  be/e^tS;  ftque  d idem  quod  AC,  & x.' 

Jit  G B quadratum . JQjfandoquidem Jupponitur  dtuifa  A B,tn  C, 

It  aut  C B,ft  dupla  ipftus  A C.  Deinde  diuidatur  rurfus  in  H ; ci- 
tra, ve!  vitra  G ■,  adeout  parallclcpipedum , cuius  bafis  quadratum 
H B ; altitudo  autem  H A , aquale  fit  parallclepipedo , cuius  bafis 
quadratum  G Bi altitudo vero  AC.  Oportet  autem  AB  maiorem 
effe , quam  triplam  ipfius  C M. 

Prafuponendum  tamen  Lemma  iam  ab  alijs  oftenfum  quod. 

St  recta  quadam  diuifa  fit  w duas  partes , quarum  matorfit  mino- 
res dupla . Farallelcpipedum  contentum  fub  quadrato  partis  maio- 
ris, & fub  reliqua  parte  vc/ut  altitudine  Maximum  efe  omnium ; 
qua  per  quamcumque  diuifionem  e fici  pojfunt . Vndc  parallclc- 
pipedum , quod  eft  comparationis  homogeneum : nequit  effio 
maius  eo , quod  fub  A G & quadrato  G B continetur . Itaque 
fit  cx.gr.  refta quadam  X , cuius  quadratum  duftum  in  A C , 
f aciat  (olidum  maius  contento  fub  AG  in  quadratum  GB.  Pro- 
blema erit  impoflibile;  quoniam  iftud  eft  maximum,  ftatre- 
it  angulum  AC  D B-,  cuius  latera  C A\D  B producantur  ad  partes 
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putri  CGP,  protrahatur  D Jf,  donec  ilh  qmdim  occurrat  in  P\  fer  functum  autem  G , ducta  t 
fi  f aratle  la  alterutri  i f furum  c M,  D P ; compleantur  vero  parullclogramm a A E,  A fi,  E B,B 
fi.  Axe  vero  DB,&  latere  recto  D .JJ,  de/crtbatur  Parabole  DKO, fccans  M P,  in  O . 

guoniam  igitur  circa  axem  D B , defer  i fla  ejl  Parabole  ,DKO,  Utere  recto  exi/lente  D 
(rit  nctan-ulum  .SfD  P , aquale  quadrato  O P.  Jfiamobrcm  quadratum  DP,ad  rectanguUm 
dfD  P,  rationem  eandem  habebit , quam  habet  act  quadratum  O P.  Sed  quadratum  DP  ,ad re - 
clui:  iulum  JlfD  P , rationem  habet,  vt  D P,  ad  JJD,  communi  exi/lente  altitudine  DP.  Ejlque 
ree  tantulum  C D P.adrcctangulnruC  D Jfj  communi  quidem  exijlcnte  altitudine  CD  ;efi  m- 
duanA  vt  D P>ad  DJZj&vt  D P,ad  DdH,  ita  crai  quadratum  DP,ad  rect angulum  Jfp  P-, 
' nande  irit  quadratum  D P , ad  quadratum  O P,vt  rect  angulum  c DP,  ad  rect  angulum  <■ 
atque  adeo  permutando  ree  ungulum  CDP.ad  quadratum  DP,  rationem  habebit,  vt  reet  angu- 
lum C D Jf  ad  quadratum  OP.  At  vero  vt  rectangnlum  C DP,  ad  quadratum  DP,  ita  CD,  ad 
II  p , atque adeo ita  AC,  ad  A O Sluamobrem,  vt  A G,  ad  AC\  ita  erit  rectangnlum  C D JZfod 
Mur.dfratum  O P ,Jcu  quadratum  G B , hoc  e/l  quadratum  NP , ad  quadratum  OP.  At  vero  A C 
minor  cfi.  quam  AG,que  tertia  pars  ejl  totius  A B,dr  AB  maior fupponitur , quam  tripla  ip- 
fius  A C ; quare  quadratum  O P,  minus  erit  quadrato  N P , atque  adeo  O P , minor  erit , quam  N 
' p t ude  i\  P maior  erit,  qotamOP.  Deinde  perpunctum  B,  intra  Afymptotos  A C ,CD  defer i- 
batur  hyperbole  B E fi,  qua  per  punitum  N , nccefarib  tranfibit , - cum  parallelogramma  A D, 
o *.  & 1 1 . c ^ Qualia fint,  propter  diagonalem  CGPi  proinde  punitum  O Paraboles , cadet  intra  hyper- 

S.  Af.u.no . Y;  ^ f(r0  parabole  DkO,  occurrit  A/ymptoto  CD,  in  vertice  D ; & occurrit  Afymp- 

toto  C A,  in  aliquo  alio  punit  oypropterca  quod  C A,  parallela  e/l  axi  DP  Paraboles ; Hyperbole ^ 
I)  rn.  X 1,1.1.  aulem  jemper  incedit  ‘ intra  Afjmptotos-, proinde  Parabole  DkO  bis  hyperbole  occurrit  ,/upras 
AfMny.  „,mnum,  & mfra  punitum  O . Sit  autem  punitum  occurfus  K , a quo  ducantur  Parallela  ad 
Afjmptotos,  nempe  k F,&  kt,  compleantur  autem  Parallelogramma  IF,&  AD,  qua  quidenua 
aqualia  funt  ‘ mlcr/c,  quippequa  cojlttuuntnr  a Imas  duiits,  ad  A fymptotos,&  parallelis  &c, 
e 1 1 hki-  A-  ‘in  imabrcm  CHL , ent  parallclogrammorum  diameter , <y  linea  recta . Quoniam  autem  ejl  A 
'ff  tjd  AC  , vt  CD , ad  DL,fnsc,  vt  rect  angulum  C D J%,  ad  rcil  angulum  L D Cr  erat  qua- 
dratum G B,  aquale  rcil  angulo  CD  Jf,  ex  conjl  cultione,  & quadratum  H E,  fine  k L in  Para- 
bola aquale  e/l  rect  angulo  L D Qj  proinde  A H.adAC  erit,  vt  quadratum  G B,  ad  quadratum^ 
j 1 1 ; ‘ Suamobrem  Paralleloptpcdum , cuius  bafs  elt  quadratum  H B , altitudo  autem  H A» 
1 "tale  ent  Parallelopipedo,  cuius  bafis  cfi  quadratum  G B , altitudo  vero  A C . Quod  erat  ope- 
ra pratum  efficere.  . , 

Itaque  H B ent  radicis  valor , nam  parallclcpipedum , cuius  altitudo  A B , bafts  autem  qua- 
dratum H C , minus  cubo  ipfius  H B , aquatur  parallelepiptdo , cusus  bafts  cfi  quadratum  G B , 
nempe  quadratum  txz,<fi  altitudo  ejl  A C , nimirum  d, 

Aequat  tone  f Cubica  affecta  fimplicitcr  fub  Quadrato  i 


Vpcrfunt  Asquationcs  alis  itidem  Cubica  affcdtx,  (impliciter  tamen  fub  quadrato  , vt 
J a'  >j<  b a‘  — bdSitcma'  — ba’=  b d:,  tandem  ba‘  — a'  s=bd‘.  Hx  fuas  habent 
Geometricas  effedtiones  mediate , vel  immediate  i Priori  modo,  fi  cubos  hunc  in  modum- 
affectos  nimirum  (impliciter  fub  quadrato, ad  cubos  fimplicitcr  affedtos  fub  latere  reducan- 
tur , qua  de  rg  nos  in  Algcbra  Speciofa  multa  diximus . Secundo  modo  fi  earum  conftitu- 
tio  fpcctetur , earundemque  ortus  accurate  confideretur,  de  quo  loco  citato  cumulate  dif- 
feruimus . Hic  folum  addam  ad  exhibendum  Geometrice  latus  Aequationis  propofitx , 
conducere  diuifioncm  magnitudinis  cocfficicntis  fiibquadraticxifiquidc  hinc  quxfita  radix 
innotefeit,  hoc  etiam  Antiquis  pcrfpc&um  fuilfe  liquet,  ex  ijs , qux  pofteritati  tradiderunt, 
de  quo  infra.  Intcrimeftoperx  pretium  in  memoriam  redigere  redu&ioncm  Cuborup 
fimplicitcr  affectorum  fub  quadrato  ad  cubos  (impliciter  affcCtos  fub  latere  & quidem. 

Si  a'  3 b a’  xquetur  z fol.  a >f*  b,  cfto  c,  Sc  c'  — 3 b'  c,  xquabitur  z fol.  — * b'. 

Cum  igitur  Analyfta  rcfolucndoperucnerit  ad  huiufmodi  aquationem , vt  Gcomctricfc 
radicis  xftiinationcm  exhibeat,  debet  aquationem  illam,  ad  qujm  peruenerat,  ad  hanc  re- 
yocare  fimplicitcr  affedtam  fub  latere,  cum  illa  foret  affedta  fimplicitcr  fub  quadrato . Et 
Si  a'  — 3 b a'  xquetur  z fol.  a — b cfto  e,  & c>  - 3 b-  c xquabitur  z foL  ♦{*  2 b’. 

Cum  itaque  ad  illam  aquationem  peruentum  fuerit  oportet  ad  hanc  illam  redigere , vt 
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fadicls  jt (limatio  Geometrice  exhiberi  polfit.  Et 

Si  j b a’  - adauctui  z fol. , a - b efto  e . 3 b‘  c - e'  aequabitur  zfol.-ab' ,velb— acllo 
e.  3 b*c  « e1  aquabitur  i b'  - z fol. 

Cum  igitur  ad  illam  aequationem  peruentum  erit,  ad  hanc  reduftioncm  cft  confugien- 
dum, vt  Geometrice  radicis  valor  exhibeatur . 

Aequationes  Cubica  affeci* , tam  fub  quadrato,  quam  latere. 

NOn  raro  accidit  vt  in  refolutionibus  ad  has  aequationes  perueniatur ; tunc  autem  pre- 
ftat  illas  ita  traftare , vt  fecundus  aquationis  terminus  de  medio  auferatur , vel  re- 
ducende funt  ad  eu  modum  quo  fieri  debere  docuimus,ficut  de  tollendo  fecundo  aequatio- 
nis termino  in  Algcbra  Speciofa,  fcd  reductionem  ipfam  hic  in  memoriam  rcuocabimus . 

Aequationes  Cubrc*  affcEl*  tam  fub  quadrato,  qudm  latere.  ' 

NOn  rari  accidit,  vt  in  refolutionibus  ad  has  aquationes  perueniatur : tunc  autem  ex- 
pedit ad  reduCtionem  confugere , dc  qua  copiose  in  Algebra  fpcciofa  locuti  fumus ; 
quamobrem . 

Si  3 ba’ij<  dpi.  a aqueturz  fol.  a b efto  e. 
e'  tjt  dpT^-  3 b‘Tacquabitur  z folido  4*  d plano  b — 1 b'. 

Si  a1  3 b a‘  — d pl.  a xquetur  z foL . a 4*  b efto  c . e’  — 3 b‘  — dpi.  e. 

aequabitur  z fol.  — a b'  — d pl.  b. 

Si  a'  a-  3 b a‘  «f>  d pl.  a , aquetur  z.  fol- , a — b efto  e , e*  — 3 b‘  tjv  d pj.e 
aequabitur  z fol.  4«  * b'  — d pl.  b. 

Vel  b — a efto  e . 3 b* — d pl.  c — e'  sequabitur  z fol.  *ft  2 b'—  d pl.  b 
Si  a'  — 3 b a’  — d pl.  a , aequetur  z fol.  a — b efto  e . e’  — 3 b'  — d pl.c 
aequabitur  z fol.  4«  2 b'  tfa  d pl.  b 

Si  d pl.  a — 3 b a'  — a'  sequetur  z fol.  a 4*  b efto  e . d pl.  tjt  3 b'  e — e' 
aequabitur  z fol.  tjt  2 b'  d pl.  b.  , ■ 

Si  3 b a — dpi,  a — a' xquetur  z fol,  a — b efto  e .dpi.  41  3 b‘  c— e’ 
sequabitur  z fol.  — d pl.  b — a b' 

Vel  b — a efto  e . d pl.-tft  3 b e — e'  aquabitur  a b'  rjj*  d pl  z fol. 

Si  tandem  3b  a'  — d pl.  a — a'  aquetur  z fol.  a — b efto  c 3 b* — d pl. 

e — c'  aquabitur  z fol.  4*  d pl.  b — 2 b‘. 

Velb—  a efto  e .3  b'-d  pl.  e — e’  aquabitur  a b’ — d pl.  b - z fol. 

Hac  igitur  induftria  rcuocanda  funt  aquationes  cubica  aflcCta  tam  fub  quadrato, quam 
latere,  ad  fimplicitcr  affeCtas  fub  latere,  vt  videlicet  Geometrici  radix  aquationis  exhibe- 
ri polfit,  ac  proptcrca  Problemati  fatisfieri,  de  quo  poteft  hac  atas  gloriari,  nam  huiufrao- 
di  Problematibus  Veteres  ob  ignorationem  huius  Attis  fatislaccre  minime  poterant . 

Cxtcrum  artificio  iam  diCto  fuprapofita  aquationes  cubica  explicari  polfunt  , quod 
mediati  fieri  dicitur,  quatenus  per  rcduCtionem  explicatio  ipfa  perficitur . 

Immediati  tamen  fi quifpiam  hoc  idem  abfolucrc  contenderet,  facile  quidem  aflequere- 
tur  fi  fermo  fit  de  aquationibus  cubicis  fimplicitcr  atfedis  fub  quadrato^uiufmodi  cft  a'4- 
b a’  t=  b d’,  qua  refoluta  in  analogifmum,  fit  vt  d‘ , ad  a1 , ita  b tj»  a , ad  b , & procedendo 
interpofitamwlia  e,  inter  b,&b«Jt  a,  prouenit  aquatio  ad  parabolen  &c.  Tandem  enim 
conijciturad  aquationis  explicationem,  opus  elfe  interfectione  circuli  cum  parabola , vel 
cum  hvpcrbola,  de  quo  infra . 

Quod  fi  aquario  cubica  fuerit  afiecta  tam  fub  quadrato , quam  latere,  eius  explicatio  ad 
locum  folidum  pertinet ; opus  enim  eft  conicis  lectionibus , de  quo  agemus  infra , traetan- 
ates  dc  lineis  eligendis  pro  folurione  Problematis . 
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jlletkodi  explicandi  Aetjuationes  compofitas  Quadrato-quadraticat , $r  prima  dt 
Aefjuatiomius  Quadrato  cjuadraticis  [impliciter  affcclit 
fui)  quadrato . Cap.  IV, 

HAniffl  «quationuin  explicatio  facilis  admodum  eft , cum  ad  locum  planum  i nempe 
circulum  fpeitet . Sit  autem  prim6  aquatio  quadrato  quadratica  a/Feilafub  qua- 
drato  per  affirmationem , 

FUna  magnitudo , qua  fotefi  comparationis  homogentum  confli  tuatur  media  } tribus  pro- 
portionalibus , ita  vt  extremarum  diffirentia  Jit  cocft cieas  plana  magnitudo , mineri  extrema 
(plfliutt  magnitudine  cjuajita . 

Proponatur  a‘ dp  b’  a’  “ d\  Sunt  proportionales  a‘ 4+b’> d’,  a*. 

In  hac  autem  aquatione  datur  media  proportionalis  d‘  inter  extremas,  quarum  differen- 
tia cft  b‘,  minori  extrema  exiftente  a‘. 

Quoniam  autem  e tribus  magnitud inibus  proportionalibus  minor  extrema  eft  a‘j  Intelli- 
gatur  triangulum  rcftangulum , cuius  bafis  erit  b ; at  vero  d media  proportionalis  inter  hy- 
pothenufam, & perpendiculum,-  a denique  perpendiculum  ipfum . Haec  ex  Zetctico  de- 
prehenduntur. Sit  b quidem  bafis  trianguli  re&anguli;  at  veri  d media  proportionalis 
inter  hypothenufam,  & perpendiculum;  atque  demum  a fit  perpendiculum  ipfum . 
a t7  fii mi.  Quoniam  igitur  quadratum  hypothenufat  aquale  eft 1 quadrato  perpendiculi,  plus  qua- 

drato bafeos ,-  fi  quadratum  perpendiculi  eft  a‘ , bafeos  veri , b’,  ncccflarii  quadratum  hy- 
pothenufx  erit  a’  tjc  b! . Si  itaque  fupponamus  efle,  vt  a‘  4-  b',  ad  d',  itad’,  ad  a‘,  fiet  saua- 
tio  a'  4*  b‘  a‘  rr  d‘.  Ex  Zetetico  igitur  conftat . Si  fuerit  a*  rft  b'  a'  — d‘,  ncccfTarii  efle  vt 
a1 4*  b‘  ad  d',  ita  d‘,  ad  a’.  Quapropter  a efle  perpendiculum , trianguli  re&anguli ,-  d veri 
mediam  proportionalem  inter  hypothenufam,  & perpendiculum,-  b , denique  bafim . Hoc 
enim  modo  erit  vt  a’  tjt  b' , ad  d’ , ita  d'  ad  a' ; hoc  eft  vt  quadratum  hypothenufat  ad  qua- 
dratum mediae  inter  hypothenufam,  & perpendiculum,  ita  huiufmodi  quadratum , ad  qua- 
dratum perpendiculi . Si  namque  magnitudines  fuerint  proportionales,  etiam  & quadrati 
t 11  puti  ipfamm  erunt  b proportionalia . 

Vt  autem  hac  aequatio  Geometrici  foluatur adhibendum  eft  Problema,  quod  rcfoiu- 
tum  attulit  Vieta  in  fuis  effc&ionibus  Geometricis,  nempi . 

Data  bafi  trianguli  r eft  anguli , dataqut  mtdta  proportionali  inter  hypothenufam , & per- 
pendiculum , reperire  triangulum , 

Data  fit  balis  a B ; media  proportionalis  inter  hypothe- 
nufam, & perpendiculum  fit  Z , oporteat  reperire  triangu- 
lum . Fiat  vt  A B ad  Z , ita  Z ad  BG , fitque  BG  conflituta 
ad  rc&os  angulos  cum  A B ; diuidatur  a B bifariam  in  D , 
centro  D , intcruallo  DG  deferibatur  femicirculus  C G E; 
protra&a  B hinc  inde  ad C,&E,&fuper  AEdefcripto 
fcmicirculo  A F E , protrahatur  G B ad  F , duitis  A F , F E. 

Quoniam  C D,  D E funt  squales,  item  A D , D B ; proin- 
de C A reliqua , reliqua-  BE  squalis  erit;  quare  CB  squa- 
lis erit  A E,-  proinde  rcitangulum  aEB  squales  erit  re- 
itangulo  C B E ; fed  illud  squale  eft  quadrato  F E , hoc  autem  quadrato  BG ; ergo  quaJ 
dratum  F E , squale  erit  quadrato  B G,  atque  adeo  reits  F E , B G squales  inter  fc  erunt 
Quoniam  autem  triangula  A F B , F B E fimilia  funt . Erit  proinde  vt  aB  ad  aF  , ita  BF,  ad 
F E ; quare  reflangulum  fub  A F , & B F squale  erit  feitangulo  fub  A B , & F E,  hoc  eft  rc- 
ttangulo  fub  aB  , & BG,  Eft  autem  redtangulum  fub  A B,  & G B , squale  quadrato  Z j er- 
go rcitangulum  fub  a F , & F B , squale  erit  quadrato  ex  Z . Eft  autem  angulus  A B ff  re- 
giis; quamobrem  angulus  A B F reitus  erit. 
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Methodus  explicandi  Aequationem , in  qua  Quadrato-quadratum 
afficitur  negate  fub  Quadrato. 

PLana  magnitudo , qua  pote/1  comparationis  homogeneum  confiituatur  media , e tribus pro- 
portionalibus , ita  x / extremarum  differentia  fit  coegi  ciens  plana  magnitudo , maiori  ex- 
trema extftente  magnitudine  quafita . 

Proponatur  a'  - b‘  a’  ~ d' ; funt  proportionales  a’  - b‘ , d‘ , a’ . In  hac  autem  iquationo 
datur  media  proportionalis  d‘,  ita  vt  differentia  extremarum  fit  b‘,  maiori  extrema  exiften. 
te  a*. 

Quoniam  autem  i tribus  magnitudinibus  proportionalibus  maior  extrema  cft  a’. 
Intclligatur  triangulum  rcftangulum , cuius  bafis  erit  b ; at  vero  d , media  proportiona- 
lis inter  hypothenufam , & perpendiculum,-  a denique  erit  hypothenufa  ipfa . llxc  cx  Zc- 
tctico  deprehenduntur. 

Sit  b quidem  bafis  trianguli  reclanguli  i at  vero  d , media  proportionalis  inter  hypothe- 
nufam  & perpendiculum ; atque  demum  a , fit  hypothenufa  ipla . 

Quoniam  igitur  quadratum  hypothenufa'  aquale  cft , quadrato  perpendiculi , plus  qua- 
drato bafeos . Si  quadratum  hypothcnuf.e  cft  a’ ; at  vero  quadruum  bafeos  cft  b' . ncccf- 
fario  perpendiculi  quadratum  erit  a'  - b1.  Vt  autem  eft  a',  ad  d’,  ita  d cft  ad  a’  - b* . Proin- 
de  fiet  aquatio  a'-b‘  a'  ad*.  Ex  Zetetico  igitur  conftat.  Si  fuerit  a'—  b'a‘  = d* , necefla- 
ri6  effc,  vt  a'  ad  d’,  ita  d‘  ad  a'  - b’ . Quapropter  a effe  hypothenufam  trianguli  rciftanguli , 
d vero  mediam  proportionalem  inter  hypotnenufam,  & perpendiculum ; b denique  bafim; 
hoc  enim  modo  erit , vt  a’  ad  d , ita  d‘  ad  a’  - b‘ . hoc  eft  vt  quadratum  hypothenufa , ad 
quadratum  medix  inter  hypothenufam , & perpendiculum,  ita  huiufmodi  quadratum  ad 
quadratum  perpendiculi . 

Si  namque  magnitudines  fuerint  proportionales , etiam  & quadrata ipfarum  erunt  pro- 
portionalia , 

Vt  autem  hic  Asquatio  Geometrice  foluatur,  adhibendum  cft  Problema,  quod  rcfolu- 
tum  attulit  Victa  in  luis  effeftionibus  Geometricis,  nempe. 

Data  bafe  trianguli  rclt anguli,  <$■  media  proportionali)  inter  hypothenufam , & perpendicu- 
lum • repertre  triangulum . 

Sed  hoc  iam  fupra  folutum  fuit . 

Methodus  explicandi  Aequationem , in  qua  plano  planum  fu!>  quadrato 
multatur  Quadraro  quadraro . 

PLana  magnitudo,  qua  pote  fi  comparationis  homogeneum  conflituatur  media  e tribus  pro- 
portionalibus , tta  vt  extremarum  fumma  fteoegeiens  plana  magnitudo , i trahbct  ex- 
tremarum exigente  magnitudine  quafta . 

Proponatur  b‘  a‘  - a*  rs  d*.  Proportionales  erunt  b’  - a’;  d’  s a1.  In  hac  autem  aquatione 
datur  media  proportionalis  d‘,  ita  vt  fumma  extremarum  fit  b’ , vtralibct  extremarum- 
exiftente  a1  magnitudine  quifita . 

Quoniam  autem  vtralibet  extremarum  £ tribus  magnitudinibus  proportionalibus  cft  a'. 
Intclligatur  triangulum  rc&angulum,  cuius  hypothenufa  erit  b;  at  vero  d media  erit  in- 
ter bafim  Sc  perpendiculum;  at  ver b a erit  bafis,  vel  perpendiculum . Hic  cft  Zetetico  de- 
prehenduntur. 

Sit  b hypothenufa  trianguli  rcctanguli;  at  vero  d media  proportionalis  inter  bafim , & 
perpendiculum,  atque  demum  a,  fit  perpendiculum,  vel  bafis . 

Quoniam  igitur  quadratum  hypothcnufs^cqualc  eft 1 quadrato  perpendiculi, plus  qua- 
drato bafeos . Si  quadratum  hypothcnuf.e  cft  b’ ; quadratum  verti  perpendiculi  fit  a‘ , nc- 
ceffario  quadratum  bafeos  erit  b‘  — a’ ; ac  proinde  cum  fit  vt  a‘ ad  d‘ , ita  d’ad  b’  — a',fict ' 
aequatio  b’  a‘  — a'  ctd*.  Ex  Zetetico  igitur  conftat.  fi  fuerit  b‘a‘-a>  t=d,,ncccffari6e(lej  * 
vt  a’  ad  d‘,  ira  d‘  ad  b'  — j',-  quapropter  a , effe  perpendiculum  trianguli  rccftanguli , d vero 
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mediam  proportionalem  inter  bafim,  & perpendiculum . Hoc  enim  modo  erit , vt  a'  ad  d , 
ita  d‘ ad  b'- a',  hoc  eft  vt  quadratum  perpendiculi  ad  quadratura  mediat  proportionalis 
inter  bafim,  & perpendiculum,  ita  huiufmodi  quadratum;  ad  quadratum  bafeos. 

Vel  fi  b‘  cft  quadrat  um  hypothenufs,  quadratum  autem  bafeos  fit  a‘:  perpendiculi  qua- 
dratum fit  b1  — a‘ ; cft  autem  vt  b!  — a‘,  ad  d’ , ita  d!  ad  a‘  ; Quamobrem  fiet  atquatio  b a’  — 
d*  3 d*, 

V t initem  h.rc  aquatio  Geometrice  foluatur  adhibendum  cft  Problema  quod  rcfolutum 
jitrulit  V icta  in  Tuis  effectionibus  Geometricis , nempe. 

Data  l:\totbcrmft  trianguli  relf anguli , & media  proportionali  inter  bafim , & perpenelicm- 

Ium , repi  rtre  triangulam . 

Data  fit  hypothenufa  aB,  & media  proportionalis  inter 
bafin , & perpendiculum  fit  Z : oporteat  reperire  triangulum. 

A d pundtum  A excitetur  perpendicularis  A F , ita  vt  A F , fit 
aequalis  L. 

Deferiptis  vero  femicirculis  A C B > & E F B,  prorrafla  ni- 
mii um  B A , ad  E . Cadat  C D perpendicularis  ad  A B,  ita  vt 
fit  squalis  E A duitis  A C,  BC.  Quoniam  igitur  angulus  rc- 
dtus  cft  - ACB, quippe  qui  cft  in  fcmicirculo,&  AF  cft  squa- 
lis Z .propterca  quadratura  ex  Z squale  erit  quadrato  A F, 
atque  adeo  rcdfangulo  E A B;  fed  rcdtangulo  E A B,  squale 

cft  rcitungulum  fub  DC,  & A H;  redtangulum  vero  fub  O C , & aB  squale  eft  rcftangulo 
fub  AC,  & C B;  proinde  reftangulum  fub  a C,  & C B squale  erit  quadrato  ex  Z . quam- 
obrem vt  A C,  ad  Z,  ita  erit  Zade.  B.  Eft  autem  angulus  ACB  redtus , in  triangulo  A C 
B,  cuius  hypothenufa  data  cft  A B;  & Z pariter  data  inedia  cft  proportionalis  inter  perpen- 
diculum aC,  & bafim  CB.  Triangulum  igitur  adinuentum  cft,  vt  oportebat. 

Aequationes  Quadrato  quadratio*  ajfecl*  f tripli- 
citer [ul>  Latere , 

C>  Ym  autem  fuerit  Quadrato-quadratum  a Sedium  fub  latere , pro  eius  explicarione> 

J opus  cft  parabola,  & circulo. 

Quod  fi  fuerit  afiedlum  quadrato-quadratum  fub  cubo  opus  eft  pro  eius  explicatione- 
liypcrbota , vel  parabola , & circulo , fed  de  his  infra. 

Placet  hic  autem  in  memoriam  redigere  squationes  quafdam  cubicas  affcdlas  fub  qua- 
drato, qus  ad  cubicas  aquationes  aficdlas  fub  latere  reducuntur , qua  de  re  nos  multa- 
fcripfiuuis  in  Algcbrafpeciofa.  Ita  quidem  ad  a'— 3 b‘arz.z  fol.  reuocantur  a' 4*  3 ba* 
s z fol.  ita  a'  — 3 b a'  =:  z fol.  & a'  4*  3 b a’  4«  d pl.  a s z fol.  In  qua  redudiione  tamen- 
eft  opus,  vt  3 b‘  excedat  d pl.  Item  a'  4.  3 b‘  a — d pl.  a a z lol.  & a'  — 3 b’  a 4-  dpi.  a~ 
z fol.  In  qua  redudiione  eft  opus,  vt  3 b‘ excedat  d pl. 

Quod  fi  squatio  fuerit  in  qua  folidum  afficitur  multa  cubi ; fit  etiam  redudiio . Itaut  ad 
squationem  3 b'a  — a’  reducatur  3 ba‘  — a’  =s  z fol.  & a'--  3 b a’»f<  d pl.  a=  zfol.  In 
qua  redudiione  eft  opus,  vt  3 b‘  excedat  d pl.  Infuper  Se  d pl,  a — 3 b a'  — a’  s z fol.  & 3b 
a'  4+  d pl . a — a>  :=  z fol.  & 3 b a’  - d pl.  a'  — 1 fol.  In  qua  squatione  3 b’  debet  excede- 
re dpi. 

Hsc  autem  redudiio  fit  expurgatione  per  Vncias ; de  qua  fuo  loco  verba  fecimus  in  AI- 
gebra  fpcciofa ; Quando  itaque  peruentum  erit  refoluendo  ad  huiufmodi  squationes  ad- 
hibenda eft  redudiio , & exhibenda  Geometrici;  radix  modo  iam  explicato  fuperius  cum- 
de  refoluchdis  squationibus  cubicis , loqueremur . 

Vt  autem  magis,  qus  diximus  pcrfpicua  fiant;  non  cft  ignorandum  squationes  cubi- 
cas per  diuifionem  ad  quadraticas  reduci  poflc,  fed  illud  prxmittcndum,  nimirum  quo  pa- 
'dto  per  multiplicationem  conftituantur . 

- Trimo  fupponamus  igitur  a’  +J<  b a 3 b’  per  antithefin  fiet  a’  4*  b a — b'  =:  o inftituta- 
multiplicatione  per  a 4*  b.  proueiuct  a'  2 b a*  — b'  a 3 o , ergo  per  antithefin  a<«ft  2 b 
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5'—  b’,  quxeonrraria  via  per  diuifionem  refoluitur  inalba  3 b‘. 

Secundo  fupponamus  a‘  — b a 3 b‘  per  antithefin  ficta— ba  — b'  — o inftituta  multi, 
plicatione  per  a — b.  fiet  a’  — 2 b a'  4«  b'  3 o per  antithefin  1 b a’ — a’  =3  b' ; qua:  contra, 
lia  via  per  diuifionem  refoluitur  in  a*  — b a 3 b‘. 

Tertib  fupponamus  a'  4.  d a 3 b'  per  antithefin  a’  4*  d a — b 3 o. 

inftituta  multiplicatione  per  a 4*  b . & a'  a j-  a --  b’  3 o.' 

&peranthitefina’^^a  ^|Ja3  b’ ,qux  contraria  via  per  diuifio- 
nem  refoluitur  in  a*  4*  d a =t  b'. 

Quarto  fupponamus  a’ 4*  b a 3 d per  antithefin  a*  4*  b a—  d'  3 o. 
inftituta  multiplicatione  per  b — a.  & ^ ^ ; £ a — a>  — b d“  3 o . 

& per  anthitefin  ^ j,  f a — a’  3 b d'.  qua:  contrari  a via  per  diuifionem 
refoluitur  in  a"  ijtb  a 3 d'. 

Quinto  fupponamus  b'3  $5}  a — a>  per  antithefin  autem 
-b- 


"**2iy**  o.  inftituta  multiplicatione  per  a — d. 

a — b'  d.  t=  o , & per  antithefim  etiam 


a1—  i d » a'*^k. 
-b  > 


bd< 


a’—  2 d-» 

r b j"1  4*bd£  a ~b:d.qux  contraria  via  per  diuifionem 
jftd1-* 

refoluitur  in  b’  3 

Quod  enim  fupercfficit  multiplicatio , illud  refoluit  diuifio . Sed  aliquando  fruftranca 
redditur  refolurio , quoniam  videlicet  aquatio  ipfa  cubica  minime  refoiubilis  cft  ad  quod 
explorandum  videndum,  num  inftituta  xqimtionc.fic  vt  termini  pofitiui  comparentur  cum 
O,  per  ignotam  quantitatem  plus,  minufue  quantitate  nora,xquatio  ipfa  diuidi  poffit;  Tunc 
enim  aequatio  refoiubilis  erit . Hxc  tamen  exemplis  illuftrabimus . 

Supponamus  primo  a'  — 2 b'  a xquari  b'  per  antithefin  fiet  4*  a’  ~ 2 b’  a --  b'  3 o ; at- 
que adeo  »$*  •>’  4*  o a'  - 2 b’  a — b’  3 o.  Diuidatur  per  a 4*  b,  nempe  fafta  antithefi  pro- 
ucniat  xquatio  a'  — 2 b’  a — b'3  o;  diuifione  autem  inftituta , proueniet  quotiens  a‘  — ba 
— b’;  ita  igitur  fit  per  antithefin  a‘  — b a 3 b ; ac  propterea  hxc  cft  xquatio  quadratic3 , in 
quam  cubica  illa  redudla  eft. 

Supponamus  fecundo  2 b‘  a — a’  3 b’ , & per  antithefin  2 b’  a - a'  — b' , aquabitur  o i 
atque  adeo -a' 4*  o a' 4. 2 b‘ a — b‘,xquabituroi  inftituta  diuifione  per  — a 4*  b,  fit 
quotiens  a 4*ba~b43  o,&  per  antithefin  a’  4-ba3  b‘,  ad  quam  quidem  aquatio- 
nem cubica  illa  reducitur . ; 


De  Theorematibus  refoluendis  beneficio  fpeciofit  Logifiices . Caput  F. 

IN  Theorematibus  refoluendis , quorum  videlicet  veritas  per  Algebram  exploranda  fu* 
fcipitur,  eodem  ordine,  quo  Theorematis  veritas  eft  adinuenta,  dcmonftratio  ipfa  pro- 
cedit,  itaque  difiimilis  eft  Methodo  fuperiori  Libro  explicata , praptcrca  quod  illa  cotn-  <"*> , 
ponendo  regredimur  per  refolutionis  vcftigia,  & in  ipforum  Theorematum  refolutionibus  ZdTSZi" 
iic  Analyfta  procedit , vt  nifi  ei  datum  fuerit  Theorema  dcmonftrandum  Theorema  iplum  ». , fiilZ 
adinueniat ; mox  vero  eodem  ordine  dcmopftrationem  contexit , quod  fi  ei  fuerit  exhibi-  "J*m  °'w' 
tum  Theorema  demonftrandum , non  fccus  ac  fi  primum  a fe  inueniendum  illud  aggredi- 
rnr ; hxc  autem  exemplis  clariora  fient . 

Supponamus  igitur  confidcrandam  aflumi  lineam  reftam  vtcunque  diulfam , fimulqut» 

Bbb  1 “ con- 
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confiderandum  reftangulum  fub  tota , & differentia  partium , cui  plano  ad  iplas  partes  re- 
lato, atquale  fit.  Vbiaduerte,  nonincqnfulto  adieflam  fuiffe  particulam  illam  ad  iplas 
partes  relato;  nam  non  dc  quocunque  plano  hic  cft  fermo,  fcd  de  illo , qui  pisdidtas  line* 
partes  concernit . H oc  igitur  primum  efto  exemplum , vtpote facillimum , quo  etiam  vius 
cft  Ghetaldps  initio  fui  Operis  &c, 

PROPOSITIO', 

Si  rclla  linea  Jieetur  vteunque , teli  ungulum  Jub tot 4 , differentia  partium , cui,  piam 

ad  ipfas  partes  relata , aquale Jit,  inquirere . 

Par  s vna  efto  a , alia  autem  b , harum  aggregatum  erit  a 4.  b,  carundem  differentia  erit 
a — b;  ducatur  illud  in  iftud,  & proueniet  a'  — b' ; cft  autem  a:  vnius  partis  quadratum , & 
b’  cft  alterius  partis  quadratu;  itaque  reetangulum  fub  tota , & differentia  partium  squale 
f ft  differentis  quadratorum  partium ; hinc  autem  deducitur  Theorema . 

THEORRMJ. 

Si  retta  linea  fccetur  vtcunque , reetangulum  fub  tota , & differentia  partium  aquale  cft  diffe- 
rentia quadratorum  partium , 


J»offet  etiam  fic  illud  proponi 

fi  duofint  Utera  quacunque , reetangulum  fub  aggregato  Uterum  , & eorundem  differentiati 
(ui,  plano,  ad  tpfam,  & latera  reUto,  aquale Jit  inquirere . 

Corollarium , 


Ex  bis  manifeflum  eji  illud , 

Cum  etnmd  Jerentia  laterurndu&a  in  laterum  aggregatum  eliciat  quadratorum  differentiam  ^proinde  dif. 
ferentia  quadratorum  diuifa  per  diflcretmsm  laterum  oritur  eorandemlatetum aggregatum , Secandi  ra- 
tem tt  illud  inde  conitar . 

5 i differentia  quadratorum  applicetur  ad  laterum  aggregatum , oritur  laterum  differentia , 


PROPOSITIO, 


Si  recta  linea  fetetur  vtcunque  > quadratum 
te  sreUtis  aquale  fit,  inquirere. 


differentia  partium/  quibus,  planis  ad  ipfas  ptSC' 

Pt9; 
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Propofita  fit  recta  quadam  diuifa  in  partes  a , b , quarum  illa  fit  maior.  Late  autem  mi- 
nor ; carum  igitur  differentia  erit  a - b.  Sit  autem  iniunflum  inquirere  quibus  planis  ad 
ipfas  partes  relatis  «quale  fit  quadratum  ex  a — b. 

Ducatur  a-  b quadraticc  in  fe , & fiat  a'  4.  b‘-  iba,-  hac  autem  funt  illa  plana , qui- 
bus quadratum  differentia:  partium  eil  aequale . Hinc 

ih- 

THEOREMA. 


Si  recta  linet  fccctur  xtcunqac , quadratum  differenti*  partium  squale  eft  quadratis  partium, 
minus  duple  rcctangulo Jub  partibus , ‘ ’ 


Q^; 


Vadratum  enim  C D plus  quadrato  C B «quale  eft  qua-  C 
drato  B D plus  duplo  reftanguio  D B C , plus  quadraro  — - 
C B duplo , feu  quod  idem  eft,  eft  squale  quadrato 


plus  quadrato  CB,r 


; ergo  exccflus  quadrati  C D plus  quadrato  CB  fu- 
igulum  D C B;  ergo  quadratum  BD  aquabitur  qua- 
cfuplo  reflangulo  D C B . * 


PROPOSITIO. 


Si  rteu  line*  fecta  fit  vtcunqv , ftlidumfub  differenti*  partium,  & fub  aggregat»  quadra- 
Urum,  %-n.i  cum  rcctangulo  at  ipfis , cui,  fetido  *d  ipfas  partes  relate  aquale fit,  inucftigart . ' 


Sit  refla  diuifa  in  partes , quarum  vna  a , alia  b , vt  tota  fit  a 
t b,  differentia  partium  erit  a — b quadratum  eat  a , eft  a'  ; 
ex  b,  eft  b::  refl agulum  fub  ipfis  eft  b a ; quare  horum  aggrega- 
tum a*  t b a t b’ , quo  duflo  in  a— b , fit  a — b ■,  vt  ex  multipl  i- 
catione  pateti  quare  fi  refla  linea  diuifa  fit  vteunque,  folidtim 
fub  differentia  panium , & fub  aggregato  planorum , quorum 
vnum  eft  quadratum  vnius  partis,  aliud  quadratum  alterius; 
tertium  denique  reflangulum  fub  ipfis , atqualc  eft  differentis 
cuborum  a partibus  i Hinc 

TheoreniI . 


a + b 


a — b b 

a 

a isfbaAb* 
a-b 


— ba»— b*a— b» 
alt|»ba>^cbta 
ai-bi 


Si  recta  linea fice  tur  vtcunque,felidum , emus  altitudo  eft  differentia  partium : ia  fis  autem 
aggregatum  planorum , quorum  duo  funt  quadrata  partium , reliquum  autem  rectangulum  Jub 
ipfis , aquale  eft  differentia  cuborum  ab  ipfis  partibus . 

Sit  refla  D E,  vtcunq j diuifa  in  Fj & G F,  «qualis 
fu  F E , vt  D G fit  differentia  partium . Dico  fo- 
lidum , cuius  altitudo  D G , bans  autem  aggrega»  a f b 

tum  planorum,  quorum  duo  funt  quadrata  partium  G F 

DF,  FE;  aliud  demum  eft  reflangulum  DFE,  D — ■ ..  . ■ E 

«quale  cfledUferentip  cuborum  earundem  partium,  a b . 

Solidum  enim , cuius  altitudo  D G,  bafis  autem  ag- 
gregatum quadratorum  D F , F E , vnd  cum  rcftan- 

gulo  DEE  conflant  cubo  D F , minus  cubo  exFE.ex  opere  multiplicationis.  Quamob- 
rem  fi  refla  linea  fefla  fit  &c.  Quod  erat  &c, 

SCHOUON. 

fefict  etiam ftc  illud proponi 

Si  duefint  Utera  quacunque,  falidtsm,  cuiusaltitud» fit  differentia  laterum , aggregatumH 
planorum,  q utrum  duefint  quadrata  partium  » tertium  vere  na angulum  fub  ipfis,  cui, folid e 

* ‘ ' ad 
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aet  ipfas  furta  relato  aquale fit , inquirere . 

Corollarium , 

Ex  his  manifcftum  eft  illud , 

Differentia  cuborum  applicata  ad  hrenim  differentiam  oritur  aggregaram  planorum , qjotum  duo  funt 
quadrata  lacerum  ; aliud  aucem  redangulum  (ub  lplis  latei  ibus . 

Contt»  vet6  fi  applicetur  ad  iplum  aggregatum  planorum  etc.  oritur  differentia  laterum , 

PROPOSITIO', 


1 «I  resonui  r[ctt  i„  M fit  ,<vi  i p tdH  E , ita  C E,  adF  E,  rec  longuli  quidem  EH  T ad  rec  un- 

gulum fui  E H,&G  I,  quo  ratio  fit  penes  lineo  partes  num  ut  E F id  EG  inquirere . 

E F G H I 

Supponamus  E I efle  b .■  at  E G , c : H E , d : E F erit 
■^■tatHF  erit  d--  'fi.  Rctftangulum  EHF  erit  d1— 
reetangulum  vero  fub  E H,  &G  Ierit  bd  — de. 
a u animi.  Quoniam  igitur  eft  vt  b , ad  d , itac,  ad  ^.erit  J vt 

. b,  ad  c,  ita  d,  ad  r ergo  diuidendo h vt  b — c ad  c , ita 

c i«. \mnti . d — ad  i & permutando c vt  b - c ad  d — ^ , ita  c , 
i imi.  upu.  3d  x > & conuertendo H vt  V ad  c , ita  d — ^ ad  b — c ; 

fumpta  autem  communi  altitudine  d,  erit  vt  V ad  c»itad' adbd  — d c.  Hinc 


EI  =3  b 
EG-  c 
HE=  d 
EF-  ifi 
HF=d-4i 
GI=  b-c 


THEOREMA. 


Sit  reda  quidem  A B, fit  que  vtZ  B ad  A E,  ita  A D,  ad  AC.  Dico  efievt  A C ad  A D , ita  ri- 
ct angulum  AEC.ad reetangulum fub  AE.&DB. 


* * 

Quoniam  enim  eft  vt  AB  ad  A E, ita  AD  ad  AC;  C D E 

«i  (animi,  erit » permutando  vt  A B ad  A D , ita  A E,  ad  A C;  A—  - — — — rrjr.'  ■ B 

f 1 7.  f mini,  quare  diuidendo  erit  e , vt  D B ad  A D , ita  C E ad  A C ; & permutando  > vtDBidEC, 
3 1 ... mtu . ita  A D ad  A C ; & conuertendo  <tvt  A C ad  A D , ita  E C ad  D B . Sumpta  autem  com- 
iiir w.s.j*.  munj  altitudine  A E , erit  vt  AC  ad  A D.itare&angulum  fub  AE,  &EC,  hoc  eft  re-' 
tfangulum  A E C , ad  rctftangulum  fub  A E,  & D B.  Quod  erat  opera:  pretium  oftendere. 


propositio ; 

tscmplunu,  jy  tx  £ j tbficifa  fi  ut  aquales  paries  E F.HI.dr  interceptum  figmentum  F H , utcunque  dtui- 
fium  in  G,  oporteat  reetangulum  FG  H quibus  planis  ad  alia  linea  figmenta  relatis,  equtlcj, 
fit , tnueft  tgare . 


PArs  EF  fitdj  etiam  HD  erit  d,  inter- 
ceptum Icgmentum  FH,  ftt  b;  pars  G 
F efto  a , reliqua  G H erit  b — a : rcftangu- 
lutn  fub  E G,  G I comprchenfum,  erit  b d rf* 
d *t*ba--as  ; at  rciftangulum  EFI  com- 
prchenfum erit  fub  d , & b tjt  d illudquc  erit 
b d *$<d’,quo  fubtraflo  ex  b d f d‘  t b a — a’, 
remanebit  b a ~a’.  Hinc  autem 
Theorema  deducitur . 


b 

Fa  G 


H d 


2 

b t 4t:  * 


b — a 


— I 


b|d-a 

d t a 


b a | d a — . »t 
bd|d‘  — da 

b d f d1  fba-  — a* 
bd  | d, 

ba — a1 
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THEOREMA. 


'Si  ex  reda  A B otfciffa  Jint  * quiit s ptrtei  A C,DB,dr  interceptum  figmentum  C D vt  cunque 
• dtuifum  in  E . Dico  relf  ungulum  CED,  uqutle  eft  rell  angulo  AEB,  minus  rell  angulo  ACB. 


nv°' 


Voniam  re&angulum  CED  aquale  eft 
reitangulo  D C E , minus  quadrato  C E ; 


_ rcctangulum  verd  A E n atquale  eft  quadrato  AC  plus  rcilangulo  C D B , plus 
rctf  angulo  D C E,  minus  quadrato  C E;  ex  hoc  autem  fubtraito  rciftangulo  ACB,  rema- 
nebit rcctangulum  D C E , minus  quadrato  C E , hoc  eft  rcaangulum  CED.  Quamob- 
rem  rcdtangulum  CED  aquale  erit  reftaugulo  AEB,  minus  rectangulo  ACB.  Quod 
erat  demonftrandum . 

PROPOSITIO. 

St  fuerit  vt  E I ud  HI,  itu  E C adG  H , bifarium  autem  E H fecetur  in  F , e reliquis  tres  deji- 
gnare  continue  proportionales . 

1'  G H 

Voniam  igitur  eft  vt  E I , ad  H I , ita  E G , ad  G E-11 1 


rvyt 

Kj  H , erii  etiam  vt  E I,  plus  H 1 , ad  H I , ita  E H , 
adGH,-igiturEI~b:Hl~C:EHcrit 
b — c ; & E I plus  H 1 erit  b 4*  c : & F 1 erit  *=•'  t c.  Vt 
itaque  b t c ad  c , ita  b — c ad  k'~ ; quare  G H erit 
; dimidiatis  igitur  antecedentibus  erit  vt  — t c , 
ad  c,  ita 'f,  ad  ; & per  conuerfionem  rationis  erit 
vt  k-f-'  f c ad  ^ , ita^adtp  — Hinc  deduci- 
tur. 

T ti  E O R X M A. 

Si Jit  rictu  A B.fitqut  vt  AB  ad  H B,  itu  AD  ud  DH,  & AH  bifarium  fecetur  in  C . Dico  item 
oJfevIC  BudCH.ituCliudCD. 

Q 


E I “b 
HI-c 
EH  — b - c 
ElplusHI  ~btc 

GUr^a 

CI  — XTT+C 

n-^ 


Voniam  enim  eft  AB  ad  HB.vt  ADadDH 
erit  coponendo  vt  AB  plus  HB  ad  HB.hoc  eft  A- 


C D H 


dL*laC  B,  ad  H B,  ita  A H,  nempe  dupla  A C ad  D H ; atque  ade6  dimidiatis  anteceden- 
tibus, erit  vt  C o ad  H B , ita  C H ad  D H ; & per  conuerfionem  rationis  erit , vt  C B ad  C 
H,  ita  C H ad  C D . Quod  erat  opera;  pretium  oftendere . 

S C H O L I O N. 

Hoc  peculiare  habet  praftantifllma  hac  refluendi  Methodus , quod  ea , qua  e nunc  iantur  ocu- 
lorum ictu  vera  cernuntur : vndeft proportionales  altqut  termini  efe  dicantur .fatim  hutuf- 
modi  efe  cognofcuntur . Ita  quidem  in  hac  refoluttone  contingit . JJuandp  f quidem  d ic  imus 
vt  b\c  ade , tta  b-  c ad  , Jlatim  apparet  hos  terminos  proportionales  efe ; esi  multiplica- 

tione etenim  exi  remorum  fit  productum  b c — c',  quod  etiam  fit  ex  multiplic  at  tone  mediorum . 
jpimidiatis  autem  antecedentibus  dicebamus  efe  vt~-fi  c ad  c na  fd  Vier » quidcnLj 

terminos  proportionales  efe  perfpicuum  eft . Si  namque  ducatur  c,  in  — ' fit  fi  vero  multi- 
plicetur f c per  fit  idem ; nam  fr  allio  illa  ‘ffr,  idem  valet  ac  altera  , hoc  eft 

qua  duci  a m —pfil  facit  , cui  aqutualet  ; nam  fi  dividatur  b c—  e'  per  ib\tc , fit 

quotiens'-—  vt  eonftat  ;ft  enim  dividatur  b c — e'  per  b^  c.  oritur  bc  — c'  i Cumque  eft et  di- 
nifor.  zb\  2 c .propterea  fit  quotiens^—  efe.  Vndcettam  per  conuerfionem  rationis  dic  eba- 
tuusifievt*~Xc  ad'~ , tta^-ad^  — xff  . Tantum  emm  fit  fi  ducatur  'fi'  infe  quadratu  e, 
quantum  fit fi  ducatur  '~\ctn^‘ 


y«-c 


ln 


w 


&5.r 


'3 

•' 


3*4 

£ac  hoc  adi  uncto  paradigmate  cer- 
psttir  multiplicationis  produllum 
— •**  «am^fit^.  *— XfT*  fimul 
umil a faciunt  fe^ . 7' «/#«  autem  il- 
lud af.cttur  figno , vt fralfiq 

atfffiurfigno  ifr.  At + , dr- 
in  additione  fe  mutuo  interimunt , 
i nde  remanet  teftrfg . J£uod  autem 
fefefe  cum  fea factat fei  patet 
nam fr allio  illa  fer  rcuocatnr  ad 
h.tnc^f  — . ,ja/t  addita  ad~if— 
jacit  —L' ; ir.fi it uta  dtutjiout  per  b 
+ c fit  quotiens  ~S- , 
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b--c 

• *c 


’<  b— C — bc  — C‘ 

'~~T  b t C 

ZTTc--  * b c‘  * b c- - c* 

b’  ~ i b c t c*  ifr  bc-c'  bfc 

4 * 


b‘  — 2 b c t c’, 

PROPOSITIO'. 


^rcnrluHVrt  jifdcm  oofitis  &c.  A’um  dicendum  vt  C I ad  E G ita  G H ad FG  inquirere. 

va  ‘ E F G H 


,*3 


Quoniam  enim  offendimus  effc , vt cad  itafe 

ad  ~ — fe,'  i proptcrca  rcttangulum  fub  extremis  aequabitur  quadrato  medij : nempe 
; fcd  huic  aequale eff  redtangulum  fub  b — c - feV'  & fub  fer'  vna  cum  quadrato  ex 
if'  — fet-‘ ; Vtrinque  igitur  huiuftr.odi  quadrato  fubtralfo,  remanebit  re&angulum  ex 
4'  — fe'  in  fer  >$<  c iqualc  rcftangulo  fub  b — c — fe  & fub  feV  ergo  erit  vt  fe? 
sjtcadb  - c - fet  ita  ad  te  _ fe.  Hinc  deducitur. 

■Theorema, 

Ijdcm  pofitis  &c.  in  recta  'A  S,&fitvt  A B adH  B ita  AD  ad  D H.  Dico  efie  vtD  B,ad'AD 

ita  DH  ad  DC . 

Quoriamenifn  offendimus  effc,  vtCBadCH;  C D H 

ita  C H ad  C D ; erit  rciftangulutn  B CD  aequale..  A — ‘ — B 

quadrato  C H t fcd  eidem  quadrato  C H ; aequale  eff  redtangulum  ADH;  plus  quadrato 
C D i ergo  vtrinque  fublato  quadrato  C D ; erit  re&angulum  C D B , aequale  rritangulo 
ADH;  quare  erit  vt  D B,  ad  A D ita  D.H  ad  C D . Quod  erat  opera  pretium  offendere . 

In  proximis  fuperioribus  exemplis  littcrf  maiufculi  Refolutionis  & Compofitionis  non 
h'"1'  ‘ funt  eidem , id  tamen  non  ncccflarib , fcd  ad  bene  effc,  fi  placet , ne  Refolutionis  maiufcu. 

1*  cydep  fint  fpecie  cum  minufculis . 


scholion;  v ^ 

Hic  autem  tft  opera  pretium  adimmre frequentem  pragmatiam,vt  'confiet  terminis  illos  pro- 
? portionales  effc , vttJe  magis  quoque  liquet , quod  dicebamus,  nimirum , hoc  pracipuum  in  hao 

efie  refolucndt  ratione , vt  illico  conflet , enuntiatum  de  aquali  tau  inter  aliquos  terminos , vel 
efe  analogi fmo  in  tribus , aut  quatitor  terminis , qua  certe  fine  hoc  artificio  , non  nifi  vt  difeur- 
fus  deprehendi  pqtefi ; & ex  illatione  confiat , cum  hic  ob  oculos  omnia  fint  luculenter  confit. 


fide,  ofifii 

• 

s-syat.-j  ChdP  Aw*?»' 
r.ctr 


• HP 


tEK 


> 

% 


} fe 


4 
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' 


Sj^  '.  V-4.-JU  1 


Termini  proportionales , 


■w& 


bc  — c1 
b — c 

bc— c»  | 

b*c 

b + C !• 

A ! 

» 1 

;/k  ^K1*  * 

1 b^c 
E 


yla^Mk  x. 

t-  .%  iLiyi  • rzy « . 


I bc_c» 
b-c- A 

b<J<c 
bc_ct  B 


. - 


• b%c 


b‘*c— 'abc‘^ci  — b»c»— ib.Ci^Jfc< 

btjtc  b*t{t:  b(?4$*c> 


bc  — c i 


4*c  D 

b*$tc 

b — c — bc  — c 


" » V ” 


‘E. 


b 4.  c 


b»cl  — i bc>  C4  — bc*  — Cj 


b>»^2bctjscl  b + c 

biC-ibCx^c»  bc  — cv 


2 2 C 


|)‘c-ibc‘ii*c»  bc— c*  ...  b‘c‘—  2bci+c4  — bc»  — c»  F 

a b»4«  ibc«Jfcl  b^c 

bc-c‘w»-bci  — ci 

7~  -<*■  b + c 


ab  + jc 
b*  c — a bcl«J»Ci 


abtftlC 

Im  r— — 

b'C  — 2 bc1 1 c» 


bfc 


ibc1  — zO 
b*c  — bci 


- 


b*c  — abc*  — c> 


ibtic 


fides  igitur  ex  dui 7.t  jf  in  B feri  C ; quantum  ft  ex  dull  a D in  E ' . Fit  tn‘m  ? • efi  > * 

aquatis  tpfi  C tsum  -jtetgfc.'  repentur  vtroiijj i ut  fi  ex -7- auferatur  k+. 1 remana  — icpr1' 


pxdFos/tio: 


**83S5 


iit  neti  quadam  fecla  per  inaquatix  in  D,fint  autem  partes  At),  DB  diuifa  bifariam  tnC  ,ef  EiemflurO 


E : oporteat  conferre  quadratum  totius  AB  plus  quadrato  DB , cum  quadrato  AC  ,plus  qna- 

dratoCB, 


Ccc 




'ijH* 


Sup. 


:X 


m 


' 


O Vpponamus  A C effc  a , etiam  C D erit  a . Ar  D 
O E fit  b,  nam  & 


i&EBcrirb;  tor.yutem  A B erit  2 
a t J b : luiiusquailraium cft  43  f 8 h a| 4b’ ; qua-  A. 
dratum  autem  D B , cft  4 b' : itaque  aggregatum  ex 
1 8 b a f 8 b! 


a a b b 

At  ver  <>  quadratum  partis  AC  cft  a1,  partis  autem  C B , cft  a‘  t 
H01  um  aggregatum eft  i a1  f 4 bat4b',-cft  autem  2 a:  t4^  *t  4 b"  dimi- 
quidem  4 a t 8 b a -j  8 b' . Hinc 


THEOREMA. 

St  neta  A R dtuift fitper  in  aqua /ia  in  D-  Diuifis  tuum panibus  in  punens  C,  <fi  E-,  bifariam. 
Dico  quadratum  A B plus  quadrato  D B duplum  efie  quadrati  A C.plus  quadrato  C B. 


V andoquidem  A B diuiia  cft  per  inxqualia’ in  D ; 
partes  autem  AD , D B , diuifx  bifariam  in  C , & A- 
E , quadratum  totius  AB  xqualc  erit  duplo 


rcdangulo  B A C plus  duplo  rcdangulo  AB  E ; quare  rcdangulum  B A C,  vnacum  re- 
d angulo  A B E , hoc  cft  rcdangulum  fub  A B , & C B dimidium  erit  quadrati  A B ; qua- 
dratum autem  D B duplum  eft  rcdanguli  fub  D B,  & E B;  quamobrem  rcdangulum  fub  A 
B,  & C E>  vnacum  rcdangulo  fub  D B , & E B dimidium  erit  quadrati  A B , plus  quadra- 
to U B . Sed  rcdangulum  fub  A B , & C E plus  rcdangulo  fub  D B , & E B xqualc  eft  rc- 
ct  .ngulo  E C E plus  rectangulo  E C D,  vna  cutn  rcdangulo  D B E,  feu  plus  rcdangulo  E 
DCvna  cum  quadrato  CD  plus  rcdangulo  DBE.  At  verb  hxc  omnra  redangula  fci- 
1 icet  B C E plus  rcdangulo  E D C,  vna  cum  quadrato  C D,  plus  rcdangulo  DBE  xqua- 
lia  funt  quadratis  AC,  CB;  ergo  quadratum  A B > vnacum  quadrato  DB  duplum  cft 
quadrati  A C plus  quadrato  C B.  Quod  oportebat  oftendere . 

PROPOSITIO'.  ’ ■< 

Si  latus  aliquod fcctum  fit  vteunque , quadratum  totius  plus  quadrato  differentia  partium-J  , 
.V  1 1 1 '•  quibus  planis  ad  tpfas  partes  relatis  aquale  fit , inquirere . 

DAta  fit  reda  A B , vteunque  feda  in  C , ita  ta-  a C a D b 

men  vt  partes  AC,  C B , fint  inter  fe  inxqualei,  A'  ■ 1 — — B 

alioquin  nulla  earum  differentia  foret . Sit  carum  diffe- 
rentia 1)  B . Supponamus  A C effe  a , etiam  C D erit  a;  at  vero  D B fupponamus  b .totil 
igitur  A B erit  2 a f b , cuius  quadratum , eft  4 a'  f 4 b a f b’ , cui  fi  addas  b' , fiet  4 a*  1 4 b 

af  2 b'.  At  vero  quadrata  partium  funt  a’,  & a' f 2 batb',  quorum  aggregatum  eft  a a’ f 

2 b a f b ; hoc  autem  dimidium  eft  illius  4 a’  1 4 b a 1 2 b*.  Hinc 

theorema:  : ^ 

Si  latus  aliquod  di  tufam  fuerit  vteunque , quadratum  totius  plus  quadrati  different  U partium- 
duplum  efi  aggregat!  quadratorum  u partibus . 


a 


Voniam  AB  feda  cft  vteunque  in  D,  quadratum  totius  A 
B,  erit  xqualc  quadrato  f;  B plus  duplo  rcdangulo  AD 
B plus  quadrato  AD;  fed  A D feda  cft  bifariam  in  C . 
Proinde  duplum  redangulum  A D B idem  cft  quod  quadruplum 
C D B,  & quadratum  A D , idem  quod  quadruplum  quadratum 
CD;  proinde  quadratum  Ab  xqualc  erit  quadrato  DB  plus 
quadruplo  rcdangulo  C D B,  plus  quadruplo  quadrato  CD,  vel 
A C . Quare  quadratum  A B plus  quadrato  D B , xqualc  erit 
quadruplo  quadrato  AC,  plus  quadruplo  rcdangulo  CDB, 
nlnsduDlouuadratol)  B. 


. f. 
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Quoniam  autem  C B diuifa  eft  vtcunque  in  D , erit  quadratum  C B atqualc  quadratis  C 
D,  U B plus  duplo  re&angulo  C D B addito  quadrato  C D,  fcu  A C:  quadratum  CB  plus 
quadrato  A C , erit  atqualc  duplo  quadrato  A C , plus  duplo  redlangulo  C D B,  plus  qua 
drato  D B . Hoc  autem  aggregatum  cft  dimidium  illius , quod  conflat  ex  duplo  quadrato 
D B,  plus  quadruplo  quadrato  A C,  plus  quadruplo  rettangulo  C D B*  quamobrem  qua- 
dratum  totius , plus  quadrato  differentia- partium  duplum  cft  quadratorum  a partibus. 
Quod  cr.it  operar  pretium  demonftrare . 

Hac ccrncrchcct  ,n  fupenori  fchcmatc  A B QN.  dudadiagonaliNB,  duftifqucpa- 
rallcb  CO.DP,  item  h H,  I M.  fc  mutuo  fccantcs  in  F,  G,  K,  L,  &c. 


PROPOSITIO, 


St  recta  A Bfeftafit  >nC,&  D,vt  AC  ,D  Bfint  inter fc  aquales  j fit  autem  adicfta  ipfi  qua - E«o»plunu. 
cunque  B F:  re  ft angulum  CFD , quibus  planis  aci  ipfas  partes  relatis  aquale fit , inquirere . *• 


SVpponamus  AC  effit  d,  tantum  etiam  erit 
D B . Intercepta  CD  fit  b .•  adicifta  vero  B 
. F . eflo  a . re&angulum  C F D , erit  b d t d«  | a 
dafbafa--.  At rcdtangulum  AFB  cft  ada 
t b a t ai . Rc&angulum  vero  C B D cft  b d f 
d1.  Proinde  cum  bdfd:  4.  ada  f ba  fa*, 
conflet  ex  2datbaxa‘,  & exbdfd*.  His 
igitur  planis  aequale  erit  redtangulum  CFD, 
Hinc  - - 


d C 

bjd 

d 


bdtd1 


b D d B a 


b | d t a 
dfa 

bafdata1 

bd|d‘tda 


bdtd‘t2dafbafa» 


adtbfa 

a 


f a E 0 R E M A\ 


sdaf  bafat 


Ss  rtftt  linei  A S {cft  a fit  in  C,  & D,  ita  vt  AC,  DB fint  aquales , & tdiefta  & fit  BF,  Dic « 
reci  angulum  CFD  aquale  efie  r eft  angule  AFB,  vna  cum  re ft  angule  C BD. 


QVandoquidem reflangulutn  CFD  xqualccft  C D B 

reiftangulo  C D B plus  quadrato  D B plus  re-  A — — — 

«Sangulo  duplo  B D F , vna  cum  reftangulo 

fub  C D,  & B F,  plus  quadrato  B F.  At  vero  rectangulum  AFB  atqualc  eft  duplo  rctftan- 
gulo  DBF,  plus  rc&augulo  fub  C D , & B F , vna  cura  quadrato  B F . Rc&angulum  ver6 
C B D atqualc  cft  reift angulo  C D B , plus  quadrato  D B ; horum  aggregatum  cft  rciftan- 
Sulum  e D B.-  plus  quadrato  D B , vna  cum  duplo  refiangulo  D B F , plus  redtangulo  fub 
•C  D,  &BF,  vna  cum  quadrato  DB.  Quare  &c. 


cokollakivm:  * 

Flinc  itumfcftun)  eft , taftangtlli  G F D ejccfliim  (apa  «Sangulnm  C B D,  cfle  reffangutum  AFB, 
PROPOSITIO  l 

Sit  refta  E Pfefta  quidem  in  C,  & H,  ita  vt  quadratum  E C ad  quadratum  GH,fitvtEF*d 
HF.  Sit  autem  tniunftum  inquirere,  quopafttfc  habeant  E f ,G  F ,&H  F , fi  inter fi,  xl' 

conferantur . ~ “ " J=K 

Statim  fc  fc  offert  analogi/mus : vnde 

Ccc  3 Z%eo: 
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THEOREMA. 

Si  relta  E F fiet, /it  i»  0,  & H,  it,  vt  quadratum  E C ad  quadratum  G H.fit  vt  E F ,dHt. 
Dict  E F,G  F,H  F,  m continua  efie  analogia . , „ 

Si  enim  G F non  eft  media  proportionalis  inter  E F,  & H F , fit  alia  quipiam  I F , qu* 

maior  erit , vel  minor  quam  G F . . , _ „ 

Q Voniam  igitur  eft  vt  E F,  ad  HF,  ita  quadratum  G H „ 

E G ad  quadratum  GH;  erit  propterca.vt  E G E f 

ad  G H , ita  E F ad  I F , qui  media  eft  inter  11 

E F,  & H F.  Sed  vt  E F ad  I F,  ita  debet  effe  E I ad  I H,  exceffus  ad  exceffum;  ergo  vt  E G, 

ad  G H.  ita  E I ad  I H.  Quod  eft  impoflibilc.  . 

Aliter.  Quoniam  igiturcftvt  E FadIF,  ita  IFadHF;  ergo  vt  E F ad  H 1- , «aqua- 
dratum  E I ad  quadratum  1 H.  Sed  vt  E F ad  H F,  ita  quadratum  E G ad  quadratum  G H 
cx  hypothefi ; ergo  vt  quadratum  E I ad  quadratum  I H , ita  quadratum  E G , ad  quadra- 
tum GH.  Quod  eft  impoffibile . 

Aliter.  Supponamus  I F mediam  effe  inter  E F,  & H F.  _ 

Quoniam  igitur  E F , I F , H F , funt  proportionales ; ergo  ex  naturi  proportionalium  vt 
E F ad  H F,  ita  quadratum  E I,  ad  quadratum  I Hi  fed  vt  EF  ad  H F,  ex  hypothefi,  ita  qua- 
dratum E G ad  quadratum  G H;  ergo  vt  quadratum  E I ad  quadratum  I H,  ita  quadrarum 
E G ad  quadratum  G H;  ergo  vt  E I ad  I H , ita  E G ad  G H i & componendo , vt  E H ad  I 
H ita  E H ad  G H;  & permutando  vt  E H , ad  E H , ita  I H ad  G H i ergo  addita  communi 
H F,  erunt  I F,  & G F inter  fe  iqualcs . Sed  I F media  fupponitur  proportionalis  inter  EF, 
H F;  ergo  G F media  quoque  proportionalis  erit  inter  caidem  E F,  H F;  ergo  E F , G F , H 

F,  erunt  proportionales . 

Perinde  eft  igitur  ad  demonftrandum  fufeipere  quod  punflum  I , neceffario  cadit  in  pu- 
flo  G , quando  I , fignificet  extremum  medii  proportionalis  inter  E F , H F , alia  eius  exi- 

ilcnte  extremo  in  pumfto  F.  , , . . , ,r  - 

Hoc  autem  dcmonftrandi  genus  eft  magnopere  obferuandumi  quamuis  enim  raro  vlur- 
petur ; tamen  eft  maxime  elegans , ac  in  primis  idoneum  ad  offendendum , quod  alioquin, 
deducendo  ad  incoucnicns , demonftrarctur , 

PROPOSITIO'. 

Ej.mplum-.  sit  rc(li  A D Jjujja  j„  p„„ais  C,s , itaut  rett angulum  ADR,  fit  aquale  qiadrattC  D , qu» 
ficta  figmenta  inter fi  tollat  a fi  habeant  inueftigare . 


S 


Vpponamus  A C effe  b , at  C B effe  c i & B D qui- 
dem  efto  a . ad  A D erit  b f c t a , redtangulum  A A- 

■ i . ■ f j i ...  o r»  - x _ . — 


B 


D B erit  b a f c a f a’ , fed  quadratnm  cx  C D erit  c1  f a c a f a1 ; vnde  b a t c a t a’  cunu. 
iquctur  c f a c a f a per  antithefin  vtrinque  fublato  reftangulo  c a t a‘  • remanebit  b a 
squale  c:  t c a.  & iterum  per  antithefin  vtrinque  fublato  rcttangulo c a , remanebit  b a— • 
c a = c ‘.  & refoluta  squalitate  in  proportionem  fiet,  vt  b — c ad  c ita  c ad  a.  Hinc 

THEOREMA, 

. x 

Sit  n&a  A D diuifa  in  f unetis  C & R . it  aut  reti  angulum  ADR,  aquale  fit  quadrato  C D f 
ierit  A C maior , quam C R,  & erit  <vt  differentia  inter  AC  <fic  B adC  B.itaC  RadSD. 


q: 


Voniam  enim  ex  hypothefi  E CiqualisC  B, 
itaut exceffus ipfius  AC  fupraCB  fitAE,  A- 


D 

_ fiat  rcftangulum  A B D eft  xqualc  quadrato  C D ; vtrinqub  fublato  reiftan- 
gulo  C D B,  remanebit  redtangulum  lub  A t & L)  B,  squale  re&angulo  fub  C D,  & C B. 
ablato  iterum  vtrinque  rcdlangulo  fub  C B & B D , remanebit  rciSangultim  fub  A E & B 
D,  squale  quadrato  C B;  & reloluta  squalitate  in  proportionem  erit  quidem  vt  A E cx- 
' ' ' ceffus, 
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c6flus,  ipfius  A C fupra  C B ad  E C fcu  C B,  ita  C B ad  B D.  Quod  erat  opera;  pratium-. 
oftendere . 

Non  raro  tamen  accidit , vt  declinandum  prxflet  ab  aequalitatis  vfu ; fola  quidem  pro-  unandum. 
portione  retenta,  & ea  quidem  adhibita  donec  c6  peruentum  fucrir,  vt  ex  terminis  notis,  is 
de  quo  quxritur  innotefeat;  propterea , quando  hoc  Analyfta  obferuaucrit , fe  potius  ad 
analogiimum  adigat,  vnde  hoc  eodem  exemplo  retento;  fic  procedendum. 

Quoniam igiturb  a-|«c  a»J<  a*  aquature*  *fnca  a‘ , refoluta  xqualitate  in  pro- 
portionem fiet,  vr  b tjt  c tjt  a ad  c ♦ a , ita  c •}*  a ad  a . Cum  autem  fit , vt  totum  b tfc  c 

a ad  totum  c a,  ita  ablatum  c >f.  a ad  a erit  etiam  vt  reliquum  b ad  reliquum  c ita  c 
4-  a ad  a,  & diuidendo  vt  b — c ad  c ita  c ad  a. 

Vides  igitur  elegantius  conclufum  fuilTe  illud  idem  quod  fupra  nulla  adhibita  squali- 
tate, fcd  tantum  per  proportionalium  vfum . 

Compofirio  autem  refolutioni  refpondcns  in  fc  habet . 

Quoniam  igitur  redtangulum  A D B squale  eft  quadrato  C D , refoluta  squalitate  iiL, 
proportionem,  erit  vt  A D ad  C D,  ita  C D ad  B D;  cum  itaque  fit  vt  totum  A D ad  totum 
C D , fic  ablatum  C D ad  ablatum  B D,  etiam  erit , & reliquum  A C ad  reliquum  C B , vt 
ablatum  C B ad  ablatum  B D,  & diuidendo,  vt  A E ad  E C,  vel  C B,  ita  C B ad  B D. 

S C H O L I O N. 


Juuat  hic  aduertere  di  ferimen  inter  hanc  Methodum , & illam  qua  veteres  vtebantur  io-> 
theorematum  rcfoluttombus . Huic  theoremati  Rcccntiorum  Methodo  fatisfcctmus  hencjino 
jpectofa  Logi ft  ices , Compojitionem  contexentes  eodem  ordine,  quo  procedit  refolutio . Mune  quo 
pallo  Veteres  eidem Jatisfacerent  videamus ; hinc  enim  inter  i flas  Methodos  di  ferimen  patebit. 

Supponamus  igitur  ita  efe,  nempe  ,vt  A E ad  E C , vel  C B,  ita  C S ad  B D , Suppo/ito  quod 
teli angulum  AD  B aquale  fit  quadrato  C D. 

Quoniam  igitur  eft  vt  A E,  ad  E C,  vel  C B,  ita  C B ad  B D;  ergo  componendo  erit  vt  AC  ad 
C B,  ita  C D ad  B D,<fi  permutando  vt  AC  adC  D,itaC  B ad  BD,  (fi  componendo,  vt  AC  plus 
CD,  hoc  eft  A D ad  CD,  ita  CB,  plus  B D,  hoc  eft  C D ad  B D ; ergo  refoluta  aquati tate  in  pro- 
portionem reCl  angulum  AD  B aquabitur  quadrato  C D.  filaod  ita fe  habet ; hunc  enim  in  mo- 
dum proponitur  tine * diuifa, 

Propofitum  fit  inquirere  quod  oflenditur  ab  Apollonio  Lib.  primo  Conicor.  Prop.  xi  ,' 
nempfc  repetito  fchemate  adhibito  in  Exemplo  LXIX  fuperioris  Libri . Hxc  etiam  Schoo- 
ten,  led  nos  multo  aliter . 


PROPOSITIO. 


Sit  iniunttum  inquirere , cuinam  plano  relato  ad  retiam  abfciftam  ex  diametro  T L fit  aquile 
quadratum  femiordinatim  applicata  in  feli  tone , qua  dicitur  Parabole . 

Sit  conus  A B C cuius  vertex  A bafis  vero  circulus  B E C D fc&io , qus  dicitur  para- 
bole D F E,  cuius  diameter  F G,  femiordinatim  applicata  K L,  & abfeifla  ex  diametro 
fit  FL  oporteat  inquirere  cui  nam  plano  relato  ad  abfciifatn  L F,  squale  fit  quadratum  rc- 


CtxKL. 

Intelligatur  dufta  F Q_parallela  ipfi  M N . 
Quoniam  igitur  triangula  B A C , M E L fune 
fimilia ; ergo  vt  A C ad  C B,  ita  F L ad  M L ; 
quare  fi  fiat  vt  c ad  d , ita  a ad  aliam  ~ , hsc 
ipfa  erit  M L . Et  rurfus  quoniam  triangula 
B A C , F A Qfunt  fimilia ; propterea  erit  vt 
A B ad  B C,  ita  A F ad  F QJcuLN ; quare  fi 
fiatvtbadd,  ita  f ad  aliam hsc  ipfa  erit  L 
N.  Atre&anguhmiMLN,  hoceltdu&aL 
N.iuML,  fit  rciftangulum  squale  quadrato 
JC  L i propterea  duda  i,  in  V , net  produ&um 


Xiemplaci_k 
X II L 
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a £=  e’ . Sed  fi  fiat  vt  b c ad  d‘ , ita  f , ad  aliam,  hxc  ipfa  erit  —■ ; ergo  G fiat  ve  b e ad  d' « 
ita  f ad  aliam,  ha:c  ipfa  duCla  in  a,  facit  produCtum  squale  c‘ . Hinc 

THEOREMA. 

Si fuerit  vt  rectangulum  t AC  ad  quadratum  B C ,IUA  f ad  F R . Dico  ree!  angulum  RF  L, 
aquale  effe  quadrato  K E, 

QVoniam  enim  triangula  B A C , M E L fimilia  funt , propterea  erit , vt  A C ad  C B , 
ita  F L ad  M L . Et  rurfus  quoniam  triangula  B A C , F A Qfimilia  funt,  propterea 
* erit  vt  A B ad  B C,  ita  A Fad  FQ,  feu  N L ; Ducta  autem  L N in  M L , facit  re- 
flangulum  squale  quadrato  K L . Et  fi  fiat  vt  reClangulum  B A C ad  quadratum  B C , ita 
A F ad  aliam , quae  fit  R f , ha-c  ipfa  duCta  in  F L facit  reClangulum  aquale  reCtangulo  M 
L N,-  ergo  fi  fiat  vt  reClangulum  B A C ad  quadratum  B C,  ita  A F ad  aliam  F R , hxc  ipfa 
duCla  in  F L,  faciet  reClangulum  squale  quadrato  K L.  Quod  oportebat  oftendere. 

Vides  igitur  hoc  artificio  .eximium  illud  Apollonij  Theorema  adinueniri , & adinucn-' 
tum  dcmonftrari . 

A liter  autem  in  Exemplo  I.X  IX  procellimus . Diximus  enim , quoniam  ob  fimilitudi- 
nem  triangulorum  B A C , M E L ,vr  efte  ad  d,  ita  a ad  ~,&ob  fimilitudinem  triangulo- 
rum B A (_ , F A Q.,  vt  b ad  d,  ita  f ad  ; proportionalibus  vero  per  proportionalia  multi- 
plicatis , proportionalia  fiunt  tergo  vtbc  ad  dsitafa  ad  p,-a  . Sed  fi  fuerit  vt  b c , ad  d*, 
ita  f ad  aliam , nempe  hxc  ipfa  duCla  in  a,  facit  a ; propterea  reClangulum  faClum-. 
ab  hac  quarta  proportionali  -C  & a aquabitur  ei , cui  erat  squale  reClangulum  faClum  ex 
f duCla  tn  7 , Sed  hoc  aequatur e‘,ob circuli  naturam;  ergo  huic  etiam  aquabitur  reCtan- 
gulum  faCtum  ex  quarta  proportionali  iam  diClain  a;  hinc  itaque  Theorema . 

St fiat  vt  rectaegulum  B AC  ad  quadratum  B C ,ita  A F ad  F R . Dico  reet angulum  RF  L, 
aquale  effe  quadrato  K L. 

Alias  etiam  proprietates  ciufdcm  fcCljonis  in  tertia  huius  operis  parte  non  diffimili 
Methodo  perfequemur , 

PROPOSITIO.  _ _ 

Sit  iniunctum  inquirere , cui  nam  plano  relato  ad  rectam  ab/cifiam  "ex  diametro  fit  aqualt^a 
quadratum  fiemierdinatim  applicata  in  fiectione , qua  dicitur  Hyperbole . 

S It  conus  B A C .cuius  vertex  A , bafis  autem  circulus  BI  “ b 
BECD,  feClio  quse  dicitur  hyperbole  fitDFE;  AI  “c 
cuius  diameter  G F , abfeifla  ex  diametro  cflo  L F , femi-  I C r=  d 

ordinatim  applicata  K L firque  propofitum  inquirere , cui  H F sz  q 
nam  plano  relato  ad  reClam  LF.xquale  fit  quadratum  FL  uaaeritq.-HL  mqt?? 
R L-  K E e | 

Qponiam  Igitur  triangula  C A I,  N H L funt 
fimilia;  eft  vt  A I ad  I C , ita  H L ad  L N . quare 
fi  fiat  vt  c ad  d , ita  q -f  a ad  hxc  ipfa  erit 
LN.  K 

Et  rurfus  quoniam  triangula  B A I , M F L , 
fimilia  funt,  propterea  erit,  vt  A I ad  B I . Ira  F 
L,  ad  M L,  quare  fi  fiat,  vt  c ad  b,  ita  a ad  £ hec 
jpfa  erit  ML,  at  reClangulum  M L N , hoc  eft 
duCla ML  in  LN. fit produ&um xquale qua- 
drato K L.  propterea  duCla  '■  in  £ fit  produ- 
cum aquale  e- . Sedfifiat  vtcadbd. 

ita  q ad  quartam  hxc  ipfa  erit  R F.  Rurfus  II 
fiat,  vt  c‘  ad  b d hoc  eft  H F , ad  F R , ita  a ; hoc 
eft  FL  , feu  R O ad  77 , erit  quidem  tanta  OS  j 
quare  S L , feu  P F,  erit  Jf*  £i  quo 

duClo  in  a hoc  eft  F L fiet  t fe<J  j,oc  crat 
aequale  e‘crgo  reClangulum  cx^q- —in 
aquabitur  c‘. 


i 
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theorema: 


.t  flat  rc<  ungulum  PFL,  nuo  reeunrulum  /-  F L entult  tfTe  > - 

Dcnionftntjo procedit  non  ablimih  modo  ac  A, perior.  ? //  7 ^ Z‘ 


^L.Aici^r^Vangu^mnAI  L ° f 

vt  quadratum  A I, ad  rettangulumBIC , ita  HF  ad  R F-  &°n  rf«  K Lj  CrS°  fiac 
;.d  reflangulum  BIQitaFL,  fcu RO ad  aliam  O S fcu  P R & P n 5 V^uadratui"  A I. 
Li  fiet  rctftangulum  xqualc  quadrato  K L . ’ PK>&pRphtsR  F ducatur  inF 


Notentur  magnitudines  chara<2eribus  ad  refo- 
Jurioncm  idoneis,  vt  hic  a latere  cernis . Deinde 
Quoniam  triangula  A C I , & H N L , funr  fimi- 
lia  propterea  vt  A I ad  I C , ita  H L ad  L N , atque 
adeo,  vt  c ad  d , ita  q - a ad  ^ , itaque  L N erit 
p—  Et  quoniam  rurfus  triangula  ABI.MFL 
lunt  fimilia;  proinde  vt  AI  ad  ~ 


EI  =b. 
AI  =c. 
CI 


B I,  ita  F L ad  M L.  hoc  eft  vt 
c ad  b,  ita  a ad  V » itaque  M t 
*r't£»  at  fi  ducatur  ML  inL 
N , fit  reflangulum  arqualt, 
quadrato  KLj  itaque  *du- 
itum  in  iaci.*  facit  produftum 
atqualc  c‘ . 

At  fi  fiat  vt  quadratum  AI 
adrcGangulum  BIC,  itaF 
H ad  quartam  F R , fcu  vtc* 
j*d  b d ita  q ad  ^crit  harc  ipf 
laFR. 

. Si  vcr6  fiat  vt  F H ad  F R 
itaFLfeuPSadPR.hoccft 


cuhimex  ‘‘-'in  tcfi:  ^ou*d Crit  P at  ^ ^ duflum  in  a facit  t nempe  reflan- 

I Hinc  ‘ ~~  > cluo^  erat  aquale  c> , quare  rcflangulum  «^--^inaeritSe 

. . -i.  * 

theorema. 
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.\‘  • vn  . rj^^V  ’>\  jr^>  ■■  », 

PROPOSITIO. 


. ..  . ..  . J^'C-iwS2r  :is 

liWfiunC  Tnpopt. I J!t  elitpjit  71 M Z'  (>  /i  tsm  .1 B C:  eius  freni  axis  O E , ifcihffitim  applicata  II X, 

XVI.  ,Vo,  Ji/  minhttum inquirere , qit.t.iamfft  rati/^.pradrdti  1 K atttfuatlr.it/irn  710. 

TRanfcatplanum  per  H K,  A fi.it  communiifeftio.circuJu^F  H G K, cuius  diameter  F 
C.,-  liuimmodi  enim  planum  cft  parallelum  bafi  i Tra. 

Icat  etiam  per  MO  planum  qlttrum,.&;  fiat  communii  'k- 
(ftio  circulus  L M P O , cuius  diameter  1. 1’ , efi  enim  huiuf- 
modi  planum  bafi  parallelum . Quoniam  igitur  ham  piatu 
funt  parallela  bafi  ipfius  coni  erum  inter  fc  parallela,  ac  ob 
id  “c  eorum  communes  (cdioties  F G , L P , cum  plano  A B 
C erunt  inter  fc  parallela; i quare  triangula  LIG , E N P, 
erunt  inter  fc  fimilia;  item  D I F ,DN  L,  fimilia  erunt  inter 
k . E I fit  b 1 G,  c.  E N,  a;  prteterea  I L)  fit  d . F I , f.  D N , 
g . Infuper  I K fit  c , &NO  efio  u . Quoniam  igitur  trian- 
gula 1- 1 G,  E N P iiint  fimilia;  fiat  vt  b ad  c,  ita  a ad  y.  Rut- 
ius quoniam  triangula  O NL>  DIF  funt  fimilia  fiat  vt  d/ 
ad  f , ita  g ad  7 ; ergo  vt  rcdangulum  b d ad  rcdangulum  f 
c , ita  redanguUim  g a , ad  re&angulum V/  a . §cj  rcdapr 
sutum  fc.  ob  circuli  naturam  aquale  cft  c“ , & rcdangulum 
\'r  a ■ aquale  eil  u ; ergo  vt  rcaangulum  b d , ad  c’ , ita  re- 

«ftangulum  g a,  ad  u' , & permutando , v|  rcCtangulumb  d ad  rc&angulum  g aita  e’  ad  u1; 
Hinc  t " • 

THEOREMA.  i 

i e ' ‘fpjd  .'  f . " r^.''  ■ . £ ' y- . 

SiJitellippsDH  E O,  in  ceno  A B C,  cuius  axis  D E:  crdinatim  applicata  H X,Mt> . Dici 
quadratum  1 K ad  quadratum  NO,  ejic  vt  ree  t angulum  E ID,  adret  t angulum  E ND . 

Voniant  enim  triangula  E I G,  E N P , funt  fimilia;  ergo  vt  EI  ad  I G , ita  EN  adN 
f Et  rut  Ius  quoniam  triangula  D N L , D I F funt  fimilia ; ergo  erit  vt  I u ad  1 F, 
ita  D N ad  L N ; ergo  vt  rcdangulum  E I D ad  rcftangulmn  F I G , ita  refla  n-' 

N I),  ad  rcdangulum  L N P , fcd  rcdangulum  1;  J G aquale  eft  quadrato  I K . & 
rcdangulumL N IVrqualceft  quadratoNO ; cigo  vt rcdanguluin  EID  ad  quadratum 
1 k ita  reftangulum  E N D ad  quadratum  N O ; ergo  permutando,  vt  rcaangulum  E 1 D 
ad  re  ftangulum  L N D,  ita  quadratum  I K ad  quadratum  N O.  Quod  erat  opera  pretiutq 
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Cautiones  , quibus  indiget  Analy fla  in  Theorematis  oblati  Refolutione  inflitutnda, 

(djr  quid  inter  Antiquam , (ffr  nouam  Methodum  interfit.  Cap.  V 1. 

SAgacis  Artificis 'eft  expeditam  viam  feligere,  ne  difficultatibus  obrutus , ab  opere.,  fytutjt,,!,. 

coepto  defiliat . Illud  autem  in  primis  curet , vt  mentis  agitatione  Theorematis  obla-  a‘ 
ri  naturam  perfpeflam  habeat,  qua  comperta,  & fcdulo  quidem  explorata , prarparationd , 
fi  qua  opus  eft , inftituat , qua  in  re  ipfius  folertia  non  exiguum  habebit  momentum ; Prav 
paratio  autem  magni  facienda  eft,  cum  hinc  pateat  aditus  adanalyfin;  haec  porro  maxi- 
me innotefccnt  ex  obferuatione  multarum  refolutionum  vnius,  ciufdcmquc  Thcorcmatisj 
proptcrca  quod  inde  cuique  planum  fiet,  qua  ratione  feligere  viam  liceat  expeditiorem  ad 
propofttum  conducentem  ; Sit  autem  in  exemplum, 

THEOREMA. 

In  omni  circulo  fumpto  quouis  arcu  minori  quam  45  grad.  ciufquc  duplo , erit  vt  tangens  ar- 
tusfimpli  ad  tangentem  arcus  dupli , ita  differentia  inter  quadratum  radij , (fi  quadratum  tan- 
gentis arcus  fimpli  ad  duplum  quadrati  radq , 

H Vius  Theorematis  varia:  extant  demonftrationes,  in  quibus  varix  pratparationes 
cernuntur;  illud  quidem  demonftrauit  Algidius Perfonerius de Roberual  Amicus 
nofter , Thomas  Hobbcs , Petrus  Carcauius , Carolus  Caucndyfius , D.  Palicur , Ioanncs 
Ludouicus  VVolzogen,  Bonaucntura  Caualcrius,  Claudius  Mydorgius , Iacobus  Golius, 
Trancifcus  Schootcn , & nos  eidem  Theoremati  Analytice  procedentes  latisfecimus . Si 
quis  igitur  conferat  prardiflorum  Geometrarum  demonftrationes , facili  Difciplina:  fa- 
cunditatem notabit , fimulque  confpiciet,  qua  induftria  liceat  aptiorem  viam  feligere,  no- 
tando videlicet,  quid  inter  illas  praparationes  interfit,  quarum  nulla  cum  alia  coinddit. 

Et  hinc  operofum  non  erit  praeceptum  depromere , 

Hic  non  foret  abs  re  fupradiflas  demonftrationes  in  medium  afferre , breuitati  tamen-, 

Jludentes  prstermifimus,  comenti  folum  fequentes  noftras  Rcfolutioncs  attuliffc . 

* , Ancioris  modi , quibus  propofito  T heoremati  fit  fatis . 

R O P O S l T I O.  ■ ‘ 

lifdem  pofitis , & propofttum  fit  inquirere , qua  fit  ratio  differentia  quadratorum  A B,B  F , ad 
duplum  quadratum  A B relata  ad  B F (fi  B G, 

RESOLVTIO  L 

POteft  refolutio  inftitui  procedendo  fcil.  vel  per  atqualitatem  > vel 
folum  per  terminos  proportionales ; per  squalitatem  fic  illam 
inftituo  A B fit  b . BGfitc.nam  AGerit  IS((b‘tc’)  & BFeftoa, 

■vnde  F G erit  c — a;  ergo  cum  angulus  G A B , fit  bifeflus  a refla  A F 
erit  vt  c — a ad  a,  ita  Ifc  ( b‘  t c* ) ad  b:  quare  rcflangula  fub  extremis, 

& medijs  erunt  aqualia ; proinde  a ( b’  f c'J  squabitur  b c — b a . 
omnibus  applicatis  ad  a fiet  £ ( b1  f c 'J  ~ ergo  horum  quadrata 

erunt  atqualia.quamobrem  b > f c*  a:quabitur-‘",^~>1;;— -- , tollatur 
fractio  inftituta  communi  multiplicatione  per  a' , & b‘  a'  t c‘  a’  squa-  ■ 
bitur  b‘  c’  --  2 b‘  a c | b‘  a'  vtrinque  fubtraflo  b‘a‘  ,& fiete’  a“r=  b‘ 
c’  — ab'  ac.  omnibus  applicatis  ad  c fiet  c a‘  =3  b*  c — 1 b'  a,  & per 
antithefin  c a’ t a b' a s=  b‘ c.  & rurfus  ib‘a=2  b‘c— a“c,feub‘c  — a’c=3  2 b>a.  inditu- 
ro parabolifmo  omnibus  applicatis  ad  b* — a‘ . fiet  ~ c • vnde  refoluta  squalitate  ini 

proportionem  fit  analogifmus  huiufmodi . Vt  b*  — a‘  ad  2 b'  ita  a ad  c . 

Hxc  tamen  refolutio  per  fcqualitatem  procedens,  quamuis  in  proportionem  definars 
nihilominus , minus  idoneam  fuppeditat  viam  ad  dcmonftrandum , ob  afcenfum  in  squa- 

Ddd  tioui-  " 
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tionihus  ad  quantitates  imaginarias , priftat  obid  hanc  ommittere , qua:  tamen  omnini 
fpernenda  non  eft , cum  oftendat  quod  quaeritur ; fed  elegantius  fiet  progrdlus  per  tcrtni; 
nos  proportionales,  vt  in  fequenti  Refolutionc . 

r&oPosiTio, 

Quod fupra  dicebatur  @frc.  Propofttum fit  inquirere 
Ancioris  fuprapofiti  T heorematis . 

RESOLVTIO  II. 

Voniam  igitur  eft  vtc-.a,  ad  a,  iraIkQ_(b’jJ«c‘)adb;  ergo  eorum  quadrata  pro- 
portionalia  crut;  quamobrem  vt  e'—  i c a f a1,  ad  a’,  ita  b t c’,  ad  b‘ , hoc  eft  vt  re- 
Qangulum  c1  — s c a t a‘,  ad  a’,  ita  c-  rfc  b',  ad  b' ; & diuidendo  vt  rciftaneulum 
C'  — a c a,  ad  a’,  ita  c',  ad  b',  & permutando,  vt  re&angulum  c'  — a ca,adc’,itaaadb*, 
hoc  eft  ob  communem  altitudinem  c,  vt  c ~ a a,  ad  c,  ita  a‘,  ad  b',  & conuertcndo  vt  c , ad 
C — a a,  ita  b',  ad  a1,-  & per  conucrfioncm  rationis  vt  c , ad  2 a,  ita  b= , ad  b'  — a' ; & fubdu- 
platis  confequentibus,  vt  c ad  a,  ita  a b',  ad  b’  — a’;  & conuertendo,  vt  a , ad  c , ita  b* — a‘ » 
ad  ab'.  Hinc 

t H E O R E M A. 

Tn  omni  circulo  fumpto  queuis  treu  miner  1 quam  45  grad.  eiufqut  duple  i erit  vt  tongens  ar* 
ius  (impii  od  tongentem  onus  dupli , ito  digerentia  inter  quadratum  radi/,  & quadratum  tam* 
gentis  arcus  Jimpli  od  duplum  quadrati  radi/  . 

Fiat  F O , aqualis  B F. 

q Voniam  igitur  eft  vt  F G ad  B F , ita  A G ad  A B ; ergo  vt  quadratum  F G , ad  qua* 
dratum  F B,  ita  quadratum  A G ad  quadratum  A B , hoc  ck  vt  re&angulum  B G O, 
. plus  quadrato  FO,  fcu  B F,  ad  quadratum  BF,  ita  quadratum  B G,  plus  quadra- 
to A B , ad  quadratum  A B j & diuidendo  vt  re&angulum  B G O ad  quadratum  B F , ita-‘ 
quadratum  B G ad  quadratum  A B;  & permutando , vt  redtangulum  BG  O ad  quadratum 
B G,  ita  quadratum  RF  ad  quadratum  A B , hoc  eft  ob  communem  altitudinem  B G , vt  O 
C.  ad  B G,  ita  quadratum  B F ad  quadratum  A B;  & conuertendo,  vt  B G ad  O G , ita  qua-i 
dratum  A B,  aci  quadratum  B F;  & per  conuerlionem  rationis  vt  BG  ad  BO,  ita  quadratum 
A B ad  quadratum  A B,  minus  quadrato  B F,  & fubduplatis  confequentibus  vt  B G ad  BF, 
ita  duplum  quadratum  A B ad  quadratam  A B,  minus  quadrato  B F 8c  conuertendo,  vt  B 
F ad  B G,  ita  quadratum  A B,  mjnus  quadrato  B F,  ad  duplum  quadratum  AB.  Quod  erat 
opera:  pretium  oftendere . 

Hunc  igitur  in  modum  fuprapofiti  Theorematis  beneficio  fpeciofse  Logifticcs  Refolutia 
procedit  luxra  priccpta  iam  tradita . Non  erit  autem  inutile  perpendere  quid  interfit  inter 
pane  refolutionis  formam,  & antiquam, quam  hic  propterei  fubijccrc  non  grauabimur. 

• Jziufdem  T heor/matis  ab  AuElore  ittxtd  Methodum  antiquam  infiituitur. 

RESOLVTIO L 

SEcetur  F O atquabs  ipfi  F B. 

Quoniam  igitur  eft  vt  £ F,  ad  B G , ita  quadratum  A B , minus 
***•  quadrato  B F , ad  duplum  quadratum  A B ; ergo  conuertendo 3 vt  B 
G , ad  B F , ita  duplum  quadratum  A B , ad  quadratum  A B , minus 
quadrato  B F;  duplatis  autem  confequentibus , vt  B G , ad  fi  Q , ita_* 
quadratumA  B,  ad  quadratum  A B,  minus  quadraro  BF,& per  ci>- 
iccn.19.fu.  uerfionem  rationis  b vt  BG  ad  GO,  itaquadratum  AB  ad  quadra- 
c Cnei.  tumBF;<5c  conuertendo  <■  vt  GO,  ad  BG,  ita  quadratum  BF,  ad  qua- 

i i./cati.  dratum  A B,  hoc  eft  ob  communem  altitudinem  B G , vt  -t  redf angu- 
lum B G O ad  quadratum  BG,  ita  quadratum  BF,  ad  quadratum 
e te.,ui*iii  AB ; & permutanda1  vt  redtangulum  B G O ad  quadratum  B F,irsu 
" quadratum  B G ad  quadratum  AB;  & componcndof  vcrcdtangulu. 

RG(\ 


Digitized  by  Googlt 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  II.  3Pj 

BGO,  plus  quadrato  B F,  ad  quadratum  B F,  feu  O F , ita  quadratum  B G , plus  quadrato 
A B,  ad  quadratum  A B,  hoc  eft , vt  8 quadratum  F G ad  quadratum  B F , ita  h quadratum  8 
A G,  ad  quadratum  AB;  ergo  vt  > F G,  ad  B F,  ita  A G ad  A B.  Quod  ita  fe  habet  &c.  Cum 
enim  angulus  G A B , fit k bifariam  diuifus  a re&a  A F , erit  ex  tertia  fexti , vt  G F ad  F B , k 
ita  A G ad  A B. 

COMPOSITIO'. 


qVoniam  igitur  eft  « vt  FG  ad  B F , ita  A G ad  A B ; ergo  vt  quadratum  F G ad  qua-  < 

dratnm  B F,  ita  f quadratum  A G , ad  quadratum  A B , hoc  eft  vt  > rcflanguliim  B . 

G O,  plus  quadrato  O F , feu  B F , ad  quadratum  B F , ita  /quadratum  15  G plus  y 
quadrato  A B ad  quadratum  A B s & diuidendo  • vt  rc&angulum  B G O , ad  quadratum  B 
F,  ita  quadratum  B G ad  quadratum  A B ; & permutando  f vt  reiiangulum  B G O ad  qua-  f' 
dratum  B G,  ita  quadratum  B F ad  quadratum  A B , hoc  eft  ob  communem  altitudinem  B » ■ •/>“*•) 
G,  vt  G O,  ad  B G,  ita  "[quadratum  B F ad  quadratum  A Bi  & conucrtcndo  ' vt  B G , ad  G a 
O,  ita  quadratum  A B , ad  quadratum  B F ; & per  conucrfioncm  rationis , vt  • B G ad  B O , • 
ita  quadratum  AB,  ad  quadratum  AB,  minus  quadrato  BF;  fubduplatis  confcqucntibus  vt 
BG  ad  BF,  ita  duplum  quadratum  AB  ad  quadratum  AB,  minus  quadrato  BF,-& conucr- 
tcndo *,  vt  BF  ad  BG,  ita  quadratum  AB,  minus  quadrato  B F,  ad  duplum  quadratum  AB.  * Oml.  * f». 

Ex  hadtenus  commemoratis  Kcfolutionibus  non  erit  operofum  intclligcrc , qua  ratione 
poflit  ad  prxeeptum  reuocari  modus  ineundi  viam  ad  oblati  Theorematis  Rclolutionem-. 
inftituendam . 

Vel  enim  Theorema  datum  fuerit , folumque  defideretur  demonftratio , vel  proponitur  » 

inquirendum  tantummodo  quibufdam  datis . Hsc  autem  diucrfa  c(Tc , non  fcmcl  lupcriits 
inculcauimus  vtcunque  fe  res  habeat, omnis  progreflus,  fiue  fit  ex  hypothcfi  ad  quxfttum, 
fiue  contra , vel  procedit  per  terminos  proportionales , squalitate  nunquam  adhibita , vel 
per  proportionalia  ad  squalitatem  deucnit , aut  contra  atqualitatem  in  proportionalia  rc- 
loluit;  illud  eft  obferuandum  Prxeeptum  paulo  infra  a nobis  allatum . 

Quoniam  verb  rcfolutioncm  poftremam  fpcciofx  Algcbrx  beneficio  inftitutam , poft- 
tnodutn  aduerti  affinem  non  nihil  clfe  illi , quam  vnus  ex  prxdi&is  exhibuit , vt  aliam  attu- 
li (fe  videar,  cui  nullam  ha&cnus  fimilcm  obicruaui,  placuit  ob  id  nouam  hanc  fubijcerc . 

lifdcm  pofitis , ducatur  F C parallela  ipfi  A G ,‘8t  fegmento  C B , xqualis  fiat  C D , at- 
que C B appelletur  d,  quanta  erit  C O;  at  A D erit  b— 2 d,&BFfita,&BGcrit-V  . 

/^v  Voniam  igitur  F C eft  parallela  ipfi  A G , ob  id  angulus  G A F 
xquabitur 1 angulo  A F C ; fed  angulus  G A F xqualis  eft  an- 
gulo  F A C , ex  hypothcfi  propterea  angulus  FAC  xqua- 
bituranguIoA  F C;  quare  A C xquabitur c C F . CumitaqucA  C fit 
b --d,  etiam  C F,  erit  b — dj  tam  igitur  illius,  quam  huius  quadratum 
erit  b’  --  2 b d t d’,  fed  B F eft  a,  & C B eft  d;  quorum  quadrata  funt  a* 

&d’,ergoCF  quadratum  erit  a' f d‘ , cui  xquabitur  b‘  — 2 b d f d'; 
vtrinque  fubtradlo  d’ , refidua  erunt d xqualia,-  ergo  b!  — t b d , xqua- 
bitur a’ ; fed  b1  — 2 b d,  eft  'exccfliis , quo  b’  fuperat  2 b d;  ergo  2 b d, 
erit  exceflus,  quo  b1,  fuperat  a’ ; fed  b‘ , ad  2 b d,  eft 1 vt  b ad  2 d ; ergo 
b*  ad  exceflum  quo  fuperat  a* , erit  vt  b , ad  2 d ; ergo  2 b’ , ad  eundem 
exceflum  erit  vt  2 b , ad  2 d,  feu  quod  idem  eft,  erit  vt  b,  ad  d;  fed  vt  b,  f1 
ad  d,  ob  parallelas , ita  cftq;  j ad  a ; ergo  2 b' , ad  2 b d exceflum  prxdiSum,  erit  vt  £ ad  a,- 
conuettcndo  h vt  a , ad  ^ , ita  2 b d,  ad  2 b\  Hinc  “ 


a 19.  prini. 

b i.MX.fri. 
C 6.  primi. 


d j mx  primi. 
e t.  irtmndi. 
f i ./» tri. 
g 


THEOREMA, 


In  omni  circule  fumpto  quottis  arcu  minori , quem  45  gruduum,  eiufquc  duplo , erit  &c. 

DVcatur  t F C parallela  ipfi  A G,  fcceturque.  C D xqualis  C B.  Quoniam  angulus  G* 

A F xqualis  eft  angulo  F A C , ex  hypothcfi ; fed  ob  parallelas  A G , C F , angulus 
G H F xqualis  eft  P angulo  A FC;  ergo  angulus  A F C xquabitur > angulo  FAC;  ergo*  *» 
A C xquabitur  d CF;  ergo  quadratum  A C xquabitur  quadrato  C F . Sed  quadratum  A$ 

D d d a C xqua- 
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, e ftunJi-  C squale  eft , reitangulo  B A D,  plus  quadrato  D C;  ergo  quadratum  CF  aquabitur  C re- 
fi  «ftanguIoB  A D,  plus  quadrato  D C ; fed  quadratum  C F squale  cft , quadratis  B F,  C B; 

» crgo  rcftangulum  B A D , plus  quadrato  D C , atquabitur  3 quadrato  B F , plus  quadrato 

a ^ ^ . fC£l  qUiU|r3tum  c D aquatur  quadrato  C B ; ergo  reliquum  re&angulum  B A D , 

aquabitur  < reliquo  quadrato  B F;  fed  rc&angulum  A B D eft « exceftus,  quo  quadratum-» 
'A/rnA  A B fuperat  rcftangulum  B A D;  ergo  rciSanguIumA  B D erit  exccffus,  q uo  quadratum- 
a i./mii*  a B.  fuperat  quadratum  B F.  Sed  quadratum  A B , ad  re&angulum  A B D cft  * vt  A B ad 
B D ; ergo  quadratum  A B ad  excefliim , quo  fuperat  quadratum  B F , erit  vt  A B ad  B L>  5 
ergo  duplum  quadratum  A B,  ad  eundem  cxcdTum , erit  vt  dupla  A B , ad  B D , feu  quod 
„ x.fiui . idem  cft,  vt  (impia  A B,  ad  fimpliccm  C B , feu  ob  parallelas  A G , C F , vt  „ B G , ad  B F ; 

» CmU.  }«■  ergo,  8c  conuertendo  texce(Tus  quadrati  A B,  fupra  quadratum  B F,  hoc  cft  quadratum  A 
B tuinus  quadrato  B F,  ad  duplum  quadratum  A B,  erit  vt  B F ad  B G. 

Eittfdem  T heorematis  ab  Auctore  iuxtd  Methodum  antiquam  inftituitur. 

RESOLVTIO  II. 

1 "jp^Vcatur*  F C parallela  ipfi  A G,  feccturqucaC  D. equalis  C B. 

| J Quoniam  igitur  cft  quadratum  AB  minus  quadrato  B F,  hoc  cft  cxcclTus  quadrat; 
A t>  fupra  quadratum  BF  ad  duplum  quadratum  A B vt  BFad  BG ; ergo  conuertendo  k 
c j ./uti.  duplum  quadratum  A B ad  eundem  cxccflum  erit , vt  B G ad  B F,  feu f ob  parallelas  A G > 
C F,  vt  A B ad  C B,  feu  quod  idem  eft,  vt  dupla  A B,  ad  B Di  ergo  quadratum  A B ad  ex- 
celfum,  quo  id  fuperat  quadratum  B F , erit  Vt  A B ad  B D;  fed  quadratum  A B ad  rciftan- 
ii.jati,  gulum  A B D cft  ! vt  A B ad  B D ; ergo  redt angulum  A B D,  erit  excelTus,  quo  quadratum 
A B fuperat  quadratum  B F;  fed  rc&angulum  A B D eft  cxceflus,  quo  quadratum  A B fu- 
perat rcdangulum  B A D;  ergo  rcdangulum  B A D aquabitur  quadrato  B F;  fed  quadra- 
tum C D atquatur  quadrato  C B ergo ; rcdangulum  B A D plus  quadrato  D C atquabitur 
e 1 «i»  fn  ' quadrato  B F plus  quadrato  B C ; fed  quadratum  C F aquale 1 cft  quadratis  B F , C B ; 
r4i  trimi,  ergo  quadratum  C F atquabitur  ? rcdangulo  B A D , plus  quadrato  D C ; fed  quadratum 
h A C aequale  cft h rcdangulo  It  A D plus  quadrato  DCi  ergo  quadratum  AC  atquabitur 

! t pi-mi  quadrato  C F ; ergo  A l atquabitur  C F ; ergo  angulus  A F C aequabitur 1 angulo  FAC; 
j, ,,  fimi,  fo)  ob  parallelas  A G , C F , angulus  G A F squalis  cft  k angulo  AFC ; ergo  angulus  G 
i m»  )',.  ^ j:  aqualis  crit  i angulo  FAC.  Quod  ita  fc  habet  ex  hypothefi. 

COMPOSITIO. 

DVcatur  t F G parallela  ipfi  A G,  fcccturquc  * C D,  aqualis  C B. 

Quoniam  angulus  G A F aequalis  eft  angulo  F A C ex  hypothefi  , fed 
angulus  G A F squalis  eft  f angulo  A F C ; ergo  angulus  A F C aquabitur 
> angulo  FAC;  ergo  a C aquabitur  t CF  ; ergo  quadratum  AC  aquabitur  qua- 
draco  v F ; fed  quadratum  AC  aquale  cft  > rcdangulo  B AD,  plus  quadrato  1>C;  ergo 
* ‘ quadrarum  C F aquabitur  fredangulo  B A D , plus  quadrato  D C ; fed  quadratum  C F 

, 47.  fimi,  aquale  eft « quadratis  B F,  C B;  ergo  rcdangulum  B A D , plus  quaditto  D C aquabitur 
i 1.  4 quadrato  B F,  plus  quadrato  C B ; fed  quadratum  C D aquatur  quadrato  C B ; ergo  re- 

1 t-me*  primi.  jjquum  rcdangulum  B A D , aquabitur  < reliquo  quadrato  B F ; fed  rcdangulum  ABD 
» x./ttimdi.  eft  * exccflus,  quo  quadratum  A B fuperat  rcdangulum  B A D ; ergo  rcdangulum  ABD 
erit  cxceflus,  quo  quadratum  A B,  fuperat  quadratum  B F.  Sed  quadratum  A B ad  redan* 
* 1 i.rti.  gulum  A B D,  cft  * vt  A B ad  B D;  ergo  quadratum  AB  ad  exceflum,  quo  fuperat  quadra- 
tum B F,  crit  vt  A B ad  B D;  ergo  duplum  quadratum  A B , ad  eundem  exceflum  crit , vt 
dupla  A B ad  B D,  feu  quod  idem  eft.vt  fimpla  A B,  ad  fimpliccm  C B,  feu  ob  parallelas  A 
f,  t./trti.  G,  CF,  vt  74  B G ad  BFi  ergo  & conuertendo  r cxccITus  quadrati  AB  fupra  quadratum  B F, 
V ooi.t.  s«.  hoc  eft  quadratum  A B , minus  quadrato  B F , ad  duplum  quadratum  A B , frit  vt  B F ad 
BG. 

Sit  autem  exemplum  alterum , vt  fcquittir  Theorema , quod  Schootep  ad  eum , qui  fc- 
quitur  modum  rcfoluic . 

tueo-. 
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THEOREMA. 


Si  trianguli  ungulus  bifariam  feflus Jit, fatus  autem  angulum  refla  linea J ecnerit , & fafin, 
re fl  angulum  comprcbenfum  fui  figmentis  bafeos,  vna  cum  quadrato  refla fetantis,  aquale  erit 
refltngulo  fub  trianguli  lateribus  emprehcnfi . 

Sit  B D aqualis  b amplius.  Iit  A Batqualis  i&AD  aqualis  fit  c.  Efto  vero  B C aqua- 
lis a,  & D C aqualis  c.  Item  D F,  aqualis  u. 

Intelligatur  B E aqualis  fadta  A B,  atque  adta  A E ; intel- 
ligatur  G E parallela  ipfi  A C . Quoniam  igitur  efl  A D ad 
B C , vt  A B ad  B C , eft  vero  B E aequalis  A B , ergo  erit  vt 
A D ad  D C »itd  E B ad  B C s fcd  vt  B E ad  B C , ira  B G ad 
B D ,ergo  vt  ADadDC.itaBC  adBD.itemque  ABad 
BC. 

Oftendam  autem  B D in  D C minus  B D in  A D applica-  A S~—  'c 

tum  ad  duplum  D C aequari  DF,&  quia  propter  limilitudincm  triangulorum  AD  F,  FG 
E.  Latus  D F eft  aequale  lateri  F G,  eft  enim  latus  A B a-quale  lateri  B E,  & angulus  A B F, 
aequalis  angulo  F B E,  ergo  angulus  AFB,  aqualis  erit  angulo  EFb  , quare  vterque  redius, 
at  vero  angulus  G E F,  squalis  eft  angulo  F A D , ob  parallelas  GE , A D , quare  reliquus 
aqualis  reliquo,  vnde  ftmrlia  funt  triangula,  ob  id  vt  E F ad  F G,  ita  A F ad  F D,  & permu- 
tando vt  E F ad  A F,  ita  F G ad  F D,  eft  autem  E F squalis  A F , ob  id  & D F erit  aqualis 
F G;  fi  itaque  D F eft  u,  vtique  D G erit  a u . 

Quoniam  eft  vt  B G ad  B U,  ita  A D ad  D C , fiue  b -i  2 u ad  b , itac  ad  e , propterca  re- 
dtangulum fub  B G , & D C aquabitur  redtangulo  fub  B D , & A D , hoc  eft  b e — acu 
aequabitur  b c.  vtrinqitc  addito  2 c u fiet  b e Zi  2 e u f b c,  vtrinque  fublato  b c fiet  b c — b 
c "sto,  omnibus  applicatis  ad  2 e fiet  — * — u ; fcu,  quod  idem  eft  fiet,  vt  2 e ad  e —c , 
ita  b ad  u,  nempi,  vt  dupla  D C ad  D C --  A D , ita  b D ad  D F. 

Cfim  autem  duplum  redtangulum  B D F aquale  fit  quadrato  A D , plus  quadrato  D B, 
minus  quadrato  A B,  hoc  eft  2 b u a c“  t b-  - d‘,  fadta  diuifionc  ex  vtraque  parte  per  2 b 
prouenict  u a siimii  atqui  fuperius  inuentum  fuit  a u , erit  proprerea  a 

diuifo  vtroque  denominatore  per  2 inftituarur  multiplicatio  per  crucem,  & prouenict  c e t 
b*  e — d’  e =;  b'  e — b‘  c . addatur  vtrinque  d‘  c fiet  c*  e t b'  e a d'  e t b‘  e — b*  c , tollatur 
vtrinque  b’  c proueniet  c'  e =3  d‘  c — b‘  c addatur  vtrinque  b‘  c,  erit  c’  e*|*  b c =3  d1  e , lo- 
co autem ipfius dc fubftituatur ca," & prouertiet c‘etb‘c  stdea, vtrinque fadta diuilione 

5 ' t f>’  — d a.  UC  hocelt 

Adhibita  vero  cura  fit  multiplicatio  per  crucem  ad  intentum  quo  padto  conducat  cx-  c ad  E «a 
pliccrur,  liquet  autem  effe  vt  dupla  D C ad  D C minus  A D,  ita  B D ad  D F,  hoc  eft  vt  2 e A B ad  B C 
ad  e — c ita  b ad  u 1 propterea  fiet  duplum  redtangulum  C D F a quale  duplo  redtangulo  B hoe  c<t  d 
D C minus  redtangulo  A D B,  nempe  seu  t=  b c — bc,  wudui  d e 

Prxtcrca  vt  eft  B D ad  D C , itaduplum  redtangulum  B D F ad  duplum  redtangulum  C 9 
D F;  alfumpta  communi  altitudine  dupla  D F,  hoc  eft  vt  b ad  c,  ita  2 b u ad  2 e u ; alfumpta 
communi  altitudine  3 u ; ob  id  cum  duplum  redtangulum  BDFrequetur  quadrato  AD 
pius  q uadtato  D B minus  quadrato  A B,  & duplum  redtangulum  C D F a quetur  rediangu- 
lo  B D C minus  redtangulo  A D B , hoc  eftaburs  c'  t b‘  — d“ , & i c u — b e — b c ; erit 
vt  B D ad  D C , fen  quadratum  B D ad  redtangulum  B D C alfumpta  communi  alrirudino 
B D,  hoc  eft  b'  ad  b c alfumpta  communi  altitudine  b ita  quadratum  A D pios  quadrato  D 
JB  minus  quadrato  A B ad  redtangulum  B D C minus  rcdtargulo  A D B hoc  eft  c f b'  — d* 
ad  b e — b c ; proinde  & reliquum  quadratum  A B minus  quadrato  A D ad  reliquum  re- 
dtangulum A D B,  erit  vt  totum  ad  totum , feu  B D ad  D C /hoc  cit  d’  c'  ad  b c ; erit  vt  b 
ad  c . 

At  vero  vt  B D ad  D C ita  pariter  eft  redtangulum  A D B ad  redtangulum  A D C afh 
lumpta  communi  altitudine  A D , hoc  eft  vt  b ad  c ita  b c ad  c c alTumpta  communi  altitu- 
dine c,  & vt  B D ad  A D ita  quoque  eft  redtangulum  A D B ad  quadratum  A D alfumpta., 
communi  altitudine  A D ;boc  eft  y t b ad  c ita  b c ad  c’  j alfumpta  communi  altitudine  c , & 

qua- 
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quadratum  B D ad  redtangulum  A D B , hoc  cft  b'  ad  b c ; erunt  propterea quadrarum  A B 
minus  quadrato  A D : redtangulum  A D B : quadratum  A D : hoc  cft  d1  — c’ : b c : c’  tres 
magnitudines  ex  vna  parte ; at  vero  quadratum  B D : redtangulum  A D B:  redtangulum  A 
D C : hoc  cft  b*.'  b c:  c c tres  alii  ex  altera  parte,  qui  bini  liint  accepti  proportionales  fe- 
cundum rationem  perturbatam;  quamobrein  ex  iqualirate  fecundum  huiufmodi  rationem 
proportionales  erunt ; atque  adeo  erit  vt  quadratum  A B minus  quadrato  A D ad  quadra- 
tum A D vr  quadratum  B D ad  redtangulum  A I)  C;  hoc  cft  vt  d‘  — e'  ad  e'  ita  b'  ad  c e , & 
componendo  vt  quadratum  A B ad  quadratum  AD,  ita  quadratum  B D plus  redtangulo  A 
D C ad  redtangulum  A D C , hoc  cft  vt  d’  ad  c:  ita  h’  t c e ad  ce ; permutandoque  vt  qua- 
dratum’A B ad  quadrarum  B D plus  redtangulo  A L)  C , vt  quadratum  A D ad  redtangu- 
lum A D C , hoc  eft  vt  d‘  ad  b’  f c e ita  c'  ad  c e , feu  ita  A D ad  D C , nempe  retenta  com- 
muni altitudine  A D ideft  c ad  c,  retenta  communi  altitudine  c ; at  vero  vt  A D ad  D C ita 
quoque  eft  A B ad  B C,  hoc  eft  c ad  c,  vt  d ad  a feu,  quadratum  A B ad  redtangulum  ABC 
hoc  cft  d'  ad  d e;  propterea  erit  vt  quadratum  A B ad  quadratum  B D,  plus  redtangulo  A D 
C, ita  quadratum  A Bad  redtangulum  A BC,  hoc  eft  vtd’  ad  b'f  c e, ita  d'  ad  d a;  ergo  qua- 
dratum B D,  plus  redtangulo  A D C iquabitur  redtangulo  A B C,  hoc  eft  b;  t c e iquabi* 
tur  da., 

THEOREMA. 


iaUham*  i»  trianguli  angulus  bifarium  fidus  fit,  (icatis  autem  angulum  recta  linea  fecucrit  & ha. 
A»nouxm  fi» ; red  angulum  comprehcnfum  fub  figmentis  Ita  [eos  vna  cum  quadrato  reda  fic antis,  aquula 
Uam  Ttm  tr[j  reti angttlo fub  trianguli  lateribus  comprehcnfo . 

E Sto  triangulum  A B C , cuius  latera  A B , B C ; 

bafis  autem  A C,  redta  vero  B D fccct  bifariam 
angulum  AbC  . Dico  redtangulum  A DC,  plus 
quadrato  D D , iquak  ede  redtangulo  fub  A B , & 

BC. 

Protrahatur  B D vique  ad  H , vt  fit  quemadmo- 
dum B D ad  D C,  ita  A D ad  D E ; agaturque  E C, 

RESOLVTIOi 

Voniam  igitur  redtangulum  A D C,  plus  quadrato  B D,  eft  squale  redtangulo  fub  A 
B,  & B C;  cft  autem  redtangulum  a D C,  plus  quadrato  B D , squale  redtangulo  E B 
D,  cum  redtangulum  A D C aquale  fit  redtangulo  B D E;  eft  enim  vt  b D ad  D 
C.ita  A D ad  D E ex  conftrudtione;  quadratum  vero  bD  cft  commune;  ergo  redtangulum 
fub  A B,  & B C xquale  erit  redtangulo  E B D . Quod  ita  fe  habet ; triangulum  enim  A BD 
iquiangnlum  eft  triangulo  D E C,  angulus  igitur  A B D eft  iqualis  angulo  D C E , eft  au- 
tem angulus  A D B iqualis  angulo  D C B,  plus  angulo  D B C , feu  D B A , hoc  cft  D C E , 
ergo  angulus  A D B aquabitur  angulo  B C E , at  vero  angulus  A B D cft  squalis  angulo  E 
BC,  quare  reliquus  iqualis  cft  reliquo, ac  ob  id  triangulum  A B D cft  squiangulum  trian- 
gulo E BC , vnde  latera  circa  squales  angulos  erunt  proportionalia,  quare  vt  B Cad  B E, 
na  B D ad  A B ; propterea  redtangulum  lub  extremis  A B , B C iquabitur  redtangulo  fub 
medijs  E B,  B D. 


COMPoSlTIOl 


Quoniam  redtangulum  fub  A B,  & b C squale  eft  redtangulo  E B D , vt  oftenfum  eft , in 
ipfa  refolutionc,  rcctangulum  vero  E B D squale  eft  redtangulo  E D B plus  quadrato  BD, 
ergo  redtangulum  fub  A B , & B C iquabitur  redtangulo  E D B plus  quadrato  b D . eft  ve» 
ro  redtangulum  h 1J  Bsqualc  redtangulo  A D C,  ergo  redtangulum  lub  A B,  & B C iqua- 
bitur redtangulo  A D C plus  quadrato  B D ; quod  erat  operi  pretium  oftendere . 

Ex  hadtenus  didtis  obferuare  licet , quid  interfit  inter  antiquam , & nouam  methodum  * 

ilfc 
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illi  fiquidem,  vt  vidimus  contrario  refolutionis , hic  autem  eodem  ordine  procedit ; Ilia  i 
quifito  ad  hypothefin,  hac  vero  contrario  procedit  modo. 

De  Problertiitibul  Refolucndis  SfecioJ, ie  Algebre  beneficio . Ctp.  VII. 

ANalytica  feri  omnis  induftria  in  Problematum  refolutionibus  infumcbatur, cuius  r*- 

gratia  ab  ipfis  hanc  Artem  fu  i (Te  in  primis  excultam , tcftatur  Pappus  Alexandrinus  ft‘f£!£,u. 
initio  feptimi  Libri  Mathematicarum  Collectionum , Rcccntiores  quoque  de  hac  Mathe- 
fco s parte  videntur  optimi  meriti , cum  plura  quidem  adinuenerint  .•  vnde  facilis  Proble- 
matum refolutiones  redduntur,  ad  quod  Speciofa  Algcbra  conducit , etfi  etiam  Numcrofa 
ad  id  non  parum  habeat  momenti . 

In  Problematum  refolutionibus  iuxta  huius  Artis  priccpta  perficiendis , ita  proccden- 
dum , vt  fupponamus  iam  factum  quod  quiritur , & per  inde  confequcntia , tandem  ad  c£-  4, , '.'JHZZ 
fcdionem  perueniamus . Raro  autem  contingit  nifi  in  Problematibus  ficilioribus,  vt  Ana -trmdndm. 
lyfis  inflitui  poffit  nulla  prseunte pratparationc , in  quo  fortaflis omnis pofita difficultas; 

Cum  enim  hic  fuerit  adinuenta , ca-tcra  feri  omnia  fc  dant  in  confpedum . Ad  prarpara- 
tionem  autem,  & ingenij  alacritas,  & in  his  Difciplinis  eruditio , conducit . Primum  natu- 
ra: quidem,  fecundum  verd  ftudijs,  vigilijfque  acceptum  referri  debet . Non  fatis  eft  enim 
operam  narafle  primis  Elementis,  fed  etiam  oportet  plurimas  Propofitiones  inde  dedudas 
nouiffe , ac  propterea  pri  manibus  habere  figurarum  cuiufcunquc  generis  proprietates , a 
quibus  Geometrica  effedio  ducit  ortum , 

Duo  autem  in  Problemate  funt,  nempe  Datum,  ac  Notum , & infuper  Ignotum , atque^ 
Quifitum.  Quod  autem  quaeritur  ac  ignotum  eft,  per  vocales  denotare  confucuimus 
quod  vero  datum  j ac  notum , per  confonantes , Qua  (fio  autem  propofita  fedulo  pepen- 
denda  eft , & magnitudines  tam  datae , quim  quaefirae  iuxta  eius  tenorem , ita  tradi andi 
funt,  vt  ratiocinando  deueniamus  ad  id , quod  fieri  poteff , vel  nimirum  ad  analogilmum- 
trium  terminorum,  i auibus , qui  poftrcmo  eft  loco  fit  quifitus ; duobus  enim  anteceden- 
tibus cognitis  hic  amplius  non  ignorabitur ; vel  ad  analogifmum  quatuor  terminorum , e 
.quibus,  qui  poftremum  obtinet  locum  fit  quadrus,-  tribus  enim  prioribus  cognitis,  quartus 
prodibit  8cc.  vel  ad  sequationem,  Guc  fimpliccm,fiue  compofit  am,&  vtraque  fiue  plana  fit, 
fiuc  folidaj  quilibet  enim  Arte  fupra  iam  tradita  feliciter  explicatur , laterifque  valor  ex- 
hibetur , 

Ex  iam  habita  refolutione  colligitur  Porifma,  quod  nos  docet,  quidnam  fit  agendum-  ; 

Vt  oblati  Problematis  effedi io  perficiatur,  qua  quidem  abfoluta , repetitis  Analyfeos  vcfti- 
gijs , quod  conftrudfum  fuit  Geometrice  dcmonftramus.  Sed  hic  varijs  exemplis  illuftra- 
re  tentabimus,  a facilioribus  exordientes . 

Aducrtendum  eft  autem  poftquam  in  refoluendoperuentum  fuerit,  vel  ad  analogif-  »«,«4,?... 
mum , vel  ad  atquationem  .'opus  effe  diligenter  infpicere  qua  linea  fit  opus  ad  oblati  Pro- 
blematis  effedionem . Superius  etenim  huius  tradationis  initio  iuxta  diuerfam  Problema-  IZifm . *' 
tis  naturam  pro  ipfius  effectione  diucrfam  quoque  lineam  adhibendam  cfFe  notauimus ; 
quoniam  videlicet  fieri  poterit , vt  Problematis , de  quo  loquimur , natura  proprietatem- 
exigat,  qu*  non  vni  fed  alteri  coueniat  linei  ,'vt  exempli  gratia  huiufmodi  poteft  efle  pro- 
blema, vt  ad  eius  conftrudionera  non  fufficiant  proprietates  conuenientcs  circulo  per  li- 
neam rc&am  diuifo , fed  opus  fit  diuifione  circuli  per  parabolen , vel  per  hyperbolen , vel 
vt  requiratur  vna  ex  fcdionibus  conicis  diuifa  per  lineas  redas : vel  etiam  forte  aliqua  alia 
linea  confcntanea  Problematis  naturi , opus  erit ; Ita  quidem  fuperius  inter  duas  datas  re. 
ftas  lineas  duas  alias  in  continua  ratione  medias  adinucnimus  beneficio  circuli  diftefti  per 
parabolcm;  fi  quis  porro  contenderet  illud  idem  affequi , vt  incauti  quidam  e veteribus  fa- 
cere' confueuerum  beneficio  circuli  diffedi  per  lineam  redam , grauiter  in  Arte  peccaret , 
ignorans  ipfius  Problematis  conditionem,  qu*  poftulat  pro  fui  effedione  lineam  longi  di. 
uerfam . Sic  priterea  plani  anguli  trifedionem  exhibuimus  media  hyperbole  per  lineam 
reCfam  diuifa  circulo  extrinfecus  accerfito,-  fi  quis  autem  illud  idem  per  redam  lineam  dif. 
fecanccm  circulum  comparare  niteretur  non  exigui  foret  redarguendus  iniciti* , cumwdt* 
cuique  conflaret,  haud  ab  ipfo  bcoc  fuifle  introfpedam  Problematis  naturam , qu*  pro  fui 
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conitrudionc  circulo  diuifojper  redam  lineam  contenta  non  cft . . v 

Qyoniam  autem  tripartitum  cft  Problematum  genus.  Aliud  fiquidem  planum,  nisu» 
rum  illud  quod  per  circulum,  lineamque  redam  rcfolui  poteft ; aliud  folidum , quod  pro 
Jui  foluiione  conicas  fediones  expofeit;  aliud  demum  lineare , quod  rcfolui  non  poteft  nifi 
per  lineas  magis  compofitas,  vel  faltem  diuerfas  ab  ipfis  fcdionibus  conicis,  cuiufmodi  cft 
Quadratrix,  Conchoides,  Cyfsoidcs , Cycloides , Spiralis , quibus  accedunt  illa-  fi  placet , 
quas  proprio  marre  nos  adinucnimus , & quidem  multitudine  plures  vtilitate  non  fpernen^ 
das,  quas  baud  infelici  omine  Mcdiceas  dixeramus. 

Inftituta  autem  Analyfi  fi  peruentum  fuerit  ad  aquationem  folidam,  ita  tamen  vtmodi» 
iam  explicatis  ad  planam  reduci  poflit , tunc  nulli  dubium  quin  Problema  illud  per  circu* 
luin  lincamque  redam  rcfolui  poflit ; fccus  autem  fi  aquatio  ad  planam  reduci  nequeat  t 
certum  enim  tunc  omnino  ad  Problematis  conftrudionem  non  fufficerc  circulum  eum  li- 
nea reda,  fed  opus  efie,  aut  fcdionibus  conicis,  aut  aliquo  alio  linea  genere  longe  diuerfo 
a linea  reda,  & circulari . Sed  vt  hac  melius  percipiantur,  intelligamus  refolutionem  pro- 
pofitam  ad  aquationem  effe  dedudam,  in  qua  fit  b — d =2  a,  qua  quidem  aquatio  perti-  > 
net  ad  cii culum  ; Hinc  enim  Porifma  Ktiiu  diu  mitius  cxccfi»  dott  njus/is  tfi  duplo  portis 
minoris , D — ; ■ ■■  ■ 

A B 

Si  enim  data  reda  fit  Aefecandai  E C 

vt  pars  maior,  minorem  fuperet  exceflu  aquali  data  reda  linea  D.  Conftrudio  fic  fc  ha- 
bet. A reda  A B auferenda  cft  Is  C aqualis  ipfi  D : reliqua  vero  C A fecanda  bifariam  in  E 5 
nam  A E minor  pars,  & E B maior  erit . Hac  tamen  pro  fui  cfledione  circulum  requirunt-, 
vt  ex  Elementis  perfpicuum  eft  ,•  datis  enim  duabus  redis  inaqualibus , vt  a maiore  feg- 
mcntum  aquale  minori  auferatur , opus  cft  circulo . 

Hic  igitur  diligenter  eft  aduertendum , quando  dicimus  aquationem  ad  circulum  perti- 
nere ni!  aliud  a nobis  intelligi  nifi  quod  ad  exhibendam  ignotam  quantitatem , atque  ade6 
quantitatem  quafitam  opus  cfle  citculo,  vel  faltem  circulum  fufficerc , fi  tamen  per  redam 
fecetur,  id  enim  fcmpcr  lubintelligcndum.fed  hic  eft  opera  pretium  aducrtere.in  quo  non- 
nulli decepti  fum  exiftimantes  idem  dfe  Problema  rcfolui , per  locum  planum , ac  per  cir- 
culum reda  linea  diffedumi  ad  locum  enim  pertinet  Problema  locale , at  non  omne  Pro- 
blema locale  cft;  propterca  quod  locus , vt  fupra  nos  docuimus  eft  fpatium  Illud , quod  to- 
t Hm  Problemati , vel  Theoremati  fatisfacit : vnde  dicebamus  Theorema  locale  illud  effej  , 
exempli  gratia,  inter  duas  parallelas  fuper  eadem , vel  atqualibus  bafibus  conftituta  paraf- 
lelogramma  funt  inter  fc  squalia  ,■  totum  enim  illud  fpatium  inter  parallelas  Problemati 
fatisfacit . Sic  etiam  dc  alijs  Theorematibus  qua:  localia  dicuntur , nec  aliam  ob  caufaou 
fic  appellantur. 

Non  diflimiliter  Problema  locale  dicetur ; quando  totum  fpatium  nempe  tota  linea  re- 
da, tota  linea  circularis,  tota  parabolica  &c.  Problemati  fatisfacit;  ita  profedo  fc  habet  in- 
ter esctera  Problema  illud , quod  ad  calcem  fuperioris  Libri  dc  Dedudione  tradantes  at- 
tulimus in  Exemplo  j tota  enim  illa  circumferentia  femicirculi  Problemati  fatisfacit  j 
& ita  fe  habebant  loca  plana  de  quibus  difleruit  Apollonius , & hac  ratione  datur  locus  ad 
lineam  reda,  fcu  in  linea  rcda,vel  qui  eft  in  linea  reda,  datur  locus,  qui  cft  parabola , fiuo 
linea  parabolica ; fic  datur  locus , quiefthyperbolafculineahyperbolica,  item  datur  lo- 
cus, qui  cft  ellipfis,  fcu  linea  elliptica . Quando  igitur  locus  cft  linea  reda  quodeunquo 
pundum  acceptum  in  ipfa  reda  linea  problemati  fatisfacit;  fi  vero  fuerit  in  circuli  circum- 
terentia hac  ipfa  Problemati  fatisfaciet.-  vtrouis  modo  fe  habeat  locus  dicetur  planus, quod 
fl  locus  fuerit  paraboli,  hyperbole,  vel  ellipfis,  locus  dicetur  folidus.  Non  idem  eft  igitur 
Problematis  clfcdioncm  ad  locum  pertinere  planum , vel  folidum , non  idem  cft  inquam» 
ac  ad  aequationem  illam  explicandam  requiri  lineam  redam , vel  circularem ; propterca.. 

3uod  nulla  cft  Problematis  effcdio  quamuis  fimpliciflima,  que  per  linea  redam  tatummo- 
o , circumferentia  non  accepta  perfici  poflit , & nihilominus  datur  locus , qui  cft  linea  re- 
da. Quando  enim  locus  cft  linea  recta  non  propterca  effodio  abfolui  poteft  circumferen- 
tia negleda;  fi  namque  redilineus  angulus  alteri  angulo  redilineo  fieri  debet  squalis,  vel 
reda,  red*  ducenda  eft  parallela,  quantumuis  locus  cfle  poflit  linea  reda , non  propterca 
ad  fine  circulopoteft  abfoiui;  &.  in  hoc  mihi  videntur  allucinati  quamplurimi  promi(cu$ 
j^cyfurpanrcs.  ""  SU 
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Si  tamen  per  locum  aliquis  intclligat  lineam  ipfam,quxcunquc  fit,  licet  non  tota  fcd  tan-  a 
tummodo  pundlum  ipfius  Problemati  fatisfacit,  admitti  poterit  modus  ille  loquendi , quod 
fcilicet  Problema  dicatur  folutum  per  locum  planum , quando  folutum  fuerit  per  circulum 
cum  linea  rcfta ; item  per  locum  folidum,  ciim  conftruiftio  ipfius  per  Conicas  ie&ioncs  ab- 
foluta  fuerit . 

Deinde  fi  aquatio  fuerit  r a — s a — b s , qua  quidem  pendet  ab  analogifmo  vt  r — s ad  A 

s,  ita  b ,ad  a : vnde  Porifma . Vt  differentia  terminorum  rationis  data:  ad  terminum  mino- 
rem,  ita  eft  data  ad  adiundam,  qui  quidem  analogifmus  linea  indiget  reda  cum  circulo . 

Ita  pariter  fi  fuerit  r a 4>  s a z:  s b — r b,  qua:  quidem  pendet  ab  analogifmo  vt  r 4.  s ad 
s „ r,  ita  b , ad  a;  hxc  indigent  linea  redta  eunt  circulo , & fic  de  fimilibus , nempe  fi  fuerit 
vt  r + s ad  s , ita  b , ad  a ; item  fit  a a‘  iquetur  b’ , vel  s a’  xquetur  b' ; prxterea  fi  fuerit  vt  s 
ad  r,  ita  b’  ad  a*,  lnfupcr  vt  i r — s ad  s,  ita  b!,  ad  a*;  item  vt  p?  ( g* — d‘ ) ad  9r  ( 4 b‘  >J«  g‘  - 
d' ) ita  d ad  a. 

Nec  difliraili  modo , cum  aquationes  fuerint  affedta:  intra  planorum  limites  vt  a'  b a 
— 7/;  item  a’  — b a — i’ jpritereaba— a-s  z‘  ,-b.r  omnes  enim  a-quationes  ad  circulum 
pertinent,  nempe  huiufmodi  funt  vt  per  circulum  & lineam  redam  ijs  fatisficri  poflit . 

At  vero  fi  fuerint  xquationes  a'  4*  3 b'a=  z foL.pnctcrcaa'—  3 b’a  e=z  fol.  &3  b!a  *»■•»>"»» 
= z fol.  cius  funt  generis  vt  per  circulum  & lineam  redam  abfolui  non  pollint , fiqui- 
dem  ad  carum  explicationem  opus  eft  trifedione  anguli  rcdilinci.  lnfupcr  inuentiont» 
duarum  mediarum  in  continua  ratione,  qua' per  circulum  cum  linea  rctfaprscftan  notu 
poifunt . Vnde  Problemata  folida  nuncupantur  quemadmodum,  & aequationes  it  ,'c , qux 
in  huiufmodi  Problematibus  inuoluuntur . 

Inflituta  igitur  Analy  fi  alicuius  Problematis  obferuare  prxftat  qua  nam  fit  opus  linea.,  tuaUudA 
ad  effc&ioncm  ipfius,  & quidem  multoties  non  vna  eft,  nam  aliquando  contingi: , vt  idem 
Problema  refolui  poflit;  atque  adeo  cius  cffcylio  perfici  per  conicas  fectiones , & cttam  per  J/.'” 

circulum. 

Non  raro  tamen  contingit  vt  Problemati  fjtisfieri  poflit  per  plures  conicas  fedtiones  im. 
infinitum,  & quidem  eiufdcrr.  fpcciei,  nempe  paraboles,  hyperboles,  vel  clliplcos , metho- 
dice tunc  proceditur  inquircrdoquxnamxquationes  ad  conftruiftioncm  Problematis  con- 
ducant; fieri  enim  poteft,  vt  ad  id  conducant  aquationes  pertmentes  ad  circulum , & cllip- 
fim,  vel  ad  circulum  & parabolen  &c  . 

Multoties  autem  eucnit,  vt  inftituta  Rcfolurione , peruentum  fit  ad  quantitates  imagina- 
lias,  vel  faVcm  ad  foiidas  quantitates , inter  quas  detur  aequalitas  , ad  cuius  explicationem  tjnmatotarit 
opus  eft  Algorithmo  in  quantitatibus  prxdidfis ; hoc  tamen  terrere  non  debet  Anaiyftam , <■ 
oam,  vt  inferius  conftabit,  adime  via  Kcgia  proceditur,  in  huiufmodi  rcfolutiombus.  Qtiod  ,w 
vt  aliquo  exemplo  illuilremus  fit, 

r X O S L E M J. 

iit  ini  unitum  quatuor  quantitates  Geometrice  proportionales  rcperire , ita-vt  differenti*^ 
quadratorum , tjut  fiunt  ab  illis  ,/int  tn  harmonica  ratione . 

INftitutaRefolutione,  tandem  adhibita  decenti  antithefi , atque  parabolifmo,  ad  aqua- 
tionem deuenitur:  vnde  colligitur  Porifina,  vt  eligantur  tres  quantitates , quarum  qua- 
drat a fint  harmonice  proportionalia,  & quadrato-quadratum  minoris  iungatur  cum  pro- 
ductu ex  quadratis  duorum  minorum,  fumma  diuidatur  per  quadrarum  maioris  mulcatum 
minoris  quadrato;  hinc  enim  comparabitur  quadratum  minimi  &c.  Et  nihilominus  cffc- 
ftio  Geometrica  abftinct  ab  huiufmodi  quantitatibus,  quoniam  id  totum  ad  analogyfinum 
inter  plana,  atque  aded  latera  rcuocatur. 

Itemfipropqnatur 
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T res  quantitatis  proportionales  inaquales  adinuenire,  qua  cum  alia  quauis  data , quadrila~ 
terum  circulo  quidem  tnftrbttbtle , efficiant , 
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Inm  luBU>  T)Oft  enim  debitam  rcduiftionem  fecundum  Artis  pracepta , ad  aquationem  illam  de- 
•u'nifflU.  JL  ucnitur,  ex  qua  Porifma  deducitur,  vt  ex  quadrato  diametri  data  tollatur  quadrati  m 
. quadrantis  diametri , refiduum  ver6  ducatur  in  quadratum  diametri , & ex  produ&o  aufe- 
ratur duplum  produflum  ex  cubo  quadrantis  diametri  in  diametrum ; reliquum  vero  diui- 
datur  per  quadratum  diametri , quotientis  capiatur  dimidium , ex  cuius  quadrato  fobtra- 
hatur  quadrato-quadratum  quadrantis  diametri,  reiidui  latus  quadratum  fupradifto  dc- 
tradhun  & additum  dimidio  dabit  quadrata  minoris,  maiorifquc  lateris  inferibendi.  Ht 
nihilominus  in  cfleiftior.e  Geometrica  huiufmodi  quantitates  vitantur.  Totum  autem  id 
ad  analogifmum  rcuocatur  inter  plana , atque  adeo  latera  &c. 


Pracepta  pro  Refoluendis  Problematibus  benefeio  Speciofe  Algcbra  ua. 
rjfr  Exemplis  illufirantur . Cap.  V HI, 

1 Vt  enim  aquatio  fimplex  cft  aut  aflfcfta , & vtraque  vel  plana , vel  folida . 

PRIMVM  EXEMPLORVM  GE*NVS 
Ad  quod  Problemata  pertinent  Plana,  in  quibus  fimplex 
atquatio  contingit. 

PROBLEMA. 

Eitnflunu.  Propofitum  Utut  it  i difptfctre , vt  maior  piri  minerem , date 'fuperet  exttfiu 

v RESOLVTIO. 

Ropofitum  fit  latus  b,  diuidendum  in  duas  partes,  d 

quarum  maior , minorem  fuperet  dato  excerni  d;  Sit  1 

iam  fa<3um,  atque  pars  minor  efto  a;  ergo  maior  erit  a _ 

d ; hoc  enim  pa<2o  pars  maior  minorem  fuperabit  cxcelfu  a __ atjia 

dato  d;&  quoniam  hxfunt  partes  totius  bipropterea  ea-  —————  ^ — 

rum  fumma  debet  aquari  b ; quare  a a d ( hiccnim-. 

cft  fumma  confurgcns  ex  a , & a>$td  ) debet  aquari  b;  Cum  igitur  fit  2 a 4«  d r:  b — s 
ergo  - }‘  = a . Hic  autem  fiftendum  fiquidem  data  magnitudines  ex  vna  aquationis  parte 
exiftunt,  ex  alia  vero  quantitas  quatfita.  Hinc  deducitur. 

P 0 R I S M A. 

trepefitum  Utut  multetur  exctfiu  dato , nam  refiduum  l/ifectum , materem  partem  exhibebit  s 
COMPOSITIO. 

P Ropofitum  fit  latus  diuidendum  AB,  & quidem  in  duas 
partes,  quarum  exceflus  fit  D;  abs  A B auferatur , BC 
aqualis  ipfi  D,-  & reliqua  A C bifariam  diuidatur  in  E,-  nsm 
A E pars  erit  minor ; reliqua  vero  E B maior.  Quoniam-  A" 
enim  A E , E C funfaqualcs , proinde  E B excedet  A E cxcc/Tu  C B ; fed  C B , cft  aqualis 
D ; ergo  E B excedit  A E cxcelfu  D i fed  A E , E B conficiunt  A B latus  propofitum  i ergo 
diuifum  cft  propofitum  latus  AB,  in  duas  penes  prout  Problema  requirit , 
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ALIA  resolvtio, 

d 

PArs  maior  efto  a ; ergo  minor  erit  a — d •,  tota  proin-  i— — . 

deerit  2 a — d,  fcd eadem  eft  data  b ; ergo 2 a — d 
*quabiturb;&perantithefinfict  2 a=3  b d ; quare  fa-  a — (*  * 

flo  parabolifmo  ^4^  aequabitur  a.  Hinc  , 

P O R I S M A. 

Propofito  Uteri  diti  idendo  addatur  data  differentia , nam  aggregati  dimidium  materem  pari 
e em  exhibebit , 

COMPOSITIO, 

PRopofitnm  fit  latus  diuidendum  A B , data..  D 

verd  differentia  D ; protrafla  A B in  C » ita  — — — : 

vt  B C fit  aqualis  D : atque  tota  A C bificcetur 

in  E , nam  A E erit  pars  maior,  minor  autem  reli-  A E B C 

quaEB.  Quoniam  enim  A E,  E Cfunt  aquales,  — — — — — 1 - 

quanto  excciTu  ipfa  E C iuperat  E B,  tanto  quidem  eandem  E B fuperabit  A E;  fcd  E C fu- 
perat  E B exccflu , qui  eft  aqualis  ipfi  D ; ergo  A E fiipcrabit  E B eodem  cxccftu  D ; fcd  A 
E,  E B conficiunt  propoiitum  latus ; ergo  illud  diuifimus , vt  Problema  requirir . 

SCHOLION, 

HOc  idem  in  planis  flue  fuperftcicbus  , dr /olidis  locum  habet  . Vt  Propofttum Jit  b pl.  diui. 

dendum  in  duas  partes , qua  dato  dpi.  differant . Pars  minor  e fio  api.  ergo  maior  erit  a , 
pl.  t dpi.  harum  aggregatum  eft  2 a pl.f  dpi.  quod  aquabitur  b pl. ; & per  antithefin  2 a pl. 
aquabitur  b pl.  — d pl.  ergo  apl.es  --p111-1. . Caterum  vt  quantitates  velati  determinata  tra- 
itentur  b pl.  intelligi  debet  redactum  ad  quadratum , item  dr  d pl.  vnde  ,&  api.,  quare  fit  *• 

53  & hinc  elicitur  Porifma. 

Non  ignorandum  tamen  hoc  idem  Problema  alia  ratione  concipi  pofle ; perinde  enimJ 
eft , ac  illud  propofuilfe . 

Data  differentia  laterum  , dr  aggregato  eorundem  , reperire  latera . 

Eftque  Zctcticum  primum  Primi  Libri  apud  Vietam,  vbi  laterum  aggregatum  idem  eft, 
quod  latus  propoiitum  diuidendum,  cuius  qusfita  partes  funt  qua  (ita  latera,  & partium 
cxccflus  eft  laterum  quarfitorum  differentia . 

PROBLEMA. 

Propofito  lateri  latus  adiuhgere  ,vt  datum  cum  adiuntto , ad  adiunffum  datam  habeat  ra-  Eitmplam., 
tionem.  Opertet  autem  rationem  datam  efte  maioris  ad  minus . *** 

RESOLVTIO. 

PRopofirum  fit  latus  b,  cui  fit  adiungendum  r — 

alterum , vt  datum  cum  adiunflo  ad  adiun-  s — 

ftum  datam  habeat  rationem  vt  r ad  s.  b a 

Sit  :am  faflum , & latus  adiungendum  efto  a ; —————— — — - . ...  i.t.t 

ergo  aggregatum  ex  dato,  & adiunflo  erit  b»Jt  aj  b a 

at  mxta  quxftionis  tenorem,  vt  r ad  s , ita  debet  efTc  btjta,  ad  a;ergodiuidendo,ytr— s 

ad  s,  ita  b ad  a ,•  tribus  autem  terminis  datis , quartus  nequit  ignorari.  Hinc 


Eec  *’ 
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P 0 £ I S M A. 


Vt  differenti*  terminorum  data  rationis  ad  terminum  minorem , it*  tutus  datum  ad  adium- 
Eum Jieri  debet . " ' t . 

COI/  P‘0  / ITIO. 

PRopofitum  fit  latus  A B,  cui  fit  adiungendum  alterum , 
ita  vt  datum  cum  adiundo  ad  adiundum  datam  ha- 
beat rationem  R ad  S,  maioris  ad  minus,-  Conflituatur  A C 
faciens  cum  AB  quemlibet  angulum  C A B,&ipfa  quidem 
A C fiat  aqualis  R : mox  vero  fccctur  D C squalis  S , ita_. 
vt  differentia  terminorum  R , & S , fit  A D : agatur  DB,  cui 
fiat  parallela  C E.  Dico  B E eflc  latus  adiundum  ipfi  A B , 
jtavt  AEadBE,  fitvtRadS.  Quoniam  enim  L/B,  CE 
funt  paralleli;  ergo  vt  A D ad  D C,  ita  A B ad  B E ; quare 
componendo  vt  A C ad  D C,  ita  A E ad  BE;  fcd  vt  A C ad  D C,  ex  conftrudionc.ita  R ad 
S ; ergo  vt  R ad  S , ita  A E ad  B E . Lateri  igitur  propofito  A B adiunximus  latus  B E , ita 
vt  datum  cum  adiundo  ad  adiundum  datam  habeat  rationem . Quod  facere  oponebar. 

M 0 N I T V M . 

Aducrtcndum  c(l  quando  in  ipfa  refolutione  nos  incurrimus  in  terminos  plurcs  propor- 
tionales, ita  vt  quxfiti  magnitudines  a datis  magnitudinibus,  vt  in  (uperiori  refolutione^ , 
non  feparentur , tunc  adhibenda  cft  cura  pro  feparatione,  quod  diuidendo  perficitur. 

Non  raro  contingit,  vt  aquatio,  compofitionem,  fiuc  affedionem  prsfeferat,  & tamen., 
fimplex  iquatio  cft  vt  in  fequenti  Problemate . 

SCHOLION. 

Superius  Problema  hunc  etiam  in  modum  enuntiari  potui fet 
Data  di  (ferent  ia  duorum  laterum , (J-  ratione  eorundem , referire  latera  l 
Differentia  fiquidem  laterum  e St  latus  datum  cui  fieri  debet  additio  latufque  maius  i duobus 
quafttis  ejl  datum  eum  adtunflo  at  vero  minus  ejl  ipfum  adiundum  , yt  itaque  vides  hoc  ind- 
idem recidit  cum  illo . 


PROBLEMA'. 


Eiemplura_» 

111. 


Propojitum  latus  A B vtcunque  diuijum  in  C , ita  protrahere  ad  D ,vt  re  fi  angulum  ADR. 
quadrato  CDjit  aquale . 


RESOLVTIp; 

SItiamfadilm  ,&pars  ACdicaturb;  atCBfitct  b C c B a 

latus  adiungendum  B D cflo  a ; itaque  A D erit  b A— D 

4.  c t a;  & C D , erit  c t a , redtangulum  A D B fub  latere  dato  cum  adiundo  & adiundo , 
nempe  fub  b f c f a,  & a, erit  b a f c a f a’;  At  quadratum  ex  C D erit  c‘  f j c a t a'j  huic  au- 
tem iquari  debet  pndidum  rcdangulum . Vtrinque  auferatur  a‘fimilia  fiquidem  ran- 
quam  lupcrflua  funt  rcijcienda , & remanebunt  ba  fca=t  c't*ca.  Vtrinqueauferatur 
c a,  & fiet  b a = c’  f c a;  vtrinque  auferatur  c a,vt  nota  quantitas  c'  conftituat  vnam  iqua- 
tionis  partem , cui  altera  comparatur , & fit  b a — c a =3  c*  i cum  autem  per  repetitam  anti- 
thcfinadhanc  squationem  peruentum  erit  inftituaturparabolifmus  per  b — c,  nam  inde 
quidem  emerget  aquatio  £^=3  a.  Vndc  refoluta  xquationc  in  analogifmiim  vt  fuoloco 
docuimus , fit  vt  b —•  ad  c,  ita  c,  ad  a , Hinc  ^ " 


PO- 
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* P O R 1 S M A. 


Piat  i/t  differentia  fermentorum  AC  ,C  B adC  B ,itaC  B ad  aliud ; hoc  enim  erit  latus  ad- 
iungcndum . 

' COMPOSITIO. 


SEceturE  C squalis  C B , & fiat  vt  reliqua  A E ad  A_— D 

E C,  vel  C ii,  ita  C B ad  B D . Dicorc&angulum  E C B 
A D B squale  cflejquadrato  C D . 

Quoniam  igitur  efl  vt  A E ad  E C,  vel  C B,  ita  C B ad  B D , ex  conftruiftione ; reuocata 
proportione  ad  squalitatem,  rc&angulum  fub  A E,  B D,  squabirur  quadrato  C B , vtrin- 
que  addito  rectangulo  fub  E C,  vel  C B,  & B D;  ergo  rcQangulum  fub  AC.&B  D.squa- 
bitur  rc&angulo  fub  C D,  & C B.  Rurfus  addito  vtrinque  rectangulo  fub  C D,  & DB  er- 
go re-tangulum  fub  A D , & D B , hoc  cft  rcetangulum  A D B squabirur  quadrato  C O. 
Quod  facere  oportebat . 

S C H 0 L 1 O fi. 


Ex  dictis  facili  intclligts  Analyfeos  prafidio  conflare  conditionem  Problemati  frangendam, 
flne  qua  Problemati  peri fatis  non  potefl , nam  ex  datis  quaptum  inuentri  nequit ; debet  enim 
AC , maior  e fle  ipfa  C B ,vt  ex  AC fub  trahi  pojft  B C ; hac  enim  fubtraclio  ad  huiu fmodi  Pro- 
blematisfoluttonem  requiritur ; C~  quidem fl  AC  foret  aqualis  vel  minor  quam  C B , Problema 
foret  impofibtlc;  nam' AC  cum fuerit  aquatis  ipfl  C B,  non  poterit  reti  angulum  A T>  B aquale  ef- 
fe  quadrato  C D:  nam  A B foret  bifariam  diuifa  in  C,eidemque  adietta  B D;  atque  adeo  reti  an- 
gulum A D B,  vna  cum  quadrato  C B per  /est  tam  fecundi  aquale  effet  quadrato  C D ; /olunt  igi- 
tur reti  angulum  A D B,  non  poflet  epe  aquale  quadrato  C D , fed  minus , C~  multo  mmus  etiam 
fl  AC  [apponeretur  minor  quam  C B,  vt  conflat . 

Sed  aliter  per  proportionalia  procedendo  fic  inftituctur  fecunda  Rcfolutio. 


‘OS 


RESOLVTIO. 

Voniam  igitur  b a f c a f a'  squatur  c’  f a c a t a*  A- 
ergo  reuocata  squalitate  ad  proportionem , erit 
vt  b t c f a aa  c f a,  ita  c t a ud  a t ergo  diui- 


dendo,  vt  b ad  c f a,  ita  c ad  a ; ergo  permutando,  v t b ad  c,  ita  c f a ad  a ergo  diuidendo, 
vtb  — cadc.itacada.  Hinc 


p o R l S M A\ 


fiat-Jt  differentia  fegmentorum propopu  linea  ad  linea  fegmentum  minus , ita  huiufmodi 
fegmentum  ad  aliud ; hoc  enim  erit , quod  quarelur . 


COMPOSITIO, 

S It  propofita  reda  AB,  cui  fieri  debeat  additio  &c.  cum  b c a 

autem  ipfa  fupponatur  fcfta  in  C fiat , vt  A E differen-  — — — 7 ~ 

tia  fegmentorum  A C,  C B ad  C B , ita  C B ad  aliam  BD;  ^ E C B D 

Dico  B D problemati  fatisfacerc . Quoniam  enim  cft,  vt  A E ad  E C feu  C B , ita  C B ad  B 
D;  ergo  componendo  vt  AC  ad  C B,  ita  C D ad  B D,  ergo  permutando  erit  A C ad  C D> 
> ita  C B ad  B D , ergo  componendo  vt  A D ad  C D , ita  C D ad  B D , & reuocata  propor- 
tione ad  squalitatem  rcftangulum  fub  A D &BD  hoc  eft  rcgangnlum  A B D , squabi- 
tur  quadrato  C D.  Quod  facere  oportebat . 


Coa- 


UtlMnJttm . 
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Confpecius  prioris  Refolutionis , atque  Compofitionis , 


Initium  Refolutionis 

bafcata'=  ofacata’, 
Vtrinquc  auferatur  a'. 
batca=c't»ca, 

Vtrinque  auferatur  c a. 

bas  c‘tca, 

Vtrinquc  auferatur  ca 
b -a  -ca=  c*. 

Inftituto  parabolifma  fit 

■xL  ' — — a.crgo 

Rcuocata  aequatione  ad  proportionem 
Yt  b c ad  c ita  c ad  a. 

Finis  Refolutionis . 


1 Finis  Compofitionis 

feu  A D B s:  quadrato  C D • 

I ACBD  f CBD  f quad  B D 3 quad;  C B 
t -f  i CBD  t quad  B D 
■ Vtrinque  addatur  quadratum  B D. 

I A CBD  t CBD—  quadr.CBt  * CBD. 

I Vtrinque  addatur  C B D. 

I ACBD  3 quadrato  CB  t CBD, 
t V trinque  addatur  CBD 
I AC  BD  — CbD  3 quadrato  C R. 
j Rcuocata  proportione  ad  squalitatem 
I Vt  AE  ad  EC  vel  CB  ita  CB  ad  BD . 

1 Principium  Compofitionis , 


ConfpcEtus  fecunda  Refolutionis , atque  Compofitionis , 


Initium  Refolutionis , 
b atcata’=  Cticala' 
Rcuocata  squalitate  ad  proportionem 
Vt  b t c t a ad  c t a ita  c f a ad  a. 
diuidendo 

Vt  b ad  c t a ita  c ad  a. 

permutando 
Vt  b ad  c ita  c t a.  ad  a 
diuidendo 

Vtb-cadcitacada. 

Finis  Refolutionis  * 


| Finis  Compofitionis. 

fcu  A D B 3 quadrato  C D. 

I AC,  BD  t c B D t quad:  BD  3 quad.  C B 
t bis  C B D t quad.  B L) 

! Rcuocata  proportione  ad  squalitatem 
j Vt  A D ad  C D ita  C D ad  B D. 

componendo 

Vt  A C ad  C D ita  C B ad  B D. 

permutando 

Vt  A C ad  C B ita  C D ad  B D 

componendo 

Vt  A E ad  E C fcu  C B ita  C B ad  B D, 
Initium  Compofitionis,  , 


Superius  Problema  fuit  propofitum  de  proportione  squalis  ad  squale ; praeclarius  foret  fi 
proponeretur  vniuerfaliter  de  quacunque  ratione  .videlicet . 

Vropofitum  latus  A Blvteunque  diutium  in  Ciitaprotrabert • adDyVt  Ttlt ungulum  AD  B ■ 
ad  quadruum  C D,  datam  habeat  rationem . 

Problema . 

^ Vropofitum  lutus  in  duas  partes  dividere  ,vtrccl, angulum  fub  partibus  ad  quadratum  dtjjfi - 
unu  rcnlu  parnam  datam  habeat  rationem . 


RESOLVTIO. 

DAtiun  fit  latus  diuidendum  a b , proportio  verd  data  fit 
vt  r ad  s . Pars  vna  eft  b | a’,  alia  erit  b --  a , ita  vt  diffe- 
rentia partium  fit  a a , reit angulum  ver  b fub  partibus  erit  b — 
a’ : quadratum  differentis  partium  erit  4 a' ; vt  autem  eft  r , ad  - 
s,  ita  debet  effe  b“  — a‘,  ad  4 a*,  fcu  vt  4 r,  ad  s,  ita  b’  --  a\  ad  a’; 

$ componendo  erit , vt  4 r | s ad  s,  ita  b'  ad  a‘ . Hinc  deducitur . 

fORlSltA, 


R — 
S — 


2 b 


b t a b — a 


Vt  eft  quadruplum  primi  termini  plus  termino fecundo  ad  ipfum  terminum  fecundum , itaJ. 


tf  quadratum  dtttpidq  lateris  diuidendi , ad  quadratum  dimidia  differentia  parttum 


COM- 
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COMPOSITIO . 


K 


a 1 1. primi. 
b ). primi  . 
e io.  prini. 
d j 1.  primi, 
C).  ?rim. 


DAtum  fit  latus  A B diuidendum , vt  Problema  iu- 
bet;  dataque  fit  ratio,  vt  L ad  K,-  a punito  A duca- 
tur linea  ad  panes  B , faciens  angulum  quemcunque  eu 
A B,  & ex  ipfa  abfcindarur  A G , quadrupla  termini  pri- 
mi L,  ita  vt  F G fit  squalis  L,  & A F fit  tripla  ipfius  F G. 

Deinde  fiat  G H Tegmentum  xqualc  ipfi  K,  duplicetur  G 
H Tegmentum  in  E , & Tuper  A E deTcribatur  femicircu- 
lus  A I E:  mox  a punito  H excitetur 3 perpendicularis  H 
I,  cui  fiat b squalis  H D , & A B diuidatur  ‘ biiariam  in_. 

M,  ducaturque  H M , cui d A punito  D agatur  parallela^ 

D Ci  & NMe  fiat  squalis  ipfi  M C;  erit  autem  N C diffe- 
rentia partium  A C,  C B;  fiquidem  ab  squalibus  A M , M B , auferuntur  squales  N M , M 
C;  ideo  A N,  C B Tunt  squales;  quare  A C,  C B, differunt  per  N C;  & faitum  eft  quod  Po- 
rifmaiubct. 

Nunc  ad  dcmonftrationem  accedamus,  quam  per  Analyfcos  filum  deducemus . 

Quoniam  vt  eft 1 A H ad  H E , fcu  G FI , ita  etiam  quadratum  ex  A M dimidia  totius  di-  fc«r.io./v«i 
uidcndx  A B , ad  quadratum  ex  M C , dimidia  differentia  partium  A C , C B , erit  e diui-  5 5“*"- 
dendo  vt  A G,  adG  H.feuH  E,  ita  quadratum  ex  A M,  minus  quadrato  ex  MN,  ad  oua- 
dratum  ex  M N , fcu  vt  F G ad  G H , ita  quadratum  A M , minus  quadrato  M N , ad  qua-  eu  e„im  « 
dratum  M N quater . At  vero  quadratum  ex  A M minus  quadrato  ex  M N , squale  eft  a h ,j  h d 
rediangulo  fub  partibus  AC,  C B , & quadratum  quater  ex  dimidia  differentia  N'  M , eft  ^'m  'c* 
squale  totius  differentis  N C , quadrato ; ergo  vt  eft  F G ad  G H , ita  erit  rciftangulum  A mjc  *t  quTa. 
C B,  nempe  re&angulum  fub  partibus  ad  quadratum  differentis  partium  N C i fcd  F G eft  i ^ >d 
ad  G H,  vt  L,  ad  K,  itaque  Tedta  eft  A B,  in  C,  vt  Problema  poftulat  Scc.  „ i“ui  TJ 

gpqd  oportebat  &c. 


Protlemal 

In  dati  trianguli  ECC , quadratum  inferibere . 

Hoc  antiquum  Problema  eft  ab  alijs  lolurum,  nos  tamen  alia  via  refolutionem,  compo- 
fitioncraque  inftituemus.  * 


£ ica  quJd 
M ad 
MC. 

Eicm;  luiru* 

V i» 


C 


resoevtio; 

CAdat  C K perpendicularis  ad  E G,  & appelle- 
tur b ; Tegmentum  autem  E K nuncupetur  d : 

& iegmentum  K G efto  f : at  vero  Tegmentum  C M 
efto  a ; ergo  M K , erit  b-a . V t autem  eft  C K ad  K 
E,  ita  C M ad  M N ; vt  itaque  b , ad  d , ita  fiat  a , ad 
aliud,  illudque  erit  i',  quod  squabitur  ipfi  N M . 

Rurfus  vt  C K,  ad  K G , ita  C M ad  M L j quamob- 
rem  erit  vt  b,  ad  f,  ita  a , ad  '■{ , & ita  'j  squabitur  M 
L.  Quapropter  erit  squatio  huiuTmodi  £ 4.  £ ~ b — 
a;  atque  adeo  da>$<  f a squabitur  b‘  - a b .•  & per  antithefin  d a fa  a b squabitur 

. i qux  quidem  squatio  fi  ad  proportionem  reuocetur,  erunt  proponionales  hi  termini, 

nimirumd  tftb.b.a.  — 

Hinc  autem  deducitur . 


p o r i s m ‘a  : 


SUmJt‘cr  ’ 1"*  ^ ‘e1u^‘s  tffi  trianguli  dati  plus  perpendiculari  cadente  2 vertice  ipfins', 

C fiat  vt  hic  aggregatum  ad  lineam  perpendicularem  tam  didam , ita  hac  ad  aliam  i hac 


enim 
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t nim  tertii  proportionalis,  erit  ruditis  pretium,  atque  differentia  inter  perpendicularem,  dp 
latus  infer iiendi  quadrati , 

COMPOSITIO', 


DAtura  fit  triangulum  E G C , in  quo  quadra- 
tum dcfcribcrc  oporteat . 

Sumatur  E O , ita  vt  fit  squalis  bafi  E G , plus  C 
K perpendiculari ; & fiat  vt  E O ad  C K , ita  C K ad 
C M ; erit  proinde  reflangulum  fub  E O , & C.M 
squale  quadrato  ex  KC;  & quiaGO,  CK  fijnt 
squales , erit  reflangulum  fub  C M,  & G O,  squa- 
le rcflangulo  K C M ; quo  vtrinque  fublato  erit  rc- 
flangulum  fub  E G , & C M squale  quadrato  ex  C 
K,  minus  rcflangulo  K C M;  ergo  reflangulum  fub  E G , C M squale  erit  reflangtilo  C K 
M ; Vt  igitur  E G adC  K,ita  MKad  C M,  & vt  EG  ad  C K,itaNLad  CM;  ergo  NL  cft 
1 qualis  M K , vc!  N H;  cft  itaque  H L quadratum  ex  H I , quxfitum . Deferipiimus  itaque 
quadratum  in  propofito  triangulo . Quod  facere  oportebat , 


—o 


Problema , 


Data  fumma  duorum  laterum , & differentia  quadratorum  ab  ipfis , rtperire  latera  , feu  da- 
tum latus  dittidere  &e. 

PRopofitum  latus  diuidendum , vel  fumma  laterum  fit  K 

ib;  & refla  k poffit  differentiam  quadratorum . Uif-  - 

ferentia  laterum  fit  a;  pars  vna.vcl  vntim  ex  lateribus  erit  i !> 

b 4ra ; aliud b- a, adeo  vtfimul faciant  ab;  differentia.,  • — • — i— _•  ' ■■■■■' 

quadratorum  cft  4 b a ; hsc  autem  squabitur  k’ . Itaque  b -£<a  b:* 

ptoportionales erunt  b.K.4a,  Hinc 

P O R I S M 'Ai 

Sume  dimidium  lateris  diuidendi , vel fumma  laterum ; deinde  relfam , qua  pote  fi  quadra- 
torum differentiam-,  his  autem  tertia  reperiatur  proportionalis  i hae  enim  quadruplum  erit 
differentia  partium , vel  laterum  quafitorum , 

DAtum  fit  latus  diuidendum  A E,  fccetur  bifa- 
riam m C , ad  punflum  C excitetur  perpen- 
dicularis C I,  quae  poffit  diflerentiam  quadratorum 
partium:  agatur  EI, qua:  bifariam  fccetur  in  H;  hinc 
agatur  HG  ad  reftos  angulos  fecans  AE,  in  G (ne- 
ceffario  occurret  ipfi  AE.vt  alias  diflum  eft)centro 
C,intcruallo  GE,  deferibatur  circulus, qui  ncceffa- 
rio  tranfibit  per  Lcu  dufta  GI,  GE,  fint  squales,  & 
peripheriafccet  EA  protraflam in F ; fecetur au- 
tem F C in  quatuor  squales  partes,  quarum  vna  fit 
BC,-  Dico  qusfitas  lateris  partes  effe  AB,BE, 
adeo  vt  quadrata  illarum  partium  differant  qua- 
drato ex  C I . Secetur  C D squalis  ipfi  C B , & erit 
D E squalis  A B ; conftituatnr  figura  vt  vides  fa- 
flo  B L M E quadrato  fuper  B E ; quadratum  B M , 
differet  a quadrato  NM , feu  quadrato  ex  DE , hoc 
eft  quadrato  ex  A B per  gnomonem  O P Q,  feu  per 
quadruplum  reflangulum  E C B , hoc  cft  per  reflangulum  E C Fi  fed  hoc  reflangulum  cft 
squale  quadrato  ex  Cl  j ergo  diuifum  cft  latus  A E , in  punflo  B,  quemadmodum  Proble- 
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maiubet.  Manifcftumcft  autem  reflam,  quspotcft  planum  datum  debere  effc  minorem 
dfprobkmartLdlUldCnd° ' qU°d  amtnaducrafrc  01«««  pro  condicione  propofici  rcfolucal 


Secundum  Exemplorum  genus  , ad  quod  pertmeni  illa  Problemata,  in  quorum  Re/o . 
lationibus  aquationes  affecta  intercedunt,  non  trafeendentes  tamen 
Planorum  Limites . 


Saquitur  agendum  de  Problematibus  illis,  quorum  refoluti»  aequationes 
affe&as  expofeit ; fit  igitur 


Problema  . 

Dato  rclt angulo  fub  lateribus , & differentia  laterum , inuenire  latera  i 

RESOLVTIO. 

DAra  fit  laterum  digerentia  b , & reftangulum  cfto  z’ ; b 

latus  minus  efto  a , maius  erit  b *j«  a ducatur  brfta  — — -- 

in  a , fit  b a a‘  =3  z‘ , explicata  aequatione  fiet  vnius  radi-  b*$ta 

cis  pretium  C z‘ ) — j-  b . Hinc 

P 0 X I S M Ai 


guadratt  dimidij  data  differentia  addatur  planum , & huius  aggregati  lateri  fub. trahatur 
dimidium  differentia , reftduum  enim  erit  latus  minus ; vnde  maius  non  latebit. 


C OM  P 0 St  f 10'. 

DAta  fit  differentia  laterum  A B ; planum  autem,  cui 
ecquale  eft  rcdtangulum , fit  Z,  quad, , fcu  quadr.  cx 
C D; « fecetur  A B bifariam  in  C , & ex  punito  C, « excite- 
tur perpendicularis  C D,  agatur  D B,-  modo  centro  B,  inter- 
uallo  B C deferibatur  circulus  fecans  B O in  E ; protrahatur 
D B ad  F;&  fidum  erit,  quod  Porifina  iubet . Quadrato  fi. 
quidem  cxCB  dimidio  differentia:  data:  , addidimus  qua. 
oratum  ex  C D;  etenim  O C B angulus  redus  cft ; ac  proin- 
de quadratum  ex  B D aequale  > erit  quadratis  ex  C D,  C B . 

& ab  ipfo  latere  D B abftulimus  B E dimidium  differenti* ; 
at  protrada  D B ad  F,  additur  E D , ipfi  E F , qu*  cft  differentia  squalis  dat*  A B . Dico 
latus  minus  effe  E D,  & maius  D F . Quoniam  enim  D C •'‘tangit  circulum  in  C , • erit  re-  scw  siatn' 
flangulum  F D E squale  quadrato  C D , fcu  Z quadr.  Latera  vero  E D , D F , differunt  ' 

per  E F,  hoc  cft  A B,  inucnimus  ergo  latera  &c.  Quodfacere  oportebat . 


* 10  .palmi, 
/ili.frim. 


} 17  friari. 


RESOLVTIO  II, 

Vel  latus  vnum  efto  a,  aliud  erit  a »!•  b,  nempe  latus  maiusj  quamobrem  a'  >}•  b a =:  V; 
atque  adeo  a b , z , a , erunt  proporrionalia . Dato  autem  medio  4 tribus  lateribus  pro- 
portionalibus, & differentia  extremorum  dantur  latera.  * ' 


Fff  com; 
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• .O  pri/rL  C b enim  differentia  AB,*  fccctur  bifaria  in  C;  fit  rctfta  BD 
fn.frimi.  ^ perpendicularis  media 'nter  duas,  quarum  differentia  A 
B , ducatur  C D , modo  centro  C interuallo  C D deferibatur 
periferta  in  E,  F vtrinque  ipfam  A B producam  fccans  i erit  F 
B latus  maius,  vt  B E minus,  medium  autem  B D . Quoniam,, 
igitur  F A,  & B E , funt  squales , eft  itaque  A B differentia  Ia* 
terum , & rcdtangulum  FBEj.  squale  quadrato  ex  B D i fa- 
. dium  eft  igitur  quod  oportebat . Inuenimus  enim  latera  F B , B E , qdorum  differenda  eft 
A B data,  & rcdtangulum  F B E squale  eft  dato  plano,  fcilicct  quadrato  exBD  &c. 

PROBLEMA, 


duobus  tutoribus,  ultorum  itu  dividere,  vt  re  It  angulum  fub  indiuifo,  efr  altero feg- 
tnentorum  diuifi , ad  quudrutum  reliqui figmenti  datam  bobeat  rationem , d 

PRopofitum  latus  efto  b ; diuidendum  quidem  alterum  fit  d t b 

ratio  vt  d ad  r.  Pars  vna  fit  a,  alia  erit  b — a , hoc  modo  fi — — ■ ■ ■ — 

mul  fumpts  conficiunt  b;  fi  vcri>  b — a>ducatur  in  d,  producetur-  a b — a 

tl  b — d a;  & erit  d b — d a,  ad  a* , vt  d ad  r i ob  id  fiet  squatio  huiufmodi  d b r =s  d a\  In- 
ftituto  parabolifmo,  nimirum  omnibus  diuifis  per  d,  fiet  squatio  huiufmodi  b r - r a = a1; 
& per  antithcfin  a;  r a =i  b r . Reperiatur  media  proponionalis  inter  b , & r , firque  illa 

z,  cuius  quadratum  z‘ . Itaque  erit  a'  + ra=  z’,  cuius  J),  Q erit  $ Q_(  i r'  tfuf-  7 r . 

Poffumus  etiam deuenirc  in  notitiam  ?t  Qhuius «quationis,  fi  habito  re&angulo  fub  ex- 
tremis , & differentia  extremarum,  reperiamus  extrema  atque  adeo  fint  a t r.  £ Qfb  r;)  a. 
t^unini  proportionales , Hin§ 

t 0 R l S M A. 

tuter  totum  lutus  diuidendum , & fecundum  terminum  duttt  rationis  referiatur  latus  medi a 
loco  proportionale ; Deinde  quadratum  dimtdij  fetandi  termini  addatur  quadrato  lateris  tam-> 
dUlt,  CT  ex  aggregati  Utere  auferatur  dimidium  prudtelum , num  reliquum  erit  rudsx , qua  fit 
a &c.  Vel  fiat  quod  potefl  rcli  angulum  fub  lutere fello , & fub  fecundo  termino  datu  rationis , 
latus  medto  loco  proportionale  inter  exirem* , quorum  differentia. fit  terminus  idem  fecundus 
stationis  dat*  , 

compositio: 


4,  te.  frituu 

* ' 


ylt/tru. 


DAta  fint  duo  latera,  quorum  vnum  A B,  alterum  D,  & illud  ita  fit  diuidendum,  vt  re^ 
ftangulum  fub  D indiuifo,  & fegmentoru  vno  diuifi.ad  quadratum  alterius  figmen- 


ti[fit  vt  DadR. 

’ Sumatur  E A,  qus  fit  squalis  dats  R , bifariam  « diuidatur  in  F i modo  g excitetur  E G, 
qus  poflit  redtangulum  fub  A B , & R : ducatui  G F ; centro  F .interuallo  F G deferibatur 
circulus  fecans  datum  latus  diuidendum  AB, 


in  C . Dico  re£t angulum  fub  C B,  & D , cfle 
ad  quadratum  ex  A C altera  parte , vt  D ad 
R . Quoniam  igitur  rc&angulum  E C A , 
hoc  eft  AC  quadratum  , plus  re&angulo 
C A E , squale  eft  EG  quadrato , hoc  eft 
re&angulo  fub  A B,  & R , hoc  eft  rctftangulo 
E A B ; per  antithcfin  rc&angulum  E A B , 
minus  re&angulo  E A C , hoc  eft  reitangu- 
lum  fub  E A , ic  C B , squale  erit  A C qua- 
drato . Sed  re&angulum  fub  D , & B C , > eft 
ad re^t angulum fubBC,  &EA,  vtDadE 


t 
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A ,hoc  cft  vt  O ad  R j ergo  rcdhngulum  faflum , fub  D , & C B ,/Cft  ad  quadratum  cx-  A /w,„- 
c,  quod  erat  aquale  rcftangulo  fub  E A,  & C B;  erit,  inquam , vt  D ad  R.  Quod  facere* 
oportebat . Dimfum  cft  igitur  latus  datum  A B in  pundto  C fic , vt  rcflangulum  fub  vna- 
pane  C B comprehenfum , & fub  dato  latere  D , ad  quadratum  alterius  partis  A C haber 
datam  rationem,  vt  D ad  R.  Quod  facere  oportebat , 

Aliter  eidem  Problemati  fatislaciemus . 

DAta  fint  latera  A B.BD.& oporteat , exempli  gratia,  diuidere  B D , ea  lege  vt  re- 
ttangulum  fub  wfetfto  latere  A B,  & fegmento  vno  lateris  B D ad  quadratum  alte- 
rius legmenti  ciufdcm  B D , datam  habeat  rationem 
vt  A B ad  D E.  Inter  B D,  D E * reperiarur  latus  z , 
medio  loco  proportionale , erit  t quidem  quadratum 
ex  z xqualt  rcitangulo  fub  B D,  D E.  Deinde  habi- 
to quadrato  ex  z ; & differentia  extremorum  laterum  A B 

D E,  reperiantur  extrema,  quorum  maius  fit  CE-  mi- 
nus autem  C D . 

Quoniam  igitur  quadrarum  ex  z , vel  rcflangulum  B D E xquale  cft  re&angulo  E C D, 
ex  conftruaione  ; fi  commune  fubrrahatur  redangulum  CDE,>  remanebit  reilangulum  „ 

E;itnqU^T‘adr'KO  cx  C D:  fed  «Angulum  ABC,  cft  /ad  rectiangulum  fub  * 

B C,  D E,  vt  A B ad  D E;  ergo  redangulum  ABC,  erit . ad  quadratum  C D,  vt  A B ad  D . 

E.  Quod  iaccrc  oportebat.  7 1 

ProUema . 

fropojitum  Utus  induas  f>artts  diuidere  ,vt  rell angulum  fub  ipjis  aquale  Jit  piant  faBoex  *««"pl»®-. 
differentia  f artium  ia  Utus  aliud  datum,  1 ‘ m. 


•t  i § jtxti. 
fi  1 7 /rxti. 


C D 


resolvtio. 

PRopofitum  fit  latus  b diuidendum  in  duas  partes , b d 

vt  refiangulum  fub  ipfis  xquale  fit  plano  fadlo  

ex  differentia  partium  in  aliud  datum  latus  d.  Pars  a b — a 

vna  cfto  a,  alia  erit  b - a:  redtangulum  fub  his  eftba-a‘;& quoniam  b - *a  eft  difTcren- 
tia  partium,  fi  hxc  ducatur  in  d,  fiet  produdlum,  quod  xquabitur  ipfi  b a — a‘;  productum— 
autem  iftud  eft  b d --  i d a ; proinde  fiet  xquatio  huiufmodi,  nimirum  b a --  a'  — b d — ad 
a;  & per  Antithefin  fiet  b atjta  d a,fcu  b a f j d a — a*  =3  b d ; huius  autem  xquatjonis  ra- 
dix eruetur  iunta  Artis  prxeepta » in  qua  quidem  extra&ione  per  b a d , nos  intelliga- 
tnus  g , quod  hic  liberum  fit  magnitudines  ad  libitum  nominare , ad  confufionem  curtan- 
dam; atque  adeo  fiet  ’T g - Jk  Q£  ig*  ~bd;& erit  pars  minor . Hinc. 


P O X I S M A. 

'Ai latus  diuidendum  addatur  dkflum  alterius  dati ; ef  hoc  aggregatum  biffeceiar ; ah  tiut 
natem  quadrato  f abducatur  rell angulum  fallam  a datis  lateribus ; nempe  a dtuidcndt , ejr  ab 
altero : refdtti  fumatur  Utus , quod  fi  fubtrabatur  ab  iUo  dillt  dimidio,  habtbitur  pars  minor 
Utens  diuidcndt ; vnde  maior  non  latebit , 


C O It  P 

PRopofitum  fit  latus  diuidendum  A B ; 

fitque  latus  alterum  K : oporteat  di- 
ludere  vt  imperatum  eft.  Producatur  AB 
vfque  ad  D,  fic  vt  B D fit  dupla  ipfius  K, 
adeovtBG.G  D fintxquales vniK ,& B 
D dupla  ipfius . Tota  vcr6  A D diuidatur 
bifariam  in  O , & fuper  A O deferibatur 
femicirculus  A EO,  in  qno 1 accommo- 
detur  A E,  qux  poffit  recftag.  fub  AB.&  K, 
ducatur  OE,  qux  poterit  differ  .inter  quad. 


o s \ r io'. 

< K 


apriauftap. 
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ex  A O,  & A Ei  centro  O,  intcruallo  O E deferibatur  circulus  E F H,  fecans  D A in  F . Di- 
co AF  partem  effe  minorem  dati  lateris  A B,  & F B,  maiorem ; adeo  vt  redtanguhim  fub  A 
F . F B fit  aequale  rcdangulo  fub  differentia  iftarum  partium , & data  reda  K . Secctur  B 1 
aequalis  A F , & erit  F I differentia  partium  A F , F B . Quoniam  igitur  A E O angulus  rc- 
dus  eft,  erit  A E tangens  circuli  F EH ; proinde  rcdangulum  H A F erit  aequale  quadrato 
ex  A E ; fed  redanguIoH  A Fcft  ntqualc  rcdangulum  D F A , ob  id  hoc  illi  erit  xqualej . 
Itaque  rcdangulum  D A F minus  quadrato  cx  A F , cft  aequale  quadrato  ex  A E . hoc  eft 
rcdangulum  iub  A B,  plus  dupla  K in  A F,  aequale  eft  rcdangulo  A BG;  hoc  enim  cxcon- 
ftrudionc  cft  aequale  quadrato  cx  A E.  Quamobrem  rcdangulum  D A F minus  quadrato 
cx  A F aequale  cft  rcdangulo  A B G,  minus  redangulo  fub  BG  in  A F bis ; hoc  cft  rcdan- 
gulo fub  F I,  & B G;  hoc  cft  K ; ergo  rcdangulum  A F B fub  partibus  aequale  e ft  redangu- 
lo  fub  F I differentia  panium,  6c  K data . 

Problema , 

ll.it  a ratione  interualli  quadratorum  mitioris  extremi,  & medi/  ad  quadratum  maioris , ini 
tsenirc  tria  latera  proportionalia , 

DAta  fit  ratio  vt  s,  ad  r,  minoris  ad  maius ; fumatur  autem  r , pro  maiori  extremo : mi- 
nus vero  fit  a,-ob  id  r a aequabitur  quadrato  mcdij;quamobrem  interuallum  quadra- 
torum minoris,  & medij  erit  r a — a’;  Vt  autem  cft  s,  ad  r,  ita  debet  ede  r a — a’  ad  f;  q uam- 
obrem  r’  a — r a'  xquabitur  r s . Omnibus  autem  applicatis  ad  r , fiet  r a — a’  ra  r s i huius 
autem  aquationis  radix  cftj-r— rsf-Jr*  — rs)  & erit  minus  extremum . Hinc  vero 

I O R 1 S M A. 


Sumatur  dimidium  termini  maioris  data  rationis , & ab  eius  quadrato  fubtr abatsir  rettani 
palum  facium  fub  ipfis  termtntsfcfidui  vero  latus  quadratum  Jubtrahatnr  a pr adiit  0 dimidii, 
& remanebit  latus  minus , 

Oportet  autem  rcclam,  qua  potejl  pradt&um  reil  angulum  minorem  efe  dimidio  maioris  teri 
mini  i fi»  debet  re  ft  angulum  minus  efe  quadrato  ex  dimidio  termini  maioris , 


DAti  fint  rationis  termini  A B,  B E,  ille  minor,  hic  maior: 
fuper  AE , eorum  aggregato  deferibatur  feraicirculus 
AFE.&  fttper  BE,  fcmicirculus  BGE;  agatur  perpendicularis 
BF,a  putido  F,  ada  FG  parallela  ipfi  AE,  occurret  neceffario 
peripherir  ; quandoquidem  minor  B F fupponitur , femidia- 
metro  circuli  BGE  ducatur  G C perpendicularis , & fadum 
erit,  quod  Porifma  iubet;  duda  L>  G. 

Nam  a quadraro  ex  G O duda  nimirum  a centro  D ad  pu- 
dum  G,  fubtradum  eftquadratii  ex  G C,  & reliquum  fadum  eft  quadratum  ex  C D;  latu* 
autem  C D fubtradu  fuit  a BI),  dimidio  BE  & remanfir  BC, additum  autem  fuit  D E,  & fa- 
dum eft  C Ei  Iam  dico  B'  effe  minus  latus  ex  qwrfiris,  dum  B E eft  latus  maius.  Quoniam 
A B , B F,  B E,  funt  in  continua  ratione,  vt  eft  A B ad  B E,  ita  eft , quadratum  B F,  fcu  CG, 
ad  quadratum  BE;  fed  nC,  BG.BE  funt  in  ratione  continua, & quadrarum  cx  C G eft  diffe- 
rentia inter  quadratum  BC  primi  lateris , &BG  fecundi;  ergo  adinuenta  funt  tria  latera 
B C , B G , B E,  fecundum  prxfcnptam  conditionem , vt  differentia  quadratorum  minoris , 
& mcdjj  ad  quadratum  maaoris,  habet  datum  proportionem , 


f £ O S L E M A\ 

Sato  vno  ex  cruribus  trianguli  angutunp  reOrn^  ambientibus , dat  a que  di  ferent  ii  fcrSem- 
torum  bafeos , triangulum  repertre , * * ' — ~ 


H<3 
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HOc  Problema  Ghctaldus  proponit,  & ei  fatisfacit . Nos  autem  aliter  illud  rcfoltie- 
mus,  & componemus . Datum  fit  latus  maius  b,  differentia  fegmentorum  data  fit  d; 
oporteat  reperire  triangulum . Segmentum  minus  e fio  a ; ergo  maius  erit  d -f.  a ; tota  ita- 
que bafis  erit  d ■»$«•  2 a;  quare  erit  vtd  >J<  2 a,  ad  b,ita  b.addijta.  quamobremd  j da 
aquabitur  b';&per  antithcfincrit  3 d a tj*  2 a’  =3  b'-d'j  ergo  dimidia  erunt  aqua- 
lia. 

d * 11 
d -ijt  a 

d a 1 a' 

-~*^»a'  =^-',  fcu  

3da^fta‘=  b"~d‘.  d!  >£3  d a t$<  2 a- 

2 2 

Ad  confufioncm  tollendam  pro  dimidio  ipfius  3 d fubflituaturg,  & pro  dimidio  ipfius 
b’  — d‘ , intclligarur  z‘ , & erit , explicata  xquatione  fecundum  artem , Radix  huius  aqua- 
tionis hxc  li  QX  j-g’  z')  — i g ■ Hinc  autem  deducitur. 

P O R I S M A. 

Sumtlur  triplum  data  different  it,  & ad  quadratum  quarta  partis  ipfius  addatur  different  ii 
inter  dimidium  quadrati  ex  dato  latere , & dimidium  quadrati  ex  data  differentia ; huius  au- 
tem aggregati  latus  quadratum  minuatur  quarta  parte  tripli  data  differentia ; nam  hac  erit  ■ 
Jcgmcntum  minus . 


DAtum  fit  crus  maius  circa  refium  A B,  fitque  differentia  fegmentorum  C B i fumatur  Il)K^MtK 
F H triplum  ipfius  C B,  & eius  quarta  pars  fit  G H;  adeo  vt  ciufdem  pars  dimidia  fit 
P H ad  punitum  H excitetur  perpendicularis  H I squalis  ipfi  AE,  qua?  polfit  differentiam  ^ 

inter  quadratum  reflj  A D ; nimirum  dimidium  quadrati  cx  A B , & quadratum  ex  B O , tul  ab 
fcilicct  dimidium  quadrati  ex  differentia  CB,  conncftaturGI,  cui  fiat  squalis  GL,&  CiaKum.sc 

- t'  -v  ■*  " difttrcntit— * 


Intclligcrc  enim  oportet , quod  fit  deferipti  femi- 
circuli  A E D fuper  A D peripheria . 

Item  deferiptx  fcmicirculi  COE.  fuper  C B,  pe- 
ripheria bifariam  diuidatur  in  O,  & aftar  fint  C O, 
B Oj  cui  squalis  D E applicetur  in  A E D,  & aga- 
tur A E. 


i 


\ 
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faftum  erit,  quod  Porifma  iubet . Fiat  autem  fegmento  H L squale  L M;  protrahatur  H M 
ad  N,  vt  M N , fit  xqualis  C B,  dat*  differentiae  fegmentorum;  nempe  idem  luper  H N de- 
feribatur  femicirculus,  & excitetur  L K perpendicularis . Agantur  autem  HK,KN.  Dico 
triangulum  HKN,  effe  illud  quod  qusritur. 

Quoniam  enim  angulus  H K N e(l  redlu s , differentia  fegmentorum  H L , L M , cft  M N 
date  ex  conftrudtione  xqualis;  cft  vero  latus  K N maius,  quam  K H,  vt  infra  conflabit.  Re- 
liquum cft  vt  oftendamus  latus  K N , effe  aquale  dato  lateri  A B . Quoniam  P H fcdla  cft 
bitariam  in  G,  & ei  addita  H L , erit  rcdtangulum  P L H , hoc  cft  P H L plus  quadrato  H L, 
vna  cum  quadrato  G H,  aquale  quadrato  G L , hoc  cft  quadrato  G I , hoc  cft  quadrans  G 

H,  H I ; communi  ablato  quadrato  G H , remanebit  rcdtangulum  P H L , plus  quadrato  H 

I.  squale  quadrato  H 1 i ergo  duplum  rcdtangulum  duplo  quadrato , nempe  redcangulum 
F HL,  plus  duplo  quadrato  H L .xquale  duplo  quadr.H  I.hoc  cft  duplo  differentiae  inter 
quadr.  dimidium  ex  latere  dato,&  dimid.  ex  data  differentia,-  ergo  quod  idc  cft,  aequabitur 
quadr.  dati  lateris  A B , minus  quadr.  datx  differentiae  B C ; Quamobrem  quadratum  dif- 
ferentia; BC , hoc  cft  M N,  plus  redlangulo  FHL,  plus  duplo  quadrato  H L,  xquabitur 
quadrato  ex  AB,  fed  quadratum  M N , plus  redlangulo  F H L , plus  duploquadrato  H L, 
eft  squale  quadraro  kN;  ergo  quadratum  KN  aequatur  quadrato  AB;  ergo  rcdla  K N 
aequalis  cft  redis  A B &c. 

Quod  autem  quadratum  MN,  plus  rcdtangulo  FHL,  plus  duplo  quadrato  H L,  fit  squa- 
le quadrato  K N , oftenditur  ex  eo  quia  quadratum  K N eft  squale  redlangulo  HNL;  (cd 
rcdlanguloHNL,  eft  squale  rcdtangulum  FHL,  plus  quadrato  MN,  plus  duplo  qua- 
drato H L;  fiquidem  H L,  eft  squalis  L M,  & F H tripla  cft  ex  conftrudlionc  ipfius  M N ; & 
HNL  squale  eft  triplo  redlangulo  LMN,  plus  duploquadrato  LM.vna  cum  quadrato  MN 
ergo  &c.  Facili  porrb  cft  dcmonftrarc  latus  K N maius  effe  latere  HK.  Si  enim  KH,  KN  ef- 
fent  squalia  latera , etiam  fegmenta  H L , L N effent  xqualia , quod  eft  falfum , cum  fcg- 
menta  ponantur  differre  interuallo  M N , neque  poteft  H K maius  effe  quam  K N ; quando- 
quidem Tegmentum  H L , maius  effet  fegmento  L N , cum  tamen  fegmentum  H L fit  minus 
vt  patet;  cft  ergo  minus  H K,  quam  K N Scc, 

Hic  autem  occurrit  Problema  Florentis  mihi  propofitum  reioluendum  ab  Adolcfccnte, 
cui  nomen  erat  Italice  (aulmc  dei  Bene ; erat  autem  buiuimodi , 


Problema. 


trepeptumflt  rei!  angulum,  in  que  operte  ut  de/crilere  rtil  angulum  alterum  j vt  ia  infra  p* - 
fit  a figura , ita  vt  hoc  fit  quarta  pars  illius . 

RESOLVTIO  I. 

INtelligatur  reaangulum  I C N L refpondens  ipfi  A B C D , Vide  figuram  ad  pag.  415. 
& in  hoc  P T O L refpondear  alteri,  quod  eft  quarta  pars  illius  G E F H . Deinde 
Supponatur  iam  facium,  adeo  ut  rcdiangulum  in  medio  conftitutum  squale  quarts  par- 
ti totius  fit  P O,  cui  quidem  squale  fit  V E N O,  atque  adeoquarta  etiam  pars  totius;  debet 
igitur  inueftigari  X I &c.  Ratio  ver6  quam  debet  habere  I N ad  P 0 fit  vt  R.  ad  S erit  X V 
squalis  V T.  » 

Latus  maius  C N appelletur  g , & latus  ... 

CI  nuncupetur  f : redtangulum  IN  ad  PO,  ' 

debet  effe  vt  r,  ad  s.  < 

Supponamus  autem  XI  ignota  effe  a,  ac 
proinde  redlangul  um  I N , erit  f g redlan- 
gnlum  P O,  erit  redta  vero  TO  erit 
Yr , & redta  C X , erit  f-  a ; Prxterca  X T,  F ; 
rcdla  erit  g - ; quamobrem  rcdiangulum  \ 

X Z erit  g f — _ g a tft redlangu- 

lum  autem  T N erit  - '-fl . Duplum  au- 
tem rcdiangulum  V N,  feu  X Z,  plus  duplo 

reft  angulo  T N eft  g f- - g a tjr  ^ t 


N Y T 

i' 
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W*5  . feu  quod  idem  eft  g d - g a - & *f*  -ifii ; duplum  autem  redtangulum  POtfl 

tJr^  i Cum  autem  rcftangula  illa  V N , P 0 , iint  ex  hypothefi  aequalia ; ergo  etiam  eorum 
dupla  aequalia  erunt ; quamobrem  g f-  g a - SSSl  • fi  vero  vtrinque  addatur 

fiet  xquatio  g f-  g a tjt  t=  IVS>  omnib.  autem  applicatis  ad  g , fiet  f - a t ~ =3 
illa  autem  fradlio  rcuocetur  ad  integram  magnitudinem , qua:  fit  z ; ergo  f—  a *J<  ’S'ai 
quabitur  z ter ; omnibus  aurem  duitis  in  a,  fiet  xquatio  fa— a’  tft  z f—  7 a ter , & per  an- 
tichcfin  ficta*  - fa  - z a ter  =5  z f ; at  vero  loco  ipfius  f—  z ter  fubftituatur  b;  ergo  a‘  — b a 
aequabitur  z f,  huius  vero  xquationis  radix  erit  nota  fi  fumatur  -j  b’,  nempe  quadratum  di- 
midiat cocflicicntis , & addatur  z f,  comparationis  bomogenco , propterca  quod  huius  ag- 
gregati lateri  quadrato  £ ( j-b*  z f)  fi  addatur  dimidia  cocfficiens  b,  fiet  Tir  f - b1  f z f > 
b pro  radicis  valore;  hinc  * 


e g r 1 s m A. 

'dppl  icetur  rell  angulum  fub  f,  Utere  mineri  prepofiti  reti  unguli  ,&  fub  s mineri  termini 
data  rationis,  id  r terminum  maiorem  , & prouentat  s ; huius  autem  tripla  fubtraUo  ex f,  re- 
maneat b ; ad  huius  autem  dimidtj  quadratum  addatur  rell  angulum  fub  z. , innent a ex  illa  ap- 
plicatione* & f latere  minori,  ex  hutufmeds  aggregato  eruatur  latus  quadratum  hoc  ejl  re  peria- 
tur rella  potens  illud  aggregatum , qua  addita  dimidio  b fuhftituta  tn  locum  ipjeus /—  s 3 , ex- 
hibebit quafitam  radicem , 


Compositio 


b 


\ 

£ F 

-N 

0 

L1--  ■ 

3 

DAtum  fit  parallelogrammum  A B C D , & fit  iniun&um  intra  illud  conftiruerc  paral-' 
lclogrammum  G E F H , ca  conditione  feruata , vt  fi  ducantur  B E,  F C , fpatia  G E 
FH.BEFC,  AGEB.HECD,  fint  inter  fe  atqualia , adtout  vnumquodque  tplorum  fic 
quarta  pars  totius  parallelogrammi  dati . 

Ex  alterutro  extremorum  lateris 
'A  D,  puta , vel  ad  A , vel  ad  D , ex- 
citetur D 1 1 ad  rcitos  angulos  qui- 
dem ; fit  autem  D I aqualis  dimi- 
dio lateris  DG  j fumatur  autem* 

DK  fuboftupla  ad  D C,  feu  fit  odta. 
ua  pars  ipfius  D C . Deinde  duca- 
tur K I , cui  fiat  aequalis  K M ; modo 
centro  k , interuallo  K M .deferiba- 
tur  peripheria  MIL,  fecans  C D pro- 
traham in  L : fa&um  erit  quod  Po- 
rifma  iubet . Sumatur  autem  D O 
quarta  pars  totius  D C,  & fiat , vt  M 
D , ad  D N , dimidium  totius  A D , 
ita  D O ad  aliam , puta  G N , vel  N 
Hi  conftruatur  figura  vt  vides, 
adeo  vt  H F fit  squalis  ipfi  D M , 

& E F parallela  recta?  A D , vt  G 
E , & H F parallela:  tum  inter  fe , 
cum  lateribus  A B,  D C;  a&is  ve- 
ro B E , F C , protrahatur  E F inJ 
M,  &G  E,inP.  Dico iam intra 
datum  parallelogrammum  cflo 
dclcriptum  parallelogrammunu, 
v t quaeritur . 

Quoniam  enim  alfumpta  fue- 
runt , rcifta  quidem  D K lubodu-i 
pia , recta  yer6  D O fubquadru- 

#K| 
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yt  D A ad  HG , it*  C D ad  0 M;  ergo 

Red  angulum  D AO  M — red angulo HCCD', 

tratcrca 

OC=a  3 DO  ;ob  id 

Red  angulum  OC  DA—  red  angulo  triplo  DOD  Ai  ergo 
Reda ngulum  3 0 D Aes  red  angulo  D A OC,  hoc ejl 
Red  angulo  D A MCj  re£l  angulo  D A 0 M , hoc  ejl 
■f  red  angulo  HCCD,  hoc  ejl  plus  duobus  red angulis  C M HG 
Et  M D HG  ,hoc  ejl  redanguloO  D Ai/ed 
Red  angulum  3 0 D A =3  red angulo  D AMCf  redaWbulo  CMHG 
•f  red  angulo  OD  A,  dempto  vtnnquc  rclt  angulo  OD  A remanet 
Red  angulum  lOD  A—  red  angulo  CMHG\  red  angulo  D AMC,  hoc  ejl 
tribus  red  angulis  MC  D H ; M C H G ; M C G A , fed 
Red  angulum  MCG  A — red  angulo  C M DH;  ergo 

2 Red  angulum  OD  A aquabitur  1 red  angulo  MCHC  plus  2 red  angulo  MC  D 11,  ergo 
Red  angulum  OD  A — red  angulo  M C H G f red  angulo  MC  DH,vcl 
Red  angulo  MCDG  ,Jcd  es  dem  red  angulo  M C DG  red  angulum  C ME 

cum  EM  — D G ; ergo  / 

Red  angulum  O D A — rect  angulo  C M E ,fcd  eidem  rectanguloO  D A 

— MDHG\  ergo 

Rectangulum  C ME—  M D HG , fed 
Rectangulum  qOD  A—  CD  A;  ergo 

Rectangulum  4 C M E >vet  4 jV  D H G ,hoc  ejl  rectangulum  4 £ EHO 

— C D Arcet  angulo . 

Aliter  etiam  hoc  idem  Problema  refoluetur  hunc  in  modum 


RESOLVTIOII. 


Sitiam  fatfutn  & CH  appelle- 
tur g .•  item  H L nuncupetur  f, 
at  vero  EG  differentia  partium  E 
H , C E . fit  2 3;  adeo  vt  dimidium 
different  ite  E G , qua  differunt  par- 
tes  C E,  E H,  feu  C G , G H , fit  a , 
itaque  E H erit  f g a.  Eft  au- 
tem EG,  vt  diximus  2 a;  mod<S 
fiant  dux  magnitudines  rationem 
habentes  > vt  '7  g *j+  a ad  2 a , qux 
fimul  coliedtx  conficiant  f:  duca- 
tur f in  illas  partes , nempe  in  4 g t 
a,  & fiet  a g t'4<  f a , & in  aa,  & het 

2 f a . applicetur  ad  aggregatum  ex  -f  g 4.  a,  & 2 a , nempe  ad  4 g 3 a , & erunt  quatuor 

panes  quxfitx  proportionales  4 g a a a ; 44rj£  sf&zi  produflum  autem  abs  2 a in  ii;. 

- , r"1* 

eft  — , hoc  eft  xquabitur  *quartx  parti  totius  rcdlanguli,  qua;  fit  K1,-  tolla-  * D E H Y 

tur  fraftio , & fiet  g fa  *ft  2 fa1  =3  4 g K’  3 K‘  a,  ob  id  g fa  — 3 K‘  a 2 fa'  atquabitur 
r g K’,  feu  g f a — 3 K‘  a 2 f a'  arquabitur  f g K’;  & per  communem  applicationem  ad  2 f, 

fietxquatio-^— «$ta>=s  a^j.; 


Dicjih^i 


.pogle 


4i$  CAROLI  R E N A L D I N I l 

aquationi  iquiualebit  hic  a'  4*  b a 3 z‘;  huius  autem  aquationis  Radix  erit  ijt  ( - b'  f z ) 
— j b , de  hinc  deducitur . " 

P O Jt  / S M at, 

Sumatur  duplum  Uteris  minoris f&  fiat  vt  hoc  ad  dimidium  lateris  maioris  g , itat'  quar- 
ta pars  totius  rect anguli  ad  aliud  quod fit  i' . Deinde fumatur  m pl. , fc  ilice  t qua  rta  pars  to- 
tius differentia , inter  rect  angulum  totum  r f& 3 t' , nempe  tres  quartas  partes  tonus  rect  an- 
guli , & hutufmodt  differentia  aulice  tur  ad  tf duplum  lateris  minoris , & emergat  h , fi  nam- 
que ad  quadratum  ex  dimidio  ipfius  h addatur  zl,  & ex  aggregati  latere /ui trahatur  dimidium 
tpfius  b remanebit  nota  radix  quafita  . 

COMPOSITIO. 

DAtum  fit  paralleiogrammum  ACDB,& oporteat  facere  quod  imoerarum  eft . Di- 
uidaturC  D bifariam  iu  H , & agatur  J;  F parallela  lateribus  A C,  BD ; fiat  autenm 
vt  duplum  minus  latus  AC,  vel  B Dad  p 
E dimidium  totius  C D , ita  planum  E Qj  * 
quarta  pars  totius  parallelogrammi  ad  qua- 
dratum , cuius  latus  eft  E L . Deinde  ad 
pundi um  L , reifta  K L fiat  ad  redios  angu- 
los, & fit  illa , qui  prouenit  ex  applicatione  p 
quarta;  partis  EQj  exempli  gratia  ad  du- 
plam P B , hoc  eft  rediangulum  fub  K L , & 
dupla  D B , fit  aquale  quarti  parti  totius  A 
D i fecetur  ipfa  K E,  in  M quidem  bifariam , 
d:  centro  M , interuallo  M L , vel  M K , de-  i 
Scribatur  circulus  fecans  dudtam  E M in  N f 
nunc  centro  E,  interuallo,  E N , dc- 
a fcribatur  arcus  fecans  C D inpundtis 

0 , R • Fadlum  erit  quod  Porifma  iu- 
bet . Fiat  autem  vt  O R ad  O D , ita  D 
S ad  S B : agantur  redta*  O G , R H , 
parallela:  lateribus  C A,  D.  B;  ducatur 
1 V parallela  re<fti  C D , vel  AB,  dc 
agarur  I’ Qconiungens pundla P , Q, 
yi  quibus  illa;  fedti  funt  bifariam.  Di- 
co  O R efle  diftrentiam  partium  lare-, 
ris  C D,  qua: litam ; dc  parallelogram- 
mum  I G H V iqualc  efle  cuilibet  trium  reliquorum  /pariorum . Quoniam  enim  rcdfaa- 
gulum  fub  K L , dc  dupla  D B iqualc  eft  quarti  parti  totius  C B , ob  id  quod  fub  dupla  K; 
L,  dc  fimpla  D B , dc  quod  fub  quadrupla  K L ,dc  dimidia  D B , iquabirtir  quarti  parti  to- 
tius ififd  dimidia  O B eft;  QJB ; ergo  quod  fub  quadrupla  K I. , dc  QB  continetur  iquatur 
quarti  parti  dcc.  Sed  quarti  parti  iquatur  rediangulum  T B ; ergo  quadrupla  K E aqua- 
lis eft  ipfi  T Q_;  quare  K L fubquadrupla  ipfius  T Qerir  fubodf  upla  totius  C D , atque  adeo 
M E crif  pars  decima  fexta  totius  C D,  dc  non  diflimili  modo  contexemus  demonftratio- 
nem  ac  fupra  fecimu  s &c.  ibi  coefficiens  erat  quarta  pars  lateris  minoris  D B ; hic  vero  eft 
odfaua  pars  lateris  maioris  C D vt  patet  ;at  vero  comparationis  homogencum  eft  quadra, 
tpm  quarti  partis  lateris  maioris , vt  liquet . Quemadmodum  enim  eft  duplum  lateris  D, 
B,  ad  latus  E D , ita  rediangulum  fub  dupla  D B dc  E D ad  quadratum  ex  E D>  ergo  vt  du- 
plum lateris  D B ad  E D,  ita  quarta  pars  redtanguli,  fub  dupla  D B,  dc  E D,  nempe  redtan- 
gulum  E Qqyarra  pars  etiam  toti  us  A D , ad  quartam  partem  quadrati  ex  E D , nempe  ad 
quadr.eai  dimidio  ipfius  F.  D &c.  In  priori  igitur  autem  modo  comparationis  homogencum, 
erat  quadratum  ex  dimidio  lateris  minoris  D B;  hic  autem  quadratum  eft  ex  dimidio  ipfius 

E D,  hoc  eft  ex  quarta  parte  totius  CD  dcc.  “ • 

TES,- 
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TERT1VM  EXEMPLORFM  CENVS 

Ad  hoc  genus  pertinent  ea  quidem  Problemata,  quorum  refolutiones  per 
re&am , & circulum  perfici  non  poffunt , fed  vel  Conicas  fe&iones , vel 
lineas  magis  compofttas  requirunt . 

Problema . 


Tropofitam  rectam  JfD  dtuifam  in  A , iterum  fic are  quidem  in  C , it fit  quadruum  QA , , 

ad  quadratum  A C in  ratione  AC  ad  CD.  i 


RESOLVTIO, 

Sit  i.im  facium , & magnitudines  notentur  charadieribus , vt  i 
latere , & adhibita  decenti  praeparatione  iam  fuperius  fignifi- 
cata  &c.  ita  procedendum  erit . 


QAvcIAF=  b 
ADs 
GFa 
A K=3 
CD  = 

CKta 


d 
q 

a 

d -a 
e ‘ 


A 

^ Hi- 

B 

(f- 

M 

l ri 

C 

1 

? IL. 

Quoniam  igitur  eft  vt  b’ ad  a1 , ita  a 
ad  d — a , hoc  eft  ob  circulum  ita  a’ , ad 
e4 , funt  tres  proportionales  magnitudi- 
nes, prima  b,  fecunda  a , tertia  e ; atque 
adeo  vt  b ad  a , ita  a , ad  e ; fed  vt  b , ad 
a , ita  b — q , ad  a — ^ ; ergo  vt  b — q , 
ad  a — , ita  a,  ad  e;  ergo  refiangulum 

a‘  — , aquabitur  refhngulo  b e — 
q e,-  fed  redtanguium  d a — a* , aquatur 
d ergo  aqualibus  vtrinque  additis,  re- 
dtanguium a’  - -5rrL*J+  d a - a’,  xquabi- 
rur  b e - q c ift  C ; fed  refiangulum  d a -- ^-xquatur  redangulo  a‘ — Jff.  q,  redtangud 
Io  d a — a“,  & redtanguium  b e — q e tjt  e4 , aquatur  b e — q c , vna  cum  e'  i ergo  rediangu- 
lum  da  — -^r  aquabitur  b c - q c >|*  e4;  fed  eft  ad  d,  vt  rcdiangulu  ‘-f*  - a’,  ad  reflangu- 
Iumd  a — ergo  redtangulumiti  - a‘,  ad  redtanguium  b c — q e q.  e’,  erit  vt  “ ad  d;  & 
conucrtcndo  vt  d ad  * ita  redi  angulum  b e — q c q-  e\  ad  ii  — a1;  fed  vt  d ad  - , ita  q,  ad  bi 
ergo  redtanguium  b c — q e q.  c',  ad  redtanguium  f — a' , erit  vt  q , ad  b ; fcJ  in  Ellipfi  vt 
redtanguium  b e — qcqfc1,  ad  redtanguium  ^ — a1,  ita  quadratum  tvad  reitan- 
gulum-*'-"’  "dt  t-.il.  ergo  vt  — — Aitti. a<(  rcdtangulum  'l-  ~ erit  vt  q , ad  b . Sed  vt 

— 1 - ‘V*  — ad  rcdtangulum  , ita  latus  redtum  ad  latus  tranfuerfum  leu  axim  H I,- 

ellipicos&c.;  ergovtqadb,  latus  redtum  ad  latus  tranfuerfum  ellipfcos  tranfeuntisper 
pundtaA.K.  Quod  fieri  potcft&c.  Hinc 


P O R I S M A. 

i 

Super  AD  defcnptut fit  femitirculus  A K D ,&  ad punitum  A fati  a (it  F A ad  rtQos  angui. ; 
los  , (fi  aqualis  ipfi^A , in  qua  fumptt  quouts  puntto  G protrahatur  AD  ad  E , ita  vt  AD  ad: 
A E,  fit  vt  G F ad  F Ai  dulfa  autem  E R,  qua  fit  aqualis , (fi  parallela  ipfi  A G,  agatur  G S,  qua 
parallela  erit  ipfi  A Ei  atque  adeo  completum  erit  reit  angulum  A G RE ; Diuifis. autem  AC , E 
R bifariam  in  punitis  M,  (fi  N,  alta  NM  protrahatur  ad  H , ita  vt  quadratum  AM  , ad  re- 
it angulum  M H Nfit  in  ratione  G F,  ad  F A.  Et  protralta  M N ad  t,  ita  vt  NI  fit  aquatis  H 
M,  circa  H 1 tanquam  axim  & latere  recto , quod  ad  ipfkm  H I , vilut  ad  latus  tranfuerfum  fit 
sn  ratione  vt  G E,  ad  F A:  de  fer  ibat ur  fimi  ellspfis , qua  necefiarib  tr an  (ibit  per  puncta  A,  (fi  E, 
fecabstquc  circumferentiam femicirculi  defer  ipti fuper  A D in  punito  K , ex  quo  cadat  perpen- 
dicularis R C ; Erit  enim  quadratam  J^A  ad  quadratum  ACvtAC,adCD,  protrahatur  K C 

’7  - — - • Ggg  * - - fid 
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ad fartu  C , accurrat  que  M N in  L,&C Rin  F ; fiat  autem  vt  A E ad  A D-.it a A C ad  4 R . 

1 COMPOSITIO, 

Q Vomam  igitur  eft  vt  G F a<i  F A, ita  latus  reflum  ad  latus  tranfucrfum  cllipfcos  tran. 
(euntis  per  pun0a  A,  K > E ; fcd  quadratum  A M , ad  redi  angulum  M H N eft  vt  li- 
tus  redtum  ad  latus  rranlucrfum , fiue  axim  H I ; ergo  quadratum  A M , ad  rc- 
dlangulum  M H N,  erit  vt  G I:,  ad  F A;  (ed  vt  rcdtangulumP  K C,  ad  rcdlangulum  ACE, 
deferipta  ellipfi  tranfcqnte  per  puncta  A,  K,  E,  cuius  axis  H I,  & fetpiordinatim  applicata.. 
A M,  ita  eft  quadratum  A M,  ad  rcdlangulum  H M I,  fcu  M H N,  vt  oftenfuni  eft ; ergo  re- 
dlangulum  P K C,  ad  rcdlangulum  ACE  erit,  vt  G p ad  F A;  fed  ex  pratparationc  vt  AD 
ad  AE,  ira  G F,  ad  F A;  ergo  vt  A D ad  A E,  ita  rcdlangulum  P K C,  ad  rcdlangulum  A C 
E;  ergo  conuertpndo , vt  A E ad  A D , ita  rcdlangulum  A C E ad  rcftangulum  P K C , fed 
vt  A E ad  A D , ita  rcdlangulum  A C E , ad  redt  angulum  cx  A C in  B D ; ergo  redtangu- 
Ium  ex  A C in  B D aquabitur  rcdtangulo  P K C,-  fed  reiftangulum  cx  A C in  B P aquale^ 
eft  redlangulo  A C B plus  redlangulo  A C D,  & reiftangulum  P K C,  aequale  eft  redtangu- 
lo  P C K plus  quadrato  C K ; ergo  reiftangulum  A C B , vna  cum  reiftangulo  A 
C D a-quabitur  rcftangulo  P C K vna  cum  quadrato  C K;  fed  reiftangulum  A C P xquale 
eft  quadrato  C K ,ob circulum;  ergo  per  fubtradtionem  aequalium  reiftangulum  A C B ae- 
quabitur rcdtangulo  P C K;  ergo  vt  P C ad  B C,  ita  A C,  ad  C K ; led  vt  P C ad  B C , ita  F 
A ad  A C ; ergo  (unt  tres  proportionales  magnitudines ; nempi-  prima  QA , fiue  F A ; fe- 
cunda A C;  tertia  C K;  atque  adeo  vt  quadratum  QA,  ad  quadratum  A C,  ita  quadratum 
A C ad  quadratum CK;  hoc  eft  ob  circulum,  ita  AC  adCD.  Secuimus  erga  &c.  Quod 
facere  oportebat . 

Problema , 

Ijcmplunu,  tetus  referire  i cuius  cube  (i  /uitraxeris  felidum  ex  iffa  in  quadratum  alterius  lateris  dati ; 
remaneat  felidum , itidem  datum . 

RESOLVTIO, 

DAtum  fit  latus  1,  datumque  folidum  nr,  oporteat  facere  quod  imperatum  eft , Larus 
qu, clitum  cfto  a,  cuiuscubus  eft  a';  dudto  autem  1>  in  a,  fit  1'  a,  quo  fubtraifto  cx  a' fit 
a’  — 1'  a,  quod  aequabitur  m1;  loco  autem  ipfius  1'  fubftituaror  3 b',  ita  vt  3 b*  atquetur  !■ , &. 
loco  m’,  lubftituatur  b'  d,  ita  vt  b‘  d,a?querur  m1;  ac  proptcrca  aquatio  nouam  hanc  induat 
formam  a'  — 3 b a — b“  d,  qua:  quidem  explicationem  iuxta  fuperius  tradita  lubirc  potelL, 

0 O M P O S 1 T I O. 

Exponatur  redla  AL,ex  qua  abfein- 
datur  CL  squalis  rcdlx  qua:  polfit 
tertiam  partem  plani  coefficientis;ccn- 
tro  autem  C , interuallo  C L deferiba- 
tur  circulus  B F L ; fiat  autem  C E x- 
qualis  redta:,  qua:  dufta  in  tertiam  par- 
tem piam  codficientis  puta  in  quadra- 
tum C L facit  comparationis  homoge- 
ncum . Deinde  bilfccctur  C E in  K , & 
ex  K erigatur  perpendicularis  k D , 
agantur  D C , D E , angulus  vero  P C 
E trdlccetur  per  rcxftam  M C , cui  cx  D 
agatur  parallela  DA  occurrens  pcri- 
pneriae  in  B,  & redta:  L C prorradta-  ad  partes  C in  A;  Dico  reiftam  AC  ede  quafitara  adeo 
vt  cubus  ex  A C,  minus  triplo  folidocx  AC  in  quadratum  A B aquale  fit  folido  ex  C E 
1 nidcm  quadratum  A B.  Dctnonftratio  patet  cxdidtis  ad  paginam  361 
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PROBLEMA. 

Prepofttum  litus  A B,  vtcunque  fictum  in  C,  iterum  diutdtre  in  D,  inter  C B,  ita  vt (olidum  E,tmrlum_. 
parallclcp, pedum  ex  A D,  tn  quadratum  C D,  ad  cohum  D B,  ratus  nem  habeat  datam . HI 

HVius  Problematis  triplex  eft  cafus ; vel  enim  ratio  data  cft  squalitatis , vel  maioris , 
vel  minoris  iiucqual itaris . 

BESOLVT io  PRIMI  CASES, 

- Ad  primum  quod  attinet  i pars  AC  fit  b;*  b d # 

atCBfitd;  parsDBeUoa,  reliquaCD  A C d — a D a B 

erit  d — a,-  <Jc  A Dcrit  b + d — a ,quo  du- 

fto  in  d'  ~ 3 d a 4.  a',  quadratum  fcilicct  ipfius  CD,  fit  produdlum  b d'  4«  d'  ~ 2 b d a — 3 
d‘a4«ba‘4<3da‘  — a>a  a';  & per  antithcfin  2 a' 4*3  d'a  4*  * bda—  3da‘--ba‘  = 
b d'  4*  d'i  omnibus  autem  diuifis  per  3 , fiet  a1 4*  i d'  a 4*  b d a — 7 d a*  ~ 7 b a'  =3  7 b d1 
f"  7 d*;qux  quidem  xquatioiuxtaprxccptafuo  loco  tradita  per  fublationem  fecundi  ter- 
mini rcuocabitur  ad  vnam  ex  illis  squationibus  in  quibus  cubus  afficitur  fub  latere  vnde 
/lidla  huiufmodi  redu^ionc , &xquationc  explicata  iuxta  Artis  prxeepta , quodquxritur 
innotefeet . Non  diflimili  modo|,  cum  proportio  fuerit  maioris , vel  minoris  inaequalitatis. 

PROBLEMA, 

Eft  circulus  A B C D E,  in  que  diameter  C E,  dr  perpendicularis  B C,  diametrum  Jecans  in-j  Eitmpium-. 
c . Oporteat  repertre  in  peripheria  punctum  verbi  gratia  A a quo  ducta  recta  AC',  ad  diametri  1 V' 

txtremumC  occurrat  B C in  f , itant  A E,  T G,G  Efrnt  in  continua  ratione. 

PRjEPARATIO, 

INtelligatur  dufta  A E , & quoniam  angulus  C A E reftus  cft , itemque  rcdhrs  F G E , 
erunt  in  circulo ; quamobrem  redfangulum  E C G aquabitur  rc&angulo  A C F ; qua- 
re  vt  C fc  ad  A c , ita  C F ad  C G,  itaque  cum  A F , F G , G E fint  proporti  onalcs , atqut* 
adeo  rcflangulum  fub  A F , & G E aquale  quadrato  G F , ob 
jd  cinn  G E fit  cxceffus , quo  prima  C E fuperat  quartam  C G > 

& A F fit  cxceffus,  quo  fecunda  A C fuperat  tertiam  C F , item 
quadratum  F G eft  cxceffus  quo  quadratum  C F tertix  fuperat 
quadratum  C G quartx , eo  Problema  dcduftum  cft  vt  datis 
duabus  lineis  inter  illas  dux  medix  reperiantur , ita  vt  quod  fit 
ab  exceffu  fecundi  fupra  tertiam  in  cxceffum  primx  fupra.. 
quartam,  «quale  fit  exceffui,  quo  quadratum  tertix  fuperat 
quadratum  quartx . 

R E S O L V T I 0, 

SVpponamus  igitur  C G effe  b,  & G E effe  C , ita  vt  C E tota  fit  b f c i at  ver6  C A efto 
a,  ita  vt  prima  fit  bfc;  fecunda  a,  quarta  b ; vt  autem  habeatur  tertia  ducatur  b t c 
prima  in  b , quartam , Se,  prouenict  b'  t b c , quo  applicato  ad  a fecundam  proucniet 
pro  tertia ; funt  igitur  quatuor  quantitatesproportionales . prima  b t c : fec.  a,  tert  ja  4±!r  s 
quarta  denique  b;  & quia  fadtum  ab  exceffu  prim$  fupra  quartam  in  exceffum  fecundx  fu- 
pra tertiam  xqualc  cft  cxccffui , quo  quadratum  ternx  fuperat  quadratum  quartx , cum- 
prima  fit  b f c : exccffus  primx  fupra  quartam  erit  c ; & quia  fecunda  cft  a,  tertia  vero 
cxceffus  fecundx  fupra  tertiam  erit  a — ^4^  feu  V*  - i & quia  tertia  cft  , quadra- 
tum erit  ‘f**  ‘ , a qup  fi  dcmpferis  b’,  nempe  quadratum  quartx  remanebit  — 

b‘,  leu  quod  idem  eft  -it"  fatftum  autem  ab  exceffu  fecundx  fupra  tertiam  jn  ex- 

«CCifiim  primx  fupra  quartam  erit  c a — feu  quod  idem  cft  & erit  «quatio  hu- 

jufmodi 
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jufmodi'1’-*— 's  decuffatim autem fafta multiplicatione es 

k.s±i's±^'iLS-kisi  atque  adeo  c a*  — b‘  c a’  b c'  a'  aquabitur  b*  a 1 2 b'  c a f b'  c“  a — b'  a'  i 

& per  hypobibafmumc  a’  — b*ca  |bc‘  azquabitur  b'  t 2 b’ctb‘c’  — b*a';  & per  anti- 
rhclin  e a'  t b‘  a’  — b‘  e a f b e'  a xquabitur  b'  t 2 b'  e t b’  e*  i omnibus  aurem  applicatis  ad 
e,  vt  potcftas per  fc fubfiftat, & a' t b‘ a t bc  a xquabitur  * 1 2 b'  f b‘  e;  tollantur fra. 
aiones;  fiat  vt  e ad  b,  ita  b,  ad  3 fi  Deinde  fiat  vt  e ad  b,  ita  b’ , ad  aliud  quod  fit  g foL  ergo 
a'  f 3 fa’  — tTtpsra,  xquabitur  g fol.  f 2 b'  t b'  e, ad  cuius  elegantiorem  explicationem  fim- 
plicioribus  terminis  vti  fi  placet,  loco  b'  t b e fubftkuatur  d pl , & loco  g fol.  1 2 b’  t b‘  c 
fobftituatur  z fol. , & xquatio  illa  hanc  induet  formam , nempe  a'  1 3 f a’  — d pl.  a xquabi- 
tur  z fol.  a t f efto  e ; ergo  ex  ijs,  qua:  in  fpeciofa  tradidimus  e'  — ^j-fr  c>  xquabitur  z fol. 

d pl.  f itaque  xquatio  illa  cubica , qui  erat  affecta  iub  quadrato  & latere  ad  fimp!icem_ 
aquationem  cubicam  affctftam  tantummodo  fub  latere  reuocata  erit ; hic  autem  aquatio 
Geometrice  explicabitur  modo  fupra  tradito . 

4 * 

COMPOSITIO, 

Si  itaque  nos  intelligamus  quadratum  A B,  valere  tertiam  partem  ipfius  plani  cocffi- 
cientis,  quod  erat  3 f — dp:  folidum  autem  ex  C E , in  quadratum  A B , dic  comparationis 
homogeneum,  quod  erat  z fol.  — 2 f’  — d pl.  f.  erit  cubus  ex  A C cubus  e quantitate  quae  li- 
ta, minus  triplo  folido  ex  quadrato  A B,  in  A C,  iqualc  folido  ex  C E in  quadrarum  A B, 
fcu,  quod  idem  e [i,  cubus  ex  A C,  minus  folido  ex  triplo  quadrato  A B in  A C,  xquabitur 
folido  ex  quadrato  A B,  ln  C E. 


Operando  igitur  iuxta  prxdicla , facile  nos  aflequemur  intentum  i ac  ob  id  in  peripbsria 
foperioris  Schematis  reperto  valore  radicis,  puta  C A , adinucncrimus  pumfhim  A , appli- 
cando quantitatem  inuentam,  in  circulo  ex  pun&o  C,  itaut  F A,  F G,  G E,  fint  in  continua 
ratione . Quod  facere  oportebat , 

De  Cautionibus  in  cuiuslibet  oblati  Problematis  Refolutione  infiituenda . Detjue  Sub* 
{idiaria  coefficientc  quantitate,  quam  AuSlor  ad  altos  gradus  in  rpfamet 
refolutione ' vitandos , & adhibere  confutuit . Cap.  I X. 

ILlud  in  primis  Artifex  curet  ne  fi:  adigat  vis  obfcuriori;  paflim  enim  contingit ,vt  ex  mi- 
nus ac  curato  examine  quxftionis  propofitx  implicatior  via  occurrat , quam  omni  ftu- 
dio  de  clinare  oportet . 

Hxc  autem  vt  cuique  magis  pcrfpe&a  fiant , non  erit  abs  re  fi  aliquod  Problema  nos  af« 
feramus  in  medium , vnde  ha&enus  infinuata  facile  quidem  innotefeant . Efto  autem  d» 
lud , quod  propofuit  Pappus  Alexandrinus  Libro  feptimo  Prop.  7 2. 

Problema. 


Eicmplanu.  Jpuadrato  dito  , & vm>  Utere  prodade , aptare  fub  exteriori  angulo  redam  magnitudine* 
datam , qua  quidem  ad  opptfitum  angulum  perungat . 
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DAtum  fit  quadratum  A D , & refla  quxpiam  K , oporteat  latus  A C producere  ad  E 
vfque,  ita  vr  dufla  ab  E verius  B,  cuiufmodi  cft  E F fit  xqualis  reflat  K , 

Pappus  aggreflus  huius  Problematis  relolu- 
tioncirteam  e(feAioncm  adinucnit , quam  nos  K 

?iuoque  fuperiori  Libro  noftra  Methodo  con- 
ccuti  fumus,  adeout  producere  debeamus  B 
P , in  G , & facere  D G aqualem  reflx , qu.t 
poteft  aggregatum  quadratorum  , quorum- 
vnpm  cft  B C,  nempe  ex  B D , aliud  ex  K ; pro- 
fraflo  enim  latete  AC>  donec  occurrat  peri- 
pheria  in  E,  & dufla  EB,  inteteeptum fcg- 
mcntitm  E F aequabit  ur  K ; & Problemati  faris- 
facit,  Htcc  tamen  conllrufljo  non  latis  cft  ob- 
pia ; perinde  enim  eft  ac  afliujiere  DG  pro  q ua- 
titate  ignota , cum  potius  C F , vel  F P , vel  C E , fi  forent  afliimptae  ad  atquationem  con, 
ducerent,  ad  quam  etfi  perucniatur  per  quantitates  imaginarias , tamen  effeflionem  fup- 
peditat  geometrice  demonvrabilem , itaque  B D , vel  C D dicatur  b ,•  & E F dicatur  c , at 
verd  D F alfumpta  pro  ignota  quantitate  cfto  a .■  vnde  C F erit  b — a i vtque  C F;  fiue  b~a 
Cft  ad  F E»  feu  c , ita  F P , feu  a , cft  ad  B F ; quamobrem  hac  erit  — , & quoniam  triangu- 
lum B D Fcft  reflangulum , cuius  latus  vnum  eft  a,  alterum  b , ipforum  quadrata  a‘  4-  b' 
xqualia  erunt  bafeos  quadrato  lasir+TT  • Quod  fi  totum  ducatur  in  a'  — 1 b a tj»  b’ , proue- 
nict  xquatio  a*  — a b a'  *f*  2 b‘  a'  — a b*  a b'  ea  c*  a’,  fcu  quod  idem  eft  a*  — 2 b a>  **'  a' 

— 2b’a*|tb’s  o,  cuius  Radix  cft  f b tf*  pt  Q/  t-  b‘  c‘)~I>tQ£  '~c’~  ; bpi 

Hxc  tamen  Refolutionis  ratio  per  viam  admodum  falebrofam  conducit  quam  calcauit 
Cartcfius ; fed  infra  in  noftro  Promoto  Geometra  dc  huiubnodi  rcloluendi  via  verba  fa-  “ ' 
fiemus . 

Alio  quoque  modo  huius  Problematis  refolutio  poteft  inftitui ; nempe  fit  B D , vel  D C w 

aqualis  b : F E fit  xqualis  C ; infuper  B F fit  xqualis  c , & D G xqualis  a . Quoniam  igi- 
rur  E H cft  xqualis  C P.  vel  D B,&  triangulum  E H G fimile  cft  triangulo  B D F,  erit  & E 
G xqualis  B F , nempe  e . Ryrfus  quoniam  triangula  B G E , B E H , fimilia  funt , erit  vt  B 
G , nimirum  b >J*  a,  ad  G E,  nempe  c,  ita  B E,  hoc  eft  e rj,  c ad  E H , hoc  cft  b 1 multiplica- 
tis extremis  & medijs  inter  fe  fiet  xquatio  c‘  tft  c e S b'  *{♦  b a ; prxterea  cum  triangula- 
BFP,  BEH,  fint  fimilia,  fi  fiat  vt  BF,  hoc  eft  e,  ad  BP,  fcu  b,  ita  BE.nerope  c f c ad  BH,  erit 
B H idem  quod  ; qupd  fi  lubtrahatur  B H cx  B G , hoc  cft  , ex  b »J+  a , remanebit 
rif-*  pro  ipla  HG.  Quoniam  aurq  cft  vt  BH , ad  HE.ita  HE  ad  HG,  fi  multiplicetur  BH,  per 
H G,  hoc  cft*r±i?  per  fie:  produflum  — quod  xquabttur  b' ; hoc  eft  qua- 
drato ex  H E;  ac  propterea  a e'  — b c‘  xquabitur  +to  e tft  b e’  > ac  proinde  e*  xquabitur  — c 
; qux  autem  eidem  funt  xqualia , funt  etiam  inter  fe  xqualia ; erat  autem  c’  xqua- 
le  — c c ; propterea  - - c e }J;  xquabitur  — c c : vtrinque  fublaris  aqualibus,  & quj 

fuperfunt  fi  multiplicentur  per  a — b , fiet  b a‘— b'  =s  b c';  ergo  per  antithdm  b a'  xquabi- 
plr  b c‘  4*  b'  i & omnibus  applicatis  ad  b,  a'  xquabitur  b“  c‘, 

Ah  flor  it  modi , /jaibus  fuperiori  Problemati  fit  fatis . 

NOn  vnus  eft  procedendi  modus  ad  fuprapofiti  Problematis  refolucionem.  a nobis 
inuentus . 

Primus  eft  fatis  obuius , fed  ad  imaginarias  quantitates  afeendit ; cft  autem  huiufmodi  * 
vtpoteftas  fit  quatuor  dimenfionurn,  cum  omnibus  parodicis  gradibus,  in ipfa aqua- 
tione . 
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Sit  B D , atque  adeo  C D , quidem  b.  F E fit 
c at  F C efto  a , ergo  D F erit  b — a ; quer- 
niam  vero  triangula  B D F , F C E . funt  limi- 
lia , proinde  erit  vt  D F , fcilieet  b — a ad  B D 
nempe  b . ita  F C , lcu  a ad  C E , nimirum  v-,  > 
& qnoniam  angutus  FCE.eft  redtus 
nepe  quadr.  ex  uk~  plus  a* , Ic.quad.cx  FC  xqu. 
quad.  ipfius  F E . erit  igitur  aquatio >f<' 
a’  — c , & fublata  fradlionc  2 b'  a’  --  2 b a'  >|j<- 
a*=  b'  c’  — 2 bc‘a  a’ , & per  repetitam., 
antithcfin  fiet  stquatio  2 b’  a: - c’ a -.-F  2 bc'a’ 
— aba’*Jfa«=s  b’ c’. fcu a<— 2 b a>  +,k;  a’  4* 
2 bc’  a*-b’  e’  s 


K 


Qua  vtro  Arte  ex  huiufmodi  aquatione  eruatur  Geometrice  Radix , redu&ionis  prxfi- 
dio , in  Specioia  explicui , & iterum  in  meo  Promoto  Geometra  explicabo . Hac  igitur  re» 
foluendi  ratione  pritcrmifla ; ad  aliam  accedam  fic  fe  habentem . 


R E S O L V T I 0 II. 


■ /~\  Voniam  igitur  HGeft  cuius qua- 

Xm  w.  v»  \ ) dratum  cft  •"  ~-’k ett  auteni  D F , 
'“''“mi,  a aequalis  ipfi  H G,  vt  mox  conftabit; 

’tqt,  T&  d ergo  quadratum  ipfius  D F,  erit  itidem 
<• V**-  cui  fi  addatur  a',  nempe  quadra- 
tum ipfius  D G . fiet  + a‘ , fed  hoc 

aggregatum  squale  eft  aggregato  quadrato- 
rum F E.  E H , H G.  vt  infra  patebit , nempe  e1 
a b'  4 — , ergo  vtrinque  fublatis  x- 
qualibus  remanebit  a’  s b’(Jtc’.  ergo  a po- 
terit aggregatum  quadratorum  ex  b & c.  Hinc 


TK. 


V O R 1 S M Ai. 


r retrahatur  BD  inG  ,vt  DC  f effit  aggregatum  quadratorum  ex  BD,0 ■ K . & hac  erit  'qiajs'. 
ia  aquationis  Radix . 


Lemma  I. 

Quod  vero  D F fit  xqualis  H G fic  planum  fiet . Triangula  enim  B D f , E HG , funt  fi- 
milia , ergo  citra  angulos  redos  D&H , atque  adeo  aquales , Utera  erunt  proport  ionalia , qsta- 
re  vt  B D,  ad  D E , tta  E H , ad  H G . (fr  permutando  vt  B D ad  E H , ita  D E , ad  H G , jed  B D 
tjl  aquahs  E H ; viraque  enim  e fi  aqualis  D C,  ergo  D E aquabitur  H G. 

Lemma  11. 

Quod  veri  aggregatum  quadratorum  D F , D G squale  fit  aggregato  quadratorum  F 
E,  E H,  HG,  fic  offenditur  Anguli  enim  E DG,F  E G.funt  redi , quare  aggregatum  quadra- 
torum F D,DG,  aquate  eH  quadrato  reda  F G connedentis putida  F,  G,  cuius  quadrato  aquale 
e fi  etiam  aggregatum  quadratorum  F E ,EG , ergo  aggregatum  quadratorum  F D ,DG  erit 
quale  aggregato  Quadratorum  FE%EG.  JZuod  oportebat  (Jrq 
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Componenti Jiquidem  conftat  quadratum  E C aquari  ductus  quadratis  EH,  HCli  ergo  fs  qua- 
druum D E , plus  quadrato  D G , aquetur  quadrato  F E plus  quadrato  E G i aquabitur  ctiauui 
quadrato  f F,  plus  quadratis  EH\HG. 

COMPOSITIO'. 


Protrahatur  B D • vfquc  ad  G ; iraut  D G poflit  aggregatum  quadratorum  B D , & K , 
deinde  fuper  B G,  dcfcripto  fcmicirculo  B E G,&  protracta  A C donec  occurrat  circumfe- 
rentis in  E,  a«3aque  E B,  occurrente  C D in  F . & i.tCtum  erit  quod  oportet . Rc&a  fiqui- 
dem  E F , protracta  ad  partes  F , occurrit  pun&o  B , & eft  squalis  dati  refix  K kvt  opor- 
tet, &c. 

Sic  etiam  obferuare  licet,  quod  nos  nuiltotics  in  refoluendo  viam  inire  folemus,  qua: 
magis  eft  falebrofa,  cum  alioquin  non  defit  alia  expeditiflima,  vt  fi  proponeretur . 


PROBLEMA. 

Jiat  a refla  bifett  a, fuper  ipfam  conflitaere  triangulum  reffangulum,  ita  vt  qua  i vertice 
anguli  recli  ducitur  ad  purslium  bijftcl  insis,  media  Jit  proportionalis  inter  latera  circa  reltum.  **■ 

S'  I quisofeitanter  huiufmodi  Problema  refoluendum  affumat  fic  Rcfolutioncm inftituct . Aiimlaj, 
Propofita  rc£ta  fir  i b,  dimidium  eius  erit  b,  quanta  erit,  qui  a vertice  anguli  ad  bif-  ....au . 
fedtionis  ptinfium ; latus  vnum  circa  reitum  cfto  a,  aliud  erit  -J,  fic  enim  a,-  b;  ~ conftitucnt 
flnalogifmum  ,•  at  ob  angulum  re&umlumma  quadratorum  xquari  debet  quadrato  redii 
qui  fupponebatur  i b ; quamobrem  a'  sj*  £ iquabitur  4 b-  j & fublata  fradiione  a'  b‘ , 
iq  uabitur  4 b'  a',  & per  antithefin  4 b’  a'  — a'  iquabitur  b‘,  cuius  iquationis  radix  eruitur 
iuteta  priccpta  iam  tradita . 

Sed  vide,  quam  incaute  inccfferit  Analyfta,-  plurimis  enim  tricis  inuoluirur , cum  tamen  cauiHi/mr- 
facillima  via  propofitum  confcqui  liceat  , fic  ratiocinando . Triangulum  quifitum  cum_.  aw 
re&angulum  fit,  ncceflarib  erit  in  fcmicirculo;  hoc  itaque  dcfcripto  fupra  datam  redtam 
imaginemur  triangulum  eflc  deferiptum , cumque  redta  a venice  ad  biffe&ionis  pun&um 
hyporhenufi,  feu  redii  dati  fit  femidiameter  circuli , fubtendet  fextantem  totius  periphe- 
rii,  quo  diuifo  bifariam , hinc  d udi  is  rediis  ad  extrema  diametri  conftitutum  erit  quintum 
triangulum,  quod  facile  .demonftrabitur . Hoc  vnum  exemplum  adduxiffcfumciat.vt 
quifque  cautus  fadf  us  antequam  ad  Refolutionis  aliquem  modum  fc  adigat , fedulo  medi- 
tetur  Problematis  naturam ; paflim  enim  aduenct , nifi  diligentiam  adhibuiffet  fc  per  viam 
illam  fuiffe  inccflurum , qui  ei  dedecoris  non  parum  attuliflet ; maximum  enim  exiftiman- 
dum  eft  peccatum  in  Arte  per  obfcura  incedendo , in  ea  qui  obuia  maxime  funt , non  im- 
pingere. 

Obferuandum  autem , quod  fi  refolutioad  folida  afccnderit ; nec  alia  ratione  inftitui  oi/«u<j 
poflit ; fumpti  Porifmatis  per  modum  Propofitionis  veritas  analyticd  eft  inquirenda,-  nam-  viam  • 
inde  Theorema  deducetur,  in  quo  veritas  dcmonftrabitur , & oftendetur  quod  Porifma  di- 
ftauit;  atque  ade6  redit  illud  effediionem  pricepifle ; fcd  de  hoc  infra  fuo  proprio  Capite, 
differemus . 

PROBLEMA. 

. Varum  l at  ut  bifariam  diuifum , iterum  in  partes  maquales  difpefecrc , vt  reffangulum  fub 
parubns  ip(ss  tnaqualtbus  ad  quadratum  inttrmedq  fegmentt , propofstam  rationem  obtineat . ric"fJam-‘ 
V ulgaris  Kcfolutio  foret  hunc  in  modum . 


RESOLVTIO 

Data  fit  ratio  vt  b ad  d. 

LAtus  diuidendum  fit  a b,ita  vt  eius  dimidium 
fit  b,  pars  intermedia  fit  a j maior  enim  pars 
erit  b 4*  a , minor  vero  b — a;  rcftangulum  fub 
partibus  erit  b*  — a‘ ; ergo  vt  b,  ad  d , ita  b'  — a' , — . 
ad  a1  ■,  multiplicatis  extremis  & medijs  b a'  iqua- 
bitur db!  — da' , & per  antithefin ba’ 4-d a*  x- 
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quabitur  d bi  omnibus  applicatis  ad  b 4.  d,  & 1’  arquabitur  ^ tollatur  fra&io  faciendo , 
vt  b 4.  d ad  d,  ita  b“,  ad  aliud  planum,  ncmjfe  s*;  feu  fiat  vt  b 4.  d , ad  d , ita  b ad  r , & inter 
b,  r,  media  fit  s proportionalis,  erit  vt  b,  ad  r,  ita  b’,  ad  s* ; atque  adeo  vt  b ^daddiital^ 
ad  s\  icd  a'  aquatur  s';  vnde  a,  media  quoque  erit  inter  b,  der,-  Hinc 

P 0 R I S M A, 

Fiat  vt  dimidium  Uteris  dmidendi  plus  con/equenti  dat d r at  unit  ad  ipfum  terminum  ecnl 
fequentem , it  a dimidium  pradstfum  ad  aliam  magnitudinem  i tuter  hanc  enim  dr  ip/um  di- 
midium media  proportionalis , quantitatem  ignotam  exhibebit . 

Hic  tamen  Refolutio  non  admittit  rcgrcllum  nifi  per  comparationem  folidorum . Aliter 
ergo  adhibitis  Vicarijs  quantitatibus , 

RESOLVTIO  II, 

LAtus  diuidendum  fit  a b,  & ratio  data  fit  vt  b , ad  d , vt  Problema  requirit ; pars  inter- 
media edo  a ; fic  enim  pars  vna  fcilicet  maior  erit  b f a , altera  erit  b — a i re&angu- 
lum  fub  partibus  eft  b'  — a' . 

?'r  Quoniam  igitur  eft  vt  b,  ad  d,  ita  b'~  a’  ad  a'}  d 

riu  i Au'  ergo  componendo  erit,  vt  b f d,  ad  d,  ita  b‘,  ad  a'i  

flotedicua  fcd  vt  b f d,  ad  d,  ita  fit  b ad  r;  ergo  vt  b,  ad  r • ita  s [, 

Wf , erit  b*,  ad  a';  ergo  erit  vt  b ad  s , mediam  propor- — 

tionalem  inter  b,  & r,  ita  b,  ad  a ; ergo  a , media^,  b f a a b - a 

Cft  proportionalis  inter  b,&  r.  Hinc 

p O R 1 S M d. 

Fiat  vt  dimidium  lateris  diuidendi,  plus  confcquente  data  rationis  adipfum  eenfequentem: 
ita  idem  dimidiam  ad  altam  magnitudinem ; inter  hanc  enim , & ipfum  dimidium  media  pru*. 
portionalis , quantitatem  ignoram  exhibebit . 

COMPOSITI  O' 

Sit  A B bifariam  diuifa  in  C , diuidenda  quidem  X Z 

inD,  vt  rciftangulum  AD  B,  ad  quadrarum  C • ■--»  

Lffit , vt  A C ad  X ; fiat  vt  A C plus  X , ad  X , ita  A K 

Cad  K,&intcr  A C ,& K,  media  fit  Z,  cui  fiat  x-  -• 

qualis  C L>  > Dico  rciftangulum  A D B ad  quadra, 

tumCDcflc.vtACadX.  A — 3 

Es  confira  Quoniam  enim  eft,  vt  A C,  plus  X,ad  X,  ita  A C ■ ® 

<tiope,  ad  K ; eft  autem  z media  proportionalis  inter  A C , 

& K,  feu  C D media  proportionalis  inter  A C,  8t  K;  ergo  erit  vt  AC,  plus  X,  ad  X,  ita  qua, 
dratum  A C,  ad  quadratum  C D ; ergo  diuidendo  erit  vt  A C , ad  X , ita  quadratum  A C, 
feu  C B , minus  quadrato  C D , hoc  eft  rciftangulum  A D B , ad  quadratum  C D.  Quod 
oportebat  &c. 

PROBLEMA. 

Etraplura-,  Datis  duobus  lateribus  vnum  ipforumtta  producere , vt  rectangulum  contentum  Jub  compti 

Jito  ex  dato , & adiuncto , & Ub  ad  umeto , ad  quadratum  alterius  ttidem  dati , datam  habeat 


rationem. 


> & /ub  adiuncto , ad  quadratum  alterius 

RESOLVTIO  I, 


DAtum  fit  latus  b , & oporteat  illi  adiungere  ahud , at  re&angufutn  fub  aggregato  ex 
dato,  & adiimdto , & fub  adiumfto , ad  quadratum  alterius  lateris  dati  d , datam  ha, 
beat  rationem,  vt  b,  ad  r;  Latus  adiungendum  cfto  a,  aggregatum  erit  b -f*  a>  rcftangulum 

fub 
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fijb  hoc,&  fub  a.cft  b a t a’;  vt  aute  eft  b.ad  r,ita  debet  cfle  b a f a’,ad  d';multiplicatis  extre- 
mis, & medijs  fiet  r b a f r a’  =3  b d‘;  omnibufque applicatis  ad  r,  fiet  b a f a!  = i"’ ; tollatur 
firafiio  faciendo,  vt  r,  ad  b,  ita  d‘, ad  z' , & erit  b a f a'  =3  z’ , qua:  arcuatio  ad  analogifnium 
C reuocettir  fiet  vt  b t a,  ad  z,  ita  z,  ad  a.  Hinc 

P 0 R l S U 'A. 

Tttt  vt  terminus  «mfequens  ad  terminum  antecedentem  data  rationis , ita  quadratum  fe- 
cundi lateris  dati,  ad  quadratum  aliud,  cusus  latere , t unquam  medio  e tribus  proportionalibus, 
cr  latere , cui  debet  fieri  additio,  t unquam  differentia  extremorum  laterum , repersantur  extre. 
JB4  latera ; minus  enim  ex  hss  quafitam  quantitatem  reprafientabtt . 

COMPOSITIO. 

DAtum  fit  latus  AB,  cui  fieri  debeat  F 

additio , ita  stre&angulum  fubag-  

gregato,  ex  latere  A B,  & addito,&  fub  ad-  X G 

dito  ad  quadratum  dati  lateris  F,  rationem  — 

• habeat  vt  AB  ad  X Fiat  vt  X ad  A B,  ita  F — — 

quadratum,  ad  quadratum  Gjraox  verb  G,  E A B D 

tanquam  medio,  & A B,  tanquam  ditfenen- 

tia  extremorum  c tribus  proportionalibus , reperiantur  extrema  E B , B D , quorum  minus 
fit  Ii  D.  D ico  re&angultim  A D B ad  quadrarum  F,  c(Te  vt  A B ad  X . Quoniam  enim  eft, 
vt  E B ad  G , ita  G ad  B D , erit  rectangulum  E B D , ieu  A D B , hoc  eft  rc&angulum  A B 
D,  plus  quadrato  B D,  a:qualc  quadrato  G;  fed  vt  eft  X ad  A B,  ita  quadratum  F , ad  qua- 
dratum G , ex  conftruftione ; propterea  quadratura  G aquabitur  rc&angulo  orto , ex  ap- 
plicatione folidi  fub  A B,  in  quadratum  F,  ad  magnitudinem  X.  ergo  quadratum  B D , vna 
£ um  rc&angulo  A B D iquabitur  plano  pridi&o;  omnibus  igitur  duais  in  X,  folidum  fub 
X,  in  re&angulum  A B D,  vna  cum  folido  ex  X,  in  quadratum  B D,  aquabitur  fblido  ex  A 
B in  quadratum  F,-  ergo  erit  vt  A B ad  X,  ita  rc&angulum  A B D , plus  quadrato  B D , hoc 
cftte&angulum  A D B,  ad  quadratum  F. 

Hic  tamen  Compofitio  minus  eft  commendabilis,  quod  per  (olidorum  comparationem 
procedat  repetitis  Analyfcos  veftigijs ; longe  autem  melius , faltem  clarius  eadem  cffe&io 
fic  deraonllrabitur . 

Quoniam  igitur  eft  vt  X ad  A B ex  conftru&ione,  ita  quadratum  F ad  quadratum  G;  er- 
go conuertcndoerit  vt  AB  ad  X,  ita  quadratum  G ad  quadratum  F,  fed  quadrato  G xqua- 
le  eft  re&angulum  E B D,  feu  A D B ex  conftru&ionc;  ergo  erit  vt  A B ad  X,  ita  rc&angu- 
lum  A D B , ad  quadratum  F ,-  hate  tamen  compofitio  ac  dcmonftratio , non  procedit  per 
Analyfcos  veftigia . 

Alia  igitur  ineunda  refolutio  hunc  in  modum 

RESOLVTIO  IL 

Quoniam  igitur  eft  vt  b,  ad  r,  ita  b a t a>  ad  d';  fi  igitur  fiat  vt  b ad  r,  ita  s,  ad  d , erit  vt  s, 
ad  d,  itab  a f a',  ad  d’;  fed  vt  s ad  d,  ita  eft  rc&angulum  s d,  ad  d’ ; ergo  eadem  eft  ratio  b a 
f a’,  ad  d’,  qui  eft  s d,  ad  d',-  ergo  s d arquabitur  b a f a‘;  ergo  vtbfa,  add,  itas,  ad  a i re- 
periatur  media  inter  d,  & s,  datas  quantitaics,  caquc  fit  z . hinc 

P O R I S M 'A, 

Media  iam  inuenta  fit  quoque  media  e tribus  proportionalibus , extremorum  tutem  differ  en- 
tia fit  latus  cui  fieri  debet  additio ; reperiantar  extrema  latera , ex  his  enim  minus , quaptauul 
reprafentabit  quantitatem . 

• ‘ Hhh  » ' C O Mi 


DigitiaxfbitCioogle 


CAROLI  RENALDINII 

COMPOSITIO. 
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DAtum  (It  latus  i cui  fieri  debet  additio  A 
B,&  oporteat  huic  addere  latus  &c.  ra- 
tio data  fit  vr  A B ad  X , quam  rec2angu!um_ 
fub  aggregato  ex  dato  > &adiunflo  , &fub 
adiundo , debet  habere  ad  quadratum  F ; fiat 
vrX,  ad  A B.  ita  F ad  aliam  G,-mox  vero  inter 
F,  G,  media  fit  K,  & bac,  tanquam  mcdio,&  A 
B.tanquam  differentia  extremorum  e tribus  proportionalibus,  rcpertanrurextfc-mafaTrra. 
quorum  minus  fit  B D, maius  autem  E B.  Dicorciflangulum  A D B,  ad  quadratum  F.tf- 
fc  vt  A B,  ad  X. 

Quoniam  enim  ex  conflruflionc  efl,  vt  E B,  fcu  A D,ad  K,  ira  K ad  B D;  fcd  K efl  media 
proportionalis  inter  F,&  G;ergo  erit  vt  AD  ad  F,  ita  G ad  B D;  ergo  reiSangnlum  ADB» 
aquabitur  rcflangnlo  fub  F,  & G tergo  eadem  efl  ratio  rcdanguli  fui)  F , & G ad  quadra- 
tum F,  qui  efl  rc^i anguli  A D B , ad  idem  quadratum  F ; fcd  rcdtangalum  fub  F , & G , ad 
quadratum  F,  efl  vrG  ad  F;  ergo  rcflangulum  A D B ad  quadrarem  F.crit  vtGadF;  fcd 
vt  G ad  F,  ita  efl  AB  ad  X,-  ergo  vt  AB  ad  X,  ita  erit  rcdtangnlum  A D B,  ad  quadratu  F . 

Problema. 

fcmflimui  jf  tribui  Uter  ibus  continue  proportionalibus,  dato  medis , inuenirt  extrema , vt  maius , piat 

T 1 ’’  multiplici  medis,  ad  mimus,  fias  eque  multiflitimcdio,  datam  rat taxem  sbtiaeat . 

Datum  fit  medium  latus  b , & ratio  data  fit  vt  b , ad  r , quamdebet  habete  maius  plus » 
exempli  gratia,  triplo  medio,  ad  minus  plus  triplo  medio . 

RESOLVTIO. 

LAtus  maius  qutefitumefloa,-  medium  autem  datum  efl  b;  propterva  minuserir  at 
vero  maius  plus  triplo  mediocflat  J bjfedminosplus  triplo  medio,  fcuqnod  iikra 
efl  triplum  medium  plus  minori  efl  3 b f * . Quoniam  igitur  efl  vt  b,  ad  r,  ita  at  3 b , ad  j 
b t “ > ergo  permutando  erit  vt  b,  ad  a + 3 b,  ita  r,  ad  3 b|  V,& conucrteudo,  vt  3 b f~  ad 
x:  ita  a «f*  3 o ad  b.  Efl  autem  vt  a , ad  b , ita  b , ad  t* ac  propterea,  vt  mox  conflabit,  vt  b 
f if‘ , ad  V‘ , ita  a t 3 b,  ad  b;  ergo  vt  3 b f 7 , ad  r,  ita  b t '-r  ad  i’ ; ergo  triplaris  eonfequra  - 
t ibus  erit  vt  3 b ffad  jr,  ita  b f-Sb  ad  '-i.ergoduidendo  vt  3 b—  3 rf  7,  ad  3 r,  ita  b,  ad 
lii . Claritatis  gratia,  loco  ipfius  3 b — 3 r,  fubflituarur  m , pe  rindequeit  a c vt  m f V ad  3 
r , ita  b , ad  oh ; ergo  fubtriplatis  confequentibus  erit  vt  m | V , ad  r,  ira  b,  ad  7 . 

Vides  igitur  quatuoreffe  proportionales  magnitudines,  quarum  extremi  mf  7,  & 7, 
differunt  per  m ; atque  adeo  per  3 b — 3 r datam  magnitudinem ; medix  vero  funt  r,&b 
data;,  rcfkangulum  lub  quibus  ignorari  noti  pocefl  utque  adeo  reda,  qui  illud  poffir.  Hmc 

P O R I S M A. 

Recta , qua  potefl  reft angulum  fub  terminis  data  ratimis,  t aequam  media  b tribus  f rotet' 
tionahbus,  digerentia  ■vero  mirr  triflas  f radi  fies  termints,  tanquam  dtfftrentu  extremarum, 
referiantur  if/a  extrema , minor  enim  qua  oritur  fi  aff  licetur  quadratum  termini  anteceden- 
tis data  rationis,  quod  erat  medtum  e tribus  lateribus  ad  latus  masus,  efl  latus  minus  quafitam 
&<-. 

Lemma. 

Quod  autem  fi  fuerit  vt  a , ad  b , ita  b , ad  “ , debeat  etiam  cfle  vthf  7 , ita  a t J *»> 

ad  b . fic  planum  fiet . Cum  enim fuerint  tres  magnitudines  proportionales,  (ucnntque  accepta 
dua  magnitudines  tn  eadem  ratione  ad  fecundam  cr  tertiam  , erit  vt  prima  plus  magnitudine 

refp,- 
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refpicieule  fecundam  ad  fecundam,  it  et  fecundi  plus  magnitudine  rejpiciente  tertiam  ad  ter- 
tum ; ut  vere  u eft  prima : t , fecunda . £ tertia;  vtque  efe  J i, ad  bjta  sB  ad  i*;  propter  e a, vt  dt- 
ecbamus  quemadmodum  eft  3 i, ad b stab\  ad'p . 

COMPOSITIO. 

DAtum  (ir  latus  medium  A B,  da-  X 

taque  lit  ratio  A B ad  B C;  erit  — e 

autem  vt  patet  maioris  ad  mitius, & , 

inter  A 8,BC,raediafitadinuema_,  F CH  ADOBE 

proportionalis  X,  &B  A protraita  ad 

partes  A in  F,ita  vt  FB  (it  multiplex  ipfius  A B,vt  Problema  requirit,  nem pd  tripla.  Dcin-  tiactt.mi 
de  ex  F B , ablata  F H tripla  ipfius  C B , vt  remaneat  H B pro  differentia , qui  eft  inter  tri-  "M"™  ' 
pios  terminos  dati  rationis;  mox  vero  rcdla  X,  tanquam  media,  qui  fuit  adinuenta  potens  a 1 

reflangulum  A B C,  8e  H B,  tanquam  differentia  extremorum  laterum , reperiantur  extre- 
ma  B G,  G H;  fiat  autem  A D iqualis  ipfi  G H,  & fiat  vt  A D ad  A B,  ita  A B ad  A E.  Di- 
co cfle,  vt  A E,  plus  tripla  A B,  ad  A D,  plus  tripla  A B,  ita  A B ad  B C. 

Quoniam  igitur  ex  conftru&ione  vt  eft  GB,  hoc  eft  B H,  plus  G H,  fcu  plns  A D ,ad  X, 
ita  X ad  G H,  fiue  A D,  erit  rcftangulum  B G H iqualc  quadrato  X;  led  eidem  aequale  eft 
*x  conftruOionc  rcdhngulum  ABC;  ergo  rctiangulum  B G H iquabitur  reit  an  gulo  A 
B C;  ergoerit,  vt  B G , hoc  eft  vt  B H , plus  H G , ad  B C , ira  A B , ad  G H ; ergo  triplaris 
«onfequentibus  vt  B H ,plus  GH , ad  triplam  C B,  hoc  eft  ad  FH  ,ita  AB,  ad  triplamG 
H,  & componendo  vt  B H,  plus  tripla  GB,  hoc  eft  plus  F H,  hoc  eft  vt  B F,  plus  G H,  fiue- 
A D,  ad  FH ; ita  A £ , plus  tripla  G H , ad  triplam  G H ; ergo  fubtriplatis  confequentibus 
«erit  vt  B F,  nempe  tripla  A B,  plus  G H,  fiue  A D,  ad  C B,  ita  A B,  plus  tripla  G H,  fiuc  A 
D,  ad  iplatn  G H.vel  A D;  cumque  fit  vt  A E ad  A B,  ita  A B ad  A D;  Id  enim  conucrrcn- 
do  eoe  conftrutione;  atque  adeo  v:  A B plus  tripla  G H»ad  G H,fcu  A D,ita  A E, plus  tripla 
A B ad  AB;  ergo  vt  tripla  A B plus  A D ad  B C ita  A Epius  tripla  A B ad  A B.conuerten- 
do  proptcrca  erit  vt  A B ad  A E , plus  tripla  A B , nempe  F B , ita  C B ad  triplam  A B , feu 
ad  F B,  plus  G H,  vel  A D;  ergo  permutando  vt  A B,  ad  C B,  ita  A E, plus  F B ,hoc  eft  tri- 
pla A B,  ad  eadem  F B,  feu  tripla  A B,  plus  A D. 

Qpod  autem  diximus  de  multiplici  ratione  tripla , de  alia  quacunque  multiplici  ratione 
intellige.  Imo poteft Problema vniucrfalius concipi. 

E'  tribus  lateribus  proportionalibus  dato  medio , extrema  reperire  latera  vt  maius  cum 
medio,  plus  aliqua  magnitudine,  quacunque  huius  fit  ratio  ad  medium , fit  ad  minus , plus 
padem  magnitudine  in  data  ratione . 

Problema . 

Dato  vno ex  lateribus  trianguli,  reflum  angulum  ambientibus,  dat eque aggrtgate  exreli-^yfiff* 
que  Utere , & bafe , repertre  triangulum . 

RESOLVTIO. 


DAtum  fit  latus  circa  reflum  d ; reliquorum  aggregatu  ne- 
fit b.  Oporteat  &c.  latus  alterum  circa  redum  efto  a,  d 

bafis  igitur  erit  b — a.  quadratum  iftius  eft  b*  — 2 b a *{♦  a’ . ii-  b ■ 

lius  autem  quadratum  eft  b‘—  zbl;  quod  aquabitur  dV& 

per  antithefin  2 ba  iquabitur  b‘  — d‘  quare  fiet  analogifmus  z b;  jfe  ( b’— d’ ) ; a.  Hinc 

P O X l S M jtf 

yt  duplum  aggregati  dati , ad rcSam , qua  petefi  differentiam  inter  quadratum  aggregati 
dati , & quadratum  dati  lateris,  it 4 hjHu/mads  Unca  ad qisud,  htc  enim  ertt  latus  alterum  cera- 
ta retium  . 

' COM- 
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COMPOSITIO,  • 

> t X'  • * 

DAttim  fit  B D,  aggregatum  ex  latere  circa  redlu , 

& cx  bafi . Datumque  fit  z latus  alterum  circa-, 
reftum.  Oporteat  facere  &c. 

Supra  B D deferibatur  (emicirculus  B G D , in  quo 
accommodetur  B G squalis  Z ; ducaturque  G D ; du- 
p licetur  B D in  A , & fuper  A D , deferibatur  femicir. 
culus  A H D ; in  quo  accommodetur  D H , squalis  D 
G,  ex  pumfto  autem  H,  cadat  perpendicularis  HC,  fe- 
tans A D in  C . Mox  autem  fupra  B G deferibatur  fe- 
jnicirculus  B F C 4n  quo  accommodetur  C F , squalis 
C 1 > ducaturque  B F . Dico  triangulum  B F C , Pro- 
• • blemati  fatisfocerc . Quandoquidem  triangulum  B F C,  vtpore  confiitutum  in  femicirculo 
redangulunt  eft,  & laterum  B C,  C F , aggregatum  squale  eft  aggregato  dato  B D ; fiqui- 
dem  B C communis  eft , Se  C F fadta  eft  squalis  C D . Supcrcft , vt  o (tendamus  B F , latus 
alterum  circa  re&um  squale  cife  B G,  fiue  Z lateri  dato . Id  autem  fic  dcmonftrabimus. 
Quoniam  igitur  eft,  vt  A D,  ad  D H,  feu  D G , ita  D G ad  D C ; erit  rc&angulum  A D C , 
boc  eft  duplum  re&angulum  BDC,  squale  quadrato  G D , nempe  differentis  inter  qua- 
dratum B D,  & B G.  vtrinque  addito  quadrato  B G,  fiet  duplum  rc&angulum  BDC,  vna 
cum  quadrato  B G,  squale  quadratis  B G , G D , hoc  eft  quadrato  B D , vtrinque  fublato 
duplo  redtanguloBDjC  remanebit  quadratumBG,  squale  quadrato  BD  minus  duplo 
rcftangulo  BDC;  at  quadratum  B D minus  duplo  rc&angulo  BDC  squale  eft  differen- 
tis Quadratorum  B C,  C D,  hoc  eft  B C,  C F,  differentia  vero  quadratorum  B C , C F , eft 
quadratum  B F , ergo  quadratum  B G squabitur  quadrato  B F , ergo  B G xquabitur  B F, 
atque  dato  Z.  Dato  igitur  vno  ex  lateribus  trianguli  &c.  triangulum  adinuenimus 
Quod  facere  oportebat  <5cc, 

Problcmi . 

1 vTilT  ^ Datam  latas  ita  difptfcere , vt  rell  angulum fui  toto , (fi  parte , ad  quadratum  alterius par- 

titfit  in  ratione  data. 

RESOLVTIO  L 

DAturn  fit  latus  b,  diuidendum,  vt  re&angulum  fub  b 

toto,  & parte,  ad  quadratum  alterius  partis  fit  in_ — — — 

ratione , vt  b ad  d.  Pars  vna  efto  a , altera  erit  b — a , re-  a b — a 

Oaogulum  fub  tota,  & parte  b — a erit  b‘  — b a ; quadra-  * 

tum  alterius  partis  eft  a' ; ergo  vt  b,  ad  d , ita  b"  — b a , ad  a‘  i multiplicatis  extremis  & me- 
dijs,  fiet  squatio  b a'  t=  d b‘ — d b a ; & per  antithefin  b a’  >ft  d b a squabitur  d b* ; omni-, 
bus  applicatis  ad  b ; a*  d a squabitur  d b , huius  squationis  radix  d'  bd  ) — 

•;  d . Hinc 

P O Jt  I S M A\ 

■ Ad  quadratum  dimidq  termini  confcqucntis  addatur  redi  angulum  fui  eodem  termino  & la- 
jlre  dtuidendo , ex  aggregati  latere  fultrahatur  dimidium  tpfius  termini , Vel 

Fiant  tria  Utera  proportionalia , ita  vt  extremorum  differentia  fit  terminus  tenfequeas , 
medium  autem fit  id  quodpotefi  rtCi  angelum  fub  latere  fradtUo , & Utere  dimdendo  i hoc  cjl 
Termino  confequente  dats  rationis  tanquam  differentia  extremorum  & redtangulo  fub 
termmis  ipfis  tanquam  reftangulo  fub  extremis  tria  latera  proportionalia  reperiantur ; mi- 
pus  enim  extremum  ignotam  quantitatem  exhibebit . 

CfX- 
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CO  ii  POSITIO . 

DAtum  fit  latus  A B diuidendum , vt  Problema 
requirie ; ratio  data  fit  vt  A B ad  E A , fuper 
rectam  E B deferibatur  fcmicirculus  E G B , & ex 
pundto  A excitetur  perpendicularis  A G,  qu*  pote- 
rit redtangulum  E AB,  comprehcnfum  iub  termi- 
nis E A , A B , datae  rationis  i mox  autem  termino 
confequente  E A biffedto  quidem  in  D,  agatur  DG, 

& centro  D , intcruallo  D G,  deferibatur  femioircu- 
lus  F G C fccans  A B , in  C . Dico  redtangulum  ABC,  ad  quadratum  A C cfle , vt  A B 
ad  E A;  Protrahatur  B E ad  partes  E , donec  occurrat  circumferentia;  in  F . 

Quoniam  igitur  redtangulum  FAC  squale  eft  quadrato  A G , cui  squale  eft  redtan- 
gulum  B A E i ergo redtangulum FAC  zquabitur  redtangulo  B A E , quare  vt  F A ,ad 
A E,  ita  B A ad  A C;  & diuideodo  vt  F E,  ad  E A , ita  B C,  ad  C A;  Eft'  autem  F E squa-  d F.,  Lqua^ 
lis  A C ; ergo  vt  C A ad  A E , ita  B C ad  C A ; ergo  redtangulum  fub  E A , & C B squa- 1«  A D i ac 
bitur  quadrato  A C ; ob  id  redtangulum  A B C ad  quadratum  A C eandem  habebit  ratio-  D F' 
nem , quam  habet  ad  redtangulum  fub  E A , & C B ; fcd  redtangulum  ABC,  ad  redtan-  ® 
gulum  fub  E A , & C B rationem  habet  vt  A B , ad  E A , ob  eandem  altitudinem  C B ; ergo  A 

redi  angulum  A B C , ad  quadratum  A C rationem  habebit  vt  A B ad  E A . C. 

Hsc  tamen  Compofitio  non  procedit  per  filium  refolutionis , cum  hsc  ad  folida  afeen- 
derit . Longi  igitur  elegantius  inflitui  poteft  refolutio  hunc  in  modum . 

RESOLVTIO  II. 

Ilfdem  fuppofiris  nempe  quod  A B fit  b,  & A E fit  d:  A C erit  a,  & C B,  erit  b - a . 

Quoniam  igitur  eft  vt  b,  ad  d,  ita  b‘  - b a,  ad  a‘;  fed  vt  b,  ad  d , ob  communem  altitudtd 
nem  b - a,  ita  eft  b'  - b a,  ad  b d - d a ; ergo  eadem  erit  ratio  b*  - b a,  ad  a‘,  & ad  b d — d j 
<rgo  b d — d a zquabitur  a'i  ergo  vt  b - a,  ad  a,  ita  a,  ad  d;  ergo  componendo , vt  b , ad  a , 
ita  a d,  ad  d;  St  conucrtcndo  vt  d,  ad  d tjr  a , ita  a , ad  b ,•  At  vero  z poffn  b d , erit  igitur 

yt  d a,  ad  2 ita  z,  ad  a . Hinc 

P O R 1 S M >. 

Termine  confequente  rationis  data,  tanquam  dsjjirentia  extremorum  & reda  qua  pottfi  re ~ 
d angulum  fub  terminis  data  r alienis  tanquam  medie , referiantur  tria  latera  frefortienalia  ; 
minus  enim  extremum  ignotam  quantitatem  exhibebit . 

' COMPOSITIO i 

EOdcm  fchcmmate  repetito,  eademque  conftrudtionc  fadta.  Quoniam  igirar  eft  vt  FA,' 
ad  A G,  ita  A G,  ad  A C;  eft  autem  A G potens  redtangulum  E AB;  ergo  erit  vt  E/ , 
ad  F A , ita  A C ad  A B;  & conucrtendo  vt  A B ad  A C,  ita  F A,  ad  E A ; ergo  diiudendo  vi 
£ A , minus  AC,  ad  A C , ita  F E , feu  A C ad  E A ; ergo  redtangulum  B A E,  minus  rc- 
dtangulo  E A C zquabitur  quadrato'  A C;  ergo,  qus  ratio  eft  quadrati  A B,  minus  redtan- 
gulo  b A C , ad  quadratum  A C , eadem  erit  ad  redtangulum  B A E , minus  redtangulo  E 
A C ; fed  quadratum  A B,  minus  redtangulo  B A C,  ad  redtangulum  B A E,  minus  redtan- 
gulo F.  A C,  ob  communem  altitudinem  A B,  minus  A C , hoc  eft  ob  communem  altitudi- 
nem C B,  eft  vt  A B,  ad  A E;  ergo  vt  A B ad  A E,  ita  quadratum  A B , minus  redtangulo  B 
A C,  hoc  eft  ka  redtangulum  A B C,  ad  quadratum  A C. 

Problemet , 

• f topo/itum  Utut  in  duas  partes  diuidert  i vt  harum  vtriu/qut , non  tamen  eadem  data  parte  t 

fiet. 
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B E squalis  R,  &LBfit  squalis  Z,-  fuperLEde- 

fcribatur  pcripheria  I.  F E fecans  GB  protra£tam_.  ( 

in  F;  fupcr  B F dcfcribatur  periphcria  B I F,  in  qua,.  z 

aptetur  B I aqualis  BG;  & agatur  FI,  cui  fiat  aqua-  ~ 

bs  B H : mox  fit  D E aqualis  T , vt  B D fit  differen- 
tia inter  BE>  & D E.  pun&o  in  A Btanquam  centro 
dcfcribatur  periphcria  tranfiens  per  pun&a  D , H , 
vtfape  dictum  fuit  kcans  A Ii  in  M , critque  B M 
particula  habens  ad  fuam  partem  proportionem , vt 
. S,  ad  T;  fiat  igitur  vt  S ad  T,  ita  B M,  ad  BK,  & qui- 
dem B K erit  pars , fi  itaque  N K fignetur  squalis  I- 
M,  habebitur  particula  N K , qua;  ad  AK  habebit 

rationem  vt  S ad  R , & cum  M B conficiet  magnitudinem  LBfcu  Z.  HaCtcnus  cffctftio 
Geometrica . Dcmonftratio  fic  fc  habet . 

Quoniam  igitur  M B oritur  ex  applicatione  quadrati  B F,  minus  quadrato  ex  E G , feu  B 
I,  hoc  eft  quadrari  F I , feu  B H , 41! B E , minus  D E , hoc  eft  ad  B 1) , feu  quod  idem  eft  ex 
applicatione  rcSanguli  L B E , minus  rcCtangulo  A B C ad  B E minus  D E ; fiet  M B E re- 
dtangulum  minus  rcCtangulo  fub  M B , in  D E squale  rciftangulo  L B E , minus  A B C rc- 
flangulo , atque  adeo  rcftangulum  L B E , minus  rcCtangulo  M B E , plus  rcCtangulo  M B 
in  D E,  xquabitur  ABC  rcCtangulo;  applicatis  autem  omnibus  ad  B C fiet 111 
s AB,  feu  * ill^-L.feu  .13*«  ^ AB(  hoc  eft  omua  ma- 

gnitudo ex  prxdiCta  applicatione  squalis  A B . magnitudo  ortiua  ex  applicatione  L B E 
minus  MBEad  BCfitV.  & ex  applicatione  M B in  U E ad  B C fit  Z r fic  enim  harc  ad 
Geometricam  phrafin  erunt  eleganter  traduCta ; vnde  Y plus  Z aquabitur  A B . Cumque 
fit  vt  B C ad  D E, ita  M B,ad  Z quod  oritur  cx  applicatione  M B in  D Ead  B C,  fadtumq;  fit 
vt  B C ad  D E,  feu  vt  S ad  T,  ita  M B,  ad  K B,  erit  K B , id  quod  ex  huiufmodi  applicatione 
oritur, nempe  squalis  Z quod  cum  Y latere  oriente  cx  applicatione  I.  B E,  minus  MBE  ad 
B C , efficiet  A B , efficit  autem  A B fi  addatur  ipfi  A K;  ergo  A K erit  quod  cx  huiufmodi 
oritur  applicatione , & xquabitur  Y . Reliquum  vero  eft , vt  N K oftcndarur  effe  ad  A K , 
feu  Y vt  B C ad  B E,  feu  vt  S ad  R;  nam  cum  M B facit  magnitudinem  squalem  L B,  feu  Z. 
Quoniam  ergo  eft  vt  B C ad  B E , ita  L B,  minus  M B ,hoc  eft  L M , hoc  eft  N K ad  id  quod 
oriturexapplicationcLBE,  minusMBE,adBC;  fed  Ak  fcuY,  eft  id,  quod  oritur 
ex  huiufmodi  applicatione  vt  diCium  eft ; ergo  vt  B C ad  B E,  feu  vt  S ad  R , ita  erit  N K ad 
A K . Diuifum  eft  ergo  latus  A B in  K , ita  vt  panicula  cius  M B , ad  quam  K B eft  vt  T ad 
S,  vnacumN  K particula,  adquampars  Ak  rationem  habet  vt  R ad  S , conficit  datam 
magnitudinem  Z . Quod  facere  oportebat . 


S C H 0 L / 0 N. 

SI  ratio fuerit  multiplex , hunc  in  modum  ratiocinandum . 

Lutus  diuidendum  fit  A B;  (inficiendum  veru  FI.  Sumatur  F D fcxtuplum  ipfius  FI,  i 
quo  fubtrahatur  E D aqualis  A B ; refiduttm  F E diu  t da- 
tur tn  quatuor  p.frtesi  eiufq\  pars  quarta  fit  F G,  hac  enim  

erit  quantitas  quafita  ; Si  itaque  tn  AB , fignetur  AH  AH  B 

aqualis  dupla  F G,  erit  quidem  AH  vna  ex  paruhus,cuius  ___ __ 

dtmtdtum , nempe  F G , vna  cum  G I fexta  parte  ipfius  H F G I E D 

B , conficiet  F 1. 

EI  quoniam  FG,vnacumG  I,  confit  it  F I latus  conficiendum-,  e fi  que  FG,  dimidium  ipfius  A 
H ex  confit  ultione ; fuperefi  ofiendendum  G I;  efic  fextam  partem  ipfius  H B. 

Quoniam  igitur  FG,  quarta  pars  eft  ipfius  F E\  hoe  cfi,  quarta  pars  eSt  re  Cia  F D,  fixtupli , 
conficiendi  later ts  F I,  minus  E D,  feu  A B,  Utere  dtuidcndo;  propterea  quadrupla  F G,  aquabi- 
turlixtuplo  F 1 minus  E D i ergo  per  antithefin  f D,  hoc  eft  fcxtuplum  E I minus  quadruplo  F 
G,hoc  eft  F E , aquabitur  E D feu  A B",  Itaque  pars  vna  ipfius  A B , erit  dupla  F C nempe  A H ; 
altera,  puta  H B erit  F D,  nempe  fcxtuplum  F I minus  fcxtuplo  F G . Hunc  enim  in  modum  du- 
pla FG,  addita  tpft  F D,  nempe /ixtnplo  F I,  minus Jextuplt  F G, facit  E D,  feu  AB  .cji  autem 

Iii  FI 
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T 1 minus  T G hoeefl  G / fextaparsfextupli  FI  minat  fextuplo  T G . quod  erat  aquale  H B . t T- 
goG  l erit  fexta  pars  ipfius  H B . f£uoderat  opera  pretium  efficere . 


Problema , 

Eaemplum-j  Latus  repcrire , a que  at  latis  duobus  datis  lateribus , rejidua  tonfiitutam  inter  [t  rationeuua 

habeant . 

DAta  fint  duo  latera  b,d,  illud  quidem  maius  hoc  aurem  minus,  ratio  autem  quam  ha- 
bere debet  rcliduum  maius  fit  vt  r,  ad  s i latus  dc  quo  quarritur  efto  a , a quo  fi  aufe- 
ratur d,  fiet  refiduum  maius,  fi  vero  ab  eodem  auferatur  b,-  fiet  rcliduum  minus ; vt  autenc- 
eft  r ad  s maius  ad  minus , ita  debet  cfiea  — d ; ad  a — b ;rcfolutoana!ogifmoinarqualita- 
tem,  fiet  aequatio  s a — s d s=  r a — r b.  & poft  debitas  tranfpofiriones,  fiet  demum  r a _ s a 
— rb  — sd ; quod  fi  a quatio  magis  per  diuifionem  explicetur,  fiet  .equario  — — a, 
qua  reuocata  ad  analogdmum , fiet  r — s.  ad  ji  f r b ~ s d ) ita  hoc  ad  a . Hinc 

r 0 R 1 S M A . 

Latus  quadratum  differentia  duarum  rcil angulorum , feia  qned idem  eff  ,re£f a qua  petejf 
differentiam  duarum  red  angulorum  , quarum  unum  fit  fub  dato  latere  materi , m at  er  i que  tr- 
mmo  data  ratianir,  aliud  i ero  f ab  dato  latere  mtnort,  wtnertqne  termino  rationis  data  , media 
laco  proportionalis  tjl  inter  differentiam  terminorum  rationis  das  a , & latus  de  quo  quarstur . 

COMPOSITIO. 

DAta  fint  duo  latera  B E , C E , ratio  vero 
conftituta  fit  vt  R ad  S . protrahatur  B E 
vfquc  ad  H,  & E H aequalis  fit  ipfi  R : at  vero  in- 
" ter  B E , E H , media  reperiatur  proportionalis  E 

dderipto  M;  a fignetur  autem  E F aequalis  S,&  inter  C E, E 
fcmicucu  F media  reperiatur  E N;*  iuptr  M Edcfcribatur 
lo,  «igatur  pevipheria  MKE;  faCto  autem  centro  E , inter- 
na**°  EN,  deferibatur  arcus  NK  fccans  periphe- 
(iVcinpt-.  r*am  M K E in  h\  ducaturque  K M,  cui  fiat  atqua- 
iupe;  C t Iis  E L;  at  vero  feccrur  G HatqualisEF.agatur- 
defeopto  que  G L,qux  bifaria  fccetur  in  I.ducatur  l D ad  reflos  angulos  fupra  G L occurrens  B E in 
iemiciteu-  centro  autem  D,  interuallo  D G deferibatur  peripheria , quar  ncccITario  tranfibit  per  L, 
u vt  ex  Elementis  facile  conflare  poteft ; fecct  autem  E B protractam  ad  partes  B in  A ; & fa- 

Ctum  erit  quod  Porifma  iubet . Dico  latus  quaefitum  clfe  A E , ita  vt  refiduum  maius  A C 
ad  refiduum  minus  A B fit  vt  E H ad  E F . Quoniam  enim  E G,  E L,  & A E , funt  contir  ue 
proportionales,  & E G cft  differentia  inter  E H , & E F , ita  vt  atqualis  fit  ipfi  E H , minus  E 
F,  & quadratum  ex  E L squale  cft  rcCtangulo  B E H,  minus  rcCtangulo  C E Fi  quadrarum 
c Duci  is  autem  ex  E L fi  applicetur  ad  E G,  emergit  A E;  ‘ rcCtangulum  ergo  A E H,  minus  rcCtan- 

E^  hecVft  8U^°  fub  G H , vel  E F , & A E aequale  erit  rcCtangulo  fub  E H , & B E , minus  rcCtangulo 
MH  minus  iub  E F,  & C E;  proinde  rcCtangulum  A E F,  minus  rcCtangulo  C E F .a-quale  erit  rcCtan- 
GH  itu  EF.  gulo  A E H.minus  rcCtangulo  B E H;  propterca  erit  vt  E H,ad  E F,feu  G H,ita  A E,  minus 
C t , hoc  efl  A C ad  A E,  minus  B E,  hoc  cft  ad  A B;  fcd  E H,  ad  E F,  vel  G H , cft  vt  R ad 
S,  immo  funt  ipfemct  R,  & S i ergo  vt  R ad  S , ita  erit  A C ad  A B ; inuentum  cft  ergo  latus 
A E , i quo  fi  auferamus  duo  data  quidem  latera , B E , C E , refidua  nimirum  AC,  AB, 
iuut  in  ratione  vt  R ad  S . 

Problema . 

EMiupluuk-»  prepejltdm  re3  am  AB,  bifariam /edam  m C,  fectre  iterum  in  V,  inter  C,  B,  vt  quadratum 

AD, 


Digitized  by  Google 


DE  RESOL.'  ET  COME.  MATHEMAT.  LIB.  II.  4J3 

A.D,  ad  aggregatum  reti  angulorum  AC  D,ADC,  ratioatm  habeat  datam  : Oportet  autem  ra- 
tionem e/e  maioris  ad  minus,  minorem  tamen  Jef qui  tertia . 

RESOLVTIO  L 

VVlgus  Analyftarum  ita  procederet  A B efto  a b 

vnde  A C erit  b,  quemadmodum  & C B ; at  ve-  A - 

to  C D efto  a,  vnde  D B,  erit  b-  a,  & AD,  erit  b 4 a; 
ratio  autem  data  fit  vt  r ad  s,  maioris  ad  minus , minor 


i b 


D 


quam  ducitur  potcftas , & — - a' , xquamtur  t— , ; aci  toi lenaam  tractionem  nat , 
vt  r • - s,  ad  s,  ira  b‘ , ad  z‘ . Deinde  vt  r - s , ad  r - s,  ita  2 b,  ad  2 b ; vnde  a b a 4 a*  xqua- 
bitur  z , cuius  radix  cft  £ ( b1  Z' ) - b.  Et  hinc  colligitur  Porilma  &c. 

Sed  h.rc  refoluendi  ratio  vt  vulgaris  eft , ita  miqus  inftituto  accommodata  i non  enim- 
fuppeditat  viam  ad  componendum , nifi  perobfcuram  folidorum  comparationem ; longi 
tamen  elegantius  lic  procedere  licebit , per  proportionalia  nimirum,  difeurrendo  hunc  in-. 

1 * "V 


modum . 


RESOLVTIO  II. 


/ \ Voniam  igitur  eft  vt  r ad  s , ita  b‘  * 2 b a 4 a’ , ad  2 b a *$*  a*  ,•  ergo  per  conuerfio- 
M nem  rationis  erit  vt  r,  ad  r — s,  ita  b’  *j+  2 b a 4 a’,  ad  b“ , & conucrtendo , vt  r — s , 
ad  r,  ita  b’,  ad  b’  4.  2 b a 4 a’ ,•  ergo  vt  r'  - 2 r s 4.  s’,  ad  r'  - r s,  hoc  eft  vt  qua- 
dratum exr—  s,  ad  quadratum  medii  inter  r — s,&r,  ita  b',  ad  b‘  4 ’ b a 4 a‘ ; ergo  vt  r 
— s , ad  Ui  ( r’  - r s ) qui  breuitatis  gratia  nuncupetur  g , ita  erit  b,  ad  b 4 a . Hinc 


P O R I S M A. 


■ liat  vt  differentia  terminorum  rationis  data  ad  mediam  proportionalem  inter  huiufmodt 
differentiam , c!r  terminum  maiorem  , ita  dimidium  linea  diuidenda  ad  aliam  ; huius  enim  ex. 
tefus  ( excedet  autem  fupra  dimidium  iam  ditium  ) radicis  valorem  exhibebit . 


COMPOSITIO. 


G 


PRopofita  fit  rc&a  A B bifariam  diuifa  in  C , 

& ratio  data  fit  vt  EF,  adFG,  oporteat 
facere  quod  iniundium  eft.  Inter  EGdiffcren-  fl 
tiam  terminorum  dati  rationis,  &EF  terminum  c” ~~ 5"  "*  “ 

maiorem  fit  adinuenta  quidam  proportionalis 
media  H;  fiat  autem  iuxta  Porifma  vt  E G ad  H, 

ita  A C ad  A D,  erit  enim  C D radicis  valot , ita  vt  quadratum  ipfius  AD,  ad  aggregatum 
rcitangulorum  A C D,  A D C , fit  vt  E F ad  F G ; hoc  autem  repetitis  Analyfeos  veftjgijs 
fic  demonftrabimus . 

Quoniam  enim  exconftruGionccft  vt  E G ad  H,  ita  A C,  ad  A P;ergo  eorum  quadra- 
ta proportionalia  erunt ; vt  igitur  quadratum  E G ad  quadratum  H , ita  quadratum  A C , 
ad  quadratum  A D i ergo  vt  E G ad  E F , ita  quadratum  A C ad  quadratum— 
AD,  & conucrtendo  .•  ergo  vt  E F , ad  E G , ita  quadratum  AD,  ad  quadratum 
AC;  & per  conuerfioncm  rationis  erit  vtEF  adGF,  ita  quadratum  A D , adexcef- 
fum , quo  quadratum  A D fuperat  quadratum  A C ; huiufmodt  autem  exceflfus  eft  duplum 
re&atigulum  A C D , plus  quadrato  C D , feu  quod  idem  eft  reitangulum  ACD,plus 
redangulo  A DCjergo  vt  EF,  adGF,  ita  quadratum  A D,,ad  aggregatum  re&angu- 
lorum  ACD,  ADC.  Propofitam  ergo  redtam  A B bifariam  diuifaminC,  lccuimus 
iterum  in  D , prout  Problema  requirit . 


lii  1 


Vides 
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Vides  igitur  non  fatis  effe  calkiffc  Algebram , fed  oportet  etiam  ia  rebus  Geometricis 
cius  vfumnouifle. 

Determinationis  autem  ratio  ea  cft . 

Lemma  /. 


Quod  autem  ratio  debet  efle  maioris  ad  rtinus , minor  vero  ratione  fefquiteiria , Gc 
oftenditur. 

R E S O L V T I O. 

Ioniam  a b a 4* 1 ' > mirus  efi  quam  b'  2 b‘  ,cft  autem  b’  tertia  pars  illius  segregati 
b «J*  2 b , boc  eji  3 b' ; erro  tertia  pars  aggrrgati  I b a 4*  a minor  erit  quam  b \ atque 
adeo  b matus  eris  quam  tertia  pars  agar  erat  t z b a a \ ergo  componendo  b 4-  2 b 
4 a, matus  erit  quam  fcxquitcrtiu  I b a f a',  fed  b'  t 2 b a t a", eft  quadratum  ex  b t a. er  2 b 

,t  1 j ,sdem  eft  quod  aggregatum  ree! angulorum  b a, er  b ai  a quorum  vuum  Jctlieet  continetur 
fub  b,  er  a,  aliud  vero  fub  b f a,  er  ai  ergo  proportio  data  debet  effe  maior is  ad  minus,  minor  lu- 
men, quam  fexquitertia . 


COMPOSITIO. 


QVoniam  aggregatum  reCtanguIorum  A C D , & A D C minus  cft  aggrcgnroreclan- 
guloruin  A C ii,  & A E C,-  hoc  e fi  duplum  rcCtanguIum  A C D plus  quadrato  C D, 
„ ininus  cft  triplo  quadrato  A C ; fed  quadratum  A C tertia  cft  pars,  vtpotc  fub- 
tripium  ; ergo  tertia  pars rrClanguli  A CDplus quadrato  CD  minor  cft,  quam  quadra- 
tum A C;  atque  adeo  quadratum  A C maius  erit  prardicta  tertia  parte;  ergo  componendo 
quadratum  A C , plus  duplo  rcdtangulo  A C D , vna  cum  quadrato  C i>  , hoc  eft  quadra- 
tum ex  A 1>,  maius  erit  quam  fexquitcrtium  dupli  re&anguli  A C D , plus  quadraro  C D, 
ftu  maius  erit  quam  fexquitertiuru  aggregati  reCtanguIorum  A C D ,&  A b C ,ergo  &c. 


ProUcm a . 


t ,<„  luris  Djtt  baten  vtettnqut  diou/i  vt  multiplex  pars  vna  plus  multiplici  aggregato  ex  altera  parte 

’ " & Utere  adtuxRo  ad  multiplicem  eandem  partem  plus  aggregaso  tam  dieiofil  in  data  ratione . 

• RESOLVTIO  I. 

DAtum  fit  latus  D B vtcunque  diuifum  in  A,  cique  d b a 

fit  opus  addere  , ea  lege  vt  quadrupla  D A — " — — ~ 

plus  tripla  AC  jaddujnamD  A plus  A C,  fit  vt  A B,  *-*  “ E C 

ad  BC. 

Propofitum  latus  A B fit  b ; Sc  D A,  fit  d : at  vero  latus  addendum  cfto  a ; vt  autem  A B 
ad  B C.hoc  eft  vt  b ad  a,ita  debeat  effe  quadrupla  D A,plus  tripla  A C,  hoc  cft  4 d 4«  3 b f 
3 a,  ad  duplam  D A plus  A C,  hoc  cft  ad  2 d t b t a ; facium  igitur  fub  extremis  aquabitur 
faCto  fub  medijs;  ac  ob  id  4 d a t 3 b a f 3 a'  aquabitur  2 b d f b‘  | b a ; & per  antithcfin  4 d 
j-fabatja’  atquabifur  2 b d f b';  omnibus  dtuifis  per  3,  fiet  {databat  a' =2  f b d -f  f 
b' ; loco  autem  ipfius-f  d f i b , ad  confufionem  tollendam  fubftituatur  p,-  & loco  j-bd  f -j 
b’,  fubftituatur  z';  erit  quidem  arquauo  p a t a'  = z1,  cuius  radix  1*(  A p*  t r‘ ) — 4 p.Hinc 

P O £ I S M A. 

S umatur  dimidium  aggregati  ex  quatner  terlgs  partibus  ipfius  Ii  A,  ffr  duabus  tertqs  par- 
tibtts  spfitts  A B ,eiui  atuem  quadratum  addatur  ad  aggregatum  r duabus  tertijs  partibus  re- 
r7  anguli  D d B,  icrttaque  parte  quadrat t ex  AB',  aggregari  veri  latus  multetur  fupradtUo  di- 
midio; quod  entm  jupertUertt  quantitas  qua  fit  a B C;  vndo  quafita  quantitas  B C data  erit. 

R E- 


Digitized  by  Google 


DE  RESOl.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.1I.  455 

RESOLVTIO  II. 

T Dem  quoque  Porifmi  colligeretur  ita  ratiocinando . Quoniam  cft  vt  b ad  a / ira  4 d 1 3 
J_  b t 3 a.  ad  2 d t b f a.  ergo  per  conuerfioncm  rationis  vt  badb  — a , ita4d  f 3 bt  3 a. 
adadtabt2a,&  permutando  Vtbad4dt3bt3a,itab  — aadadfabtaa;  vndt» 
fit  squalitas  2 bdf  2 b"f  iba  = 4bdf  3b‘  — 4<la  — 3 a‘&pcr  antithefin  4daf  2 ba 
1 3 a‘=  2 b d | b’. 

Omnibus  autem  diuifis  per  3 ; & -J  d a 4*  1>  a t — 7 b d t j b: . fcd  elegantius  hunc 
in  modum. 

RESOLVTIO  III. 

Quoniam  cftvt4dt3bt3aad2dtbfa}itabad  a , ergo  permutando  vt  4 d f 3 bf 
3 a ad  b,  ita  2 d t b t a ad  a,  ergo  diuidendo  vt  4 d f 2 b f 3 a ad  b ita  2 d t b ad  a ergo  fiet 
aequatio  4dat2baf3a'=  2 b d ■}  b‘  ergo  adaijr-basjta';^;  7 b d +-jb‘.  Hinc 
idem  Ponlnu. 


COMPOSITIO. 

*; 

EXponatur  Y Z xqualis  A B & protraha-  - 

tur  in  E , vt  E Y fit  tertia  pars  ipfius  Y ® ABC 

Z.leuAB.  Deinde  Z E,  ficproducatumim,  G — — — — — 

F,  vt  EF  fit  dux  tertis  partes  ipfius  DA;  — — ... 

mox  autem  inter  F Y ,&  Y Z media  reperia-  IK  F HEYMZ 

tur  proportionalis  G i Deinde  protrahatur  Z 

F . ad  partes  F , & accipiatur  Y H xqualis  duplx  E Y , feu  duabus  rertijs  partibus  ipfius  A 
B;  item  K H xqualis  duplx  F E ; ac  propterca  quatuor  tertijs  partibus  ipfius  D A ; mox  au- 
tem reiia  K Y tanquam  differentia  extremorum,  & quadrato  ex  G,  tanquam  rc£tangu|o 
fub  lateribus,  e tribus  lateribus  proportionalibus  reperiantur  extrema  latera  IY,  YM,-  pro- 
ducatur D B in  C , ita  vt  B C fit  xqualis  Y M.  Dico  D B produ&am  effe  vt  Problemare- 
quirit . 

Quoniam  enim  re&angulum  IYMxqualeeft  quadrato  ex  G , cui  xquale  cft  redtangu- 
lum  F Y Z ergo  redi  angulum  I Y M,  leu  K M Y a xquabitur  redfangulo  F Y Z , hoc  cft  re-  a e™"1- 

dtangulum  fub  K H,  nempe  fub  quatuor  tertijs  partibus  ipfius  D A in  Y M , plus  re&angu- 
lo  fub  H Y,  nempe  fub  duabus  tertijs  partibus  ipfius  A B , in  Y M , vni  cum  quadrato  Y M 
xquabitur  rcdtangulo  fub  F E hoc  eft  fub  duabus  tertijs  partibus  ipfius  D A m Y Z , feu  A 
B plus  rcdtangulo  fub  E Y , hoc  cft  tertia  parte  ipfius  Y Z , feu  A B , hoc  eft  plus  tertia  par- 
te quadrati  ipfius  Y Z,  feu  A B;  ergo  triplatis  omnibus  redtangnlum  fub  quadrupla  DA,  & 

Y M.feu  B C plus  rcdangulo  fub  dupla  A B in  BC  plus  triplo  quadrato  ipfius  B C xqua- 
bitur rcdtangulo  fub  dupla  D A in  A B plus  quadrato  A B , reuocata  xqualitate  ad  pro- 
portionem, erit  vt  quadrupla  D A,  plus  dupla  A B,  plus  tripla  B C,  ad  A B ,ka  dupla  i)  A 
plus  A B ad  B C;  ergo  componendo  vt  quadrupla  A D,  plus  tripla  A B,  plus  tripla  B C ad 
A B,  ita  dupla  D A plus  A B,  plus  BC  ad  BC;&  permutando  vt  quadrupla  D A,  plus  tri- 
pla A B , plus  tripla  B C , hoc  eft  vt  quadrupla  L)  A plus  tripla  A C ad  duplam  D A , plus 
/i  B,  plus  b C,  hoc  eft  ad  duplam  D A plus  A C,ita  A B,  ad  B C. 

Vfu  quam  fxpiftimc  accidit  vr  nos  in  refoluendo  viam  ineamus,  quxquamuis  feliciter 
ad  finem  conducat,  tamen  opus  cft  eruditione  multa  cum  alioquin  rcfolario  poStt  inftitui 
per  viam  magis  obuiam , quod  vt  clarius  apparear,  i itabit  exemplum  afferre ; nempi 
J)*u  perpenduuUri , aggregate  Uterum  trianguli , te  differenti»  fermentorum  bafees ; re- 
ferire triangulum . , 

Hoc  Problema  proponit  etiam  Ghetaldus  i viam  tamen  non  adeo  obuiam  calcando  1 ft- 
quidem  multas  veritates  fupponit , atque  adeo  Theoremata  demonftmta , quorum  cogni- 
tiofbnaflc  non  ftatim  incidit  in  mentem  Analyftx  i eft  tamen  ea  refolutionis  rario  regj*_, 
profeito,  quippcqux  ea  induftria  procedit,  vt  a quantitatibus  fohdis , & etiam  imaginarijs 
declinet . In  hac  autem  refolutione  ignota  quantitas  cft  bafis , &<fefijone  comparata  io-  * 

compo- 


EiempUitn— * 

xn. 


4Ytf  C ARO  L I R £ N A t D I K I T'  T 

‘componendo : folum  fupcrcft  pftendcndum  conftruCli  trianguli  laterum  aggregatum 

aequale  e(Tc  magnitudini  data:  .•  ’ ' ;;  . ‘ , n •- 

Eft  autem  & alia  Refolutionis  forma , qui  facile  in  curufque  mentem  vemre  pou ft , m- 
rija  ignota  quantitas  bafeos  fegmentum  miniis  fuppomtur , camquc  Neotericus  quidam 
adhibuit,  quamuisin  componendo  aliqua  exparte  dcfecrfle  videatur,  qua  vt  mchus  in- 
telligar.tur , fit  fupradi&um . 

P R 0 B L E M A. 

D*U  perpendiculari  , aggregato  crurum  trianguli , & differenti*  figmentorum  bafilii 
referire  triangulum . 

r * ..RESOLVTIO. 


DAtum  fit  crurum  trianguli  ouidem  aggregatum  b ; perpendicularis  vero  c ; diifcicn- 
tia  fegmentorum  baicos  d. 

Et  oporteat  facere  quod  imperatum  cft.  . 

Quoniam  igitur  cft  vt  laterum  aggregatum  adbafim,  ita  differentia  fegmentorum  ba- 
feos ad  differentiam  crurum ; fi  fupponamus  bafim  effe  a , atque  fecerimus , vt  b , ad  a , ita 
d , ad  aliud , puta  £ ; hoc  plane  erit  differentia  crurum fed  quadratutn  aggregati  crurum 
plus  quadrato  differentiae  eorundem , duplum  cft  quadratorum  ab  ijfdera ; proptcrca  b' 
a quabitur  duplo  quadratorum  a cruribus ; fcd  hoc  aequale  cft  duplo  quadratorum  a 
ieomentis  bafeos,  plus  quadruplo  quadrato  perpendicularis,- ergo  b >£“!  aquabiturdu- 
plo  quadratorum  a fegmentis  >f<  4 c’ ; fcd  duplum  quadratorum  a fegmentis , aquale  cft 
quachbaleos.plus  quad.diffcrentix  fegmentorum  ciufdcmjcrgo  b'  4.  -57  aquabitur  a’  >4  d' 
Ju  4 c’ ; Vt  autem  cognita  ab  incognitis  feparentur , nequit  vtrinque  auferri  a' , & b , cum 
a’  vrpote  quadratum  bafeos  maius  fit  quadrato  differentia  crurum ; fatis  igitur  eft  auferre 
d! , & 4C1:  vnde  b'  — d’  — 40'  aequabitur a‘ ~ i£-' , vel duCto  a',  inb’»&  b — d'  — 4C’, 
aquabitur  11  "c.'1"’  ,vel  loco  illius  fractionis  hpc  reponatur  --4--  1 tcu'  aquabitur  illud  idem 
IV  — d’  — 4C . Rcfoluta  autem  fradionc  iam  dicta  in  lua  membra,  aqu.tlit.is  in  propor- 
tionem tranfmtitabitur ; vnde  fiet  vt  b'  — d! , ad  b‘  — d'  — 4 c‘ , ita  b , ad  a' ; atque  adeo 
eorum  latera  proportionalia  erunt,  nempe  vt  lia  ( b:  — d)  .td  R-  ( b— d- 4 c)  ita  b , ad 
a,- Vnde,  . 

' ' P 0 R 1 S M A.  " ■ " . 

Vt  recl a , cuius  quadratum  aquale  tfl  t. ■Crepui , quo  quadratum  aggregati  crurum  trianguli 
Interat  quadratum  differentia  figmentorum  bafeos , ad  rectam  , cuius  quadratum  aquale  eH 
excefiui , quo  quadratum  aggregati  crurum  fiuferat  quadrata facta  ex  different  ia  fegmentorum 
bafeos , & perpendiculari  dupla ; ita  crurum  aggregatum  ad  bafim . 

Hinc  autem  diligenter  cft  obferuandum , quod  ad  innumeras  rcfoiutior.es  contexendas 
conducit , non  effe  opus  femper  omnia  fpeciebus  in  refolutionc  exhibere , in  quo  Tyroncs 
plurimum  allucinanturjvides  enim  duplum  quadratorum  a cruribus  characteribus  non  ex-, 
primi,  quod  fieri  quidem  portet ; fi  namque  bafis  cft  a , differentia  fegmentorum  vero  d , 
fegmentum  maius  foret  d — , fegmentum  rn  nus  t-ffet  ~ . Si  igitur  quadratice  ducere- 
tur d * ~ fieret  produCtum  d-  4.  d a - d!  4.  — -ii’ , cui  addito  c’ , fieret  aggregatum . 
Cuius  latus  effet  crus  maius .-  fic  de  crure  minori . Quia  tamen  hic  nulla  emergit  vtiliras  m 
refoluendo;  propterea fuperuacaucum  eft charaCtcribus exhibere  quadrata  crurum,  & 
multo  miniis  ipfa  crura ; fed  fatis  fit  nominarim  dicere  quadrata  crurum , duplum  quadra- 
torum a cruribus  &c.  Sic  dc  fegmentis  baicos  eorumouc  quadratis. 

9 

COMPOSITIO. 


DAtum  fit  laterum  aggregatum  AB,  perpendicularis  Z,  & differentia  fegmentorum 
bafeos  YireCt*  AB.tanquam  diametro, deferipto  femicirculo  AEti, aptetur  in  eo  B t- 
aqualis  Y:  agatur  C A ifccetur  C D aqualis  dupla  Z,  ducatur  D B,  cui  aqualis  in  circulo 
aptetur  B E 1 agatur  A E,  cui  aqualis  fcccturA  F ; St  per  F ducatur  F G parallela  ipfi  C B i 
erit  autem  A GtnangulPquafiti  bafis;  faCtum  cft  enim  quod  Porifina  iubet;  a quadra- 
— • * ' " tofiqui- 
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io  liquide  aggregati  laterum  AB,fubtra&um  eft  quadra-  2 

t|itn  C B differentis  fegmentorum  i itaque  A C poteft  J 

cxccllum  quadrati  aggregati  laterum  fupra  quadratum-, 
differentia;  fegmentorum : & quoniam  CD  eft  squalis 
dupli  Z perpendiculari , B D poterit , ob  angulum  rc- 
flumad  C,  quadruplum  quadratum  perpendicularis, 
plus  quadrato  C B , differentii  fegmemorum ; cumque 
E B facta  fit  squalis  D B , ipfa  quidem  A E , hoc  eft  illi 
iqualts  F,  poterit  cxceflum,  quo  quadratum  A B ag- 
gregati laterum  fuperat  aggregatum  ex  quadruploqua- 
draro  perpend  cularis , & quadrato  differentis  iegmen- 
torum , (eu  aggregatum  ex  quadrato  dupli  perpendicu- 
laris, & quadrato  differentii  fegmentorum;  factaquo 
eft  F G parallela  ipfi  C B ; quare  vt  C A ad  A F , ita.. 

B A aJ  A G ; vnde  A G , iuxta  Porifma , erit  bafis  trianguli  quxfiti . Scectur  A H squa- 
lis Y : biffecetur  H G in  1 cxcitcturpcrpendicularis  I K , squalis  Z : ducatur  K G , item- 
A K;&  erit  triangulum:  AKG.quod  qusritur;nam  fegmentorum  bafeos  AI.IG,  differentia 
eft  A H ex  conftruftione  squalis  Y,&  perpendicularis  1 K ex  conftruftionc  eft  squalis  Z, 

Supereft  oflcndendum  crurum  aggregatum  A K , K G squale  effe  dats  rcCts  A B j quod 
Ce  planum  fice . 

Centro  K , intcruallo  K G , deferibarur  circulus , qui  ncceffario  tranfibit  per  H , fccaus 
A K in  M , & eandem  protractam  in  L . 

Quoniam  igitur  quadratum  A G , minus  quadrato  G F , squale  eft  quadrato  A F , fcu 
A lj,-at  quadratum  A E , eft  cxceffus , quo  quadratum  A B , fuperat  quadrarum  B E,  fcu 
B D , feu  quadrata  D C , C B ; ergo  quadratum  A G , minus  quadraro  G F , squabitur 
quadraro  A B.minusquadratisDC.  C B ; vtrinque  additis  quadratis  G F,  BC,  CDi 
ergo  quadi  at um  A G , pios  quadrato  B C , plus  quadraro  C D , squabitur  quadrato  A B’, 
pius  quadrato  G F ; fcd  quadratum  B C squale  eft  quadrato  A H , & quadratum  C D 
quadruplum  eft  quadrati  I K ,cuinC  D fit  eius  dupla;  ergo  quadratum  A G plus  quadra- 
to A H , plus  quadruplo  quadrato  I K , squabitur  quadrato  A B , plus  quadrato  G F ; qua- 
dratum autem  A G , pilus  quadrato  A H squale  eft  duplo  quadratorum  A I,IG;  ergo  du- 
plum quadratorum  A I , I G , plus  quadruplo  quadrato  I K , squabitur  quadrato  A ii, plui 
quadrato  G F ; fcd  duplum  quadratorum  A X , I G , plus  quadruplo  quadrato  I K , squale 
eft  duplo  quadratorum  A K , K G ; ergo  duplum  quadratorum  A K , k G , squabitur  qua- 
drato A B .plus  quadrato  G F;fed  duplum  quadratorum  A K , K G , fiuc  A K , K I-,  squa- 
le eft  quadrato  A L , plus  quadrato  A M ; ergo  quadrata  A L > A M , quadratis  A B , G F , 
erunt  squalis ; Cumque  fit  ut  A Gad  GF.ita  A B ,ad  BC.fiue  A H,  rcdiangulum  H A 
G , (tu  rcCf  angulum  M A L squabitur  reiftangulo  fub  A B ,&  GF;  erant  autem  quadrata 
A L , A M squalia  quadratis  AB,  G F ; ergo  A M squabitur  G F , & A L squabitur  A 
B ; led  A L squalis  eft  aggregato  crurum  A K , K G ; ergo  A B squabitur  aggregato  eru- 
tum A K , K G . 

Superius  autem  Porifma  coincidir  cum  eo , quod  potius  Arithmeticum  eft , nimirum-  t 
JOuadratum  aggregati  erarum  multiplicetur  per  quadratam  aggregati  crurum  mulcatum  qua-  P-~ 

druplo  quadrato  perpendicularis , Cr  quadrato  differentia  fegmentorum  bafeos ; producimus 
vero  dtuidatur  per  differentiam  quadrati  aggregati  crurum , & quadrati  differentia  fegmen- 
torum bafeot ; quadratum  enim  inde  bafeos  trianguli  quajlti  innotefect . 

Proportionalia  fiquidem  latera  cum  f uerint  quatuor,  quatuor  etiam  crunr  quadrata- 
propoi  tionalia , & contra ,-  at  analogifmus  squipollct  multiplicationi , ac  diuifioni . 

Longe  tamen  eft  in  promptu  magis  hsc  alia  Kefolutionis  ratio . 

Sit  b , crurum  aggregatum , & c .perpendicularis  ; at  ver6  d diflerentia  fegmentorum- ^ml„. 
bafeos , Segmentum  vero  minus  efto  a , (cgmemum  maius  erit  a t d , vnde  tota  bafis  «it 
a a t d . Quoniam  igitur  eft  vt  aggregatum  crurum  ad  bafim , ita  differentia  fegmentorum 
bafeos  ad  differentiam  crurum ; proptcrca  fi  fiat  vt  b , ad  a a f d , ita  d , ad  aliud , nempt> 
hsc  «it  differentia  crurum ; at  vero  fi  differentia  addatur  aggregaro  crurum  fit 
duplum  crus  maius  neinpe  b + ‘-iiiis , cuius  dimidium  'ifcittiicrit  crus  maius ; fi  eadem 

ditfcrco- 
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differentia  fubtrahatur  fiet  b - duplum  crus  minus  ac  ob  id  erit  fimplum- 

crus  minus . Vtrumbibet  autem  poteft  adhiberi , fed  quia  quantitas  incognita  fuit  potita- 
(cementum  minus ,ob  id  adhibendam  cft  crus  minus  , cuius  quadrarum cft  ^ 

t,-  .m.y-. <■.*  quod tcquibinir n’ oft- e' , nempe  aggregato  quadratorum  a 

fermento  minori,  & perpendiculari,  tollatur  fradtioduflis  omnibus  (cilicet  in4b\  &4 
b‘*a’ «}-  4 b' e' squabirur b*  — t b'.d’ d*  + 4 b'  d a tj*  4 d’  a «J«  4 d*  a’ ; &pcr  antithcfin 
4 b‘  a‘  - 4 d*  a'  4 b‘  d a - 4 d'  a , aquabitur  b'  d*  - 4 b-  e-  - a b'  d’ ; omnibus  autem 
applicatis  ad  4 b‘  - 4 d! , & a‘  + a » aquabitur  , tollantur  fra- 

ftiones , & fiat  vt  4 b'-- 4 d , ad  4 b - 4 d‘ , nempe  plana denominatoris  ad  plana , qua 
habentur  in  numeratore , itad,  ad  aliud,  &hcc  erit  idem  d:  vndeda,  idem  erit  quod 
a , deinde  fiat  vt  4 b‘  — 4 d’ , ad  b' , ita  b’ , ad  aliud , illudquc  fit  K‘ ; mox  vt  4 b’  — 
4 d:  ad  d-  ita  d‘  ad  aliud  1'  & ad  4 b’ , ita  e' , ad  m' , & infuper  vt  4 b — 4.  d' , ad  2 b' , ira  d' 
ad  n‘i  at  aggregatum  ex  m',  & n‘,  fubducatur  ex  K’  >f  I , refiduumque  fit  z',  eritquc  xqua- 
tio  illa  fuperior  fractionibus  implicata  adhanc  rcuocata  fimpliciffimama'  (Jidaa  z'  > cu- 
ius radix  cft  51  ( -j  d’  4.  z’ ) — i d . Hinc . 

p o R I s M A. 

fiat  vt  exeeffus  quo  quadruplum  quadratum  aggrega/i  crurum  fit  fer  at  quadruplum  qua- 
dratum differentia  / egmentorum  bsfetts , ad  quadratum  aggregati  crurum.  Ita  hoc  quadratum. -> 
ad  aliud,  deinde  vt  idem  ad  quad.dtffereutia  J egmentorum , Ha  hoc  quadratum  ad  aliud , clari- 
tatis gratia , ditium  illud  fit  primum , & hoc  fecundum  inuentum,  mox  vt  idem  exeefus  tam 
dttfus  ad  quadruplum  quadratum  aggregati  laterum,  ttaquad.  perpendicularis  ad  aliud  ter- 
tium inuentum , & vt  idem  excefus  ad  quadratum  duplum  aggregati  laterum , ita  quadratum 
differentia  /egmentorum  ad  quartum  tuuentum ; exprimo  & fecundo  quidem  inuento  fuhtra- 
bantur  tertium  ;& quartum , re  fanum  autem  addatur  ad  quadratume  dimidio  differentia 
(egmeuoorum  bajecs  ; ex  aggregati  autem  latere  fubtrahatur  dtelum  dimidium , quod entmfu- 
ferefi  erit  ignota  quantitas , 

COMPOSITIO, 


DAtum  fit  crurum  aggregatum  A B ; differentia  

(egmentorum  bafeos  D , perpendicularis  au-  c 

tem  C . Fiat  quod  Porifma  iubet , nimirum  vt  cxccf-  Q 

fus  quo  quadruplum  quadratum  A B fuperat  qua-  &•" 

druplum  quadratum  D ad  quadratum  A B,  ita  qua*  / \ 

dratum  A B,  ad  quadratum  E .primum  inuentum-.  / \ \ 

Mox  vt  idem  exceflus  iam  didtus  ad  quadratum  D / \ 

itaquadratum  tj  ad  quadratum  F lecundum  inucn-  s ' o X c-  11 

tum ; deinde  vt  idem  exceflus , ad  quadruplum  qua-  E ~ 

dratum  AB,  ita  quadratum  C ad  quadratum  G,  ter-  c 

tium  inuentum , & vt  idem  exceflus  ad  duplum  qua-  /\  XJf-. 

dratum  A B , ita  quadratum  D ad  quadratum  H > / \ 

quanum  inuentum;  ex  quadrato  autem  E,  plus  qua-  t TV  sE- 

drato  F fubdudlis  quadratis  G,  &H  remaneat  qua-  . 

dratum  M . Exponatur  autem  O P , srqualis  D,  & quidem  ex  O excitetur  perpendicularis 
0 R squalis  M , ducaturque  QR , &ccntro Qj  interuallo  QR  deferibatur  circulus  vrrin- 
que  fecans  O P protradlam  in  punitis  S , & H , mox  verb  exponatur  T Y squalis  S O;  du- 
plicatur in  Z , & prorrahatur  in  V , Jita  vt  Z V fit  squalis  O P ; ex  Y excitetur  YX,  *<JM- 
lis  C agantur  T X , V X . Dico  triangulum  T X V cfle  quod  qusritur ; bafeos  enim  T \ 
fegmenta  luntT  Y , Y V , quorum  diflerentia  cft  Z V squalis  dat*  D , ex  conftru&iono, 
& Y X pcrdendicularis  squalis  eft  itidem  ex  conftruiftione  data  redis  C;  fupereft  demon- 
ftrandum  crurum  TX , V X aggregatum  squale  cfle  dats  redis  A B . 

Quoniam  igitur  rcdtangulum  P S O squale  cft  rediangulo  S Q H ; fed  redlangulum  S O 
H squale  eft  quadrato  O R ; ergo  rcdtangulum  P S 0 squabicur  quadrato  O R ; (ed  qua- 

" " -----  dratum 
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'«itum  O R squale  cft  quadrato  M i ergo  rcftangulum  P S O aequabitur  quadrato  M ; fcd 
quadratum  M aquale  eft  quadrato  E primo  inuento , plus  quadrato!*',  fecundo  inuento 
minus  quadrato  G , tertio  inuento,  minus  quadrato  H , quarto  inuento  ex  conftrudionct, ; 
ergo  rcdangitlum  P S O aequabitur  quadrato  E , primo  inuento,  plus  quadrato!  , fecun- 
do inuento,  minus  quadrato  G tertio  inuento,  minus  quadrato  H ; quarto  nuento ; fcd  rc- 
ft  angulum  T Y V a quale  cfl  rcdlangulo  P S O ex  conftrudtione ; ergo  rcfiangulum  TYV 
aequabitur  quadrato  E , primo  inuento,  plus  quadrato  F,  fecundo  inuento,  minus  quadra- 
to G,  tertio  inuento,  minus  quadrato  H quarto  inuento;  fcd  id , nempe  quadratum  E,  plus 
quaerato  I' , minus  quadrato  G,  minus  quadrato  H,  comparatum  cft  mediantibus  perpen- 
diculari C , & differentia  fegmentorum  D , hoc  cft  perpendiculari  X Y , & differentia  fcg- 
mentorum  Z V , & rcila  A B iuxta  praferiptum  Porilmatis ; ergo  rcitangulum  TYV, 
aequabitur  quadrato  E , primo  inuento,  plus  quadrato  F,  fecundo  inuento,  minus  quadra- 
to G , tertio  inuento  minus  quadrato  H , quarto  inuento , quatenus  haec  f.idfa  funt  medijs 
XY.ZV.Jc  reufa  A B ; ijs  peradtis  adhibendo  cafdenr  X Y Z V ; u£  loco  iplius  A ii , ad- 
hilcn  . 0 aggregatum  ex  T X XV  idem  rcdfangulum  prouenir  T Y V,  vt  alibi  nos  demon- 
flrauimus ; ergo  aggregatum  crurum  TX,  XV  data  A B;  crurum  aggregato  aquale  n iti 
conftituimus  igitur  triangulum  vt  quxrebatur.  Quod  oportebat  efficere. 

Obferua  diligenter  hanc  dcmoftrandi  formam  eam  enim  adhibere  licebit  inrcfolucn-  sw». 
«iis  infinitis  fere  Problematibus , & quidem  difficillimis . 

Cxterum  hic  notare  licet  fuperius  Porilma  coincidcrc  cum  illo , quod  magis  Arithme-  f 
ticum.quam'  cometricum  cft , nimirum  . Quadrato  qu.tdratum  aggregati  crurum  tddttur 
quadrato  quadrato  differenti*  fegmentorum  bafeos ; fimiltter  plano  planum  ex  quadrato  per- 
pendicularit in  quadratum  aggregati  crurum  quadruplum  , addatur  duplo  plano  plano  ex  qua- 
drato aggregati  t rurum  tn  quadratum  differentia  fegmentorum  bafeos  i pojlcrius  autem  aggre- 
gatum tollatur  ex  priore , refduum  vero  diuidatur  ptr  quadruplam  differentiam  quadrat t ag- 
gregati crurum  , O"  quadrati  differentia  fegmentorum  bafeos  ; quot  tt na  autem  addatur  quadra- 
to quod  Jit  a femtffc  differentia  eorundem  fegmentorum , huius  namque  aggregati  quadrata  ra- 
dix multata  Jupradtll a femifie,  minus  fegmentum  bafeos  exibebtt . 

Sed  quamuis  Refolutio  fuperior  idonea  fit,  tamen  eo  nomine  minus  cft  commendabilis,  imnlimme 
quoniam  cft  implicatior,  atque  adeo  praftat  «qualitatem  illam  poftrcmam  hac  ammad-  y™ 
ticrfione  ad  aliam  rcuocare , qua  facile  ad  anaJogifmum  redigi  poteft . C onfiderandum-.  n» 
cft  enim  cum  fuerit  aquatio  4b‘a*  — 4d’a'*$*4  b’  da  — 4 d' a a b'4*  d'—  4 b'c‘—  a b‘ 

«1’ ; per  antithcfin  ad  hanc  rcuocari.quod  cft  in  huiufmodi  cafibus  valde  obferuandum,  vi- 
delicet b;  — 4 b’  c‘  — b‘  d‘  a b‘  d‘  4«  4b’d  a 4*  4b‘a’  — d’  — 4d'a  — 4d’a‘;fcdhuiusa- 
quationis  vtrunq;  membrum  diuifionem  fubire  poteft  per  communem  diuiforemb’  — d‘; 
vnde  fir  aquatio  huiufmodi  — d' 4-  4 d a tf*  4 a';  quoniam  vero  b‘  — 4 

b*c*— b!  d’fit  duflo  b’  — 4C‘--d’,inb';proptcrea  aquatio  illa  in  analogifmum  transfor- 
mabitur, nempe  vt  b‘  — d*  ad  b‘  — 4 c*—  d‘ , ita  b!  ad  d'  4. 4 d a tjc  4 a’ ; atque  horunu. 
etiam  latera  proportionalia  erunt , nempe  Jtfb1  — d!  )p:  (b‘  — 4 e’  — d’);  b ; 1 a*jk  d ; la- 
tus enim  ipfius  beftb , & latus  ipfiusd’  4-  4 da  4*  4 a‘ , cft  2 a 4*  d , nimirum  bafis , vn- 
de colligitur  illud  idem  Poriima , quod  Ghctaldus  ex  fua  Refolutione  collegcrac . 

r o k 1 s m A. 

1 

yt  refla  cuius  quadratum  aquale  esi  excefui  quo  quadratum  aggregati  crurum  trianguli  /«- 
perat  quadratum  differentia fegmentorum  bafeos  ad  reflam  cuius  quadratum  aquale  eji  exeefi 
fui , quo  quadratum  aggregati  crurum  Juperat  quadrata , qua fiunt  ex  differentia  fegmentorum 
bafeos , O ' perpendiculari  dupla , ita  ejl  aggregatum  crurum  ad  bafim . 

Hoc  tamen  intereft  inter  hanc,  & eam,  qua  vfus  eft  Ghctaldus  Refolutione,  quod  Com- 
pofitio  per  illam  perfici  poteft  repetitis  Analyfeos  veftigijs,  fecusaiitem  per  illam ; Vndo 
cogimur  quod  Porifma  diflat  fulciperc  per  modum  Theorematis  demonftrandum . 

Huic  porro  Refolutioni  rcfpondentcra  compofirionem  non  afferimus,  nam  fupra  eodem 
porifmate  diilante  compofitioncm  adduximus  per  Analyfeos  vcftigia  procedentem. 


Kli  fro- 
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Problema . 


Ixtmplon-.  Data  differentia  nurum  alicuius  trianguli  & perpendiculari , vna  cum  differentia  fig- 
x 1 1 *'  mentarum  lafios , referire  triangulum . 

RESOLVTIO  L 

H Is  Tuppofitisj  data  fit  differentia  crurum  b,  perpendicularis  e differentia  Tegmento- 
rum bafeosd.  Oporteat  reperire  triangulum.  Trianguli  bafis  cfto  a,  & quia_ 
cft  vt  b ad  d , ita  a , ad  f , ob  id  aggregatum  crurum  erit  £ . 

Quia  vero  quadratum  aggregati  cruru;  plus  quadrato  differentia;  eorundem  duplum  cft 
quadratorum  a cruribus ; propterea  V + b' , aquabitur  duplo  quadratorum  a cruribus . 
At  verb  duplum  quadratorum  a cruribus  aquale  cft  duplo  quadratorum  a balcosfcg- 
mentis.plus  quadruplo  quadrato  a pcrpcndiculari.ergo  »J<  b'  aquabitur  a’  d'<J*4c\ 
Vtrinque  auferatur  a' , & b’ ; ergo 

fj=„  a‘  aquabitur  4 c'  d'  - b’,  hoc  eft  — =s  4 e1  d‘  - b-;  nam  idem  cft  quod 
a’  vt  patet , fcu  quod  idem  eft  sqtiabitur  4 e*  4*  d‘  — b’ ; refoluatur  fradtio  in  huc. 
membra  ita  vt  «qualitas  in  proportionem  tranfmutetur  & 
d'  — b‘ ; 4 e"  a'  — b‘  i b*;  a‘  erunt  proportionalia , & 

9;  ( 4 — b‘ ) i fit  ( 4 c'  >{«  d’  — b’ ) i b i a . Hinc 

t 0 Jt  I S U A. 

Vt  relfa  ruiut  quadratam  aquale  eft  exceftui , quo  quadratum  differentia  fermentorum  ia. 
feot  trianguli  [operat  quadratum  differentia  crurum  , ad reffam  cuius  quadratum  aquale  eft 
quadrato  perpendicularis  dupla , vna  cum  pr  adiit 0 quadratorum  txceffu , ita  differentia  cru- 
rum ad  tapu  % 

COMPOSITIO. 

HVius  Problematis  compofitionem  repetitis  Analyfeos  vcftigijs,  attulit  Glteral- 
dus , &c. 

RESOLVTIO  II. 

DAta  fit  difftrcntia  crurum  b,  perpendicularis  C;  & differentia  Tegmentorum  bafeos 
d reperire  triangulum.  Bafis  cfto  a .ergo  a—  d erit  duplum  Tegmentum  ralnus, 
quare  fimplum  Tegmentum  minus  erit  cuius  quadratum  **t  ’*•*' *'  vna  cum  c*  nempt 
quadrato  perpendicularis,  aquabitur  quadrato  cruris  minoris ; Ted  crus  minus  cftetianu 
itap-cutus  quadratum  cft  * '-'--v-'  **'  & hoc  aquabitur t ♦*“.  Per  multiplica* 
tionem  dcculfatim  fadtam  4 b1  a'  — 8 b'  d a tj*  4 b'  d‘  dft  1 5 b'  c'  — 4 d‘  a‘  — 8 b^d  a 4 
b‘&pcrantithefin4b' a' 4. 4b“d‘ tdb‘c‘=3  4 d'  a'  4*4  b' omnibus  vero  diuifis  per 
4 & b‘  a'  b'  d'  b‘c’=a  4 d'  a;*f+  b’  & per  annthcfim  d‘  a'  — b'  a'  arquabkur  b'd‘*$* 
4 b’  c'  — b'  ergo faito  paraboliTmo ; & a‘  aequabitur *'*’***?-* , fiat  autem,  vt  b . ad  d it* 
d . ad  g . & a'  aequabitur  ■’  omnibus  applicatis  ad  b , quae  in  fraftione  exiftunr,  St 

#•  ,-equabitur  ^T-.— , Hmc , 

P O A I S M J, 

Fiat , vt  differentia  crurum  ad  differentiam  figmentorum  ia/eos , itabat  differentia , ii 
aliam  magnitudinem , qua  dicitur  g tertia  proportionalis . Mox  vero  ad  hanc  magnitudinem 
minus  differentia  crurum  applicetur  exccffus , quo filidum  ex  iSa  inuentag  tertia  proportiona- 
li in  quadratum  differentia  crurum  plus  fhlido  a diffrtntia  crurum,  in  quadruplum  quadruo 
tum  perpendiculari! , fuperat  culum  differentia  crurum  •, fi  quidem  ortiua , magnitudo  erit,  qua- 
dratum a ha  fi  quajitt  trianguli , ‘ 

Coincidic  autem  cum  illo, 
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Quadruum  digerentia  fegmen  torum  bafeos  dimetatur fer  differentiam  erarum , quotiens 
autem  ducatur  in  quadratum  differentia  crurum , productum  addatur  folido  ex  quadrupla 
quadrato  perpendicularis  in  differentiam  crurum , ex  aggregato  tollatur  cubus  einfdem  crurum 
differentia ; re/iduum  vero , diuidatur  per  interuallum  quotientis  fupradilfi , dr  differentia 
trurum , & habebitur  quadratum  bafeos  trianguli  quajiti . 

Huius  autem  refolutionis  Porifmatc  didlante , Geometricam  cffedliortem  perficere  lice» 
bit ; camque  demonftrarc , methodo  adhibita  in  fuperiori  Problemate. 

In  Analyticis  quoque  Compofitio  rationis  locum  habet,  vnde  fcgucnti  Problemate- , 
rem  illuflrabimus ; de  hoc  tamen  eodem  Problemate , Cap.  fcquenti  redibit  fermo  • 

PROBLEMA. 

Datum  latui , A B vtednque  felium  in  D , diuidere  illud  iterum  in  C inter  A D , ita  vt  re - 
Q angulum  B A C,  ad  rcll angulum  C'D  £ datam  habent  rationem . XIV. 

RESOLVTIO. 


DAta  fit  redla  A Bdiuifa  quidem  inpartcs  A D , D B , — 

quarum  illa  dicatur  b,  hate  autem  d;  proportio  data  A C D B 

fit  vt  s , ad  d ; Pars  A C cfto  a , pars  C D erit  b --  a , totaA  B erit  b d ; rcdlangulum  fub 
tota  & a cft  b a d a , at  rcdlangulum  fub  C D,  Sc  D B clt  b d — d a ; quare  erit  vt  s , ad  d, 
ita  b d d a , ad  b d — d a ; proportione  autem  ad  squalitatem  reuocara  fiet  sequatio  hui- 
ufmodidbaiftd’3  — sb  d — sd  a;  & per  anrithcfin  fiet  d b a >f  d*  a 4.  s d a=  sb  d. 
Omnibus  autem  applicatis  add,  fietbatjt  da  4.  sis  sb;  & squalitate  ad  propor- 
tionem rcuocata  erit.  V t b t d t s , ad  s,  ita  b,  ad  a.  Hinc. 


P 0 X I S M A. 

rt  en  aggregatum  ex  latere  diuidendo , & ex  priori  termino  data  rationis  ad  terminum^ 
priorem , ita  lateris  diuidcndi  pars prior  ad  radicem  quafitam . 

Potuiflem  etia  repetitis  Analylcos  vcfligijs  Compofitioncm  per  folidorum  comparatio- 
nem contexere,  velatio  raodovt  Capite fequenti Rcfolutione inftituta  declinato afcenfu 
ad  gradus  altos, dcmonftrationem  perficere;  lubet  nihilominus  hic  per  compofitioncm- 
rationis  id  totum  abfoluerc . 

COMPOSITIO. 

DAta  fit  redla  A B , fcdla  quidem  in  D , oporteat  iterum  illamdiuiderc  in  C,  vt  redlan- 
gulum  B A C ad  rcdlangulum  C D B , rationem  habeat  quam  S , ad  D B . 

Protrahatur  B A in'F , ita  vt  F A fit  squalis  aggregato  ex  S , & D B , & quidem  E A fit 
atqualis  D B , & F E , fit  arqualis  S;  mox  vero  ad  pun&um  D , accomodata  fit  quedam  re-' 
dia  G D faciens  angulum  qucmcunquc  G D F.  Deinde  fumpto  in  G D quouis  pundlo  H , 
agatur  E H,cui  fiat  parallela  F G;mox  ducatur  G A, cui  ex  H agatur  parallela  HC;&  fadtu 
erit  quod  Porifma  iubet . Dico  redi  a m A B fedtam  cfie  quidem  in  C,vt  Problema  requirit. 

Rcdlangulum  B A C , ad  rcdlangulum  C D b rationem  habet  compofitam  ex  A B,  ad 
D B , & ex  A C ad  C D ; fcd  vt  AB,  ad  D B , ita  E D , ad  E A ; proinde  rcdlangu- 
lum B A C , ad  rcdlangulum  C D B rationem  habet  compofitam  ex  ratione  E D ad  E A , 

& ex  ratione  A C,  ad  C D.hoc  * cll  F E ad  E D,-  fed  ratio  F E ad  E A compofita  cfi  ex  pro- 
portione F E ad  E D,&  ex  E D, ad  E A.  c * tdemnL» 

Sumpto  nimirum  intermedio  termino  CDiti  G 

E D , vt  patet  ,•  ergo  redlangulum-  / \ Had  H d, 

B A C ad  rcdlangulum  C D B ra-  / V \ _ & iuFE 

tionem  habet  compofitam  cx  ijs  pro-  / /\  \ adED. 

portionibus , cx  quibus  componitur  ra-  P s a C T)  ? 

tioFEadE A,  icu l)B.  Quamobrem 

vt  E E, hoc  cft  vt  S ad  I)  ibita  rcdlangulum  B A C ad  rcdlangulum  C D B . Quod  erat  &c. 

IUI  1 Pro- 


l 
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Problema . 

E'Tv.*LJ  Duo  teter*  referire  vt  vtrunque  ei  altero  datum  figmentum  oeci  fient  ei  refldnim , conflo- 
tuum  habeat  rationem . 

RESOLVTIO. 


DAta  fintduo  fegmenta  b , & d,  illud  maius, hoc  d J5 

vero  minus.  Oporteat  duoreperirc  latera,  vt  1 

fi  ex  his  primum  accipiat  a pofteriori  fegmentum  d , 
ad  refiduum  rationem  habeat  vtr,  ads,  at  vero  fc- 
cundum.ltuc  pofterius  fi  accipiata  primo,  fcu  a priori  fegmentum  b,  ad  refiduum  i 


T 

R — 
S- 


habeatvt  t ads. 

Pofterius  latus  quxfitumcfto  a d ; fic  enim  dando  d lateri  priori,  remanebit  a,  vt 
autem  cft  s,  ad  r , ita  a refiduum  fc.iam  diclum  ablato  fegmento  d , ad  " ; ergo  "erit  latus 
prius  qusfitum , accepto  fegmento  d , a pofteriori ; itaque  antequam  reciperet  fegmentum 
illud  erat " - d ; reliquum  cft  vt  pofterius  latus  acquirendo  fegmentum  b , a primo , fit  ad 
cefiduum  in  ratione  vt  t , ad  s ; Secundum  autem  latus  erat  a -f  d , quod  accipiendo  a priori 
legmetu  b.cuadit  a f d f b & ab  ipfo  priori  latere  nimirum  - d fi  auferatur  (egmciub, re- 
manebit V — d — b ; ergo  vt  t , ad  s , ita  debet  c(Te  a f d , t b ad  tf  — d — b ; reuocata  au- 
tem analogia  ad  squalitatem  safsdfsb  aequabitur  -/  — cd  — tb;  reuocctur  fra&io  illa 
u. ad  integram  magnitudinem , faciendo  nimirum  vt  s ad  r , ita  t , ad  aliam  magnitudinem 
g,  erit  enim  g a idem  quod  ^f* ; quamobrem  s .1 1 s d f s b , xquabitur  ga  — td  — tb;  & 
per  antithefin  g a • - s a aequabitur  sdtsbftdttbific  squalitate  ad  proportionem  reua. 
cata  erit  vt  g — s , ad  s 1 1 , ita  b t d , ad  a . Hinc . 


T O R I S M A. 

yt  eft  iifferentia  terminorum, quorum  vnvs  cft  terminnt  s ,e  triint  iata  rationis , alter  fe- 
ri eft  latus  mucntum  in  tollenda  frachcne  ad  aggregatum  term  morum  s,Cr  t,  tta  aggregatum 
duorum  datorum figmentorum  ad  latus  poft ens  quafitum  multatu  tamen  eo  figmento  quo  moti- 
tandum tji . 

COMPOSITIO. 


DAta  fint  duo  fegmenta  D F , F I,  hoc  maius,  illud  vero  minus , Oporteat  reperire  la- 
tera , vt  fi  prius  accipiat  a pofteriori  fegmentum  D F , ad  refiduum  habeat  rationem 
vt  r ad  s , pofterius  vero  fi  accipiat  a priori  fegmentum  F I , ad  refiduum  fit  vt  t ad  s , PrQ; 
trahatur  1 D ad  C , ita  v t C D lit  squalis  aggregato  terminorum  T , & S . 

..  — 

R. 


_ Aggregatum  autem  datorum  terminorum  (it  D I , at  verti  Inter  C D , D I media  repti 
riarur  D Qjd  amem  fit  fi  fuper  C I,  deferibatur  fermcirculus,  8c  ex  pundto  D erigatur  per- 
pendicularis D Q,.  cuius  quadratum  applicetur  ad  B D differentiam  inter  terminum  quar- 
to loco 
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'oloco  proportionalem  ad  S , R , T , inter  hunc , inquam,  terminum  & terminum  S , id  au- 
icm  fiet,  fi  deferibatur  fcmicirculus  cuius  ccntru  fit  in  ipfa  re<Sa  B I ,&  eius  peripheria  tran- 
fcat  per  punita  B , Qfiaut  fecet  D 1 in  G ortiua  vero  magnitudo  fit  D G;  protrahatur  I C 
ad  partes  C in  A , ita  vt  A D fit  atqualis  D G . Dico  A F conflantem  ex  A D , D F edo 
pofterius  latus  c duobus  quxfitis . Ad  habendum  autem  primum  quatfitum  latus , fccetur 
V D aequalis  S , & X D atqualis  tt ; fiat  autem  vt  V D , ad  D X , ita  A D ad  aliam , nempe 
D M ; icu , quod  idem  cft , ducatur  A D , in  X D , hoc  cft  inter  AD,  X D media  reperia- 
tur  proportionalis  D E,  cuius  quadratum  applicetur  ad  V L> , & proucniat  D M;  erit  enim 
F M latus  prius  e duobus  quatfitis.  Supereft  oftendendum  A I efle  ad  1 M vt  T , ad  S . Fiat 
D Z xqualis  V D , feu  S ; er  it  autem  B Z quarta  proportionalis  ad  S , R , T . 

Quoniam  igitur  cft , vt  BZ  minus  D Z,  hoc  eft  B D.ad  C D ,iraD  1 , hoc  cft  D F.plus 
F I , ad  A D s ergo  rcuocata  proportione  ad  squalitatem , erit  rcftanguhim  filb  B Z , & 
A D , minus  rciftangulo  fub  D Z , feu  V D , & A D , hoc  cft  minus  rcdangulo  A D V , 
erit , inquam , squale  rcfiangulo  V D F , plus  reflangulo  fub  V D , & F I , vna  cum  re- 
Zlangulo  fnb  C V , &L)F,  plus  re&angulo  fub  C V , & F I ; & per  antithcfin  rciftungu- 
lum  A D V,  plus  redtang.  V D F,  vna  cum  rc&angulo  fub  V D , Se  F I , arquabirur  redtan- 
gulo  fub  B Z , & A D , minus  rcdlangulo  fub  C V , & D F minus  rcdlaiigulo  fub  C V , & 
F I . Quoniam  autem  erat , vt  S ad  R , ita  T , ad  G in  refolutione ; hoc  cft  in  Compofitio- 
nc  vr  V U , ad  D X , ita  C V ad  B Z ; proptcrca  rcuocata  squalitate  ad  proportionem,  erit 
vt  C.  V ad  D V , feu  D Z , ita’ A D , plus  D F,  plus  F I,ad  D M,  minus  D F .minus  F I ; hoc 
eft  ad  I M i fcd  vt  C V ad  D V , ita  T ad  S ; ergo  vtT  ad  S , ita  erit  A I ad  I M ; ipfa  autem 
D M rclpondct  fradtioni  in  refolutione , —■  » hoc  eft  ipfa  D M cft , qux  oritur  ex  applica- 
tione redianguli  s D X ad  magnitudinem  V D , cum  fadtum  fit , vt  V D ad  D X , ita  A D 
ad  DM;  ergo  fi  data  sum  duo  fegmenta  D F ,F  I > prius  latus  e duobus  quxfitis  erit  FM ; 
& pofteriuscrit  A F ; cum  fi  FM  accipiat  D F , ab  A F , fiat  D M i qua-  ad  refiduum  A D i 
fit  in  ratione  vt  R ad  S , ex  conftrudtionc ; 3c  A F , fi  accipiat  ab  F M , fegmentum  F I , da- 
tum fiat  A I ; qux  ad  refiduum  I M;  ex  dcmonftratis  eft , vt  T ad  S . Duo  igitur  latera  nos 
adiuucnimus&c.  Quod  facere  operx  erat  pretium.  v 

• Aduerte  autem,  rediangulum  fub  BZ,& A D,  xqualceflc  rcdlangulo  fub  CV,  &D 
M ; vnde  non  immeriti)  hoc, loco  illius  fubftituitur  in  compofitione.  jEqualitas  autem-, 
iam  dnfta  fic  fit  manifcfta ; Vt  enim  eft  V D , ad  D X , ex  conftruflionc  ita  A D , ad  D M j 
fed  vt  V D ad  D X , pariter  ex  conftru&ione , ita  cft  C V ad  B Z ; ergo  vt  C V ad  B Z , ita 
A D ad  D M ; ergo  rc&angulum  fub  extremis  C V , DM , xquabitur  rcftangulo  fub  me- 
dijs  B Z , A D . 

Bily  quoque  hoc  aflumpfit  Problema  , refoluendum , & componendum , fcd  quid  inter 
cius , Si  noftram  refolutionem  interfit , tu  ipfe  iudex  videto . 

Lemm»,  , 

St  fint  quatuor  termini  prtptrtimales , eft  differenti t primi  er  terti/  ad  differentiam  primi, 
£r  quarti  minus  differentia  inter  primum  tjr  fecundum  vt  eft  primus  terminus  ud  fecundum . 
Rurfus . 

St  fint  quatu  er  termini  proportionales,  vt  eft  primus  ad  tertium , ita  interua/lum  inter  pri- 
mum & fecundum  ad  differentiam  primi  & quarti  multatam  differentia  inter  primum  , & 
tertium , 

Sint  quatuor  termini  proportionales  A,  B,C,D.  A B C D 

Dico  cfle  differentiam  primi  &tcrtij  ad  differen-  A C B D 

tiam  extremoru  minus  &c.  Quoniam  enim  vt  cft  A, ad  A-CC  B-DD 
B,  ita  C,  ad  D,  erit  permutando  vt  A ad  C,  ita  B ad  A— C B — D C D 

P.&diuidendo,  vt  A minus  C,  ad  C,  ita  B minus  A B A-C  B-D 

D,  adD,  & rurfus permutando  erit  vt  A minus  C, 

ad  B , minus  D , ita  C ad  B ; fcd  C ad  D eft  vt  A ad  B ; ergo  vt  A ad  B , ita  erit  A minus  C 
ad  B , minus  D . Quoniam  autem  fi  ex  A minus  D differentia  primi  & quarti  fubrrahatur 
A a minus  B differentia  primi  & fecundi  remanet  B minus  D differentia  fecundi  & quarti ; 
fft  autem  A , minus  g differentia  primi  Se  tertij  funtque  A , & B primus  de  fecundus  ,■  ergo 
~ ' " erunt 
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erunt  in  quatuor  proportionalibus  terminis  , vt  primus  ad  fecundum  ita  differentia  primi 
& tertij  ad  differentiam  primi  & quarti  multatam  differentia  primi  & fecundi . 

Secunda  pars  permutando  demonilrabitur  eodem  modo  &c. 

Problema . 


ProoofiUtm  latus  his  dimdere  induas  funesti  legent  maior  farse  prime  diuifione  Jit  ad 
minorem  ex  fecunda  tn  data  ratione  maioris  ad  minus , & maior  ex  fecunda  fit  ad  minorem  ex 
fnma  in  alia  ratione  quoque  maioris  ad  minus . 

RESOLVTIO. 

DAtum  fit  b latus  diuidendum  bis  in  duas  partes  ca  lege  vt  maior  pars  e prima  diui- 
fionc  ad  minorem  ex  fccundafit  in  ratione  vtr>  ad  s,  maioris  ad  minus,  at  veri 
maior  e fecunda  ad  minorem  c prima  fit  pariter  in  ratione  data  maioris  ad  minus  vt  t ad  s . 

Minor  e fecunda  diuifionc  ello  a ; hic  autem  debet  efle  ad  maiorem  c prima  vt  s , ad  r ; 
maior  igitur  e prima  diuifione  erit " . proinde  minor  c prima  diuifionc  erit  b — r1 ; Cum 
autem  vt  eft  s ad  t , ita  debeat  effe  hic  pars  ad  maiorem  c fecunda  diuifionc ; ergo  maior 
hic  e fecunda  diuifionc  erit  ii— tit.  Quoniam  autem  hic  pars  vnacum  minori  pancc 
fecunda  diuifione  debet  effe  iquaiis  dato  lateri  b . proinde  orietur  iquatio  huiufmodi . _ 
*j__sv«.as  b . & per  antithefin  ia — bs  a.  Literctur  autem  iquatio  a fraitioni- 

bus , & primo  omnia  multiplicentur  per  s , & erit  t b — s b = a.Fiat  igitur  vt  s,ad  r » 
ita  t ad  aliud , illudquc  fit  g j erit  proinde  iquatio  t b — sbmga  — s a,  feu  quod  idem- 
cflt  — s(b=3  g — s)a, -ergo fiet ana!ogifmusg--Sit  — Sib;a.  Hinc., 

P O R l S M 'A  . 


Piat  vt  s adi,  ita  r ad  aliud  qui f fiam  iltudque  Jit  r , a'  quo  fuh  trahatur  s,  vt  autem  e fi  , 
hoc  refiduum , ad  differentiam  tuter  t,&s,  ita  latus  diuidendum  ad  aliud,  illudque  erit  mi^ 
nor  pars  e fecunda  diuifione . 

COMPOSITIO. 


DAtum  fit  latus  diuidendum  AD;  proportiones  verd  fintvtR  adS,  &vtT  adS; 

Protrahatur  A D ad  E , vt  DEfit  xqualis  differentia:  duorum  terminorum  S & R ; 
at  vero  inter  ADDE  media  reperiatur  proportionalis  D L deinde  protrada  A D vfquc 
■ad  F , ita  vt  D F fit  xqualis  differendi  duorum  terminorum  S , & T ; at  verd  inter  A D j 
& D p , media  reperiatur  proportionalis , qui  fit  D K ; mox  vero  vt  S ad  T , ita  fiat  R ad 
aliam  qux  fit  DO,  a qua  obfeindatur  I Q , qui  fit  xqualis  minori  terminoS;  adrefi- 
‘!uum  autem  DI,  applicetur  quadratum  cxDK,  nempe  ducatur  L I , qux  bifariam  fecc- 

tur 
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tw  in  N , & hinc  ad  re<ftos  angulos  ducatur  N H &c.  Deinde  ducatur  K I , qus  bifariam 
fccctur  in  M &c.  Centris  autem  inuentis  H , G , & mteniailis  H I , G I , deuxibanrur  fe-  , . 

micirculi  I L C , I K B , qui  neccffario  tranfibunr  per  pun&a  L , K . Dico  A D feCtum  ede  C' 1 
quidem  in  punftis  B , C , vt  imperatum  eft , adeo  vt  A C , fit  ad  D B , quemadmodum  R 
ad  S , & A B , fit  ad  C D , vt  T ad  S . Qponiam  enim  rc&angulum  C D I,  aquale  eft  qua- 
drato ex  D L • eidem  vero  aquale  cftrcdtangulum  ADE;  proinde  redtangolumCDI 
«quale  erit  rcftangulo  A D h i atque  adeo  vt  DI  ad  A D , ira  D F ad  C D . & permu- 
tando vt  DI,  ad  D E,  ita  erit  A D ad  C D,  & diuidendo  vtl  E ,ad  E D,  ita  A Cad  CD . 

Quia  vero  redt  angulum  IDE  squale  eft  reflangulo  ADE,  erit  vt  I D ad  A D , ita  I > F 
ad  BD , vt  autem  I D ad  A D , ita  erat  DE  ad  CD  ;crgovt  DE  ad  B D,  ita  D E adCD; 
conuertendo , & permutando  vt  D E ad  D F , ita  C D ad  B D s fed  erat  vt  I E ad  E D , ita 
A C ad  C D , vt  fupra  diximus  cftque  vt  D E , ad  D F , ita  C D ad  B D ergo  ex  squali 
erit  vt  I E ad  D F , ita  AC  ad  B D . Sed  I E ad  D F eft  vt  R ad  S ; ergo  vt  R ad  S , ita  erit 
AC,  ad  B D . Suo  modo  pariter  oftendemus  A B,  ede  ad  C D,  quemadmodum  T ad  S . 

Quod  autem  I E fit  ad  D F vt  R ad  S fic  oftenditur,-  ve  enim  eft  S a 1 T , ita  fecimus  R ad 
D O , at  vero  differentia  inter  S & D O fa<Sa  eft  D I , a qua  fubtra&a  eft  D E differentia.. 

' inter  R & S reliqua  igitur  E I , erit  ad  D F differentiam  duorum  terminorum  S , & T , erit 
inquam  vtRadS  conuertendo  Scc.pcrea  quar  in  antecedenti  Lemmate  dcmonftraui 
mus.  Vndeliquet  etiam  IFcffc  ad  DE, atque  adeo  ABadCDiVtT.adS.  Dmifimui 
igitur  Scc.  Quoa  facere  oportebat . 

PROBLEMA. 

Propofitum  Utut  in  trtt  partes  difptftere , tt  Iere , vt  alicuius  extremarum  ajfumpta  medii  E' jT  v a”* 
ad  extremam  reliquam  cex/htuttm  ne  unem  habeat . 

RESOLVTIO, 

LAtus  diuidendum  datum  fit  b t ratioque  data , quam  habere  debet  fumma  ex  primani 
& fecunda  parte , ad  tertiam,  fit  vt  r ad  s . at  vero  ratio  quam  habere  debet  aggrega- 
tum ex  fecunda , & tertia  ad  primam  fit  vt  t ad  s . 

Tertia  pars  efto  a i vt  autem  eft  s ad  r ; ita  quidem  eft  a , ad  ~ ergo  aggregatum  ex  pri- 
ma , & fecunda  erit  ~ . quare  omnium  fumma  erit  a ifi  ra  . & hate  aequabitur  b . omnibus 
autem  duitis  in  s . fiet  aequatio  s a f r a =:  sb.  &rcuocata  aquatione  ad  proportionem- 
erunt  proportionales  termini  r t s . s . b a . Hinc . 

p O R I S M A. 

■ yt  aggregatum  duorum  terminorum  prima  data  rationis  ad  terminum  minorem  ita  Utut 
diuidendum , id  tertum  partem  quafitam , 

Deinde  ponatur  pars  prima  a 1 cum  vero  (it  vt  s . ad  t ; ita  a ad  ~ proinde-^’  erit  tertia- 
pars  cum  fecunda  j omncfqUe  fimul  crunta  4-  " te  erit  aequatio  aijr-1  H b.  omnibus 
duiftis  ins.  fiet  s a >f.ta=5  s b.  quae  quidem  xquatio  fi  ad  proportionem  rcuoccrar 
fiet  analogifmus  huiufmodi  t f s , s.b.a.  Hinc, 

P O R l S M A, 

n aggregatum  terminorum  dtf  i rationis , ad  terminum  mitiorem  i ttt  latus  diuidendum , 
ad  primam  partem  ■,  Secunda  autem  habebitur  auferendo  fummam  inutUtamtx  prima  & ter* 

Via , i Utere  dato  diuidendo , refidunm  enim  erit  fecunda  pars  qnajita . J 
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COMPOSITIO. 

DAtum  fi:  latus  diuidcndum  A B ; ea  lege  in. 

tres  partes , vt  prima  pars  cum  fecunda , fit 
ad  refiduum  vt  R ad  S ; at  vero  fecunda  cum  tertia 
ad  primam  fit  vt  T ad  S . Agatur  A D squalis  R , 
faciens  ad  A , quemcunque  angulum  D A B , cnin 
recta  AB;  & pretraharur  A D vlque  ad  E vt  D E 
fit  squalis  S.  ducaturqucE  B ; cuifiatDC,  x- 
squidiftar.s . Deinde  agatur  B G . squalis  T . fa- 
ciens ad  B , quemcunque  angulum  cum  A B nem- 
pe A B G . & protrahatur  ad  F . vt  G F fit  squalis 
S . ducatur  F A . cui  parallela  agatur  G H . Dico  latus  A B ; fcdlum  elfc  intres  partes  A 
H , H C ; C B . vt  Problema  requirit ; iraut  A H alTumpta  media  H C ; fit  ad  extremam., 
reliquam  t B , vt  R ad  S & C E , affumpta  media  H C ; ad  A H fit  vt  T ad  S . 

Quoniam  igitur eft . vt  A D , plus  D E , hoc  eft  A E , ad  D E , ita  A B,  ad  CB . erit  rc- 
ftangulum  fub  DE  ,&CB,pIus  redtangulo  fub  A D,  & CB , squale rcCtangulo fub  A 
B , & D E . omnibus  autem  applicatis  ad  D E ; erit  C B plus  A C ; hoc  enim  refpondet  fra- 
itiom  '-i  ; fi  namque  rcftangulum  fub  C B , A D , applicetur  ad  D E . prouenit  A C , erit 
inquam  xqaalis  dato  lateri  AB.  ergo  pars  vnaeritCB;  alia  AC;  at  vero  vt  A D , ad 
D E , ita  eft  A C ad  C B ; & vt  A D ad  D E ita  R ad  S . ergo  vt  R ad  S . ita  eft  A C , ad  C 
B . Non  diflimili  modo  dcmonftrabimus  ede  B H . ad  H A . vt  T ad  S . ergo  fi  A H acci- 
piat mediam  H C ; erit  aggregatum  A C ad  C B . vt  R ad  S;  & fi  C B accipiat  H C ; erit 
H B ad  AH . vt  T ad  S . Diuifimus  igitur  propofitum  latus  in  tres  partes  quemadmodum 
Troblemarcquirir . 

Ex  rcfolutione  conflat  Problema  indigere  determinatione . 

PROBLEMA. 

In  fcmisiruilo  ABC  ,eji  di  ume  ter  A C , protrada  ufiput  ad  E,  itant  A E,  Jit  atfualis  ag- 
gregata ex  tangente  dnda  ab  aliquo  funda  externi  /cgmtntiC  E , & ex  figmenta  ab  A ; vfqnt 
ad  fundum  pradiclttm ; referire  partes  C D ;D  E. 

RBSOLVTIO. 

Diameter  produ&a  A E , fit  b ; at  diameter  ipfiC 
A C fit  d . Oporteat  Scc.  Segmentum  A D efto 
a ; ergo  reliqua  D E fiue  tangens  erit  b - a;  at  vero  in- 
terceptum fegmentum  C D > erit  a — d . proueniet  igi- 
tur a-quatioa‘  — da=  b'  - a b a 4*  a’  & per  antithe- 
fin  a b a — d a aequabitur  b‘ . vnde  fiet  analogifmus  vt 
ab— d.adb.icab.ada.  Hinc. 

P O R 1 S M Ai 

yt  esi  dupla  diameter pnduda  minui  fimpD  ad  diametrum  ipfant  predudam , itabat  ea- 
dem , ad fegmentum  AD. 
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COMPOSITIO 

O Voniam  igitur  eft.vt  dupla  A E diameter  produ-  • • 

fla  minus  A C ad  A E , ita  A E ad  A D • erit  rc- 

N ^angulum  lub  dupla  A E , & A D , minus  rc- 
flangulo  fub  4C&.1D,  aquale  quadrato  A E ; 
vtrmquc  addito  quadrato  AD,  erit  quadratum  A D 
plus  rcflangulo  fub  dupla  A E,  & AD,  minus  re- 
angulo  fub  A C , & A D squale  quadrato  A E , plus 
quadrato  A D : vtrmquc  fublato  rcflangulo  fubdu- 
P*a ’ *n  A ’ quotarum  AD,  minus  rcflangulo 
cx  A C in  A D , aquabitur  quadrato  A E , minus  rcflangulo  fub  dupla  A E , in  A D , plus 
quadrato  AD;  atvero  quadratum  A D,  minus  rcflangulo  cx  A C in  A D , boc  eft  minus 
!*?  rnfn  0 Ph\C  ^uod  re&anjgulum  A D C;  quadratum  autem  A E , minus 

*' a n “b  n'p  a A E ‘ & A D ■ i>oc  eft  minus  duplo  rcflangulo  E A D , plus  quadra, 
n ’ r 9uodqu3d™um  F>E;  ergo reflangulum  ADC  atquabitur  quadra. 

’ c re&angulum  A DC,  squale  eft  quadrato  tangenrisDF,  ergo  tangcusD 
E squalis  erit  ipfi  D E . In  lemicirculo  igitur  A B C &c.  quod  facere  oportebat , 

Problema . 

DMi  femieirculi  diametrum  pr educere  enfyue  vt  at  huius  extremi  duCta  t an  r ente , dr  i 
jHtnffi  contaliui  perpendiculari  cadente , rei? angulum  cemprchcnfum  fub  tanrente  & hutuf-  r , 

d“mar°  ’ 5 duibusfaQi,  ° 

* perpendiculari  cadente , datam  rationem  ibttneat , 

x Resolvtio  ; 

Diameter  A B fit  * d , eius  dimidium  A F , vel  F B 
entd  , ratio  autem  data  fitvtd.ad  s.  Oporteat 
facere  quod  imperatum  eft . Segmentum  interceptum 
F C efto  a ; ergo  A C erit  d f a , fegmentum  C B erit 

*.  cr,t'TProPtcr  “•angulorum  fimilitudi- 
nem  &c  mfuper  CE  erit  it  - a.  Recfta  vero  potens 
reflangulum  rtCB  erit  refla  potens 

qua  ratum  CE,  plus  quadrato  C D , feu  rcflangulo  A A B Q" £ 

*J£~ci.«Si,e JfA -»“*»«<•  *'».  £ 

vtconftat  cx  Elememis  quemadmodum  I* 

( d1  — a1 ) ergo re&angulum  fub  b*  ( **-»*“**  4* d"-  **  ?V,  rT?J  ad  a * *!a  “ ac*  £ 

flangulo  fub  ? - a , & d ; vt  igitur  d ad  s ,“ita  reflanguIumffbS  ( a d adTd'  "V** 

eft  autem  re&an£*ulum  fub- — a &d  nmnUraA,  , u? ,« -*?»  &d,ad  2 d — a da? 

ii 

f O p J S 

„ diameter,Mutell duplumimius j . . . „ 

...  „mtm, 
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COMPOSITIO', 

DAta  fit  AB  diameter  fcmicirculi  ADB  protrahen- 
da quidem  ad  panes  B &c.  proportio  vero  da- 
ta iit  vt  A F,  vel  FB  ad  Z . Fiat  vt  diifcrcnria  inter  A 
B,  &Z,  adZ,  itaFB  adFC-  Deinde  ex  punito C 
erigatur  perpendicularis  C D occurrens  peripheria?  in 
P .ducaturqueFD,  in  qua  reda  DE,  angulum  re- 
dum  efficiat  i ipfi  vero  D E occurrat  A B protrada  in 
E . Dico  rcdangulum  fub  E D , D C , ad  rcdangulum 
A B C,  rationem  habere  quam  habet  F B ad  Z-  Diui- 
datur  C E bifariam  in  C . Quoniam  igitur  cfl  vt  A B,  minus  Z , adZ,  ita  ,FBfeu  AF, 
ad  F C ; erit  componendo  vt  A B ad  Z , ita  A F , plus  F C , ad  F C ; eft  autem  vt  A F plus 
F C,  ad  F C,  ita  C E ad  C B,  * ob  id  erit  vt  C E,  ad  C B,  ita  A B ad  Z , & fubduplatis  ante- 
cedentibus erit  vt  C G ad  C B , ita  F B ad  Z . Vt  autem  C G ad  C B , ita  rcdangulum  fub 
CG,&  A B , ad  redangulum  ABC;  eft  autem  rcdangulum  fub  CG,  &ABa;quaIe_> 
redangulo  fub  C E , & F B ; ergo  vt  FB  ad  Z , ita  red angulum  fub  C E , & F B ad  reif an- 
gulum A B C.RedanguIum  autem  fub  D E,  & reda  D C scqualc  eft  rcdangulo  fub  C E , 
& F B ; proptcrca  vt  FB  ad  Z , ita  rcdangulum  fub  D E,  & D C ad  redangulum  ABC. 

SCHOLION, 

Si  tt urttur  D S , recl Angulum  ABC,  aquabitur  quadrato  D B , proinde  fo  lutum  erit  il- 
lud, quod (alicet  reti  angulum  ex  D E in  DC  ad  quadratum  D B , rationem  habui  datam , 

Problema  , 

2>.fte  aggregato  quatitor  quantitatum  continue  proportionalium  ,&■  aggregat»  quadratorum 
ab  extremis  ,/ingulas  diiltngutrc , 

RESOLVTIO; 

A Ggregatum  quatuor  continue  proportionalium  fit  b , aggregatu  quadratorum  fit  d*. 
JHL  Mediorum  fumma  efto  a ; ergo  fumma  extremorum  erit  b - a , cuius  quadratum- 
eft  b’  — 2 b a a' , ex  quo  fi  dempicris  d'  nimirum  aggregatum  quadratorum  ab  extre- 
mis , remanebit  b'  --  2 b a 4-  a'  — d' , quod  erit  duplum  produdum  fub  medijs  vel  extre- 
mis, vnde  produdum  (impium  erit  quod  atquabiturjtj^fiquidem  cubus  ag- 

gregati mediorum  fi  diuidatur  per  aggregatum  extremorum  plus  triplo  aggregato  medio- 
rum, comparabitur  produdum  iub  medijs,  vel  extremis;  erat  autem  fumma  mediorum  a, 
cuius , cubus  eft  a’  & erat  fumma  extremorum  b — a , cui  fi  addatur  g a , nempe  triplum- 
fumma  mediorum  fit,  b»£<2a,  per  quod  diuidi  debet  a' , vt  proueniat  fimplum  produ- 
dum fub  medijs,  vel  extremis  i dccuflatim  autem  fada  multiplicatione  b'  — 3 b a'  — b d‘  f 
a a>  — 2 d‘  a =a  2a';  & per  antithefin  3 b a'  2 d'  a atquabitur  b'  — b d' ; omnibus  autem 
applicatis  ad  3 b , & a'  4«  iquabitur  . Huius  xquationis  radix  extrahatur  tol- 
lantur igitur  fradiones , nempe  fiat  vt  3 b , ad  redam , qux  poflit  2 d‘ , nempe  duplum  ag- 
gregatum quadratorum  ab  extremis , ita  hxc  ad  aliam  K . Deinde  vt  3 b,  ad  b,  ita  b!  — <t, 
ad  aliud  z‘,  & aequatio  proueniet  a +JrKaaa  z';8c  extrahatur  radix  iuxra  prxeepta-. 
Vnde , 

PORISMA, 

Fiat  vt  triplum  aggregati  laterum  ad  retiam  qua  potefl  duplam  aggregatum  quadratorum 
ab  extrema  > “a  bac  ad  aliam , ad  cuius  dimidq  quadratum . Vel  (e  placet , fiat  vt  triplum  ag- 
gregat t laterum , ad  retiam  qua  potefi  aggregatum  quadratorum  ab  extremis,  ita  hac  ad  aleam , 
t?  ad  huius  quadratum  addatur  planum , ad  quod,  ita  [e  habet  differentia  inter  quadratum^ 

v tSSrt' 
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aggregati  quantitatum  quatutr  continue  proportionalium , & aggregatum  quadrat  erum  ab  ex- 
tremis , vt  Je  habet  triplum  aggregatum  proportionalium , ad  aggregatum  tpfum , hoc  ejl  pla- 
num , quod  efi  fubtriplum  differentia  pradtilorum  quadratorum  ; additione  filia , fumatur 
aggregati  latus ; hocfiquidtm  multatum  pr aditio  dimidio  , quantitatem  ignotam  exhibebit , 

COMPOSITIO. 

REda quidem  AB  fit  aggregatum  quatuor  laterum 
continue  proportionalium ; reda  vero  A C.  poflit 
aggregatum  quadratorum  ab  extremis ; fuper  A B de- 
lcriptus  fit  femicirculus.in  quo  fit  aptata  prxdidaACjdu- 
daque  CB,- cadat  deinde  CI  perpendicularis  ad  AB;pro- 
trahatur  A B ad  D , vt  B D fit  tertia  pars  ipfius  AI;  mox 
vero  fumpta  BE  media  proportionali  inter  A B , & trien- 
tem ipfius  IB,  fit  ex  B excitata  perpendicularis;  cen- 
tro autem  D , imeruallo  D B , defcripto  circulo  B F H , 
agatur  E D vfquc  ad  H , occurrens  circuli  peripherii  iit- 
pundis  F , & H ; fadumque  erit  quod  Porifma  iubet fi- 
quidem  triangula  A C B , & A C I funt  « xquiangula , atque  fimilia , ac  ob  id  vt  A B ad  « t.fini. 
A C , ita  erit  $ A C ad  A I ; ergo  rcdangulum  B A I aquabitur  > quadrato  A C ; At  verb  e *'/'** j 
fi  fiat  vt  tripla  A B ad  A B,ita  AI  ad  aliam  B D.fada  erit  applicatio  redanguli  B A I ad  tri-  ' ' 
piam  A B,3c  ortiua  magnitudo  erit  BD.vt  itaque  AB  triens  efi  tripla;  AB.fic  ortiua  magni-; 
tudo  BD  tries  cft  ipfius  A I.cum  igitur  BDfada  fit  triens  ipfius  -\I,hxcipfacrit  ortiua  ma- 
gnitudo iam  dida;fumendo  igitur  huiufmodi  trientem, perinde  cft  ac  rcdangulum  BAI  ap- 
plicAlle  ad  triplam  A B.feu  fcciflc , vt  triplum  aggregati  laterum  ad  redam,  qua-  poteft  &c. 

Non  diflimili  ratiocinio  demonftrabimus  rcdangulum  ABI  aquari  quadratoCB, 
quod  cft  differentia  inter  quadratum  A B , fummx  omnium  laterum , & quadratum  A C 
aggregatum  quadratorum  ab  extremis ; at  vero  fi  fiat  vt  tripla  A B , ad  A B , ita  rcdangu- 
lum A B I ad  aliud,  nempe  rcdangulum  fub  A B,  & triente  BI  erit  huiufmodi  rcdangulum 
ortiua  magnitudo  ex  applicatione  folidi  fub  redangulo  A B I in  A B , ad  triplam  Ah,-  eft 
autem  rcdangulum  ex  A B I , & triente  B Itriens  redanguli  A B I,  leu  quod  idem  eft  qua- 
dratum redi  B E medix  proportionalis  inter  A B , & trientem  B I ; perinde  igitur  eft  tu- 
mere B E mediam  proportionalem  incer  A B , & trientem  B I , aefolidum  fub  redangulo 
A B I , in  A B,  appiicaffc  ad  triplam  A B ; fcu  fcciflc,  vt  triplum  aggregati  laterum , ad  latus 
iplum , ita  differentia  quadratorum  &c.Deindc  vero  quadratum  B E additum  fuit  quadrato 
U jj , fadumque  fuit  quadratum  D E , cuius  latus  D E multatum  F D , nempe  dimidio  I-  H 
exhibuit  1:  E . 

Supcrcft  itaque  dcmonftradum  redam  F E fore  mediarum  duarum  aggregatum  conti- 
nue proportionalium  c quibus  omnibus  aggregatum  fit  data  A B ; & aggregatum  quadra- 
torum ab  extremis  fit  quadratum  A C . 

Effcdior.cm  hanc  dcmonftrauit  Bily  oftendendo  mediarum  fummam  non  pofle  ede- 

r t-  * if/fot  rr 

minorem  quam  F E , vt  F K , neque  maiorem , vt  F L . 

Exponitur  xirna/y/aarab } Jeu  S uhfidi.tr  ia  Coefficicns  quantitas , quam 
Auctor  adinuenit , quam  adhibere  confutuit . 

SulJtdimriM-i 

Mirum  eft , quantam  vtiliratem  afferat  ea , de  qua  loquimur , quantitas  a nobisexcogi- 
tata  ,-cius  enim  beneficio  feliciter  analyfis  intra  planorum  fines  inftituitur , quos  alioquin  /v”***?'*" 
omnino  prxtcrgrcfla  fuiflet ,-  cft  porro  quantitas  prxdida , qua;  afliimitur,  vt  cius  dudu , 
in  aliam  datam  quantitatem,  fiat  planum  xquale  dato;  perinde  enim  cft,  ac  planum  hoc 
ad  datam  quantitatem  appiicaffc , & ortiuam  magnitudinem  aflumpfifle . hoc  autem  arti- 
ficio , vitatur  multiplicatio , vnde  quantitatum  afccnlus  ad  altos  gradus ; ac  ob  id  in  analo- 
gifmo  licet  pcrfifterc , donec  acccrfito  parabolifmo , in  fimplicioribus  magnitudinibus 
analogi  Imo  iado , ad  xqualitatem  inter  plana  deuentum  fit , cuius  explicatione  quantitas 
ignota  perfpcdafiat, 

L 1 1 a ' £n>-. 
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Proh  lema , 

XutM  fit  circulus  ASC,  & itt  eo  queratur  punitum  A , tu  ctnftttatum  vt  irnea  ab  tpfopcr 
jietnplom_i  cenlram  D , adulteram  vfjuc  partem  puta  C , Jno  punita  defignet  A ,C  > a ijtuius  adpunlium 
XXM  datum  c , Julia  relfaC  A,CD  ,G  C,/tnl  proportionales . 

Problema  iftudiucundum  admodum,  vt  vides,  nobis  Florentiam  tranfmifliim  Ant- 
uerpia  refolucndum  cumalijs  quibufdam  fiiit;  & quidem  non  nifi  q 
paucis  diebus , proponenti  fatisfecimus ; 

r In  primis  iliud  eft  aduertendum,  nimirum  triplicem  poflc  dari 
Tn/tuiafia  capun) . nam , vel  D G , potentia  eft  fcfquialtcraad  AD,  vel  ma- 
iorem , vel  minorem  ratiorem  habet ; in  primo  quidem  calu , refla 
G D , tangit  circulum  in  A .cadens  ad  reflos  angulos  fuper  A C ; in 
fecundo  eft  in  clinata , ad  partes  excernas ; in  tertio , ad  partes  inter- 
nas. 

In  primo  igitur  cafu  fatis  erit  ex  punfloG,  ducere  tangenten- 
<■*/»<  tem  circulum  in  A ; ex  A per  D ducere  A C , itemque  GD.GC, 

••Mu»" • erunt  cninl  G A , G D , C,  C . in  continua  ratione . Si  enim  G D , 
quadratum  eft  in  fcxquialtera  ratione  ad  quadratum  AD,  fi  qua- 
dratum A D valet  i , quadratum  G D valebit  3 , quadratum  A C 
valebit  8 ,&  quadratum  G A valebit  1 ; quoniam  vero  quadratum 
A C valet  8 , quadratum  G A valet  1 , quadratum  G C valebit  9 j 
itaque  quadrata  ipfarum  G C , G D , G A , erunt  proportionalia- ; 
eft  enim  G C potentia  nonupla  G A ; ergo  tripla  magnitudine . Et 
quoniam  GD  tripla  eft  potentia  G A;  ergo  Gl)  potentia  ad  G A,  — 

vt  G C potentia  ad  G D i ergo  G C ad  G A magnitudine  vt  G C ad  G D,  potentia ; ergo, 
£ C , G D , G A erunt  proportionales . 

Iuxta  primam pofttionem  Secundi  Cafus  . 


RESOLVTIO  L 


HAftenus  de  pri- 
mo cafu;  ad  fe- 
cundum quod  attinet; 
cum  fcilicet  refla  ca- 
dens ex  punflo  G 
perpendicularis  fuper 
diimetruAC,  vtrin- 
que  protraflam ; pro- 
cedendum , vt  hic  a 
latere  . Supponatur 
iam  faftam  . Quo- 
niam igitur  G A , G 
D.GC.funt  propor- 
tionales, etiam  & ca- 
rum quadrata  pro- 
portionalia erunt,  In- 
telligatur  ex  punflo 
G cadens  perpendi- 
cularis fuper  diame- 
trum A C ytrinquo 
protrafla , & quidem 
in  fecundo  cafu,vt  di- 


-b-a 

-b  — a 


— d a tjt  b a ijr  a‘ 

--  b,d  4t  b‘  b a 
«J*-bd-da 

d‘  — a bd—adarjrb' aba-t{ra‘ 

4*  2 d a --a* 

d'  — 2 b d b;  rf*  2 b a 

dyftb  — a 
d 4*b— a 

— da  — b a a‘ 
4 b d rjr  b‘  — b a 
d’  *J«bd  — da 


AD—  b. 

AC=  2 b. 
FDfeuG  D-  d 
FH  = ad 
F A—  d-b. 

F E—  a 
ED  = d-a. 
EA=  d-  b-a., 
EC=a  d -4* b — a . 
E H — 2 d — a 


d'  4 a b d — 2 d a 4 b’ 
*$*ada 


2 ba 
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d’*j*  2 bd4  b‘—  2 ba 
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cebamus  huiufmodi  perpendicularis,  cadet  extra  circu- 
lum , fadta  vero  politione , vt  i latere  cernitur,  iuxtahanc 
politionem  EAtftd- b — a , eius  quadratum  erit  d*  — 2 b 
d — 2 d a b fabata’,  cui  G addideris  quadratum  per- 
pendicularis G E nempb  redtangulum  F h H , quod  eft  a d 
? — a* , proucniet  d’  — ibdtb*taba,  quadratum  ex  A 
G ; At  E C cum  fit  d t b — a , cius  quadratum  eft  d’  f 2 h 
d — adatb'  — abata’,cuifi  addideris  a d 4 — a* , 


d‘  4<abd  »|*b’  — 2 b a quadratum  G C 
d'  — a b d 4.  b’  44  2 b a quadratum  G A 

2bd'at4b'datab'a--4b‘  a* 
t}*b'  d'*Ex  b'df  b'— a b*a. 

--a  bd1  — 4b'd‘  — a b’  d 1 4b‘d  a. 
d‘»E  a bd‘  tb'  d*  — a bd‘a 

d'  - a b‘  d*  1 8b‘d  af  b'  — 4 b'  a’ es  d* 
d!*J*  8 b'  da  t b'=-  d*t  2 b’d‘  t4b’a’, 

8 b*  d a t b*=s  a b'  d1 1 4 b‘  a* 

8 b'  d a — 4 b1  a‘  — 2 b’  d'  — b' 

8 d a-4i‘s  a d'  — b’ 
ada  — a's  ■!  d'  - - b'  ^ 

a, 

petripe  quadratum  perpendicularis  E G , proucniet  d’  f a bd  t b‘—  2 ba,  pro  quadrata 
jpfius  G C , ergo  tria  hate  quadrata  d’  — a bd  f b’ 1 2 b a;d‘  ;d't  a bd  t b’  — a b a,  erunt 
proportionalia ; ergo  fadlum  fub  extremis  aequabitur  quadrato  medij;  itaque  d*  — ab'd‘7 
8 b'datb*  — 4 b*  a‘ , aequabitur  d* , & operando  fecundum  Artem , reperiemus  tandem 
2 da -a'  .atquari-j  d'  — -j  b' , cuius  aequationis  radix  eft  d-  51  (d’~ii~-*):=s  a. 

Haec  tamen  Analyfis  vtpote , quxafccndit  ad  quantitates  imaginarias  viam  non  fup- 
peditat  Analyftx  ad  componendum  idoneam  nili  opitulante  vfu  vnitatis , de  quo  inGco- 
metra Promoto, cumulate difputabo  , 

Pnftat  igitur  hanc  aliam  inire  viam . Ijfdem  enim  fuppofitis ; cilm  quadratum  G C,fit 
d*  t 2 b d t b‘  — 2 b a , & quadratum  G A fit  d'  ~ 2 b d f b*  f a b a ; ergo  vt  d‘  f a b d t b* 

a b a , ad  d1,  itad‘add‘-  - a bd  f b' f a b a ; ergo  diuidendo  vt  a bd  f b'  — a ba,  add’,  . 
ita  2 b d — b’-.  a ba,add‘  — a bd  f b'  1 2 b a ;&  permutando,  vt  a bd|b‘—  2ba,  ad  a 
b d — b“  ~ b a , ita  d' , ad  d'  ~ 2 b d f b‘  1 2 b a ; & rurfus  diuidendo , vt  a b’ , ad  2 b d — b’  . •r* 

— a b a ^ ita  2 b d -b‘  - a b a,  ad  d'  — a bdt  b'  t a bajfiat  autem  vt  b,  add,  ita  d,ad  r, 
hac  autem  eft  quantitas,  quam  coefficicntem  fubfidiariam  appello  erit  enim  r quantitas  <y  ,»1 . 
cocfficicns  fubfidiaria vnde  b r, aquabitur  d' ; quare  vt  2 b' , ad  a b d — b‘  — a b a , ita  1 b 
d--b'.-iba,adbr-2bdtb’t2ba.  Fadlo  igitur  Parabolifmo  per  omnium  applica- 
tionem ad  magnitudinem  b,  erit  vt  a b.adad  — b — 2 a,  itaa  d — b — 2 a,  adr—  adf 
b t 2 a ; ergo  fadtu  fub  extremis  aequabitur  faifto  fub  medi/s, -proinde  4 d1  — 4 b d — 8 cTa  t 
b't  qbat  4 aequabitur  2 br  — 4 bd  t a b‘t  4 b a.vtrinqilublatis  f 4ba.Sc  additis- -4 
b d .remanebit  4 d’  - 8 d a f b f 4 a‘  =:  abrfa  bNvtrinquq  fnblato  b' , remanebit  4 d‘  — 

8 d a 1 4 a‘>  quod  aquabitur  2 b r t bl  , & rurfus  per  antitnefm4  d‘  - 2 b r — b' , aequabitur 
8 d a — 4 a‘ , fcu  quod  idem  eft  8 d a - 4 a‘  aequabitur  4 d’  - a b r-  b’ ; fed  2 b r xquatur 
a d’ , cum  b r aequetur  fimplod1 ; ergo  per  interpretationem  4 d‘  — 2 b r , idem  erit  quod  * 

4,  quare  8 d a — 4 a’  xquabitur  a d'  --  b' ; diuifis  omnibus  per4,  a d a — a'  aequabitur  7 
j'^ib*;vnde  d — f d'  — ^ aequabitur  a.  Hinc. 
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p O R 1 S M A, 


K 
• M 


n a O f 

&C,  & ex  his  ducantur  A G,  CG,  &exDipfaDG,  fint  AG,  CG,D 


Ex quxdruto relftt F D , fubtruhatur a different ix inter  duplum  quedrxtum  FD, &<}»*- 
ttrutum  A D , re /Idui  veri  lutus  fkbtruhxtur  ex  FD,  f‘°d  enim  remtnet , tnt  equulis  qtuntf 
txtiquefitx  F E . datur  igitur  F E quxfita . 

Fia:,vtAD>adI'D.itaFDad  aliamY . 

COMPOSITIO. 

Flat  IK  squalis  AD,  & exponatur  NO  squalis  ipfi  F D , &ex  quadrato  ipfius  NO 
intclligatur  fubtradlum  quadratum  L M,  quod  eft  squale quarta;  parti  differentia;  in- 
ter quadratum  duplum  N O , & quadratum  I k ; refiduum  vero  fit  quadratum , cuiusjatuj 
QO . ... 

Dico  NQeffe  quantitatem  quxfitam,-  adeo  vt  fi  mfu- 
periori  figura  ex  F D fubtrahatur  I E a*qualis  ipii  N Q; 

& centro  D,  interuallo  D E deferibarur  circulus  & ex 
pundlo  G , cadat  G E tangens  eundem , & perpundla  E , 

& D agatur  F H occurrens  circunferentis  circuli  ABC 
in  punitis  A , & C , & ex  his  ducantur  A G , C G » & ex  1 
G in  continua  ratione . 

Protrahatur  N O in  P , vt  O P ; fit  aequalis  N O . 

Quoniam  igitur  N P diuifa  eft  bifariam  in  O , & non  bifariam  in  Q^,-  ergo  rediangulum  P 
QN,  plus  quadrato  QO  squabitur  quadrato  N Oivtrinquc  fubtradlo  quadrato  QO ; ergo 
rediangulum  P QN  squabitur  quadrato  N O , minus  quadrato  QO . Sed  quadratum  N 
O , minus  quadrato  Qp , aequale  eft  quadrato  I.  M ex  conftruitionc ; ergo  rediangulum- 
p QN  xquabitur  quadrato  L M ; fcd  rediangulum  PQN  squale  eft  redlangulo  PNQ, 
minus  quadrato  QN ; ergo  rediangulum  P N Qjninus  quadrato  QN  xquabitur  quadra- 
to L M;  fed  quadratum  L M squale  eft  quarts  parti  differentis  inter  duplum  quadratum 
N O , & quadratum  I K ; ergo  rediangulum  P N Qminus  quadrato  N Qsquabitur  quarts 
parti  differentis  inter  duplum  quadratum  N O , & quadratum  I K ; hoc  eft  squabitur  di- 
midio quadrati  N O , m iius  quarta  parte  quadrati  ipfiusIK.  Sed  rediangulum  PNQ. 
idem  eft  quod  duplum  rediangulum  O N Q;  ergo  duplum  rediangulum  O N Qminus  quai 
drato  N Qsquabitur  dimidio  quadrati  N O > minus  quarta  parte  quadrati  I K ; omnibuf- 
que  dudl  is  in  4;  odluplum  rediangulum  O N Qminus  quadruplo  quadrato  N Qsquabitur 
duplo  quadrato  N O , minus  quadrato  I K . Et  quoniam  fadlum  fuit  vt  A D in  iuperiori  fi- 
gura, hoceftlKadNO,  itaNOad  aliamY,  critprodudlumcx  Y inIK  squale  qua- 
drato N 0 ; vt  igitur  fimplum  eft  squale  fimplo , ita  duplum  duplo ; proptcrca  duplum  re- 
diangulum fub  I K , &Y,  squabitur  duplo  quadrato  NO;  quare  quadruplum  quadra- 
tum N O , minus  duplo  redlangulo  fub  I K , & Y , idem  erit  quod  duplum  quadratum  NO; 
quare  odluplum  redtangulum  O N Qminus  quadruplo  quadrato  N Q,  squabitur  quadru- 
plo quadratoNO,  minus  duplo  redlangulo  ex  I K inY,  minus  quadrato  IK,  feuquod 
idem  eft  quadruplumquadratumNO,  minus  duplo  redlangulo  ablKinY,  minus  qua- 
drato I K squabitur  oauplo  redlangulo  O N Qminus  quadruplo  quadrato  N Q,.  Et  rur- 
rurfus  per  antithefin  quadruplumquadratum  O N,  minus  odluplo  redlangulo  O N Q , plus 
quadruplo  quadrato  NQ,  squabitur  duplo  redlangulo  ab  IKinY,  plus  quadratoIK; 
vtrinque  addito  quadrato  I K ; & quadruplum  quadratum  O N , minus  cxjuplo  redlangu- 
lo O N Q,  plus  quadrato  I K.plus  quadruplo  quadrato  N Qjcquabitur  duplo  redlangulo 
abIKinY.plusduploquadratoIK;  vtrinque  addito  quadruplo  redlangulo  fub  I k in  N 
Qj&  fubtrac.quadruplo  redlangulo  fub  I K & O N,&  quadruplum  quad.  O N, minus  qua- 
druplo  redlangulo  ablK  inON , minus  odluplo  redlangulo  ONQ,  plus  quadratoIK, 
vna  cum  quadruplo  redlangulo  ab  I K in  N Qplus  quadruplo  quadrato  N Qjcquabitur 
duplo  redlangulo  ab  IK  inY,  minus  quadruplo  redlangulo  ablK  inON,  plus  duplo 
quadrato  I K , plus  quadruplo  redlangulo  ab  I K in  N Qj  ergo  erit  vt  dupla  I K ad  duplam 
O N , minus  I K > minus  dupla  N Q.,  ita  dupla  O N , minus  I K , minus  dupla  N Qad  Y » 

minus 
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minus  dupla  ON,  plus  I K plus  dupla  N Qiomnibufquc  dudtis  ini  k,  erit  vt  duplum  qua- 
dratum I K , ad  duplum  rcdtangulum  ex  I K in  O N , minus  quadrato  I K,  minus  duplo  re- 
dtangulo  ex  I K , in  N Qj  ita  duplum  rcdtangulum  ex  I K in  ON , minus  quadrato  I K , mi- 
nus duplo  rcdtangulo  ex  I K in  N Q.,  ad  rcdtangulum  ex  I K in  Y , minus  duplo  rediangulo 
ex  I K in  O N , plus  quadrato  I K , vna  cum  duplo  redtangulo  cx  I K in  N Qj  loco  autem- 
redtanguli  ex  I K in  Y , fubflituatur  ei  aequale  quadratum  O N i ergo  vt  duplum  quadra- 
tum I K , ad  duplum  redtangulnm  cx  I K in  O N , minus  quadrato  I K , minus  duplo  re- 
ftangulo  cxlKinNQj  ita  duplum  rc&angulum  cx  I K in  O N , minus  quadrato  I K , mi- 
nus duplo  rcdtangulo  ex  I K in  N Qad  quadratum  O N , minus  duplo  rcdtangulo  ex  I K 
in  O N , plusquadrato  1 k , plus  duplo  rcdtangulo  cx  I K in  N Q;  Et  componendo  vt  du- 
plum rfdtangulum ex I k in  ON , plusquadrato  I K , minus  duplo  rcdtangulo  cx  I k in  N 
Qad  duplum  rcdtangulum  ex  I K in  O N , minus  quadrato  I K , minus  rcdtangulo  ex  I K in 
N Qj  ita  quadratum  O N , ad  quadratum  O N,  minus  duplo  rcdtangulo  ex  I K in  O N.plus 
quadrato  I K , plus  duplo  rcdtangulo  cxIkinNQj  & permutando  vt  duplum  redtangu- 
lum  cx  I K in  O N , plus  quadrato  I K , minus  duplorcSanguIo  cx  I K in  N Q,  ad  quadra- 
tum Q N , ita  duplum  rcdtangulum  cx  I k in  0 N , minus  quadrato  I K , minus  duplo  rc- 
dtangtHo  ex  I K in  N Q.  ad  quadratum  O N , minus  duplo  rcdtangulo  cx  I K in  O N , plus 
quadrato  I K plus  duplo  rcdtangulo  ex  I K in  N Qp  ergo  componendo  erit  vt  quadratum- 
Q N , plus  duplo  rcdtangulo  ex  I K in  O N plusquadratoIK,  minus  duplo  rcdtangulo  ex 
iKinNQ,  ad  quadratum  ON,  ita  quadratum  ON,  ad  quadratum  ON,  minus  duplo 
rcdtangulo  ex  I K in  O N , plus  quadrato  I k , plus  duplo  rcdtangulo  cxlKinNQ;  hoc  cft 
vt  quadratum  G Cin  fuperiori  figura  ad  quadratum  G D , ita  quadratum  GD  ad  quadra- 
tum G A ; loco  enim  ipfius  I K intelligi  debet  A D , vel  D C : quadratum  enim  G C.cum 
F h fadta  fit  aqualis  N Q,  idem  eft  quod  quad.  O N vel  D G,  plus  duplo  rcdtangulo  A D 
F , vel  A l)  G , fcu  A D H , plus  quadrato  A D , minus  duplo  reSangulo  lub  A D , & FEs 
quadratum  vero  G A idem  cft  quod  quadratum  D F , vel  D G , minus  duplo  rcdtangulo 
A D F , vel  A D G , fcu  A D H , plus  quadrato  A D , plus  duplo  redtangulo  fub  A D , & 
F E ; quare , & eorum  Jatera  proportionalia  erunt ; vnde , vt  G C , ad  G t) , ita  G D ad  G 
A . Quod  oportebat  &c. 

• 

Juxta  primam  Pofitionem  , tertij  Cafut * 
RESOLVTIO  I. 


IN  pratfenti  autem  tertio  cafu;  fi  politio  fieret , fic 
vt  ignota  quantitas  effet  F E , vt  in  praecedenti, 
incideremus  in  aequationem  altioris  gradus,  & ni- 
mia afie&ionc  laborantem , vnde  praeftat  ipfam  po- 
fitionem inftitucre  vt  hic  a latere  cernitur;  IuxraJ 
fi  quidem  hanc  hypothefin  colligemus  aquationem 
puram , in  qua  fcilicet  a'  aequatur  •;  d‘  + i b* . 


CD=  d 

ADvelDCs  b. 
ACa  i b. 

ED=  a . 

A E—  b — a. 

E C — b4ta. 
EG=  9i(d‘-a') 


d’^b*--  i b a 
t!  4(ji>a 


tjrbd'  tjt  a b'a  — 4b‘a* 
*ftb' d' 4*^-2  b’a 
, d*t|tb‘d'— »bd“a 

d‘* i b’ d‘ t$«b*_Tb' a‘  =:  d* 
a*<Jt2b‘d'^tb'=:  d't(nt^a* 
ab*d**|»b,=:  4b'a‘ 

4b‘a‘s  2 b^t^fb* 
4a‘S  2 dl»Jrb‘ 
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Juxta  fecundam  Pofttionem  fecundicafut 
RESOLVTIO  I, 


Quadratum  D E eft  a’  2 b a .f.  b’ 

Quadratum  G E cft  d’ — a b a — b‘  — a1 
Quadratum  G Acfld1  — a ba  — b*  > 
Quadratum  CEefta' «f^baaj^b* 

Quadratum  G C cft  d’  a b a *$*  3 b’ , 

Igitur  cft  vt  d’  z b a «{«  3 b‘,  add',  itad1,  add1  — 

1 b a — b* ; ergo  productum  ab  extremis  aquabitur  qua. 
drato  mcdij ; proinde  fiat  multiplicatio , vt  hic  a latere, 
cernitur  j&produdlum,  fcilicctd^j  b'd’  — 4b‘a'  — 
8 b*  a — 3 b< , aequabitur  d< ; & per  repetitam  amithefina 
& per  parabolifmum  fidum  cx  applicatione  omnium-, 
ad  b' , & omnibus  diuifis  per  4 , proueniet  aequatio  a’ 
ab  as  7 d‘— 3 b‘.  &HincPorilma&c. 


AD-  b 
DC=  b 
DG-  d 
ACa  2 b. 
AEa  t 


d*  «J«  2 b a tjr  3 b‘ 
d' — a b a — b’ 

— b^—zbu— 3 b> 

— 2 b d'~4b'a'  — Cb'a.' 

d,t|t2bd'a*J*3b’d' 

d*  2 b‘  d*  - 4b‘a‘:-  8b’ a — 3 b'  =s  cb 

2 b*d‘—  3 b*s  d'*J»4b' a’ *J+8b' a 
a b*d‘-  3b'=:  4b-a’  4.  8b'a 
4 b-a^Sb^s  2 b’ d’  — 3 b* 
4a'<Je8bas  ad1— 3b“  \ 
a'  tj*  2 b a s id*-ib\: 


3 C H O L I Q N. 

V er  A"  t. Mt fi  »quitieh*c fit  per  circulum,  & limum  rellum  exfUuiilis,  vtfufrYtr m 
aiaimuj , acmorjtutie  umtn  tonttxt  non  puft  rtfetendo  rcfilutitms  vtHirU  mifikentficif 
vnittus , qui  d' re  in  meo  Primcto  Cecmtlru  i quoniam  nimirum faHas,  e ft  ajar.jus *d ,mt- 
giuartas  quantitates , oi  td tfertf. retium  cil  minus /alebre/am  < aleare  vum ferentem . 

Juxta  fecundam  Poftioeem  fecundi  cafut , 

RESOLVTIO  U, 

Quadratum  D E cft  a*  tj*  2 b a 4,  b* 

Quadratum  G E cft  d‘  - 2 b a - b1  - a‘ 

Qiadratum  G A cft  <p— 2 b a - b' 

Quadratum  C E cft  a;  4.  4 b a Or  4 b* 

Quadratum  G C cft  d1  2 b a Jf«  3 b- , 


ADs  b 
DC=  b 
DGs  d 
ACa  ab; 
AEa  a 
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Quoniam  igitur  eft  vt  d‘  -f.  2 b a 1 3 b1 , ad  d‘ , ita  d*,  ad 
d'—  1 ba—  b*;ergodiuidendovt  2 baf  3 b‘,add‘  ,ita  x 
b at  b‘,add‘~a  ba-b  ; ergo  permutando , vt  i b 2 1 3 
b’ , ad  1 b a t b'  > ita  d‘,  ad  d'  — > b a — b“  j ergo  diuidendo, 
vt  x b' » ad  x b a t b’ , ita  x b a f b* , ad  d’  - - x b a — b’ ; fiat 
autem  vt  b , ad  d , ita  d , ad  r ; ergo  b r , aequabitur  d“  i cr- 
go  vt  b' , ad  x b a t b' , ita  1 b a f b' , ad  b r — 1 ba  — b';cr- 
go  omnibus  applicars  ad  b , vt  2 b , ad  2 a f b , ita  2 a t b, 
ad  r — 1 a — b ; ergo  fadtum  fub  extremis  aequabitur  fadto 
fub  medijs  i quare  abr—  4ba  — xb‘ , aquabitur  4 a'  f 4 b a f b’ ; & per  antithcfin  x b r 
— 4ba  - 3 b .aequabitur  4 a'  t ba ; ergo  2 b r — 3 b‘  =5  42'  f 8 b a;  ergo  7 br~a  b'=3 
a’  f x b a , feua’ 1 2 ba=  7 br  — ab’ . Cum  autem  br  aequetur  d’ , idem  erit  7 br,  ac  j 
d’  Hinc  extrahitur  Radix  iuxta  Artis  praecepta , & ea  quidem  erit 
3S  ( b'  t d’  --  7 b' ) — b ~ a . fcu  erunt  proportionalia 

a|  ab.  ifcGd'— -jb')*  a- 

Hinc. 

t O R / S M A. 

Ad  quadratum  dimidie  coeffcicnlts  addatur  comparationis  homogeneum  ,&  rtfidui  latus 
'multetur  ip fi  dimidio  \ hoc  eff  ad  quadratum  dimtdtx  bafeos  addatur  differentia  inter  dimi. 
dium  quadratum  relle  date  a punito  externo  adbiffellionis  punitum  ha/eos , & tres  quartas 
parte  1 quadrati  dtmidi/  eiujdcm  ba/eosjtutus  enim  aggregati  latus  multatum  dimidio  bafeos, 
quajitam  Radicem  exhibebit . Seu 

Sumatur  recta , que  poffit  tnteru altum , inter  dimidium  quadratum  recta  a ■vertice , ad ba- 
fcos  btffefl  tonis  punitum  ,&  tres  quartas  partes quadrati  e dimidio  bafeos  & hoc,  Unquam— > 
reci angulo  fub  lateribus , cr  baji , tanquim  differentia  laterum  e tribus  proportionalibus  i re- 
perianlur  extrema ; nam  minus  ex  his  ignotam  quantitatem  exhibebit . 

COMPOSITIO. 

RE&a  qnae  a vertice  trianguli  ad  bafeos  biffedtionis  pundtum  data,  fit  Y , fadhimquej 
fit  vt  A D ad  Y,ita  Y ad  Z , ita  vt  redtangulum  fub  Z , & A D aequale  fit  quadrato 
Y;  mox  autem  fiat  H.quaepoffit  differentiam  inter  dimidium  quadratum  ipfiusY,  hoc 
eft  inter  dimidiuredlangulu  ex  Zin  n D,  &trcs  quartas  partes  quadrati  ipfius  A D ; qua- 
drato autem  H , t inquam  rcdiangulo  fub  extremis,  &AC  differentia  extremorum  d tri- 
bus lateribus  proportionalibus , rcpcrianrur  extrema  latera  A E,A  B;cx  E , excitetur  redta 
perpendicularis  in  infinitum  ,&  inter  hanc,  & E D aptetur  D O aqualis  Y : agantur  A G, 
C G ; Dico  CG , O G , A G , efie  continue  proportionales . 

Quoniam  enim  A C eft  differentia  laterum  E A , A B tergo  E A iquabitur  G B ; ergo 
redtangulum  E A B aequabitur  re&angulo  A E C , fcd  redtangulum  E A B aequale  eft  qua- 
drato H i ergo  redtangulum  A E C aquabitur  quadrato  H ; ied  quadratum  H xqualccft 
dimidio  redtangulo  ex  A D in  Z , minus  tribus  quartis  partibus  quadrati  AD;  ergore- 
dtangulum  A E C , hoc  eft  quadratum  E A plus  redtangulo  E A C aequabitur  dimidio  rc- 
dtangulo  ex  A D in  Z , minus  tribus  quartis  partibus  quadrati  A D ; fcu  quod  idem  eft  di- 
midium redtangulum  cx  A D in  Z , minus  tribus  quartis  partibus  quadrati  .4  D , Aequabi- 
tur quadrato  E A , plus  redtangulo  E 4 C ; omnibus  autem  quadruplatis,  duplum  redi  an- 
gulum cx  A D in  Z , minus  triplo  quadrato  A U, aequabitur  quadruplo  quadrato  E A, plus 
octuplo  redtangulo  E A D ; & per  antithcfin  duplum  redtangulum  cx  1 D in  Z , minus 
quadruplo  redtangulo  E A D minus  triplo  quadrato  A D, aequabitur  quadruplo  quadrato 
E A,  plus  redtangulo  E A D;  ergo  duplum  redtangulum  cx  A D in  Z, minus  quadruplo  r&- 
dtangulo  E A D , minus  duplo  quadrato  A D , aequabitur  quadruplo  quadrato  EA,  plus 
quadruplo redlangulo E AD,  plus  quadrato  AD;  ergo  reuocata  aequalitate  in  propor- 
tionem, crit.vt  dupla  A D,  ad  duplam  E .4  ,p!us  A D , ita  dupla  E A,pl  us  A D ad  Z , inmus 
dupla  E A, minus  A D ; omnibus  autem  dudtis  in  A O , erit  vt  duplum  quadratum  A 1 ad 
duplum  redtangulum  E AD,  plus  quadrato  AD»  itaduplum  redtangulum  E 4 D , plus 

Mmra  qua- 
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«quadraro  A D ad  rcflangulu  ex  A D in  Z, minus  duplo  rc&Mgolo  E A D,  mimis  quadra- 
to  A D ; Et  quoniam  fa&um  eft  vt  A D ad  Y , ira  Y , ad  Z , ac  propcerea  rc<ftanguluru  cx 
AD  in  Z.iquale  eft  quadrato  Y s loco  igitur  rcdlangulicx  A DinZ  fubftiruatur  qua- 
dratum Y ; ergo  vt  duplum  quadratum  A D ad  duplum  re&.ingulum  E A D , plus  qua. 
drato  A D , ita  duplum  rctftangulum  E A D , plus  quadrato  AD,  ad  quadratum  Y , mi- 
nus duplo  rciSangulo  E A D , minus  quadrato  A D ; ergo  componendo  vt  duplum  re- 
«ftangulum  E A D plus  triplo  quadrato  A D , ad  duplum  re&angulum  E A D plus  qua- 
drato AD,  ita  quadratum  Y , ad  quadratum  Y,  minus  duplo  reCtanguIo  E A D,  minus 
quadrato  AD;  ergo  permutando  vt  duplum  rc&angulum  E a D , plus  triplo  quadrato 
A D , ad  quadratum  Y , ita  duplum  rciftangulum  E A D , plus  quadrato  A D ad  quadra- 
tum Y , minus  duplo  rc&angulo  EA  D , minus  quadrato  A D ; ergo  componendo  vt  qua- 
dratum Y , plus  duplo  rctfangulo  E A D , plus  triplo  quadrato  A D , ad  quadratum  Y ata 
quadratum  Y,  ad  quadratum  Y,  minus  duplo  rea*  angulo  E A D,  minus  quadrato  a D; 
Eft  enim G Sed  quadratum  Y plus  duplo  rc&angulo  E A D , fiue  (impio  E A C , plus  triplo  quadrato 
D ®"  AD,  idem  eft  quod  quadratum  G C , & quadratum  Y minus  duplo  rcftangulo  E A D , 
^ * feu  (impio  E A C , minus  quadrato  A D , idem  eft  quod  quadratum  G A & quadratum 

Y eft  idem,  quod  quadratum  G D ; ergo  vt  quadratum  G C ad  quadratum  G D , ita  qua- 
dratum G D , ad  quadratum  G A ; ergo  & eorum  latera  proportionalia  erunt ; quare  vt  G 
C , ad  G D i itaG  D > ad  G A . 

luxta  fecundam  Po fit  ion  em  , tertij  Cafus 


RESOLVTIO  I. 


Quadratum  G E s d’  — a' 

- C D = d 

Quadratum  AE=  b‘ - i b a «j*  a' 

ADab 

Quadratum  G As  d tje  b'  — a b a 

ACsib. 

Quadratum  C E = b'  — aba^a’ 

EDs  a 

Quadratum  GC=  d’  rft  b’  4,  a b a ; ergo 
Vt  d ’ f b‘  1 2 b a , ad  d’ , ita  d1 , ad  d’  f b'  — a b a 

AE=s  b-a 

d't¥*b‘  — i b 3 
d’  4*  b’  + a b a 


Hinci 


aj*bd'a*j* i b'a  — 4b‘a‘ 

♦ft  b1  «i'  ij»  b' — i b>  a 
d*aj*  b'  d‘  — 2 b d‘  3 

d*-»Jn  b‘d’tj*b’—  4b‘a‘=  d< 
a'tjt*b’d‘  4*b<=  d*ijt'4b‘3* 
ib'd'4*b'=3  4b'a’ 

4b’ a‘ss  a b'd’<J*b' 

4 a'»  ad'4r*b' 

a’=  b’. 

\ 

/ 0 Jt  I S M 'A  . 


Sumetur  dimidium  quadrati  reda  i vertite  ad  fundum  bijSedionis , tui  addatur  i qat- 
drati  a dimidio  data  reda . Huius  enim  aggregati  latus , qua f tam  radicem  refrajentabit  - 
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Juxta  fecundam  Poftionem  tertij  cafus . 


RESOLVTIO  II. 


Quadratum  G E 33  d‘~a' 

Quadratum  A E=s  b‘  — 2 b a a' 

Quadratum GA=  d‘ *£■  b — 2 b a 
Quadratum C E =a  b'  *J>  2 b a •{.  a’ 

Quadratum  G C — 2 ba.‘ 

Quoniam  igitur  eft  vt  d‘  f b’  1 2 b a , ad  d* , ita  d’ , ad  d'  f b’ 

— 2 b a ; ergo  diuidendo  vt  b‘ t 2 b a ad  d,  ita  a ba  — b',  ad 
d’  |b‘-  1 ba;&pcrmutando  vt  b't  2 ba,  ad  2 ba~b“,ita 
d*,add‘tb‘  — 1 b a, •& diuidendo  vt  2 b’,  ad  2 ba  — b‘,ita  a 
b a b' , ad  d‘  t b‘  — 1 b a ; fiat  vt  b , ad  d , ita  d , ad  r;  ergo  b 
ta  d1  ;ergo  vt  2 b' , ad  2 b a—  b', ita  a ba  — b*  ■adbrfb'  — 

2 ba  ; omnibus. applicatis  ad  b ; crgovta  b,  ad  2 a-b,  ita  2 
a-badrtb-aa;  crgofa&umiub  medijs  iquabitur  fa&o 
fcb extremis ; quare  ! brfa  b'  — 4ba=s  411- 4batb',cr- 
goabrjb  — 4 b a 33  4 a‘  - 4 b a ; ergo  2 b r f b'  33  4 a‘ ; ergo  s 
Poriftna  &c. 


GD=  d 
AD=  b 
AG=  ab 
ED=  a 
A E 33  b-a 


brt-jb‘3aa’.  Hinc 


COMPOSITIO. 


DAta  fit  A C trianguli  bafis , circulique  diameter  & Y rc&a  quidem  a vertice  ad  bi/- 
fe.it  ion  is  punftum  ipfius  bafeos  diuifar  bifariam  in  D,  & vt  A D ad  Y,  ita  Y 
fiarad  H ;erit  autem  rcdlangulumcx  rvDin  H arquale  quadrato  Yi  fumatur  autem  di- 
midium re&anguli  ex  A DinH,  eique  addatur  quarta  pars  quadrati  A D , aggregati  fu- 
matur latus,  hoc  enim  erit  quod  quaeritur,  nimirum  EO.  Ex  pundto  igitur  E excitetur 
perpendicularis  inter  quam &ED  aptcturGD  squalis  Y.-  ducantur  GA,  GC,  Dico 
eficvtQCad  G D,  itaG  D , ad  G A . 

Quoniam  igitur  E D squalis  eft  refla:  qui  poteft  dimidium  roftanguli  cx  A D inH, 
plus  quarta  parte  quadrati  A D ; ergo  d imidium  redtanguli  ex  AD  in  H , plus  quarta  par- 
te quadrati  H D iquabitur  quadrato  E D ; ergo  omnibus  quadruplatis  duplum  redlangtt- 
Ium  cx  A D in  H plus  quadrato  AD  iquabitur  quadruplo  quadrato  E D : vtrinque  fub- 
tracto  quadruplo  rcdtangulo  cx  A D in  E D,  duplum  redtangulum  cx  A D in  H.plus  qua- 
drato D , minus  quadruplo  reflangulo  cx  A D in  E D , iquabitur  quadruplo  quadrato 
E D , minus  quadruplo  redtangulo  cx  A D in  E D ; vtrinque  addito  quadrato  A D ; ergo 
duplum  re&angulum  ex  A D in  H.plus  duplo  quadrato  A D , minus  quadruplo  rc&angu- 
lo  ex  A D in  E D iquabitur  quadruplo  quadrato  E D,  minus  quadruplo  rcdtangulo  cx  A 
D in  E D plus  quadrato  AD;  ergo  vt  dupla  AD  ad  duplam  E D minus-A  D , ita  dupla 
E D minus  A D , ad  H plus  D , minus  dupla  E D ; omnibus  autem  dudiis  in  A D ; ergo 
vt  duplum  quadratum  A D ad  duplum  rc&angulum  ex  A D in  E D , minus  quadrato  A 
D.ita duplum  rc&angulum  cx  Au  in  E D.minus quad.  ADad  re&angulu ex  A D in  H,p!us 
quad.  A D.minus  duplo re£tangu!oex  DinED.  Et  quoniam  fadtum  eft  vt  A L)  ad  Y , 
ita  Y ad  H , atque  adeo  redtangulum  ex  A D in  H squale  eft  quadrato  Y j fubftirua- 
tur  Y quadratum  loco  redanguli  ex  A D in  H;ergo  vt  duplum  quadratum  A D,  ad  du- 
plum rcitangulum  cx  A D in  E D , minus  quadrato  AD,  ita  duplum  rc&angulum  cx  A 
D m E D minus  quadrato  AD  ad  quadratum  Y , plus  quadrato  AD,  minus  duplo  re- 
-ftangulo  ex  A D in  E D i ergo  componendo  vt  duplum  q uadratum  A D , plus  duplo  rc* 
dtangnlo  ex  A D in  E D ad  duplum  rcfiangulum  ex  A D in  E D.minus  quadrato  A D,  ita 
quadratum  Y , ad  Y quadratum,  plus  quadrato  A D , minus  duplo  rc&angulo  cx  A D in 
E D ; & permutando  vt  quadratum  AD,  plus  duplo  redtangulo  cx  A D m E D ad  qua- 
drarunt Y , ita  duplum  rciftangulum  cx  A D in  E D.minus  quadrato  A D , ad  quadratum- 
Y , plus  quadrato  a D minus  duplo  rc&angulo  cx  A D in  E D ; ergo  componendo  vt  qua- 
-dratum  Y , plus  quad.  A D,  plus  duplo  rectangulo  cx  A D in  E D , ad  quadratum  Y , ita 

Mmm  a qua- 
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quadratum  Y ad  quadratum  Y plus  quadrato  A D minus  duplo  rectangulo  ex  aD  in 
E0. 

Eft  autem  quadratum  Y idem  quod  G D quadratum , cum  G D facta  fit  a-qualis  Y ,-  er- 
go v t G D quadratum , plus  a 0 quad,  plus  duplo  rectangulo  ex  A D in  E D ad  G D qua- 
dratum , ita  G D quadratum  ad  G D quadratum,  plus  A D quadrato,  minus  duplo  rectan- 
gulo  ex  A 0 in  E D ; ergo  & eorum  latera  proportionalia  erunt,-  eft  autem  ipfiusGO 
quadrati , plus  A 0 quadrato , plus  duplo  rectangulo  ex  A 0 in  E O , latus  quidem  G C . 
jpfius  vero  G D quadrati  latus  eft  G 0,  at  ipfius  G0  quadrati,  plus  A0  quadrato, 
minus  duplo  rectangulo  ex  A 0 in  E 0 , latus  eft  G A ; ergo  vt  G C ad  G 0 , ita  G D . 
ad  G A , 

PROBLEMA. 

Datam  latus  ttafecare , vt  differentia  quadratorum  partium  ai  re8 angulum  fub  partir 
Iwphauj  bus  datam  habeat  rationem , 

xxu. 

RESOLVTIO. 

DAtum  fit  latus  diuidendumh;  atvero  data  fit  proportio  vtrads,feuvt  badd,  St 
oponeat  lacere,  quod  imperatum  eft.  - ; 

Difftrcntia  partium  efto  a,vt  iumma  partium  fit  b.  quamobrem  b f a erit  duplum  maio>- 
ris , & b — a erit  duplum  minoris , quapropter  iplst  partes  erunt  - b f f a . & b — a a ; 
differentia  proinde  quadratorum  ab  ipfis  partibus  erit  b a ; at  vero  rectangulum  fub  ipfis 
partibus  eft  ‘asp  & eft  squale  quadrato  medij , proinde  b a ; ad  kJ-~.effc  debet  vt  b id  d m 
ratione  data : quamobrem  b d a sequabitur-*^-,  atque  adeo  4 b d a ;*quabitur  b'  — 'ib  aj; 
omnibus  autem  applicatis  ad  b . Fiet  4 d a ~ b!  — a',  & per  antithcfiu  4 data'  aquabitur 
b’ . qua;  quidem  aquatio  fi  explicetur  Ji  ( 4 d'  t b' } ~ ad.  aquabitur  a , Hinc , 


P O R l S M A. 

Quadruplum  quadratum  termini  pofierioris  addatur  quadrata  priarit , huius  enim  fumum 
radix  multata  duplo  termina pojlenoris , partium  differentiam  inhibebit  txifltntt  etr undem 
fumma  priori  termino  data  rationis . 

COMPOSITIO. 

Datum  fit  latus  diuidendum  A B,- Stratio  ver  ad 
s . fcu  vt  A B ad  B C ; conjungantur  ad  rc&os 
angulos,  & producatur  B C vfqucadO,  it  aut  C0, 

B C fint  aquales , centro  autem  0 , internatio  D B , 
deferibatur circulus ; conneCtatur  AO,  quiprotra*» 
liatur  ad  peripheriam  in  F , itaut  redta  A F , fccct  peri- 
pbcriaminduobuspundlisE,  F,  &fa&um  erit  quod 
Porifma  iubet;  quandoquidem  B 0 , dupla  eft  ipfius  fi 
C,-  ob  id  quadratum  B 0 quadruplum  erit  quadrati  fi 
C ; at  vero  quadratum  B 0 additur  quadrato  A fi  ; fitque quadratura  A D si  cuius  laMr 
rc  A O fubtrahitur  EO;]  hoc  eft  dupla  B C & remanet  A E , Dico  ipfam  A E differen- 
tiam efle  partium  quxfitarum;  habita  vero  differentia  partium,  &carundemAB  aggre- 
gato,partes  ipfe  non  latebunt,  fubtra&a  enim  AEfeuAGcxAB,  refiduum  G B diuidi  do 
bet  bifariam  in  H,  nam  H B vna  ex  ipfis  erit  pars  minor , & eadem  plus  ipfa  A E , nempe 
reliqua  A H erit  pars  maior . 

Quoniam  enim  A B perpendicularis  eft  ad  BO,  circulum  tangit;  obid  quadratum, 
ipfius  eft  squale  reQanguio  F A E;  fcu  quadrato  AE;  plus  re&angulo  A E F ; hoc  eft 
plus  quadruplo  rectangulo  fub  A E , B C ; fcd  quadratum  idetn  A £ , squale  eft  quadrat 

toc* 


/ 


Digitized  by  Google 


DE  RtSOL.  ET  COMP.  MATHEMaT.  LIB.  II.  47j> 

to  cx  A E , tanquam  differentia  partium , quarum  fumma  fit  A Bi  plus  quadruplo  reflan-' 
gul°  fub  ipfis  partibus , ergo  quadruplum  rctftangulum  fub  A E , B C,  squale  erit  quadru- 
pio  rciffangulo  lub  ipfis  partibus,  ergo  fimplum  rcdangulum  fub  A E , B C,  squabirur  rc- 
ct angulo  fub  ipfis  partibus ; fed  ob  communem  altirudinem  A E , vt  A B , ad  B C,  ira  re- 
& angulum  B A E , ad  rcctangulum  fub  A E , B C rcftangulum  vero  fub  B A , aggregato 
partium,  & A E dittcrentia  carundem , squale  cftinterualio  quadratorum  ipfarum  par- 
tium , vt  mox  conflabit ; ergo  vt  A B ad  B C , ita  interuallum  quadratorum  ipfarum  par- 
tium , ad  rcctangulum  fub  partibus,  hoc  cft  ita  rcctangulum  B A G , fcu  tinteruallum  qua- 
dratorum partium  A H , H B , ad  rcctangulum  A H B iub  ipfis  partibus . Diuifimus  igitur 
datum  latus  A B Scc.  Quod  facere  oportebat . 


Lemma,  . 


A Ii  C 


Vod  autem  fuperius  affumpfimus , ni- 
W mirum  rcctangulum  fub  A E diffe- 
remia  partium , & B A carun- 
dem fumma  arquetur  interuallo  quadrato- 
rum ab  ipfis  partibus  facili  quidem  offen- 
demus , fi  per  partes  nos  intcliigamus  extre- 
mas lineas  cx  tribus  in  continua  rationt. 
quarum  media  fit  differentia  carundem.Sint 
A , B , C quatuor  latera  proportionalia , & 

K D , squalis  C , at  K N squalis  A , aggre- 
gatum fit  D N , fefla  K 0 , in  G vt  G K , fit 
squalis  k N.  erit  G D differentia  partium.., 
conftituto  reClangulo  LNPF  fub  aggregato 
L>N;  &DF,  latere  maiori, per  K agatur  K M 
parallela  ipfi  DF  vel  NP  lecta  NP  in  O.qux 
fit  squalis  K N per  O agatur  O E parallela  ipfi  D N vel  P F.fecans  K M in  L & per  G aea- 
tur  G I parallela  &c,  fccans  O E m H > rc&angulum  E P . continetur  fub  aggregato  extre- 
morum atque  adeo  fub  aggregato  partium , & fub  E F differentia  carundem  partium',  *- 
quale  eft  quadrato  E I plus  reClangulo  H M vna  cum  reda  nguloLP  fcu  D H,  conflat  au- 
tera  quadratum  E 1 plus  rciftangulo  H M vna  cum  reilangulo  D H , effc  interuallum  qua- 
pratorumD  M.GL.leu  K Ojfcilicet  i partibus.  ~ n 

»■  S C H O L I O N. 


i 

K 

-I 

L 

H 

D 

t 

E 

Elegantius  ita  alicui  videbitur. 

Prop  ofitnmfit  latus  dtuidendum  b ; (fi  debet  b . 

retlen  gulumfub partibus  ,ad  differentum  quadrat. ex  qfdem  fit  vt  

ait.  Sii  um  fecium  ede»  vtpars  vnefit  e , etia  erit  b—e  i re  fi  en-  a b - a 

felem  fub  partibus  est  b 4- a \ different  ia  vero  quadratarum  ipar- 

tlbns  tfib  -tb  a, quintam  tutem  'fi  vt  r ad  t sta  b a ~ d ad  fi  -2  b ei  e»  entem  vt  r edt  ite 
d ad  s fi  na  mediafit  uter  r & t;  ergo  vt  r'  ad  s'ittt  ba-a' ad  fi  - 2 b t ; quare  vtreds , iu 
tp(  u a — t jad^t  (b  --  a b t ) fiet  entem  r medie  proportionalis  interdet s magnitudines  k (fi 
ledeo  tamen  vt  quadratum  ex  kjuperet  quadratum  ex  l hoc  tnttrnail»  nimirum  s'  quadra- 
t»  cx  s fed  rem  non  abfoluit  . ■ 

’ / V’ 

PROBLEMA. 


Datum  latus  AB  bifariam  dtuifum  i n C , fit  iniunftum  iterum  illud  dittidere  isiD,  inter 
C,B , vt  reS  angulum  ABD,  adreiiangulem  ADC,plus  rui  aurula  exAB.inCD.filin _ 
ratione  data . * ' - ~ s J — *• 

Data  quidem  fit  ratio  A BadX i 
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RESOLVTIO  I. 

VVIgus  Algcbriftarum  hunc  in  modum  propo-  X 

(iti  Problematis  Analyfin  inftitucret ; reda  

A B (it  2 b , ita  vt  tam  A C quam  B C fit  b ; at  vero  - 

CDiita.vndcDBfitb—  a ,& A Djfit  b *Jf  atre-  A C D B 

dangulum  A B D erit  2 b — i ba,  re<ftangulum_ 

A D C erit  b a a’  & redangulum  ex  A B in  C D erit  2 b a ,•  atque  adeo  horum  aggre- 

gatum erit  3 baij^a^fi  itaque  X dicatur  r, erit  vt  2 badr,ita  2 b‘--a  ba,ad  3 ba*jea';Ita- 
que  multiplicatis  extremis  ac  medijs  ib'r- 2bra  atquabitur  6 b'  a 4*  2 b a‘ ; & per  an- 
tithefm  2ba'4"6b'a4*2bra,  atquabitur  2 brr . Inftituto  parabolifmo  per  applicatio- 
nem omnium  ad  d , & rurfus  omnibus  diuifis  per  2 , pcrucnitur  ad  aequationem , cuius  ra- 
dix extrahitur  (ceundum  Artem . 

Haec  autem  refolutionis  ratio  in  Geometricis  quidem  nimis  onerofacft , & Arithmeticis 
potius , quam  Geometricis,  accomodata  i fiquidem  non  licet  inhxrerc  veftigijs  Analyfeos 
in  componendo, nifi  quifpiam  adfcifcat  vel  vnitatem  in  Geometria , vel  dcmonftrationem 
contaxere  per  comparationem  folidorum  velit  ,•  itaque  longe  quidem  elegantius  Proble- 
ma rcfoluctur  & componetur  ad  cum , qui  fcquitur  modum . 

RESOLVTIO  II. 


A C D B 

2 b a , nempe  re&angulum  A B D 


RE&a  A B fit  2 b , adeo  vt  tam  AB,  quam  A 
C fit  b ; at  vero  C D cfto  a : vnde  DBcritbV 
— a , vt  A D erit  b a ; rcfiangulum  A B Derit  2 
b'  — 2 b a j at  vero  reflangulum  A D C erit  b a t a', 
cui  quidem  addito  re&angulo  ex  A B in  C D,  nem- 
pe 2 b a , fiet  aggregatum  3 b a jjt  a* , ad  quod  2 b'  - 
debeat  efle  vt  2 b , ad  r , 

Quomam  igitur  eft  vt^  b ad  r , ita  2 b’  — 2 b a , ad  3 b a df*  a' , fcd  3 b a a'  aequale  eft 

redangulo  ex  3 , in  a ,-crgo , vt  2 b , ad  r , ita  2 b'  — 2 b a , ad  rc&angulum  ex  3 b 

4.  a , in  a ; & fubduplatis  antecedentibus  erit  vt  b , ad  r , ita  b'  — b a , ad  reciangulumex 
a , in  a ; fed  vt  b , ad  r , ita  eft  b‘  — b a , ad  b r — r a ; ergo  rc&angulum  ex  3 b 4.  a , 
ina, aquabitur  rcdlangulobr--raj  quamobremeritvt3  b4*a,  adr,  itab  — a,  ad  a; 
ergo  componendo  erit  vt  3 b 4* r 4*  a , ad  r , ita  b , ad  a . 

Eo  autem  dedu&a  res  eft , vt  dato  r b reiftangulo  fub  lateribus , & 3 b r , diflerenri* 
extremorum , repedantur  extrema  latera . Hinc . 

P 0 Jt  / S M A. 

ge periatur  reda  fexquulttra  ad  lineam  dtuidtndam , cui  addat ir  terminus  alter  rationis  > 
hac  aggregato  unguam  differentia  extremarum  data , dataque  red  angule  fuh  dimidie  linea 
diuidenda , & altera  rationis  extremo , referiantur  extrema,  minus  entm  extremum  quafitdt» 
radicem  rcprajentabtt , 

Vides  enim  in  refolutione,  extremarum  differentiam  effc3  bfr  datam , at  ie£t  angu- 
lum fub  r & b notum  effe . 


COMPOSITIO. 


Sit  data  redta  A B diuifa  bifariam  In  C oporteat 
illam  iterum  diuiderc  in  D , ita  vt  rc&angu- 
lum  A B D ad  aggregatum  redtangulorum , quo- 
rum vnum  A D C , aliud  vero  ex  A B in  C D , ra- 
tionem habeat , vt  A B ad  X . Fiat  rcdfa  K potens 
redUngulutn  fub  A C , v el  C B > & X , & hac  tan- 
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*juam  media  trium  proportionalium , quarum  extrema-  differant  per  triplam  A C , plus  X, 
Teperiantur  extrema- , quarum  minor  fit  V ,-  maior  enim  erit  tripla  A C plus  X,plus  Y .fiat 
C D in  legmento  A B aequalis  Y . 

Quoniam  igitur  eft  vt  tripla  A C plus  X , plus  Y , ad  K , ita  K ad  Y ; at  vero  K poteft  ex 
eonftrudfionc  redtangulum  fub  A C , & X ; ergo  erit  vt  tripla  A C plus  X . plus  Y ad  X.ita 
A C ad  Y ; ergo  diuidendo  erit  vt  tripla  A C plus  Y , ad  X , ita  A C minus  Y , ad  Y ; ergo 
fa&um  fub  extremis  xquabitur  fadio  fub  medijs;  quamobrem  rediangulum  fub  tripla  AC, 
plus  Y , & Y , aequabitur  rcdtangulo  lub  A C , minus  Y , & X ,-  fed  vt  A C ad  X , ita  eft  A 
C quadratum  minus  rcctangulo  fub  A C , Se  Y , ad  redtangulum  fub  A C,  & X , minus  re- 
dtangulo  fub  X , & Y ; ergo  vt  A C ad  X , ita  erit  A C quadratum  minus  redlangulo  fub 
A Ci  & Y , ad  redtangulum  fub  tripla  A C , & Y , in  eandem  Y ; & duplatis  antecedenti- 
bus erit  vt  dupla  A C ad  X , ita  duplum  quadratum  A C , minus  duplo  redlangulo  ex  A C 
jn  Y , ad  redtangulum  ex  tripla  A C , plus  Y , in  Y ; fed  redtangulum  ex  tripla  A C in  Y , 
plus  quadrato  ipfius  Y , idem  eft  quod  redtangulum  fub  tripla  A C , plus  Y , in  Y s ergo 
erit , vt  dupla  A C ad  X , ita  duplum  quadratum  A C , minus  duplo  redt angulo  ex  A C 
jn  Y , ad  triplum  redtangulum  ex  A C in  Y , minus  quadrato  ciufdcm  Y,  hoc  eft  vt  A B ad 
X , ita  redtangulum  A B D , ad  aggregatum  rcdlangulorum  quorum  vnum  eft  A D C , 
aliud  vero  redtangulum  ex  A B in  C D i duplum  enim  quadratum  A C , minus  duplo  re- 
dtan°ulo  ex  A C in  Y , idem  eft  quod  redtangulum  Abi):  redtangulum  vero  ex  A C in 
Y plus  quadrato  ipfius  Y idem  eft  quod  redtangulum  A D C . & redtangulum  duplum  ex 
AC  in  Y , idem  eft  quod  redtangulum  fub  A B , & C D : vnde  pratdidhJm  redtangulorum 
aggregatum  erit  idem  qubd  redtangulum  A DC,  plus  rcdtanguloex  ABinCD.  Vel 
clarifts  fic . 

Sit  expofita  E F aequalis  A C,  & protrahatur  ad  partes  E,  in  I , ita  vt  I F , fit  tripla  ipfius 
E F ; mox  vero  protrahatur  l F ad  partes  F , ita  vt  F C fit  xqualis  ipfi  X .-  deinde  reperia- 
tur  K.quse  poflit  redtangulum  fub  E F , & X : mox  autem  redta  K tanquam  media , & I G 
tanquam  differentia  extremarum  rcperianrur  extremx  I H , G H . In  redta  verb  A B,  fe- 
cetur  C D xquafis  ipfi  G H , qua:  minor  eft , quam  C B . Dico  A B fedtam  effe  in  D , vt 
Problema  requirit  ita  vt  redtangulum  A B D ad  redtangulum  ex  A B in  C D,plus  redt an- 
gulo A D C , fit  vt  A B , ad  X . 

Quonia  igitnr  eft  vt  I H ad  K ita  K ad  X 

GH;  eft  autem  redtangulum  ex  E F & X 

perconftrudtioncm  xqualc  quadrato  Ks  . ■ - — 

proprerea  erit  redtangulum  IHGxqua-  A C D B 

fe  rcdtangulo  ex  X , in  E F ; ergo  erit  ve 
IHadX  , ita  E F ad  G H , hoc  eft  vt  tri-  ^ 

pia  A C , plus  X,  plus  C D , ad  X , itaA 
C , vel  C B , ad  C D ; ergo  diuidendo  _ 

erit , vt  tripla  A C , plus  C D,ad  X , ita_. 

ACvelCB.rainusCD,  hoc  eftDB,  “ 

*d  C D ; ergo  redtangulum  ex  tripla  A 1 

C , plus  C D > in  C D , xquabifur  re:  

dtangulo  ex  A C , vel  C B in  X , minus  reaangulo  ex  C D in  X , hoc  eft  rcctangulo  ex  B 
JA  in  X ; fcd  vt  A C vel  C B , ad  X . ita  eft  C B quadratum,  minus  rcctangulo  BCD,  hoc 
eft  rectangolnro  C B D,ad  rectangulum  ex  C B in  X , minus  reaangulo  exC  D in  X ; hoc 
eft  ad  reaangulum  ex  D B in  X ; ergo  vt  C B ad  X , ita  C B quadratum  minus  reaangulo 
BCD,  hoc  eft  reaangulu  m C B I >,ad  rectangulum  ex  tripla  A C.plus  C D in  > D,  ergo 
duplatis  antecedentibus,  vt  dupla  C B,  hoc  eft  a B ad  X , ita  duplum  quadratum  C B , mi- 
nus duplo  rectangulo  B C D , hoc  eft  duplum  reaangulum  e BD,  hoc  eft  fimplumrc- 
ctangulum  A B D,  ad  rectangulum  ex  tripla  A C , plus  C D in  C D ; fed  triplum  rcaan- 
gulum  BCD,  plus  quadrato  C D , hoc  eft  rectangulum  fub  A B in  C D , vna  cum  rc- 
ctangulo A D C,  aequale  eft  reaangulo  ex  tripla  A C plus  C D , in  C D ,-  ergo  vt  A B ad 
X , ita  rectangulum  A B D , ad  rectangulum  ex  a B , in  C D,vna  cum  reaangulo  A D C . 
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■> 

Quoniam  veri  infinities  contingit,  vt  refolutiones  modo  iam  didto  per  proportionali»! 
procedetes  non  declinet  a folidis,vcl  plano  planis.propterca  coadfi  fumus  Arrcm  adinueni- 
re , qua  etiamfi  refolutio  afccnderit  ad  altiorcs  gradus , demonftrationem  Geometricam 
expedite  contexere  valeamus.-dc  quo  in  fequenti  Capite . 

Autlons  *Ncua , eaque  Methodus  Abfolutifsima , qua  demonftrantur  omnium  Pro- 
blematum ejfeciiones  ex  ijs  deduci*  Rcfolutionibus , quarum  mejUgia,  mei  non 
licet ) mei  non  placet  in  compotiendo  repetere ; mbi  quod  Algcbrtcum  cfl  ad 
Geometricam  frde»  traducitur . Caput  X. 


VT  nihil  eft  quod  magis  Analyftarum  ingenia  torferit , quam  Analy  fi  quidem  ad  fi- 
nem perdufla , ctfi  ad  altiorcs  gradus  afccnderit , Effectionem  a Porifmate  praeferi- 
ptam  Geometrice  demonftrarc,  ijs  ncglcftis  vcftigijs,  quar  nos  in  refoluendo  imprclfimus; 
ita  fani  nil  magis  expetendum  videtur  quam  artificium  quoddam , quo  id  facile  prsftart» 
valeamus;  Et  certe  hucufque  tam  Veteres , quam  Rcccntiorcs  Anatyfts  quamuis  effeftio- 
nes  induftriose,&  methodici  comparauerint,  firmam  tamen, ac  ftabile  differendi  rationem 
ad  illas  dcmonftrandas , videntur  ignorafle , cum  cafu  potius  in  carum  dcmonftrationibus 
proccflcrint;  Multum  enim  differt,  quod  Porifma  prxicripfit  artificiosi  demonftrandum 
fufeipere , vel  non  ita.fcd  id  cafu  prxftare;  Illud  cfl  opus  .Artis,  hoc  autem  Fortuna;. 

Iuuat  igitur  in  hoc  prxfcnti  Capite  viam  hanc  aperire,  per  quam  fi  quifpiam  inceffcrit 
fiet  voti  compos,-  de  hoc  tamen  monitum  Ledorem  volumus  quid  duobus  modis  explica- 
ri poffitnt  ea,  qua:  in  Porifmatibus  occurrunt,  vel  Arithemetico  more  dicendo  videlicet; 
planum  diuidi  per  latus,  vel  folidum  per  latus  , aut  planum ; vel  magis  Geometrice  dicen- 
do, qu&d  planum  applicetur  lateri,  vel  lolidum  lateri;  Aut  plano  fadtis  applicationibus  per 
analogifmos,  vt  fi  planum  fuerit  quadratum  dicendo;  fiatvt  latus,  ad  quod  applicatur 
quadratum,  ad quadrati  latus,  ita  hoc  ad  aliud;  quod  enim  proucnit  erit  magnitudo  ex 
applicatione  ortiua , & fi  planum  fuerit  altera  parte  longius , vt  eft  larus  ad  quod  fit  appli- 
catio , ad  latus  vnum  rctftanguli , ita  latus  alterum  ad  aliud ; quod  enim  proucnit  erit  ex 
applicatione  magnitudo  ortiua . 

Illud  idem  dc  folidis  fuo  modo  intelligendum . Vt  fi  cubus  fit  applicandus  lateri  propo- 
fito ; fiat  vt  huiufmodi  latus , ad  cubi  latus , ita  eiufdem  bafis  ad  aliud  planum ; quod  enim 
proucnit  erit  magnitudo  ex  applicatione  ortiua;  fic  fi  fuerit  parallelepipcdum  &c.  ab  his 
enim  hic  (uperfcdcndum,  quonimiterumfufiori  calamo  feribendum  de  his  critinpoftc- 
rum,  cum  de  vfu  Veteris  Algebnr  ad  Geometrici  Problemata  refoluenda  tra&aucrimus . 
1’rimonuiffe  tamen  hxc  non  fuit  abs  re , quoniam  in  proximis  refolutionibus  dum  fra&io- 
nes  occurrunt  refoluendx  ad  integras  magnitudines , hac  pr.xcognouifle  oportet . 

Totum  autem  Artificium  ineo  pofitum  eft,  vtcumnosnonpoflumus  fiftcre  intra  pla- 
norum fines  in  refoluendo , fcd  cogimur  ad  folida,  vel  plano  plana  &c.  afeendere , neque 
Analyfis  fuppeditar  nobis  veftigia,  per  qua  intra  planorum  fines  regrediendo, dcmonftra- 
tiones,  Analyfcos  vefligijs  infiftendo , contexere  valeamus,  quod paflim contingit,  & 
tnentem  Artificis  vexat ; Artificium, inquam,  in  eo  pofitum  eft , vt  quod  Porifma  prxfcri- 
pfit.tanquam  Theorema  demonftrandum  fufeipiamus , ad  cum  prorfus  modum,  quo  id 
fieri  debere  de  Theorematum  rcfolutionibus  tratftantes , explicuimus . 

Plcrunque  vero  quod  Porifma  docet,  eft  tantummodb  generale  quoddam  Theorema-; 
tunc  autem  vel  deduCiione  ad  incommodum,  illud  oftendi  poteft,  quod  erit  Geometri- 
cam effectionem  dcmonftraffc  , vel  dirofte beneficio  Analyfcos  idem  oftenderc;  fiucid 
Antiqua,  fiue  Notia  Methodo  perficiatur ; hac  tamen  omnia  idoneis  exemplis  paulo  infra 
nos  explicare  tenrabimus . 
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Datum  latus  ita  diuidere , vt  quadratum  vnius  partis  datum  planum  a/ument  ad  redi  an-  Exemdum* 
gulutn  fub  tata  & altera  parte  ftbi,  it t dem  datum  planum  adpipens,  prapaptam  ratianem  abii.  - 

neat. 

Aducrtendum  porro  nihil  referre,  nura  afTumcndum  planum  fit  idem  vtrobique ; vtro 
enim  modo  fc  habeat , eadem  perpetuo  fcquitur  Refolutio . 

RESOLVTIO. 


p 

C^- 


SItiamfadura,  & quidem  datum  latus  diui- 
dendum  a B fit  b , ita  vt  quadratum  vnius 
partis,  ipfius,  plus  quadrato  data?  rcda?C,  qua: 
fit  q , ad  rcdangulum  fub  toto&  altera  partt, , 
plus  quadrato  datae  redi  P , qua?  fit  n , datam- 
habeat  rationem , vt  r , ad  s , fiue  ex  conftrudio- 
ne  vt  a B,ad  E,fcu  vt  b,  ad  d.  Pars  vna  eftoa: 
altera  erit  b - a ; quadratum  illius  cft  a‘ , cui  ad- 
dito q',  fiet  a' q* . Deinde  rcdangulum  fub 
tota  b , & altera  parte  b - a , cft  b‘  ~ b a , cui  addito  n‘ , fit  b’  - b a tfr  n’ ; vt  autem  eft  b 
add,  ita  quidem cflc debet  a‘  ^tq’,  adb’  — b a q,  n’ ; multiplicatis  extremis  & mediis  in- 
ter  fe.fit  d a‘  *{<■  d q:  ~ b'~b  a + bn’i  & per  antithcfin  d a’ = b' -baq.bn‘  -dq'; 
& rurfus  da'  q*ba=  b'q.bn‘-dq‘;  omnibufquc  applicatis  ad  d ; a‘4* tenuabitur 
Fiat  vt  d , ad  b , ita  b , ad  I , & erit  a‘  4.  f a = ilii»  - o’ ; fiat  vt  A J h . ira  h- 


b «-3  B 


• q . F _ 

r ' * ■- — • — a — “ 'i  «uuivmauujiwu 

Af.i*  » adg  , & a J^fa,  aquabitur  g’-q\  Hinc  radix  f ; 


- q*  i fiat  vt  d ad  b , ita  b* 
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Fiat  vt  r,  ad  s,  ita  b latus  diuidendum  ad  aliam  magnitudinem  d;maivtd,adb , ita  b ‘ t 
* • ttlS  vt  d ad  b .ttab  ,adf  • Deinde  ad  quartam  partem  quadrati  ippusf addatur g'  — 
^>tbe^t‘fe“  ““em  Ut"  M*lUtHT  dimMo  ’pp«>frepduum  enim  quapta  radicis  valerem  ex- 

Fiat  vt  r , ad  s , ita  A B ad  E ; mox  vt  E ad  A B , ita  A B quadratum , plus  quadrato  P , 
a a iu  quadratum  DF , & vt  H,  ad  A B , ita  A B , ad  I K , Deinde  ad  quartam  partem* 
quadrati  ipfius  I K , addatur  D F quadratum , minus  quadrato  C , aggregati  autem  latus 
multetur  dimidio  ipfius  IK,  refiduum  enim  quxfitx  Quantitatis  vaJorem  exhibebit . 


V iit  ft  fstrr.  M 
/ubftqutns  . 


Eftedio  Geometrica.' 


DAta  fit  reda  A B diuidenda  in  pun&o , vt 
quadratum  partis , vna  cum  quadrato  da- 
tx  redi  C , ad  redangulum  fub  tota  nimirum- 
& altera  parte , vna  cum  quadrato  dati  redx  P, 
fit  vt  A B , ad  datam  E . 

Aduertendum  eft  autem , quod  hic  A B ref- 
pondet  b in  refolutione , & AN refpondet ipfi a; 
& reda  C refpondet  ipfi  q , & reda  P refpondet 
redx  n i infuper  E relpondet  in  refolutione* 
ipfid. 

Fiat  autem  vt  E ad  A B , ita  quadratum  redx 
A B , vna  cum  quadrato  datx  redx  P , ad  qua- 
dratum redx  D B ex  eius  quadrato  auferatur 


A E B c 
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quadrarum  dat*  rcdta?  C i vt  reliquum  fit  quadratum  fegmenti  D G . Deinde  fiat  vt  E ad 
A B , ira  A B , ad  I K , cuius  dimidium  H K , vel  H I , fit  iemidiameter  circuli  H I L K ; fit. 
que  redta  L M . qu*  circulum  tangat  in  punito  L , squalis  fadla  ipfi  D G , & per  centrum 
H , asatur  M I , occurrens  circuli  circumferentis  in  K i Iccetur  AB,  in  N , ita  vt  A N , fit 
aqualis  N K . Dico  quadratum  A N , plus  quadrato  C,  ad  redi  angulum  a B N,  plus  qua- 
drato P , dic  vt  A B ad  E.  Ducatur  HL, 

PROPOSITIO, 

Palis  ijs , qua  Torifma  dtBat,  ntem  quadratum  A Nplus  quadrato  C ad rcB angulum  ABHX 
flut  quadrato  P Jit  tn  rattene  A Bad  E,  inquirere , 

RESOLVTIO, 

EAdem  retenta  pofitionc  vt  fupra.A  B fit  b ; E fit  d ; C fit  q . P fit  n ; D F fit  g ,&  I k fit 
fi  infuper  M K.fiue  A N , lit  a . 

Quoniam  igitur  cfl  vt  d ad  1» , ita  b ad  f,  & vt  h ad  f , ita  b a ad  fa , ergo  vt  d , ad  b , ira 
b a , ad  fa ; fcd  vt  d ad  b , ex  conftrudlionc , ita  b 4*  n‘ , ad  g‘ ; ergo  vt  b 4 n' , ad  g‘ , ita 
ba , ad  fa  ;&  permutando  vtb‘rjrn‘,  ad  b a , itag‘  ,ad  f a ,•&  per  conuerfione  rationis  vt 
b‘  4 n , ad  b'  n’  — b a , ita  g“ , ad  g’  --  f a , & permutando , vt  b'  4 n’  atl  8'  > IU  b'  4 
n:  - b a , ad  g'  — f a ; fcd  erat  ex  conftrudlione  vt  d ad  b , ita  b‘  4.  n'  ad  g’ ; ergo  vt  d ad  b, 
ita  b 4 n'  — b a , ad  g'  — f a ,•  eft  autem  g’  — fa  s a 4 q'  > vt  mox  ollcndam ; ergo  vt  d , 
ad  b , ita  b'  l n’  --  b a , ad  a1  f q’ ; Se  conucrtcndo  vt  b,  ad  d , ita  a'  t q1  > ad  b*  4 n'  --  b a . 

Quod  autem  g'  - fa , squale  fit  a’  t q!  > conflat . Eft  enim  a’  4*  f ■ a =:  g --  q‘ ; ergo  a* 
4 q' aquabitur g‘  — fa.  Hinc, 

THEOREMA, 

Data  [it  reBa  A B , ita  vt  E ad  A B Jit  vt  quadratum  rtBt  A B,ptus  quadrato  P,ad  quadra* 
tum  reBa  D F,  ex  quo  ablatum  jit  quadratum  reBa  C , vt  reliquum  [St  faBum  quadratuvej 
figmenti  DG.  Deinde  Jit  faBum  vt  F.  ad  A B , ita  A B ad  l K,  cuius  dimidium  H /,  velH  K 
Jit  [cmidiameter  eireuli  IL.  K , quem  tangat  reBa  quidem  L M aqualis  ipfi  DC ; fitque  per 
centrum  H duBa  M I , occurrens  periphena  in  K;  faBaque  fit  A N aqualis  M K . Dico  eam  efie 
rationem  quadrati  AN,  plus  quadrato  C , ad  reB  anguium  A B N plus  quadrato  P ,vt  A B 
ad  E , 

COMPOSITIO , 

Q Vomam  igitur;  vt  E ad  AB,  ita  A B ad  IK  ex  conftrudlione;  &vt  ABadIK» 
ita  redlangulum  ex  M K in  A B , ad  redlangulum  M K I ; ergo  vt  E ad  A B , ita  rc- 
dlangulum  ex  M K in  A B , ad  redlangulum  M K I ; fcd  vt  E ad  A B , ita  quadra- 
tum A B plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F ; ergo  vt  redlangulum  ex  M K in  A B , ad 
redlangulum  M K I , ita  quadratum  A B , plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F , fcu  vt 
quadratum  A B , plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F , ita  redlangulum  ex  M K in  A Ii , 
ad  redlangulum  M K I ; & permutando  vt  quadratum  A B plus  quadrato  P , ad  rediangu- 
lum  ex  M K in  A B , ita  quadratum  D F , ad  redlangulum  M K I ; &pcr  conuerfioncm  ra- 
tionis vt  quadratum  A B , plus  quadrato  P , ad  quadratum  A B , plus  quadrato  P,  minus 
redlangulo  ex  M K in  A B , ita  quadratum  D F , ad  quadratum  D F , minus  rcdtangulo  M 
K I i St  permutando  vt  quadratum  A B plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F , ita  quadra- 
tum \ B plus  quadrato  P , minus  redlangulo  cxMKinAB,  ad  quadratum  D F minus 
redtanguloMkl.  Sed  ex  conftrudtionc  vtEadAB,  ira  cfl  quadratum  AB,  plus  qua- 
drato P , ad  quadratum  D F;crgo  vt  E ad  A B,ita  quadratum  A B , plus  quadrato  P,  minus, 
rcdtangulo  cx  M K in  A B , ad  quadratum  D F , minus  redlangulo  M K I ; hoc  cll  ita  qua- 
dratum AB,  plus  quadrato  P , minus  rcdtangulo  B A N ( fecimus  enim  A N aequalem  ipfi 
M k ) fcu  quod  idem  cft.ita  redlangulum  A B N ( quadratum  enim  A B minus  rcdtangulo 
B A N , idem  cfl  quod  redlangulum  A B N ) plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F , minus; 

rediaa-. 
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teSanguloMKI;  Eft  aurem  quadratum  D F , minus  rcftangulo  M K I squale  quadrato 
M K , fcu  quadrato  A N , plus  quadrato  C,  vt  mox  conflabit ; ergo  vt  E ad  A B , ita  erit 
reftangulum  A B N plus  quadrato  P , ad  quadratum  A N plus  quadrato  C , & conuerten- 
do  vt  A Ii  ad  E,  hoc  eft  vt  r , ad  s , ita  quadratum  A N , plus  quadrato  C , ad  reOangu- 
lum  A B N , plus  quadrato  P . 

Quod  autem  quadratum  M K,  plus  quadrato  C , xquetur  quadrato  D F > minus  re&an- 
gulo  M K I , fic  oftenditur . Quadratum  M K xquatur  quadrato  M H , minus  recft  angulo 
ht  KI,minusquadratoHI;  hoc  eft  quadrarum  MKxquatur  quadratoLM,  minus  re- 
dtangulo  M K I ; hoc  eft  quadrato  D F minus  quadrato  C,  minus  reiftangulo  M K 1,-vtrin- 
que  addito  quadrato  C ; ergo  quadratum  M K,plus  quadrato  C.xquabitur  quadrato  O F, 

'minus  rcftangulo  M K I , Datum  igitur  latus  ita  dilidimus,  vt  quadratum  vnius  partis  da. 
tum  planum  alfumens  &c.  Quod  facere  oportebat , 

Valde  refert, quo  nam  patio  concipiatur  Problema , & pro  eius  folutione  Iric , vel  illa  aiutrmUa 
inftituatur  politio ; hinc  enim  pendet  in  primis  Kefolutionis  ratio , itaut  facilis  admodum-  *“ 
futura  fit , fi  opportune  fupraditla  traflentur .•  quod  v:  clarius  fiat , fit  in  exemplum . 

PROBLEMA.  ’ 

Propoptum  latas  ita  producere , vt  quadratum  compopti  tx  dote  cum  f reducti  ,fit  adtxccf- 
fum  ipfias /apra  quadratam  dati  ia  praferipta  ratitae . 

Nili  quis  paulo  diligentius  rem  introfpexerit,  ftatim  fcquentem  refolutionem  inftituct 
Datum  fit  latus  b i & ratio  data  fit  vt  r , ad  s , pro  qua  fubftituatur  b , ad  d ; at  ver6  pars 
adiungenda  efto  a $ ergo  totum  aggregatum  erit  b^a,  cuius  quadratum  eft  b‘  4. 1 b a t 
a'  > excclfus  huius  fupra  b‘ , nempe  fupra  quadratum  lateris  dati  eft  i b a a’ vt  igitur  b, 
ad  d , ita  debet  elle  b'  *{*  j b a + a' , ad  1 b a *f*  a'  i multiplicatis  extremis  & medijs  s b a 
quabitur  d b'  + a d b a */*  d a* ; & per  anti  thelin  b a‘  — d a‘  t J b a — 2 d b a ; x- 
quabiturd  b1;  omnibus  applicaris  ad  b — d,  &a*t  a baxquabitur^,  tollatur  fraiftio, 
nempe  fiat  ut  b — d , ad  d , ita  b , ad  aliud , & inter  b , & hoc  inuentum , cxcmpl  igratia , k 
media  repedatur  proportionalis  z , & a'  t a b a atquabitur  v .cuius  radix  erui  poteft  iuxta 
Artis  prxeepta , & inde  etiam  deducitur  Porifma , Problematis  efle&ionem  di&ans. 
tj  Verum  enim  uerb , ad  Compofirionem  inftituendam , atque  adeo  cficdtionem  demon- 
firandam,opus  erit  Porilina  ipfum  per  modum  Theorematis  afliimere  dcmonftrandum  ht- 
ce  iam  explicata , quod  exigai  laboris  non  eft . 

. Sed  fi  Problema  aliter  concipiatuvcs  facilius  eueniet  in  idem  recidens Vnde  l 

Problema . 


tatas  adiaatnire , tatas  qaadratam  ad  excejfam^ae  idem  faperat  dati  lateris  qaadratasst , 
fita/t  ratione  data.  • 

RESOLVTIO  i 

DAtum  fit  latus  b , & quxratur  latus , cuius  quadratum  ad  cxceflum  quo  hoc  idenu 
quadratum  fuper at  quadratum  dati  lateris  b , fit  in  ratione  data  ut  r , ad  s . Oportet 

autem  rationem  datam  cflc  maioris  ad  minus . 

- Quxlkum  latus  cftoa,  cuius  quadratum  efta'j  httius  autem  excellus  fupra  b' eft  a1— 
b’ ; ut  igitur  eft  r , ad  s , ita  debet  ellc  a’ , ad  a*  — b’ . 

Quoniam  igitur  eft  ut  r , ad  , ita  , ada‘~b‘;  ergo  per  conuerfionem  rationis  erit  ut 
j , aefr  — s , ita  a’ , ad  b' , & conucrrcndo , ut  r — s ad  r,  ita  b',  ad  a' ; fed  fi  fiat  ut  r ad  r — s 
>ta  b ad  f conuertepdo  etiam  erit  ur  r — s , ad  r ita  f ad  b , fed  ut  r — s , ad  r ira  erat  b’ , ad  a“, 
ergo  ut  f , ad  b , iu  b ad  a‘  s ergo  fi  fiat  d 1 media  proportionalis  inter  f,&b,critucdadb 
itabada.  Hinc,. 
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- Tiat  vt  ter  minui  mater  data  ratunis,  ad  excefium,qua  is  fitperat  m-ttarem  ,ita  Utut  datum 
ad  almi , & inter  hac  latnfque  datum  medium  rcperiatut  prepertianale ; deinde  fiat  i it  hae  pn. 
par  lienale  medmm  tnntntam  ad  latus  datum , ita  hac  ad  aliud ; hac  enim  erit  latus  quafitnm  , 
cuius  quadratum  adetceefnm , qua  fnperat  quadratum  dati  Uteris  erit  tn  ratitae  data . 


COMPOSITIO, 


G 

H 


'£xemplam_f 


Datum  fit  litus  A 8 , ratioque  data  Gt  ut  D ~~ 

H ad  E F , & oporteat  reperire  latus,  cu-  A 
ias  quadratura  ad  exceffum.quo  huiufmodi 
quadrarum  fuperat  quadratum  A B , Gt  in  ra- 
tione vt  D E , ad  E F . 

Fiat vt  DEadDF,  ita  AB  adG,  & inter 
A B , & G , media  reperiatur  proportionalis  H; 
inox  uero  ut  H , ad  A B , ita  A B Hat  ad  A C; 
hsccriim  Torifmaiubct.  Dico  AC  cfle  latus 

quxfitum,  ita  vt  quadratum  A C ad  cxceflum^uo  idem  quadratum  fuperat  quadratum  A, 
B , fitin  ratione  vt  D E ad  E F. 

Quoniam  enim  efl  vt  G , ad  H.itaH  ad  A B / ergo  vt  G,  ad  A B,  ita  quadratura  H ad 
quad  ABifcd  vt  D EadDF.ita  A B.adGi&conucrtendo  vrDFadDE,  itaG,  adA 
B j ergo  etiam  vt  D F ad  D E , ita  quadratum  H ad  quadratum  A-B ; quoniam  verd  eft  vt 
H ad  A B , ita  A B , ad  A C , erit  etiam  vt  quadratum  H ad  quadratum  A B , ita  quadra- 
tum A B,  ad  quadratum  AC;  ergo  etiam  vtD  FadDE,  ita  quadratttmAB,  adqua- 
dratum  A C t ergo  cotiucrtendo  vt  D E ad  D F , ita  quadratum  A C ad  quadratum  AB, 
& per  conueriionem  rationis  vt  D E ad  E F,ita  quadratum  A C ad  quadratum  A C,minu» 
quadrato  A B , hoc  cft  ad  cxccdum , quo  idem  quadratum  A C Gipcrar  quadrarum  A #. 
Inuenimus  igitur  latus  &c  quod  erat  operat  pretium  efficere . 

Vides  igitur  ex  allato  exemplo  quanti  momenti  fit  Problematis  formam  vno,  vel  ali* 
modo  concipere , & vno  vel  alio  modo  pofiriooeminfti  tuere ; fecundum  enim  priore»-! 
formam  fuifTet  opus  alTumcrc  Porifma  tanquara  theorema  demonftrandura , vt  prafeript* 
conftru&io  Geometrice  confirmaretur , nullaque  fuppeteret  via  repetitis  Arnlyfeos  velii- 
gijs  ad  Compofitioncm  perficiendam , fecus  autem  per  hanc , quam  attulimus . 

Problema , 

Datum  latui  A B utcunque  dmifum  in  C , diuidere  illud  iterum  ia  D , ut  Hffanteulum  t>  A 


III  g ad  relianttulnm  D C B , datam  habeat  raltanem , 

RESOLVTIO 


PRopofiti  lateri*  diuidendi  fegmentum  A C fit 
b , fegmentum  alterum  C B fit  d , totum  ita- 
que latus  erit  lnjcfl ; fegmentum  A D cfto  a ; re- 
liquum igitur  D C erit  b — a ; rcaangulum  B A D 


b*d 


A a D 


b — a C 


«it  b a *|*  d a : rcaangulum  vero  DC  B , erit  b 
d —da;  Vt  autem  cft  s,  add,  ita  debet  effere-  " m\'i 

SangulumB  AD,  nempelb a d a ad  re&anguhim  DCB  .fcilicrtbd— da;  quim** 
brem  multiplicatis  extremis  & medijs  b d a vf*  d a aquabitur  sbd  — s d a:  ac  proinde  pef 
antithefin  bdnj,d‘a*4*sda  xquabirur  sbd;  omnibus  autem  applicaris  ad  d , Sc  b i dfb 
d a 4*  s a aquabitur  s b ; quamobrem  proportionales  erunt  magnitudines  vt  b 4»  d 4.  s , 
adsTiub.ada.  Hinc.  ' 


roRis. 
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, t D Jt  t S Jt  X . 

r t eff  tgfregMtmm  ex  tmniitf  natis  tfmutituAmt  id terminum  «nteceitntem  it* figmen, 
tum  diuidendum  *d  xlitm  quwtitatem , b te  enim  ijttefiUm  i guttam  quantitatem  reprafi* u 
tabit.  r -v 

‘ Si  quis  regrediatur  per  Analyfeos  filum , demonftrationcm  contexet  per  fetidorum, 
comparationem , a qua , fi  placet  abftinere , poceft  alio  modo  perfici  dcmonftratio . 

COMPOSITIO.'’ 


Sit  reda  A Bdiuifa  in  Cvtcunque.S;  oporteat  K 

eam  iterum  diuidere  in  D,  vt  Problema  iu-  — 7 

bet.  Data  autem  fit  ratio,  vt  H , ad  C B ; Piat  igi-  , , ... 

tnr  vt  aggregatum  ex  a B , & H ad  H , ira  A C,  ad  ^ ~*D  G B 

aliam , qua;  fit  a D . Dico  rcdangulum  B A D > 
ad  rcftangulum  DCBefie.vtH.adCB. 

Quoniam  enim  fa&um  eftvt  A B , plus  H , adH.hoccft  vt  A C,plusC  B.pliisff,  ad 
H , ita  A C , ad  A D i ergo  reftaneulum  fub  A C , Bc  A D , plus  rcctangulo  fub  C B , & A 
D , vna  cum  reflangulo  e*  H , & A «quabitVrteSanguio  fub  A C , &H ; vfrinque. 

fubrrafto  rcctangulo  fub  A D , & H , remanebit  rciftangulum  fub  A C,  & AD,  plusrc- 
Sangalo  fub  Cft,3rAD.  quod  atquabiturrcaanguio  fub  AC,  &H,-  minui  tedangu- 
lofubAD.&Hicrgo  eadem  erit  ratioredanguli  fub  A C , * H , minus  feflanculo  fub 
A D , & H , ad  redangulum  fub  A C , dcCB,  minus  redanguio  fub  C B , & A D , qti> 
eft  rcdangul  i fub  A C , & A D , plus  reftangulo  fub  CB,  fle  rt  D,  ad  rrdangakm  fub 
AC.de  bC,  mino*  ««angulo  fiibCB,& AD.  Sed  reCtangulum  fub  AC,  deH.mia 
nus  rcdangulo  fub  4 D , St  H , ad  redangulum  fub  A C , & C B , minos  rrdanguio  fub 
AD , de  C d cft  vrHad  C B^rgo  etiam  vt  H ad  C B , ita  erit  rcdtangulum  fub  A c i & A 
D , plus  redangulo  fub  C B,&  A D.hoc  eft  rcdtangulum  B A D,ad  redangulum  fub  AC, 
de  C B , minus  rcctangulo  fub  C B , & A D , hoc  eft  ad  rcdangulum  DCB, 

Problem* , 

Propofitum  latus  A S , h/t cunque  fertum  in  C , iterum  diuidere  in  D inter  C,  B,  vtrertaneu-  Exemplum^ 
lum  A D C , ad  quadraturi  D B .ecrtfiitutam  htbeui  rutitnem , ' IV. 

Ratio  veicftwqual  iratis , vel  maioris,  vel  minoris  inaqoalj  tatis , Si  primum ; periftde 
erituc  dicere  quod  re  ct  an  g ul  um  A D C fit  arquale  q uadrato  D B . < 

“ ‘ RESOLVTIO. 


Primi  Cafits. 


TVncque  fic  procedendum  frgmentum. 

A C fit  b ; at  C B fit  d : tegmentum  D * 


>*<* 


B cito  a ifcgmentumCI)  erit  d~  a,  itaque  - 

redangulum  'BG,eritbd*ftd‘*»bi-ja  AEG  d- a D a B 
da*  a' ; quadratum  vero  D fterit  a'  1 itaque  dbtftd'  — ba  — a da  4*a’,  xqttabitaf  a’  3 ' 
& per  antithcfin  b d 4*  d'  a-quabitur  h a + s d* ; ergotvt  b 4«  a<|,  ad  * 

jk(  bd»|td‘)itatecada.  Hinc. 

P O X 1 S M A. 

4-’-  ' ••  ~ ' \ -C  \t v-., 

■-  f‘*  UhudimdtniamtUifmti»  qua  libet  cadere  Ama  diuijh  ad  retia» , «tu 

fttf  reti  unguium /ub  ,u*  tuere  dtutJeud*,  & pute  ija*  ,hu  bec  eadem  teff*  ad  alum 

magpitndtnaq  ibfrtwm  •guetam  quantttutm  dt  qn*  qttaritm , ixkitiiH. 

" “ R E. 


4»?  C A R OLI  R E. Ni' A IU  in  M i T 

, RE.SOLVTIO  ; 


'Secundi  Cafnr. 


ST  proportio  maioris  inaequalitatis  extitc- 
rit , eaque  fit  vt  A C ad  C E , ipfaquc  C 
E dicatur  r ; atque  adeo  ratio  data  fit  vt  b , ad 
r , fic  procedendum 


b + d 


d-a  D 


a e 


A E r C 

Quoniam  igitur  ell  vtb , ad  r,  itab  d t d‘— b a — a d a t a'  > ad  a’ ; multiplicatis  extre- 
mis & medijs  b a*  aequabitur  r b d t r d'  — rba  — ardafra';  & per  antithefin  b a’  - r a'  f 
rbat  arda  aequabitur  r b d fr  d’;omnibufquc  applicatis  ad  b — r,  & a1 1 3, aequa- 
bitur : ad  tollendas  fraftiones.fiat  vt  b - r , ad  r , ita  b f a d , ad  r ; critque  k idem 

quod  't*-,—  . Deinde  fiat  g media  proportionalis  inter  b t d , &d;  mox  autem  vtb—r, 
ad  r , ita  fiat  g , ad  f , & inter  g , & f , media  fit  proportionalis  z , erit  enim  V idem  quod 
■ '**  ; hoc  autem  perinde  eft  ac  fi  fieret  vt  b — r ad  r , ita  b d t d' , ad  aliud ; illud  cniza~ 

foret  z’ ; aequatio  igitur  illa  a*  f -'-Vr—  a = '-“*!£  , ad  hanc  reuocabitur  a>  t x a =s  i’,  cu- 
ius aequanoiits  radix  (a  k’f  z’ ) -ak.  Hinc. 


e O X 1 S M A. 


. Ttttvti—r  tdr [cnACminusCEjnc  eft  AE  ad EC ,ita  i f dfin  AC  plus  dupla  CE,hae  (!t 
'At  plus  CBadK . Deinde  fiatg  media  proport.  inter  k \d(fi dfen  A C,flus  C E, hac  ejt  A B/fi 
C B\max  autem  vt  b-r  adrjeu  A E ad  E C,tta  fiat  g*df„ inter gxfi fjnedia (it prapart.  z;dc- 
inde  ver» fumatur  dimidium  tpfius  K,  (fi  ad  eius  quadratum  addatur  quadratum  t, ; uggregati 
latus  multetur  eadem  dimidia  K , refiduum  enim  quafitam  quantitatem  exhibebit . Ve! 

Itfdem  ptratfts  nile  K tanquam  differentia  extremarum  e tribus  lattrtbus  proportianali- 
6us,&  quadrata  z tanquam  re  cl  angule  fub  lateribus  reperiantur  extrema  latera , minus  enim 
quafitam  quantitatem  exhibebit . 

RESOLVTIO  ; 


Terti)  Ca/ht. 

R Atio  data  fit  minoris  ad  maius  vt  A C,  btftd 

ad  CE,  Tegmentum  A CGtb:&CB  * b * d * 

fit  d Tegmentum  autem  C D edo  a ; vndt»  ■“ — " , 

DBericd—  a;at  vero  E C fit  sjvr  igitur  b,  E A * 5 » » 

a.ds,»a  debet  eflerc&angulum  A DCncm-  s 

rebat  a1,  ad  quadratum  DB.Tcilicet  d‘  — a d a f a' multiplicatis  extremis  & medijs,* 
a t s a’  aequabitur  b d*  - a b d a t b a' ; & per  antirhcfin  s b a f a b d a f s a’  - b a\  aqua- 
bitur b d' ; omnibus  applicatis  ad  s — b , & a t a' , aquabitur  ^ ; ad  tollendas  tra- 
itiones , fiat  vts  — b,  ad  b , ita  a d , ad  K , & vt  s—  b , ad  b , ita  s,  ad  l,itaq:k  f 1 idem  erit 
quod  eiie  “ , & ad  conTufioncm  tollendam  locoipfius  K|l,  Tubftituaturp ; itaque  pa 
jdem  erit  quod  aiizii  a;  Deinde  fiat  vts—b,  ad  b,  ita  d',  ad  aliud,  nempez',  feuquod 
idem  eft  fiat  vt  s — b , ad  b , ita  d , ad  f , & inter  b,  f , media  reperiatur  z ; erit  enim  z’  idem 
quod  “1 ; Aslquatio  igitur  illa  ~z\—  a t a ’ =:  , reuocabitur  ad  hancp  a t a‘  =5  z',  cuius 

aequationis  radix  erit  £ ( a p'  pfrz' ) — j p . Hinc . 

r o x i s M A. 

Tiatvts-~b,adb,haceBEAadAC,  ita  idadK , hae  efl  dupla  C B ad  A’ , (fivt  s —t 
adb  ,ita  s adi,  hae  eB  E AadEC , ita  AC  ad  A ; deinde  fiatvt  s — b ,ad  b ,itad  ,adf > hae 
efl  vt  E A ad  AC , ita  CX  odf \ (fi  inter  d , efif,  hac  efl  C B , efift  media  reperiatur  z ; »*» 
autem  K plus  Ijanqttam  differentia  extremarum  e tribus  lateribus  prapartianaltbus,  (fi  z.'  tasa- 

* f»"5 
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later, tus  extrema  referiantur  Utera ; «•  his  enim  minus  propojito f»,jf 
COMPOSITIO. 

Trimi  Cafus. 

DA  ra  fit  reda  A B vteunque  diuifa  in  C , oporteat  iterum  illam  diuidere  inD,  inter 
C,  B,  vt  redangulum  A C B xqualc  fit  quadraro  DB.  Fiat  quod  Porifma  iubet 
nempe  vt  A C plus  dupla  C B , feu  vt  rt  B plus  B C ad  redam , qui  poffit  redangulum  A* 
C B plus  quadrato  C B , feu  redangulum  A B C , ita  hsc  ad  aliam , cui  fiat  aqualis  D B . 
Dico  redangulum  A DCxqualceflequadratoDB. 

Quoniam  igitur  eft  vt  A B , plus  C B hoc  eft  AC,  plus  dupla  C B , ad  redam  qus 
poteft  redangulum  AC  B,  plus  quadrato  CB,  ita  hac  reda  ad  D B ; ergo  redangulum 
ex  A C m D B , plus  duplo  redanguloC  B I)  aquabitur  rcdangulo  A B Cjhoc  eft  redan- 
gulo  a C B plus  quadrato  C B;  vtrinque  addito  quadrato  D B,  redangulum  A C B , plus 
quadratoCB,  plus  quadrato  DB  aquabitur 

redangulocx  A C in  1>  B , plus  duplo  redan-  — — — 

gulo  CB  O,  vna  cum  quadraro  DB;  &per  A C D B 

Antithefin  redangulum  A B C , feu  redangulum  ACBpIus  quadrato  CB,  minus  rc- 
dangulo ex  A C m B D , minus  duplo  rcdangulo  C B D , plus  quadrato  D B , aquabitur 
quadrato  D B ; Eft  autem  redangulum  A C B , plus  quadrato  C B , minus  rcdangulo  ex 
A C in  D B , minus  duplo  redangulo  C B D , vna  cum  quadrato  D B , idem  quod  redan- 
gulum A D C , fadum  fcihcet  ex  A D , in  C D ; ergo  diuifa  eft  A D , iterum  in  D , inter 
C B , vt  redangulum  AD  C aquale  fit  quadrato  D B . 

Secundi  Cafus  affeCi io  Geometrica . 

DAta  fit  reda  A B vteunque  feda  in  C M 

iterum  eam  diuidere  in  D inter  C,  B , H - 

vt  redangulum  A D C , fit  ad  quadratum..  J_ , , 

D B , in  ratione  maioris  inequalitatis  AC, 

ad  CE.  • 

Fiatvt  AC  minus  CE,  hoc  eft  A E,  ad  A E C D B F G 
E C , ita  A C plus  dupla  C B , hoc  eft  A B plus  C B , ad  aliam  B G fibi  in  diredum . De- 
inde fiat  L , media  proportionalis  inter  A B , & C B ; mox  vt  A E ad  E C , ita  I.  ad  M ; at 
inter  L , & M , fiat  media  proportionalis  N , & ad  quadratum  ex  dimidio  B G addatur 
quadratum  N, aggregati  latus  multetur  dimidio  ipfius  B G, nempe  fit  illud  D F , vnde  refi- 
duum  fiat  D B . Dico  redam  A B,  fedara  in  C , ede  nunc  diuilam  in  D inter  C,  B , quem- 
admodum Problema  requirit . Infra  vero  conftabit  pundum  D cadere  deberet  inter  C,  B. 

PROPOSITIO. 


Isatis  ijs , qua  Porifma  didat  &c,  veritatem  inquirere  . 

RESOLVTIO  : 

Voniam  igitur  quadratum  B F plus  quadrato  N , hoc  eft  a K’  f z'  squale  eft  quadra- 
vi to  D F ( eft  enim  D F fada  squalis  reds  qux  poteft  quadratum  B F,  plus  quadrato. 

N ) proptcrca  quadratum  D Ferit  Kf  z' ; fed  quadratum  DF  squale  eft  qua- 
drato DB,  plus  quadraro  BF,  plus  duplo  rcdangulo  DBF,  fcufimplo  DBG;  ergo 
neceflario  confequitur,  quod  a K*  t z*  squetur  quadrato  D B,  plus  quadraro  B 
F , plus  rcdangulo  DBG.  hoc  eft  a'  t i k't  K a,-  vtrinque  fubrrado  a K‘;  ergo, 
z' , feu  g f ( fccimus  enim  z , mediam  proportionalem  inter  g , & f) , aquabitur  V f K a;  Et 
quoniam  fccimus  vt  b — r , ad  r , ita  g , ad  f , & vt  g ad  f , ita  g'  ad  g f , ob  communem  al- 
titudinem g;  eftque  g“  xqualc  ex  conftrudionc  ipfi  bd  f d‘  (fccimus  enim  g mediam  pro- 
portio- 
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portionalem  inter  b t d , & d ) & g f bftcndimus  sequari  a'  t K a ; eftque  vt  B - r , ad  r 1 
ita  b f i d , ad  K , vtque  b t a d , ad  K , fumpta  communi  altitudinea,  itacftbafada, 
adka,  hoccftitacftba,  vna  cumada,  adKa;  ergovtb  dfd'ada'tKa,  itabafa^ 
d a , ad  K a . i um  itaque  fit  vt  totum  ad  totum , nempe  b d | d' , ad  a'  t K a , fic  ablatumj 
ad  ablatum , nimirum  b a 1 i d a , ad  K a ; ergo  vt  totum  ad  totum , nempe  b d f d’ , ad 
a‘  t K a ; fic  reliquum  ad  reliquum  , lcilicet  b d -f  d'  — b a — a d a , ad  a’ ; fcd  vt  b d f d' , 
ad  a'  f k a , ira  erat  b — r , ad  r ; ergo  vt  b — r , adr,  fic  bd  t d‘  — ba  — i da  ihoceft  ex- 
ccflus  quo  b d t d*  lupcrat  b a t a d a , ad  a‘ ; ergo  componendo  vt  b , ad  r , fic  praediftus 
exccfliis , nimirum  b d t d‘  - b a - a d a„  vna  cum  a’ , ad  a’ ; fcd  pra-diftus  cxcelfus  b d | 
d1  — b a — a d a,  vna  cum  a?, ‘nempe  bd|d‘-ba-a  data’ idem  cftquod  rcftangu- 
jum  exb|d  — aind  — a,-  eft  cnimhuiufmodi  rcftangulum  b d t d'  — b a — a d a f a';  er- 

go  vt  b , ad  r , ita  b d f d’  — b a — a d a t a'  > ad  a' . Hinc . 

THEpREMA. 

Si  fit  vt  A E ad  E C ,ita  A B ,plns  C B ,adBC',  fit  que  L media  proportionalis  inter  A B,  <f 
iC\6-vt  A £ ad  E C , ita  Lad  M;&  inter  L , M media  fit  proportionalis  N\  fit  que  B G bif- 
Jefta  in  T i & ad  quadratum  B F additum  fit  quadratum  N,  aggregati  latus  fit  D F . Dict  re - 
il  angulum  ADCad  quadratum  D B ejfie  ,vt  A C adC  E . 

COMPOSITIO. 


QVoniam  igitur  ex  conftruftione  qua-  M 

dratum  B F plus  quadrato  N aquale  N 

cft  quadrato  D F , fed  quadra-  L 

tnm  DF  aquale  eft  quadrato  DB  plus  qua-  , ..  . • 

dratoBF,  vna  cum  duplo  rcftangulo  DB  ^ E D B F G 

F,  feufimploDBG;  ergo  quadratum  BF 

plus  quadrato  bJ  quabitur  quadrato  DB  plus  quadrato  BF,  plus  reftangulo  DBG; 
urrinque  fubtrafto  quadrato  B F ; ergo  quadratum  N , feu  rcftangulum  fub  I.  & M illi  a- 
quale  ( fafta  eft  enim  N media  proportionalis  inter  L & M ) aquabitur  quadrato  D B plus 
reftangulo  D &G ; faftum  eft  autem  fupra  ut  A E ad  E C , fic  L ad  M , & ut  L ad  M , fic 
quadratum  L,  ad  raft  angulum  fub  L & M;eft  q:  quadratum  L ex  conftruftione  aquale  re- 
ftangulo A B C ; reftangulum  ucrb  fub  L & M oftenfum  cft  aquale  quadrato  D B , plus 
reftangulo  DBG  ergo  ut  A E ad  E C , ita  reftangulum  A B C , ad  quadratum  D B plus 
rcftangulo  D B G ; Eft  autem  ex  conftruftione  ut  A E ad  E C , ita  A B plus  B C a d B G ; 
ut  uero  A B , plus  B C ad  B G , fumpta  communi  altitudine  B D , fic  rcftangulum  ex  A B 
plus  B C , inD  B ,ad  rcftangulum  D BG ; eftque  reftangulum  ex  ABplusBC,  inBD 
conftans  reftangulo  duplici  C B D , & rcftangulo  ex  A C in  B D ; ergo  ut  rcftangulum- 
A B C ad  quadratum  D B , plus  rciftangulo  D B G , ita  rcftangulum  ex  A C in  D B , plus 
duplici  reftangulo  C B D , adrciftangulum  D BG.  Cum  igitur  fit  vt  totum  ad  totum-, 
nempe  rcftangulum  A B C , ad  quadratum  D B , plus  rcftangulo  DBG,  fic  ablatum  ad 
ablatum , nimirum  rcftangulum  ex  A C in  I)  B,  cum  duplici  rcftangulo  CB  D ad  reftan- 
gulumDBG;  ergo  vt  totum  ad  totum  fcilicet  rcftangulum  ABCad  quadratum  DB 
plus  rcctangulo  D B G , fic  reliquum  ad  reliquum,  nempe  rcftangulum  ABC,  minus  re- 
ftangulo  ex  A C in  D B , minus  duplici  rcftangulo  C B D , cxceffus  quo  rcftangulum  AC 
B plus  quadrato  C B feu  rcftangulum  ABC  fuperar  rcftangulum  Ac.  DB  plus  duplici  rc- 
ftangulo C B D , ad  quadratum  D B ; fcd  totum  ad  totum , nempe  reftangutum  A C B 
plus  quadrato  C B leu  rcftangulum  ABC,  ad  quadratum  D B , plus  reftangulo  DBG, 
erat  vt  A E,  ad  E C ; ergo  vt  A E ad  E C , ita  erit  reliquum  ad  reliquum,  nempe  rcftangu- 
lum A C B plus  quadrato  C B feu  rcftangulum  ABC  minus  reftangulo  ex  A C , in  B D , 
minus  duplici  rcftangulo  C B D ad  quadratum  D B ; ergo  componendo  vt  A C ad  E C , 
ita  praidiftus  exccfliis  rcftangulum  A C A , plus  quadrato  C B , minus  reftangulo  cx  A C 
in  B D minus  duplici  reftangulo  C B D , vna  cum  quadrato  D B , ad  quadratum  D B ; fed 
pratdiftus  cxcelfus , vna  cum  quadrato  DB  idem  cft  quod  rcftangulum  A D C ( rcftan- 
gulum 
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E lum  enim  A D C fit  ex  A C , plus  C D in  C D > ex  quorum  dudtu  fit  etiam  rcttangu- 
m A C B , plus  quadrato  C B , minus  neftangulo  ex  A C in  D ii , minus  duplici  re&an- 
guloCBD.vnicum  quadrato  DB)  ergo  vt  AC  ad  EC,  ficrc&angulum  ADC,  ad 
quadratum  D B. 

Quod  autem  punflum  D , cadat  inter  C,  B , fic  fiet  manifcftum . Non  enim  cadert  po» 
teft  in  C ; Q ftenfum  eft  enim  vt  A E ad  E C , fic  rc&ingulum  A B C , ad  quadratum  D B, 
plus  redlangulo  DBG,  feu  re&angulum  G D B , & ex  hypothcfi  ad  rcOangulum  GC  B i 
cumque  fit  vt  rcitungulum  A B C , ad  rc&angulum  G C B , ita  A B ad'G  C,  erit  vt  A E ad 
EC  , ita  A B , ad  CG ; eft  autem  factum  vt  A E ad  E C , ita  A B , plus  B C , ad  B G;  ergo 
debere:  die  vt  A B ad  C G,  ita  A B , plus  B C , ad  BG  minorem,  quam  C G ; quod  eft  iiv* 
conuenicns;  maius  fcqueretur  incommodum,  fi  punctum  D,  caderet  vitra  C i non  igitur 
in  C , non  vitra  ergo  inter  C B . 

Terti/  Ctfas  tffeOia  Geometrica. 

DatafitrectaABdiuifavtcunqucinC,  oporteat  &c.  Data  fit  ratio  a C ad  E C;  fiat 
vtE  A ad  A C,  ita  dupla  Cb  ad  BG,  & ita  etiam  E C ad  GM;  deinde  fiat  vt  E A,  ad 
A C , ita  C B , ad  B H ; erit  au-em  B H dimidia  ipfius  B G , quoniam  C B dimidia  eft  du- 
plae  C B i a:  veri  inter  C B , & B H media  repenatur  proportionalis  P : mox  autem  bM, 
unquam  di  fierent  ia  extremorum  laterum  i tribus  proportionalibus , St  quadrato  P , tan- 

Suam  redtengulo  fub  lateribus,  reperiantur  extrema  latera,  quorum  minus  fitDB.cui 
at  aequalis  G F . Uico  rectam  A B diuifam  vrcunque  in  C , iterum cfle  diuilam  in  Fdntcr 
C 1 fi,  vt  rcctangulum  A F C ad  quadratum  F B > ut  in  ratione  a C > ad  E C . 

PROPOSITIO. 

Jidtu  JUd  Porifau  dtlha  &(.  veriutem  inquirere. 

RESOLVTIO  l 


adfd^c 


Voniam  igitur  a’  icTT  a atquale  eft  fi  fed  z'  atqualeeftd  f j lacta  eft  enim  z media 

proportionalis  inter  d , & f ; ergo  d f aquabitur  a‘  ♦(*  K | , a ; & quoniam  eft  factum 

■ r»  • _ _ ta  iri  k * rl  etrl  V Hr  i,r  c . k 1/4  k IM  A 1/4  i <4  _ lA  f*  »M  A > 
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vts— bad  b.ita  >d,adK  ,&uts~b,adb,itadadf»  vtqued,  adf,  itad1 
iada’»ftjit  a,cOm  hoc  illi  fit  aequale  t vtrunque  enim  eft  atquale  z‘ ; vtvidi- 
o vts— b,ad b,itad‘ada'«f*K  ria. 

. • _ r. _ _ i » • - j t O-  j t_  • 


«d  fdTTcu  s 

IQUS  j ergo  Vu  — yj  «tu  u ) U4  u au  * rjt  IV  ||a. 

Deinde  quoniam  lactum  eft  vts— b,adb,  itas,  adi, &iras  d,  adi,-  crgovts— b, 
adb  , ita  ambo  antecedentia  ad  ambo  confequcntia , nempe , ita  s f a d ad  K 1 1 > fed  vt  s 
+ * d , ad  K 1 1 • lumpta  communi  altitudine  a , ita  s a t * d a , ad  kJI  ai  ergo  vt  d“  ad  a‘  ijt 
JfTt  a,itasat*da,adxf:a. 

Qyotiiam  igitur  eft  ut  totum  ad  totum  fcibcet  d*.  ada’rj*ic  f.a»  ita  ablatum  adabla- 
tum , nimirum  s a f 2 da.adk  r aiergo  reliquum  ad  reliquum  , nempe  d‘ ^sa— 2 da 
ad  a* , erit  vt  totum  ad  totum , videlicet  vt  d' , ad  a*  ij»  k j-  i a j fcd  vt  totum  ad  totam , fci- 
Jicctd“,ada'tj*K77a,itaerats— b,adb;ergovts—  b,  adb,  kaeritd*— sa— ada, 
ad  a’  i ergo  componendo  vt  s ,ad  b,itad“—  sa  — 2 da*f«  aVd  a’  i St  conuertendo  v t b,a  d 
s.itaa’ ,add‘-sa-  2 data‘;fed  vtb.ads,  itaba.adsa;  ergovtb,  ads,  ita  ambo 
antecedentia  ad  ambo  confcquentia , nempe  b a x , ad  d‘  — a d a *Ji  a.* . Hinc . 

theorema; 


Si fatritvt  B 'A>tdAC,iuJufUC  R*d  BG,drita  ECaelG  Mideindefitvt  EluJAC, 
itaC  Bad  B H,  &itttcr  CS.BH,  media  profar! tonatis  P,  fit  que  B U drfpreutta  extremarum 
Ultrum,  (ut  quitui  eoittmeatur  rtH ungulum  aquale  quadrata  P,  mim/que  extremum ft  DB-, 
tui  aqueturC  F . Dita  retiam  A B , vt  cumque  ditufam  m C > iterum  eft  diuifam  in  F tuter  CVS, 
VtTtttuHgUttm.Af  C,ad  quadratum  F£,  Jit  in  r ali  tue  AC  adSC* 

Ooo  c°*k 
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i Vomam  enim  re&angulum 
M D B . feu,  quod  idem  eft,  ' 
quadratum  ]>Ba'plns  g 
tediangulo  D B M arquafe  eft  qiia 


A C F D B; 


H 


M 


flrato  P ; fed  quadratum  Pcft  aequale  reflangulo  C B H ; fecimus  enim  P mediam  inter 
C B & B H ; ergo  rcdlangnlum  C B H atquabitur  quadrato  D B , vnii  cum  rcftangulo  D 

BM.  ' . • 


Ei  quoniam  fa&um  eft,  vt  E A , ad  A C , fic  dupla  C B , ad  B G , feu  (impia  B C ad  B H; 
vt  autem  B C ad  B H , ita  quadratum  C B ,ad  rcfiangulum  CB  H,feu  ad  quadratunfDB  , 
|>lus  refkangulo  D B M , illi  aquale  ,•  ergo  vt  E A aji  A C i itg_quadratum  B C ad  quadra- 
tum  B D , plus  rectangulo  D B M . 

Deinde  quoniam  factum  eft  fupra,vt  E A , ad  A C , ita  E C ad  GM>  duplaJJ  C ad  B 
d ergo  erit  vt  E A ad  A C,  ita  ambo  antecedentia  ad  ambo  confcqucntia,  nimirum  E C, 
plus  dupla  C B ad  totam  B M ; (ed  vt  E C>  plus  dupla  B C ad  B M , furnpca  communi  qui- 
dem' altitudine  D B > ita  refiangulum  fub  E C in  D E , plus  duplo  reitangulo  C B.D , ad 
rc&angulum  D B M ; ergo  vt  quadratum  B C , ad  quadratum  D B , plus  re&angulo  D B 
M s ita  rcctangulum  ex  E C in  D B , plus  duplo  rectangulo  C B D,ad  rcctangulum  D B M. 
c -Quoniam  igitur  eft  at  totum  ad  totum , nempe  quadratam  C B,  ad  quadratum  D B.plus 
re&anguto  l)BM,  ita  ablatum  ad  ablatum , nempe  rcctangulum  ex  E C in  D B,  plus  dur. 
pio  rcctanguloC  B D ad  rcctangulum  D B M;ergo  ita  reliquum  ad  reliquum;nempb  qtitu 
dratum  C B.minus  rc&angulo  ex  E C in  D B , minus  duplo  rectangulo  C B D , ad  qua- 
dratumDB  fcd  vt  totum  ad  tocum.ira  erat  E A ad  AC,  'crgovtEA,  adAC,  itaqua- 
di  atum  C B , minus  rectangulo  cx  E C , in  D B , minus  duplo  rectangulo  C B D , ad  qua- 
dratum B D ; ergo  componendo  ciit , vt  E C , ad  A C,  ita  quadratum  C-B,  minusretStm- 
gulo  cx  E C,in  D B, minus  duplo  rcitangulo  C B Duplus  quad.D  B,ad  quadratum  D B ; & 
conuertendo  vt  A C , ad  E C ^ta  quadratum  adquadratum  C B , minus  rectangulo 
cx  E C in  D B , minus  duplo  reftangulo  C B D , ' plus  quadrato  D B ; fcd  yt  A C ad  E C , 
itarecrargnlum  ex  A C in  D B , ad  rcctangulum  fx  E"C  in  D B.-crgb  Vt  A C ad  E C *ita_. 
ambo  antecedentia  ad  ambo  conlequeniiajnempc  fecrangulum  ex  A C in  D B , hoc  eft-re- 
«ftangulum  A C F , phis  quadrato  D B , feu  quadrato  C F , hoc  eft  rcctanguiuit»  A F C,  ad 
qnadratumCB,mmusduplorfAanguloCBD,  plus  quadrato  DB,  hod-eft  mimis  du- 
plo rectangulo  B C F , plus  quadrato  C F ; fcd  quadratum  !.'  B,  minus  duplo  rectanguld 
BCF,  pius  quadrato  CF  , «quale  eft  quadrato  Fb;  ergovtAC  adEC,  itacritrecran. 
gulum  A F C , ad  quadratum  F B . 

- Dacum  igitur  latus  A B utcunque  diuifum  in  C , diuilimus  iterum  in  F inter  C,B*,  &c. 

Quod  facere  oportebat . - ' • 

- Solum  ofteiidendum  iupereft  punctum  D,  iieccffario  debere  cadere  inter  C , B,-quod  fic 
planum  fiet,  blon  enim  punctum  D cadere  poteft  in  C;  offendimus  enim  ede  vt  E A ad 
A-C,  ita  quadratum  Cb,  ad  rcctangulum  MDb;  & quidem  inhuiufmodi  cafuadre» 
ctanguhmvMCB,  cumque  vt  quadratum  bC,  ad  rcctangnlum  MCB,itaBCad  MCi 
foret  vt  E A ad  A t.,ita  i . B ad  C M.quod  eft  inxonueniensjfactum  eft  enim  fupra  vt  E A 
«d-ACita  C BadfolamBH.Multoque  maiusforet  abfurdum,  Ediceretur  pumftumD,' 

cadere  vltrapunGtumC-jergoncceffaridcadetinter C,D . Quod Stc. 

Multum  fane  refert,  num  ratio  data  in  propofito  aliquo  Problemate  iit  multiplex,  vel 
(ubmultiplex,  an  vero  quateunque  comprehendens  etiam  rationem  ineffabilem,-  longo 
Equidem  facilius  eft  Problemati  fatisfacere.cum  ratio  data  /uerit  mulriplQx.-quod  ex  adiu- 
4 Problemate perlpicuum fiet , " ■■■'i.  1 ■ : . ••  - ■ ■■ 

' Aducrte.quod  C F,  hic  refpondct  in  refolutione  ipfi  C D > & F B rcfpondct  ipfi  D B i 
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. D,l‘ ’ t,r,ul“ eundem , quorHmvnus  intru  otium 'exiget , ftu^i 
Jtt *»$»»{,  Jintnt», ftr  minoris  centrum  ef  ture  retium  in  mutor  i,  vt  inter  circulorum-, 

feri - 
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ftrifbtr  w intere  tftum  figmentum  vnam  ad  aliud fit  in  dat a ratione  multiflui . 

RESOLVTIO  . 


Crm  igitur  data  fuer  it  ratio  mul- 
tiplex fit  propofitus  circulus 
A B C U .cuius  diameter  A C , cir- 
ca quam  circulus  alter  R T S F , cu- 
ius centrum  E , fiue  eum  tangat  fiue 
non ; oporteat  autem  per  E ducere- 
H K occurrens  circumferentia:  R T 
S F in  punctis  P , & I , ita  vt  interce- 
ptum tegmentum  K I duplum  fit  in- 
tercepti P H ; ducatur  b N , per  E , 
faciens  in  E cum  recta  AC  angulos 
rectos ; atque  E I fit  b E D fit  K , Sc 
IKcftoa:  itaque  E K erit  b a ; at 
ver6  P H erit  dimidium  ipfius  ! K ; 
atque  adeo  erit  ~ a.  Cumque  P E 
fit  b , & ipfa  quidem  E H erit  b a 
a . quoniam  vero  rectangulum  K E 
H ex  circuli  natura  atquale  cft  rectangulo  B E D , atque  adeo  quadrato  ED,  cfimBE.S: 
E D fint  xqualcsjpropterea  ducatur  b a , in  b ♦{*  -f  a , nam  productum  b*  *L  i j b a 
- a‘,  aequabitur  k1  ;&per  antithefin  t a'  xquabitur  f — b' ; oinnibufquc  dupla- 

tis , vt  poteftas  mcegra  remaneat  j b a 4.  a'  xquabitur  a k‘  - a b’ ac  proinde  fi  placet*, 
quationem  fic  explicarcpcr  analogifmum.-crit  ut  t b * a . ad  * ( a k'  - a b' ) ita  k ( 1 k' 
~ab')ada.  Vnde.  .• 


P O R 1 S M A. 

Sumatur  duplam  quadratum  ipfius  E D,  ex  quo  fub  trahatur  duplum  quadratum  rtila  E I, 

Jca  EF , & hae  differentia , quam  ptffit , exemfUgratia  X , tanquam  rt  it  angule  fui  extremis 
& tripla  EU  Jca  E F tanquam  differentia  extremorum , tria  referiantur  latera  proportiona- 
tsai  ex  his  enim  minus  erit  IK,  cuius  dimidium  erit  PH. 

Fiat  igitur  ut  Porifma  praeteribit . 

. Qyfnif  ™ enim  fecimus  ut  tripla  E I , plus  I K . ad  rectam  X , qux  poteft  differentiam- 
inter  duplum  quadratum  E D.&  duplum  quad.E  I.feu  E F.-ita  X ad  IK,  ergo  triplum  recta- 
guIumhlKplusquadratolK,  xquabitur  duplo  quadrato  ED.  minus  duplo  quadrato, 

^ c rs®°  oram“us  t 7 rectanguli  EI  Kplus  7 quadrati  I K xquabitur  quadra- 

to  E D , minus  quadrato  E I j ergo  per  antithefin  quadratum  E I plus  1 7 rectanguli  E I K, 
plus  7 quadrati  1 K xquabitur  quadrato  E L» ; cft  autem  quadratum  EI,  plus  1 - rectan- 
guh  E I K plus  j quadrati  I K factum  cx  E I plus  I K , in  E P plus  7 Ik  ; ergo  rectangulum 
extlplusIKinEPplus-j  IK  xquabitur  quadratoEDi  led quadrato  ED  xqualeeft: 
rectangulum  H E K j ergo  rectangulum  fub  EI  plus  IK  inEP  plus  j I K xquabitur  re- 
ct  angulo  H E K ; fed  E 1 plus  I K xquatur  E K ; ergo  E P plus-;  J K xquabitur  E H i fed  E 
P cft  utrique  communis ; ergo  P H xquabitur  7 I K . 

Quod  propoli  tum  erat  efficere . 

- ■ u ' • . >,:•  - 

1 Problema . 

. Datis  duobus  circulis  circa  diametrum  eandem , quorum  vnus  intra  alium  ixifiat , fer  mi-  EremplimJ 
ntris  centrum  aptare  reifam  iu  maiori , vt  intercepta  fermenta  inter  circulorum  penpherias  v '• 
datam  interfit  rationem  obtineant.  r ‘ 

Datus  fit  circulas  A b C D , cUrns  diameter  A C,  circa  quam  fit  circulus  alter  R T S F, 
cuius  centrum  E,  per  quod  fitininnetum  ducere  Hk  occurrentem  circuli  peripherix  iiu 

Ooo  a pun- 
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punctis P , & I , ut  interceptum  fegmentum  IX,  ad  interceptum  P H , fit  in  ratione  .quam, 
habctES,uclEI,velEF&c.  adX.'  . 

Aut  circuli  funt  concentrici,  aut  eccentrici;  in  illis  rron  admittitur  mfi  squalitatis  ra- 
tio , ciim  omnis  linea  ducta  per  centrum  Problemati  fatisfaciat ; intercepta  fiquidem  feg- 
menta  femper  obtinent  squalitatis  rationem . Si  ucro  fuerint  eccentrici , ucl  ic  intus  tat»* 
gunt , ucl  non  > utcunque  fe  res  habeat , idem  cft  Refolutionis  modus . 

RESOLVTIO. 


Sitiam  factum,  & femidiameter 
minoris  circuli  rxempligratia- 
EFfitb;  atuero  X,  dicatur  d,  in- 
tclligatur  ducta  per  E recta  B D ad 
rectos  angulos  in  E ; eritque  B E s- 
qualis  E D , alterutra  ipfarum  dica- 
tur K Tegmentum  I K edo  a ; ergo 
E K erit  b a . Sed  quoniam  I K , 
ad  P H debet  effc  ut  b,  ad  d , proinde 
fiet  ut  b , ad  d , ita  a , ad  ? ; quareL, 

P H erit  V ; quamobrem  E H erit  b 
+ V • Quia  ucro  ex  circuli  natura- 
. rcctangulum  K E H squale  cft  re- 
ctangulo  B E D , feu  quadrato  E D ; 
proinde  ducatur  b tjt  V in  b 4«  a , & 
fiet  productum  b^.batjtda,}' 

-t' , quod  squabitur  k*;  omnibus  du- 
ctis in  b , fiet  b‘ 4>  b’  aijfbda^da^  bfc’i  &per  antithcfin  b’  a »{tbda  4Ma’,  *- 
quabitnrbk*  — b’,-  omnibus  applicatis  add,  &7  a<j*ba  4- a' , squabitur*^-’.  Ad 
tollendas  fractiones  fiat,  ut  d ad  b,itab,adr,  & crirr  idem  quod  7 : undera,  erit  idem 
quod  7 a . Deinde  fiat  ut  d , ad  b , ita  differentia  k’  & b1 , qus  appelletur  q’ , ad  aliud ; ucl 
quod  in  idem  recidit  ex  hypothefi  quod  q’  fit  differentia  inter  k‘ , & b* , fiat  ut  d ad  b,ita  q , 
ad  aliam  s , & inter  q , & s media  reperiacur  z ; nam  z'  idem  erit  quod  kSf-- : unde  otqua-  , 
tio  illa  ad  hanc  erit  reuocata  r a f b a p a‘  = z';  loco  autem  ipfkis  r t b , ad  confufionem- 
tollendam  fubftituatur  p ; eritque  p a t a' a=  z',  cuius  squarionis  radi*  eft»(  7 p‘4"1’) 
— a p.  Hinc. 

P 0 Jt  l S U A. 

Tollantur fradiones  vt  didum  rfl , nempe  fiat  vtdadb,  it 4 b,  ad r,  deinde  fiet  vt  i , ad 
b,itaq,udt,dr  inter  q&s,  media  fit  z. : modo  aggregat  um  ex  r,drb,  nempe  p fumatur , ad 
cuius  quadrati  quartam  partem  addatur  quadratum  ex  z,;  aggregati  autem  Ia  tat  multetur  di- 
midio tpftus pinam rcfduum , qnaftam  quantitatem exbtbeiit . 

Non  licet  autem  Analyfeos  vcftigia  repetere,  nili  quis  velit  per  comparationem  folido- 
rum  incedere , vel  vniratem  in  Geometriam  inueherc ; propterea  iuuat  Forifmatanquanj 
Theorema  (ufeipere  demoitftrandura . 

< i ‘ ■;  1-  . .* 

Ejfedio  Geometrica. 

Sit  circulus  ABCD,  cuius  diameter  AC,  circa  quam  fit  circulus  alter  RTSF",  cuius  cen- 
trum E,  per  quod  BD  cluda  fit  ad  regios  angulos  in  E,  fadumque  fit  vt  X ad  ES,  ita  ES,  ad 
EO, atque  OF  diuifa  fit  bifariam  in  G i fadumque  etiam  fir  vt  X ad  E S , ita  Qpotens  diffe- 
rentiam quadratorum  ED,  E F,  ad  aliam  Vj  media  autem  inuenta  inter  Q,  & V , fit  ea, cui 
squalis  cft  F L perpendicularis  fada  in  pundo  F.  Ex  G duda  GL,  centro  G,  imeruallo  G 
L,  deferipto  circulo  MLN.cui  occurrat  reda  BD  virinque  protrada.de  centro  E,interual- 
lo  EN,  deferipto  arcu  NK,  occurrente  circuli  peripheris  ABCD,  in  K ; Sc  per  K & E duda 
K H.occurrente  peripheris  circuli  in  pundis  1 , & P.fadate  tat  quod  oportet.  Vel  thtiui. 

Sic 
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Sit  circulus  AsCD,  cuius  diameter  A C , circa  quam  fit  circulus  alter  R T S F , cuius 
centrum  E,  fit  autem  iniunflum  ducere  per  E,  rcflamKH,  occurrentem  peripheri* 
minoris  circuli  in  punflis  1 , & P,  ita  vt  interceptum  fegmentum  K I ad  interceptum  P H» 
fit  in  ratione  femidiametrt  minoris  circuli,  puta  ES  ,velEI  &c.ad  X.  Per  punctum  E 
tranfeat  ad  reflos  angulos  cum  A C recta  B D , fecans  circumferentiam  circuli  minoris  in 
punitis  T ,&  F s mox  vero  exponatur  refla  Q_.  qusepoflit  differentiam  quadratorum  E F, 
E D,  ita  vt  Qquadratum  iqualc  fit  quadrato  E D',  minus  qttadratoEF;  id  enim  Porif. 
nu  iubet . Deinde  fiat  vt  X , ad  E S , ita  Qquadratum  ad  aliud , vel,  quod  in  idem  recidit, 
exhypothcfiquod Qpoilit differentiam quadratorumED,  EF,  fiatvtXad  ES.itaQ^ 
ad  V , & inter  Q & V media  reperiatur  proportionalis  F L,  quat  ad  reflos  angulos  eff  exci- 
tanda ex  punflo  F i fiat  autem  vt  X , ad  E S , ita  E S , ad  O E i biflecetur  autem  O F in  pun. 
floG,iunflaqueGL,  centro G,  intcrualloGL,  deferibatur  circulusMLN;  dcindo 
centro  E , interuallo  E N deferibatur  arcus  N K occurrens  ( occurret  autem,  vt  facili,-  con- 
ftabit } circuli  A B C D peripheria:  in  punflo  K i ex  K,  per  E agatur  K H occurrens  circuli 
pcripbcrix  in  punflis  I , & P . Et  faflum  erit , quod  oportet . 

PROPOSITIO. 

Ditis  y s , fua  forifmi  ititat ; nnm  em  fit  rmti»  intercepti figmenti  K /,  mi inttrteftam 
T H , relmtm  mi fimsiimmelnm  circuli  TSF,  nempe  ejum  E S,vel  E 1,  &c.  mi  X , ingnirtrt . 

RESOLVTIO. 

Iifdetn  fuppofitis  charafleribus  ad  ealde  quantitates  defignadas,  nempe  E F.vel  E IJkc, 
firb.&Xfitd.FN.uellKeftoaj&PHerittsOEcritrs  FLeritz;  infupcrEDerit 
K : O F erit  p , nempe  aggregatum  ex  b,  & r . 

Quoniamigirurpatfta'  aquale  eft  z' ; fed  z*  atqualc  cft  ex  conft  ruet  tone-  q s ; ergopa 

a'  aequabitur  q s quoniam  vero  p , aequatur  b*f*r,  propeerea  r a sft  b a 4.  a- , aequabi- 
tur q s . fecimus  autem  vt  d ad  b , ita  q , ads,&vtq,ads,  iumpta  communi  altitudine^ 
q , it  a eft  q’ ad  q s j rnt  autem  q s aequale  r a b a a' i ergo  vt  d ad  b , ka  q1 , ad  r a «f» 

batfta*. 

Rurfuscumfaflumfitvtd,adb,inb,idr;vtqneb,adr,fumptacommnTualtmidi- 
nea,iraeftba,adra;ergovtd,adb,itaba.adra;fcd  vtd.adb,  fta  erar  q‘,  ad  ratj» 
b a + a’  > frgo  vt  q* , ad  r a + b a + a' , ita  b’a  ad  r a . 

Quoniam  igitur  cft  vt  totum  q‘ , ad  totum  r a t b a t a’ , ita  ablatum  b a , ad  abbrum  r 
a s erit  etiam  ut  totum  q‘  ad  torum  r a t b a t a‘ , ita  reliquum  q‘ — h a , ad  reliquum  b a f 
a“;fedvtq',adratbata‘,itad,adbjergovtdadb,  itaq'  — ba,  ad  bafa';  fedq* 
eftarqaale  k*~  b“  jergovtd  ,adb,itaK‘  — b‘  — ba,  adba  ta’i  icdk1  aequale eftbfb 
atdaffx  jatqtieadeoK'  — b'-baxqualeeftb't  hafda  t5?  — b*-  ba,  nimirumse- 
qualecftipfidat*-e  ;ergovt  d.adb.itacritdatT-3^^1 1»'  ifcdvtdaf^adbaf 
a- , ob  communem  altitudinem  b f a , ita  eft  * ad  a i ergo  Vt  d ,ad  b , ita  * ad  a ; & conuer- 
tendovtb,add,itaa,ad£.  Hinc. 

THEOREMA.  ; 

'Sit  eirtnlns  ABCte,  cnimt  itmmeter  A C J cirem  tpumm fit  circuitu  mlter  KTSF;  ernimt  cen- 
trum E per  quod  B D,  duci  a fit  ti  reUos  mngnlti  in  E ifaMumep.  fitvtXmiES , itmES,  mi 
X O , mtqueO  F , diuifm  fit  h fartam  in  G , fmHumtfue  etiam  fitvtXmiES  ita  J^jxHtmi  iiffi- 
Ttmetam  gumir iterum  E a,  E F,  ai  mlimm  V , mtiim  autem  tmuntm  inter  J£,&y  ,fit  e m , emi 
mtjualu  e fi  F L,  ferpeniiemrit  fatim  in  pumile  F.exG  inii  a G L,  cener  m G , ttHernmllm  G E de- 
fert pto fimcircml»  M EM,  cui  occurrat  rellm  B D,  vtriufue  pnmlin/fr  centro  E,  itetenmUm  E 
E ,'defirtpttmnn  M K ,occurrmtettrcnie  periphtrtm  A BC  D , in  X , &perX&E,  iuli  a H 
K , occurrente  arcuit  pehpterim  in  punitis  lar  P.Due  interceptum  figmentum  XI,  mi  inter- 
ceptum P H,tjfi  vt  E S miX. 

Qnk 
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COMPOSITIO. 


Quoniam  enim  O G aequalis  eft  G F , & M G squalis  cftGN;  ergo  reliqua  M O squa- 
bitur  reliqux  F N . ergo  rcdtangulum  M F N aquabitur  redtangulo  ONFi  fed  rediangu-  ' 
lum  M F N aquale  cft  quadrato  F L t ergo  rcdtangulum  O N F aquabitur  quadrato  FL; 
led  ex  conftrudtione  quadratum  F L aequale  eft  redtangulo  fub  Q.  & V;  ergo  rcdtangulum 
Q N F , squabitur  redtangulo  (ub  Q_,  & V ; fecimus  autem  vt  X ad  E S , ita  Q_ad  V , & vt 
Qad  V.fuinpta  communi  altitudine  Q^ita  cft  quadratum  ex  Q,,  ad  rediangulum  fub  Q_,  & 

V , & erat  rcdtangulum  fub  Q & V squale  redtangulo  O N F ,•  ergo  erit  vt  X ad  E S , ita* 
quadratum  ex  Q ad  rediangulum  O N F . 

Rurius  quoniam  fadtum  fixit  vt  X ad  E S , ita  E S ad  O E , vtque  ES  adOE>  fumpta_ 
communi  altitudine  F N , ita  eft  rediangulum  fub  E S , feu  E F , & F N , lioc  eft  rediangu- 
lum  E F N , ad  rcdtangulum  fub  O E , & F N ; ergo  vt  X , ad  E S , ita  rediangulum  E F N , 
ad  rediangulum  fub  O E , & E N i erat  autem  vt  X’ad  E S,  ita  quadratum  ex  CE.  ad  redtan- 
gulum  ONF/ ergo  erit  vt  quadratum  ex  Q,  ad  rediangulum  O N F , ita  redi  angulum  E F 
N . ad  re&angul  um  fub  O E , & F N . 

Cum  itaque  fit  vt  totum  quadratum  ex  CL>  ad  totum  rcaanguIumONF,  hoc  eft  tr- 
iangulum ex OE . &FN,  plus  redtangulo  exEF,  & FN,  vnacum  quadrato  FN, 
quemadmodum  ablatum  rcdtangulum  E F N . ad  ablatum  cxOEin  FN ; ergo  reliquum- 
nempe  quadratum  ex  Q,  minus  redtangulo  E F N , ad  reliquum  fcilicet  rediangulum  E F • 
N , plus  quadrato  F N , hoc  eft  ad  rcdtangulum  E N F,  erit  vt  totum  fcilicet  quadratum  ex 
Qj  ad  totum  nempe  rcdtangulum  fub  O E , & F N plus  redtangulo  fub  E F , & F N , vna* 
cum  quadraro  F N . Sed  quadrarum  cx  Q_ad  rediangulum  ex  OEin  FN , plus  redtangu- 
lo  cx  E F in  F N,  vna  cum  quadrato  F N , erat  vt  X ad  E S ; ergo  erit  ut  X ad  E S,  ita  qua- 
di acum  ex  Q > minus  redtangulo  E F N , ad  rediangulum  E F N , plus  quadrato  F N > hoc 
eft  ad  rcdtangulum  E N F . Eft  autem  quadratum  ex  Qjdem  quod  quadratum  E D, minus 
Adoenc  ye.  qUS<j,  Jt0  £ p . crg0  cric  vt  X ad  E S , ita  quadratum  E D , minus  quadrato  E F,  minus  re- 
cd&lm  IIP  dtangulo  E F N > ad  rcdtangulum  E F N , plus  quadrato  FN,  Sed  quadratum  E Dsqua- 
Kjiun  ic-  lc  eft  redtangulo  K E H i hoc  eft  quadrato  EI  plus  redtangulo  E I k plus  redtangulo  fub  E 
flagolo  ci  IJcH  F,  plus  reSangulo  fub’I  K & H P,  atque  adeo  pro  E F , F N,  (deinceps. 
X od  ' * k fubftituant u r E I,  I K ) quadrarum  E O minus  quadrato  E 1,  minus  redtangulo  E I K squa- 
kduriontT  libus  hinc  inde  fubtradtis  aequabitur  redtangulo  fub  E I & H P , plus  redtangulo  fub  I K 3c' 
itipondci  d H P , ergo  vt  X ad  E I ita  erit  rediangulum  fub  E I & H P plus  redtangulo  fub  l K & H P ad 
reflan-  rcdtangulum  E K I ; fcd  vt  rcdtangulum  fub  E I & H P plus  redtangulo  fub  I K.&HP,  ad 
gulum  cx  1 rc£ungulum  E K I ,ob  communem  altirudincm  E K ita  eft  H P ad  I K , ergo  vt  X ad  E I ira  « 
tefp&lei  in  HPadlk.de  conuertcndo  vt  E I ad  X ita  I K ad  H P . 

rdolunonc  Quod  ver6  F N , & I K fint  aequales  patet;  nam  E N.  & E k funt  squales  vclut  ab  eodem 
‘P6  ‘f  centro  ad  eandem  circumferentiam , quemadmodum  E F , & E I squales  funt , ob  id  FN, 

I K erunt  squales . 

Datis  igitur  duobus  circulis  circa  diametrum  eandem,  quorum  vnus  intra  alium  exiftat 
per  minoris  centrum  aptauimus  redtam  &c.  Quod  facere  oportebat . 

Quanto  & operofior  refolutio , cum  de  terminis  proportionalibus  generarim  fecundum 
quamcumque  rationem,  quam  fi  proponatur  iuxta  terminos  rationis  multiplicis ; facile  cx 
hadtenus  didtis  deprehendes . 


ProUemd  ] 

PnpsJIte  lateri  latus  adtunrtre  vt  quadruum  dati  flui  duplt  rt  fi  angulo fub  dato & aditub 
~ fio,  ad  quadratum  adi  unci  t datam  habeat  rationem . 

Datum  fir  latus  b,  cui  oporteat  latus  addere  * b * d * 

Ut  quadratum ipliusb,  plus  duplo  redtangulo  fub  T*" r1 ; 

eodem  b , & adiundto , ad  quadratum  adiuncti , 2 # 2 

rationem  habeat  vtb,  ad  d.  * • . V/ 

Vulgaris  Refolutio  fe  haberet  ut  fequitur , 

- ‘ C > 6 ** 
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LAtus  addendum  efto  a , re&anguluia  autem  fubdato&adiunSo  erit  b a,  cuius  du- 
plum 2 b a , aggregatum  ex  hoc , & quadrato  dati  erit  b -J.  t b a quadratum  adiun- 
fti  erit a‘i crgoeritvtb.add  ,itab' 4*  2 ba  ,ad a‘ ; quamobrem  multiplicaris  extremis 
&medijs  b a‘ aequabitur  b’ d tj*  2 bda;  &per  anrithefinba'--  2 bda  aquabitur  b’d; 
omnibus  applicatis  ad  b , & a‘  — 2 d a aequabitur  b d , & media  repeda  proportionali  in- 
teri*,& d qua:  fit  z «erit  vt  a- d , ad z , itaz , ad  a . Hinc. 

I’o‘,  • ... 

, P O R l S M A. 

...  \ . . . 

Dato  re  angulo  /W  extremis , quod 'fis licet  coit  titietur  fisi  terminis  dite  retionis\dataq*e 
differenti*  extremorum  e trilus  proportionalibus  , qua  fit  confequens  rationis  data, extremae 
referuntur  ej-c.  \ 

« - - Effetlio  Geometris* . 

, Datu  fit  larus  A B , quod  oporteat  taliter  producerem  C , vt  quadratum  A B plus  du- 
plo redanguio  A BC,  fit  ad  quadratum  BC  .in  ratione  A B ad  B Di  Super  diametrum  A 
D , dtferibatur  fcmicircu!us,fadaquc  fit  B E dupla  ipfius  B D , ex  B excitetur  perpendicu- 
laris B F.-vfque  ad  circumferentia  in  F.iundaque  D F, centro  Diintcruallo  D F.deicribatur 
.fctiucirculus  fccans  B E produdam  in  Ci  & A B in  G;  erit  enim  B C latus  adiungendum . 

r.  ' - . ‘ ‘ 

•n  COMPOSITIO . 


Vm  harc  Refolutio  proceflerit  per  folidorum 
comparationem,  haud  licebit  regreflum  fe- 
cere componendo  repetitis  Analyfeos  vcftigijs.ni- 
fi  in  componendo  ioiidis  vti  velimus,-  propterca-. 
iuuabit  aflumerc  demonftrandum  Poriima 
dum. 


-I' 

B 


DEC 

tanquam  Theorema , ad  eum  qui  (equitur  rao- 
P RtO  P O S itio: 


r : Suppo  fi tts  sjs , tf**  torifm*  dilttt  drc.  veritatem  inquirere 

. • •.  1 • 

1 RESOLVTIO  . 

.^7%  Voniam  igitur  eft  vt  a — 2 d , ad  z , ita  * ad  a;  ergo  a’  - a d a aequabitur  z’  j fed  z’  *- 
quaturb  d ex  conftrudione  i ergoa1—  2 d a aequabitur  b d;  communi  addito  2 daj 
crgoa'atquabiturbd  4*  2 da. 

Deinde  quoniam  eft  vt  b ad  d , fumpta  cbmnnuhl  altitudine  b , ita  b’  ad  b d , de  vt  b ad 
d , fumpta  communi  altitudine  a , ita  b a , ad  d a atque  vnum  ad  vnum  feu  vt  fimplum  ad 
fimplum  ita  duo  ad  duo , feu  ita  duplum  ad  duplum ; atque  ad eo  vt  b , ad  d , ita  2 b a ad 
* d a j erat  autem  vt  b ad  d , ita  b’ , adbdmodovcrbvtbadd,  itaba,  ad  2 d a ; ergd 
efctvt' vnum  antecedens  ad  vnum  confequens,  nempe  vtb'adb  d , vel  vt  ab  a , ad  2 di 
«a  ambo  antecedentia  ad  ambo  confequentia , nempe  b'  2 b a , ad  b d a d a ; fed 
vnum  jintecedens  ad  vnum  confequens  erat  vt  b ad  d ; ergo  vt  b , ad  d , ita  b'  eft , b a , ad 
b d + 2 d a ; erat  autem  a‘  atqualc ; b d t * d a ; ergo  ut  b , ad  d,itab‘  t * b a,  ad  a’ . Hincj 

T H E p R E M A. 

Si  fit  letat  A D diuifum  in  B fuper  A D iefirifto  femit  irculo-fitqnt  S F ereCla  perpendicu- 
laris drc.  vt  duplum  B D , nempe  B E unquam  differenti a extremorum , & B F tanquam  me- 
di* reperta fint  exirem*  /ater*  G S,  BC . Dica  tfieyt  AB  *d  B D , it*  quadrulam  ABplnt 
duple rtHantul*  ABC ed quudretum  B C . 

' ' - 1 " r a v- 
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COMPQXJTlo 


QVoniam  Igitur  GDtft  squalis  D C,8t 
& B D a-qualis  D E i erga  G B xqua- 
^ hitur  EC;  ergo  reaangulum  G 
B C aequabitur  rcdlangulo  B C E;fed  rciftan 


F 

i 


D E 


ii  yquapiiui  ---r , 

«ulutn  G B C aquale eft  quadrato  B F > ergo  re«angu!umBCE,  «quabttur  quadraro» 
F ; led  quadrato  B F aquale  eft  reaangulum  A B D t ergo  reaangulum  B C E aequabar» 
rcftangulo  A B D i fed  rcdangulum  B C E aequale  eft  quadrato  B C , minus  reaangulo  G 
BE  ergo  quadratum  BC, minus  reaangulo  C0E  aquabitur  reaangulo  AtiDi  com- 

muni  addito  rcctangulo  C B E t ergo  reaangulum  A B D , plus  reaangulo  C BE  aequa- 
bitur quadrato  B C . 

Deinde  quoniam  eft.w  A B , ad  B D , fumpta  communi  altitudine  A B , ita  quadraram 
A B ad  reaangulum  ABD;&utABadBD,  fumpta  communi  altitudine  BC,  ira  re- 
aangulum A B C ad  reaangulum  CBDi  ergo  ut  quadratum  A B ad  raaangulum  A B 
D.ita  reaangulum  A b C ad  reaangulum  CBD,&vc  unum  ad  unum,  ita  duo  ad  duo  > 
ergo  ut  AB  ad  BD  , ita  duplum  reaangulum  ABC,  ad  duplum  reaangulum  C B D , 
fcu  ad  fimplum  C B E , Erat  aurem  ut  A B , ad  B D , ita  quadratum  A B ad  re- 
aangulum ABD;  modi  autem  vt  AB  , ad  B D,  ita  duplum  reaangulum  ABC 
ad  reaangulum  CBE;  ergo  vt  unum  antecedens  ad  unumconfequens,  A B quadra- 
tum, ad  reaangulum  A B D , vel  duplum  reaangulum  A B C ad  reaangulum  C B E,ita 
ambo  antecedentia  ad  ambo  confequcntia;ncmpi  auadratum  A B , plus  duplo  reaangulo 
A B C , ad  reaangulum  ABD.  pius  reaangulo  C B E i Sed  vnum  antecedens  advnam 
confequens  crat.ut  A B . ad  B D ; ergo  ut  A B ad  B D . ita  quadratum  A B,  plus  duplo rc- 
aangulo  A B C , ad  reaangulum  ABD.  plus  reaangulo  C B E t Sed  quadratum  BC 
erat  aquale  reaangulo  ABD,  plus  duplo  reaangulo  C B D . fiuc  iimplo  C 8 E ,•  ergo  vt 
AB.aduD,  ka  quadratum  AB, plusduplo reaangulo  ABCad quadratumBC. 
Propofitio  igitur  lateri  latus  adinoerumus  &c.  Qtiod  facere  oportebat  • 

Elegantius  tamen  bnne  in  modmn  inftituctur  Kcfolotio , 

RES0J.VT10  ff. 


Ilfdem  politis : quoniam  igitur  eft  ut  b , ad  d , ita  fr  f * b a , ad  *• ; ergo  eompooeado 
erit  ut  b t d , ad  d , ita  b’  1 2 b a f a' , ad  a* ; inter  h t d , & d , media  fit  proportioqalis 
s : ergo  ut  quadratum  ex  b t d , ad  quadratum  esc  t , ita  b*  t » b a f a* . ad  a' ; ergo  eorum- 
latera  proportionalia  erunt ; quare  vt  b f d , ad  s , ita  b f a , ad  a ; ergo  diuidendo  vt  b tft 
d— s.ads.ita  b,adaifttimediaprop«tioMlisinrers,&b^5»i:i»tb-*|*d-**«U.i«i 
Z.ada,  Hinc, 

r 0 M t S M 'j!. 

Inter  aggregatum  terminorum  data  rationis , & ttrmimtm  eenfiq  nentem  emfdem  fumatur 
medium;tuinde /Sat  vt  uggreg  terminorum  proditium , minus  medio  proporttanait  udtnrnm 
to,  ad  hoc  idem  medium , ita  terminus  antecedens  rationis  dat  a ad  altud ; /in  quod  idem  <#, 
inter  medium  tam  ditium  proportionale , & terminum  antecedentem  data  rationis  media  quas 
dam  exhibeatur  prcporttentUi , & fat  vt  aggregatum  tam  dotium  mimtt  priori  mednpmpm 
titnali , ita  bac  ad  aliud 


( 
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COMPOSITIO'. 


DAtum  fitlatus  AB,  cui  fieri  debet  ad- 
ditio ita  vt  quadratum  ipfius  plus  du- 
plo rcdtaugulo  fub eodem,  &adiun£to,  ad 
quadratum  adiun&i  rationem  habeat  ut  A B 
ad  B D s inter  A D aggregatum  ex  A B,  B D, 

& ipfam  B D , media  reperiatur  proportiona- 
lis CD;  mox  autem  hac  fubtrafla cx  AD, 
remaneat  A C i vt  autem  A C ad  C D , iia_. 
fiat  A B , ad  aliam , qui  fit  B G;  nimirum  ap- 
tetur A F in  quocunquc  angulo  cum  A D , & 
in  ipfa  fccetur  A E xqualis  A B ; agatur  C E, 
cui  fiat  parallela  D F , ipfi  E F fiat  iqualis  B G . Quoniam  igitur  eft  vt  A C ad  C D , ira_, 
A E ad  E F;  ergo  componendo  erit  vt  A D ad  C D , ita  A F ad  E F ; ergo  vt  quadratum  A 
D ad  quadratum  CD , ita  quadratum  A F , ad  quadratum  E F;  clt  autem  vt  quadratum- 
A D ad  quadratum  CD,ita  A Dad  B D , cumCD  faftafit  media  proportionalis  inter 
A D , B D : ergo  erit  vt  A D ad  B D , ita  quadratum  A F ad  quadratum  E F ; ergo  diui- 
dendo  erit  vt  H B ad  B D , ita  quadratum  A F , minus  quadrato  E F , hoc  eft  quadratum- 
A E plus  duplo  rcctangulo  A E F , ad  quadratum  E F ; fed  A E eft  iqualis  A B , & E F eft 
iqualis  B G cx  conftruiftione ; ergo  vt  A B ad  B D , ita  quadratum  A B , plus  duplo  rc- 
diangulo  A B G ad  quadratum  B G , Idem  igitur  elegantiis  pnftitimus.  Quod  facere- 
oportebat, 

r X O S L E M A. 


Vttt  ratione  ititeruaUi  quadratorum  i medio  & minori  ad  aggrtgatum  quadratorum  a me-  EitmpionL- 
dio  <jr  maiori , tria  latera  proportionali»  adinuenire , Vjll. 

RESOLVTIO  ! 

DAtafit  ratio  vtrads,  extremum  autem  maius  eftoa:  fu  mptoquer  priori  termino 
dati  rationis  pro  extremo  minori  fic  procedendum . Ducatur  noc , nimirum  r , in 
a , extremum  maius,  vt  fiat  r a , quod  iquabitur  quadrato  ex  medio , 

Quoniam  autem  retftang.  fub  extremis  minus  quad.  minoris  extremi  atquale  eft  diffe- 
rentia: quadratorum  rnedij  & minoris ; propterca  (Merentia  quadratorum  medij  Se  mino- 
ris erit  r a — r‘;  at  vero  aggregatum  quadratorum  medii  & maioris  eritratjra';  igitur 
vt  r , ad  s , ita  debebit  effe  r a — r‘ , ad  r a tjt  a‘ vnde  produ&um  fub  extremis  iquabitur 
produ&o  fub  medijs ; ac  propterca  r s a — r*  s , iquabitur  r‘  a r a‘,  & per  antithefin  r s a 

r-  r*  a - r a’  iquabitur  r‘  s;  omnibus  autem  applicatisad  r,  erit  r - s a - a'  xqualc  r s.Hinc. 

r g x i s m 'A. 

Ex  quadrato  J dimidia  differentia  duorum  terminorum  data  rationis  auferatur  pr edulium 
fub  ijfdem  terminis , reftdui  namque  latus  quadratum  detraHum  fupradido  dimidio , vel  ei- 
dem additum  exhibebit  maius  extremum  priori  termino  rationis  data  exifiente  minori , e tri- 
bus lateribus  proportionalibus . 


PPP  £ffe- 


L 
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Effeci  ii  Gcemetrica. 

DAta  fit  ratio  A B ad  A C : refla  vero  po-  D — — 

tens  reflanguhim  C A B fit  D , & hac  K 

tanquam  medio  e tribus  lateribus  proportio-  

nalibus  ,&  differentia  terminorum  datar  ratio-  ^ g q Z p 
tionis  tanquam  extremorum  aggregato,  rc- 

periantur  latcratnempe  B C diuidatur  bifariam  inF,  & ex  quadrato  BF  fubtraflo  qua- 
drato reflx  D ,qux  poreft  rcctanguium  C A B.rcfiduiqdatus  fit  E F.quo  addito  ad  F C,fir 
EC,  &(ubtraflo  absBFxquali  ipfiFC,  remaneat  BE,  eritque  tamBE,  quam  E C 
quantitas  quarfita , itavtfireperiatur  K media  proportionalis  inter  AB,  &bE,  triafint 
latera  proportionalia  A B ; K ; B E , fintque  latera , qux  propofito  fatisfaciant  &c. 


PROPOSITIO. 
Ditis  ijt , qua  Torifma  dillatefic.  veritatem  inquirere . 


RESOLVTIO  . 

S Vppofitisijfdem,quod  nimirum  AC  fit  s,& AB  fit  r,  erirBC  idemquods  — r;  ar 
B E , vel  E C erit  a ; fed  refla  D potens  rcctanguium  C A B , erit  2 ; at  inter  A B , Sc 
£ E , fit  media  proportionalis  k . 

Quoniam  igitur  r s](  ita  enim  hic  ratiocinandum  )xqualc  eftz‘;  fed  z’ squale  efts  a 
— r a — a‘  j ergo  s a — r a — a*  atquabitur  r s ; ergo  reciproce  erit , vt  tota  s , ad  totam  a , ita 
:•  blata  s — r — a , ad  ablatam  r ergo  vt  reliqua  r >J-  a ,ad  reliquam  a — r , erit  vt  rota  s,ad 
totam  a ; ergo  permutando  erit  vt  r ijt  a , ad  s , ita  a — r , ad  a & inuertendo  vtsad  r*f*a, 
«a  a , ad  a — r fed  s ad  rs  accepta  rt$*a  tanquam  intermedia  rationem  habet  compofi  tam 
cxs,adr*J+a,&exriJ*a,adr;  erat  autem  vt  s , adr^tjaa,  itaa,  ada  — rj  ergorati» 
s , ad  r , erit  quoque  compofita  ex  ratione  a , ad  a — r , & ex  ratione  r a ,'  ad  r ; fcd  ratio 
r a *J*  a* , ad  r a — r1 , compofita  quoque  eft  ex  ijfdpm  rationibus , nimirum  a , ad  a — r , & 
rtjkaadr,-  ergovts,  adr,  ita  erit  r a 4.  a‘ , adra  — r*  fed  ra*J*a‘  xquale 
nempe  quadrato  maioris  extremis  plus  quadrato  medij,  &ra  — r‘eft  differentia  qua- 
dratorum medij  & minoris  extremi ; ergo  aggregatum  quadratorum  medij  & maioris  ex- 
tremi ad  differentiam  quadratorum  medi;  & minori  extremi  e tribus  proportionalibus  r, 
x , a , minori  exiftente  r , cft  in  ratione  data  ut  s , ad  r ; & conuertcndo  &c.  Hinc . 

THEQREMA, 

Si  fuerit  quadratum  } dimidia  differentia  duarum  terminorum  data  rationis  multatum  re- 
II  angulo  fui  ij[dtm  terminis , repdui  ver»  latus  additum  fit  pr aditio  dimidio , vel  ab  codeauo. 
fubtr ali um . Dict  aggregatum  vel refiduum  efie  maius  e tribus  proportionalibus  extremum 
itavt  interuallum  quadratorum  medjj  minoris , ad  aggregatum  quadratorum  medq& 

maioris  fit  in  ratione  data . 

COMPOSITIO. 


Sit  ratio  data , qux  AB  ad  AC.vtfupra, 
fitque  D refla  quse  poflit  rcflang.CAB; 
biffefla  autem  B C in  F.&  ex  quad.BF  abla- 
tu fit  quadr.  D,&  remaneat  quadratu  cuius 
latus  EF . Dico  BE  , vel  EC  propofito 


D 

K 


A B G E 


fatisfacere , ita  vt  fi  K media  fuerit  proportionalis  inter  A B , & B E , differentia  quadrato- 
rum  ex  A B , & k , ad  aggregatum  quadratorum  ex  k , Sc  B E fit  in  ratione  vt  A B ad  AC. 
Non  dtffimihtcr  de  E C &c,  fecctur  B G squalis  A B . 

Quo- 
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Quoniam  enim  quadratum  D aquale  cft  rcflangulo  C A B ; fcd  quadratum  D squale 
eft  re&angulo  fub  A C , & B E , minus  retftangulo  A B E , minus  quadrato  B E ; ergo  rc- 
Aangulum fub  A B ,&  A C , aequabitur  rc&angulo  fub  AC,  & B E,  minus re&angulo  A 
BE, minus  quadrato  BEsergo  reciproci  vt  tota  AC,ad  totam  Bfi>fic  ablata  AC.mitius  A 
minus  B E, ad  ablata  BG,feu  A B ; ergo  reliqua  A n.plus  B E,hoc  cft  A E,ad  reliquam  B E, 
minus  A B hoc  eft  ad  GEcrit  vt  tota  AC  ad  totam  bi&  permutando  vt  AE  ad  AC.itaBF., 
minus  A n , Iioc  eft  ita  G E ,ad  B E & jmicrrendovr  AC,  ad  AB,  pIusBE,  hoc  cft  ad 
A E , ita  B E , ad  E E , minus  B G , hoc  cft  ad  G E ; fcd  A C ad  A B , fumpta  intermedia  A 
B' , plus  E E , fcii  A E , rationem  habet  compotitam  ex  ratione  A C , ad  A B , plus  B E , fcu 
ad  A E,&  ex  ratione  huius  ad  A B;Erat  autem  vt  AC  ad  A lbplus  Bfi.feu  ad  AE,ita  Ii  E ad 
B E , minus  A B,  feu  ad  G E ; ergo  ratio  A C ad  a B,  compofica  erit  ex  ratione  B E ad  B E, 
prinus  A B ■ hoc  cft  ad  G E , & ex  ratione  A B , plus  B E , hoc  eft  A E ad  A B ; Sed  rcccan- 
gulura  A B E , pius  quadrato  B E nempe  recrangulum  A E B , ad  reiftangulum  A B E , mi- 
nus quadrato  a B , rationem  habet  compofitam  cx  ijfdcnr  rationibus ; ergo  rciSangulunu» 

A B E , plus  quadraro  B E , ad  rcdtangulum  A B E , minus  quadrato  A B,erit  vt  A C ad  A 
B , fcd  rcctangulum  A B E aquale  cft  ex  conftruaionc  quadrato  k ; vnde  rcctangulum  A 
B F. , plus  quadratoB  E , idem  erit  quod  quadratum  !i  E , plus  quadrato  x , quod  minori 
exiftente  A B , & K , media  inter  Ab,  B E erit  aggregatum  quadratorum  medii  ■ & ma- 
ioris extremi , & rcctangulum  AB  E,  minus  quadrato  AB,  cft  dirfcrcntia  quadratorum 
medij , & minoris  extremi , ergo  A B , K , & B E , funt  tria  latera  continui  proportionalia , 
jra  vt  aggregatam  quadratorum  medij  & maioris  extremi,  ad  differentiam  quadratorum 
mpdij  & minoris  extremi , fit  vt  A C ad  A B ; & conucrtendo , vr  A B , ad  A C , ita  diffe- 
rentia quadratorum  medij  uc  minoris  extremi  ad  aggregatum  quadratorummcdijr& ma- 
iori*5  extremi . ...... 

-.Data  igitur  ratione  intcrualli,  fcu  differentia:  quadratorum  mediat,  & minoris  extremi, 
adjggregatum  dcc.tria  latera  proportionalia  nos  adinucnimus.  Quod  facere  oporte- 
bat . 

Contingit  aliquando  vt  ctiamfi  in  refoluendo  non  lit  faiftus  afcenfus  fupra  plana , expe- 
diat nihilominus  Porifma  per  modum  Theorematis  aflumere  demonftrandum.  Efto  exem- 
plum, .V'  ’ ' ' ! 

Problema , 

; JQutntitfttm  adinnetsire , eoi  fi  addantur , cr  detrahantur  date  quantitates , fumma  ad  rc-  Ex‘v[y.nLj 
fsduum  ditum  habeat  rationem . 

^ Due  datx  fint  quantitates  b,  & c , & oporteat  adinucnirc  quantitatem  cui  li  addideris  bi 
atque  detraxeris  c , furama  ad  refiduum  fit  in  ratione  vt  r , ad  s , Quoniam  vero  r , s , & b, 
fune  magnitudines  datx  nihil  prohibet  fieri  vt  r , ad  s , ita  b , ad  aliam , qua:  vocetur  d ; kU 
que  facilitatis  gratia,  ratioque  fit  data  vtb,  add,  quia  tamen  poffet  fieri  xquiuocatioiiu. 
colligendo  Porifmarc  praftat  ob  id  pr.xdiclos  terminos  retinere . Qusfita  fit  quantitas  a ; 
ergo  iuxta  tenorem  Problematis  erit  vt  a *J<-b,  ad  a — c,  itar,  ad  s ; multiplicatis  autem 
extremis, &medijssa»Jtbs,  aquabiturra— rc;  &pcr  repetitam  antithefin  ra  — sa, 
aquabitur  s b + r c vnde  aquabitur  a,  vel  erunt  proportionales  r~s;  {k(sbfrc)s 
a . Hinc , , 

P O X l S M A. 

Quanti  tat  addenda  ducatur  in  pojltriortm  terminum  data  rationis , item  & terminus  ante- 
cedens in  ijuanti talem  auferendam, aggregatum  autem  preduliorum  applicetur  ad  differentiam 
terminorum  data  rationis ; magnitudo  enim  ortiua  erit  quantitas  quafita , 
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COMPOSITIO. 

Sit  refla  quidem  A B , qux  addenda  Y 

fit  qusfitx  quantitati , & B C fit  au-  Z — —— 

ferenda  ab  eadem,  ita  vt  aggregatura- 

ad  rcfiduum  fit  in  ratione  Y , ad  Z . ^ £ 

Fiat  vt  Y ad  Z , ita  A B ad  A H ; mox 
ver6  ipfi  B C addatur  C D , qux  fit  squalis  AH;  & vt  H B differentia  terminorum  ad  A 
B quantitatem  addendam , ter  minumq.-maiorctn.ita  fiat  B D ad  B E . Dico  b F.  fatisfacerc. 

Manifeftum  eft  autem  facium  effe,  quod  Fori  ima  iuber ; fafhun  eft  enim  vt  Y ad  Z , ita 
AB  ad  AH,  fcuCDtvnde  redtangulum  fub  AB  , & AH  erit  quod  continetur, 
nempe  fubquantitatc  addenda  , 3c  minori  termino  data?  rationis;  eft  enim  ob  analo. 
gifinum  reeiangulum ,' quemadmodum  nunc  nos  dicebamus ; redtangulum  verA  fub 
AB,  & B D , erit  quod  continetur  fub  A B maiori  termino , & fub  B C quantitate  aufe- 
renda , vna  cum  rcdiangulo  ex  AH  minori  termino  in  iplam  A B,  quantitatem  addendam; 
qux  quidem  fatis  de  fe  rrunitefta, atque  conlpicua  funt . Vndc  cum  fidium  fit  vt  H B,  id  eft 
differentia  inter  A B , & A H ad  A B,  ita  B D ad  B E , applicuimus  aggrematum  rc&angn- 
lornm  prxdittorum , nempe  redtangulum  A b D , ad  Ab  minus  AH,  qux  Porifmadf. 
ciabat , 

Quoniam  igitureft  vt  H B , hoc  eft  vt  A B , minus  A H , ad  A R , ita  B D , hoc  eft  b C , 
plus  C D , ad  B E i ergo  re&angulum  A a E , minus  rcdlanguio  fub  A H , & B E , xquabi- 
tur  redtangulo  ABC  pliisroftanguio  B,  A H & per  antitheltn  reftangulum  ex  A H in  B 
E plus  rcftangulo  R A H , vna  cum  rc&angulo  A B C.xquabitur  redtangulo  A B Ei  & rur- 
fus  icti  angulum  ex  A H in  B E , plus  reftangulo  n A H , xquahitur  rcdtangulo  A B E .mi- 
nus reftangulo  ABC;  squalitate  autem  ad  proportionem  rcuocata  erit , vr  A B , plus  B 
E , hoc  eft  A E , ad  B E , minus  B C.hoc  eft  ad  C E „ ira  A iiad  A H i fcu  vt  Y ad  Z . 
Elegantius,  tamen  hunc  in  modum , 

ero?  osrno; 


lutis  it , qua  Porifma  didauit  ver  it  stem  inquirere  . 

Recta  A B fit  h & B C fit  c ; cumque  vt  Y ad  Z ita  fit  r,ad  i.fafhimque  fit  vt  Y ad  Z ita  A 
B ad  AH,  fcu  C D qux  fit  d ;vndc  fit  vt  r ad  s ita  b ad  d & quia  fa-ftum  eft.vc  H fl  ad  A B iet 
B D ad  B E , ipfa  B E fit  a vndc  fit  vt  r --  s ad  r , ita  c t d ad  a, Eft  enim  faftuin  vt  Y ad  2/cu 
vtr.ads.tta  Ab,  ad  AHvndecrit  ABrainus  a H , boc  eft  HB,  ad  Ab,  vtr-sadrs 
quare  ,vt  H B ad  A B ita  B Dad  Be  norvdifsimiliter.ut  r— s ad  ritac  *Jcdad  a, 

RESOLVTtQ , 


Voniam  igitur  eft  vt  r — * , ad  r , ita  c t d ,ad  a ,-  erga  inue  frendo  erit  vr  r , ad  r — s , 
W ita  a , ad  c f d 1 &pcr  conueriionemratiorus,  vt  r , ad  s,  ita  a ,ad  a — c -d;  feti  et 
conftruiftionc  eft  vt  r , ad  s , ita  b ad  d ; ergo  vt  b , ad  d „ita  a , ad  a — c — d , Se 
permutandovtb,ada,itad,ada— c — di&componendo.  vtb*fea,  ada,  itaa— c,  ad 
a — c ~ d ;&  permutando  vta»|«  b»adl~c  ,itaa,  ad  a-- c — d 1 erat  autem  vt  a , ada 

„C~d»itab,add,&.vtb,add,.icar,ads;ergOYtrads,itaat  b,,ada— c.Hinc. 


THEOREMA. 

Si  quantitas  adde  net  t etuela  fuerit  in  polleri  orem  terminorum  datet  rationis.  & terminat 
antecedens  m quantitatem  auferendam , pr eduli  orum  aggregatum  applicatum fuerit  addtjfe -* 
renttam  terminorum  data  rationis  . Dico  magnitudinem  ortiuam  , Proklemati  fatisfa^ 
ecrc_j. 

Fiat  vtYadZ.ita  AB,adAH,feuCE>;&vtY,  minus  Z,  ad  Y,  fcuvt  A B , minus 
AHadAB,itaBDadBE, 

C O M* 
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C o M r q S I TJ  Q. 


QH 


Voniam  igitur  eft  vt  Y minus  Z, 
ad  Y,ita liO,  adBE;  ergo  in- 
uertendo  crk  vt  Y ad  Y mi» 


IwsZ.iuBE,  adBO, &percouuer-  . B r n * 

fionem  rationis  v t Y ad  Z . ita  B E ad  D 

E ; fed  ex  conftru&ionc  eft  vt  Y ad  Z,  ita  A B,ad  CD;  ergo  vt  A B ad  C D , ita  B £ ad  De,- 
& permutando  vt  A B ad  B E , ita  C D ad  D E ; & componendo  vt  A E , ad  B E , ita  C E ad 
D E ; & permutando  vt  A E ad  C E , ita  B E ad  D E ; erat  autem  vtB  E adD  E , ita  AB  ad 
C D.&  vt  AB.adCDiitaY , adZsergo  vc  YadZ.itacrit  a E aclCE, 


Iam  fuperiori  libro  Deduclionem , quam  Gratti  dicunt  explicuimu t , <£r. 

quatenus  eu  'vtitar  Veterum  Analyflarum  Ars  patefccimui  snunc  no*  pigebit  qux~ 
damfubijcere  in  gratiam  noua  Artis  refolutricis  s demonjlrabimus  autem  Analyflam 
de  hoc  valde  follicitum  ejfe  debere,  quoniam  Problema  alioquin  implicatum  deduttioms 
frafidto 'foede  refoluet , Sit  igitur . 


De Dedn&ione , quam  Grad  appellant.  Caput  XI. 


e M 0 * l E M A. 

Semicirculi pofltitxe det*  ASC,& detepnolie  D ; deferilert  pfr  D , frmkirrulum ,que- 
UseUBEF.ittvlJf  docetur  emtingms  S C ,/et  A D , lpji E E ejuelit . MUm.  ,* 

proponit  Pappus  hoc  Problema  Prop,  8j.  lib.  7.  quod  vt  ipfe  ait  deducitur  ad  determi-  ?• 

Batam  ietfioncm  . Alijs  autem  modis  i 'dem  proponi  poterit , vt  inferius  manifeftum  fiet . ,n?* 
jnrerim, deducemus  cum  eodem  Au&orc  Problema  ipfum & poftea , fe&ioncm  perficie- 
mu»  ^encficio  Analyfcos . Ipfe  autem » hunc  feri  in  modum  ratiocinatur . 

jtefelutio  iuxt  e Veteres  , 


Sitiam  faiSura;  Quoniam 
A D,  eft  «qualis  B E; 
erit  vt  B E ad  E C i ita  A D,ad 
£C;  fed  vtBE,  adEC.  ita 
AG  ad  GCi  ergo  vt  AG, 
adGC,  ita  A D,  ad  E O . 

Quare  vt  .quadratum  AG 
ad  quadrarum  G C ; ita  qua- 
dratum A D , ad  quadratum  E C , fcu  ad  quad.G  C.minus  quadrato  GE,fcu  D Gifafta  Ik 
H A aqualis  A D St  D C , bifariam  in  K diuif* . Vtigitur  totum  ad  torum, fie  ablatum  ad 
ablatum ; hoc  eft  totum  quadratum  A G , ad  totum  quadratum  G C , ita  ablatum  quadra» 
tum  AD,  ad  ablatum  quadratum  E C ; erit  reliquum  rciftanguluin  H G D ad  reliquum» 
quadratum  D 1 ■ >vt  totum  quadratum  A G , ad  totum  quadratum  G C ; & ob  id , vt  abla- 
tum quadratum  A D , ad  ablatum  excedam  E C , hoc  elt  ad  excefTum  quadrati  G C , fu» 
pra  quadratum  D G , ergo,  vtHG,  adDG,  ita  quadratura  AD,  ad  excedunt!  pradi- 
iftum.  Loco  autem  quadrat»  AD,  iutelligatur  duplum  re&ungulum  DG.L  i loco  vero 
excciTus , mteliigatur  teiiantuluni  0 C F ; fcu  dupfum  reiiangulum  D C in  G K , ergo  vt 
H G ad  D G , ira  duplum  redtang  u|um  D C in  L ad  duplum  re&angulum  D C,  in  G K . at- 
que adeo  vt  fimplum , ad  (impium  j ob  id  vt  baffs , ad  haiim , cum  fint  eiufdem  alutudini* 
U C i nempe  vtLadGK.  Qyare  funt  quatuor  proportionales  HG,  DG,L,  & G k. 

Sunt; 


» 5k  Tc 


D igitil  ed  oog  le 

L 


mi  'f  C A"tM.  r 11  NAXfi"lN  in 

Suntqtu  dat*'  tres  line*  H D . D K ,L  i ergo  ad  determinatam  fefiioncau. 

Reliquum  igitur  cftiVtiUudfolaamus,-  ^ « r-  *'  ® •• 

- ~-  'T  Problema  deduifutHl  ^V  *' ' -r/  - f » 

* .•  , • n >.  .* 

/ • rr  {•  n «i Arm.  in  D ; Oporteat  iterak  in  0 illttd  diuidere  inter  ZT>  A*j 

«•**  -** 

intermedie  /cilione  DG,$  qtums  dato  latere  L . 

R E S O L V T I O ; * 


.* 

v-  ■ 


H 


D d — a G a k 


bsj*d- 


- a 
* 


; ■ • . . . . ; ,,  ^ 

Id— 1 a = ba  + da  — 1‘ 

^li-ld) 


PflrsH  D,  dicatur  b;  at  ver  6 D K. 

dicatur  d . Pars  autem  G K , cfto 
a ; orgo  D G , critd-a.  Quare  reflari* 

.gulum  Ii  G K i erit  b a d*  d a — a re* 
flangulum  vero  fub  D G & L,  erit  I d — 1 
a ',  proinde  erit  xqiiatio  Id -Eas  ba  f 
d a - a'  & per  antithcfin  fiet  ballat' 
da-^a'—  ldfcub  f 1 t d a — a-  sa  ld. 

Claritatis  gratia  loco  bt-jjtlt  d intelli-  . 

qaturjfi.,  $c«it  KJ  — j's;'ld.  Huius  autem  jcquationfe  radix  eft-j  K — ( 
flinc . 

p o at  i £ m x.% 

dk  aggregatum  e Uauddattr  nF, aggregati  fumatur  dimidium,ex  euius  quadrata 

auferatur  reti  angulum fub  D K>  .&  L,,  xefidni  fjtmatnr  latusifoc  enim  /Matum  ex  dtmtdta, 
Ut*  dtflt,rf!i*fitit  perteri)  GKr  ~ " * 

. rm  rr: t-  • • . J 

, COMPOSIT  / O rjervtf  ? 

Cr ?:,•;!  .co:\  • t: 

DAtnm  (it  latus  H K,  diui- 
fum  in  D . oporteat 
iterum  illud  diuiderc  in  G 
inter  D,  K ; vt  reflangulum  H 
G K,  aquale  iit  reflanguio  fub 
L , & D G . Refla:  dati  H K , 
addatur  MHtacqualis  Ltaggre- 
gatum  vero  M K , ex  M H fcilicct , & ex  H K , bifariam  qujdcm  dhiidatur  in  pufiflo  ,B 
& fuper  dimidium  F K , deferibatur  femicirculus  in  quo  aptetur  NK.  aequalis  jtflae.qu* 
poflit  reflangulum  fub  D K , & L , agatur  FN,  ad  interuallum  F.N  . ex  centro  F,  de* 
feribatur  circulus , cuius  diameter  O G . Dico  faflum  c(Tc , quod  Problema  requirit  adeo 
vt  reflangulum  H G K , squale  fit  reflanguio  fub  DG&L. . 1 • 

Quandoquidem  reflangulum  OkG  .xqualc  cft  quadrato  N K,  reflangulum  autem  OJC 
■G  aequale  eUrcflanguloMG  K.  Et  reflangulum  M G K , squale  cft  reflanguio  MKG, 
'minus  quadrato  Gk . Proinde  reflangulum  M KG, minus  quadrato  GKcrquale  erit  qua-, 
■drato  N K . hoc  cft  reflanguio  fub  D K , & L . Et  quoniam  MK , squalis  eft  aggregato  ex 
H D , & M H , plus  D K i Proinde  reflangulum  fub  M H , feu  L , & G K,  plus  reflanguio 
fub  HD,&  G K .plus  reflanguio  (ub  D K , & G K , minus  quadrato  G K > erit  squale  re* 
flangulo  fub  L , & D K , & per  antithefin  fiet  reflangulum'  fub.  L & D K , minus  reflan- 
gulo  fub  L , & G k,  aequale  reflanguio  fub  HD,  &G  k , plus  reflanguio  fubDK  &|G 
K.miwus  quadrato  G k ; Hoc  cft  reflangulum  lub  L , &Dk,  minus  GK,  hoc  eft  fubL 
& D G , squale  erit  reflanguio  fub  H D,  & G K , plus  reflanguio  fub  D K , & Gk,  minui; 
quadrato  G k , Troccft  reflanguio  fub  H 1^  minus  GK,&G  k, hoc  eft  reflanguio  H G k. 
Quod  oportebat  &c.  “• 


' 7'' 


Probltfy 


Digitized  by  Google 


JOJ 


DE  RESOl;  et  comp.  mathemat.  lib.ii. 

Problematis  propoftti  Demon (Ir  at  io. 

Quoniam  igitur  fic  cft  diuifum  propofirum  latus  i vt  rcflanguli  H G K , ad  reflangulum 
fub  L , 5c  D G , ratio , fit  aequa  lis , ad  atquale;  fiat  quidem  circa  centrum  G > femicirculus 
DBF;  Dico  frmicirculum  D E F,  Problema  efficere.  Ducatur  enim  B C fcmiarculum- 
contingens ; erit  A D , ipfi  B E , aequalis . Fiat  quod  bis  continetur  fub  DC&^uapianu 
refla  L,atqualc  quadrato  AD. 

Nam  cum  rcflangulum  HGK,  aequale  fit  rcflangulo  ex  f . , & G D , vt  H G ad  G D , 
ita  erit  I.  > ad  G K ; Sed  vt  H G > ad  G D , ita  eft  rcflangulum  H G D , ad  quadratum  ex 
G D ; Hoc  eft  exeeftiis  quadratorum , ex  G A , A D , ad  quadratum  G D , vt  autem  L ad 
G K , ita  id  quod  bis  continetur  L & D C;  ad  contentum  bis  D C,  G K,  hoc  cft  quadratum 
A Difaflum  eft  enim , quod  bis  continetur  fub  L & D C , aequale  quadrato  A D , ad  ex- 
ceffum  quadratorum  G D , G C i Vt  igitur  quadratorum  G A , A D,  exceflus  ad  quadra- 
tum G D , ita  eft  quadratum  A D > ad  excefliim  quadratorum  G D , G C;  ergo  vt  quadra- 
tum A G , ad  quadratum  G C , ita  quadratum  A D , ad  excedunt  quadratorum  cx  D G , 
G C ; cum  enim  fit  vt  quadratum  G A,minus  quadrato  a D , ad  quadratum  D G.ita  qua- 
dratum A D ad  quadratum  G C minus  quadrato  G D i omnia  fimul  antecedentia  faciunt 
quad.  G A.  omnia  fimul  confequentia  faciunt  quad.G  C,  ergo  per  i a.  quinti  vt  G A.qua. 
dratum,  ad  quadratum  G C,  ita  A D quadratum  fcilicet  vnum  cx  antecedentibus, ad  qua. 
dratumG  C,minus  quadratoGD,  vnumex  confequentibus , hoceftad  exceflumqua. 
drarorum  ex  C G , G E,  hoc  eft  ad  quadratum  ex  E C;  Vt  igitur  quadratum  A G,  ad  qua- 
dratum G C,  ita  quadratum  A D,  ad  quadratum  E C,  fcd  vt  quadratum  A G,  ad  qua- 
dratum G C , ita  cft  quadratum  B E , ad  quadratum  E G ergo  vt  quadratum  B E, ad  qua- 
dratum E C , ita  quadratum  A D , ad  id , quod  ex  E C quadratum . Quadratum  igitur  ex 
A D arquale  eft  quadrato  ex  B E , Ideoque  refla  linea  A D ; ipfi  B C , cft  aqualis . 

ldtm  tutem  atjoluere fecundum  rationem  inaquaittatis . 

Duobus  modis  intelligi  poteft  ratio  data  inaqualitatis , vel  enim  eft  eflabilis , vel  non 

fit  primum  effabilis , dataque  fit  dupla , quam  habere  debet  A D , ad  B E . 

Mefolntio  iuxta  Veteres. 

Sit  iam  faflum , atque  adeo  A D , du-  x 

pia  fit  ipfius  B E i faflaque  fit  H A ae- 
qualis A D . / 

Quoniam  igitur  AD,  dupla  eft  ipfius  / 

BE.  Proinde  vtBE.adEC ; ira  quidem  / 

dimidia  A D,  ad  E C i fcd  vt  B E , ad  E G / 

itaAGadGC;Proindevt  AGadGC,  ^ 

ita  dimidia  A D , ad  E C ; propterea , vt  j C ~a f c 

quadratum  A G ad  quadratum  GC,  ita 

quadratum  dimidij  A D , hoc  eft  -j  quadrati  A D.ad  quadratnm  E C i fed  quadratum  E C 
cftcxccfliis,  quo  quadratum  GC,  fuperat  quadratum  G E , feu  quadratum  D G ; ergo 
vt  quadratum  A G ad  quadratum  G C ; ita  7 quadrati  A D , ad  exccffum  quo  quadratum 
G C , luperat quadratum  G E ; Vt  autem  totum  ad  totum , fic  ablatum  ad  ablatum , pro- 
inde , & reliquum  ad  reliquum , vt  totum  ad  totum  fe  habebit ; Si  vero  ex  quadrato  A G , 
auferat  ur  quadratum  dimid  ij  A D feu  quarta  pars  quadrati  A D , remanent  reflangulum 
HGDplustribusquartispartibusquadrati  AD,  Si  autem  ex  quadrato  GC,  auferatur 
exccffus  iam  diftus  cuiufmodi  eft  quadratum  E C,  remanebit  quadratum  G E feu  D G , 
Proinde  reflangulum  H G D plus  -J  quadrati  A D , ad  quadratum  D G , rationem  habe- 
bit  ,vt  quadratum  a G ad  quadratum  GC,&vt  quadratum  dimidii  AD,  lcu-j  quadra- 
ti A D , ad  Dratdiflum  exccffum ; loco  autem  -j  quadrati  A D , intclligarur  reflangulum^ 
lub  L , & dupla  D C , loco  verd  ipfius  exceflus  intclligatur  reflangulum  D C F , feu  quod 
idem  cft  duplum  reflangulum  fub  D C & G K ; (cumenimDC,  fitbifariaminKdiuifa, 

& D F , bifariam  diuifa  in  G , erit  F C , dupla  ipfius  G K quare  reflapgulum  D C F erit 
- '•  " ‘ ’ -----  - ’ — - aequale 


,0«  C A R O L I UNALDINII 

squale  duplo  reflangulo  fub  D C & G K ) ergo  erit  vt  reflangulum  H G D plus  { qua. 
drati  A D ad  quadratum  D G , ita  reflangulum  fub  dupla  D C & L , ad  reflangulum  fub 
dupla  D C & G K ; Quare  etiam  ita  reflangulum  fub  L , & fimpla  D C ad  reflangulunu 
fub  G K & fimpla  D C i fed  reflangulum  L , D C , ad  reflangulum  G k , D C eft  vt  L , ad 
GK.ergo  erit  vt  reflangulum  HGD  plus  { quadrati  AD, ad  quadratum  DG,  ita  L ad  GK. 

Dcduflum  cft  igitur  Problema  ad  determinatam  feflionem.  Itaut  fuperfit  foluendura 
illud . 

Problema  dcdullum . 


Propofitu  fit  latus  H A'  ,'diuifum  ia  D,vtcua-  * 

~que  & oporteat  iterum  feeare  in  G,  iater  D,k',vl  !T””T 
relf  angulum  HGD  plus  {quadrati  A D,  ad  H A 
quadratum  D G habeat  rationem , quam  ladGRC, 

Deduci  i Problematis 
RESOLVTIO; 


* d * 

D d-aGaK 


PArsHDfitbiatDk,  fitd.  ParsGK , eftoa , ergo  reliqua  D G erit  d - a ; at  veri 
refla  z polfit  a quadrati  A D , fuppofita  ratione  data , fic  procedendum  erit , vt  I , ad 
a, ita  debet  efle  b d d1  — J b a — a d a 4* a’  ad  d'  - 2 d a «jt  a‘;vnde  ratione  ad  atqua- 

tionem  rcuocata  fiet 

b d a + d’  a—  ba!  — 1 da’  a'  4.  z*  a s 1 d‘—  a Ida  ijtl  a‘  &perantithefin' 

bdaiJtd'  5 — b ^ 

ifn  Id"  > a — a d > a'  *Jta'=a  ld*.' 

<Jtz'  ' — 1 J 

Quod  fi  fuerit  inefabilisdata  ratio , adhuc  Problema  foluemus . 

Data  fit  igitur  ratio  vt  R ad  S , quam  habere  debet  A D , ad  B E , 

Refolutio  iuxta  Veteres. 

Sit  iam  faftum T y 

Quoniam  igitur  A D ad  BE,  s_ j, 

debet  e(fe  vt  R ad  S , refla  quidem, ad 
quam  ipfa  quidem  AD,  fit  vt  R ad  S 
rationem  eandem  habebit  ad  EC, 
quam  ad  eandem  EC  habet  B E erit 
illa  srqualis  B E fit  autem  Y,  ad  quam 
A D , fit  vt  R ad  S . Proinde  vt  B E 
adEC  ita  Y ad  EC.  Sed  vt  BEad 
E C ita  quidem  A G ad  G C:  proinde 
vt  A G ad  G C ita  Y ad  E C , atque  adeo  vt  quadratum  A G ad  quadratum  G C , ita  qua- 
dratum Y , ad  quadratum  E C , hoc  eft  ad  differentiam  inter  quadratum  G C & G E fcu  D 
G . Vt  autem  totum  ad  totum , fic  ablatum  ad  ablatum ; erit  reliquum  ad  reliquum  vt  to- 
tum ad  totum, &vt  ablatum;  ad  ablatum.  QuarefiY  quadratum  auferaturex  A G, qua- 
drato , remaneat  Z quadratum . Si  ex  G C , quadrato  auferatur  E C quadratum  remane- 
bit quadratum  G E feu  D G . Proinde , vt  quadratum  A G , ad  quadratum  G C ita  qua- 
dratum Z ad  quadratum  D G , Se  ita  Y quadratum  ad  quadratum  E C . Loco  autem  qua- 
drat Y , fubftituatur  duplum  reflangulum  fub  D C , & L , & loco  pratdifll  E C , quadrati 
fubftituatur  duplum  reflangulum  fub  D C & Gk ; ergo  vt  Z quadratum  ad  D G , quadra- 
tum , ita  duplum  reflangulum  fub  D C & L , ad  duplum  reflangulum  fub  D C,  & G K i er- 
go ita  (impium , ad  fimplum atque  aded  vt  L ad  G K vt  igitur  L ad  G k , ita  Z quadratum 
ad  D G i quadratum . 

Deduflum  cft  itaque  Problema  ad  determinatam  feflionem . Supereft  igitur  oftenden- 
dum,  • r — ° ' - 
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Problema  diduci  uro. 

'Hit  Utut  prope  filum  A Jf,  diuifum  in  D,  dinidere  iterum  in  G inter  D , JF , vt  quadratum  i/, 
lud , quod  eft  different  it  inter  quadratum  A D,&  quadratum,  td  quod  quadratum  ADeflin 
tttione  R td  S i quadratumfinquam,  illud  appellatum  Z quadratum , ad  quadratum  DG , ra- 
tionem habeat  , vt  i ad 6 fi , 

RESOLVTIO . 

HJEc  rcfolutio , qucmadipodum  ci  compofitio  rcfpondcns , antecedentium  imitatio-' 
nc  perfici  potefi . 


PROBLEMA. 

Vitoquottis  parallelogrammo  A SED,  datoque  pttnilo  FinDt  produil  a\ ducere  F HGC 
eceurentcm  B A protecta  inC,  vt  trapetium  A 11 GB  ad  triangulum  CBGftt  in  data  ratione 
JB,adK. 

Auctoris  Methodo  per  implicitum  datorum  vfum  Problema  refoluitur . 

RESOLVTIO. 

It  iam  fadhtm . ut 

Quoniam  trapetium  AH  G B ad  triangulum 
C B G , cft  vt  A B ad  K ; ergo  componendo  tra- 
petium A H G B , plus  triangulo  C B G , hoc  eft 
triangulum  C A H,ad  triangulum  C B G,  erit  vt 
A B plus  K ad  K i fcd  vt  triangulum  C A H , ad 
triangulum  C B G,  ita  quadratum  A C ad  qua- 
dratum BC  ;ergovt  A B .plus  K,  ad  k , ita  qua-  - 
dratum  A C ad  quadratum  B C ; ergo  diuiden- 
do  vt  rt  B ad  K , ita  quadratum  A C , minus  quadrato  B C , ad  quadratum  B C . Quod 
fieri  poteft  &c.  ' • ^ 

Huc  igitur  deducendum  eil , vt  refoluamus . 

‘ Problema  deducium  i 

Protrahere  A B in  C,  ve  exeeffut  quadrati  A C /upra  quadratum  BC,  hoeefivt  quadratu rq 
A B , plut  duplo  reii angulo  ABC  au quadratum  B C ,Jit  in  data  ratione  A B adK , 

Deduili  Problematis 

RESOLVTIO.'  d 

PRopofitom  latus  Ab,  Iit  b,  & ratio  data  fit  vtb,  * b » a * 

ad  d j pars  B C cfto  a ; aggregati  A C quadra-  — — — 

tum  erit  b’  4«  s B a <%<  a’ , exceflus  huiu&nodi  quadra-  A B C 

ti  (upra  quadratum  partis  B C,  qua:  fupponitur  a,  erit  b’  >|<  a b a ■,  ergo  vt  b ad  d , ita  debet 
clTc  b’  i b a ad  a’s  multiplicatis  autem  extremis  & medijs  db‘t$+adba  aquabitur  b a’; 
& per  antithcfin  b a’ .-  a d b a aquabitur  d b1 ; omnibus  ad  b quidem  applicatis  a’  — a d a 
jquabitur  b d ; ergo  Ji  ( d‘  tft  b d ) rfc  d atquabitur  a . Hinc . 


S.qq 


i 
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Ad  auadratum  termini  eonfequtntis  addatur  rell  angulum  [ubijfdcm  terminis  , aggregati 
veri)  Uteri  terminus  tdcm  confequens  addatur-,  buiufmodl  /quidem  a ggrcgatnm  radicem  qua- 

^Ipotuiffet etiam  rcuocari  illa  xquatio  a!- a d as  bdad  proportionem  vt  a~  » d, ad 

b,  ita  d ad  a,  Ctaliud  colligi  Porilma.fcd  in  idem  redit.  ....... 

Ouamuis  autem  Porifma  optime  dittet  cfledioncm , rclolutio  tamen  vnde  deduitum^ 
eft  ilfud , non  fuppeditat  veftieia , qu*  liceat  in  componendo  repetere ; propterca  ad  mo- 
dum Theorematis  debet  Poriimaipfuindemonftrandum  ailiimi , 

F/iUio  Geometrica . 

Data  fit  refla  A B , quam  oportet  taliter  producere  in  C > vt  quadratum  A B , plusdu- 
olo  rc&aneulo  A B C fit  ad  quadratum  B C , in  ratione  A B , ad  B D;  fuper  diametrumu 
AD  defer, batur  lemicirculus , Sccx  B excitetur  perpendicularis  BF,  lunftaquc  D F, 
centro  D , interuallo  D F , deferibatur  [cmidrculus  fecans  B E protraham  in  C;  ertt  enim 
B C , latus  adxungendum . 

PROPOSITIO. 

Vatis  i/s , qua  Pori/ma  didi  at  &c.  veritatem  inquirere. 

resolvtio  : 

Refla  qus  poffit  rcflangulum  b d fit  z . Quoniam  igitur  eft  vt  a a d ad  z , ita  z , ad 
a • creo  a‘ - 2 i a xquabitur  z' ; fed  z'  aquatur  b d ex  conftrurtionc  .•  ergo  a‘  - * d 
a iduabitur  b d ; communi  addito  1 d a . ergo  a'  aquabitur  b d * * d 1 a ; Sed  quoniam  eft 
vt  b ad  d fumpta  communi  altitudine  b , ita  b1  ad  b d , & vt  b , ad  d .fumpta  comitiant  al- 
titudine a > ita  ba , ad  d a.vtque  vnumad  vnum , hoc  eft  vt  fimplum  ad  fimplumitadu- 
plum  ad  dupl umsergo  vt  b,ad  d.ita  a b a.ad  a d a, erat  aurem  vt  b.ad  d.  ita  b ad  b d;  modo 
vero  vt  b ad  d.ira  2 b a.ad  a d aiergo  erit  vt  vnum  anteccdcns,ad  vnu  confequens  nempe 
vtb’  adbd  vel  vt  z baad  2 da.  itaambo  antecedentia  ad  ambo  confequentia,  nimirum 
b’  4*  j b a ad  b d *■  2 d a.Sed  vnum  antecedens  ad  vnum  confequens  erat  vt  b ad  dicrgo 
vt  b.  ad  d , ita  b:  % 2 b a , ad  b d * d a ; erat  autem  a’  xqualc  b d Hh  2 d a ; ergo  vt  b . 
ad  d , ira  b’  *jt  1 b a , ad  a' . Hinc. 

theorema: 


Si  lit  latus  A R,&  ei  i»  dissitum  adiunS a BD,&  fteper  A V de  fer  ipso  femieirculo , 
•rotreOa  perpendiculari  B F , dultaquePD , centro  D , interuallo  D F . dejeripto/en 
loG  FC  /ce  ante  A D pretraifam  ad  partes  VtnC . Vico  e/e  vt  A B ad  B V , Ita  quadr 
B plus  duplo  reti  angulo  A B C . ad  quadratum  B C . 


COMPOSIT  IO 

Dico  igitur  rc&am  A B eile  produ&am  in  C 
vt  quadratum  A B.vna  cum  duplo  reti  an- 
gulo A B C fit  ad  quadratum  B C , vt  A B ad 
B D . Fiat  B E dupla  ipfius  B D . 

Quoniam  enim  re&angulum  G B C arquale  eft 
quadratoBF,  cui  pariter  xqualc  eft  reftangu- 
lum  A B D , propterca  re&angulum  G B C x-  . „ _ _ , ■ 

quabitur rc& angu  . I eftautcmrc&angulumG  B C xqualc  rcftangulo  BCEdua* 
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bus G B , ECxqualibuscxiftentibus;  ergo rc&angulum  ABD  xquabitur  rcftanguloB 
C E : vtrinquc  addito  communi  reiSanguIo  C B E i ergo  rc&angulum  A B D,  plus  re&an- 
lo  C B E,  xquabitur  rc&angulo  B C E , vna  cum  re&angulo  C B E;  hoc  cft  quadrato  B C. 
Vt  autem  cft  A B , ad  B D,  fumpta  communi  altitudine  A B,  ita  quadratum  A B ad  ra3 an- 
gulum A B D ; prxtcrea  vt  A B ad  B D , fumpta  communi  altitudine BC , ita  cft  rc&angu- 
lum  A B C ad  rcftangulum  C B D i vtque  fimplum  ad  fimplum , ita  duplum  ad  duplum^; 
ergo  vt  A B ad  B D . ita  duplum  reftangulum  ABC,  ad  duplum  rc&angulum  C B D { 
hot  cft  ad  rcdiangulum  C B E . Oftcnfum  cft  autem  vt  A B ad  B D , ita  tam  quadratum.. 
A B ad  rcftangulum  A B D ,quam  duplum  rc&angulum  ABC,  ad  roftanguIumCBE; 
cr  go  vt  A B ad  B D , ita  ambo  antecedentia , ad  ambo  confcqucntia ; nimirum  quadra- 
tum A B , plus  duplo  rcdtangulo  ABC,  ad  roftangulum  ABD,  vna  cum  rciftangulo  C 
B E . Demonftratum  cft  autem  fupra  hxc  xqualiacfle  quadrato  B C;  ergo  vt  A B ad  BD, 
ita  quadratum  A B , plus  duplo  rcCtangulo  A B C ad  quadratum  B C.Quod  oportebat  &c, 

troblematit  initio  propofiti  Demonjl ratio . 

Quoniam  igitur  cft  vt  A B ad  It,  ita  exceffus  quadrati  A C fupra  quacLB  C ad  quad.B  C; 
ergo  componendo  vt  AB, plus  K ad  K,ita  quad.AC  ad  quad.B  C;fed  vt  quad.AC.ad  quad. 
B C,  ita  triangulum  AHC  ad  triangulum  BGC.-ergo  vt  A B.plus  K ad  K ,ita  triang.  AHC, 
ad  triang.BGC;  ergo  diuidcndo.vt  A B ad  K,  ita  triang.  AHC,  minus  rriangulo  B G C,ad 
triangulum  B G C . Sed  triangulum  AHC,  minus  triangulo  B G C , idem  cft  quod  tra- 
petiumAHGB;  ergovt  A B ad  K ira  trapetium  AHGB,  ad  triangulum  ;BGC.  E* 
pun&o  igitur  F duximus  re3am  F H G C , vt  Problema  requirit  &c. 

De  Adetbodo  depromendi  Geometricae  effcElioncs , ex  Algehrd  'veteri : fine  aifus 
'veteris  Algcbrx , ad  Geometrice  Problemata  refoluenda . Caput  XII. 


Hic perfpicuum fiet , quantum perfpicere  coie&ura poffum , quod  fuperius  infinua- 

tum  fuit ; nempe  parui  faciendam  non  eife  imitatione  G hetaldi  veterem  Logifli-  iMm 
cen .'  Quandoquidem  ad  Problemata  Geometrice  enodanda  apprimi  conducit,  & vtilif- 
fima  quidem  cft , vt  videbimus . Verum  antequam  Methodum  aperiamus  nobis  incumbit  "'c,'. 
pnus  explicandi  quonam  pafio  operationes  illas  quatuor,  qux  quidem  in  numeris  exer-  mnTi“  ta- 
centur quantitati  etiam  continux  nos  accommodare  poffimus . Primum  ergo  dicendum.,  a“*"‘ 
cft  dc  arte,  qua  videlicet  quatuor  operationes  nimirum  Additionem,  Subrra&ionenL, , 
Multiplicationem , atque  diuifionem  Geometrice  pcrficcreval  camus . 

. i • 

Additio  quantitatum  continuarum  Operatioprima , 


Cum  opus  efl  addere  quantitatem  continuam  alteri  quantitati  continux  aduertendum 
eft , vt  fuperius  monuimus  additionem  fieri  non  poffe  inter  quantitates  hctcrogcncas ; hoc 
cft  quantitates  diucrfx  naturx ; non  enim  longitudo  puta  linea  poteft  addi  plano,  neque 
planum  folido . Sed  longitudo  longitudini  planum  plano  , (olidum  folido , addi  debet . 

• .Si  opus  fit  longitudini  laritudincmaddcrc  i vt  linex 
AB,m  addenda  D protrahatur  A B , vfquc  ad  C , ea 
conditione,  vtBC  fit  xqaalisD,  &fafhim  erit  quod 
oportet . 

At  vero  fi  plures  effcnt  linex  addendx  quam  dux, 
puta  D,  E,  F,  &c.codcm  padto  procedendum  cft  i 
nempe  conne&endo  illas  indirectum  i hoc  eft  faCta  ad- 
ditione vnius  ad  alteram;  huic  quoque  aggregato  ad- 
denda cft  altera  ex  reliquis  modo  eodem ; & ita  procedendum  deinceps  perpetuo , atque 
conftanti  ordine,  quoufquc  fupererint  magnitudines  addendx;  eadem  femper  eft  enim  ra- 
tio,compofitum  verd  ex  illis  omnibus  lineis,  cft  longitudo,  fine  linea  confurgens  cx  linea- 
rum propofitarum  additione . Ita  Vieta  in  libello,  cui  titulum  fecit ; Effectionum  Gcome 
<ric$ajm  canonica  rccenfio , ”039»  Sj 
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Sivero  fit  iniundum  plano  addere  planum;  oportet  pla- 
norum conditionem  aducrtere,  Si  namque  omnia  plana  fint 
quadrata;  qua  arte  fit  inftiruenda  additio  oftendit  Euclides 
lib  i.  Prop.  47.  Vt  fi  fint  duo  quadrata  addenda  interfcAB 
G F > & R C E D ; confiituantur  fic , vt  latera  ipforum  puta*, 
p B , b A efficiant  angulum  redum  D B A , fiuq,  C B ,B  A , 
redam  lineam  conficiant , & agatur  A P , huius  enim  qua- 
dratum erit  aggregatum  ex  quadratis  A BG  F,  & B C E D;  5c 
ita  deinceps  non  diflimili  modo  procedendum  erit , fi  plura* 
quidem  extiterinr  quadrata , quam  duo , 

Hoc  autem  modo,  nedum  quadratum  poftumus  addere  quadrato , fcd  etiam  quamlibet 
redi  lineam  figuram , alteri  addere  poterimus , dummodo  fint  fimiles,  fimiliterque  deleri- 
pta , vt  oftendit  Euclides  lib.  fex.  Prop.  3 i . Elementorum , 

At  vero  fi  plana  non  luerint  quadrata , fed  redangula,  vel  triangula  non  limitia,  trape- 
tia , &c.  In  huiufmodi  cafibus , reducendi  funt  didat  figurat  ad  quadrata , & eodem  modo, 
procedendum , vt  fupra.  Hanc  autem  tranlmutandi  artem,  praeter  quam  quod  docet  eam 
Euclides  Prop.  35. lib.  i.&  17.  festinos  explicuimus  in  Geometria  Pradica ; Ita  pariter, 
fi  quadrato  foret  circulus  addendus ; vel  addere  deberemus  Ellipfim , aut  Parabolam,  re- 
ducendi effient  hat  figuri  in  quadrata  ;qua  dc  re  loco  citato. 

Si  vero  fit  inftituenda  additio  inter  folida , hic  autem  fint 
cubi;  hunc  in  modum  operatio  perficietur.  Cubo  cxC,  ad- 
dendus fit  cubus  ex  B ; hinc  inde  reperiantur  tertii  proportio- 
nales A,  D jitavead  C,B  .tertia  fit  A ; & ad  B , C , tertia  fit 
P , & A , D , addantur  inter  fe ; vt  fupra  docuimus , & fiat  ag- 
gregatum E ; folidum  fadum  fub  B , C,  E , erit  squale  cubis 
cx  B , & C fimul  fumptis , Dcmonftratio  fic  fc  habet . Quo- 
niam folidum  B C D » parallckpipedum  rectangulum  eft 
« I CMc  « aquale  cubo.ex  C , &folidumCBA,  squale  eft  cubo  ex  B , huiufmodi  autem  folidis 
eadem  eft  bafis  fub  B , & C ; ob  id  folida,  erunt  vt  altitudines  , Quamobrem  ex  fiis  aggre- 
gatum folidum  B C E ,,  quidem  erit ; atque  aded,  folidum  B C E ,,  iquale  erit  aggregato 
cuborum  cx  B , & C , 

At  fi  cubi  addendi  ptures  clfcnt  quam  duo ; Non  diflimili  modo  forer  procedendum,-  fini 
<fta  namque  additione  vnius  ad  alterum  huiufmodi  aggregato  addendus  cft  tertius ; qua 
fado  oporteret  huic  aggregato  addere  quartum , &ita  deinceps  , 

At  vero  fi  corpora  addenda  cubo , non  effene  cubi ; oporteret  prius  illa  in  cubos rran/-. 
mutare , mox  procedendum  foret , vt  fupra . Huiufmodi  vero  tranfmutandi  ratio  in  Geo-i 
mettia  Pradica  explicatur .. 
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Sultrallio  quantitatum  continuarum 
Operatio  fecunda  , 

Vot  in  Additione  » totin  Subtradionc  cafus  accidere  poliunt;  autenim  fubtradio 
W fieri  debet  inter  longitudines ; ita  vt  longitudo,  longitudini  fit  fubd  ucenda , vel  ia- 
ter  plana,  vel  inter  folida. 

Si  fit  a linea  fubducenda  linea;  fiat  iuxtadodrinam  Eucljdis  libr,  «,  Propofitione, 
tertia;  docet  enim  ibi,  qua  arte  datis  duabus  lineis  inaequalibus,  poflimus  minorent, 
a maiori  ftibtrahcrc , qui  quidem  dodrina  applicari  poceft  lubtradioni , & fi  iinciplu-. 
res  fint,  quam  dua;..  ‘ " 
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At  vero  <5  oporteat  fubtrahere  planum  i plano  ,-ad- 
nertere  opus  eft , planorum  conditionem , atque  natu- 
ram ; fi  plana  fuerint  quadrata  facite  abfoluetur  fiibtra- 
&io nimirum  cooftituendo  femicirculum  fupra  latus 
maioris  quadrati ; Sc  in  ipfo  fcraicirculo  infcribcmlo  la. 
tus  quadrati  minoris ; etenim  ab  interfccationc , cum- 
peripbcria  fi  ad  aliud  extremum  diametri  ducatur  li- 
nea , hac  erit  latus  quadrati , quo  prsftat  quadratum- 
datum  maius  quadrato  minori  . Excmpligratia  fit  quadrato.cuius  latus  e fl  A B.fubtrahet* 
dum  quadratum,  cuiuslatus  eft  B C,  defeibatur  peripheria  AbC,  & latus  B C , inferi- 
batur,  vt  vides,  deinde  dufra  C A ; Dico  quadratum  ex  A C , c fle  illud  per  quod  differt 
quadratum  ex  AB,  a quadrato  cx  B C ; quod  facite  poteft  dcmonftrari  cx ijs , qu*  docet 
Euclides  loco  citato ; eodem padto  fi  fuerint  ali*  figurat  fimiles  tamen,  (imilitcrqucde- 
ferrpta: ; Ita  fi  fuerint  circuli  &c.  & non  diffimili  artificio  agendum  eft  infubtractionc , cum 
fuerint  plura  quadrata , quam  duo . 

Verum  fi  plana  non  effent  quadrata  ,fed  alterius  fpeciei,  vcrbigratia.Redlangula,  Rom- 
bi  .Pentagona , Trapetia  &c.  Oportet  plana  harc  ad  quadrata  rcuocare , Sc  fiet" (ubtra&io, 
vtfuprai  hanc  autem  figurarum  transformationem,  vel  permutationem  docet  Euclides  s 
& ita  fi  planorum  aliqua  fuerint  reflilmea , aliqua  curutlinca,  ipfa  rcduftione  faQa , nem- 
pc  w quadrata , ablolucrur  fubtra&io . 

Demum  0 imperetur  fubtruiiionem  folidorum  inftitucre , oportet  eorum  naturam  con- 
fiderare,  namque  fi  fit  fubtrahendus  cubus , a cubo  tali  modo  inftituctur  fubtraflio.  Sit 
cubus  a C , fubducendus  a cubo  cx  B ; hinc  inde  reperiantur  terti®  proportionales  A , D , 
& fiabti a$a  D , ab  A » remaneat  E j Dico  folidum  B C E , fore  differentiam  cuborum , 

Etenim  cubo cxC,  anjuale*  eft  folidum  BCD,  &cubo 
cx  B , aquale  eft  folidum  A B C , fcd  harc  folida  habent  can. 
dem  bafivn  fub  b , & C , ergo  A erunt  in  ratione , vt  altitudi- 
nes ; ob  id  folidum  fub  differentia  altitudinum  A,  & D.  ni- 
mirum E , a<  plano  fub  C , S(S,  erit  differentia  cuborum-  • 

Hin?  patet , quid  & agendum , cum  plores  fuerint  c ubi  fob- 
trahendi  abvno;  Arte  enim  fuperius  explicata,  in  vnarru 
fumnum colligendi  funt cubi fubtrahcijdi ; mox inftituenda 
eft  fnbtratftio  inter  hoc  aggregatum , & cubum,  i quo  fobdu- 
#io  fieri  debet,  1 

’ — Aiultiphcat io  quantitatum  continuarum 

Operatio  Tertia. 

HJEc  multiplicatio  dupliciter  contingere  potcftiAut  enim  continuam  quant’tarem  du- 
cere volumus  m quantitatem  continuam , vel  in  quantitatem  difcrctam , nimirum 
numerum ,•  Si  hoc  fecundum  proponatur  agendum  id 

expediemus  additione;  exempli  gratia;  Si  linea  qusr-  AB  r 

tbmputiAB,  deberet  multiplicari  per  6,  protrahatur 

*SumeSfe!C  Vt  A C:’f°XtUpli  fit  ‘P^us  A B , & fattum erit, quod  oportet,  & h*c 

d5i“r^Ti  r™ a b 

numerator  a,  indicat  mox  ipfius  A C.fumcrewor-  A D B r 

tet  mentem  A D , prout  indicatur  a Denominatote  a , 

4tfeAum  ent  quod  oportet  ; & hac  intelligenda  font  etiam  de  alijs  quantitatis  fpe- 

dl,CC';C <fch“  cominuam * fc multiplicatio infti- 
tuctur,  exprimo  i,  proponatur  linea , m lineam  ducenda , hoc  fiet  erigendo  ad  angulos  re- 
ctos 
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tn  frafium  , 

Quando  JM. 
ttnd*  tft  epnJU 

titax  hwimmi 
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ikbsvnamcx quantitatibus fupva  alteram,  itavt  fiat  quoddam  parallelogrammum  te- 
ttangulum  i hoc  enim  eft  produttum  ex  multiplicatione  duarum  linearum  mter  ie . . 

mt-  Hoc  vero  nos  aflequemur  elegantius  inueniendo  mediam  proportionalem  inter  illa$ 
d,€  frc/ertiO'  ^uas  }jn^as  # qua:  inter  fc  multiplicari  debent  ,*  quadratum  enim  ipuus  erit  productum  ex 
”1%*  !Z  du&u  illa? um  duarum  linearum , vr  pater  ex  Elementis , nempe  1 7.  fexti  Elementorum- 

dum  Euclidis  , . . ? 

«ti/e  planum  ^ vero  planum  ducamus  in  planum , difponcnda  funt  plana  ipfa  ad  angulos  rectos,  ita 
^:T  vt  vnum  alteri  pcrpendicularitcr  infiftat ,-  nam  folidum  iaclum  critproduttum  quxfitum  , 
Se  hoc  ficonucrtatur  in  cubum  hic  etiam  erit  id,  quod  producitur,  Catterum  niupcrfi-t 
cies , qu*  inter  Ie  multiplicari  debent , non  fine  rcttangulx  i ad  rcttangula  reduci  poliunt, 
& noftea  fieri  debet , vt  Cupra  dittum  eft . Si  detur  fupei  ficics  per  lineam  multiplicanda  ; 
coniungatur  linea  ad  rettos  angulos , & fiat  folidum , itludeuim  erit  produttum ; prxftat 
tamen  fupcrficicinad  quadratum  prius  reducere . 


Jpplicatio  ,ftu  Dmifo  quantitatum  continuarum 
Operatio  quarta . 


Vantieatis  continui  diuifio  dupliciter  accidere  poteft;  vel  enim  diuidenda  eft  quan- 
titas  continua  per  numerum,  vel  per  quantitatem  continuam. 


rittun  icvti' 
r.m  dupliciter 

r -*■  v<sT  Diuifioquantitatis  continui  per  numerum , fit  per  (ubrrattioncm , fi  numerus 
n/iiT&jw  integer ; Vt  fi  diuidenda  fit  linea  quidam  per  4 , fumenda  erit  quarta  pars  ipfius  li- 

nex,  & Cattum  crk  quod  oportet . At  fi  numerus  frattus  extiterit,  beneficio  fubtrattionis, 
,«vi . & additionis  fimul,  totum  id  expediemus ; Vt  fi  diuiderc  deberemus  lineam  per-; , prim6 
)»■  juma{llr  triplum  jpfis  linea; , prour  indicat  numerus  denominator ,-  mox  verbdiuidatur  in 
,w  duas  partes , prout  indicatur  a numeratore,  & fattum  erit , quod  oportebat . 

sivero  quantitas  continua  diuidenda  fit  per  quantitatem  continuam,-  aduertendum  eft,' 
quod  fi  fupcrficics  applicetur  linex  , reftituit  lineam , & (olidum  applicatum  fuperficiei 
K*tptr  qu->n-  pjeit  lineam , & applicaro  linex  facit  fupcrficicro . 

<‘""m  ' Sic  quadratum  lateri  applicatum  reftituit  latus Cubus  vero  applicatus  /areri  reftituit 

% Zltr,M,m  latus,  & applicatus  lateri  reftituit  quadratum  ciufdem  latens  i fed  de  his  iam  fuperius  Io- 
tSZ'1*  quuti  ftunuc . 

«XI  ftXti,.  ^ 

liemenieruM. 


Si  fit  iuiunttum  quadratum  diuidere  per  lineam , fiat < proiit  linea  data  diuidens,  feu 
«*.  partiens , nempe  illa  cui  fit  applicatio,  ad  latus  quadrati  diuidendi , ita  latus  ad  aliam  li- 
neam , & tertia  linea  inuenta  erit  Quotiens  applicationis , feu  diuifionis . Cuius  ratio  eft , 
„1»  quia  per  Q^otientem  nil  aliud  intelligimus , quam  illam  quantitatem,  quz  duttaindiui- 
‘‘711-  dentem  facit  quantitatem  diuidendam , vt  eft  in  propofito,  nam  rcttaogulum  fub  diuiden- 
Ji“T duin.  tc , & inuenta , xquale  eft  quadrato diuidendo . 

a™  , f‘:d  Cxterumrcttangulum,  cuius  latera  funt  insquaba  circa  rettum  dupliciter  pofliimu* 
per  quamcunque  lineam  diuidere.  Primo  illud  reducendo  ad  quadratum  deinde  proce. 
ftu.  dcndo , vt  fupra . Secundo  fine  huiufmodsTeehjttionc,  faciendo,-  vt  linea  diuidens  ad  la- 
Ttaftn»  ^ y num  rcttanguli,  ita  latus  aliud  ad  abam  Lineam,  & quarta  proportionalis  inuenta  erit 
« i'7.  quotiens  diuifionis  inftituta ,-  eft  * enim  rettangulum  fub  extremis , xquale  rettangult» 
jniifa  culms  ^ jncdijs 

Quod  ft  diuidere  oporteret  alias  figuras  nempe  Triangulum,  Quadratum  , Rotr.bunL. , 
4r*HM.  Circulum  8tc.  Prius  ciufmodi  figurx  reduccndx  funt  ad  quadrata,  ficpoftca  proceden- 
dum, vt  prius.  ' ' 

Si  Cubus  diuidendus  eft  per  quadratum , fiat , vt  quadratum  diuidens , ad  quadra  tu  nv 
quod  eft  bjfis  cubi ; Ita  latus  cubi  ad  aliam  lineam ,-  nam  hxc  inuenta  linea , erit  quotiens 
g 1*.  nJn.  diuifionis ; Ratio  eft,  quia  quadratum  diuidens  in  lineam  inuentam  * facit  folidum  xquale 
cub°  diuidendo,  _ 

illidi  Ji.  Si  veri)  Cubus  diuidi  debet  per  lineam,  fiat,  vt  linea  ad  latus  cubi;  Ita  quadratum, 
«»*a.qlI0d  eft  bafis  cubi  ad  aliud  quadratum,-  Nam  quadratum  inuentumerit  quotiens  diui- 
fionis. 

Si  parallclepipcdum  diuidere  lihct  per  quadratum , vel  quod  libet  aliud  planum ; fiat, 
vt  quadratum,  aut  aliud  planum  diuidens  ad  bafim  Parallclepipcdi  rcetanguli  > Itaeiui 
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, S altitudo  ad  aliam  lineam ,•  nam  hatc  erit  quotiens . 

* Qjjod  fi  parallelepipcdum  diuidi  debeat  per  lineam , fiat , vt  linea  diuidens , ad  altitu- 

dinem  parallclepipedi ; ita  illius  bafis  ad  aliud  planum,-  nam  planum  inucntum  erit  quo-  si- 
tiens diuifionis . Sed  de  his  haflenus , & ad  propofitum  redeamus . 

alebet  fer  fM4 . 

Proponuntur  nonnulU  Problemata  , quibus  G eomttrice  fit  fatis 
Algebr*  meteris  prxfidio . 


Propofitum  fit . 


PROBLEMA. 


Deum  r citem  lineem  in  dues partes  ile  diuidere , vt  pertinm  quadrate,  dato  quadrato  dif- 
f erant  ; Oportet  autem  dati  quadrati  latus  minus  effe  det  a fecanda . 


Proponatur  linea  fccanda 
18  > induas  partes,  vt  maio- 
ris quadratum  fuperet  qua- 
dratum minoris  quadraro  ex 
6 , nempe  36. 

Differentia  partium  cfto  i 
R , ergo  1 8 4*  i R erit  dupla., 
pars  maior ; ldc6  fimpla  pars 
maior  erit  9 •;  R > & fimpla 

pars  minor  erit  9— ~ R ; qua- 
dratum autem  partis  maioris 
cft8n$*'9R»J*5Q,  & qua- 
dratum partis  minoris  cft8r 
— 9 R 7'  Qa  horum  auteia- 
diflerentia  eft  i i R.xquabitur  — - 

36,  quadrato  ex  data  diffe- 
rentia , nempe  6 , Diuifionc» 
inftituta , fit  1 R , valor  1 ; Hinc  deducitur . 


9*7  R 

9*7  R 


Exemplum-* 

I. 

Q**d  «genJg 
quum  f*ral • 
Ule  btfadmm 
diuidi  dahtl 
ftv  tiniam , 


4-rR*-|CL 

S i 4 ■;  R 


8i+?R^^Q- 

9-7R 

9 — ; R 

-4Vr*TcT 

81  — 4tR 
81  -9Ri^- 

R+iQ. 


P O R I S M 'A. 

.Quadratum  datum  pro  differet  ia  applicetur  ad  lineam  diuidendam , nam  quotiens  differen- 
tiam partium  exhibebit . Data  autem  differentia  partium,  & aggregato  e ar  undem  dantnr 
partes  . 

Refla  data  fit  diuidendaAE,  in  duas  partes,  vt 
pirtium  quadrata  differant  quadrato  refla- 1 K .eriga- 
tur perpendicularis  A G , squalis  refla-  lines  I k 7&  * K 

ducatur  G E , qua-  bifariam , fccetur  in  F,  ducatur  cx 
punfto  F , ad  angulos  reflos  F C , fuper  G E , fecans 
A E in  C,  nec  diario  concurret,  vt  alibi  diximus,aga- 
tur  C G deinde  inreruallo  C E , vel  C G , deferiba- 
tur  peripheria  H G E , mox  vero  i ab  A E,  abfeinda- 
tur  A B , fegmentum  squale  refla:  H A,  deinde  verb 
B E , fecetur  > in  D , bifariam , & foflum  eft , quod 


« la.fr imi. 


Bj.pmi. 


H A B C D 


Portfmaiubcti  nempe  inuenta  eft  AH,  tertia  proportionalis,  qua?  eft  quotiensproue- 
mensex d.uifione  quadrat, reflx  A G , hocciU K , pcr datam reflam dmidendam  S E,-& 
n P T differunt  intcruailo  A B , qus  fafla  eft  squalis 

rrq*HrT'"BAO’PE'  Per  quadratum  ex  I K iQuoniaan- 

« A r A(’hAAGrA  H ’ T ProP°rtlonalcs  f er'f  rcflangulUm  HAE,  squale  quadrato 
**AG  !Ped  A conftruflione  squai  ur  ipfi  A H,  ergo  rcflangulum E A B /arquabi- 
tur  quadrato  cx  A G i fcd  mter  quadrata  partiumAD,  DE,  differentia  eft  rcflangulum 

fub 


y io.  frimi. 
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fub  F.  A tota,  & A B,  differentia  ipfarum  partium . Ergo  & eorundem  quadratorum  dlffe- 
'1’Lfn'tu  rentiacrit  quadratum  ex  A G;  At  quadratum  ex  A G cft  squale  quadrato  dat*  rett*  I K 
mt.  tx  conftruftione ; funt  enim  squales  A G , I K ; ergo  quadrata  partium  A D , D E , diffe- 

runt dato  quadrato  cx  I K ; Itaque  fefta  cft  rcfta  A E , vt  Problema  poftulat  &c. 

v*  S C H O L 1 O 2tf, 

r^focjui,  yjje  igitur,  quo  pacto  Diophanlaa  Logiftiet  ad  Proh  limatum  Geometricam folutioneme  oioZ 
Jueat . Kimo  enim  credebat  ideius  prsfidio  fienpoffe,  cum  numeros  Irattct  mutationi  quidem 
obnoxiosi  oppofitum  quifque  tamen  exportetur , Si  "cero  huae  per  Ar.alpjeos  veftigUin  demon- 
grando  regredi  liceret,  nulla  ratio  /appeteret  cur,  ei  recens  pr.  feratur.  Sufficit  nihilominus  , 
v,  K,bis  Geometricam  dictet  effectionem ; deinde  facile  cjl  ex  Elementis  eius  demon/rationem 
depromere , # , . 

Citcrum  hoc  idem  Problema  poffct  Cc  enunciari . 

Data  fumma  duorum  latorum , dataque  differentia  quadratorum  ex  ipfis , difiinguere  lad 
ter  a . 

Proponatur  rurfus . 

limplub  Data  fumma  duorum  laterum , & reti  angulo  fub  ipfis , reperire  latera . 

* *•  Duorum  laterum  fumma  data  fit  1 1 , & rcftangulum  fub  ipfis  comprehenfum  fit  20.' 
Oportcardiftingucre  latera . Latus  vnumefto  t R,  aliud  erjt  1-2  — 1 R;  reftangulum— 
fub  his  cft  1 1 R - 1 Q.,  ergo  ncceffario  1 2 R - 1 squabuntur  2 0 . Extrahatur  squa- 

tionis  radix,  qus  duplex  cft ; quoniam  xquatioeft  ampnibol,t , 8:  radices  i pix  erunt  a,8e 
10.  Hinc  deducitur . 

PORISMA. 

Sume  dimidium  aggregati  laterum  , & ab  eius  quadrato  fub  trabe  reti  angulum  datum : refi- 
dui  cnimjattts  ft  addideris  dimidio  aggregati  laterum, habebis  partem  maiorem  fi  veri fitfrfg 
xeris,  habebis  minorem . 

Laterum  aggregatum  datum  fit  A F i fub  his  re- 
ftangulum fit  x quale  quadrato  refts  H I ; diuidatur  A 
F , bifariam  in  D ; & fupra  A D , deferibatur  femi- 
circulusAGDi  in  quo  accommodetur  A G , squa- 
lis H I ; ducatur  D G , & centro  D ; ac  intcruallo 
DG,  deferibatur  pcripheriaGB,  fecans  A D , inB;  faftumque  erit , quod  Por/fma  iu- 
bet  ,■  Diuifimus  enim  laterum  aggregatum  in  duas  partes  squales  , & a quadrato  dimidij, 
nempe  A D , fubrraximus  quadratum  ex  A G , hoc  cft  cx  H I , & refidui  latus  D G , addi- 
dimus ipfi  D F , dimidio  totius  A F & fafta  cft  B F , & ab  A D dimidio  totius  A F fubtraxi- 
mus  idem  refidui  latus,  & fafta  cft  A B,  Vel  addidimus  D G , ipfiAD,  dimidio  totius  A 
F , & fecimus  A E &c.  D eo  laterum  aggregatum  A F , feftum  elfe  in  B , vt  petitur ; ita  vt 
rcftangulum  A B F , squale  fit  quadrato  ex  I I I . 

Rcfta  B D, duplicetur  in  C,crit  E F,  squalis  A B;  Quoniam  igitur  refla  A D,  fefta  cft  vt. 
■ a.jtcuuM.  cunque  in  B , erit  quadratum  * ex  A D , squate  rcftangulo  bis  A B D , vna  cum  quadratis 
partiumAB,  BD;  fcd  quadrato  cx  A D , squaliafunt  quadrataex  A G , G D ; ergo 
quadrata  ex  A G , GD,  funt  xqualia  bis  rcftangulo  A B D , vna  cum  quadratis  ex  A 
B > B D ; fcd  rcftangulum  bis  A B D , squatur  rcftangulo  A B E ; ergo  quadrata  rcftarum 
A G , G D , squalia  funt  rcftangulo  A B E , vna  cum  quadratis , cx  A B , B D i at  quo- 
niam E F , squalis  cft  ipfi  A B,  quadratum  cx  E F,  squabitur  quadrato  cx  A B ,-  ergo  qua- 
drata  ex  A G,  G D , squabuntur  quadrato  ex  B D , vna  cum  rcftangulo  A B E , plus  qua- 
drato  cx  E F ; fcd  rcftangulo  A B E,  plus  quadrato  cx  E F , cft  squale  rcftangulum  A B F; 
ergo  quadrata  cx  A G , G D , squabuntur  quadrato  ex  B D , vna  cum  rcftangulo  A B F; 
vtrinque  auferantur  quadrata  B D , D G ; quadratum  cx  A G , squabitur  rcftangulo  A B 
F • fed  quadratum  ex  A G , ex  conftruftione  cft  squale  quadrato  ex  H I ; atque  adeo  dato 
rcftangulo ; ergo  rcftangulum  A B F , eft  squale  dato  rcftangulo ; itaque  diftinximus  la- 
tera A B , B F ; quorum  fumma  data  cft  A F ■ & rcftangulum  lub  ipfis  squale  eft  dato  re. 
uangulo . Quod  iaccrc  oportebat . 

? c U Qz 
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Hinc  rurfiis  perfpicuum  fit,  qua  trte  C tome trias  effectiones  ex  Algete i veteri  deducere  vi-  'Ani maAmil 
liamus,  & tine  et  tam  confiat  omnia  ProLlemata,  qua  leneficio  veteris  refolutionis  poffunt  eno . h“  ""f  “'fi 
dari  ,po(fe  hae  methodo  quoque  Geometrice  re folui.  '™,  * ** 

Cstcrum  Problema  etiam  hoc  tnodo  poterat  cnunciari . 

Datum  latus  in  duas  partes  diuidere,  ita  vt  reti  angulum fiub  partitus  dato  plano  fit  aquale . 

Proponatur  rurfus . 

Dato  lateri  latus  admngere  ea  lege,  vt  datum  cum  adsuntlo,  adadiunUnm  datam  habeat  ErsmpianuU 
rationem . Oportet  autem  rationem  datam  efie  maioris  ad  minus . J f |, 

Latus,cui  debet  fieri  additio  fit  12  ; proportio  vero  maioris  ad  minus , vt  j , ad  1. 

Ltitus  addendu  efto  1 R , totum  igitur  aggregatum  cx  dato , & addendo  erit  ta  4. 1 R. 
vt  autem  eft  5 ad  t , ita  debet  efle  1 2 1 K , ad  1 R ; qua  propter  rcuocata  proportione 

ad  squalitatem  1 2 4 iH,  xquabuntur  j R,  vtrinque  auferatur  1 R,  & remanebit  «qua- 
tio huiufmodi  4 R =s  12.  Diuifione  autem  inftituta  fit  vnius  radicis  valor  3 , & latus 
addendum  qusfitum . Hinc  deducitur . 

F O X J S U A. 


Latus,  cui  fieri  deiet  additio,  ducatur  in  terminum  minorem  data  rationis ; <fr  produlf  um-r 
adipfam  differentiam  terminorum  data  rationis  applicetur ; nam  quotiens  ent  latus  adden- 


durruj  • 

Latus, cui  fieri  debet  additio, fit  A D;proportio  ve- 
r6  -fit  vt  R ad  S ; latus  A D protrahatur  ad  E , vt  D E 
fit  atqualis  minori  termino  dati  rationis  , nimirum,. 

S;fitE  Babfcindatur  squalis  maiori  termino  R.  Su- 
per A E deferibatur  femicirculus  a H E , & a punfto 
D ipfi  A E ducatur  perpendicularisH  D , qua;  fccct 
circumferentiam  in  H ; ducatur  deinde  b H , qus  bi- 
fariam diuidatur  in  G , cui  fiat  G C perpendicularis  ; 
us, cum  duo  anguli  CGB,  CBG  fint  minores 
uobus  retiis , reCfam  A E quidem  fecabit.  Scftio 
vero  fit  punflum  C , quo  centro , fit  interuallo  C B , 
deferibatur  femicirculus  BH  F , qui  neccfiario  tran- 
fibit « per  H.cum  dufta  C H fit  squalis  C B,  & fecet  B E , protractam  in  F ; & faClum  erit 
uod Porifma  iubet . Quandoquidem  rcfilangulumfub  AD,  latere,  cui  fieri  debet  ad- 
itio , & D E , termino  minori  dari  rationis,  squale  eft  S quadrato  ex  D H i cumque  ad  B gCmi.se,r 
D , differentiam  terminorum , & D H , fit  adinuenta  D F , tertia  proportionalis  ; applicui-  «•  17 *uja?. 
mus  quadratum  cx  D H , hoc  eft  rcdangulum  A D E , ad  B D , terminorum  differentiam; 

•fit  inucnimus  quotientem  D F . Dico  D F efle  latus  addendum , ita  vt  A F fit  ad  D F , vt 
~R  ad  S . Quoniam  enim  quadrato  cx  D H squale  eft, > tam  rc&angulum  ADe,  quam  B ycunito 
D F rcftangulum , erit  / A D , ad  B D , vt  eft  D F,  ad  D E,- atque  adeo  erit  < A D,  ad  DF,  & n.tiljar. 
vt  B D , ad  D E ; ergo  componendo  erit,  fvt  A F,  ad  D F ,ita  B E , ad  D E ,-  fcd  B E , ad  * '*•  f,r 
D E eft,  vt  R ad  S,  iitimo  funt  ipfamet  R,  & S ; ergo  erit,  vt  R ad  S,  ita  A F , ad  D F.  Quod  f '17. 
facere  oportebat  • 


Proponatur . 

Datum  latus  ita  diuidere , vt  partium  quadrata  datam  rationem  habeant. 

Datum  fit  latus  diuidendutn  a o , dataque  fit  proportio , vt  9 ad  t , fumatur  quicunque  1 v;®* 

numerus  verbi  gratia  1 6 , & fiat  vt  9 , ad  1 , ita  1 6 ad  alium  ncmptQ' ; fumantur  radices 
quadrati,  deerunt  4, 'fit -J ; Modo  fit  pars  vna  1 R, altera  erit  20  — j R,  fiat  vt  4 ad-f,  ita 
1 R ad  ao.  — t R , & rcuocata  proportione  ad  squalitatem  j R , xquabitur  80  — 4 R , fit 
perAntithcfin"  Rsquabitur8o.  Diuifis  80,  per  “R,  fiet  quotiens  15 , ficiRprctium, 
fit  pars  maior , alia  erit  5 . Hinc  deducitur . 


Rrr  P •: 
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porismA. 

V te  fi  terminus  primus  ad  fecundum  , (ic  fiat  quadratum  aliquod  ad  aliud , deinde  latus  di- 
videndum ducatur  in  latus  maioris  quadrati, (fi  productum  applicetur  ad  aggregatum  laterum 
ip  forum  quadratorum  , er  orietur  pars  maior ; ‘i  nde  minor  non  latebit . Eodem  pallo  potui jf  et 
troc'di  indagando  prius  partem  minorem . 

■ Ratio  dara  Iit , vt  R ad  S , & vt  R ad  S , ita  fiat  quadra- 
ttm\,  cuius  latus  cft  K , ad  aliud , cuius  latus  eft  L ; deinde 
refla  diuidenda  A ii , protrahatur  ad  E , vt  B E fit  aqua- 
lis  ipfi  K , & fiipcr  A E,  deferipto  fcmicirculo  A H E,  erit 
refla  B H , ex  Ii , dufta  perpendicularis  ipfi  A E , media 
inter  A B , R E . Protrahatur  etiam  A E ad  F , vt  E F , fit 
squalis  ipfil.,  & erit  BF  squalis  IpfarumK,  L,  aggre- 
gato ; Ducatur  H F , qua:  fecerur  bifariam  in  G , & ipfi  H 
V , a punflo  G , ducatur  perpendicularis  G D , qu.-c  fcca- 
bit  A F , cum  anguli  D F G , D G F , fint  minores  duobus 
reflis ; fitque  feflio  in  punflo  D , quo  centro,  & interual-: 
loDF.  deferibatur  fcmicirculusCH  F,  qui  ncceflarib 

tranfibit  per  H , cum  dufla  D H , fit  squalis  D F,  & faflum  eft  quod  Porifma  iubet;  Siqui-j 
*Breuiiis&  t*cm  ’ vt  tcrm‘nus  primus  R , ad  terminum  fecundum  S , fecimus  quadratum  ex  K,  ad  qua- 
ditudenrfo , dratum  ex  L , & latus  diuidendum , puta  A B , duximus  inBE,  hoc  cftK,  latus  maioris 
vt  CBad  a quadrati,&  produflu  quad.  BH,  applicuimus  ad  BF.aggrcgarum  ipforum  laterum  K,&  1; 
C.itaBEad  DicoAB,  feflam  efle  in  C ,fic,  itquadratumexC  B , ad  quadratum  ex  A C,  fit  vtqua- 
qiudtatum  ^ratum  cx  K>ac*  qua<ir. cx  L.atqj  adeo,vt  R ad  SiQuoniam  enim  B H,cft  media  proportio- 
B Ead qua*-  nalis  inter  A B, latus  diuidendum, & B B,hoc  cft  K, latus  maioris  quadrati ; & inter  Cb.BF, 
dratum  EF,  erit  tam  rcflangulum  A B E , quam  G B F , squale  quadrato  cx  B H , ergo  rcflangulum- 
teu  quadra.  A B E , erit  aquale  rcflangulo  C B F;quarc  vt  cft  A B , adC  B, ita  erit  BF,  adBE;  feu 
tum  K , |ad  vt  C B , ad  A B , ita  B E,  ad  B F diuidendo  vt  C B , ad  A C ,.ita  BE , ad  E F Se  vt  EF, 
ad  B E , ita  erit  A C , ad  C B ; fcd  E F , cft  ad  B E , vt  L , ad  K > ergo  vt  L , ad  K , erit  AC, 
dratum  CB  ad  C C ; S:  vt  quadrarum  cx  L , ad  quadratum.  cxK,  ita  quadratum  ex  A C , ad  quadra- 
aJ  quadra-  tum  ex  C B;ar  quadratum  ex  I.,  ad  quadratum  ex  K cft,  vt  S,  ad  R,  ergo  vt  S ad  R,  ita  qua- 
A ,c  j dratum  A C , ad  quadratum  C B ; ergo  vt  R ad  S , ita  quadratum  ex  C B , ad  quadratun^ 
tum  K.  ad  cx  A C .Quod  faciendum  erat . 

quadratum  Pollet  etiam  alio  modo  huius  Problematis  refolutio  inftitui . 

L,  tiivtR  Pars  vnaefto  x R, alia  erit  20  — i R,vt  vero  cft 9 ad  1,  ita  debet  efle  t Qad  400  — 40  R 
“d  n’  c,rp°  *i*  1 Qireuocctur  proportio  ad  squalitatem, & 1 Qaquabitur  3600  — 3 60  R tj*  9 Q^,  fa- 
ita  quadra-  Aa<luc  debita  rcduflionc  360  R - 8 Qj  aquabitur  3600,  omnibus  diuifis  per  8 , fiet  z- 
ritmcB,  ad  quatio  huiufmodi  45  R—  1 Q=  45  o ; cuius  eft  15  ; & cft  vnius  radicis  valor,  &pars 
quadratum  maior , vnde  minor  non  latebit . Hinc  Porifma  deduci  poteft,  vt  cuicunque  cognolcerc 
*c-  licet  &c. 


Eicp»plnfflU» 
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Datum  latus  in  dmCi partes  diuidere , vt  reet  angulum  fub  ipfis  aquale Jit  dato  plano . 


S C H O L 1 O N. 

Hoc  Problema  non  differt  ab  eo , quod  fuperius  refoluimus , nempe  Data  fumma  duorum  lato- 
rum, er  redi  angulo  fub  ipfis , reperire  latera . Placet  nihilominus  hic  rurfus  idem  rej 'oluere , vt 
diuerfam  tamen  demonjt rationem  afferamus . 

Datum  jit  latus  diuidendum  1 6,  (fi  planum  48 . Pars  vna  e fio  1 R,  alia  erit  1 6 — r R relt an- 
gulumJub  his  eft  1 6 R — 1 JJ,  quod  equabstur  48  , & explicata  aquatione  reperiemus partem 
vnam  tfie  4 , nempe  radias  valor  em , & alteram  efje  1 2 , Hinc  vero  deducitur . 

1 1 O R 1 S M A. 

A quadrato  dimidg  Uteris  diuidendcndi  fubtrahatur  datum  planum  , refidutverb  radix 1 

quadrata 
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quadrata  fi  auferatur  a pradtdo  dimidio  remanet  i R pretim  & pars  vna ; Si  vero  addatur  ei- 
dem dtmtdio  fit  pars  altera . 

Latus  diuidendum  fit  A B , linea  verd  potens 
planum  fit  G fumatur  dimidium  ipfius  A B , fitque  n 

A D , fupra  quod  conrtiruatur  lemicirculus  A ED, 
ac  in  ipfo  aequalis  ipfi  G , accommodetur  redta  A 
E,  agatur  DE,  & centro  D,  ac  interuallo  D E , 
deferibatur peripheria E C F , fecansAD,  inC, 

& fa iftum  cfi  quod  Porifma  iubet ; etenim  ex  qua-  A'  'p—  D — 

drato  dimidij  A B , nempe  ipfius  A D , fubrradfum 

fuit  quadratum  ex  A E , atque  adeo  ex  G , & refidui  latus  quadratum , nempe  D E , ab- 
latum fuit  ab  ipfo  dimidio  A D , & remanfit  A C . Dico  A C , partem  clTe  minorem  ; ita 
vt  rcCta paulum  A CB,  fit  atqualc  quadrato  ex  G ; Quoniam  A B fcilacft  per  aqualia  in 
D , & per  inaequalia  in  C , erit  rcdhngulum  A C ii , vna  eunt  quadrato  ex  C D , atqualc. 
quadrato  ex  A D , fcd  quadrato  ex  A D .aqualia  funt  quadrata  fimul  ex  A E , E D,  cr"o 
rett angulum  A C B , vna  cum  quadrato  ex  C D , atquale  erit  quadratis  ex  A E , E D , 
quare  demptis  .rqualibus  quadratis  ex  E D , C D , remanebit  redfangulum  A C B,  atqua- 
le quadratocx  A E .hoccftG,  cuircdfaAE,  eftatqualis;  ergoAB,  fcdfacftinC,  vt 
Problema  iubet  8cc. 

Datum  latus  in  duas  partes  diuidere , vt  differentia  quadratorum  partium , datam  habeat  Eln,'P,“In-> 
rationem  ad  rttt angulum fuh  partibus . V ’ 

Datam  fit  latus  diuidendum  1 2 ; & proportio , quam  debet  habere  differentia  quadra- 
torum partium  ad  redtangulum  fub  ipfis  partibus , fit , vt  3 , ad  a ; Pars  vna  nempe  maior 
cfto  1 R,  alia  erit  t a- r R;  Quadrata  partium  funt  1 Q ,&  144  — a 4 RtJ*  1 Qj  quorum 
dacft  J4R-  144;  vt  vero  eft  3 ad  a , fic  debet  effit  24R-  144,  ad  12  R — 1 Q 
ulum  fub  partibus ; Rcuocetur  proponio  ad  atqualitatem , 35  R - 3 Q,  atquabunT" 
l ~ 2 88 , & poft  debitam  rcdudtionem  3 Q tj*  1 2 R , atquabuntur  288.  Inftitua- 
bo!ifmus;&  r Qtft  4 R , atquabitur  96 , explicetur  aquatio , &rcpericrur  1 R , 

Hinc  Porifma  &c. 

iam  tutem  ex  hac  Antljfi  deducitur  prolixa  effeBio  Geometica , placet  alio  modo  idem 
arefoluere . 

•na  cito  6 *jr  a R , alia  erit  6—  t R quadrata  partium  differunt  per  24  R , & re- 
nn  fub  partibus  eft  3 — 1 Q_,  vt  vero  eft  3 ad  j,ita  debent effi:  24  R ad  jtf  — j Q, 

48  R , atquabuntur  1 08  ~ 3 Q > vrrinque  addantur  3 Q,  & erit  atquatio  ;Qa, 

1 08 ; Inftituatur  Parabolifmus  ,■  & 1 Q*fr  i<sR,  atquabitur  3 <s ; explicetur  at- 
k rcpcrietur  r R,  valere  2 > & eft  dimidia  differentia  partium ; itaque  tota  diffit- 
• 4 . Hinc,  ' --- 

1P  0 R I S U A . 1 

m lateris  diuidendi  ducatur  in  terminum  fecundum  data  rationis , produci um  veri 
r , ad  terminum  primum . Quotiens  autem  /eruetur ; mox  quadratum  dimidfi  late- 
^^odendi  addatur  quadrate  ex  dimidio  quotieutis  iam  fuperius  feruati  i & ab  aggregati 
latere  hoc  idem  dimidium f obtrahatur , nam  refiduum  duplum  erit  differentia  partium : vnde 
partes  non  latebunt . * ,• 

Latus  fit  latum  diuidendum  A B , in  ta, 
les  partes,  vt  Probktr.a  poftulat . Propor- 
tio data  fit , vt  Q,  ad  R , producatur  B A , 
ad  M , ita  vt  A M , fit  aequalis  ipfi  Qj  fu- 
maturque  A H , aequalis  ipfi  R ; ad  partes 
B , producatur  A B , ad  D ; vt  B D , fit  ae- 
qualis ipfi  A B , & B D , deferibatur  peri- 
pheria  H N D , agaturque  perpendicula- 
ris A N,  & a puncto  N,  ducatur  N M.quat 
bifariam  Icccrur  in  O , & ad  angulos  re, 
ftos  ducatur  O I , & centro  I , ac  intcrual- 
lo  I M , deferibatur  peripheria  M N C , 
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qux  ne  ceffario  tranfibir  per  N.mox  vero  diuidaturAC.in  G,bifariam,&  produeaturNA.ad 
E,vr  AE,-fit  squalis  ipfi  AT.ncmpc  dimidio  lateris  diuidendi, agarurq;EG,&  centro  G,in- 
terualloGE.defcribatur  peripheria  ti  P,&  eodem  centro  fiat  circulus  AXC,fumaturq;AL 
Squalis  ipfi  PA  cuius  dupla  fit  Alt, & reliqua  kB.fccetur  bitar,  in  S,&fa&ucft, quod  Porif- 
tna  iubcttlatus  enim  AD,<luplum  late  ris  diuidendi  1 1), duximus  in  terminum  lecundum  R, 
nempe  H A,&  produtfium  quad.cx  A N,applicauimus  ad  M A,atq;adco  ad  terminum  pri- 
mum Q-Quotiens  aurem  emergens  -t  e .diuifus  cft  bifariam  in  G,&  ad  eius  quad.addituro 
cll  quadratum  tx  Ali,  feuex  A T .dimidio  lateris  diuidendi.  Se  ab  aggregati  latere  EG, 
nempe  P G , fnbtradlum  cfl  dimidium  illud  A G , & rclidui  dupla  fafta  ell  A K , reliqui- 
magnitudo  k B , (eCta  ell  bifariam  in  S ; itaque  partium  AS,  S B , erit  differentia  A K; 
Dico  latus  A B , feChim  effe  in  S , vt  Problema  poftulat ; ita  vt  differentia  quadratorum- 
partium  A S , S I! , fit  ad  rcCtanguIum  lub  eifdcm  partibus,  vrQad  R , feu,  vt  M A , ad  H 
A ; Quoniam  G P , G E ,funt  «quales,  vt  etiam  G A ,GV,  erunt  P A , E V,  squales,- 
at  vero  A Ceftu-qualis  ipfi  V X terit  proindeC  A P , rcdtangulum , aquale  reclangulo 
X V E ,&infupcr  C P A , xqualeeric  ipfi  X E V ; led  reflangulum  XEV,  eftaquaic- 
quadrato  ex  A E,  erit  iraque  huic  trqualc  rectiangulum  C P A ; cum  ergo  redlangulum  C 
P A , feu  quod  idem  cft , quadratum  ex  A 1.,  plus  rcclangnlo  C A L , fit  aquale  quadra- 
to ex  A E ; proinde  folidum  laClum  fub  M A , & quadrato  ex  A L , vna  cum  folido  com- 
prchcnfo  fub  M A , & redtangulo  P A C , feu  C A L , squale  erit  folido  laito  fub  M A,  & 
quadrato  ex  A E ; feu  A T , atque  adeo  folidum  factum  fub  C A L , & M -i  , erit  aquale., 
folido  fafto  fub  M A , & quadrato  ex  a T ; minus  folido  comprchcnfo  fub  M A , & qua- 
drato ex  A L i fcd  eidem  folido  fub  C A L , & M a , squale  cfl  folidum  comprehcnfain-, , 
fubD  A L.&H  A,crgofoIidimtcony>-eh;nfum,fubM  A ,&quadratoex  AT,  minus 
u Jt  vtir/i  folido  fub  quadraro  ex  A L , & eadem  M A , erit  squale  folido  contento  fub  D A L , & 
fntiiaunm,  pj  ^ ; Quamobrem , vt  cft  M A,  ad  H A , ita  erit  D A L,  feu  quod  idem  cft  B A K , ad  qua- 
dratum ex  A T ; minus  quadrato  ex  A L;  at  vero  roftangulum  B A K , cft  squale  diffe- 
rentis quadratorum  partium  A S,  S B , & quadratum  ex  A T,  minus  quadraro  ex  A I-, 
Squale  cft  rc&angulo  A S B , fub  ipfis  partibus ; ergo , vt  M A , ad  H A , ira  cft  differen- 
tia quadratorum  ex  partibus  A S , S B , ad  reftangulum  fub  eifdcm  partibus ; Sedium  eft 
ergo  latus  A B in  S . vt  Problemata  iubet . Quod  laciendum  erat , 
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Ne»  me  letet fore , vt  aliquis  hanc  refpuat  demonfi  rationem , quod  nimirum  per  / 'olidorum 
comparationem  procedat , vt  inuefiiget , oflendat que  proportionem  in  quatior  Ulis  terminis  f 
ferumhte  Ariitarchus  aduertat  tn  demonfiratione (olum  attendendam  tfe  veritatem ; licet 
enim  tn  demonitrationibus  claritas  in  minimis  haberi  non  debeat ; mh/lominus  (ubo/ctera,  ve. 
riflima  tamen,  parui  facienda  non  funt , quales  profeci»  funt  tjla , qua  tomp  arat  tonem  (olido- 
rum inuoluunt  i funt  enim  in  Geometria  mmus  vfitata  quidem , eum  hac  (cientia  in  planorum 
contemplatione  fit  oecupata,Stcreoiuetria  /olidorum  confiderattonem  relinquens-,  non  ob  id  erro, 
quod  ha  fint  fubohfcura , de  medio  tollenda  funt  \ fcd  potius  cum  per  rationem  proicdant,  quod 
eaput  e fi , non  mediocriter  tpfas  debemus  commendare  ere. 

Foteft  nihilominus  ciufdcm  Problematis  A nalyfis  inftitui,cuius  veftigijs  repetitis  Syn- 
thefis  conficiatur  fine  proceffu  per  folidorum  squalitatem . Analyfis  autem  ea  cft,  quam 
fuperius  perljpecics  attulimus ; nunc  autem  altera  illi  confimilis , fiuc  potius  eadem- 
numeris  exhiberi  poffet , 

Proponatur . 

Datovno  ex  lateribus  tr anguli  angulum  rtflum  ambientibus , datoqxe  alterno  bafeos fig~ 
m'»to,rcperire  triangulum . 

Datum  fit  vnum  ex  lateribus  circa  rc&um  15 , alterum  vero  bafeos  fegmentum  fit  1 6 . 
Dico  fegmentum  alterum  bafeos  effe  t R ; tora  itaque  bafis  erit  itf  *|*  r R ; erunt  autenu. 
proportionalcs  1 6 -p  t R,  i j . i R , atque  adeo  16  R i Q^xquabuntur  223  ; Qua- 
mobrem extrahatur  huius  aquationis  radix , qux  reperietur  9 ; erit  igitur  fegmentum  at- 
terum  9;propterca  quod  numerus  radicum  cft  8, cuius  quadratum  6 a, additum  225  nume- 
ro abloluto  facit  2 Sjicuius  radix  quadrata  eft  1 7,3  qua.fi  dematur  ? dimidium  numeri  ra- 
dicum, remanet  9 . Hmc . 
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Jfuadratum  ex  dimidio  alterni  btfem  fermenti  dati  , addatur  quadrati  ex  Utere  diu  rtr^ 
'ea  re/}um;aggrrgati  enim  Utus  multatum  dimidio  ipfiusfegmcnti  dat  i^x  h ilei  it  figmentum 
alterum . 

Datum  fit  D G , vnum  cx  lateribus , circa  redtum ; 
fitque  B D,  alternum  baleos  fegmentum ; oportea:  re- 
perire  triangulum ; Super  B D , excitetur  D G , ad  re- 
ftos  angulos ; diuidaturque  B D , bifariam  in  C , cen- 
tro C , interuallo  C G',  «udta  nimirum  a C , ad  G,  de- 
feribatur  femicirculus  AGE,  fecans  B D , vtrinqut. 

firoduiSam  in  A , & E ; Deinde  fuper  A D fcmicircu- 
us  deferibatur, excitetur  B F,  perpendicularis,  & aga- 
tur A F,  & ducatur  FD  i &fadtumcrit  quodPorifma  iubet.  Dico  triangulum  A FDj 
efte quod  quxrirur ; cfl  enim  triangulum  A FD  .redlangulum  ,cum  habeat  angulum  A F 
D , in  fcmicirculo ; & quia  F B , perpendicularis  eft  ad  A D , erit  B D , alternum  fegmen-' 
tum  ad  latus  A F , eft  autem  B D , id  quod  datur  fegmentum  alternum , aliud  fegmeniuni 
ver6  eft  A B ; fupercft  oftendendum  latus  A F , efte  xquale  dato  lateri  D G ; Quoniam- 
enim  redlangulum  A D E , xquale  eft  quadrato  D G ; erunt  proportionales  AD,  D G , 
D E , ita  vt  D G , fit  media  inter  A D , D E ; at  vero  redlangulum  A D E , eft  xquale  rc- 
dtangulo  D A B ; fiquidem  A B , D E , funt  xquales ; nam  C A , C E , funt  xquales  ;Item- 
queCB.CD, crgoAB, DE, erunt  xqualesi  eadem  eft  autem  AD,  ac  BE;  fedre- 
AangulumADE,  cftxqualequadratoexDG;  vt&  rcdlangulum  DAB,  xquale  eft 
quadrato  A F.ergo  quadratum  ex  A F,  aquale  erit  quadrato  ex  DG , ergo  redtx  A F, 
D G , erunt  xquales  i igitur  conftrudtum  eft  triangulum  redlangulum , in  quo  latus  vnum 
circa  rcdlum  eft  datum  DG;  & datum  alternum  bafeos  fegmentum  BD;  Quod  lacero 
oportebat . 

Polfct  etiam  inftitui  conftrudtio  hunc  in  modum.  Datum  fit 
altcrnbm  fegmentum  G F , fitque  datum  vnum  cx  lateribus  circa 
redtum  F A ; conftituatur  F A fuper  G F , ad  rcdlos  angulos  in- 
pundlo  F ; feceturque  G F , bifariam  in  C , ducatur  autem  A C ; 

& centro  quidem  C , interuallo  C G , vel  C F , deferibatur  circu- 
lus , fecans  C A , in  D , & produdlam  fccet  in  B ; fidium  erit  au- 
tem quod  Porilma  iubet . Super  A B , deferibatur  femicirculus  B 
E A , & agatur  D E , perpendicularis , iunganturque  B E , E A , & 
fadlumerit  triangulum  quod  quxrirur,  nimirum  BEA.  Nam 
angulus  B E A , eft  redlus,  quod  m femicirculo  fit ; & quia  E D , eft  perpendicularis,  erit  B 
D , fegmentum  vnum , nempe  datum , aliud  vero  D A . Supercft , vt  oftendamus  A E , 
cqualem  efte  rcdlx  F A . Quoniam  enim  F A , tangit  circulum  in  F , redlangul  um  B A D , 
xquale  eft  quadrato  F A ; erit  F A , media  inter  B A , & D A , media  quoque  eft  E Aiergo 
F A , eft  xqualis  E A . 

Aliteretiam  inftitui  poteft  conftrudtio , fcilicet  hunc  ia- 
modum . Datum  fit  alternum  fegmentum  bafeos  B D .fitque 
DH  .latus  vnum  circa  rcdlum, • inclinetur  autemDH,  fu- 
per B D , ad  redtos  angulos , ad  pundtum  nimirum  D : Di- 
uidaturvero  BD,  bifariam  inC,  & centro  C deferibatur 
circulus  B G D E ; agatur  H E tranfiens  per  pundtum  C ; fiat 
centro  H , interuallo  H e , arcus  fecans  D B , protradlam  in 
A , agatur  A H , & fuper  A D , deferibatur  femicirculus  A F 
D , fecans  A H , in  F . Dico  triangulum  A D H , efte  qux- 
litum ; angulus  enim  A D H , eft  redlus  ,•  eftque  D H , latus 
circa  redtum  datum : eft  etiam  A F .fegmentum  alternum,  cum  D F , fit  perpendicularis 
ad  A H ; reliquum  eft , vr  oftendamus  A F , xqualem  efte  ipfi  B D . Quoniam  E H G , eft 
redlangulum  xquale  quadrato  ex  D H ; ergo  media  erit  DH,  inter  £H,  HG;  fed  ea- 
dem 
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dem  media  cft  inter  A H , & H F,  & a H , xqualis cft ex conftruftionc ipfi H E , ergo  F 
H , s qnabitur  H G , ergo  A F , E G , hoc  cft  A F , B D , xqutles  erunt , repertum  eft  igi- 
tur triangulum  Scc.  Quod  facere  oportebat . 

Proponatur. 

Iirrptamj  Fropoptum  latus  lis  dtuidert  in  dius partes  ea  /ege , vt  maior  pars  a prima  diuipont , fit  ad 
' 11  minorem  e Jccunda  in  ratione  data : at  veri  maior  e fecunda  diuifione  ad  minorem  e prima  fit 

W*  fkfm/t.  i » ratione  pariter  data , 

imam  ;n  Datus  iit  numerus  130  diuidendus  Scc.  fit  autem  maior  e prima  diuifione , ad  minorem 

4M'  e fecunda  in  ratione  tripla : fcd  maior,  c fecunda,  ad  minorem  e prima  in  ratione  qua- 
drupla . 

Minor  e fecunda  diuifione  fit  1 R , ergo  maior  i prima  erit  5 R ; ob  id  minor  e prima_ 
habebitur  fubtrahendo  hanc  partem  a 1 3 o j & erit  1 3 o — 3 R ; ad  hanc  autem  cum  maior 
i fecunda ; debeat  cfTc  quadrupla,  ob  id  erit  j a o — 1 a R maior  ,e  fecunda ; oportet  autenu 
ambas  partes, 6 fecunda" diuifione  conficere  1 3o;numerum  datum  diuidendum,fcd  efficiunt 
y*o  — 1 1 R , ergo  5 10  — 1 1 R,  xquabuntur  1 yo.vtrinque  addatur  dcfTcdhis,  & fiet  xqua- 
tiojsoea  ijo^fiiR,  vtrinque  auferantur  130  ,&&  remanebit  xquatio  1 1 R=a  390; 
diuifione  inftituta  fiet  1 R , pretium  357,. 

Pars  pofita  1 R-,  erit  3 5 a ; qux  pofita  cft  3 R , erit  1 06  7,  • at  qu*  ponebatur  j a 0 — 
it  R, erit 94 7, ; & fatisfaciunt Problemati . 

Nam  1 06  7,  maior  pars  e prima  diuifione  ad  3 5 a minorem  partem  i fecunda  cft  in  ra- 
tione tripla . At  vero  94  £ maior  c fecunda , ad  1 3 J minorem  e prima  eft  in  ratione  qua- 
drupla . 

Hinc,  f 0 R I S M A. 

Denominator  vtrinjgut rationis , vnitate  multatas,  ducatur figillatim in  datum  nume- 
rum , ($■  produll i numeri  diuidantur  feorfim  per  numerum , tjui  pt  ex  mutua  multiplicatione* 
denominatorum  vnitate  multatum , & orientur  partes  minores  vtriufifue  diuifionis . 


, , Lemma , 

Si  fint  quatuor  termini  proportionales ; vt  cft  primus  ad  fecundum,  ita  differentia  pri- 
mi, & tertij,  ad  differentiam  extremorum,  minus  differentia  inter  primum,  & fecun- 
dum 8cc. 

Hoc  fupra  demonftratum  eft . Secunda  enim  pars  inferuit , conuertendo,&c.vt  ibi  Scc. 

Latus  diuidendum  fit  A D j proportiones  autem , vt  R ad  S , & vt  Tad  S;  protrahatur 
A D , ad  E , ita  vt  D E , fit  xqualis  difierentix  duorum  terminorum  S , 8c  R ; & inter  A D , 
D E , media  reperiatur  D L ; deinde  protra&i  AD,  ad  F , vt  D F , fit  xqualis  difFcrentix 
duorum  terminorum  S & T ; at  ycro  inter  AD,  &DF,  reperiatur  media  D K mox , vt 


T 

R 

S — 


S , ad  T , ita  fiat  R ad  aliam  D O d qua  abfeindatur  I O , xqualis  minori  termino  S ; & ad 
refiduum  g I applicetur  quadratum  csDL,  & etiam  ex  D K ; nempe  ducatur  L I , qux 

jaifariarft  , 
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bifariam  fecctur  in  N , & hinc  ad  rcftos  angulos  ducatur  N H ; item  ducatur  K I , qux  bii 
foriam  lecetur in  M,  8c  hinc  ad  angulos  rcftos  ducatur  MG  Scc.  & centris  fl , G,  inter- 
uallis  autem  HI  ,GI,’defcribantur  fcmicirculi  I LC,  SclKB;  qui  nccdTario  tranfi- 
bunt  per  punfta  L , K;  vt  fxpc  ditium  eft ; & fuftum  erit  quod  Porifina  iubet . Dico  lotus 
A D , feftVm  effc  in  duobus  punftis  B , C,  quemadmodum  Problema  requirit.  Adeovt 
AC,  fit  ad  B D,vt  RadS.Sc  A B.adC  D,  vtT  ad  S i Quoniam  enim  C D I , redi  ungu- 
lum cft  squale  quadrato  ex  D L ; Se  eidem  squale  cft  rcftangulum  A D E , ergo  rcftun- 
gulumC  D I squabitur  rcftangulo  A D E;  ergo  vt  D I , ad  A D , ita  DE,  ad  G D , Se 
permutando , vt  D I , ad  D E , ita  A D , ad  C D , Se  diuidendo , vt  1 E , ad  E D , ita  A C , 
ad  C D , atque  adeo  « vt  I E , ad  D F,  ita  A C,  ad  B D , fed  I E , ad  D F , cft  vt  K ad  S;ergo  * e*  u,mn. 
vt  R',  ad  S , ita  erit  A C , ad  B D , Non  aliter  oftendemus  efle  A B , ad  C D , vt  cft  T , ad  S, • 

Quod  autem  I E , fit  ad  D F , vt  R ad  S , oftenditur  ex  eo  quia , vt  cft  S , ad  T , ita  faSta 
fuit  R , ad  D O ; At  vero  differentia  inter  S , Se  D O , fadta  cft  D I,  a qua  fiibtracta  cft  D E, 
differentia  inter  R , & S ,’Se  relinquitur  E I , vt  fit  ad  D F differentiam  duorum  terminorum 
S , 8e  T , vt  R ad  S ; Quod  docuit  prsmiffum  Lemma ; ex  quo  liquet  etiam  I F , efle  ad  DE, 
atque  adeo  AB,adGD,vtT,adS. 

Ditum  litus  in  duas partes  diuidere ; vt fi  reff  angulo [ub  partibus  additur  planum  ditum 
aggregatum  tpjum  aquale  fit  quadrato  partis  maioris . Oportet  tutem  datum  planum  mirus  e fi  I X, 

/c  quadrato  Uteris  dsuidendt . 

Datum  fit  latus  diuidendum  1 1 ; ea  lege , vt  fi  produfio  fub  partibus  addatur  80 , fiat 
quadratum  partis  maioris . 

Pars  vna  cfto  t R , nempe  maior ; minor  autem  erit  i a — i R ; Si  ducatur  t a — t R , in 
i R ,fit  t2  R — r Q,huic  autem  produco  fi  addatur  So,  fit  1 2 R — 1 QJ.  80,  Se  hocx- 
quale  debet  efle  quadrato  partis  maioris,  Se  ordinata  aequatione  fiet  1 Q—  6 R — 40, 
Dimidium  numeri  radicum  cft  3 , cuius  quadratum  fi  addatur  40,  fit  49  cuius  radix  qua- 
drata cft  7 , cui  fi  addatur  s , dimidium  numeri  radicum  fit  1 o ; Hinc , 

f q K I S M A% 

Sumitur  dimidium  diti  pltni ; (fi  ei  idditur  quadratum  quarta  partis  lateris  diuidendi , 
mox  autem , fi  huius  aggregati  Uteri  addatur  dimidium  numeri  radicum , feu  quod  idem  efi  x 
quarta  pars  Uteris  diuidendi  habebitur  pars  maior  i vnde  minor  non  latebit , 

Datum  fit  latus  A B diuidendum, & refla  D F,  pof- 
fit  dimidium  dati  plani  Sec,  DiuidaturDB,  bifariam 
jn  E , hoc  modo  E B , erit  quarta  pars  totius  AB;  ad 
punitum  D , fit  excitata  perpendicularis  F D ; agatur 
E F , Se  centro  E , interuallo  E F,  deferibatur  circulus 
fecans  A B,  in  C ; Et  factum  erit  quod  Porifma  iubet. 

Dico  A B feftam  efle  in  C , prout  Problema  requirit 
nempe , vt  rcftangulum  A C B,  plus  duplo  quadrato 
ex  D F , atque  adeo  plus  dato  plano , xquale  fit  qua- 
dratoi maioris  fcmcnri  C B ; Quoniam  enim  D B , fcfta  eft  bifariam  in  E , Se  ei  addita  cft  C 
P , erit  rcftangulum  B C D , vna  cum  quadrato  ex  D E , squale  quadrato  ex  C E , hoc 
cft  ex  F E , hoc  eft  quadratis  ex  D F , DE;  ablato  communi  quadrato  ex  D E remanebit 
reft  angulum  B C D , squale  quadrato  ex  D F , atquc'idco  quadratum  ex  C B , minus  rc- 
ftangulo  C B D , squale  erit  quadrato  ex  D F , ergo  duplum  quadratum  ex  C B , minus 
dup  lo  rcftangulo  C B D , squabitur  duplo  quadrato  ex  D F ; ac  proinde  dato  plano , cu- 
tus  dimidium  poteft  refla  D F ; quamobrem  duplum  quadrati  exCB,  squabitur  duplo 
tccI  angulo  C B L)  i hoceft  rcftangulo  A B C , plus  duplo  quadrato  ex  D F;  ergo  quadra- 
tum ex  Cb  ; squabitur  rcftangulo  a BC,  plus  duplo  quadrato  exDF,  minus  quadrato 
ex  C B ; eft  autem  reflangulum  ABC,  minus  quadrato  ex  C B,  idem  quod  rcftangulum 
A C B i ergo  quadratum  ex  C B squatur  rcflangulo  A C B , plus  duplo  quadrato  ex  DF, 
feu  plus  dato  plano . Scftum  cft  ergolatus  A B , quemadmodum  imperatur . 

Datum  latus  in  duas  partes  diuidere  ea  lege , vt  quadratum  vnius  partis  aquale  fit  quadra-*  E,cmplu__i 
H alterius , plus  dato  plano.  £ 

Datum 
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Datum  fit  latus  diuidcndum  i a ita  vt  quadratum  partis  maioris , squale  fit  quadra- 
to minoris  partis.plus  96. 

Pars  vna  efto  1 R , alia  erit  1 z — 1 R ; quadratum  illius  cft  1 Qj  at  vero  quadratum  al- 

terius  partis  9 nempi  minoris  1 2 — 1 R , eft  144—  24  R 1 Q.  cui  fi  addatur  96,  fit 

140  — 24R  4<  r Q.  huic  autem  cft  squale  1 nempe  quadratum  partis  maioris  ^or- 
dinata aequatione  fiet  aequatio  24  R =s  240 ; diuifione  inftituta  fit  1 R , pretium  1 o ; Ita- 
que pars  vna  erit  1 o . alia  ex  ncccflitatc  erit  2 . Hinc . 

r O R l S M A. 


jQuadrate  ex  latere  diitidenda,  addatur  planum  datum , & aggregatum  applicetur  ad du- 
fltm  tp/ius  lateris  diuidendr,  fte  enim  enetur  pars  maior . 

Datum  fit  latus  diui  lendum  AB;  fitque  A 
D , qua:  polfit  planum  datum ; Haec  porro  con- 
flituatur  ad  punitum  A , faciens  angulum  rc- 
flum  DAB,  agaturquenD,  cui  quidem  fiat 
squalis  B F , excitata  ad  r citos  angulos  in  pun- 
ito B,  mox  autem  protrahatur  DB,  vfqucad 
G.-adcovtBG  fit  dupla  dati  lateris  diindendi 
A BiducaturFG,  quae  bifariam  fccctur  in  fC, 

& agatur  K I , ad  redtos  angulos  iniiftens  ipfi  F 
G ; modo  centro  I , intcruallo  autem  I G deferi- 
batur  circulus , qui  neccffario  tranfibit  per  F,  & 

«em*  »t  (<?-  ^eca*>'t  B D , in  E ; ipfi  autem  B E , fiat  squalis 
Cile  offendi B c • Dico  A B , feitam  effe  in  C,  quemadmo- 
poteft . dum  Problema  requirit . Quoniam  enim  re- 

itangulum  G B E , squale  eft  quadrato  ex  B F , fcu  ex  B D , hoc  cfl  quadratis  ex  A B l A 
D > vtrinque  addito  quadrato  ex  E B , feu  ex  C B ; erit  quadratumex  E B , fcu  ex  CB,  vns 
cum  rcitangulo  E B G , squale  quadratis  ex  D A , AB,  vna  cum  quadrato  ex  E B , vel 
' C B ; fi  vero  vtrinque  auferatur  rcflangulum  E B G , erit  quadratum  ex  C B ( non  cft  cuc 

amplius  fiat  mentio  de  quadrato  ex  E B ) squale  quadrato  ex  A D , plus  quadratis  ex  A' 
B , C B , minus  reilangulo  E B G ; fcd  quadratum  ex  A B , plus  quadraro  ex  C B , minus 
duplo  rcitangulo  ABC,  quod  eft  squale  fimplo  E B G , cum  B G , dupla  fit  ipfius  AB, 
squale  cft  quadrato  ex  AC;  ergo  quadratum  ex  A C ; plus  quadrato  ex  A D , squale 
eft  quadrato  ex  C B . Scitum  cft  ergo  latus  datum  A B in  punito , quemadmodum  Pro- 
blema requirit . 


Auctor  ojltniiit  haud  beae plerofque  Amlyfltts  exifiimajfe  Problemata  nonnulla fub 
JJJJUlJf*  Algebram  non  cadere . Caput  XII. 

jUltprAmmt» 

‘ru&mata-  Dnnulli  Analyfts  credidere  quidam  Problemata  fub  Algebram  non  cadere,  qualia 
5I,  1 > funt  illa , quz  per  angulorum  comparationem  dcmonftrantur ; adeo  vt  huius  artis 

<**(•  prsfidio  problemata  fupradiita  rcfolucrc  nequeamus . Decipiuntur  tamen,  quatenus  mihi 
hcct  animo  compleiti ; quandoquidem , ctli  huiufmodi  Problemata  per  fe  eo  modo  vfur- 
fejjaat  aUtt-  para , quo  proferuntur , & enunciantur,  nequeant  refolui , neque  componi  noua  rcfoluen- 
*“',,^”*di  ratione,  fcd  antiquam  potius  Analyfeos,  & Sy  nthcfcos  methodum  requirant  .•  nihilo- 
minus  fi  res  diligentius  perpendatur , quodcunque  Problema  ad  talem  reuocabitur  nam-' 
fut  aipham  ram  t qVI j.  neque  nouam  rtnalyfin , neque  Sy nthefin  rcfpuat . Vt  fi  detur  angulus  alicuius 
<n  trianguli,  ad  angulorum  comparationem  cuitandam  refla  linea  fubftitui  debet , qus qui- 
k»Hgnw  dcmciufdem  anguli  vicem  gerat;quandoquidem,quicquid  Algebra  inquirit.vt  plurimunv 
‘to/afnira-  tcqualitatis  ope  id  facit ; squalitas  vero  inter  homogcnca  verfatur;  fiquidem,  vt  fupra  do- 
Haadamtu r-  cuimus , non  poteft  comparatio  inter  hetcrogcnca  inftitui,  hoc  cft  inter  ea,  qui  natura— 
/“ differunt ; manifeftum  cft  autem,  angulum  eflc  lineis  heteroeeneum ; ob  id  hs  maenitudi- 

('•“  •»  1 ctr-K-n,  I f. ; xr.  -_..l ° 


Mem*turr~ 

dinaljjf. 


nes  heterogenes  debent  in  homogencasconuerti.  Vt  quia  angulus  minime  in  a quatio- 
ne comparari  potest  linea-  refti , vtpotc  heterogenes ; proinde  beneficio  eiufdcm  anguli 
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.«periri debet  reda linea qua:  in  xquationc  ipfius  munere  fungatur  eiufdcmquc  viccmgc. 
rac.  Fateor  tamen  multum  laboris  in  huius  generis  aquationibus  requiri ; liquidem  ul. 

Ilis  non  exigua  quidem  ad  inquirendam  veritatem  vrtpnpyia.  cft  opus.huius  autem  generis 
Analyfin  paulo brevius explicuimus,  itavt  potius  videamur  Analyfcos  m pnuto  attu- 
Jiile,  quam  exaitam  explicationem ; Verum  enim  vero  in  Problematum  Analyfcos  do- 
jStrinaorania  liare  nos  accurati  tractabimus . Interim  hic  Ledorem  monitum  volumus, 
fie  libi  perfuadeat , quod  alij  credidere , huius  generis  Problemata  fub  -Ugcbram  non  ca- 
dere ; jdque  vt  hic  aliquo  modo  condet  aliquibus  exemplis  confirmare  tentabimus . 

Igitur  vt  oftendamus  non  bene  a quibufda  aliqua  Problemata, in  coru  genere  collocata 
fuide , ad  quorum  folutionem  Analydarum  indudria  non  conducat.  Iuuabit  hic  Exempla, 
ua’dam  in  medium  afferre,  ex  quibus  facile  quifque  poterit  intclligerc  nulla  ratione  qui- 
cm  cos  in  hanc  fententiam  abijflc . Primum  autem , vnuin , vel  alterum  afferemus  Pro- 
blema , dc  quibus  etiam  alij , in  hunc  eundem  finem,  attulerunt . 

PROBLEMA, 

Datum  T, 'riangulum  ,per  rettam  i punito  extra  Triangulum  datum  eductam , data  ratione  EnmplumJ 
diuidere . " 1. 

Datum  fit  triangulum  ABC;  pundumque 
datum  extra  illud  fit  I Ratio  vero  data  fit  vt 
A E,  ad  E C . Oporteat  diu:dcre  triangulum  A 
BC,  in  duas  partes,  per  redam  lineam du- 
damex  puniftol;  ita  vt  fit  portio  AkF,  ad 
portionem  K b C F , in  ratione , vt  A E , ad  E 
C . ' Ex  pundo  I ducatur  1 G parallela  ic£i±  A 
B , Ipfa  vero  A B protrahatur  donec  in  L , oc- 
currat redx  I L , qua:  duda  fit  parallela  ipfi  A 
C;  protrahatur  autemCA,  vfque  adG,  Sc 
|jat  vt  A L , ad  A II , ita  A E , ad  A D ; duca- 
turque  D L . 

Supponamus  redam  AI.,  vel  G I effe  b ; & 
fegmentum  A D effe  d ; at  vero  G A effe  f. 

Reda  A F edo  a . Si  triangulum  igitur  A F K foret  ,r quale  triangulo  A D L,  vel  A E B, 
certe  foret , vt  A F , ad  A D , ira  A L , ad  A K . Hac  eadem  proportio  per  fpecics  erit  ex- 
plicanda;vndcfiet  Analogifmus  huiufmodi,  vta,  add,  ita  b ad  “ . Et  ‘quoniam  ed  ,•  vt 
GF.ad  Gl.ita  AF,ad  A K , proinde  erit , vt  a 4*  f > adb,  ita  a ad-^FT,-  quamobreau- 
cadem  A K erit  V , & quamobrem  fiet  atquatio  “ =3  -ffip . Indituto  parabolifmo  fiet 

aquatio  i =3  Reuocata  autem  frationc , per  Iforaoeriam , ad  integras  magnitudines 
fiet  aquatio  d a d f—  a* , & per  antithcfin  a‘  — d a — d f;  qux  quidem  xquatio  facilej 
quidem  explicabitur , vel  per  radicis  extradionem , vel  per  analogifmum . 

Primo  modo  proucniet  radicis  valor d ifc  ( ■;  d‘  d f)  & hinc  deduci  pollet . 

P 0 R l S M A. 

Ad  quadratum  ex  dimidio  eocff cientis  addito  comparationis  homogeneo , fit  aggregatum , 
puius  talus  quadratum  additum  dimidio  coegi cientis,  exhibet  r adicispre ttum , 

Si  per  analogifmum . hic  erit  a — d.  ISt(df).  a. 

P 0 R I S M A. 

Jftter  G A,  & AD  media  quadam  proportionalis  inueniatur  M , hac  igitur  habita  ; tanquanr 
media  proportionali  & A D tanquam  differentia  extremarum .,  reperiatur  A P maior  extrema . 

Mac  cn:m  erit  radicis  valor . 

Operando  igitur  iirxta  fecundum  Porifnaa ; Quoniam  fidum  cft , vt  A F , minus  AD, 
ad  H ; ita  H ad  A F ; erit  quadratum  f 1 xqualc  quadraro  A F , minus  redangujo  fub  A D, 

Sc.  A F . At  vero  quadratum  H , ex  conftrudione  xqualc  cft  rcdangulo  G A D ; ergo  rc- 
dangulum  G A D xqualc  erit  qqadrato  A F ; minus  rcdangulo  fub  A D , & A F ; ergo 
rcdangulqm  G A D ,plqs  redangulo  D A F , amuale  erit  quadrato  a F ; quamobrem  rc- 

Sff  dangu- 
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elinguium  fub  A D , & G F ecquale  erit  quadraro  A F;  quare,  vt  GF,  ad  AF,  Ita  A Fi 
p J A D;fed  vr  G F,ad  A F,  ita  G I,  ad  A K,  ergo  vt  A F , ad  A D , ita  G I,  vel  A L , ad  A K. 
proinde  triangulum  A FK  squale  erit  triangulo  A DL.  Sed  triangulum  A DL  squale 
t fi  triangulo  Af.  B(  fecimus  enim , vt  A L , ad  A B , ita  A E , ad  A D ) ergo  triangulum 
A F K atquale  erit  triangulo  A E B , & quia  triangulum  A B E , vna  cum  triangulo  B E C 
squale  eil  triangulo  b B C , & eidem  triangulo  A B C,  squale  cfl  triangulum  A K F , vna 
cum  trapetio  K I;  C B,  ergo  triangulum  A E B , plus  triangulo  B E C squabitur  triangulo 
A k F , vna  cum  trapetio  kFCBi  feJ  oftcnfum  fuperius  cft  triangulum  A K F , squale 
tiiangulo  A B E , ergo  rraprtium  K F C B , aquabitur  triangulo  B E C ; fed  triangulum  A 
F E , ad  triangulum  B E Ccft  ve  A F ad  E C i ergo  triangulum  A k F,  ad  trapetium  KFCB 
erit  vt  A E ad  E C , quod  oportebat  &c, 

PROBLEMA. 

f irirptonv  T riaxgulum  fer  punit um  intra  datum , data  ratione  dintdere  \ 

lf'  Sit  triangulum  a BC  jpundumque  datum  fit  D,  ra- 
tio data  fit  vt  a I , ad  1 B , & oporteat  facere  vt  triangu- 
lum A K L , ad  trapetium  L K B C , fit  in  ratione  A I ad 
1 B . Ducatur  D G , parallela  reds  C A i & D F,  pa- 
rallela reda:  AG, deinde  fiat.vt  a F,ad  A C ita  A I ad  A 
E;  erit  enim  triangulum  A E F squale  triangulo  A J Cj 
agantur  C I;FE,&quidem  A E,  dicatur  b;  & A Gfit 
f , item  A F , vel  G D fit  d , fupponamus  triangulum  A 
K L , squale  triangulo  A h F , vel  A 1 C , & A K cfto  at 
cum  fitvt  AKad  AE,  ita  Apad  AL,  erit  vt  a ad  b ita 
d ad  V , quare  A I.  erit  “ eft  autem  vt  G K ad  G D , ita_. 

A Kad  ALiobidvta  — f,  add.itaa,  ad-^f,  j quare 
A Ecrit-pT : fed  erat  “ , ergo  “ , squabitur  -~r>  erga  fida  parabolifmo-;  squabitar 
7T7“ , de  per  ifomocriam  b a - b f squabitur  a1 , & per  antirhefin  b a squabitur  a1  * b f 3a 
r urliis  b a — a‘  squabitur  b f,  ergo  net  analogifmus  b — g , jfcbf,  a.  Hinc. 

P 0 X 1 S M A. 

Referiatur  recta  medta proportionalis  inter  A E , & AG , que  fit  H ,&  hac , t unquam  me- 
diae tribus  proportionalibus , e quibus  aggregatum  extremarum  jit  A E,  referiantur  extrema, 
nam  maior , vel  extrema  A K erit  latens  vator  ,fiut  pretium . 

Fiat  H media  proportionalis  inter  A E , A G , atque  adc6  quadratum  H , squale  fierr- 
dangulo  E A G , deinde  vt  a E,  minus  A K adH  ita  H ad  A K ; agatur  K D L . 

Qiioniam  igitur  A E , minus  A K , cft  ad  H , vt  H , ad  A K ; ergo  redangulum  A K > in  A 
E , minus  quadrata  a K , squabitur  quadrato  H . Sed  redangulum  ex  A EinAGsqua» 
le  erat  quadrata  H;  ergo  redangulum  fub  AK,  & A E , minus  quadrato  A K a-quabirur 
rcdangulo  fub  A E , & A G ; *<  per  amithcfin  redangulum  fub  A K , Se  A E , squahitur 
rcdangulo  fub  A E , & A G , plus  quadrato  A K ; ergo  redangulum  fub  A E in  A K , mi- 
ous  rcdangulo  ex  A E in  G A , squahitur  quadrato  A K i ergo  redangulum  fub  G K , & 
A E , squabitur  quadraro  A K ; ergo  vt  G r , a({  A K , ita  A K , ad  A E ; icd  vt  G K , ad  A 
K , ita  G D ad  A L s ergo  vt  A K ad  A E , ita  G D , vel  rt  F , ad  A L ; ergo  triangulum  A 
K L > erquubitur  triangulo  A E l* » at  triangulum  A E F , ecquale  cft  triangulo  A i C ; ergOk 
triangulum  A k L squabitur  triangulo  A I C . Et  quia  triangulum  A C I , vna  cum  trian- 
gulo C 1 B squale  cft  triangulo  A C B , Se  eidem  triangulo,  -s  C d,  squale  eft  triangulum 
n KL.plustrapetioLKBC;  ergo  triangulum  A K L,  plus  trapetio  L K B C squabitur 
triangulo  A 1 C,  plus  triangulo  C 1 B t led  oftcnfum  cft  triangulum  A K L , squale  trian- 
gulo a i C ; ergo  trapetium  L k D C,  squabitur  triangulo  I B C.  Sed  triangulum  A K\ 
ad  triangulum  1BC,  eft  vt  AI,  adlB;  ergo  triangulum  A k L, , ad  trapetium  LfCBC, 
trit , vt  A I , ad  i b . Quod  oportebat  &c. 

PROBLEMA, 

biata  baft  trianguli,  aggregato  laterum , O"  angulo  verutis , inutnjre  triangulum . 

“ *■  , PreK 
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Pi  oblcm.i  illud  beneficio  fpcciofx  logiftices  Co- 
luit .etiam  llerigonius , fequenti  operatione . Solcf- 
rtofic  fe  habet . Sit  Triangulum  i:im  fiuShimNC  ! j \ 

M.  Protrahatur  minus  latus  CM,& centro  C,Ri-  X-  | i / \ 

tt  ruallo,  quod  fit  «quale  B dimidio  redix,  qiurfit  j \f. 

laterum  aggregatum  .-fcccntur  CE,  CLducatur- 
quc.L  E.  Laterum  aggregatum  fit  2 b,  ita  vt  cius  di-  r I)  i / \ ) 
midium  fit  b , erunt  igitur  C L , CE.  b inter  fc  at-  -r 


midium  fit  b _ u , 

quales,  cadar  cxN  perpendicularis  NT.fupcrLT,  — p 

& infuper  ex  M cadat  M Q perpendicularis  itidem , | * /■  i * . 

nd  L T . At  ex  I.  excitata  fit  L P,dudtaque  M P,qux 
fit  parallela  ipfi  T L.  facile  demonftrabimus  N M 
T «qualem cfle QM , &TE  «qualem  QL;  infu- 

per  T R aqualem  RQ.&NK  aqualem  R Mi  atque  T Qatqualem  E L . Eft  autem  f,  vel 
R Qxqualis  dimidio  bafeos  E L . Redta  QM  efto  a . Dimidia  N M fit  d . 

Quoniam  igitur  d,  aqualis  eft  dimidio  ipfius  N M , & proptcrca  «qualis  eft  R M,  &cft 
f «qualis  R Q;  propreref  a' +J+  f' «quabitur  d’ . Quamobrem  a‘  «quabitur  d’  --  f‘ ; quare 
& a «quabitur  ft  ( d*  ~ f ) Oportet  autem  2 d , non  elTe  minorem  redta  E L . 

Protrahatur  C E fiat  autem  quad.L  P aquale  quad.D, minus  quad.F,  ducaturq,-  PM  pa- 
rallela ipfi  E L;&  fiat  E N, aqualis  L M,  ducatur  M N.Dico  triangulum  N C M Problemati 
fatisfacere,  adeo  vt  aggregatum  ex  NC,  CM  &c.  Quonia  igitur  EN  «qualis  eft  LM.erit  N 
C,  plus  CM  «qualis  E C.plus  C L ;eft  autem  per  conftrudtioncm  z B «qualis  E C plus  C 
],,  proptcrca  N C.plus  C M,  «qualis  erit  2 li . Eft  vero  QM  «qualis  L P,  vt  & R Q^xqua- 
lisP;  propterea  ouadratum  L P , vel  QM,  vna  cum  quadrato  F , vel  R Qxquale  erit  qua- 
drato D,  fcd  quadratum  QM  plus  quadrato  R Qxqualc  eft  quadrato  R Mjpropterca  qua- 
dratum  R M «quabitur  quadrato  D,  atque  adeo  R M «quabitur  D . Qiiarc,  & N M , qua; 
dupla  eft  ipfius  R M «qualis  erit  2 D . 

Ad  fuperiorem  Analyfin  inftituendam , quamuis  operofa  pr.vp aratio  .commendabilis 
Lirrterr  eft Cattcnun  oftendemus  Problema  cadere  etiam pofte  fub  fpcciofc  Ligiftices 
artificium , fi  prxter  didtum  anguium  ad  venicem , alterum  quoque  anguju®  datum  fup- 
ponemus  ad  pundto  A , . 

PROBLEMA'. 

fifdcm  di  tis , dr  ungulo  ad  A , referire  T ri ungulum . 

Sit  igitur  triangulum  iam  fadtumABC,  & 
centro  B,  interuallo  BC  , deferipto  circulo; 
protrahatur  A B , ad  E dudiaque  D E ; Dato 
angulo  A BC,  datur  CB  E,  reliquus  ad  duos 
redtos,  quare  , & cius  dimidium  C D E , vnde , 

& /V  D E reliquus  ad  duos  redi  os . 

Iu  figura  igitur  rcfolutionis  iuper  A E late-  £ 
rum  aggregatum  datum  in  deferipto  circuli  feg- 
tnento,  quod  capiat  angulum  «qualem  cogni-  , 

to  angulo  A D E;  accomodctur;in  angulo  EAD. 
redta  AD.protradta  ad  C,  vt  AC, fit  bafi  dat«  x- 
qualis,  ex  C fuper  A E cadat  perpendicularis  C 
E.Opbrtet  diuidere  aE  in  B,  ita  vt  quad.fcgmeti 
BE  «quale  fit  quadrato  intercepti  legmenti  B F, 
vna  cum  quadrato  perpendicularis  CF . Seg- 
mentum E £ fit  f,  perpendicularis  C F fit  g.  Seg-  ^ 
mentum  OF  efto  a ergo  B E erit  a f;  huius  . A- 

quadratum  eft  a1  2 t a ij*  f , quoti  «quabi- 
tur ;V  »£■  g1 ; & per  antithcfin  fiet  «quatio  huiufmodi  a fa 
tione , ad  analogiam,  fi(;t  huiulmodi  analogifinus . 

- ‘‘  Mg'r.O  » i 


Eremnl«n_,. 

IV. 


f* . Rcuocata  «qiiatio- 
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p O B 1 S M A. 

y>  : f ad  latus  quod pote  fi  differentium  quadratorum , quorum  vnum  efig' , ali/idverof, 
IU  huiufmodt  Utut,  od  aliud  hoc  enim  erit  raditis  pretium , & mtereeptum  figmentum  B F . 

p R O B L E M A. 

D.tto  m ex  lateribus  trianguli  datum  ■verticis  angulum  ambientibus ; datoque  aggregatu 
v'.””1'’  reliqui  lateris,  &bafeos  ,inuenire  triangulum. 

Ve)  angulus  verticis  eftrcitus,  vel  obtufus,  vel  accutus  i in  primo  calu  res  facilis  cft  : 
vnde  primo  fit  obtufus . 

Datum  fitABvnum  e .lateribus  trianguli 
obtufum  angulum  verticis  ambientibus ; ag- 
gregatum verb  ex‘  reliquo  latere,  & bafifit 
z ; angulus  ad  verticem  datus  fit  C;  oporteat 
reperire  triangulum . Fiat  E B squalis  z > 
jnflcihmtur  autem  E B , A B , ita  vt  angulus 
E B A squalis  fit  angulo  C i protrahatur  E 
B, ad  partes  B;  & in  protra&am  cadat  AD,  ad 
rc<3os  angulos  in  D . Hac  autem  prsparatio- 
nee6dedu£tareseft,  vt  diuidaturEB,  in^ 
puncto  F , ita'  vt  quadratum  ex  pane  D F , 
vna  cum  quadrato  perpendicularis  AD,  ec- 
quale fit  quadrato  reliqua:  partis  E F . 

Ad  inftituendam  Analyitn  rc&a  ED  fit  b, perpendicularis  autem  AD  fit  d.  Oportet  igi- 
tur diuidere  b , in  duas  partes,  vtdi&um  cft.  Pars  vnaeftoa;  nimirum  illa,  qua:  bafi 
debet  elle  squalis  i pars  altera  erit  b — a . Quadratum  illius  eft  b1—  2 ba*f*a‘;  quadra- 
tum perpendicularis  erit  d’ , quadratum  ipfius  b — a erat  b'  — 2 b a a1 , quo  addito , ad 

d‘ , net  d'  b’  - 2 b a a’ ; quod  squari  debet  a‘  i nimirum  quadrato  alterius  panis  ip- 

fius bj  &perantithefin  fietsquatio  1 ba=  d‘  b‘ . Rcuocata  autem  aquatione  ad 
anatogiam,  fiet  analogiiinus  huiulmodi , vt  * b > ad  $t  ( d’  tj*  b‘ ) ita  ?t  ( d‘  t|jb' ) , ad  a & 
erunt  proportionalia. 

2b  51  ( d'  4*  b‘ ) a 

Hinc  deducetur  Porifma . / 

f p B I S M A. 


Fiat  vt  2 b,  ad  latus , quodpoteft  aggregatum  quadratorum  e xd,(jrb , Ut  huiufmodi  Utut 
ad  aliud-,  nam  illud  ertt  bafis  qua  fit t . 

Si  vero  angulus  verticis  fuerit  acutus , aliter 
procedendum  cft . Datum  fit  igitur  latus  A B , ag- 
gregatum vero  reliqui  lateris,  & bafeos  fit  bE» 
angulus  datus , ad  venicem  fit’  squalas  C . Infle- 
ftantur  A B , E B , ad  pun&ura  B , ita  vt  contineant 
-angulum  E B A squalem  angulo.  C > cx  punito  A 
fuperEB  cadat  AD,  ad  redos  angulos.  Diui- 
dendum  eft  igitur  fegmentum  DB  in  punito  F , ita 
vt  quadratum  cx  E F squale  fit  aggregato  quadra- 
torum h D,PF. 

Segmentum  E D , fit  b,  & A D fit  d ; exccflus  au.; 
tcmDFcftoa.totaigiturEF  eritb<$»a;  &hsc 
erit  Trianguli  bafis  qusfita . Quadratum  ipfius  b f 
;acftb‘*|*  2 batjta' . Quadratum  veris  ex  a eft  a’, 
cui  addito  quadrato  cx  d,  nempe  d’,  fiet  a*  d‘,cui 

squabitur  b‘  2 b a q.  a'  ,•  & per  amithcfin  fiet  s- 
quatio  b'  4. 2 b a =s  d‘ ; & rurfus  j b a =5  d’  b1 1 sqtiatioce  autem  ad  analogiam  re- 
uocata,fictanalogifmus2  b $k(d'rj^b' ) a Hinc, 

p a- 
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P o R I s M A. 

rt  esi  1 1,  ad  latus  qtted  pate  fi  differentium  quadratarum , quarum  tinum  efi  et  aliud  viri 
h' , ita  huiufmodi  latus , ad  aliud ; quod  erit  exceffus  ba/ees Jufra  figmentum  natum  ED.  “ 

• 

Quod  fi  exiftente  angulo  acuto , latus  datum  fit 
minus  incognito  latere , quod  euenict  quando  per- 
pendicularis AD,  ita  cadet,  in  EB,  vtfecct  par- 
tem ipfius  E B partem  inquam , qu*  xqualis  eft  la- 
teri incognito . T unc  fcginentum  F Defio  a,  ergo 
reliqua  pars  E F erit  b — a (uppofito  nimirum  quod 
EDfitb. 

Itidem  fupponamus  A D efle  d ; itaque  quadra- 
tum ex  E F,  (eu  b— a',  quod  eft  b'— a ba  + a‘x- 
quabitur  a1  + d’ , &per  antithefin  a b a xquabitur 
b',-»-,d‘.  Rcuocata  xquatione  ad  analogiam  fiet 
hicanalogiimus. 

ab  9i(b‘<-Sd')  a Hinc. 

P o R l s M 4. 

Vt  efi  duplam  i , adjutas  quadpttefi  differentiam  quadratarum , quarum  vnum  efi  b-  aliud 
vera  d‘  tta  busufma  dilatat,  ad  altud.  Hac  tntm  erit  raditis p retium.  ' - ' " 

ADMONITI}. 

Quandocunque  E D fuerit  minor  perpendiculari  A D , punSum  F cadet  inter  B , D , fi 

o facrit  mator  cadet  inter  E,  D.  - , ’ 

ppoblema. 

Data  bafe  Trianguli  differentia  laterum . & ungula  vertici,  inuiniri  triangulum . 

Si  Triangulum  fuerit  re&angulum , facile  Problemati  larisfiet  Uimpmu- 

Data  fit  bafisb,  differentia  vero  laterum  data  fit  d.  Oporteat  deperire  Triangulum  re-  V L 
^angulum  .Latus  minus  effo  a , matus  igitur  erit  d + a.  Quadratum  illius  eftaMftius 
vero  eft  d 4*  a d a 4*  a . Horum  aggregatum  eft  d1  * a d a * a a*  quod  xquabitur  b‘ , 
nempe  quadrato  bafeos,  & per  ant.thcfin  fietxquati^a  da*a  a'==  b'-d‘ ; omnibuf- 
que  iubduplatis,  fiet  xquano  d a + a-  = . Huius porr6  ^uatjonis  radlx  elicietur  fi, 

bl  'JlAmsprxceptts .Clamatis  gratia,  lubAituattirz- loco  illius  comparationis 
d^?nm  • A‘  z‘-  Duntdium  coefficicntis  eft  a d, cuius  qua- 
dratum eft  d , quo  addito , adz‘fict  z’4*-j  d1,  cuius  latus  quadratum  eft  fft  (z'  - d' ) 

d,cis  P^o  Htnc  7 C0CffiC,ent,S  d,midmm>  rCmanCbK  ?(  + ~ ^ P™  «’ 

P O R l s M 

Addimtdtumdfferentu  quadratarum ; quarum  vnum  efi  bafeas  quadratum  i aliudveri 
quadratum  data  dsffcrjnsta , addatur  quadratum  dimidy  itfia,  differentia  data , & ex  aarre- 
gatt  latere  auferatur  dimidium  tpftus  differentia ; quad  entm  fupcrefi , erit  ra'dtcts  prcltui^  ' *!- 

Fotuiffet  etiam  xquatio  ad  analogiam  rcuocari , ‘ ^ ' 


A: 
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At  veriS  fi  triangulum  non  fuci  it  rcctangulum-. 

Habeat  ad  vcniccm  primo  Angulum  obtuium . 

Sit  iam  fidum  Triangulum  ABC  cuius  angu- 
lus A B C , ad  verticem  datus  fit  obtufus , quart, 

CBEfcliqus.adduasrcdos,  datus  erit  s arqut, 

?deo  cius  dimidium  C B H erit  datum  quare,  & an- 
gulus A B H datus  erit , 

Laterum cxcctTus  fit  A F , ducta  F C , cum  B F, 

B C fint  atqualcs , angulus  E B C duplus  erit  angu- 
li B F C quippequi  externus  aequalis  cft  duobus a-- 
qualibus  B F C , B C F , quare  dimidium  EBHi- 
quale  erit  angulo  B F C ; proinde  rcliqus  angulus 
A B H aequalis  erit  reliquo  A F C . 

In  figura  igitur  rcfolutionis  fuper  bafim  datam- 
A Cdcfcribatur  Circuli  portio  capiens  angulum- 
jrqualem  dato  angulo  A F C . Et  in  ca  a pundo  A, 
aptetur  reda  xqualis  datx  differentix  laterum  A F 
protrahatur , aci  partes  F in  infinitum ; ex  pundo  vero  C cadat  pcrpendicularisCI.  Su- 
pereft  vt  diuidamus  F I in  duas  partes , m pundo  B ; itaut  aggregatum  quadratorum  B I , 
I C xqualc  fit  quadrato  alterius  partis  F B . 

Intercepta  F.  I fit  b , pars  autem  F B edo  a , reliqua  igitur  B I erit  b — a;  at  vero  perpen- 
dicularis I C fit  d , quadratum  ipfius  a eft  a' , quadratum  vero  reliqux  partis  b-aeftb' 
r-»ba*a‘  huic  fi  addatur  d'  fiet  d‘  qf.  b!  — i b a + a‘  , quod  xquabitur  a‘ ; & per  anti- 
thcfinficrxquatiod‘ijtb'iJr  a‘=  a‘4>  * fi  a;  derurfusa  ba~  d‘  ♦jt-b1;  atque  adebre- 
uocata  xquatione  in  analogiam, fiet  analogifmus  hic . 
a b $t(d‘»J«b‘)  a .Hinc. 

f 0 R I S M A. 


Fiat , vt  dupla  b i*  figura  refolntionil-,  & in  ili  it fiperiori , vt  dupla  Fl  \ adlatut,'  quoti 
'ftteft  aggregatum  quadratorum  d,  & b,  in  figururefolutimis,  in fu  feriori  autem  aggregatum 
quadratorum  IC  ,F  1 , it  a huiujmodi  Utut , ad  a. 

Quod  fi  datqs  angulus  ad  verticem  fuerit  acu- 
tus. Sit  iam  fadum  Triangulum  AbC,  cuius 

angulus  ad  verticem  B. datus  fit  acutus,  bafis  dara  b 

lit  AC, differentia  laterum  data  fit  A Fduda,FC,  ... 

datunangulus  AB  C,ergo  & reliquus  ad  duos  re-  / \r 

dos  CBE;  quare  & cius  dimidium  EBH,  vel 

C B H ; fcd  huic  dimidio  xquabs  cft  angulus  B F ' 

C , vel  B C F ; ergo  & angulus  B F C dabitur  j A c 

quare , & A F C reliquus , ad  duos  redos,  datus 

erit.  In  figura  igitur  rcfolutionis  fuper  bafin  A ■ 

C de/cribatur  Circuli  fegmentum  capiens  angu-  _ / 

lum  xqualcm  noto  angulo  A F C . Etincoacco-  / 

modetur  reda  A F xqualis  datx  digerentix  late-  / \\  / 

rum ; protrahatur  in  infinitum , ad  partes  F ; & in  At— — Vc 

cam,cx  pundo  C cadat  perpendicularis  CI.Seg-  p \ 

mentum  £ 1 fit  b , perpendicularis  C I fir  d ; difle-  ' 

rentia  laterum  A F fitf.  Infupcr  IB  exccffusquo  latus  minus  fuperar  fegmentum  FI  i 
quod  appellabatur  b , cfto  a , ergo  latus  minus  nempe  F B , vel  C B erit  b *J<  a ; Latus  ma- 
li15 erit  f b a . Quadratum  lateris  minoris  cft  b’  i b a , quod  xquabitur  a* 
d ; nimirum  aggregato  quadratorum  ex  I B , &IC.  Per  antithcftn  autem  fiet  xquauo 
huiulmodi  2 b a — d — b' j&rcuocataxfluatione.  nd  nnnlnH.im  liiiinfmrwli  nmW 
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P O R / S M A. 

f!  f t Plutus  differentum  qiadrat^umVquorum  vnum 

eftdulsudlr , ,U  huiufmod,  latus  , ad. Imd.  Heeemmerit  radteis  pretium , & exeelfus  au» 
latus  mtnusfuperat  figmentum  F I notum . Is  tutem  eognitis  omnia  inkotefeent . ? 

PROBLEMA. 

****  d^r's“° u,trHm' & "s*1* 

Sit  triangulum  iam  fidium  A D G;  in  quo  dif- 
ferentia fegmentorum  bafeos  fit  A B centro  D , in- 
tcruallo  D G deferipro  circulo  qui  ncccfTario  tran- 
fibit  per  B produdia  A D , adFduSaBF.  Cum. 
ditus  fit  angulus  A D G , cognitus  erit  G D F an- 
gulus reliquus  ad  duos  redios  ,-quarc  Sc  cius  dimi- 
dium GBF  cognitus  erit  ; quare j &ABFreli- 
quus  ad  duos  redtos  cognitus  erit. 

In  figura  igitur  refolutionis  fuper  A F aggrega- 
to laterum  deferibatur  circuli  Tegmentum , quod 
capiat  angulum  «qualem  cognito  angulo  ABFj 
& in  eo  apetur  redla atqualis  dat*  AB  differentia: 
legmentotum bafeos.  ExB  cadat  BI,  ad  redos 
angulos  fuper  A F fupereft , vt  diuidamus  A F ia. 
punito  H ; ita  vt  fi  Tegmentum  H F bifariam  diui- 

liiltttlT  *n  ^ JI :J:; t • • • 
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lator  in  J) , quadratura  dimidij  verbi  gratia  H D , A 

-•quale  fit  quadrato  intercepti  fegmenti  ID,  vna.  A <t- 

tum  quadrato  perpendicularis  B I . 

Aggregatum  A F fit  b , mfuper  Tegmentum  A I cognitum  fit  d , & Tegmentum  H F efto" 
* interceptum  Tegmentum  IDfitb-d-a  perpendi 

cularis  B 1 (it  f . Qt.adratum  ex  b - d - a efl  b‘  - » b d 4«  d'  +,  3 d a * a> , auadmfnm 
ex  f , cft  f aggregatum  cft  T t b‘  - a b d f d'  f 1 b a t a d a f a' , quod  «quatitur  a*  Et 

* b * d 91  ( b*  f d*  — b d ) 
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tuVld  W f/j ^ UtU’  1MiPot'ft h'  t ^ rtBungul, id,  itu huiufmodi lui 
lui,  ad  aliud . / dudentm  erit  radicis  pretium , & minus  latus  qua/itum . 
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PROBLEMA. 


Datum 
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Datum  fit  vnum , £ lateribus  trianguli  A B , dif- 
ferentia  ver6  inter  reliquum  latus,  & bafim  fitz; 
angulus  ad  verticem  datus  fit  aequalis  angulo  C 
Oporteat  reperire  triangulum . 

Sit  triangulum  A B l> , cuius  latus  datum , cfl  A 
B angulus  ad  verticem  DAb  squalis  C ; intelliga- 
tur  latus  D A protractum  vfquc  ad  G , ita  vt  A G 
fit  squalis  Z,  cx  B , ad  A G cadat  perpendicularis  B. 

E,  cx  B itidem  ducatur  BG,  At  ex  A intelligatur 
dufta  A F parallela  ipfi  b G ; In  figura  igitur  refo- 
1 utionis  AGfitf,& AE.fird,  infuper  E B fit  b , at 
vcrbD  A cfto  a,  tantum  etiam  critDF;  cum  fit  ae- 
qualis D A ; At  vero  cum  F B fit  squalis  A G,  erit , 

& ipfaFB,  etiam  f,  quare  tota  bafisBD  erit  a 
cuius  quadratum  a'  q*  i f a f squale  effe  debet 

quadratis  cx  D E , E B ; at  vero  D E eft  a d , cu- 
ius quadratum  cfl  a*  HJ*  a d a >}♦  d‘ ; quadratum  vero  e*  E B eft  b’ ; proinde  erit  aequatio 
a’  a f a f f'  = a'  f i d at  d‘  |b‘  ,&pcr  antithefin  z fat  f’  = i da  t d‘  t b1;  & rurfus  i 
fa—  ida  — d fb‘  — f.  Quitnobrcm fi inunalogifrnum tranfmutctur squatio ; fiethu- 
iufinodi  analogifmus . 

af-ad  5k(d'tb'— f)  a Hinc. 

f 0 X IS  M A. 

fUl ; vt  duplum  f minus  duplo  d ad  latus  , quod poteji  aggregatum , ex  d f t'  minus  f\  ita 
buiujmtdt  latus , ad  aliud ; illud  enim  erit  latus  ignotum , quo  cognito  bajis  non  ignorabitur . 

Quod  fi  triangulum  qusfitum  forer  redi  angulum , vt  triangulum  ABC,  cuius  latus  di- 
tum verbigratia  fit  A B differentia  inter  rcliqum  latus  , & bafim , fit  B E larus  datum  fij  b ^ 
& differentia  data  fit  d . 

Latus  reliq  uum  efto  a , bafis  igitur  erit  d f a ergo  rcftanguhim  fub  aggregato  er  bafi 
$cvoo  ex  lateribus  circa  angulum  rc&um,  indifferentiam  inter  bafim,  & prsdiftum  la- 
tus ignotum , cum  squale  fit  quadrato  alterius  lateris  circa  rciftum  fitque  aggregatum  cx 
bafi,  & latere  ignoto  i a t d,&  differentia  iamdi&a  fit  d , reflangulum  proinde  erit  a ia 
3 d' , quod  squabitur  b’ , & p*  antithefin , a d a=a  b*  - d* , quamobrem  erit , vt  i d , ad 
$ ( !?‘  r d’  ) s ita  $i  ( b’  d' > ad . a . fera  igitur  proportionales  t d •,  $ ( b‘  ~ a Hinf  i 


X 0 X I S M A. 

fiat  ,vt  dupla  differentia  data , ad  latus , quod  poteji  differentiam  quadratorum  , quorum, 
%nnm  ejl  quadratum  differentia  data , aliud  vero  quadratum  dati  later ss ; ita  httittjmodi  latus 
ad  aliud ; Hoc  enim  erit  latus  ignotum  . 

De 

t 
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De  Frohlematil/ut  illis,  tjiia  ronflruBione operaria  r.on egent , fed pofluUnt tantum- 
modo , ut  tjtixjitum  numero  explicetur . Caput  XIV, 

EA  fanfc  Arte, qua  Problemata,  de  quibus  hucufquc  loquuti  fumus , qui  nimirum  ope- 

rariam  conftruitioncm , requirunt,  etiam  ea,  qm  huiufmodi  conftruCtioncm^  mata  , 
rton  cxpofcunr,  refoluuntur ; Porifmata  vero , qui  ex  iplis  Rclolutionibus  deducuntur , in  #"*'***  *» 
formam  Theorematis  proponuntur,  & eorum  dcmonftrario  procedit  per  Analyfeos  verti-  'mflmLlSL. 
gia  ordine  direifto  i & huiufmodi  Theoremata,  vt  etiam  aduertit  Ghcraldus  rationem  fug-  ^ 
gerunt  conftrucndi  ipfa  Problemata , hoc  eft  numero  explicandi  id , quodquiritur,  ad  jttjfaw*'* 
hoc  Problematum  genus  pertinet  illud , quod  etiam  idem  t\  uirtor  affert . 

Quomodo  Archimedes  portionem  argenti  aurei  Coroni  permixtam  inucnerit . rnU-tr 

Idem  Ghctaldus  in  fuo  opere  diflerit  de  huius  generis  Problematibus,  qua  nimirum  ar. 
te  refoluantur , & hanc  materiam  non  paucis  explicat , verum  quia  eodem  prorfus  modo, 

& artificio  hic  problemata  refoluuntur,  quo  nimirum  illa,  qui  conftru&ioncmopcra- 
ripm  requirunt , vt  fupra  ditrtum  eft ; proinde  non  cil  cur  hic  immoremur ; aduertendum 
autem  ert  pricipue  Dcmonftrationem  eodem  ordine  procedere , quo  procedit  Analyfts , 
fcd  huius  generis  Problemata  fuo  loco  Deo  fauente  non  pauca  refoluemus . Placet  nihi- 
lominus nonnullorum  refolutiones  afferre . 

Quidam  Nauta  dtfecdtns  Ancam , Jinguht  dictus  conjicit  miliaria  3 a , altus  nutem  iden-t  rnilima  fA- 
ingreditur  iter  decime  fecunde  die  fojl  clupfo  i queritur  millenorum  numerus , quem  conficere  <"*“  '**/"*- 
debet  pojlerior , vt  priorem  itincrentem  efequetur  diebus  viginti . 

Numerus  miliariorum  quifitbsefto  i R;  miliariorum;  ergo  ille  prior  Nauta  diebus  10, 
conficiet  ao  R , miliariorum , cum  autem  is  lingulis  diebus  confecerit  30 , miliaria , abfol- 
uer  fpatio  ao , dierum  miliaria  600 , addantur  veri  3 60 , miliaria , qui  ipfc  confecit  die- 
bus prioribus  1 1 , & fit  fumma  960  , & 1 o R , iquabitur 960  • diuiuone  inrtituta  fit  1 R, 
valor  48 , Sc  tot  debet  miliaria  conficere  pofterior  ,vt  priorem  affequatur  diebus  ao. 

Haec  eadem  quaeftio  fic  refoluctur  per  Algcbram  Spcciofam . 

Numerus  miliariorum , quz  conficit  prior  Nauta  fingulis  diebus  fit  d , & numerus  die-  , 

rum  clapforum  fit  b , numerus  vero  dierum , quibus  debet  pofterior  aflequi  priorem,  fit  f. 

Q_iiiitus  numerus  miliariorum  fit  a ; Ergo  in  fpatio  dierum  fignificato  per  f,  conficiet 
fa,  miliariorum,  cum  autem  fingulis  diebusprior  conficiat  miliariorum  numerum  figni- 
ficatumpcrd.in  fpatio  dierum  fignificato  per  f,  conficiet  d f,  miliariorum,  addatur  d b , 
fit  d ff  d b , & erit  iquatio  inter  t a & d f f d b ; proinde  proportionales  erunt  termini  ifti. 

Vt  f , ad  f t b , itad  ad  a , & hinc  deduci  potert  Porifipa  vniuerfale , 


Secundi  proponatur. 

Dic  quote  nunc  hore  efl  ? fuperet  tentum  dece  dici. 

Quantum  bis  gemini  exede  de  luce  trientes . 

l>iei  horarum  numerus  erit  b , intellecto  die  more  antiquorum  pro  duodecim  horis  i- 
qualibus , & vt  eft  s ad  r , fit  quantitas  horarum  prarteritarum  ad  noras , qui  fuperfunt . 
Numerus  horarum  priteritarum  fit  a . Ergo  horx , qui  fuperfunt  erunt  , fic  enim  qui- 
ftio  rcqtgrit , vt  eft  fiquidem  s ad  r , ita  eft  a , ad  " fumma  ex  his  eft  ” | a , & iquabitur 
b , omnia  ducantur  in  s , & fiet  r a f s a = b s , rcuocctur  iqualitas  ad  proportionem , & 
erit  vt  r t s >*a  b ad  a, hinc  deduci poteft  Porifma , 


Prcilems  ft- 
tundum.qnti 
tfxr*rntm—e 
toftruQiontm 
ne»  rttjutrir . 

Hera / met , 
Uatrma- 
mset  pl  antra- 
ruu  affaUam», 


Tertio  proponatur. 


Alcxender  Megnus  die  quodemeumCeliJlhtne  defue  etete , fuorumque  emicerum  F.pbe-  s^Ucmnn. 
Bionis,  dr  Clytt , quos  ip/eetiem , atque  et  tem  emeb  et  ise  loquutus  ejl . Ego  inquit  meum-e  “"'I 
Epbefl  tonem  duorum  annorum  /patio  antecedo , At  vero  Cljtus  fua  etete  amborum  anuos  com- 
prehendit > & pratere*  annos  quatnor ; T unc  ( tUsihcnet  dixit  fe  non  mediocri  affici  latttta _» , 
quod  pater  fuus  vixerit  annos  96  , atque  adeo  etus  atat  comprehendit  annos  trium  ipforum . 
fluantur  qua  etete  Alexander  hac  dtxertt , quos  annos  tunc  tam  Epbejlio , quam  Cljtus 
habuerit.  ” Ttt  Anno- 
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Annorum  Ephcftionis  numerus  cflo  i R , ob  id  Alexandri  annorum  numeras  fuit  t Rf 
4 , Clyti  vero  2 R f 6 , horum  fumma  eft  4 R 1 8 , & erir  aequatio  inter  4 R 1 8 , & 96 , & 
per  Antithcfin  inter  4R,  & 88  .diuifione  inditura,  fit  1 Rvalona;  Itaque  numerus  an- 
norum Ephcftionis  fuit  22  ,&  Alexandri  24,  Clyti  autem  50. 

Imelligaturb.cxcdTus  annorum  Alandri  fupra  Ephcftionis  xtatem,  3cd , fit  cxcclTus 
Clyti  &c.at  verb  patris  ipfius  Clyti  xtasfupponarur  z.Eplifftionis  annorum  quantitas  edo 
n ; proinde  Alexandri  erit  a t b , & Clyti  2 a f b t d , hor  um  aurem  aggregatum  eft  4 a f i 
b t d . & erit  xquatio  huiltfmodi  4 a f 2 b | daa  7. , vtrinque  auferatur  1 b f d , & erit  4- 
quatio huiufmodi 43=:  z—  2 b — d, atque  adeoatr;  ,&hincPorifma  . 

Cxtcrum  innumera  funt  huius  generis  problemata , quibus  noua  Algebra  fatisfacit , & 
vnufquifquc poterit  varia  > atque  dtucrla  exercitationis  gratia,  refoluere , 


Vrith  tfitfla 
truclatifi  , it 
onpntfttndtui 
WJprfftiiiilMt 

/rtiltmMtum 


prtllrmm  im- 
ptfliktit  qttti 
nam  fit . 
jirijujti»  im- 

fegiliiu  1 qht 
fit. 


T tbltnta  im- 

fy.it  It." 


Cenninnfmr 

ft  no*  ttftrtu 
itruAntkr  , “ 


frtbitmAim- 


p4 juttndi. 


Qua  Arte  cegnofciwtur  ProLleptata  impofsiiilia . Caput  X P'. 

NOneft  parui  facicndusillc  modus,  quo  deprehenditur,  num  Problema  fit  pofllbile, 
an  impoflibile ; flquidem  non  raro  contingit , vt  Analy  fta  incidat  in  aquatione  ali-* 
quam  iroppflibilem , hoc  autem  nifi  animaduertat  fruftra  teret  tempus  in  enod  anda  Qui- 
ftionc ; curandum  eft  ergo  diligenter , vt  nos  cognofcamus  omnino  num  ipfa  Quxftio  pro- 
pofira  fit  poffibilis,an  impoflibilis  ne  cauillatoribus  occafione  prxbcamus.vr  nos  irrideant 
Trohlcm t impoffitile  illud  eft , in  cuius  analjfi  incidit  AnaljJla  inaquatienem  inpoftti 

/em, 

Equatio  imptfliiilis  e*  eft  , in  qua  totum  proponitur  aquari  parti-,  maior  magnitudo  mi- 

Quod  eftabfupdum;hoc  autem  dnplicitercognofcitur,  vel  nimirum  apertfe  eat  eo, quod 
videmus  duas  magnitudines  inatquales , vt  aequales  inuiccm  conferri  j vel  cognofcitur  ex 
eo,  quia  xquatio  redditur  inexplicabilis . Proponatur  Problema  refoluendum . 

Datam  r ellam  lineam  ita  ftcare  ,vt fta  recl  angulo  comprthen/ofui  tota , una  ex  furti- 

In!  auferatur  quadratum  eiufdem  partis  remaneas  qnadraSum  totius . 

Data  fit  redia  linea  b,  fecanda  &c,Parsvna  cflo  a,  alia  erit  b — a,  retftangulum /ub 
tota,  & vna  ex  partibus  erit  b a,  a quo  fi  auferatur  quadruum  eiufdem  partis  a , nemptf  a’, 
remanebit  b a --  a’ , & xquabirur  b' , nempe  quadrato  totius . Hoc  Problema  dicetur  im- 
poffibilc , quoniam  eft  xquatio  inexplicabilis , non  enim  a quadrato  dimidiat  coefficicntis 
b , puta  ab  { b’ , auferri  poteft  b1 , comparationis  homogeneum , pro  vt  hxc  xquatio  Am- 
phibola  exigit,  vtiuo  loco  docuimus,  licet  autem  non  apertd  cernatur  inaequalitas  inter 
b a — a' , & b' , nihilominus  facili  deprehendetur  hoc  modo ; Quoniam  ponitur  a' , aufer- 
ri abs  b a>  & quod  remanet  xquari  b‘ , neccflario  b a, maius  erir,  quem  a1 , non  enim  maius 
poteft  a minori  auferri , & fi  xquale  ab  xquali  auferatur  nihil  poteft  relinquere ; proinde 
a1 , minus  erit  quam  b a , & per  coofequens  a , minor  erit , quam  b , alioqui  ex  muiriplica- 
tione  a per  b , non  fieret  quid  maius , quam  ex  a in  fe  dufta:  cum  autem  a,  fit  minor,  quam 
b , fequitur  b a minus  effe  quam  b‘ . Sit  xquatio  12  R—  1 Qxa  144,  vides  d 36  quadrato 
dimidij  numeri  Radicum  non  pofle  auferri  1 44 , & eadem  ob  caufam  eflet  Problema  uu- 
poflibile . 

Diuidatur  lutus  in  tales  duas  partes , vt  ex  duUuvnius  in  alterum  producatur  quadratote. 

Dattim  fit  latus  b , diuidendum  &c.  Pars  vna  cfto  a , alia  erit  b — a,  fi  vna  ducatur  in  al- 
teram fiet  ha- iri,  & xquabitur  b',  non  poteft  autem  ab  <jb“ , auferri  b\ 

Scdla  fit  A C inB.fi  fieri  poteft , vt  Problema  iubct&c. 

Quon.am ergo redlangulum  AC  B,  minus  quadrato  ex  B A B C 

C,  xquale  eft  quadrato  totius  A C , dequadratum  exAC  — - - — , — . — 

‘ c.ft  quadratis  ex  A B , B C , vna  cum  duplo  rcdhngulo  A B C , erit  idem  redlan- 

^nnnlnA ' «r"  f B ? ’ lclualc  quadratis  ex  AB,  BC,  vna  cum  duplo 

redtanguloA  BC,  fcd  redlangulum  A C B , minus  quadrato  cxBC,  eft  xquale'  rcdt.m- 
gulo  ABC,  ergo  redfangulum  ABC,  ertr  xquale  duplo  rcdlanguloA  BC,  vna  cum 
p|obkm7pXoft^r  ^:  parSCOtl’  eft  abfurdum , non  poteft'  ergo  latus  tliuidi , vt 

Datum 
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Ditum  1.1:111  in  tales  duas  partes  diuidere , ve  reti  angulum  fub  partibus , vna  cum  quadra- 

aauate  fit  auadratts  Oartium  . Eiemptom. 


te  differentia  parttum  aquale  (it  quadratis  partium 
Hoc  exemplo  viirur  etiam  Ghctaldus . 

Datum  fit  latus  2 b , 'ccAndum  vt  Problema  iubet . 
Supponitur fartum  dimidia  differentia  partium  ciloa, 
ob  id  pars  maior  erit  b ■>$<•  a pars  vero  minor  erit  b — a, cum 


2 b z 


FrM*rn*im' 

__  ^ frftkle . 

* Hoc  rxrmpfa 

_ vuturtikilul. 

autem  rectanguium  fub  b >■(♦  a , & b — a , vna  cum  quadrato  cx  2 a , atquale  fit  quadratis  J“‘  ’ 

. a , & b --  a , ( hoc  fiquidem  pa<fto  latus  2 b , fupponitur  fertum  ) ; proinde  b‘  - a> 


b A a 


■ HU. 


ex  b 4.  a , & b --  a , ( hor  fiquidem  padto  latus  2 b , 'fupponitur  feclum  j ; proinde  L „ _ 
jJ*  4 a"  > squabitui  1 b 2 a , feu  b + J a‘ , atquabitur  2 b'  «{«  2 a' ; vtrinque  auicratur 
b‘ , & 2 a* , & a'  atqtnbitur  b‘ , & a , squabitur  bpars  toti  quod  cft  abfurdutn . 

Sit  reda  A B , ferta in C,  vt  Problema  iubet  &c.acci- 
piatur  -1  E,  aqualis  CB,  itaque  panium  AC,  CB.difc  A E D C B 

ferentia  erit  E C , fecetur  A B , iii  D , bifariam ; Quoniam . 

autem  rcdangulum  A C B , vna  cum  quadrato  ex  E C, 

id  cft  cum  quadrato  cx  D C quater  ( funt  enim  E D , & D C , atquales  , ob  id  quadratum, 
ex  E C quadruplum  cft  quadrati  ex  D C , vel  E l)J  squale  cft  quadratis  ex  A C , C B 
hoc  etum  pado  feda  ponitur  A B ; redangulum  vero  A C b , vna  cum  quadrato  cx  D C ' * I,,mU  ■ 
xqualc eft  quad.cx  A D.feu  quod  idem  eft  rertang.  a CB.eft  atquale  quad.cx  A D.minus* 
quad.cx  D C.ergo  quad.AD, minus  quad.DC„plus  quad.  ex  D C.quater.nempe  quad.  ex 
A-D  * vna  cum  quadrato  ex  D C ter , erit  atquale  quadratis  cx  A C , C B , nempS  4 duplo  0 yWi. 
quadratorum  ex  A D , D C , vtrinque  auferatur  quadratum  ex  A D , & duplum  quadra- 
ri ex  DC;obid  reliquum  quadratum  cxDC,  atquabitur  reliquo  quadratoexAD,  at-, 

que  adeo  DC  .squabitur  A DjfeuDB,  pars  toti,  quodeftinconucniens.  Impofiibile. 
eft  itaque  Problema.  ' ~ f — 

Datum  latus  ita  dmtdere , vt  reCl angulum  fub  me,  & altera  pane^dreif  angulum fub par.  1—  , 

tlBus  habeat  datam  rationem  minoris , ad  matut . ' e t 

Datum  fit  latus  b.diuidcndumfic.vtredangulumfiib  b Tmmmtn. 

toto , & altera  parte , ad  rcdangulum  fub  partibus  habeat  — — — Umunrti- 

datam  rationem  vt  eft  s,  ad  r,  minoris  ad  maius:  Pars  vna  b~a  a 

efto  a , alia  erit  b --  a, rcdangulum  fub  toto,  & altera  pars  

nempfe  a erit  b a , & rcdangulum  fub  partibus  eft  b a - V * 

\\  lc™  efts-adr’f  dcbct  fc  b a , ad  b a — a' , rcuocctpr  proportio . ad  squalitatem. 

& b r a , squabitur  bs  a - s »■  .omnia  applicentur  ad  a.  Vt  fit  aliqua  magnitudo , o,  ^ 
parentur  reliqua , & b r,  squabitur  b s --  s a vtrinque  addatur  sa.&brAsa  iquabimr 
fc  s,vtrmque  non  pqteft  auferri  b r.vt  certa  ab  incertis  feparentur, liquide  Jmaius  puta  bv, 
neguu  fubtrahi  a minori  b s.Hsc  eft  squatio  ergo  inexplicabilis,  cum  no  posfit  b r.fubtra- 
,,  , s,mams  a minori, atque  adeo,  nequit  ad  analogiam  reduci,  fiquidem  ab  s , non  poteft 
iubduci  1 , terminus  maior , a minori . 1 

Reda  Iit  A B feda  &c.  & ratio  data  vt  A E ad  A D . 

Quoniam  creo  fic  cft  diuifa  A B in  C,  erit  folidum  fub  A E D C'  B 

AD  in  A B , 1,  C comprchcnfum  squale  folido , quod  fub  — —7- - • 

ABm  AB,  B C , minus  folido  fub  A E in  qundratuun  B 

A ’f°AH  apl’:,Ctnt;lr  ad  L, r,cia"8«Ium  lub  A D . in  A B , squale  erit  rcdangulo  fub 
A E , AB  .minus  itdangulo  iub  A E , C B ; vtrinque  addatur  redangulumfub  A E , BC, 

futAB  SmftbAD’(A  B ’ Plujr5*««^b  AJE,  BC,  squabitur  redangub 

cbmahiV cfU^Wfe  q,<5’  'U‘ “ ‘ £ dcb5r«  rcdanS-  fub  A B , A D .quod  cft  impoisibi- 

Jc , maius  eft  cnmreaangti.um  lub  A B,  A D,  quam  iub  A B,  & A E , alias  ipfa  A E,  foret 

P-iudilong.m^useri^daSu^m 

• A B , A D , v na  cum f cdangulo  fub  A t , & C B , quam  iub  Ab  , A E,  &c. 

S C fi  0 L J O fi. 

hjltabhniu/med.  jtualyfies  methode fiquidem  te  Geometricis  Re  (elutionibus  vt  i (olidorum 
temperat  tone  eft  velati  per  smpropr, a procedere , nihilominus  tft  Rc/oluito  venfma  manu  du - 
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censadidquodefl  in  qitajftone ; quodGeometrx  fugiat . - 

ry.uum  l.i III  m duas  f artes  diuidere , vt  triplum  re  cl angulum  fnb  partibus  , 1«  cum  duplo 
quadrato  differentia  parttum , aquale  Jit  quadrato  lotius , vstacum  quadrati  differentia  par- 

Datum  fit  litus  diuidendum  al>»  &c.dimidia  difle-  a b 

icntia  partium  cfto  a , pars  maior  erit  b a , alia  nem-  ‘ ’ j 

pe  minor  erit  b-  a,  reflangulum  fub  partibus  eft  t»  — “T1  / * 

a*,  cuius  triplum  eft  j b‘  — 3 a‘,  huic  (i  addatur  duplum 

quadratum  differentia  partium , fiet  3 b'  - 3 a*  tjt  S «■,&  hoc  aquabirur  4 b’  *$*  4 a',nem- 
pe  a uadrato  totius  vna  cum  quadrato  differentia  panium,  & facta  translatione  lecundum 
Art  em  a‘ , aquabitur  b’ , atque  adeo  a , aquabitur  b ; pars  toti , quod  eft  impoffibilc , re- 
petendo autem  Analyfcosvcftigia  fietCompofitio. 

Sit  fedta  A Ii  in  C , vt  petitur , fiat  aotem  ipfi  C B , x-  A E D C B 

qualis  AH,  critquc  partium  AC,  C B , differentia  E C , — 1 

auiidu:  ur  AB , bifariam  in  D . Quoniam  ergo  triplum  rciftangulum  A C B , vna  cum  du- 
plo quadrato  ex  E C,  aquale  ponitur  quadrato  totius  A B , vna  cum  quadrato  ipdus  F.  C, 
rccfan^ulum  vero  A C B,  vna  cum  qu.tdratocx  DC  aquale  eft  * quadrato  ex  A D,  vd 
»>•/«“•  £-u  quod  idem  eft  rciftangulum  AC  B,  aquale  eft  quadrato  ex  D B , minus  qua- 

drato ex  D C.atquc  adeo  triplum  rectangulum  A C B.atquaic  eft  triplo  quadrato  ex  D B, 
minus  triplo  quadrato  ex  DC.  Ergo  triplum  quadratum  ex  DB,  minus  triploquadrato 
cx  D C,  vna  cum  duplo  quadrato  ex  E C,fcu  octuplo  quad.  DC,  aquabitur  quadrato  to- 
tius A B , vna  cumquadrato  differentia  E C , hoc  eft  quadruplo  quadrato  ex  D B , vna 
cum  quadruplo  quadr.  ex  D C i hoc  eft  triplum  quadratum  D B,  plusquintuplo  q uadrato 
Cx  D C , aquabitur  quadruplo  quad.  DB,  vna  cum  quadruplo  quadrato  D C : V trinque 
auferatur  triplum  quadratum  cx  B D , & quadruplum  quadratum  ex  DC,  & remanebit 
quadratum  ex  D C , xquale  quadrata  cxDB.  atque  adeo  D C , xquabitur  ipfi  B D , 
pars  toti,  quod  eft  inconucnicns . 

SCH0L10N. 


Et  eodem  pali  i reperiemus  quam  plurima  ali*  Problemata  impoftbiha , qua  non  digimih 
irtcdttnofcentur  i & eorum  impojjibilitas  deprehendetur  , ftc  etiam  ex  Problematibus  in  quo- 
rum analffi  occurrit  angulorum  comparatio , reperiemus  , quadam  impoffibilia  ; vt/i propone- 
ntur, Triangulum  conjli tuere  habens  tres  angulos  aquales  tribus  angulis  rell is  - 


Qua  arte  cogmfctwrur  Probtcmatarvana  > (efr  nugatoria  . Caput  X V. 


/mi/w  N’  •• 
jir-ria  /** 

fejfilrit tlnt  ot- 

fcositnirtr  » C" 
qxidvtr 

(QmxnJc  P>c 
Tiro-* 

tertum  tx  a- 

qu*ticKC  celli- 
jstur  . 

Ulli  • 


I templa.»* 


DE  moto  cognofcendi  Problematum  impoflibilitatem  egimus ; reliquum  eft  vthic  de 
Mcihodo.qua  Problematum  vanitatem  deprehendere  pofsimus  verba  fidamus. 
Problemata  vana  , fcu  nugatoria  impofsibilibus  Problematibus  ex  diametro  opponuntur 
quandoquidem  illud  cenfetur  Problema  impofsibile, cum  id,  quod  ipfum  Problema  iubet 
nulla  ratione  fieri  poteft.  Vanum  autem  cum  id  quoti  fieri  iubet  quocunque  modo  fiat 
rroblemati  fit  fatis , » cl  infinitis  modis  ipfum  Problema  conftrui  poteft . 

C um  autem  Problematis  Rcfolutio  in  aliquam  inutilem  aquationem  incidit  Problema 
vanum  eft  ,&  nugatoi  ium . 

Equatio  inutilis  illa  eft,  inqua  eadem  magnitudines  ijfdeir»  magnitudinis  aquantur; 
vel  cum  data  magnitudines  datis  tantum  magnitudinibus  cxpdfo  quafito  aquan- 
tur . 

Proptetea  quod  nulla  tunc  fit  comparatio  dati,  & qusfiti , propter  quem  finem  aqua- 
tionem inftitutamefle  peritioribus  Uquet.  Inutiles  autem  aquationes  (unt  vel  Ut  ititet’ 
— b’ , in  qua  nimirum  eadem  magnitudoeidem  magnitudini  adaquatur ; inlupcr  2 b d- 
*a‘s  2 a'  4* 1 b‘,in  qua  eadem  magnitudines  ijfdemmagnitudinibus  adaquantur;  prx- 
(crca4  b a — 4 b a , ob  eandem  caufamcft  aquatio  inutilis . Sic  etiam  b'  — a b a tjta‘s 
b’  — a ba  sjt  a’ ; inu-  ilis  eft , cum  cx  vtraque  parte  eadem  magnitudines  fint , 

Si  proponatur. 


PRO- 
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P R 0 B L E M A.  - 


Ditum  Utut  tn  tales  duas  pina  dmidere , vt  recl ungulum  fui  toti,  cr  partium  digerentia 
•uni  cum  quadrato  pirtts  minores  , equile Jit  quadrato ptrtit  mnoris  . 

Problema  vanum  eft , & nugatorium ; propterca  quod,  vrcunque  latus  datum  diuidatur 
perpetuo  reperiremus  ex  ea  diuifionc  hoc  proficifci , nempe  id  quod  quiritur , vt  patet 
ex  ijs , qu.r  habentur  in  Elementis  lib.  2.  Prop.  5. 
fi  nimirum  illa  dimidia  intelligatur  pars  m.iior.in- 
rermedia  vero  pars  minor , & reliqua  differentia., 
partium,  fi  verO  inftituatur  Analyfis  hic  in  arqua- 
tionem  incidet  inutilem , in  qua  ex  vtraque  parto 
eidem  funt  magnitudines , ii  namque  latus  pro- 
pofitum  fupponatur  b.  Se  pars  minor  fit  a,  erit  ma- 
ior b-  a,  critque partium  differentia  b — 2 a rc- 
£1  angulum  (ub  toto  latere , & partium  differentia 
cftb‘  •-  2 b a , huic  fi  addatur  quadratum  partis 
minoris , nempe  a* , fiet  b*  — a b a rj*  a’ , & hoc  ae- 
quale eft  quadrato  partis  maioris,  nimirum  b’  — 2 
ba<J*a’,  &hic  cftiquatio  inutilis,  in  qua  ex 
vtraque  parte  eidem  funt  magnitudines , ex  hac 
autem  Analyfi  facile  eft  demonftrationcm  elicere, 
vt  facit  etiam  Ghetaldus , qui  hoc  eodem  vtitur  exemplo  i 


b—  a 
b — a 

--  b a tjr  a* 
b'  — b a 

b‘  — 2 b a a‘ 

b — 2 a 
b 

b'  — 2 b a 


b:  — 2 batjra* 


Refla  A B , feceturque  vtcunque  in  C , & C B , fit  minor  A D C B 

pars , cui  fiat  iqualis  D C , & A D , erit  partium  A C , C B , — — — 

differentia  Dico  re&angulum  B A D , vna  cum  quadrato  ex 

C B , iquale  effe  quadrato  ex  A C ; Cum  enim  reflangulum  B A D , hoc  eft  reflanguluin 
fub  tota, dedifferentia  partium  iquale  fitquadrarorotiusAB,  minus  rcftangulo  A B D , 
hoc  eft  minus  duplo  reft angulo  ABC,  quod  illi  eft  iquale , cum  D B , fit  dupla  ipfius  B 
C , addatur  vtrobique  quadratum  ipfius  B C , & reflangulum  B A D , vna  cum  quadrato 
ex  B C , iquale  erit  quadrato  ex  A B , vna  cum  quadrato  ex  B C , minus  duplo  reftangu- 
lo  A B C ; at  vero  quadratum  A C , partis  maioris  iquale  e#  « quadratis  ex  A B , B C mi-  jjjjjj,  _ 'A'“' 
nus  duplo  rcflangulo  ABC,  ergo  reflangulum  B A D , vna  cum  quadrato  ex  B C > ae- 
quale erit  quadrato  ex  A C , quod  oportebat  oftendere . 

Sic  etiam  vanum , Se  nugatoriumProblcma  effet  illud. 

Propofttum  lutus  in  duos  partes  dtuiderc  eu  lege , vt  quadruplum  reS  angulum fui  partitu s, 
vna  cum  quadrato  digerentia  partium  aquale Jit  quadrato  totius. 

Vtcunque  enim  latus  diuidatur,  id  cucnire  compcricmus , vt  patet  ex  demonftratis  ab 
Euclide  lib.  2.  Prop.  8.  fi  tota  refla  intelligatur  pars  maior,  alterum  fegmcjtorum  pars 
tainor , reliquum  vero  differentia  partium . 
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Exemplum  ad  idem. 
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Theorema.  Exemplum  xiv.  si  fit  quxdam  refla 
AEdmifainpunflisB,C,  D,  ea  lege  vr  4 B,  adQ 
D » lit  in  ratione  F H , ad  F G , 6c  B D ad  B E fit  in  ra- 
tione B G , ad  F H . Dico  A E , ad  C E > in  ratione-# 
cflevtfHad  FG. 

Relolutio. 

Compolitio . pag, 

Scholion . 

Conlpeflus  Refolutionis  atque  compofitionis*. 
Theorema. Exemplum  xv.  si  lit  refla  A F diuifi* 
in  partes  A B , B C ,C  D , D E,  E£>  ita  vt  a B , fit  x* 

qualis 
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cnalis  E F . Sit  autem  vt  F C ad  C C , ita  A C , ad  C 
lh  & vt  G Hi  media  proportionalis  imcr  BC  , C E 
ad  C E , ira  C D , ad  G Dico  cllc  GH,CE,CD. 
GJ,  quatuor  dilcrcte  proportionales  , ita  vt  tll» 
diHer cntu  extremarum, ad  D E,diiTerenti.i  mediarum 
rationem  habeat , vt  A D » vel  E F ad  G ii  * 

Reloiutio,, 

* Cnmpoficio.  pag.  8^ 

Confpedus  RefoJutionis » atque  Compofmonis . 
Theorema . Exemplum  xw.  Sit  circulus  D U F G, 
Cuius  diameter  DG  diuifa  fit  m pundoC,  tndefie 
«reda  perpendicularis  C F y diameter  vero  G D pro» 
duda  Iit  ad  partes  D vfque  ad  A * ita  vt  redaaguluin 
C AD  fit  «quale  quadrato  C F ; per  punita  vero  A , 
& C defer  i pro  femicitcujo  AEC.;  itemque  DIC, 
cfccunfereiuia  veio  A K LI  funjpr  a D LI  x quali  ipfi  A 
D»  creddque  H UDE.ntqucdudisCLi  A E.  Dico 
cHevt  AEadCFiitaCIadCD^  pag.  8£ 

Rcfolutio . 

Co.np.ditio.  pag.  Sj 

Con'pcdus  Resolutionis , arque  Compoficionjs . 
Schoiion . Aducrtcnda  quidam. 

Aliud  notandum. 

Quo  pado  Analyfta  fuppofitis  vti  debeat . pag. 
Hyporbefis  non  otticir , pifi  fit  in  quiftione . 

Ad  demonflrardi  candorem  magis  valent  Artis 
prarcepta , quam  alluetudo . 

Theorema . Exemplum  xvii.  Sit  circulus  abc,  cu- 
ius centrum u\  .diameter  aurem  a b,  Ac  reda  f fi  tan- 
gat illum  in  9 , & F c , in  c ; dudaque  fit  b c ; & mfu- 
pei  f t . qua;  occurrat  periplienz  in  k , & ipfi  b c in  i . 
iduda  inltipci  ac.  Dico cjle  vifk  , ad  xi,  itafiAa 
ad  ac, 

Rclolutio . 

Ee  nma.  pag. 

Ccmpn&io , 

Theorema.  Exemplum  xvm.  Sint  circuli  fox, 
itP  i»  interius  tangentes  circulum  abi  in  pundof; 
fuit  deinde  circuli  iccantes  priores  iam  didos  in  pun- 
dis f , i\  e » don  i , & k > m diredum  cum  f . Duda 
fit  f c occurrens  peripherijs  in  pundis  i^q^LiR.c. 
Dico  ede  viul,  adLC,  na  qRud  ac;  arque  ito 
jptnn; a intercepta  linearum  iegmenta  inter  arcus  cir- 
culorum tangfcuium  ptoportionalia  ede  omnibus  im- 
perceptis intet  arcus  circulorum  fccammm, 
Rcfolutio, 

Lemnia . ^ A 

Compofitio^  pag.  $o 

Theorema . Exemplum  xix.  Sit  circulus  k d f ac» 
in  cuius  cncumteientia  duobus  aJfumptis  pundis  D, 
& » , itemque  duobus  zquahbtis acubus  k c , u c; ita 
yt  du<Ls  redis  x d » c i > atque  contuiuatisad  c ; itein 
c d , u f , & continuatis  ad  b ; dudaque  d h ; ccnrro 
jr.intcruaUoHD,  delcripto  circulo  pe  o,  & centro 
C » inteiual  lo  g c , deici  ipto  circulo  a d f ; dudis  tan- 
gentibus c a b L1&. perpendicularibus  a m »i  Mi  irem 
A i > &:  l e » chorduiquz  angulos  c am>  BLN»bifa- 
giamfcccnt . Dico  circulum,  cuius  centrum  g,  ad 
circulum,  cuius  centrum  u, rationem  habere>vt  qua- 
dratura choidx  a l , ad  quadratum  chordi  t e . 
Rcloluuo. 

Lemma  t pag.  91 

Compolitio , 

Theorema.  Exemplum  xx.  Si  circulus  abc,  cu- 
ius centrum  m.  diameter  b hi  & reda  u u tangat  illum 
jnniduCiisquotcuncue bd»  be.  ijf,  bc,  propor- 
tionalibus occurrentibus  penpheriz  >n  punCtis  a , 1» 
K » it&.  accepto  quouis  pundo  c t dudilque  a c , 1 c» 
K C >L  c ; atque  duua  5 c > errea  hanc  dcipnpto  cirtfii- 


lo,  qui  fccet  prxdidas  redas  in  pundis  m,n,o,p. 
Dico  lp»ko,in,am,  pioporcioiules  ellc  in  eadem 
rat  inite  cum  redis  pb>eb>eb,cb. 

Rcfolutio. 

Compolitio.  pag.  91 

Theorema.  Exemplum  xxr.  Sic  ad  diuifa  bifa- 
riam m y.  % & ad  extremum  d ereda  fit  perpendicula- 
ris d c : & ex  e duda  fit  e c » qux  fit  protrada  ad  par- 
tes c i mox  autem  acceptis  quotcunque  pundis  g»  u.r, 
&c.  i pundis  autem  c , u , 1 , duda:  fint  ad  pundum 
a » reda;  ga,ha»ca,ia,  & ad  pundum  d duda: 
fintGD,  UDt  m,  ficque  dc  bifariam  diuifa  in  k. 
Dico  differentiam  quadratorum  A g , md  > ad  triangu- 
lum ago.  vel  differentiam  quadratorum  a u , hd, 
ad', triangulum  a u d , & iic  de  reliquis,  rationem  ha- 
bere vt  a o,ad  d k • 

. Relolutio. 

Compofitio.  pag,  0* 

Corollarium. 

Theorema.  Exemplum  xxzi.  Sit  circulus  abcd* 
per  cuius  centrum  e,  tranlear  rcdaLlD;  atque  ne 
angat  iplum  in  e •,  reda  vero  c a lecet  b d ad  redos 
angulos  inx>  duda  vero  fir  11  g . Dicoelle,  vtG  lad 
1 F , ita  quadratum  h c,  ad  quadratum  llp. 

Rcfolutio. 

Cotnpofitio.  pag. 

Theorema  . Exemplum  xxin.  Sit  triaugulum  ar- 
quilatcrum  a b c i produdo  latere  A c vfque  ad  e,  ita 
vt  a c , c e fint  zqu.<les,  excitata  a d perpendiculari» 
dudaque  ts,  qus  illi  occurrat  ino;  ex  n cadat  bk, 
perpendicularis  ad  a c . Dico  o b ede  (emidiamctrum 
circuli  >inquo  triangulum  ab cinlcribipoteft  . 

Relolutio. 

Compofitio . pag, 

Scholion. 

Theorema.  Exemplum  xxiv.Sitreda  a b, diuifa.» 
in  pundis  d,  e ,f,g»ii  ,&  vi  rx,  ad  11  e , ita  fi:  e h » 
ad  f 11  % & vt  1 K plus  f h , ad  f 11 , ira  a e , ad  e d i ac 
. vetonr. poflic  redanguium  bde;  firquevciK,  ad 
e u 1 ita  X L ad  e g Dico  elle  aggregatum  quadrato- 
rum x l . a g «quale  rcdangulo  e a a . 

Reiolutio. 

Lemma  primum.  pag.  $6 

Lemma  iecunJum, 

, Compofitio . 

Conlpcdus  Rcfolutionis , atque  Compofitionis . 

De  7 heorematibus  pertinentibus  ad  ScR tones 
ConifaSy  ah  a j que  lineas . Cap.  111. 

INtereft  Analyftz  linearum  omnium  naruram  ha- 
bere perlpedam  . pag.  37 

De  quibus  agendum  . 

Veteres  genelin  linearum  ad  motum  retulerunt , 
Conicarum  ledionum  ortus  111  plano,  pag.  2^ 
Paraboli  ortus  in  plano . 

Hyperboli  otcus  111  plano . pag,  99' 

Eilipfis  orrus  in  plano , 

Tlteorcua.  Exemplum  xxv.  Data  fit  Parabolo 
A b c , m qua  diametrorum  vertice*  fint  a , & du- 
da vero  lit  A b , c u ordinarim  applicata  fit  ad  dia- 
metrum B D , vt  protrada , qui  iupra  a c,  occuriat 
alteri  diametro  proci  adi  ad  partes  a ini,  & qui  in- 
fra,occurrat  b a profudi  ad  parces  a>  tm;  ca  tamen 
lege  duda  (it  vtiaque  ordinatini  applicata,  vtigiit 
arquahsf  g . Dico  lupcriorcm  Icnuordinaum  ab  a b, 
& interiorem  i diametro  a f » diuidi  in  f,  extiema, ac 
media  ratione , 

V u u 1 Rcfo- 


INDEX  C 

Re'olutio} 

Lemma.  pag.  Toa 

Compofitio* 

Confpedus  Kefolutionis , atque  Compofirionis . 
Theorema  Exemplum xxvi.  Sic  parabole  abci 
fuiuvbaljs  A i , ungens  vero  ex , diametro  aureiiL* 

Iit  xquidiitans  a k , & in  A c (umpio  quolibet  pun- 
cto f , & cidcin  diametro  duda  parallela  E G , qua: 
paraholx  occurrat  in  f,  Dicoclle  vt  a k , ad  eg,  ira 
iGjsdcF.  pag.  ioi 

Kefolutio , 

Lemma. 

Compofitio, 

Conlpcdys  Rcfelutioais,  atque  Compofirionis. 

pag.  101 

1 heorema  . Exemplum  xavn  Sirellipfis  a bc  n, 
cuius  centiuir u » maior  axisso,  minor  veroACj 
producr  omniori  a^epo  ad  parces  B,  fit  acceptunu 
quodcunque  pundutn  c»  cx  qyodutlaficcn,  tan- 
gens pctimcfium  fcdionis  in  n , & per  u duda  Er  ad 
b p perpendicularis  un;  fupctGM  fu  defcnptus  fe- 
micircuIusGLM;  fitque  protrada  nUj  ad  partes  y, 
donec  peripherix  occurrat  ini . Dico  mi,  md  cIIm 
amer  te  xquales, 

Prxparatio . 

Reloiutio,  pag.  10] 

Lemma  |_» 

Lemma  a. 

Lemma  3« 

Compofitio* 

ConfpedusRefolutionis , atque  Compofirionis . 

I»g-  104 

Theorema.  Exemplum  xxvm.  Sit  femiellipfisA 
b c , cuius  centrum  m » minor  axis  ac  , & (emimaior 
bm,  in  quo  protraho  ad  partes  e , fit  acceptura  pun* 
dume,  a quo  duda  gh,  tangens  penmetrum  inn, 
protrada  ad  patres  h « occurrens  in  k axi  minori  :du- 
cbqucfitMF,  xcuidiftans  tangemi  c 11.  Dico  qua- 
dratum  c u ad  quadrarum  m f lationem  habetc>vt  c h* 
adpK. 

Prar  parario.  pag.  10$ 

Lemma. 

Compofitio. 

CcnlpcdusRefoIurionis , arque  CompoCtionis . 

ps*  icd 

Theorema.  Exemplum  xxix.  Sit  hyperbole  gbi» 
cuius  diameter  a buj  Intus  tianfuerfum  ab,  centrum 
c , reda  i>  e tangat  verticem  fi, cui  dudx  fint  xquidi- 
iinntcsFK,  ficvtredangulum  ah  fi»  ad  redangu- 
Jum  a y fi , plus  quadrato  c b , ita  quadratum  u c , ad 
quadratum  u f ; erit  enim,  quod  ab  alijs  oftenlum  eft, 
c p f linea  re  dia . Dicocr  lemper  proprius  accedere 
ad  pcnmemitn  hyperboles , nunquam  tamen  puq-. 
$um  rcoii-.cidcrccumpui.doc, 

Rcfolutio. 

Lemma . pag,  107 

Comrofitio, 

Coni pedus  Refolutionis  , atque  Compofitionis. 
Theorema.  Exemplum  xxx.  Siredx  quxdanu 
contingant  hy  perbole  cum  efymptocis  conuementes  ; 
i pundisveio  coiuaduum  ducantur  parallelae  veri- 
que  alymptoto » & diametri ; per  has  redas  vnaqux- 
que  diameter fibivendteat  quartior  triangula  xqua- 
lia  «Ium  inter  le  »tum  ijs,  qm  per  huiulmodi  lineas 
filiis  diametris  debentur.  rac.  ,0$ 

Rcfolutio, 

Lemma . 

Compofitio,*  pag,  109 


A P I T V M, 

Confpcdus  Refolutionis , arque  comnofitionis  ^ 
Admonitio  ad  Ledorem  pro  ijs,qux  dida  (unt  inJ 
Exemplo  xvm.  pag.  110 

Pater  Bonauentura  Cauallerius  commendatur, 
D.Sccfanus  de  Angelis  laudatur . 

Non lolum dantur  infinitx  parabola:,  fedetiamJ 
infinitx  hyperbolx.  ' pag.  Li{ 

Dantur  etiam  infinitx  Ellipfes , 

Alia  ratione  fediones  conicx  confiderancur . 

De  reliquis  Lineis.  pag.  tu 

Prx ter  Conicarum  Sedionum  lineas , etiam  inoth, 
merxfuperfunt. 

De  lineis , quas  Au$or  ex  cogitauit.in  fecundo  Ub, 
difierendum. 

Linea  helica , feu  fpliralis  e*  Antiquis  lineis  admo- 
dum elegans  eft. 

Linex  fpiralis  deferiprio  ab  Archimede  tradita, 
1'rioris  definitionis  explicatio , 

Spiralis  principium  quid.  pag.  tij 

Circulationis  principium  quid . 

Archimedes  k quibufdam  reprehenditur . 

De  Spiralibus  traditio  ab  Archimede  inftituta  po- 
tius Phyfico  Geometrica  eft»  quam  pw£  Geome, 
tricis . 

Spiralisortui  per  communem  fedionem  plaui  curta 
Cylindrico  fpirale. 

Geometrica  ipfiur  fpiralis  primarie  defer ipt io. 
Theorema*.  Exemplum  xxxi.Si  ip  spiralem  ex  pri- 
ma reuolutione  artam  incidant  dux,  vel  plures  linex 
i pundo»  quod  eft  principium  spiralis , & producan- 
tur ad  circumferentiam  vique  primi  circuli ; eandem 
rationem  inter  fc  habebunr  iftx  in  fpiraleni  inciden- 
tes, quam  arcus  circuli  medij  inter  terminum  fpirac , 
& limites  linearum  produdarum  in  circuni/crcnria^ 
fados  j fumpcisin  ptxccdentia  arcubus  i fine  spi- 

W1».  • W U* 

Kefolutio. 

Theorema  ab  Archimede  Phyfjco*Geomerric£ 
oftenlum , pure  Geometrici  ab  Audorc  demonftra- 
W. 

Compofitio  • 

Spiralis  primaria  Archimedes.  pag.  jjj 

Linea  prima  quid  in  genefi  spiralis  ^ 

Lineaiecunda  quid . 

Supradidorum  explicatio  . 

Primum  fpatium  quid. 

Secundum  fpatium  quid  , 

Antecedentia  quid. 

Confequentia  quid . 

Circulus  primus . Circulus  fecundus  &c. 
aUc  conhderatiopes  linex  fpiralis  fecundum  di* 
ycrfashypothefes. 

Spirales  primi  ordinis, 

Alia  fpecies  fpiralis  1, 

Ahalpecicslpiralis  j. 

Alialpccies  (piralrs^. 

Spiralis  inuerfi  ordinis . 

Species  spiralis  inuerfi  ordinis  v 
Species  a. 

Species  3.  «■ 

Alix  etiam  spirales  oriri  pofTunt  pertinentes  aJ 
primum  ordinem  fecundum  diuerfas  com  binario  - 
nes. 

Alix  spirales  pertinentes  ad  fecundum  ordinem  , 
Linea,  quam  deferiberer graue  dclccndens  in  phr* 
noxquatoris.cxhypothefi  quod  tellus  moueretur, 
motu  tamen  (olo  diurno . 

Linex  spirales  concipi  pofiunt  deferiptx  fuper 

alias 


Pg. 
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aiiai  fupeificics . 

Intime*  spirales  dantur»  ficut  infime*  fediones 
comcc. 

Spiralis  prima  > & linearis. 

S piralis  quadrarica, 

Spiralis  cub/ca. 

Spiralis  quadrato-quadratica . 

Eiiam  circulum  confiderari  polle,  prout  fumpta». 
fuitconiiderandalpiralis.  pag.  m 

Theorema.  Exemplum xxxii.  siinfpiralem  vua>, 
quidem  c>rcumuolucione  delcnptam,  a principio  spi- 
ralis redar  quothbet  cadant » qua:  «quales  inter  fe  fe 
«ngulos  contineant,  le  ic  mutuo  «quajuer  excedent . 
Relolutio . 

Corepofitio . pag*  i tS 

Linea  reda  spiralem  tangic  in  pundo . 
Demonftrario  ,qu*  fuppouk  tempus , ac  motum . 
Aliqua  spiralis  accidentia . 

Spuahs proprietas,  quxfuit  mdire&coftenfj,  di- 
rede » & oftenliuc  dcraonftratur . 

Ali*  infignes  proprietates  fpiralis.  pag.  115 

In  quo  prxcipue  Analyftz  loleaia  eluceat . 
Fitreduusadfpirales.  pag.  110 

Linea  quadratrix , & eius  origo  antiqua  Phyfico- 
jjeometrica . 

H*c  linea  quibufdain noo  artiftt.  pag.  m 

Gcnefis  quadracricis Geometrica. Explicatio  . 

De  quadraticis  vlu  poft  modumdifliteendum . 
Cylloides  linea conlideratu  digna.  pag.  1x1 

Prxcipuus  ciusvfus  ad  indagandas  duas  medias 
^ontinue  proportionales  inter  duas  datas . 

Natura Cooehilis explicatur.  pag.  ty 

Huius  linee  proprietates . 

Beneficio  huius  Ime*  prxclaraProblem.  foluutur. 
Huius  etiam  auxilio  dux  medix  in  continua  ratio* 
pt  reperiuntur . 

Cycloidis  liner  ortus , atque  Natura 
Genitor  Cycloidis  ,&  eiufdembafis . 

Epicyclois  linea  nouiter  ab  Audore  excogitata-. .' 

pag.  1 H 

£x  interfedione  variarum  fuperficieruro » vari* 
quoque  emergunt  line* . 

Solida  ex  reuolutione  &c. 

Cylindro  parabolicum . 

Solidum  Cylindri  hypeibolicum  &c. 

Vniucrfahs  Methodus  refolutiua  in  omnibus  ad- 
hiberi pote  it  t plerunquc  tamen  adeunda  ell  vna,  vel 
«Itera  peculiaris.  . 

Theorema.  Exemplum  xxxin.Cylindrus.cuius al- 
titudo eltfpber*  diameter,bafis  veioeft  circulus  ma- 
ximus  euildem  Ipheiz » ad  fpberaro  iptam  elt  in  ra- 
tione idquialccia . Pag  * 1 1 i 

Theorema  iftud  ab  Archimede  demonitrarum  ab 
‘Audore  loogc  aliter , & quidem  oftenfiuc  demo»- 
ftratur. 

Relolutio . 

Compofitio , 


tPf  exercitio  'Analytico  exercendo  in  Refoltt- 
tiontbus , Mtejue  Compejitiombus  T heorC - 
matum  > ad  e ater  as  partes  Matht - 


fas  pertinent /um , Cap.  IV, 


EX  Arithmeticis  defumuntur  exempla  - pag.  1 16 
Theorema  . Exemplum  xxxjv.  Diflci  entia  la- 
urumduorum  quadratorum  ducta  in  quodlibet  la- 
tus facit  dirtetenuam  intet  quadratum  prardido  U- 
tta  reipondens,  mcd.umque  proportionalem  inter 


ipfos  numeros  quadratos . 

Relolutio. 

Compofitio. 

Theorema.  Exemplum  xxxv.  Duobus  numeris 
quadraris  fi  numerus  idem  figillatim  additus  fuerit, 
•SSrcSat*s  Pcr  laterum  differentiam  figillatim  diutiis, 
numerus  fadusex  quorienrum  munio  du&u  multa- 
tus numero  «qui  luit  quadratis  additus , cuadit  qua- 
dratus. pag.  nj 

Relolut  io. 

Lemma  primum. 

Lemma  lecuudam. 

Compofitio . pjg,  utS 

Ex  Opticis  defumuntur  exempla  J 
Theorema.  Exemplum  xxxvr.  sit  oculus  4 , cui  ’ 
obieda  fine  mobilia  b,  Scc,  quorum  illud  propin- 
quius, hoc  autem  remorius,  lineque  duc  parallele  bd, 
c p.kn  quibus  prrdida  mobilia  eque  velociter  ciean- 
tur. Dico  eo  tempore , quo  mobile  b proinouctur» 
mobile  c oculo  a > videri  tardius  proraouiile . 
Relolutio . 

Compofitio* 

Theorema.  Exemplum  xxxvti.  Corpus  opacum 
rot  fundu  v mbras , quot  fune  luminola»  quibus  oppo- 
nitur. pag.  1x1 

Relolutio . 

Compofitio. 

Scholion.  pag.  130 

Vmbra  quid. 

Tenebrc  quid . 

Ex Catopuicis exempla  defumuntur^ 

Duo  lum,  quibus  vmuerfa  Catoptrica  innititur  l 
Heliodorus  in  Opticis . 

Quid  pczcipu^  curandum  Aoalylt*,cum  dero 
quapum  lufcipit  tra&arioncm . 

Cur  angulumfiexionis  «qualis  fit  ang,  incideti*.' 
Qua  ratione  id  PtoIcm*us  dcmonftrauent . p.  i£i 
Notanda  quzdam. 

Demonft  ratio  quoruodam . pag.  134 

Rcijcitur  (alis  demonftratio . 

Alius  explicandi  modus  a Neoterico  quodam  adhiJ 
bitus.  # pag.  i|) 

Superior  ratio  rcijcitur . 

Cartefij  demonftratio  de  $ qualitate  anguli  incideo- 
ci*  & reflexionis  perpenditur . 

Cartefij  derooollratio  parum  laudatur . 

Aliorum  quoque  demouOrario  improbatur . 
kepleti  ratio  reijcicur . pag.  1^ 

xu&oris  ratio  aifertur , 
aIu  Au&oris  ratio  affertur . 

Theorema.  Exemplum xxxvni^ngulusreflexio- 
ois  «qualis  eft  angulo  incidenti*.  pag.  13$ 

Relolutio . 

Compofitio- 

Quod  in  Catopticis  maximi  decantatum . pag.  ijf 
Euclides  fupradi<3a  malcdcmonlltauu,  pag.  137 
Pt*  mittenda  quxdani . 

Keplerus  reprehenditur. 

Quorundain  deceptio,  pag.  138 

Suppofitum. 

Theorema . Exemplum  xxxix.sit  pupille  diame- 
ter BC»resalpe#abiIis  fit  a,  vnde  cadant  radi;  4 0» 
a 1 , qui  fuper  (pcculi  lupcrfiacm  d 1 ii  , reflectamur 
ad  pumifa  pcDicocadios  reflexos  x o.c  l prorraftos 
ad  partes  p,:,occutrere  redx  cadenti  ex  a pcrpcndi- 
‘culanter  ad  Ipeculi  lupcrficic  in  infinitum  protrahar. 
Relolutio.  pag*  112 

Compofitio. 

Tbeotcma*  Excmplumxc.  Ijfdcm  politis . Dico 
lecundo 
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fccundd  concurfum  eflc  ia  vno>eodemquc  pun&o . 
Relolutio, 

Lemma,  # pag.  140 

fompofitio- 

Theoteroa.  Exemplum  xli.  In  quolibet  fpeculo 
imago  apparet  in  concur  (u  catheti  cum  radio  ab  ocu- 
lo pct  reflexionis  pundum  dircdc  produdo  . 
potanda  quidam. 

Vulgatum  Theorema  apud  Opticos. 

Comtnunisflma  Philofophorum  lententia,  pag.141 
Eam  else  tallam  A udor  oflendit . 

Experimenti  cuiufdam  declaratio. 

Experimenti  praelatu  ad  confirmandum  effluuiu . 
Jlclponlionis pixnccupario . pag. 

Ariuotelis audoruas ex  de  Anima. 

/riftotclis  Audoritas  ex  4.  Metheovorum  textu 
Ex  corporibus  omnibus  expirare  effluuia . 
Experimentum  ad  id  coniprobandum  mirabile. 

Admonitio . 

Non  omnis  qualitas  neganda  eft,  pag.  14; 

Explicatio  quoiundam . pag.  144 

Ahouim  explicatio, 

Kcijcuor, 

Radij  exeuntes  1 centro  corporis  solatis  funtvali- 
diores.  pag.  14  J 

T ria  lunt  radiorum  genera . 

Explicatio  (upradidorum . 

Ice  plerus  haud  bene  de  intenfionc  locutus 
Definitio  prima.  Diuaricatiooes  radiorum  funt 
emundem  radiouimwterualla, accepta  in  circurofe- 
t^tmjs » ad  quas  c circulorum  centris  ijdcm  radij  per- 
ucniunt . 

Definitio  fecunda.  Similes  diuaricationes dicun- 
tur > qux  accipiuntur  penes  inrerualla  fimiliacircum- 
icm.tra  vmus  1 & alterius  circumferentiae. 

Theorema.  Exemplum  xiii.  si  virtutis  intenfio 
attendatur  in  lineis . Eadem  cft  ratio  arcas  ad  arcum 
finulcnuciiprocl,  qua:  clt  intcpfioius  ad  intenfio- 


apitvm; 

fitis.  Dico  reliquorum  radionjm»  quorum  quilibet 
prxdidis  duobus  eft  parallelus  , nullum  per  teflexio- 
nem  afeendere  Alpra  pundum  F»  vbi  videlicet  c d (e-* 
midiamerer  bifari-mdiuiditur . 

Inlpcculocauo-lpiiarrico  non  fit  vnio  ’in  pundo* 
vr  in  habentibus  conicam  le&ionem  . 

Theorema . Exemplum  xlvi.  Omnes  radij  lolarcs 
infpeculum  concauumi  parabola  quacunque  circa 
manentem  axem  circumduda  procreatum  , inciden- 
tes» e a lege  vr  axi  iquidiftent  > reflectuntur  aci  vnum» 
ac  idem  axeos  punctum , quod  videlicet  i vertice-» 
Ipeculi  didat  interuallo ouarra  partis  lateris  redi  il* 
lius  paraboli,  qux  fpcculum  ipfuin  defcnbit. 

Prout  multiplex  hypothclis,iu  multiplex  tefolu- 
lio.  Pg»  M I 

Relolutio  variari  poceft  pro  varietate  nrxpara- 
tionis. 

Refolut  io * 

fompofitio,  pag.  l$* 

Relolutio, 

Compofuio, 

Relolutio,  fag.  «Jf 

Lemma. 

fompofitio. 

Jcholion . Supradidotum explicatio. 

Speculum  hyperboheum  quale . pag.  1 5 4 

Quomodo  radij  reflectantur  in  speculo  elliptico» 
Quid  inteifit  inter  (pecula  lupradicra . 

Theore.na.  Exemplum  xlvii.  si  oculus  Jic  afpo* 
ctabilefintin  diuerfis  medtjs  (e  mutuo  contingenti  - 
bus,  imago  apparebit  inconcurfu  catheti , «Sc  radij  ab 
oculo  per  punctum  refractionis  directe  producti . 

Multa  lutu  confidpraru  digna  in  hac  Matheleos 
parte , 

Radij  luminofinon  gracilefcunt,nec  arrenua/uyc* 
quo  magis  protrahuntur . 

Laterna  Magica  qua  Arte  fiar.  pag.  i_£f 

Ahud  cft  quoque  m Dioptrica  confideratu  digtuf-» 


pem  virtutis. 

Relolutio,  pag.  146 

Lemma, 

fompofitio, 

Notanda  quidam, 
i orollarium . 

Explicatio  quidam,  pag.  n7 

Thermomeirum  ab  Audoreadinuentum  exquifiti 
yeprxlentans  . 

Thcrmomctrum  alterum  exquifitius  differentias 
oftcndtns,  pag.  148 

Multorum  error. 

C laudi j Betigardi  fent entia , 

Male  hanc  Matheleos  partem  plerique  trada- 
fum.  pag.  »44 

' Theorema.  Exemptum  xun.  si  in fpeculumcon- 
cauo  f phxricum  radius  parallelus  ei , qui  per  ipeculi 
centrum,  extra  tamen  lexrantem  eiufdem,  incideret; 
dico  reflexum  eius  extra  Ipeculum cadere , 
Relolutio, 
fompofitio. 

Theorema . Exemplum  xuv.  si  fuerit  fpeailunu 
Cauo-lphincum  , per  cuius  centrum  radius  aliauis 
inciderit  in  illud  ; huic  aurem  tadio  parallelus  alter 
incidat  ui  terminum  (exrantis,  cuius  initium  pundum 
cft,  per  quod  incidit  radius  per  centrum.  Dico  ra- 
dium incidentem  in  lextantis  terminum  prxdidum*» 
(efledi  ad  eiufdem  terminum  alterum . 

Reiolutio,  pag.  ijq 

fompofitio. 

jbcotenu , Exemplum  XfV,  sccundb,  ijfdera 


simum . . 

‘Lheorema  Mechanicum . Exemplum  xi.viii.Gra- 
uiaapfenfa  extremitatibus  libri,  fi  iqui ponderanti* 
ext:terint,enc,vr  diftantiaaddiftantum  a centro,  m 
icciprocil  grauead  graue . 

Et  fi  fiicr  it, Yt  di  Itant  ia  ad  diftantiam,  ita  reciproci 
graue  ad  graue,iplagtauia erunt  xquipondctanna, 
Relolutio . 

Compolitio.  PB* 

pe  Methodo  Refolutiua  pro  Theorematibus 
dlj/s  phjJicthCcometricis , C*p. 

PLatonis  Dogma  i 

Heleni  Corneli*  Pifcopix  laudes.  pag.  tjp 
Difhcultas  de  ascenfu  Corporum , 

Grauuatis , & leu  itatis  explicatio, 

Experimenta  quidam . pag.  ifH 

Pretio  fluidorum  colligitur . pag.  159 

Archimedis  locus  explicatur. 

Difhcultati  occurritur. 

Anexnulum  alccndar  motu  accelerato,  pag.  16* 
Difhcultas  in  Archimedis  dodrina  de  ijs»  qui  ve- 
huntur in  hmmdo . t 

Difhcultas  in  contraria  lententia, 

Compofuio  difficultatum . 

Ext  rufio  quo  pado  contingat . pag.  i££ 

Prxsfioms  humidarum  paittum  caulis  quid  « 
Atmofphxrx  alntudinem  colligere , 

Tychonis  opimo, 
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KepJerifcnrentiacxpi  ki  tur. 


. . pag.  1 6x 

Theorema . Exemplum  xux.  solidarum  magni- 
tudinum per  humidum  afccndcntium,  qux  Jcuior  eft» 
furfum  celerius  fettur . 

Refolutjo . 

Compolitio. 

Theorema . Exemplum  L.  solida  magnitudo  le* 
tiior  humido  per  fluidum  grauiur  velocius  alcendit, 
quam  per  Icuius.  pag. 

Theorema . Exemplum  u.  si  aliqua  fuerit  iolida* 
magnitudo  ieuior  humido,  huic  autein  adiech  fit 
alia  quipiam, itidem  humido  ieuior, (olida  magnitu- 
do , hoc  aggregatum  immitium  in  humidum  maiori 
vi,  quam  initio  fola  propofita  magnitudo , futium  fe- 
retur, 

Rclolutio, 

Compolitio. 

Experimenta  quidam.  pag.  164 

Duo  proponuntur  inquirenda , 

Experimenti  explicatio.  pag.  16  f 

Notandum. 

Theorema . Exemplum  m.  si  certo  quodam  im- 
petu proijciatur  grauc  (ccundum  direflionem  eleua- 
Xam  fupra  lineam  hoiizonralem , tic  alio  itidem  impe- 
petu  fecundum  eandem  directionis  lineam  idem  gra- 
ne proijciatur . Dico  efle  vt  quadratum  impetus , ad 
impetus  quadratam,  ita  Ipatiuin  in  lmea  horizontali 
ad  /panum  in  eadem  linea  confeduru . 

Quid  impetus , fiue  yeloc/ras  . 

Per  menfuiam  momenti  mreljigitur  reda  , per 

2uam  impctusidc  momentum  potell  pro.jcete  mobile 
5 extremo  ad  extremum  ipfius;  quod  prius  intel- 
Jigendum de  de/cenfu . pag,  i6b 

Th.  Exemplum  im.si  certo  quoda  impetu  proijcia- 
cur  grauc  fecundum  dirediioncmeleuatain  iupralraea 
horizontalem,  & alio  itidem  impetu  lecundum  eande 
dire&ionir  lineam  idegraue  proijciatur  . Dico  ellic  vc 
quad.  impetus , ad  impetus  quad.ita  Ipatium  in  Jinea 
porizontali  ad  f patium  in  eadem  linea  confcdum . 
Quid  intelhgatur  per  momenti  raenlura1n.pag.162 
Rclolutio , 

Compolitio . 

Experimentum  de  bombarda  explodente  pilam* 
fiorizontalitcr  p pag.  16$ 

Experimentum  proponitur  alterum . 
Experimentum  alrcrum . pag,  169 

Theorema  . Exemplum  nv.  Magnitudo  rarefit 
fiione  adau&a  vi  caloris  zqud  muadentis  lingulas  eius 
parces , mculuras  acquirit  maiores  in  ratione , qua  ab 
Witio.  pag.  170 

Refolurio . 

Com*  ulino. 

Reloiutio.  pag,  17 1 

Compolitio . 

Qu*^  Annuloineodidfafunt,  Audior  expertus 
Clt  m annuVs  ligneis  imedhs  in  humidum . 

Multos  ho^penmcntum  vexauit.  pag,  121 

Ex  accidenti  potelt  idlecuseucnirc,vt  in  lunibus, 
& in  mulculu . 

Monitum. 

Theorema.  Exemplomiv.  si magnitudoaliqua* 
alterat lone  fufcipiat  incrementum , dum  augetur  ter- 
P*‘nus  vnus  modo  iam  didlo , augentur  & reliqui . 

Theorema . Exemplum  lvi.«  folidum  aliquod  fit 
annulare , & agente  calore  arqovin  lingulas  e«us  par- 
ies rarefiat,  acquiret  menluras  maiores  m rariono 
quam  ptms  habebat,  & latius  fiet  fecundum inti- 
piamluperficiem.  paa,  l?i 

•Thco terna . Exemplum  lvii.  Angufta  fibula  cx 


vtroque  extremo  rerlufaimmiira  in  humidum  fecur^ 
dum  extremum  v„um , per  eam  humidum  ,p|tlm  ad 
cerutn  q undam  ftauonein  nece(Iati6  alcender 
pag,  * 

R efolurio . 

Compolitio.  D.„ 

Alia  Rcfofutio.  ^ 

Compolitio. 

Scholion . 

^ Explicatio  multorum,  qui  faciunt  in  prjtnis  adio; 
Librat  10. vel perdefcenfuin  > vel  per  afcenfunL. 

pag. 

fifiura  non  facit  ad  momentum  gtauieatis , (cd  ad 
celeritatem  morus. 

Supradida  de  I bratione  faciunt  etiam  ad  defeen- 
Jus  celeritatem . 

Aduertcnda quidam.  paw,  ^ 

Notanda  quidam  de  acceleratione  maiori  delecti- 
fus. 

Ketderi  deceptio . 

Modus  cxploran  Ji-aeris  grauitarem . pa".  17S 

Khoiion.  p" 

Sup:adi&orum Theoria.  ? ° 22 

Er  ror  commiUusi  quodam  in  aeris  ponderatione . 
Autforis  modus  peculiaris  ad  explorandam  aen? 
grauicatem . 

Theorema  . Exemplum  lviii,  si  rei  JAabili  Prif- 
ma  fuerit  hprizonralitcr  infixum, ad  cuius  extremum 
grauc  fuerit  appenfum.  Dico  potentiam , quarefifltc 
fractioni , ad  grauc,  reciproci  elsc,  vt  longitudo 
Poiifinatis  ad  femi-alurudmcra  eiuldem . nae  180 
Relblutio . 

Lemma  primum . Si  fuerit  Ve&is  a c , cuius  hy- 
pomocljonB;&c.  pag,  t&l 

Relouitio. 
fompofino. 

Lemma  lecundum.  Si  Prifma  hgdc  fuerit’  cre- 
tum &c.  * 

Corollarium  primum . pag^  ,8^ 

Corollarium  lecundum  J 

Compolitio. 

Scholion. 

A udor  agit  in  Phy  fica  de  potentia , qua  corpora* 
refiflunt  fradlioni . pag,  jgj 

Proponitur  Theorema . 

Aliquorum  error. 

SupradnHorum  demonftratiooflcnfiua . pag.  184 
Principaleintenrum.  pag.  fS* 

Prcmutenda  quidam . 


pag.  18* 

Theorema  . Exemplum  it.  Gradus  ve!ocifati$ 
eiufdcm  mobilis  luper  diuerlas  planorum  inclinatio- 
nes acquifiti  runc  lunt  iquales , cura  eorundem  pla- 
norum eleuationes  «quales  funt.  pag.  186 

Rclolutio. 

Compolitio. 

Controucrfia  inrer  D.^teplunum  de  Angelis, & P. 
Ricciolium  perpenditur. 

Expenmcmumdccurm.  pag.  18^ 

Ex  hoc  experimento  duo  colliguntur . 

Idem,  quod  in  curru,  contingeret, fi  cerra  in  orbem 
cieretur . 

Quod  dc  proieiflo  diclum  fuit  aptatur  graui  dc- 
Icendenti . 

Telluris  immobilitas  ex  haiflenus  traditis  colli- 
gitur. % ppg.  113 

Duiq  grauc  futium  proijcitur, nulla  intcrpolita-, 
quiete,  motum  lubiret  oupliccm  Ac, 

Du*  proponuntur  dilhcuitares.  pag.  189 
Occur- 


INDEX  C 

Occurritur  prim*  difficultati. 

Mirabile quoddam proponitur.  pag.  ijjo 

Rora  dum  reuoluirur  circa  proprium  axem»  fc  ha- 
bet indar  penfilis . 

Quid  lentiendum  de  motu  telluris.  pag.  i£i 

Indiflcr entia  grauis  ad omoem  motum » commen- 
ftia. 

Supradidorumconfirmatio,  pag. 

Quorundam  deceptio. 

Perpenditur  aliquorum  fententia. 

Velocitatis  gradus  aliquandd  non  variatur  variata 
directione &c.  pag.  ljj 

Theorema . Exemplum  Ltt.  si  fuerit  funependu- 
lum  a d , quod  actum  in  gyrum  delcribat  &c. 

OucAio  apud  Ariltotelem  in  Mechanicis . 
Theorema . Exemplum  ixii.  Dum  circulus  » cuius 
femidtameter  a 2 pet  rectam  voluitur  a r.omnes  con- 
ccnirici  minores  a c fi  iundtim  moneantur  vna  vola- 
tione percurrunt  fpariuni  .rqualc  circunferenri* cir- 
culi  «cuius  feraidiamecer ab.  pag.  1 96 

Schohon. 


Z>e  Experimentis  ad  Veritates  rhy/icas  inda * 
pandas . Cap.  VL 

AD  redt  philofophandum  nul/a  fccuriorvia-, 
quam  per  experimenta . 

Pbilofopbusdclufusob  inaduertenttam  propofiti 
Piobleuutis . 

Experimenta  funt  repetenda.  pag.  157 

Expetimeutis  Difcipltnatum  principia  inueniun* 
tur. 

In  demonflrando  non  licet  in  infinitum  abire . 

Ex  principiis»  quardam  habita  terminorum  cogni- 
tione cognolcuntur , quaedam  afiuctudinc»  & qua;- 
dam  experimentis  comparantur.  . 

Indudio  quim  maxime  oponuna  ad  confirmanda 
Di  fciplinarum  principia  * 

A particularibus  ad  vniuerfale  progredi  cft  a po- 
(lerionbus  ad  priora  gradum  facere . 

A lingularibus  ad  vmuerfalia  progtefTus  experi- 
menta lupponit.  pag.  198 

Audor  experimStis operam  nauauit  Florentia:  ad 
ftabilicnda  Naturalis  Philolophic  principia . 
Antipcnftafis  hadenus  male  fuic  explicata. 
Expcnmentum  ad  reprobandam  ancipcnftafitu*  > 
pt  o ut  hactenus  explicari  conlueuic , 

Relponfioms  praeoccupatio . 

Experimenta»  quibus  nonnulli  probare  nituntur 
antipcrKtafin  veicri  (enfu  explicatam . 

Occurritur  experimentis  allatis.  pag.  199 

Calx  viua  magi?  exardefen  aqua  feruenti , quinu 
Aqua  frigida. 

Spiritus  vini  luperinfufus  calci  viux  nullam  facit 
mutationem  ineius  calore  > nec  illara  diflolmc . 

Aquam  glaftfcctc  ablque  acris  permixtione  com- 
probarur. 

In  experimentis  conficiendis , n£  minima  quidem 
ditlcrenria  elt  negligenda . 

Quomodo  chalybis  temperatura  perficiatur . 

E coloribus  ad  temperaturam  quis  magis  idoneus. 

Pa6»  XOQ 

Natura  vnifotmi  difiPormi  quadam  adionc  ope- 
xatur, 

Experimentum  ad  magnetis  vircsexplorandas . 
Delceniusgrauium.  ' 

Ciaoia  non  dclcendunt»  magnetica  vi  i terra  af* 


AP1TVM, 

Aliunde  circum  fpedio  in  experiendo  probatur  J 
G a flendi  opinio.  pag.  xot 

Leuis  quorundam  in  experiendo  coniedura . 
Animarumplena  funr  omnia  j.dcGcn.An.Cap.  11» 
Varietas  magnopere  ad  Vniuerfi  pulchritudinem 
conducit . 

Experienti  lapis  omnis  mouendus.  pag.  zoi 
Experimenta .. 

Communis  opinio  deconcodiooc  ventriculi  per 
modum  elixarionis, 

Calor  animalis  feruidioris  nature  non  excedit** 
ftiuum » fole  (candenre  Leonem . 

Natura  vnrur  humore,  tanquim  fermento  ad  celc^ 
brandam  concodionem  in  animalium  ventriculis. 

Experimentum  conducens  ad  cognofcendum,  qua 
ratione  concodio  in  ventriculo  perficiatur . 

Hiftoria  mirabilis;vnde  colligitur  dari  humorem»  i 
quo  vitrum  corroditur . 

Chronomctron . P en  file » fcu  pendulum  , feu  fune 
pendulum.  pag.  10  $ 

PnrclaraChronometriphznomcna.  pag.  ao» 
Quorundam  error . 

Mirabile  aliud  Chronoiretrifymptoma, 

Mirabile  aliud  fymproma.  pag.  105 

Aeris  refiOenna . 

Penfile»cur  tandem  quiefcar.  Opinio  quorundam , 
Reijcirur . 

Opinio  A udoris. 

Itns , acredinis  inirio  prolixiores. 

Ictis  . ac  reditus  duplici  parte  conflant. 

Penfile  maxime  deferuit  obferuaiiombus  Aftro* 
nomicis.  pag,  106 

Ygroflathmos,  hoc  eft  fluidorum  menfura  pri- 
mum-. 

Secundum, dcrerriuni.  pag.  x*2 

Ad  aeris  huiriditarem  explorandam  inflru men- 
tum idoneum,  Ygcomcttou . pig.  zai 

Aliter  idem  inqunitur.  pag. 

Thermometrum  hadenus  adhiberi  Colitum  omni- 
no inutile. 

Optimum  ab  Audore  adinuentum»  &eius  con-' 
ftrydio  qualis. 

Adiovmformiter  diflormirer  diftufa  non  ira dc- 
prehenfa  efl  ab  Audore,  quemadmodum  a SchoU/b* 
cis  defcnbttar . 

Adobferuandam  rerum  texturam  inftrutnenrum 
idoneum  Microlcopion . 

Tubi  optici inuentio.  ptg.  sta 

Sperandum  aliquandd  futurum,  vtreperuturaii- 
quou  uiRiumentum , quo  auditus  adiuuetur. 

'4  tjuibtfS  canendum  Analyfia , ne  delufrs 
(tammodo  videatur . Cap.  V U% 

THeotema  . Exemplum  Lxm.  si  reda  linea  An» 
fedafitinpundisc,  d.  e,  f,  vc  exiftcntioui 
«qualibus  partibus  a c,  c i ,&c. 

Refolut.o.  pag.  aif 

Compolitio. 

Theorema . Exemplum  lxiv.  si  reda  linea  ab» 
diuifa  fit  m punUis  c » D , e , f » ua  vt  cxiltencibus  *- 


qualibus  partibus  ac  , c e,  &c. 

pag.  xn 

Refoluuo, 

Compofitio . 

A pugnantibus  caucndum , 

p*3.  »'» 

ItemalupetUuotfcc, 
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gttdd  Artifici  magnopere  curandum  in  oblati 
T beor ematis  Rcjolutione  injli tuenda , 

Cap.  VllU 

CLaritas  in  demon  fi  l acionibus  commendabilis .’ 
Theorema . Exemplum  kxv.sir  rcCUquxpiam 
A b » dti piata  quidem  in  d ,&  ex  pur.dis  a , & b , per- 
pendicuhnbus  eredis  Ah.bi;  &c.  pag.  114 
Refolutio. 

"Compofitio. 

Confpedus  Resolutionis  > atque  Compofitionis . 

P»S.  . u$ 

Refolutio. 

Compofitio  ^ 

Refolutio . pag. 

Compofitio. 

Theorema . Exemplum  Lxvr.sit  reda  a f,  diuifa_* 
In  partes  Alii  d»  pF,mxqualcs  continuo  crefccntes, 
Vel  decrefcences , &c. 

Przparatio. 

..  Refolutio. 

Compofitio.  pag.  117 

Conipe&us  Refolut  ic  nis , atque  Compofitionis . 
Lemma.  Exemplum  lxvii.  sint  tres  magnitudines 
ABiAC>ad.  Dico  aggregatum  diderent  rarum  efle 
differentum  inter  maximam  ,&  minimam . 

Refolutio.  pag.  a 18 

Compofitio. 

Theorema . Exemplum  ixvm.  si  reda  a fi , itadi- 
Uifa  fit  in  c t d 1 & E » v t quemadmodum  eft  a d ad  dc> 
ita  fit  b d > ad  d s . Dico  redangulum  d e b , ad  qua- 
dratum d e > rationem  habere  > vt  a c ad  c d , 
Relolutio. 

Compofitio .' 

Superior  Rcfolutionis  modus  non  omnind  fper- 
nendus.  pag.  219 

Comprobatio  l 
Relolutio. 

Compofitio. 

Theorema.  Exemplum  Lxnt.  sit  Conus»  cuius 
<rertex  pundum  A > bafis  autem  circulus»  cuius  dia- 
fnccerBc»&c.  pag.  110 

Refolutio. 

Compofitio  • 

Theorema . Exemplum  ixx.sit  Conus»  cuius  ver- 
tex a pun&um;  bafis  vero  circulus»  cuius  diameter 
Bc&c.  pag.  211 

. Refolutio. 


MAximc  decet.  Mathematicum  omnem  adhibe- 
re curam  in  deraonftrando. 
Uemonfirationes  Mathematica;  omnium  prxfian- 
C iflimae . 

Ad  rede  demonfirandura  requiruntur  prxeepra. 

P»&.  . 

O Genus  demonltrandi  ab  ededu  ad  caufam . 

Aliud  genus  dcmonftrandi  a caufa  ad  cffcCt  ara . 


Demonfiratio  notisfima  per  quod  cauf*  'genm 
procedat . 

Geometria  vtitur  materiali  caufa , tanquim  de- 
monfirationis medio.  pag< 

Caufa  itidem  formali  vtitur. 

Dcmonfiratio  per  concomitantia  ad  genas  demo- 
Arationis  per  caufam  rcuocarur ; &in  Mathematici* 
frequenter  adhibetur, 

ln  Mathematicis  demonfirarionibas  plerumque 
medium  eft  lubiedi  ,aliquanddaffetfionis  definitio. 
Mathematico:  definitiones  nominales  dicuntur. 
Quales  elfe  debent  de  monft rationis  prxmiihr . " 
Premi  datum  conditiones . 

Primum  genus  propofitionum  immediatarum  fune 
dignitates. 

Secundum  genus  propofitionum  immediatarum.’ 
Tettium genus.  pag.  ix& 

Quartum  genus . 

Politiones  quales. 

■Notanda  quatdam . 

Error  quorundam  detefiantium  Matheinaticas  de- 
monfirauones . 

Quo  paCto  dcmonfiratio  debeat  ex  immediati* 
conflare. 

PreroilTx  deraonftrationiseuidenres  efle  debent  z 
vel  per  fe » vel  per  alias . 

lncuidenres  cuidentes  fiunt  indudione. 

Principia  qualiter  dicantur  prima . 

Quo  pa&o  prarmiflxcaufx  dicantur  conclufionrs  * 
Quorundam  error . 

Duplex  caufa;  alia  in  cognofeendo  tantum,  alia 
inefiendot&cognofcendofimuj.  pag.  ii£ 
Pratmiflx  quare  priores  conclufione . 

Notiores. 

Ceniores , ac  euidentiores. 

Dcmonfiratio  per  propria  principia  procedit  .* 
Supiadi&otum  probatioinftiturtur.  1 

Nullius  fcientix  fubiedum  ad  aliam  fcientianu 
transferri  poccft.  pag.  ^ 

Cryfonis  deraonftratio  peccabat  ob  communia 
principia . pag. 

Quomodo  fe  haberet  Brylbnis  dcmonfiratio . 
Circa  conclu fionem  errores  quinam  contingant , 
Primus  error. 

Secundus  error. 

Tertius  error.  pag.  230 

Errorum  exempla  ex  A rifiotele. 

Secundi  erroris  exemplum  • 

Exemptu  alterum  quando  genus  nomen  habet  &c.T 
Sophilta  qui  dicatur . 

Cognitio  trianguli,  vel  fecundam  numerum,  vel 
fecundum  for  tuam  - pag.  xj  1 

Multiplex  demonfiratio,  eiu/que  fpecies  asli- 
gnancur. 

Demonfiratio  vniucrfalis  pratfcirur  paniculari, 
Vniuer  (ale  quid. 

Demonfiratio  fingularis  quando  conficiatur. 
Mathematicorum » tilm  Veterum , tum  Reeentio- 
rum error.  pag.  2 {2 

Redarguitur  Au&or  Propofirionis  ±?.  primi  Eu- 
clidis . 

Redargutionis  ratio . 

Prima  Elementa  traClantibus  in  hoc  aliquid  con- 
donandum. 

Exemplum. 

Exemplum . 

Exemplum  alterum.  pag.  235 

Exemplum. 

Iu  quo  debeat  Analyfia  inf udare,  plutimamquo 
X x x curam 
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curam  adhibere  I 

Probationes  ,quibusoftenditur  demonftratio  prx- 
ftantior  illa , qu*  vuiuerlabs  dicitur. 

Demonftratio  afhrmatiua  pr*  ferenda  negati  u*. 
Demonftratio  Duplex;  Oftenfiua,  tc  ducens  ad 
inconueniens.  pag.  »14 

Oftenfiua  prxfertur. 

Gftcnfiua , quamuis  negatiua , prxferenda . 
Reprehenduntur  ij,  quipasfim  demooftrationo 
ducente  ad  incommodum  v tuntur , 

Demonftratio  quomodo  procedat  per  dedudHo- 
nemad  imposfibile. 

Quid  commune  fit  vtrique  modo. 

Qu*  priora  natura  funt , prius  uadlauda  videntui . 

PaC-  ... 

Redai  guuntur  non  nulli . 

Vc  particularibus  Methodis , quas  hucufqu(_j 
Mathematicorum  jchola  freqtuntauit . 

De  que  peculiari  ab  Autfore  exculta . 

Cap.  X. 

DE  Antiqua  Methodo  per  exptofum  exceffum-  * 
atque  defeflum.  pag.  146 

Antiqua  Methodus  per  explofum excelsum,  atque 
dcfedlum  explicatur . 

Vieta  Methodum  hanc  neglexit . 

Aduccfus  hanc  Methodum  difficultas  affertur. 
Pag.  Pao*  M7 

Diluitur  nropofita  difficultas. 

Non  mate  Archimedes,  nec  fallaciter  Euclides. 
Theorema.  Exemplum MUI.  Parabol* aequalium 
altitudinum  lunt  inrcr  fe , v r bafes . 

Theorema.  Exemplum Lxxili.  Cylindi redibafis 
ad  eiuldcm  ( ylindri  curuam  luperficiem  eft,  vt  quar- 
ta pars  diametri  balcos  ad  ipfius  Cylindri  larus, 
pag.  i** 

De  md  uifibilium  Methodo . pag. 

Ind:ui(ibi(ium  Methodus  ad  oblcunsfima 
rr.cn liranda  conducit . 

Quibuldam  hac  Methodus  non  arridet . 
Methodus  declaratur 

Quibus vtatur  hac  Methodus,  tanqulm  inftru- 
mentis . 

Quid  in  hac  Methodo  fit  Regula  . 

Oppofit*  tangentes  quid . 

In  planis  figuris  adhibentur  linea:,  iu  (olidis  autem 
plana. 

Hxc  Methodus  duplex . 

Explicatui  pinna*  qu* vtitur Indiuifibilibus  coi- 
ledbuc  iumptis. 

Poftcrioi  vtitur  f ndiuifibilibus  diftnbutiuc . 
Vrtaque  generalem  regulam  tradit  ad  comparan- 
dam figuratum  menfuram . pag.  140 

Exemplum. 

Generalis  regula  prioris  Methodi . 

Perinde  eft  dicere,  omnes  Ime*  ad  omnes  lineas; 
ac  dicere , aggregatum  omnium  lineatum  ad  aggre- 
gatum omnium  linearum . 

Generalis  regula  pollerioris  Methodo. 

Locum  habet  non  foitim  111  ratione  squalitatis , fed 
in  quacunque  ratione  • pag.  141 

Quid  oblcruandum  in  gratiam  prioris  Methodi. 
Quid  obferuandum  in  gratiam  Iccundc . 

Prima  dt  finitio. 

Corollarium. 

Secunda  definitio . 

Corollarium. 

Icrtia  definitio. 
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Corollarium. 

Quarta  definitio.  \<\t  pig.  m 

Qumta  definitio. 

Corollarium, 

Sexta  definitio. 

Corollarium. 

Septima  definitio .' 

Oclaua  definitio  A • 

11. 

G. 

D.  pjj.  14} 

SupradidUrom  definit  ionu  n explicatio . 

Omnes  line* . 

Redii  tranfitus . 

Obliqui  ttanfitus. 

Omnia  plana . 

Omnia  pun&a  redii  rranfitus . 

Abfcitlx . 

Refidu*  omnium  abfcifsarum . 

Maxim*  ablcifsarum . 

Abfcils*  tefidu* . 

Onmes  figura:  fimiles . pagt 

Solidum  iimilare  genitum  ex  figura  plana . 

Figura  lolidi  Genitrix . 

Solida  fimilaria. 

RedUngula  fub  figuris. 

Primum  Poftulatum . 

Secundum  Portularum. 

Animaducrtenda  quxdam.’ 

De  Methodo  innixa  Grauiratis  centro  , pag. 

Vius  centri  Grauiratis  ad  Geometrica  Theoremata 
dcmonftranda,  in  vfu  fuit , tum  apud  Veteres , tum 
apudRccentiores. 

V lus  ccntti  Guuitaris  ad  Geometrica  problemata-» 
conltruenda. 

Multa  de  Grauiratis  centro  tradUntur . 

Centi  orum , vt  & quantitatum , triplex  genus 
Centrum  figura:  quid. 

Centrum  magnitudinis  quid . 

Centri  Grauitans  vari*  definitiones  , pag.  147 

Grauiras  proprie  corporibus  mclt . 

Mathematicus  grauuatem  concipit  tnefiepufldbs» 
lineis , tsc  fupcrficicbus , non  fine  vcile. 

Quot  undam  error. 

Aduerrenda  quxdam. 

De  viu  centri  Grauiutis  difserendum pr opoainjrl 
Archimedes  hunc  vfum  innuit.  pag. 

Theorema.  Exemplum  lxxiv.  Parabole  lclqui* 
tertia  eft  trianguli  eandem  (ibi  bafin,  & eandem  alti- 
tudinem habentis. 

Relolutio , 

Lemma  L 
Lemma  /I, 

Lemma  111.  P»g.  »49 

Lemma  iv. 

Coropofitio. 

Conlpedlus  Refol  ut  ion  is , atque  Corapofitionis  * 
Scholion.  pg.  »5° 

Aliter. 

Theorema  . Exemplum  lxxv.  Circuli  fegmen- 
tum  ad  inferiptum  tibi  rriangiilutn  eiutdem  balcos, 
ac  altitudinis  eft,  vtduxteiti*  partes  diametri  teg- 
menti reliqui  ad  rectam  connectentem  circuli  cen- 
trum , Se.  grauitatis  centrum , quod  ab  luitio  propone^ 
batur,  tegmenti . 

Relolutio. 

Lemma.  pag.  »JtQ 

Coni politio, 

Confpe- 
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Confpedus  Refolurioms , atque  compofitionis . 
fcholion . pag.  i<z 

Theorema.  Exemplum  txxvi.  Cuiuslibet  circuli» 
acEllipfeos  quidem  Segmentum  ad  inscriptum  Sibi 
triangulum  eiufdcm  bafeos » ac  altitudinis , ell  vt  du  x 
ccrriz  partes  diametri  Segmenti  reliqui  ad  illam*  qux 
« figurx  centro  ad  grauuaus  centrum  eius*  quod  mi- 
lio dicebatur  «Segmenti. 

Refolutio, 

lemma.  pag.  au 

Compo  Sitio. 

fonSpedus  Kefolucionis,  atque  Corapofitionis . 

In  quo  hxc  Methodus  cnofidat . 

M' '-'dus  alter  adhibendi  centrum  gtauitatis . 

|n  quo  hxc  Methodus  confidat . 

Quid  Rotundi  noxmnc  mtelligendum.  pag.  154 
Motus  localis  Simplex  in  duplici  diferimine. 
Duplex  Potcllaa ; Direda , & Rotunda . 

Vtraque  Poteflas  tripartito  diuiditut . 

Linea  reda  quid . 

U ea  reda  est  poteflas  primi  gradus, 
rarallelograminum  cft  poceftas  Secundi  gradus  ’ 
Parallelepipcdumeft  poteflas  certi/  gradus . 
Prxdidx  potcftatis  quilibet  gradus  diuiditur  itu 
Jiiftam  , maiorem  »&  minorem  lufta. 

infecundo  gradu  lufta  poteflas  efl  quadratum^. 
Redangulum  altera  parte  breuius  , poteflas  nunor 
lufta.  Altera  vero  parte  longius  .rotellas  maior  tufta . 

Ip  rertir*  gradu  lufla  rotellas  efl  cubus . Parailele- 
ripedum»quod  altitudine  cubum  pon  adxquat*  pore- 
Aas  efl  minor  rufla . Qux  Veio  excedit*  maior  tufta. 
Rotanda  rotellas  efl  amplior » quam  Direda . 
poteft. Rotundx, & Rotunda  corpora  Sunt  infinita. 
Sicut  rore/iares  Dixedx  ex  motu  redopta  Rotun- 
dx  ex  mouicircuLri  fiunt . pag.  2 j 5 

pundi  poteflas  lufta  efl  pundum.  Habet  potefta- 
tem  rusra  maiorem » ted  non  minorem. 

pundum  a centro diSiundum  Sui  reuolutione  per- 
fedam  periphxriam  cuculi  dcScribit. 

roteflates  Rotundx  Secundi, & lertij  gradus  multi* 
plicantur  ab  triplicem  Situm  * Icilicet  horizontalem- » 
verticalem  * Bc  obliquum  quantitatum  a vjide  na- 
Scuntur . 

Pote  flates  Rotundx  fiunt  horizon  tales,  verticales, 
& obliaux . 

poteflas  Rotunda  tufta  quando  generetur . 

Quando  genere rt*r  poteflas  Rotunda  minor  tufta. 
prima  definitio . Quid  Sit  Rotatio . 

Secunda . Quid  Sit  quantitas  R oranda , vel  Rorata. 
Tertia . Radius  Rotationis  quid . 

Quarta . V u Rotationis  quid . 

Remotio*  (eu  elongatio  pundi*  (eu quantitatis , 
«]ux  rotatur  ,quid  Iit. 

Regula  generalis. 

Quantitas  Rotanda  in  viam  Rotationis  duda  pro- 
ducit poteitatem  Rotundam  * vuo  gradu  ahiotemro- 
teftate*  fiue  quantitate  Rotata . 

Hanc  regulam  generalem » et  fi  verifflmam,  inde- 
monflratara  tamen  Audoc  reliquit. 

, Lemma. 

Si  figura  plana  luper  aliqua  (ui  reda  linea  figuram 
ipfam  Secante  libretur , erunt  momenta  Segmentorum 
Pfiurx , vt  Sunt  Solida  Rotunda abjipfis  Segmentis  cir- 
ca Secantem  lineam reuolutis , delcripta. 
SupradidxRegulxdemonUtatio.  pag  256 

Corollarium  primum.  pag.  2(7 

Corollarium  Jeccnduin , 

Corollarium  tet  tium . 

Corollarium  quartum . 
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Hxc  Methodus  centri  grauitatis  indagationem  re- 
quinti  & primo  incipit  ab  eius-vfu  inpundis,  aC 
lineis . 

prima  poteflas  ftorunda. 
poteflas  Rotunda  vnius  pundi  componitur .' 
Quando  plura  Sunt  pundafine  reSpedu  ad  poSido* 
nenu. 

Quando  plura  Sunt  in  certa  politione . 

Quomodo  indaganda  vnica  peripheria  Singulis  x* 
qualis , data  pundoram  pluralitate  * &c. 

Quando  plura  data  Sunt  punda  Sine  certo  politio- 
nis otdine. 

poteflas , quam  data  red a affirmat , & quidem  ho^ 
rizontalis , Verticalis , Sc  Obliqua  componitur. 

PaS.  , 11$ 

poteflas  Verticalis  tufta  linexredx  nulla  efl,  tufi 
iplamet  linea . 

poteflas  obliqua  profui  compofitioaequidrequi- 

roteflates  maiores  iuftis . 
poteflas  Verticalisjufta  maior* 
poteflas  Obliqua  lufta  maior, 
poteflas  Roranda  , quam  bine  redx  Simul  furti- 
ptx  defcnbunt , vt  componatur . 

poteflas  Rotunda  * quam  binx'  redx  Simul  Cum- 
ptx  deScnbunc , quomodo  componatur . 

Alio  modo  idem  perficitur. 

Quando  datx  redx  fuerint  adinuiccra  indinatXf 
Quando  redx  fuot  inuicem  inclinata: . 
roteflates  Iuftis  maiores  ex  .didis  colligi  poliunt 

„PaS-, 

CaSus  alter, 

roteflates  Rotundx  plurium  redarum  linearam7, 
poteflas  communis  linearum  rcdaruinxquahum » 
fegmento  circulari  inScripcarum . 

Superficies  ex  huiufmodi  rotationibus  orrx  con/cx 
funt . pag.  160 

poteftatum  inquiSitiobiSariaminflitui  poccft . 
pro  primo  modo  quid  agendum . 

, pro  Semicirculo,  - , 

pro  Segmento  maiori . 1 

Alix  Vcrticalcspoteflatesemergunt. 
roteflates  Rotundx  penmetri  rr ungulorum , & 
quadrangulorum . 

Bifariam  poteft  contingere»  vr triangulum  * atque 
quadrangulum  juflani  poceilatem  componant. 

Quando  triangulum  afiquo  Suo  angulo  rotationis 
axem  attingit.  pag.  16 1 

poteflas  lufta  horizontalis  * 
lufla  Verticalis, 
lufla  Obliqua. 

Cingulorum » & Gnomonum  roteflates  ex  generali 
Regula  depromuntur . 

poteflas  perimetri  polygonorum  regularium . 
Rotunda . 

Verticalis  poceftas  qux  nam  dicenda . 

Qux  dicenda  horizontalis.  a 

Obliqux  pote  flates  qux  dtcendx . 

Verticalis  potestas  lufla  vr  componatur .' 
rotellas  cumsuis  peripberjx  circulum  non  am- 
bientis. 

Poteflas  circuli  qua  ratione  componatur . 

Radius  rotationis  potcilatifi  maioris  qualis  SIr. 

Pag-  . ..  t.  *** 

roteflates  perimetri  legmencorum » aliarumquc— < » 
circuli  partium  quomodo  componantur. 

Potestates  perimetrorum  mixtilmearum  figura- 
rum quomodo  componantur . 

poteftyrum  Vctticjdium  eorundem  Segmentorum 
X x x x compo- 
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compofitio  quomodo  fe  habeat . 

Quando  Rotationis  axis  mutatur , fitque  peiori  pa- 
yajltlus. 

rotcftares  Obliqux , & Verticales ; Ac. 
i-orcftarcs  fcgmentorurn  luftis  maiores . 
poreftares  horum  perimetrorum  quomodo  facilius 
Componantur. 

H.uftenus  didh  funt  intelligcnda  de  iedforibus,eo- 
rundemque  aemulis , 

Poteftas  perimetri  Lunularum . 

Horizontalis  Poteftas . 

Quando  Lunula  fit  per  interfcdlionem  citcalo* 
fura.  pas- 

poteftates  Verticales  iufta  perimetri  Lunularum . 
Alia  roteftatcs  iufta  Verticales  , 
poteftates  Obliquae  perimetri  Lunularum  r 
poteftates  Arcuatai  um  figurarum . 
potestates  perimetri  Ellipfeos»  Ac. 

Horizontalis  tufia. 

» Verticalis  msra. 

Potestas  obliqua, 
potesras  maior  lusra . 

potestas  Rotunda  >quam  planum  trianguli  redhli- 
pei  defcnbit, 

potestas  Verticalis  eiuldem  trianguli . pag.  264 
In  reliquis  triangulorum  rotectacibus componen- 
dis quid  agendum . 

Alia  Verticalis  eiuldem  trianguli  potesras. 
rores* ju.  Horizontalis  e iu Idem  trianguli. 

Alia  Horizontahi  potestas . 
potesras  obliqua. 

potestates  Retundar  quadrilarerorum  T 
potestas  quadrati. 

Quando  fuerit  figura  a Itera  parte  longior  J 
Quando  altera  parte  longior  figura  habet  latera  in 
cbhquofituadaxcm.  pag. 

potestates  multangulorum  laterum . 

Duplex  modus  componendi  potestatem  horuou 
multangulorum . 

rorescas  horizontalis  multanguli  fcraicircuio  in- 
Ccripri . 

potestas  polygonorum  regularium . 
potestas  Rotunda  cuiuCcunque  figur  ae  redfilinea. 
potestas  circuli . 
potelsas  fcmictrculi . 

Horizontalis  potesras  tusta.  pag.  1 66 

rotestas tusta Verticalis.  * 
potestates  Lunularum . 
potest  as  R ot  unda  EUipfcos . 
potesras  obliqua, 
potestates  mstis  maiores . 
votesrares  Rotunda  (emiellipfeos , Ac. 
potestas  insta  Vetticahs  aquatur  spharoidi . 
Horizontales , A obliqua;  potestates  rusta  > maio- 
refque  lustis  , quomodo  fiant. 

potesras  Rotunda  pataboJcs  hoe izontalis , Vertica- 
lis,^ obliqua. 

Horizontalis  tusta  quomodo  dici  confucuic . 
Generalis  Regula  Refolutioms  potestatum . 
potestas  data  applicetur  parti  componenti  data , A 
quantitas  > qux  inde  oncor , paitera  alteram  compo- 
nentem manifestabit . pag.  1G2 

Quando  potestas  tusta  fuerit . 
potestas  lusca  maior, 
potestates  lustis  minores  negliguntur. 
potestates  Rotunda  a lineis  rcdlis  quomodo  refoj* 
uantur. 

potestates  iustis  maiores . 

fotestas  a pluribus,  ^uim  vnarcfta,  Ac. 
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potesras  Rotunda  in  dire&ara  transmutatur . 5 

pag. 

Theorema.  Exemplum lxxvii.  Circuli  inter 
funt.vta  femidiamctris,  diametris,  Ac,  (enjicijv 
cumfereutijs , circumfer entijs , &c.  quadrata . 

Theorema . Exemplum  Lxxvm.Cjdindri  rcdlicm* 
ua  fuperficiesad  bafin  eft  , yt  latus  eiuldem  Cylindri 
ad  quartam  panem  diametri  eiuldem  bafeos . ■- 

Theorema.  Exemplum  lxxix,  Omnis  Cylindri 
redii  fqperficies  line  bahbus , «qualis  c It  circulo  , cu- 
ius ea,  qux  ex  centro,  media  proportionalis  eft  inter 
latps>  & diametrum  bafeos  eiufdcm  Cylindri, 

pag,  169 

Theorema.  Exemplum  lxxx.  Ctiiufcunqae  Cotn 
ffoscelis  fuperficiesad  bafin,  eam  habet  rationem. » 
quam  latus  Coni  ad  Radium  cuculi,  qui  bafis  eft 
Cpni . 

Theorema  . Exemplum  ixxxi.  Cuiufainqun, 
fphara  fuperficies  quadrupla  eft  maximi  circuli  eo- 
rum, qui  lunt  in  ipU, 

Theorema . Exemplum  Lxxxm.  Omnis  fpha*nu« 
quadrupla  eft  coni , bafin  quidem  habentis  a^juajem 
maximo  circulo  eorum  , quiinfpharra , altitudinem 
yero Radium  lpbarta.  pag.  rj| 

De  Methodo  Progresfionibus  innixa . 

Mirabilis  vfus  vrrmfque  progresfionis . 

Propofitio. 

ieries  quantitatum  Arithmetici  proportionalium 
(fiue  iuxta  (ctiein  numerorum  quadraticorum)conti, 
nuo  crefcentium , a o » vel  pun&o  inchoatarum  nu- 
mero , vel  finitarum » vel  infinitarum  , eft  ad  ferietn* 
totidem  maxime  «qualium  in  ratione  fubdupia-  . 
pag.  121 

Theor,  Exemplum  ixxxrv.  Triangulum  adpa^ 
pllelogrammum  eifdem  baleos  tac  altitudinis  eft  itu 
ratione  lubdupla . 

Theorema  . Exemplum  lxxxv.  Pyramidoides  , 
velConoidts  parabolicum,  eiuldem  bafeos , ac  alti, 
tudinis , fiuc  eredi  um,  fiue  inclinatum,  eft  in  ratione-, 
fubdupla. 

Propofitio . 

Series  infinita  quantitatum  in  duplicata  rariono 
Arithmetici  proportionalium  Ac, 

Propofirio . 

Senes  potentia  infinita  quantitatum  in  duplicata 
ratione  Arithmetici  proportionalium,  ( lUteioxti 
lenem  numerorum  quadraticorum)  conrinud  cre- 
fcenmima  pundlo,  fiue  o»  inchoatarum , ef!  ad le- 
riem totidem  maxime  aqualium,  in ranone  fubui- 
pl^ , 

Theorema . Exemplum  lxxxvj.  Conus , vel  Py- 
ramis, ad  Cylindrum,  vel  Prisma  eiuldem  b*teos,  ac 
altitudinis  eft  in  ratione  fubtnpla . pag.  27! 

Theorema.  Exemplum  lxxxvii. Complementum 
fcmipataboles , fpatium  Icilicet , quo  fcmiparabotc-# 
complet  parallelogrammum , eft  ad  paullelogram- 
tnum  in  ratione  fubtnpla. 

Theorema.  Exemplum  ixxxvm.  Serwparabolp 
ad  prxdidtum  parallelogrammum  clt  in  ratione  iup- 
fefquialtera. 

Scbolion . 

Adqertcndi  quadam . 

Aduertenda  quadam . pag.  271 

Propofitio. 

Senes  quam  iratum  in  triplicata  ratione  Arithme- 
tici proportionalium  Ac. 

Theorema.  Exemplum  lxxxix.  Series  infinita-, 
quantitatum  in  triplicata  ratione  Authmencc  propoi*. 
tionalium, fiue  iuxta ferscur  numerorum  cubicorum 
continue 
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continui  cracentium » a pundo»  feu  o,  inchoata- 
rum > cfi  ad  leriemtoridcm  maxime  «qualium  m ra~ 
none  (ubquadrupla . 

Theorema  . Exemplum  ixxxx-  Complementum 
femiparaboles  cubicx  aci  /uum  parallelogramruum  cft 
jn  ratione  lubquadrupla , ac  pcopcerca  > & »pfa  lemi* 
parabole  cft  m ratione  fubielquirertu, 

Adnotanda  quadam . 

De  Geometrica  progresfione  differ  itur . 

YiusGeomctriczprogrcsfionis.  pag.  174 

De  Auclorts  Methodo  peculior  i > oc 
froprio . 

Per  deert fcenriam  exceffus » atque  defedus  in  infini- 
tum abeuntem, Particularium  omnium  fertacif- 
fima»  f elut  illa»  qua  obfcurioribus  Theote- 
maribus  facile  > ac  expedite  fit  fatis  $ 
prx/ertim  iis,  qu*  cum  Veteres, 
tum  Kccentiotes  laboriose 
demonfirarunt. 

Demonfiratio,  pag.  17/ 

Corollarium . 

Circa  lupenorem  dcmonflrationcni  difficultas. 
Diluitur  d fhcultas,  pag.  17 6 

Obleruanda  quzdam , 

Supradidorum  Epilogus . 

Circulus  nojicll  polygonum  infinitorum  laterum . 

pag.  »77 

Thcoremara  quxdam  quibus  Audons 

Methodus  innititur. 

Theorema  1. 

Si  quorcunqae  fuerint  quantitates»  c quarum fin- 
gulis  partes  in  eadem  ratione  cum  illis  acceptxfinr. 
Dico  has  pofle  , per  continua- 

ta incrementalem  per»  aclemper  ab  illis  minus  defi- 
ciendo» tandem  deficere  defetla  minori  quacunque 
daca  quantitate , rationem  eandem  inter  le  perpetuo 
lentantes, 
fcbolion? 

Obferuandum  ,*  * 

Theorema  11. 

Si  quotcunque  fuerinr  quantitates , a quarum  lin- 
gulis partes  accepi*  ftnt&c.  pag.  178 

Theorema  m. 

Si  fint , quotcunque  luctint , quantitates , c qua- 
jumfingubs  partes  m eadem  canone  cum  illis  acce- 
ptx  fint&c. 

Theorema  iv. 

Si  quotcunque  fuerint  quantitates»  c quarum  fin* 
gulis  patttsacccept.T  fim , &c. 

. TheoremaV. 

$i  quotcunque  fuetint  quantitates»  quarum'  fin^ 
gulis  sui*  maiores  accepta:  lint  ;n  eadem  rationccum 
jJlts&c,  pag.  179 

Theorema  vj. 

Si  quotcunque  luerint  quantitates»  quarum  lingu- 
lis ali*  maiores  accepta  fat,  &,c. 

Theorema  vir. 

jiquatuor  fine  quantitates  proportionales,  ex  fe- 
cunda , & quarta  lunu  poter um  putes , qua:  «c. 
Lemma . pa.  aSo 

'1  hcorema  vni. 

Si limquatuor quantitates  proportionales»  &per 
continuata  quidem  incrementa  prima  minus  dcficien. 
do  i quapiam  quuitaAc. 

Theorema  ix. 


Sific»  vt  prima  ad  fecundam  , ira  tertia  ad  quar- 
tam i at  veto  prima  minus  femper  in  infinitum  exce- 
dendo quampiam  quantitatem  quintam  &c  * p.  281 
Theorema  X. 

Si  fine  quarjtitares»&  quot  in  vna  fumi  poliunt  par* 
res»  totidem  &c- 
Theorema  xi. 

Si  quantitas  prima  femper  minus  excedendo  fccui», 
dam » excedere  tandem  poflit  exccllu  &c. 

Theorema  xn. 

Si  lint  quatuor  quantitates  primi  ordinis»  totidem» 
que  ali*  ordims fecundi, &c,  pag.  18 1 

Theorema  xm. 

Si  quotcunonf  fmt  quantitates , fic  fe  liabentes  ref- 
pediu  abcuiu^b. 

Lemma. 

Simiha  polygona  circulis  inferipta  fune  inter  le , vt 
i diametris  quadrata. 

Theorema.  Exemplum  lxxxix.  Circuli  inter  (lj 
lunt , quemadmodum  a diametris  quadrara . 

Lemma. 

Polygonorum  fim  ilium  circulis  inferiptorumam? 
bi tus  fune  inter  fe»  vt  diametri . 

Theorema.  Exemplum lxxxx.  Circulorum  periT 
pheriz sunr  inter  le  vt  diametri.  pag.  28$ 

Theorema.  Exemplum xci.  Parabole  «qualium 
altitudinum  funt  inter  (e , vt  bales . 

Lemma . pag.  184 

Lemma . 

Theorema.  Exemplum  xcir.  Cylindri  redi  euroa 
fuperficies  ad  bafin  ell , vr  heus  ipfius  Cylindri  ad 
quartam  partem  diametri  eiuldem  baleos . 

Lemma. 

Prilmatis  redi  fuperficies  ad  ba  fine  fi»  vt  altitudo 
ipfius  Prifmarisad  quartam  partem  diametri circali » 
cui  Ptifmatis  bafisefi  circumlcripta . pag.  28  5 

Theorema. Exemplum  xcrn.  Circulus»cuius  radius 
eft  medius  proporncnalts  meer  Cylmdri  redi  larus, 
bafeofque  dumecrum , «qualiseft  fupetficiei  cylin- 
drica . 

Theorema.  Exemplum xciv.  OmnisCylindrire- 
di  fuperficies  fine  balibus  «qualis  eft  circulo » cuius 
ea,  qu*  ex  centro  inedia  pro  portionalis  esc  inter  la- 
tus » & cylindri  bafeos  diametrum . 

Theorema.  Exemplum  xcv.  Omnis  Cylindri  re- 
di fu  perficies  fine  bafibus  «qualis  est  circulo,  cuius 
ea , quz  ex  centro , media  proportionalis  cs tint er  la- 
tus , d Cylindri  bafeos  diametrum . pag.  186 
Refolutio. 

Lemma  1. 

St  fuerint  duo  triangula  fuper  eadem  baii  constitu- 
ta , erunt  m ratione  altitudinum . 

Lemma  11. 

Si  hierintdaotrianguhfupef  eadem  bafi constitu- 
ta » & altitudo  vnius  fit  dupla  altitudinis  alterius  * iC* 
daogulum  fuper  eadem  bafi  , altitudinem  habens 
eam , qu*  est  minoris  trianguli , «quabitur  triangu- 
lo maiori . 

Lemma  tu. 

Si  fuper  polygonum  regulare  eredum  fit  Prifma^, 
cuiusalcuudo  iit  quarta  pars  altitudinis  ipfius  poly- 
goni » fuperficies  Prilmatis  zqualis  ent  huiuiinodi 
polygono.  pag,  187 

lemma  iv. 

Cylmdti  redi  fuperficies , cuius  altitudo  csr  quarta 
pars  diametri  baleos » zqualis  est  ipfi  baii . 

Lemma  v* 

Cuiulcunque redii  Cylindri  /uperficies  esradba- 
fin , vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  diametri 

ipfius 


INDEX  C 

ipfiusbafeos • 

Compofitio.* 

Theorema.  Exemplum  xevi.  Coni  redi  fuperfi- 
cies ad  bafin  esr,  vt  latus  eiufdem  coni  ad  femidiame- 
trumbafeos.  pag.  288 

Theorema . Exemplum  xcvji.  Superficies  cylin- 
dri redi  eiusdem  altitudinis»  ac  ba/cos  cum  cono , 
exceptis  balibus,  ad  conicam  fupcrficicn»  eft » vcJa- 
cus  cylindri  ad  femilatus  coni. 

Theorema . Exemplum  xcvm.  Circulus » cuius 
radius  cft  medius  proportionalis  inrerconi  redi  latus» 

& femidiametrum  bafras , aequalis  est  conicae  fuper*» 
ficiei . 

Theorema  • Exemplum  xcix.  Si  qnmis  re&us  fue- 
rit ledus  plano  > quod  fitbafi  paratlemi . Dico  &c. 
Lemma.  pag.  289 

Lemma  primum  ad  fequens  Theorema . 

Sir  polygonum  regulare  parilaterum » & arquilatc- 
tutn > A B C D,  &c.  mlcriprum  circulo  ace  c,  &c. 
Lemnia  fecundum. 

ljfdem  politis;  intclligaturcirc^AE » velutiaxenu 
reqolui  polygonum  &c.  pag.  290 

Theorema  . Exemplum  c.  Spbxrar  fuperficies 
quadrupla  esr  maximi  circuli  in  eadem  Iphxra  dc- 
Icr  jptibilis . 

Theorema.  Exemplum  ct.  Sphaerica  fuperficies 
quadrupla  est  circuli  maximi  CJUldem  fparrar.pag.291 
Theorema.  Exemplum  cit.  Circulus  arqualisese 
triangulo  redhrigulo  > cuius  larus  vnum  circa  redum 
«quale  est  radio ; larus  vero  alterum  itidem  circa  re- 
dum  «quale  est  peripherix  eiufdem circuli. 

Theorema,  Exemplum  ciu.Cuiulcunque  portionis 
fpapriese  fuperficies  «qualis  esr  circulo,  cuius  radius 
esr  reda  a vertice  portionis  dudaad  circumfetctiam 
circuli» qui balis est ipfius portionis.  pag.  292 

1 cmma . pag.  193 

T beorema . Exemplum  ctv.  Cylindri  redi  fphx- 
tx  cirturafcnpti  fuperficies  aequalis  est  fuperficiei 
fpharrar . 

Theorema.  Exemplum  cv.  Si  Cylindrus  redua 
fphxr«  citcumlcr;ptus»  ac  Iphzra , fecentur  planis 
ad  axem  redis»  erunt  lingula  fuperficiei  cybndncat 
fcgnienta , fegroentis  finguhs  fujirficiei  fph«ricar  *- 
qualia. 

Theorema . Exemplum  cn.  Segmenta  fuperficiei 
fphxricx  paralleliscirculisdilledz»  rationem  habent 
antette»  quam  fegmenca  diametri  ad  pratdidoscir- 
culos  perpendicularis.  pag.  294 

Theorema.  Exemplum  cvti.  Parabole  fcfquitcr- 
tia  est  trianguli  etusdem  bafeos » ac  alrudims . 

Theorema.  Exemplum cvm. Parabole  fefquiter- 
tia  est  trianguli  eiufdem  baleos , ac  altitudinis . 

PaS* 

Theorema.  Exemplum  cix.  Parabole  fefquicer- 
tia est  trianguli  euridem  baleos,  ac  altitudinis, 
pag.  106 

Theorema . Exemplum  cx.  Omnis  femiparaboles 
centrum  grauitatis  est  in  ea  reda  Jmea » qui  diame- 
tro zquidiscans , itadiuit  bafin,  vc  par$,  quar  est  ad 
curuam  fit  ad  reliquam , vt  5 ad  3. 

Theorema.  Exemplum  exi.  Spatium  linea fpirali 
in  prima  cuculatione  deferipea,  & reda  Unca  prima 
in  principio  circulationis,  contentum , tertia  pars  est 
circuli  primi . pag.  297 

Theorema.  Exemplum  cxil. Spatium  linea  fpira- 
li in  prima  circulatione  defcnpra » & reda  linea  pri- 
ma in  principio  circulationis , contentura , tertia  pars 
«t  circuli  primi.  pag.  298 

Theorema  . Exemplum  cxm.  Linea  fpiraiis  «t 
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qualis  est  fcmidrcumferenria:  fui  circuli,  pa».  104 
Theorema.  Exemplum  cnv.  Spatium  cycloidaie 
ad  circulum  sui  genitorem  est  in  ratione  tripla . 

Theorema.  Exemplum  cxv.  si  fit  noitio  hyper- 
boles, ellipleos , vel  circuli , dimidia  bgura  non  ma- 
ior » &c.  pag.  joq 

Theorema.  Exemplum cm.  sphxraacf  conum  , 
cuius  altitudo  esc  femidunierer , bafis  vero  circulus 
maximus  eiufdem  fphxrx  »est  in  ratione  quadrupla. 
Lemma.  pag.  ;oi 

Theorema.  Exemplum cxvit.si fuperheimiphc- 
rijbafi  popstitutus  fuerit  cylindrus  eiufdem  cum  he- 
mifphxrio  altitudinis . pico  cxcellum  huius cyHtidri 
fupra  hemifphrcidm  «qualem  sfTecono  eiusdem  ba- 
scos » ac  altitudinis  cum  ipso  hemisphxrio. 

Lemma.  pag,  301 

Theorema.  Exemplum  cxvni.  sphrra  ad  conum» 
cuius  altitudo  esc  semidiameter » bafis  vero  circulus 
piaximus  eiufdem  fphrrx  esc  111  ntsone  quadrupla. 

Theorema . Exempla  cxix.spharra  «qualis  esr  co- 
no , cuius  bafis  esr  arqualis  superficiei  sph*rx,altiriit 
do  autem  radius  eiusdem . 

Theorema . Exemplum  cxx.  Omnis  s$dor  spfiar- 
rx  xqualis  est  cono»  cuius  altitudo  est  radius  sphr- 
rx,  bafis  autem  xqualis  sedoris  spharricesuperfirici. 
PaS*  303 

Theorema  . Exemplum  cxxi.  Cylindrus  trinlu* 
est  coni » eiusdem  altitudinis » ac  baseos. 

Theorema.  Exemplum  cxxu.  Oinne  conoidespa- 
tabolicum  dimidium  est  cylindri  eiusdem  basros  , ac 
altitudinis . 

Theorema.  Exemplum  cxxnr.  Conoides  para- 
bolicum  ad  conum  eiusdem  baseos , ac  altitudinis  esc 
in  ratione  sesquialtera.  pag, 

Methodus  per  Indiuifibilia  procedens 
iterum  perpenditur , 

Plerumque  expedit  Methodum  indiuifibiliura  a> 
cerfire. 

Vsustndiuifibilium  non  expofeie  continui  com- 
pofitionem  ex  indiuifibibbus » tanquam  ex  pastibus, 
Phyficc  in  continuo  ad  minima  quadam  deuemen* 
dum  esc . 

Nihil  refert  ad  concludendam  figurarum  rqoali-. 
tatem , quod  line* a&u  fine  discinde  in  continuo  6tc. 
Theorema  x. 

Figurarum  omnia  indiuifibilia  accepta , vr  supra# 
sunt  magnitudines  mtet  se  rationem  habenres . 

Contutuum  ex  sempcrdiuifibtbbus,  ranquimex 
partibus  «componitur ; ex  indiuiii  bilibus » tanquiiq 
cx  earundem  nexibus . 

Partes  dantur  adu  tn  continuo  realitor  inferse  dH 
stindz . 

Multitudo  ipsarum  dicenda  est  infinita  in  potentia,' 
oonina&u. 

Multitudo  partium  in  continuo  nequit  dici  ma- 
xima. 

Multitudo  mdiuifibilium  in  continuo  eandem  sorw 
titur  condicionem  cum  eius  partibus.  pag,  307 
Non  repugnat  dari  infinitum  in  potentia  maius » 
& minus»  quod  tamen  tepugoat  infinito  m adu . 

Quaccstratio  totius  quautiratis  ad  loram,  ea  est 
multitudinis  partium  propottionahum  ad  multitudi- 
nem partium  proportionalium,  &c. 

Mobile,  dum  mouetur  motu  xquabili , vt  est  tenW 
pus  ad  tempus , ita  spauuui  ad  spatium»  dcc. 
Theorema  11. 

fifiUt* 
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Figura;  habent  inter  se  rationem  eandem » quanu 
earum  omnia  indiuifibtlia  luxta  quamuis  Regulam 
afluirpta_  . 

. Aliter  idem  Theorema  demonstratur.  pac.  508 
Fer  Methodos  indiuifibilium  mulca  > pr^cuiaque 
Theoremata  demonstrantur. 

Frior  Metbidus  vtitur  indiuifibilibus  collediuc 
sumptis. 

Posterior  vtitur  ijsdcm  indiuifibilibus  distibutiuc 
acceptis. 

Aliquando  vrraque  Methodus  coniiingitur . 
Theorema . Exemplum  cxxiv.  Parabolx  inter  eas- 
dem parallelas  sunrintet  se»  vt  bases.  pag.  509 

Obueruanda  quedam . 

Figura:  aequaliter  analoga;  qua;  dicantur. 

Qux  nam  dicantur  figuix  propoinonaliter  analo- 
ga* pag. 

De  Maximis , cr  Minimis . 

Contemplatio  de  Maximis»  A:  Minimis  apud  Ve- 
teres uon  habebit  specialem  resolutionis  formam » fi- 
cut  apud  Recemiores . 

Audior  duo  rcsoluit  fibi  propofita  Theoremata  de 
Maximis  > & Minimis . 

Theorema.  Exemplum  cxxv.  sir  reda  a b,  ad 
cuius  extrema  a » b . vedx  fir.tcostitutx  a i.  b Q_cuni 
ea  facientes  angulos  rectos,  &c. 

Lemma  ad  fcquens  Theorema . 

Si  quotcunaue  fuerunt  triangula  vuius  ordinis.to- 
tidem  autem  alia  alterius  ordinis  &c.  pag.  311 
Corollarium . 

In  omni  polygono  regulari  aggregatum  redarum 
aequalium»  qux  ducunrur  cx  puncto  intus  accepto 
perpendiculares  ad  lingula  eiusdem  latera»  xqualc-* 
est  aggregaro  cx  lineis  dudis  a centro  perpendicula- 
ribus ad  eadem  polygoni  larera. 

Theorema  . Exemplum  cxxvi.si  a'  plunbus»  quim 
duobus  pundisredx  coeunte;  angulos xquales effi- 
ciant. Dico  prxdidarum  lineatum  aggregatum  mi- 
nimum efle . 

/ 

t>e  Problematum  Refolutione  iuxta  Veteres ; 
fett  de  Antiqua  Methodo  per  ex p lici  tum 
Datorum  vfam  ad  Problemata  re - 
fo luenda,  Cap.  XI. 

ANtiquiorcs  Geomctrx  in  Problematum  refolu- 
rionibus  plurimum  mludatunt.  pag.  312 

Refolutionis  Problematum  gratia»  Ars  Analytica. 
'ab  Antiquis  instituta  fuit.  pag.  313 

Refolutionis  duplex  genus ; Theorematicum  » leu 
conremnUtiuum  vnum  ; Problemaricuro alterum. 
Problemati  s determinatio  quid . 

Datorum  dodrira  apud  Veteres  ad  Problemata 
reloluenda  conducebat . 

Tripartitum  genus  Problematum ; Planum » Soli- 
dum» & Lineare. 

Lemma . 

Sit  quadratum  A d » Se  ducatur  b g e , atque  ipfi  ad 
redios angulos  c f ; intclligatur  reda  linea  oce  lecare 
c d in  pundo  c » & a c ptodudam  in  i . reda  veto  li- 
nea e F»(ccarc  b D»produdam  in  f . Dico  quadrata  ex 
c d , g E » quadrato  cx  d f xqualia  cfsc . 

Problema. 

Quadrato  exiftente  A D producccc  A C in  E , & 
facere  E F datam » qux  ad  pundum  0 pet  tineat . 

• P&  3*4 


Rcfblutio. 

Compofitio, 

ProbSema. 


Circuli  portione  dara  in  reda  linea  A 3,  inflcdercJ 
A C D in  data  proportione.  nal»  , , c 

Reloiutio.  rb-sy 

Compofitio. 

Problema , 

Redis  lineis  A B , A C pofiiione  datis,  ducere  D E 
parallelam  redx  linee  pofiiione  darx,  A:  facereip- 
fam  DE  dataro, hoc  cft  redx  linex  magnitudine  dat® 
squalem. 

Reloiutio.  pag.  316 

Compofitio. 

Problema . 


Circulo  politione  dato  ABC  , & datis  duobus 
pundis  D , E,  inflectere  D A E,  & facere  B f ipfi  D 
E parallelam. 

Reloiutio. 

Compofirio . 

Problemata,  qu*  Ghetaldus  reloluenda  fibi  pro- 
potuit.  paK.  ;,7 

Problema, 


Data  bafe  trianguli , different  ia  laterum , Si  angulo 
verticis , inuenire  triangulum . 

Reloiutio  . 

Compofitio. 

Lemma  ad  lequcns  Problema . 

Si  angulus  trianguli  fuenc  centrum  circuli,  bafis 
veiofemidiamctcr  ,&c.  pac.  518 

Problema . 

Data  balc  rtianguli , aggregato  laterum  , Si  angulo 
verticis  » inuenire  it  ungulum . 

Reloiutio. 

Compofirio  . 

Lemma  ad  (equens  Problema  • 

Si  duo  anguli  m ratione  dupla  eidem  circumferen  • 
tix circuli  infiderint,  duplus  autem  fuent  ad  cen- 
trum , alter  ad  circumferentiam  erit . pag.  3 j 9 

Problema . 


Dara  differentia  fegmenrorum  bafeos  trianguli , 
ar8rc6ato  laterum,  & angulo  verticis,  inuenire  trian- 
gulum . 

Reloiutio . 

Compofitio.  pag.  310 

Lemma  primum  ad  (equens  Problema . 

Si  angulus  cranguli  fueut  centrum  circuli;  diff  eren» 
tia  vero  laterum  lemid lameter , Sc c. 

Lemma  fecundam  ad  idem . 

Secct  circulum  fub  A centro  reda  linea  BHLiru 
pundis  H,  L , Se  per  pundum  H , quod  fic  propius 
ad  B , ducatur  altera  reda  A H I , Dico  angulum  I H 
B , minorem  efie  redo , pag.  311 

Problema. 


Dara  differentia  fegmentorum  bafeos  trianguli, 
differentia  laterum,  Oi  angulo  verticis,  inuciurc* 
ti  ungulum, 

Reloiutio . 

Compofitio. 


De  Methodo  , per  implicitum  Datorum  vfam% 
quam  Au  flor  in  locum  Antiqu.:  tam  ex- 
plicata fnbrogauitiCr  inProllcma- 
tum  rejolutiontbus  adhibere 
confactu  t . Cap . XII. 

DA  torum  vfus  in  Problematum  refolur  ion  ibus 
mlluuendis  plerilquenonanider . pag.  3x1 

Prxccptum. 


< 
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Pr*ceptum. 

Confideremus  * ex  hypotTiefi , quod  problema  ip* 
(um  fit  fadum  t quid  inde  confequatur ; nam  hunc  ia 
(nodum  ratiocinando  peruemmus  ad  ea,  qua:  data* 
(unt , ac  nota ; vnde  quod  quarritur , datum  redditur, 
& ex  datis  licet  perficere . 

Ptobleina . Exemplum  i.  Quadraro  exiftente  a d , 
producere  ac  in  E,  & facere  F datam,  qtueadpun* 
Sum  B pernneat,  pag.  313 

Refolutio . 

Coropofirio. 

Efledio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda 
Problema.  Exemplum  ii.  Circuli  portione  data* 
in  reda  tinca  a b , inileltere  a c d , in  data  proportio* 
ne.  E ad  F . 

Refolutio. 

Comppfitio.  pag.  314 

Effcdto  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 

Problema.  Exemplum  111.  Redis  lineis  ab.  ac, 
petitione  datis,  ducere  d r parallelam  redie  lineae  po- 
rtione d.itx,&  (acete ipfam pe  datam, hoc eft reda: 
linea:  magnirudine  datx  xqualcm , 

Refolutio. 

Compofitio. 

Efledio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 

^ Problcrra . Exemplum  iv.  Circulo  politione  dato 
Aisc,  & datis  duobus  pundrs  d , e , inflexere  d a e » 
& facere  bc  ipfi  Dtfaiallclaui. 

Refolutio.  pag,  32J 

Compofitio, 

Effcdto  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 
Refolutio. 

Compolitio , 

Problema  . Exemplum  v.  Data  bafi:  trianguli, 
differentia  laterum,  & angulo  verticis,  inuenire  trian- 
gulum. pag,  31 C 

Refolutio, 

Compofitio, 

Efledio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 

Problema . Exemplum  vi.  Data  balc  trianguli , 
aggregato  laterum,  £c  angulo  verticis»  inuenire  trian- 
gulum. 

Refolutio. 

Compofitio.1  pag.  317 

Efledio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda , 

Problema . Exemplum  vu.  Data  differentia  feg- 
paentoruir, baseos  trianguli,  aggregaro  laterum,  & 
angulo  verticis , inuenire  triangulum , 

Refolutio , 

Compofitio.  pag,  3x8 

Efleaio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 
Refolutio. 

Compofitio, 

Effcdio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda  ii 
Pioblcroa.  Exemplum  viu.  Data  differentia  lcg^ 
mentorum  bafeos trianguli,  differentia  laterum,  & 
pngulo  verticis , inuenire  triangulum . pag.  3x9 
Refolutio . 

Lemma. 

Compofitio . 

Effcdto Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 

Scholion.  Pa£J3° 

Problema.  Exemplum  ix.  Dato  in  femicirculoA 
t c » punito  quidem  b , quxntur  in  diametro  pun- 
itum reflexionis , puta  n , ita  vt  duda  incidente  b n , 
reflcliaturinE  punitum  in  linea  tangentece;  at  in- 
tercepta F E ad  tangentem  E G rationem  habeat,  vt 
SadR. 

Relolutio , 


APITVM, 

Compofitio.  pag.  33 f 

Efledio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 

Problema.  Exemplum  x.  Data  trianguli bafe,  6c 
aKSTegat<>  laterum  vnl  cum  ratione  (egmentorura  ba- 
lcos,  repcrice  triangulum, 

Refolutio, 

Compofitio»  pag.  3)1 

Efledio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 
Problema.  Exemplum  xr.  Datum  fit  triangulum* 
a H c , cuius  bafis  a c , diuifa  fit  bifariam  in  B i ex  B 
vero  ada  fit  bg.  Oportet  ducere  df  parallelam  ipli 
A c ,qUx  abs  b c , fccerur  in  e , ita  Vt  redangulmn  o 
B f aquale  fit  quadrato  dat*  redxt.  pag.  333 
Relolutio  primi  cafus,  pag.  334 

lemma. 

Compofitio. 

Efledio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 

Refolutio  fecundi  cafus . 

Compofido.  ^ pag.  UJ 

Efledio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda , 

Refolutio  tertij  cafus . 

Compofitio.  pa 5.  336 

Effcdio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 
Problema.  Exemplumxu.  Dato  vno  e lateribus 
trianguli,  angulum  verticis  ambientibus , dato  ver- 
ticis angulo  &c.  p3g. 

Relolutio  Lcmmarica , 

Lemma,  pag.  jjg 

Compofitio, 

Refolutio . 

Compofitio.  pag.  334 

Effe  dio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 

Ad  Audons  Methodum > eam,  qua  Archimedes 
in  Picblematuro  Rcfohtionibus  vtebatur , reuocari 
offenditur. 

A udor  is  Methodo  Archimedis  Problemata  de* 
monft  rantur . / 

Problema . Exemplum  im.  .Dato  Cono , vel  c y-«' 
lindro,  fpatrara  inuenire , cono , vel  cyltndto  a: qua- 
lem-. . 

Refolutio  • 

Compofitio.  pag,  340 

Effcdio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 
Problema.  Exemplum  xiv.  Datam  fpharrampla* 
no  («care , ita  v t fupeificies  fegmentorum  rationem* 
inter  fe  inuicem  habeant  eandem , qua:  fit  alia  data . 
Refolutio. 

Coropofirio.  pa£.  34I 

Effcdio  Geometrica  * 

De  Deductione . 

Dedudio  communis  eft  Theoremati , atque  Pro* 
hiemati* 

Dedudio  quid. 

Problema  cfe  cubi  duplicatione , Veteres  ad  illud  * 
quod  eft  de  duabus  medijs  continui  proportionali^ 
bus , deduxerunt. 

Problemaalterutn  » quod  ad  aliud  deduci  poteft . 
Problema.  Exemplum  xv*  Datis  duabus  redis 
lineis  in  plano , pundifque  datis , & data  proportio- 
ne inzquahum  linearum  &c. 
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pe  ineunti*  Refilutione  , Compoptioneque  itu* 
fjs  M: ignit udmibus,qux  commcnfurabi - 
les , cr  incommcnfurabtlts  dicuntur . 
Notanda  quadam.  pag,  343 


Theorema,  Exemplum  cxxvn.  Eft  quadratum  A 
b c o , in  quo  diameter  a c , arcus quadrantis  afg(c- 
cens  diametrum  ir.p,&c. 

Kefohuio. 

Cotapofido. 


LIBRI  SECVNDI- 


) Rrfuio  ’ 


De  explicandis  aquationibus  Puris  yJtuc 
Simplicibus . Cap.  /. 

TJXempIuml.  pag.  347 

Xv  Datum  latus  itadiuidere»  vt  partes  dato  diffe- 
rar tinteruallo , Opouet  autem  interuallum  datum 
' 5*  minus  die  dato  latere  diuidendo . 

De  explicandis  aquationibus  compostis , dr 
primo  de  Quadrat  icis  . Cap,  II, 

Vari*  > ac  diuerfa  Methodi  explicandi  aquationem* 
in  qua  quadratum  afficitur  affirma: i , fcu  in  qua 
quadratum  afficitur  adutottune  puni  jnb 
latere  » C data  exefficiente  ma- 
gnitudine. 


Pag.  345  forollarium. 

Methodus  peculiaris  Vieta:.' 
Enarratio  j eeuharis  Methodi  Vier*.' 
Demonftr;  tiociufdem  Methodi. 


Pag*  344 


Pag.  155 


MEthodus  Diophanti  . 

Enarratio  Methodi  Diophanti. 

Exemplo  illufliarur.  pag< 

Methodus  communis  Antiquorum. 

Enarratio  Methodi  communis  Antiquorum . 
Exemplum. 

Demonftrario  Geometrica  huius  Methodi. 

Idem  aliter  demonftramr. 

Methodus  peculiaris  Viet*.  nae  *<o 

Dcmonftratio. 

V arta , ac  diuerfa  Methodi  explicandi  aquationem , in 
qua  quadratum  afficitur  negati , jcu  in  qua  qua- 
dratum afficitur  multa  plani  fub  Utere, da- 
taque  coefficiente  magnitudine. 

Methodus  Diophanti . 

Methodus  communis  Antiquorum . 

Exemplum . 

Demonff  ratio.  .jj 

Methodus  peculiaris  Viet*  . pag.’  1 c 1 

Dcmonftratio . 

Varia , ac  diuerfa  Methodi  explicandi  aquationem , in 
quaquadratum  negatur  de  afficiente  iwMogeneo» 
ieu  tnqua  planum  fub  latere , <2*  data  coef- 
ficiente longitudine  afficitur  multa 
quadrati . 

Methodus  Diophanti . 

Methodi  Diophanti  enarratio . 

Exemplo  liiuttratur. 

Methodus  communis  Antiquorum^  pa".  x<s 
Enarratio  Methodi  communis  Antiquorum* 
Exemplum . 

Demonitraiio. 

iUudcraooUracio  * pag.  ^ 


De  explicandis  aquationibus  fili  dis  compofi - 

tis , dr  primo  de  Cubicis . Cap.  III. 

Methodi  ad  explicandam  agnationem,  in  qua  Cubus 
affic itur  adiuullione  johdi  Jub  latere , datoque 
coefficiente  plano  >yt  4 * «j*  ba=t^ , 

[eu  ifoiido . pag.  3 5 (5 

I Talorum  laus . 

Harc  fuperior  Methodus  noninferuit  Geome- 
tria: . 

Methodur communis Reccntiorum . pag.  337 

Exemplum.  pae. 

Demon  ft  ratio. 

Lemma  1. 

Dans  differentia  cuborum,  & re&angulo  fub  late- 
ribus , cuborum  aggregatum  ffc  reperiunt . 

Scholion.  Pag*  359 

Lemma  rt. 

Daris  aggregato»  A:  differentia  duorum  cuborum, 
eorum  latera  hc  reperiunt . 

Lemma  111. 

Cubum  differenti*  Jatcrum , plus  triplo  folido  fub 
differentia  laterum  in  rc&angulum  fub  lareribus, 
effe  «qualem  differenti*  cuborum  i lateribus,  ffc 
offendunt. 

Modus,  quo  Au&orvfuseft  ad  duas  medias  con- 
tinue proportionales  inueniendas  inter  duas  datas. 

Au&oris  Methodo  ablolurtur , quod  Clanffitnus 
Geometra  prxffiiit  beneficio  fpecios*  Logifticesad 
eandem  Cubicam  xquanonem  affumatiue  adedam 
lublarcrc  > explicandam.  pajj  ,g0 

Problema . 

Propolium  redam  qd,  vtcunque  diuifam  in  a, 
iterum  oportet  diuidcrcinC,  itavt  quadrarum  qa 
ad  quadratum  ac  fit  m r-tione,  quam  habet  ac  ad  cd. 
Audons  Methodo  idem  Problema  rcloiuKur . 
Rclolutio  » 

Lemma  I.  pag.  ,6l 

Lemin  a 11. 

Lemniam. 

Compotit  10 . 

Geometrica Effedio cx  AnalyGdeduda . 

Methodi  ad  explicandam  cubicam  aquationem* 
jiiblatere  ncgaiiuc affectam , >ta}  - 3 b1  a 

= ^ fjeu^jolido , pag,  36* 

Methodus  communis  Reccntiorum . 

Lemma  i.  * pjg.  }6} 

Lemma  n. 

Anguli mfedlio » 0’.'a  Audior  in  huius  Problematis 
efieSionc  vuccefueuic.  pag.  4s. 

Yyy  Problema. 
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Duumangulum  re flilineum trifariam diuidere . 

Anguli  reflitrifeflio.  , 

Anguli cuiuldam.  tlmobtufi.  qulro  acuti  mle- 
° Omnis  anguli,  tlm  obtuli,  quam  acuti  ctifeflm. 

A umoris  Methodus  ad  generalem  Polygonotum 
omnium oidinatoium inictiptionem  tn  circulo, 

paR.  57 

Problema . 

Circuli  circumferentiam  inquoccunque  partes  *- 
ouales  difpcicere  . Vel,  quod  m idem  recidit  i Ero- 
pofito  circulo  quodcunque  polygonum  aquilace- 
rum  »ac  ordmarum  inJenbere . 

Auroris  Mei hodo  abloluitur » quod  Pr*c larus 
Geometra  prarnuir  beneficio  Ipeciosx  Logifticcs  ad 
eandem  Cubicam  «quacionem  negatiuc  aftetUm  ex- 
plicandam . P*3’  1 

Problema.  . v , 

Dans  duabus  replis  Z , & Qj  «”,am  rcPcr,rc  X,ad 
cuius  quadratuii:  eandem  habeat  rationem  quadra» 
cum  Z.cuxeft  ipfius  X ad  aggregatum  ex  Z.  & X . 

Refolutio. 

Lemma  i.  Pa3*  3®? 

Lcmina  ii. 

Compofir:o. 

Methodi  explicandi  aquationem , inquafvhdum 
afficitur  multa  ( ubi  vt  3 b'-  a — a'  — V » 

feu^Johdo.  PJ3-  3“° 


a p 1 T v M, 

lum  . repenre  triangulum , 

Methodus  explicandi  Aquationem,  in  qua  qua- 
drato- quadrarum  afficitur  negati  fub  quadraro . 

ptg.  , *7 7 

Mcthodusexplicandi  Aquationem,  in  qua  plano- 
planum  (ub  quadrato  multatur  Quadrato-quadrato. 
Problema. 

Data  hypothenula  trianguli  reiSanguli , Sc  medu 
pioportionali  inter  bafim  ,Sc  perpendiculum  repcri- 
rc  triangulum . Pa3-  37® 

Aquationes  quadrato-  quadraticx  ancCU  fimpli* 
citer  iublaccre. 

De  Theorematibus  refoluendis  beneficio  fie* 
ciofx  Lc*i pices . Cap.  V . 

IN  Theorematibus  refoluendis  per  Algebunt , eo- 
dem ordine,  quo  procedit  Rcfol-tio,  procedit 
criam  Dcmonfhano , Icti  C ompofitto . pag.  379 

Propofitio  . Ex cn '.pium  I.  Si  recia  linea  lecertlC 
vtcunque,  rcfongulum  fubrota,  Ocdttfcrentia  pa- 
trum, cui,  plano  ad  ipias  partes  relaxo,  xquale  Iit* 
inquirere-  FJ£*  i$° 

Theorema . 

Si  redla  linea  fecetur  vtcunque  , reft angulum  fub 
iota  , & differentia  partium  xquale  clt  differentur 
quadrator  um  partium . 

Schojion. 

Corollarium . 

Si  differentia  quadratorum  applicetur  ad  laterum 


Methodus  communis  Recentiorura . 

Ausioris  Methodo  abfoluitur»  quod  Prxclarus 
Geometra  ptxftitit  beneficio  Ipeciolx  Logifticcsad 

eandcmcubicam xquattonem explicandam  , inquis 

lo luium  lub  latete  allicitur  multa  Cubi . pag.  J7* 
Troblrma . 

D.ntsdu.bus  te^is p.cV  Q^tcrtiamadinnenire,  vt 
X ,ad  tuiusquadtatum  , duix  p quadratum  eandem 
habeat  latirr.cm»  quxell  ipfius  X ad  exccUuiu»  «juo 
X luperat  Q. 

Refolutio. 

Lemirai.  P3S‘  *7* 

Lemma  it. 

Lemma  tif. 

Compofino. 

Monitum.  Pa5*  373 

Siholion. 

Methodiis  crplicandi*quationem»Hi  qualolidum 

aflctlumlub  quadrato  multatur  cubo. 

Aquationes  cubic.r  alltflx  hmj^uciter  lub  Qua- 
drato. . , P**  574 

Aquationes  Cubicxaflculx , tim  fub  quadtato, 
quam  latere.  PJ8-  375 

Aquationes Cubicx afictlx,  tim  fub  quadrato, 
quam  latere . 

Methodi  explicandi  aquationes  compofitat 
quadrato -quadrata ati  &pr imo  de  rF,- 
qualionibus  quadrato  quadrat teis 
/impiutter  ajjcdis  Juh  qua- 
drato. Cap.  IV. 

PRcblema.  , P^S-  5?« 

Databalc  trianguli  reflanguli » daraque  media 
isoporrionalt  u.rer  hypUltcnulaiit , Si  pctpendicu- 


1’ropofitio.  Exemplum n.  Si  refla  Irnea  fecetur. 
vtcunque  quadratum  dtliereniti  partium,  quibus, 
planis  ad  ipias  patres  relatis . xquale  Iit , inquirere . 

Theorema. 

St  refla  linea  fecetur  vtcunque,  quadratum  dffe- 
rentir  partium  tequalc  eft  quadrans  parttum,  minus 
duplo  reflangulo  fub  panibus . pag.  y«i 

Propolluo.  Exemplum  111.  St  refla  linea  leda  fit 
vtcunque,  folidumlub  differentia  patrium,  & lub 
agpccgato  quadratorum , vni  cum  reflangulo  ab  tp- 
fisTcul , foltdo  ad  ipias  partes  telato , «quale  fit , m- 
uefitgare . 

Theorema. 

Sireflalmeafecetut  vtcunque,  folidum , onus  al- 
titudo eft  difiereum  partium,  bafis  aurem  i^tega- 
tum  planorum  .quotum  duo  luut  quadrata  partium, 
reliquum  autem  teflangulum  sub  i piis,  «quale  cft 
difierenctx  cuborum  ab  ipfis  patribus, 

Schohon , 

Corollarium.  _ 

Differentia  cuborum  «ppltcara  ad  laterum  ditre- 
rentiam, oritur  aggregatum  planorum, &c.  pag.  5** 

1’ropoGtio.  Exemplum  n.  Sic  reflati,  Scinetu, 
fit , vt  1 s ad  H E , iu  e e ad  P E ; reflangult  qutdenu. 
E 11  f ad  teflangulum  lub  e h , dir  r.  1,  qua:  ratio  ut,  pe- 
ne, Imea:  partes , ouni  vt  r f ad  e g,  mqutrere . 

Theorema . 

Sit  refla  quidem  A»,  fitqite  vt  a »ad  a e , ita  a d 
ad  ac.  Dicoelle,  vt  ac  ad  ad,  ita  rettangulunu 
a te  .adreflangulumlubA  E ■ & db  . 

Piopolino . Exemplum  v.  Si  ex  E 1 abfcifftt  ftnt 
«quales  partes  e p,  Ht,  Si  interceptum  lego. ervum 
p n ,vtcuw)ueduiiiuminc[  opotteat  reflangulunv, 
toti,  quibus,  plansadalialutczlegmcitca  relatis, 
.quale  lit , tnueltigare. 

Theorema, 

Siei 
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fi ex  reda  a b * abfcid*  fint  squales  partes  ac  > 
d B » & interceptum  fcp  mentum  c o , vtcunque  diu i- 
fuui  in  f.  . Dico  redangulum  c bd  , «quale  eile  re- 
«ShnguIoA  E»,minusredangulo  a cb,  pag.  38) 

» Propofitio.  Exemplum  vl  fi  fuerit,  vt  ei  ad 
ju  , ita  e c ad  g h , bifariam  autem  e h iecctut  in  f ; c 
reliquis  tres  defignate  continue  proportionales . 
Theorema. 

Si  fit  reda  a b,  fitque  vr  a b ad  h b > ica  a d ad  dh  i 
& a h bi factam  feccrur  inC.  Dico  item  cfle,  vccb 
ad  c h , ita  c h ad  c o . 
f cholion . 

Propofitio.  Exemplum  vn.  Ijfdem  politis,  &c, 
Num  dicendum  vt  6 1 ad  £ c , tca  c h ad  f c , inquire  . 
»c.  pag.  3*4 

Theorema . 

Ijfdem  politis  Scc.in  reda  ab,&  fit  vt  a B,ad  iiB,ita 
a d ad  d h . Dico  cfle  vt  d b ad  a d,  ita  b ii  ad  o c. 
Notandum. 

Scholion . 

Termini  proportionales.  pag.  38  j 

Propofitio . Exemplum  *ni.  Sit  reda  quardanu 
leda  per  insqualia  m D ; fine  autem  partes  AB,  db 
diuif*  bifariam  in  C , &E}  oporteat  conferre  qua- 
dratum totius  a b , plus  quadrato  D b , cum  quadra* 
(o  a c , plus  quadrato  c B • 

Theorema . 

Si  reda  A B diuila  fit  perinzqualia  in  D.  Diuifis 
autem  partibus  in  pundisC»&  E»  bifariam.  Dico 
uadratum  a b , plus  quadrato  D b»  duplum  cfle  qua- 
rati  ac,  plus  quadrato  c b . pag.  385 

Propofitio.  Exemplum  ix.  Si  latus  aliquod  fe* 
dum  fit  vtcunque,  quadratum  totius»  plus  quadra- 
to di  fle  t enti. t pare  I u m , q u ibus , planis  ad  ipfas  partes 
relatis , aequale  fit , inquirere . 

Theorema . 

£1  latus  aliquod  dhiifum  fuerit  vtcunque,  quadra- 
tum totius,  plus  quadrato  djtferentis  pattiutn,  du- 
plum eft  aggregati  quadratorum  i partibus  . 

Propofitio . Exemplum  x.  Si  reda  A b leda  fit  iiu 
C , n , v r a c , d b fint  inter  fe  «quales  i fit  autenu 
adieda  ipfi  quxeuoque  b f j redangulum  c f o , qui- 
bus, piatus  ad  iplas  putet  relatis»  aequale  fit , inquire- 
re- 387 

Theorema. 

Si  reda  linea  A b leda  fic  in  C , & n , ita  vr  a c , n b 
fint aequales»  & adieda  ei  fitBF.  Dico  redangu- 
lum  c f d , aequale  cfle  rcdangulo  afb,  vnacum  rc- 
daogulo  c b d . 

Corollarium . 

Ptopofit.ExempI.xt  sit  reda  sF^eda  quidem  in  c, 
u , ita  vt  quadratum  e c ad  quadratum  cn  fit , vt  e 
f ad  hp.  fit  autem  iniuodum  inquirere » quo  pado 
ic  habeant  e*  , c f , & h f , fi  inter  Ic  conferantur . 
Thccrcma. 

Si  reda  e» leda  fitinG»&if  »ita?t  quadrarum  e c 
ad  quadratum  gu»  fit  v t g f ad  h f . Dico  x f,  g f , 11  f, 
in  continua  elle  analogia.  pag.  388 

Propofitio.  Exemplum  xu.  sir  reda  a o » diuila  in 
pundisC,B,  ita  vt  redangulum  a db].  fit  squalo 
quadrato  c o , quo  pado  (egmenta  inter  le  collaxa  fe 
habeant,  inueftigare . 

Theorema . * 

Sit  reda  a d , diuila  io  pandis  C , & S » ira  vtre- 
danguium  a db  squale  iit  quadrato  c d ; erit  a c 
maior , quam  cb;  & ent  vt  differentia  inter  ac,  & 
CBadcB»itacBadBB. 

Notandum,  pag.  389 

Jchobon, 
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Propofitio.  Exemplum  xiii-  sit  iniundumJ 
inquirere , cui  na:n  plano,  relato  ad  redam  abfcillara 
ex  diametro  f l»  fit  squale  quadratum  iemiordinatim 
applicat*  in  iedionc  , qus  dicitur  Parabole . 

Theorema . 

Si  fuerit  »vc  redangulum  b a c ad  quadrarum  b c i 
ita  a f ad  f r . Dico  rcdaogulum  rfl  , squale  effio 
quadraro*  l.  pag.  390 

Propofitio . Exemplum  xi  v.sit  iniundum  inquire- 
re , cui  nam  plano,  relatoad  redam  abtciflam  ex  dia- 
metro, fit  squale  quadrarum  femiordioatitn appli- 
cat* in  (cdione , qus  dicitur  Hyperbole . 

Theorema . 

Si  fuetit  vt  quadratum  ai  ad  redangulum  b i c , ita 
h Fad  R.  f » &c.  pag.  591 

Propofitio . Exemplum  xv.sit  iniundum  inquire- 
re , cui  nam  plauo,  relato  ad  f l , fit  squale  quadra- 
tum femiordinatim  applicat*  xi, in fedione , que 
diciturElhpfis; 

Theorema. 

fi  fiat  vt  quadratum  a i ad  redangulum  b 1 c , ]ita-> 
F H ad  f R , vt  f h ad  f r , ira  f l,  fcu  p s,  ad  p r . Di- 
co redangulum pfl squale efle quadrato k l . 

Propolitio . Exemplum  xvi.  Propofita  fit  Ellipfis 
DMEoin  cono  a b c : eius  aurem  axis  de,  ordioatim 
applicat*  a k > m o . Sit  iniundum  inquirere,  qus 
nam  fitratio  quadrati  1 k ad  quadratum  h o.  pag.  391 

Theorema. 

Si  fu  Ellipfis  d k e o in  cono  a b c , cuius  axis  d b ; 
ordinarim  applicat*  n k , m o . Dico  quadratum  1 K 
ad  quadratum  no  elle , vt  redangulum  esd  adre^ 
danguium  e nd. 

Cautiones , anibus  indiget  Analyfia  in  T Att- 
rematis oblati  Refotu  none  injlt  tuenda , 

& quid  inter  Antiquam , & no- 
nam Methodum  interfit . 

Cap . VI. 

~ * r 

OVid  Analyfls  cauendum  \ pag.  393 

Theorema. 

In  omni  circulo  fumpeoquouis  arcu  minori,  quam 
4 y grad.  eiulque  duplo , erit  &c. 

Audorismodi,  quibus  propofito  Theoremati  fit 
fatis . 

Propofitio . 

Ijfdem pofitis , & propofitura  Iit  inquirere,  ous 
fit  ratio  diflerentis  quadratorum  a b,  b f,  ad  duplutu 
quadratum  ab,  relata  ad  b f , St  b g , 

Kcfolutio  1. 

Propofitio. 

Quixl  lupra  dicebatur  &c.  propofitum  fit  inqui- 
rere. Au^hinsfiiprapofiti  Theorematis.  pag.  394 

Relolutiou. 

Theorema. 

In  omni  circulo  fumpto  qnouis  arcu  minori , quam 
45.  grad.  eiufque  duplo  erit » &c. 

Eiufdem  Theorematis  ab  Audore  iuxta  Metho- 
dum antiquam  inltituitur  Rcloluuoi, 

Compolitto.  pag,  395 

Aduertcnda  qusdam . 

Theorema . 

In  omni  circulo  fumpto  quouis  arcu  minori, quim 
45.  graduum , eiufque  duplo  ent  &c. 

EiuJdcm  Theorematis  ab  Audore  iuxti  Metho- 
dum antiquam  inftituituiRefoiutiou.  pag.  396 

Compotit  10. 

Y y y t Tncore» 
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Theorema . 

Si  trianguli  angulus  bifariam  le&us  fit , fecans  au- 
rem angulum  reoa  linea»  (ccucrit  tk  bafuj  &c, 

„ Pa£-  3*7 

Theorema . 

Si  trianguli  angulus  bifariam  fellus  fit , fecans  au- 
tem angulum  recta  linea , lecuenc  » & bafm  3ec. 


pag*  . 398 

Auctor  luxu  Methodum  antiquam  idem  TheotC' 
inarcfoluit, 

Reiolutio. 

Compofitio  * 


pe  Problematibus  r e fo luendis  Specio/a  Alge- 
bra  beneftuo . Cap.  VII. 

IN  cuius  gratiam  iofticuta  fit  arulytica.  pag.  399 
In  Problematibus  reloluendis  quomodo  proce- 
dendum. 

Duo  (unt  in  quocunque  Problemate . 

Notanda  quxdam  pro  reloluendis  Problematibus. 
Cenus  Problematum  tripartitum.  pag.  400 
Notandum, 

Notanda  qu  ardam . 

Problema  locale. 

Quo  Icnlu  admitti  poffit . pag.  401 

Exempla  de  zauutiombus  planis . 

Aequationes  folidz . 

Inftjtueoti  Probleroaris  refolutionem  quid  obfer- 
qandum . 

Quando  perficarum  cft  ad  quantitates  imaginarias 
quid  agendum  . 

Problema . 

Sit  iniun&um  quaruor  quantitates  Geometrice 
proportionales  tepenrc»  ita  vrdiflcrenda  quadrato- 
rum , qua:  fiunt  ab  illis»  fini  in  harmonica  ranone . 
Problema. 

Tres  quantitates  proportionales  inzquales  adin- 
ueimc»  t uxcumalu  ouauisdata  quadrilaccium  Cir- 
cuit/ cuidem  inlcriptibiie  cthciam , 

Exemplum  alterum . pag.  401 

fracepta  pro  ref cluendis  Problematibus  bene- 
ftejiuo  (pteteja  Algebra  varys  Exemplis 
tllujirantur . Cap.  VIII. 

PRimum  Exemplorum  genus*  ad  quod  Proble- 
mata pertinent  plana»  in  quibus  limplcxzqua- 
tio  contingit . 

Problema.  Exemplum I-  Propofitio  latus  iradif- 
pefcerc  * vr  maior  pars  minorem  dato  luperer  excellu. 
Reiolutio . 

Potifma . 

Compofido . 

Alia  Reiolutio.  pag.  403 

Porilma. 

Compofido. 

Scholion . 

Problema  . Exemplum  u.  Propofito  lateri  larus 
adiungere,  vt  datum  cum  adiunttoad  adiun&uou 
datam  habeat  rationem . Oportet  autem  rationem- 
datam  eise  maioris  ad  nunus , 

Reiolutio  r 

roriima.  pag,  404 

Compofido, 

Monitum . 
jcholiqii  • 
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Problema.  Exemplum  tu.  ftopofitum  latus  a b » 
vtcunque  diuilum  in  C»  ita  protrahere  ado»  vt  ic- 
Ciangulum  a d a quadrato  c d fit  zquale  , 

Reiolutio , 

Porifma.  pag.  40 J 

Compofido . 

Scholion , 

Notandum, 

Reiolutio  fecunda, 

Porilma . 

Compofido . 

Confpc&us  prioris  Refolurionis»  atque  Compo- 
firionis . pag.  40 6 

Confpc&us  fecundz  Rcfolutionis » atque  Compo- 
fitionis . 

Problema . Exemplum  V,  Propofitum  latus  in_» 
duas  partes  diuidere»  vr  reCfangulum  lub  partibus 
ad  quadratum  ditfcrcntir  partium  datam  tabeat  ra- 
tionem . 

Refoludo . 

Ponfma . 

Compofido,  pag.  407 

Problema  . Exemplum  vi.  in  dato  triangulo  sec, 
quadratum  inlctiberc. 

Reiolutio . 

Porilma, 

Compofido.  pag.  40S 

Problema.  Exemplum vti.  Data fnrnrna duorum 
laterum  ,&  difiercntia  quadratorum  ab  ipfis  » repen- 
te latera , lcu  datum  latus  diuidere  &cc. 
porilma . 

Secundum  Exemplorum  genus; ad  quod  pertinent 
illa  problemata » in  quorum  Relolutionibus , zqua- 
tiones  afie&z  intercedunt»  non  rranlcendentcs  tamen 
planoiunr  limitci.  pag.  409 

rtoblcma . £xcmplutn  1. Daco  redangulofirb  late- 
ribus diflcrcm  u laterum  loucnuc  latera» 
Reiolutio, 
porilma » 

Compofido , 

Reiolutio  u. 

Compofido.  pag.  410. 

problema.  Exemplum  11.  Kopofids  duobus  bi«n- 
bus  > alterum  ita  diuidere»  vtreflangulumfubiodr- 
uiio » & altero  legmentorum  dtuifi  ad  quadratum  1*7 
liqui  fegmcnti  datam  habeat  rationem  » 
ronlma . wr 

Compofitio. 

Aliter  eidem  problemati (atisfit.  p*g.  4t» 
problema . Exemplum  111.  Propofitum  iaius  «x# 
duas  partes  diuidere » vr  uCUngulum lub  ipfis zqua- 
Ic  (jr  plano  fa&o  cx  diderenua  partium  w Unis  aliud 
datum . 

Refoludo. 

Porilma . 

Compofitio. 

Problema.  Exemplum  tv.  Data  ratione  intenialli 
quadratoium  minoris  extremi  > &medij  ad  quarka- 
tum  maioris » muco  ire  tria  latera  pcoporuooalu  . 
pag-  4** 

Porilma. 

pioblema  . Exemplum  v.  Dato  voo  ex  auribus 
trianguli angulurn Icaum ambientibus»  dacaque dif- 
ferentia Tegmentorum balcos » tepet, tc  triangulum. 
Porilma.  pag.  413 

pioblema.  Exemplum  vi.  P ropofirtim  fu  tetian- 
gulum  » inquo oporteat  detentare  icctangulumaltc- 
rum,  vnn  figura  ibipofiu>iuvr  hoc  iit  quaxtapars 
ilhus.  j»g.  414 

KwiuiH' 


Digitized  by  Google 


RERVMQVE  M 

RefbTuttot, 

Porifna.  pag.  415 

Compo  licio.’ 

Speculum  demonftr?tionis.  pag.  41 6 

A licet  hoc  idem  Problema  rcfoluitur.  pag.  425 

Rdolutio  11. 

Potifma,  pag.  416 

Compofitio , 

Tertium  Exemplorum  genus;  ad  quod  pertinent 
ea  Problemata  * quoi  uir.  relolutioncs  per  redam  % Sc 
circulum  perfici  non  poliunt  > led  vei  Conicas  fcdiot 
nes  * vel  lineas  magis  compofitas  requirunt,  pag.  417 
Problema  . Exemplum  i.  Propoliram  retiam  qj) 
diudam  in  a » iterum  Iccaic  quidem  in  C > vt  fit  qua- 
dratum ad  quadratum  a c >in  ratione  a c ade  d . 
Refolutio, 

Poritim. 

Compofitio.  pag.  42$ 

Problema . Exemplum  n.  Latus  reperirc , a cuius 
cubo  fi  lubtraxcns  lofidum  ex  iplo  m quaduiumal* 
tenus  latetis  dati  > remaneat  (olidum  itidem  datum  . 
Refoiut  10 . 

Compofitio, 

Problema  . Exemplum  ut.  propofitum  latus  A 9 » 
Vtcunque  fcdum  m C , iterum  diuidere  m n inter  c,  n, 
ita  vt  folidum  parallelcpipedum  ea  a n.incuadiatum 
c o ad  cubum  n b , rationem  habeat  datam . pag. 429 
Relolutio  primi  calus* 

Problema.  Exemplum iv.  EU  circulus  abcde, 
in  quo  diameter  c e , & perpendicularis  cc;  dumc- 
tru.n  fccans  in  g • Oporteat  &.C. 

Pra:  paratio. 

Relolutio. 

Compofitio.  pag.  430 

De  cantionibus  in  cuiuslibet  oblati  Problema- 
tis Rejolutione  injlituenda . De  que  Subfi- 
dioria  coefficcnte  quantitate  , quam 
Auttor  ad  altos  gradus  in  ipfamct 
Rejolutione  vitandos , adbibere^ 
conjucutt . Cap.  IX . 

PRobleraa.  Exemplum!.  Quadrato  dato,  & v no 
latete  piodudo » aptai  e fub citeriori  .angulo  rc- 
<tam  magnitudine  datam»  quae  quidem  ad  oppofitum 
angulum  perungat. 

tarieli)  modus.  pag.  434 

Scbomenij  modus . 

Audons  modi  , quibus  luperiori  Problemati  fit 
fatis. 

. Rcfolucioi.  pag,  432 

Relolutio  u. 

Potiima . 

Lemma  1. 

^ Lemma  11. 

Compofitio.  pag.  43  3 

Problema.  Exemplum  u.  Data  reda  biliecta » lu- 
penpsam  conliuueic  triangulum  rcctangulum*  ita 
vr  qua:  i vertice  anguli  redi  ducitur  ad  puixUumbi- 
iedioms » media  lic  proportionalis  micr  iatcia  circau* 
xcdutn . 

Aducrtenda  quxdam . 

Cautius  procedendum  Analvftx. 

Obleruanda  quardam. 

Problema . Exemplum  iu.  Datum  latus  bifariam* 
di  uilum,  iterum  111  partes  inaequales  dilpclccre,  vt 
. xcdangulum  lub  pau.bus  ipiis  mxqualibus  ad  qua-. 
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dratum  intcrmedij  fegmeoti  >pfopofitam  ratiocenu 
obtinear. 

Refolutio  b 

Porilroa.  pag.  ... 

Refolutiou.  *** 

Porifrra. 

Compofitio, 

Problema  . Exemplum  iv.  Datis  duobus  lateribus 
vnum  ipfoium  ua  producere,  vtrcdangulum con- 
tentum lubcompofito  ex  dato,  & adiundo,  &fub 
adiundo,  ad  quadrarum  alterius  itidem  dati , datam 
lubeat  rationem , 

Kcfolutiot. 

asto.  «■«» 

K efolutio  u. 

Potifma. 

ron^fiiio.  pjg.  4)(S 

Problema.  Exemplum  v».  E tribus  lateribus  con- 
tinui proportionalibus , dato  medio,  muenirc  excre- 
ma» vt  maius,  plus  multiplici  medio  , ad  minus, 
plus  arqud  multiplici  medio,  daum  rationem  obti- 
neat. 

Relolutio. 

Poti  Ima. 

Lemma. 

Compofitio.  pa». 

Problema.  Exemplum  vm.  Dato  vno ex  lateribus 
trianguli , redum  angulum  ambienribus , daroquo 
aKRrcg4to  «eliquo  latere , & bali , reperirc  triangu- 
lum*. 

Relolutio. 

Pori  Ima. 

Compofitio.  pag, 

Problema.  Exemplum  ix.  Datum  latus  icadi  fpe- 
Icete , vt  redangulum  fub  toto , & parte  ad  quadra- 
tum alterius  partu  fit  m data  ratione. 

Refolutio  i. 

Poriltna. 

a:::  »■«*» 

Potiima . 

Compofitio. 

Problema . Exemplum  xj>ropofimm  latus  In  duas 
partes  diuidere , vt  harum  vtriafque , noncaroen  ex- 
dem  datx  partes » fi  comungamur  > datum  latus  con- 
ficiant. &c. 

Relolutio.  pag.  4^, 

potiima. 

Refolutio . 
porifma. 

Compofitio . 

Scholton.  pag,  ^jf 

Problema . Exemplum  ix.  Lartft  reperirc , a quo 
ablatis  duobus  datis  lateribus,  refidua  coniti  tutant* 
inter  le  rationem  habeant.  pag.  434 

potifma.  ; 'muSf- 

Compofitio. 

Problema . Ex  emplum  x.  Ptopofitam  redam  a b , 
bifariam  ledam  m C , lecare  iterum  m D , inter 

Relolutio  1.  pag.  433 

Relolutio  u, 

pcrilma. 

Compofitio, 

Lemma  i.  pag.  434 

Relolutio.  * 

Compofitio* 

I robi«ina,Excniplura  si.  Dato  latere,  vtcunque  di- 


uifo , vt  multiplex  pars  vna  > plus  multiplici  agerega- 
to  ex  altera  parte  , Se  latere  adiun&o  ad  multiplicem* 
eandem  partem  , plus  aggregato  iam  dido , fit  in  data 
ratione . 

Refolutio  x. 

Ponfma* 

Kefolutioir.  P*3.  455 

Refolutio  m. 

Compofitio . 

Problema. 

Dau  perpendiculari , aggregato  laterum  trianguli» 
ac  differentia  tegmentorum  bafeos ; reperire  trian- 
gulum. 

v In  huius  Problematis  Refolutione  Cheraldus  viam 
minus  obuiam  ca  Icauir . 

Problema . Exemplum  xu.  Data  perpendiculari » 
aggregato  crurum  trianguli  > & differentia  tegmento- 
rum bafeos  ; reperire  triangulum . pag.  456 

Refolutio. 

Pcritroa. 

Compofirio. 

Superius  Porifma  cum  alio coincidir.  pag.  457 

Secunda  Reioiucio. 

Ponfma.  pag.  458 

Compotitio. 

Notandum.  pag.  459 

Ncranda  quxdani . 

Inttituitur  noua»  & quidem  expeditior  Refolutio. 
Ponfma . 

Problema.  Exemplum  xm.  Data  differentia  cru- 
rum alicuius  trianguli»  & perpendiculari»  vnicunu 
ditferentia  fegmentorum  bateos » reperire  triangu- 
lum. pag.  460 

Refolutio  1. 

Ponfma . 

Compofirio. 

Relolurio  u. 

Poritma, 

Problema . Exemplum  xiv.  Darum  larus  a b , vt- 
cunque  kChim  in  D » diuidere  illud  iterum  inC»  inter 
A » D . ita  vt  redangulum  B A C ad  redangulura  c db 
datam  babeat  rationem.  pag.  461 

Reloluuo. 

Ponfma . 

Compotitio 

Problema.  Exemplum  xv.  Duo  latera  reperire,  vt 
▼trunque  ab  altero  darum  tegmentum  accipiens , ad 
refiduum  conftituram  habeat  rationem,  pag.  461 
Reloluuo . 

Ponfma» 

Compofirio. 

Lemma. 

Si  fint  quatuor  rermini proportionales  »eft  differen- 
tia primi,  & terti) ad  differentiam  primi,  &quaru, 
minus  differentia  inter  peimum , fecundum » vc  eft 

primus  terminus  ad  fecundum. &c.  pag.  4 6% 
Problema.  Exemplum  xvi.  rropofitum  latus  bis 
diuidere  in  duas  partes»  ea  lege,  vc  maior  pars  d prima 
duufione  fit  ad  minorem  ex  tecunda  in  dararationo» 
maioris  ad  minus » & maior  ex  fecunda  iit  ad  minorem 
cx  prima  m alia  ratione  quoque  maioris  ad  minus . 

' W*.  4«4 

Refolutio. 
porifma  • 

Compofirio . 

problema . Exemplum  xvn.  Pfopofitum  latus  hu 
tres  partes  difpefcere,  ealege,  vtalicuius  extrema- 
rum afiumpta  media  ad  extremam  reliquam  conffiru- 
lam  rauonem habeat,  pag.  46; 
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Refolutio. 
porifma. 
ponfma . 

Compofirio.*  pag.  466 

problema . Exemplum  xviu.Tn  femicirculo  abc, 
eft  diameter  a c,  procra&a  vfque  ad  E»  sta  vt  6cc. 
Refolutio. 
porifma. 

Compofirio.  pag.  467 

problema  . Exemplum  xix.  Dati  femicirculi  dia- 
metrum producere  coufque  , vt  ab  huius  extremo 
du&a  tangente,  A;c, 

Refolutio. 
porifma . 

Compofirio.  pag.  468 

Schoiion. 

problema . Exemplum  xx.  Daro  aggregato  qua- 
ruor  quantitarurn  continue  proportionalium , Sc  ag- 
gregaro quadratorum  ab  extremis » fingulas  diftin- 
gucre. 

Refolutio» 
porifma . 

Compofitio . pag.  4^9 

Idem  per  Analyfeos  regreffum»adbibita  folidonmi 
comparatione,  offendi  poreft. 

Exponitur  Wn nyfx.eTtx.ii t feu  fubfidiaria  coeffi- 
ciens  quantitas , quam  Audior  adinuenit,  &quam* 
adhibere  confucuir. 

Subfidiaria  coefticiens  quanriras  explicatur . 
problema . Exemplum  xxi.  Datus  ht  circulus  abc* 
& ineoqurratur  pundhim  a , ira  conditurum,  vt  li- 
nea ab  ipfo  per  centrum  d , ad  alteram  vfque  partem 
puti  c , duo  pundta  defignet  a , c , a quibus  ad  pun- 
ctum datum  c , dudar  rcCrir  c a,  g d > c c,  fint  propor- 
tionales . pag.  470 

Triplex  cafus. 
primus  cafus  refoluitur . 

luxta  primam  politionem  fecundi  cafus  i Rcfola- 
tioi. 

Quantitas  coeffiriens  fubfidiaria,  quam  Audor 
adinuenit , quid  fit , & eius  vsus.  pag.  471 

porifma . pag.  471 

Compofirio. 

Juxti  primam  politionem  terti/ cafus,  R do/urio  4 
I»g-  47 1 

Iuxti  fecundam  pofitionem  fecundi  cafus,  Udo- 
lucio  1.  pi£.  474 

Schlion. 

luxta  fecundam  pofirionem  fecundi  edas,  Refo* 
lutio  it. 

ponfma.  pag.  475 

Compofirio. 

luxti  fecundam  pofitionem  tertijcalus,  Refblu* 
tior.  pag.  4 7* 

porifma. 

luxti  fecundam  pofitionem  tertij  cafus,  Refolo-3 
tion.  pag.  477 

C oropofitio . 

problema . Eemplum  rxu.  Datum  larus  ira  fecare* 
vt  differentia  quadratorum  partium  ad  re&angulum* 
fub  partibus  .datam  habeat  rationem.  pag.  478 

Refolutio . < 

porifma. 

Compofitio , 

Lemma . pag.  479 

Schoiion . 

problema . Exemplum xxm.  Darum  latus-A  b,  bi- 
fariam diutfum  mC,  (icimuniltin  iterum  illud  diui- 
dere  in  D , intei  C,  B , v:  redangulum  AUDadw* 
daiijjuUim 
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Angulum  a d c , plus  «Angulo  « A • » in  c s ■ fit 
in  ratiora  .i.u . 

JWiulutioi.  pag.  4So 

Kefolutio  u. 

rcciinu. 

Compofitio . 

Clarior  dcmonftratio  f pag.  4®1 

Autioris  Nou a >eaqtie  Methodus  Abfolutiffima; 
qua  demonftrantur  omnium  Problematum 
Effeti  ion  es , ex  ijt  dedntia  Refolutioni - 
bus ; quarum  veftigia , vel  non  licet  > 
vel  non  placet , in  componendo  re- 
petere: vbi  quod  Algcbricum  e fi 
ad  Geometricam  Qpdno  tra • 
ducitur  • Cap.  X. 

QVid  maximi  vexaucrit  Analyflarura  ingenia, 
pag.  48* 

Admonitio  ad  Leporem . 

In  quo  confidat  Artificium , de  quo  diflerirur. 
Pioblcma.  Exemplum  I.  Datum  latus  ita  diuide- 
re»  xi  quadratum  Vntus  patiis  datum  planum  aflu- 
roens  ad  redangulumlub  toto,  & altera  parte,  fibi 
itidem  datum  planum  adlcikem , propofitam  ratio- 
nem obtineat,  pag-  48$ 

Keiolutio . 

Fotifma. 

Effcdio  Geometrica . 

Propofitio . 

Datis ijs.qur  Porifma didat, num  quadratum  an, 
plus  quadrato  C ad  redangulum  a b n , plus  quadra- 
tor .hem  ratione  ab  ad  e,  inquirere,  pag.  484 

Refolutio. 

Theorema. 

Data  Ite  reda  ab, ita  vt  e ad  Ab  fit  »vt  quadratum  re 
dixi  plus  quadrato  P,  ad  quadratum  red*  p f;&c. 
Compofitio  . 

Aduertenda  quidam , pag.  48j 

Pioblcma.  Exemplum  n.  Propqfitum  )a£ , ita^ 
producere , vt  quadratum  compoliti  ex  dato  cunu 
piodudo,  Iit  ad  exccflom  iplius  fupra  quadratum* 
dati  n-  pr*fcriptaiationc. 
problema. 

Latus adinuenirc , cuius  quadratam  ad  excelTum  > 
quo  idem  lupeiat  dati  latetis  quad,  iit  in  talione  data, 
Reiclutio. 

Porifma.  Pag.  48^ 

Compofitio, 

lVbicma.  Exemplum  in.  Darum  latus  ab,  vt- 
cuncuc  dmifum  in  C »diutdcrc  illud  iteruni  in  D * vt 
redangulum  p a B ad  redangulum  dcb,  datam  ha- 
bear rationem. 

Kefolutio, 

Porifma.  pag.  487 

Compofitio. 

Pioblcma.  Exemplum  iv.  Propofitum  latus  ab* 
vtcunque  fedum  inC,  iterum  diuidere  inD»  inter 
C , U * vt  redangulum  a p c » ad  quadratum  p B , con- 
dituram habeat  tatioocni . 

Rciolutio  primi  cafus . 
lorffna. 

Kefolutio  fecundi  cafus,  pag.  488 

Pon  Ima. 

Reloluno  tertij  cafus. 
puaixria. 


Compofitio  primi  cafus . 

Secundi  caius  Effcdio  Geometrica . 

Propoiino . 

Datis  ijs , qua:  Porifma  didat  &c.  veritatem  inqui- 
rere. 

Kefolutio. 

Theorema. 

Si  fit  vr  a e ad  e c , ira  a b , plus  c b , ad  b c , fttque 
l medu  proportionalis  inter  ab,&bc;  Scc.pag.490 
Compofitio. 

Tertij  caius  effcdio  Geometrica,  pag.  491 

Propoiino . 

Dans  ijs  * quar  Porifma  didat  &c.  ventarem  inqui- 
rere. 

Rcfolurio. 

Theorema . 

Si  fuerit  vt  e A ad  A c > ira  dupla  ci  ad  bg,  3:  ita 
f.c  ad  r.  m ; deinde  fitScc. 

Coirpoficio.  pag.  49  x 

Notandum, 

Problema.  Exemplum  v.  Dans  duobus  circu- 
lis citea  diametrum  eandem,  quorum  vnusintrau 
alium  cxiftar,  fiuefc  tangant,  fiue  non,  per  minoris 
centrum  aptare  redam  in  maiori , vr  &c. 

Kefolutio.  pag.  499 

porifma . 

Problema.  Exemplum  vi.  Daris  duobus  circulis 
circadiametrumeandem*  quorum  vinis  miraaliuiu 
exillat , per  minoris  centum  aprare  redam  in  maioi  1 , 
vt  intercepta  fegmcnra  inter  circulorum  pcriphcria* 
datam  inter  fe  rationem  obtineant, 

Rciolutio.  p.ig.  49+ 

Porifma. 

Effcdio  Geometrica , 

Propoli  tio. 

Datis  ijs  , quar  Porifma  didat ; num  ea  fit  ratio  in- 
tercepti fegmenti  k 1 ad  mrerccprum  1»  h , relata  ad  le- 
nudiametium circuli tsf»  nempe  qua: es  , vcIei, 
6cc.  ad  X , mquitere . pag.  495 

Re/olutio . 

Theorema. 

fit  circulus  abc d,  cuius  diameter  ac*  circi 
quam  fit  circulus  alter  rtsf;  cuius  centrum  b»  &c. 

Compofitio . pag.  496 

Problema.  Exemplum  vji.  Fropofito  lateri  latus 
adiungere,  vt  quadratum  dati , plus  duplo  redangu- 
lo  fub  dato , & ad  1 undo , ad  quadratum  adiundi  da- 
tam habeat  rationem , 

Kefolutio  1.  pag.  497 

Poti  fma . 

Effedio  Geometrica , 

Compofitio, 

Propofitio . 

Suppofitis  ijs , qua:  Porifma  didat,  &.C.  veritatem* 
inquirere . 

Kefolutio. 

Theorema . 

fi  fit  latus  a n diuifum  in  b , fuper  a d , deferipto 
(emictrculo , firque  b f * &c. 

Compofitio.  pag.  498 

Kefolutio  u. 

Porifma* 

Compofitio,  pag.  499 

Problema.  Exemplum  VBI.  Data  ratione  mrer- 
ualh quadratorum  a medio,  & imnon  ad. aggrega- 
tum quadratorum  a medio  >&  maiori,  tria  latera  pio» 
portionalia  adinuenirc , 

Rcfoluuo, 

Pocihoa, 


- Effedio 


INDEX  < 

EfFedio  Geometrica.  pag.  500 

Propofitio . 

Datis  tjs , quae  Porifma  didat , &c.  veritatem  in- 
quirere . 

Refolutio . 

Theorema. 

Si  fuerit  quadratum  i dimidia  differentia  duorum 
cerminotum  dare  rationis  multarum  redangulo,  &c. 

Compofitio . 

Problema  . Eiemplum  u.  Quantitatem  adinue- 
nire  > cui  fi  addantur  * & detrahantur  date  quantita- 
tes > lumnu  ad refiduum  datam  habeat  rationem . 
pag.  501 

rori  ima. 

Compofitio . pag.  joi 

Propofitio, 

Datis  ijs » qux  Porifma  didauic , veritatem  inqui- 
rere. 

Refolutio . 

Theorema. 

Si  quantitas  addenda  duda  fuerit  in  poftcriorctru 
terminorum  data:  rationis»  6cc. 

Compofitio.  pag.  505 

Deducbo quid , & eius  vfus . 

Ve  Dcduftionc  quam  Graci  E’sro ycayw 
appellant.  Cap.  XI, 


A P I T V M, 

tione  A b ad  K . 

Dedudi  problematis  Refolutio, 

Porifma.  pag.  50I 

Etfedio Geometrica  i 

propofitio. 

Datis  ijs»  que  porifma  didat  , &c.  veritatem  in- 
quirere . 

Refolutio . 

Theorema. 

Si  fit  larus  a b , & ei  in  diredum  adiunda  b d , 5: 
fuper  a n , defcripto  femicirculo,  6cc. 

Compofirio. 

Problematis  inirio  pro pofiti  demonft ratio  l 

pag.  50* 

Ve  Methodo  depromendi  Geometricas  e ffe  Itio- 
nes , ex  Algcbra  Veteri : Sine  vfus  Ve- 
teris Algebra , ad  Geometrice  Pro- 
blemata rcfolucndiLj , 

Cap.  X II. 

PVIchra  eft  Methodus  illa » quae*  Vereri  Logt- 
ftica  depromuntur  Geometrice  Elfediones . 
Additio  quantitatum  continuarum;  Operatio  pri~ 
mju  ■ 

Additio  qua  arte  inftiruatur  inter  quantitates  con- 


PRobfema. 

Semicirculo  politione  dato  a b c » & dato  pun- 
do  t>  7 deferibere  per  d » femicirculum  > qualis  eft  o e 
r , ita  vi  fi  ducatur  contingens  b c , fiat  a d,  ipfi  b e *- 
qualis. 

Rcfolutioiuxd  Veteres. 

Pioblema  deducium . 

Datum  latus  11  ic , diuifum  quidem  in  d . Oporteat 
iterum  inG*  illud  dundere  inter  d,  k;  ea  lege,  vt 
cedangulum  comprehcnlum  (ub  h g »g  k , aquale  fit 
redangulo  compiehenlo  fubintermedia  lectione  o c, 
& qumus  dato  latere  1 . 

pag. 

Refolutio. 

Forifma. 


Compofitio. 

Problematis  propofiti  Demonftratio  i pag.  50 J 
Refolutio  iuxta  Veteres. 

Problema  dedudum . 

Propofitum  fit  latus  n k » diuifum  in  d,  vtcunque» 
& oporteat  iterum  lecare  in  c,  inter  d.  k • veredan- 
gulumii c d , plus  quadrati  ad»  ad  quadratum  d 


g habeat  rationem,  quam  1 ad  eK.  pag.  506 

Dcdudi  Problematis  Refolutio . 

Refolutio iuxrt  Veteres. 

Pioblema  dedudum . 

Sit  latus  propofitum  a k , diuifum  in  d , d iuidero 
iterum  me  mrci  d |K , vt  quadratum  illud»  &c. 

pag.  . S©7 

Refolutio . 

Problema. 

Daro quouis  parallelogrammo  abeo;  datoque.» 
pondo f n d e produda; ducere?  h gc» occurrentem 
b a pt<  dudx  in  c * vttrapciium  ahgb»  aderiangu- 
lumC  b c fitin  data  ratione  ab  ad  k. 

Reloiucio. 

Problema  dedudum . 

protrahere  a Bine»  vcexcefTus  quadrati  ac  fupra 
quadratum  b c , hoc  eft  vt  quadratum  a b > plus  du- 
plo re&angmo  a b c , ad  quadratum  b c,  fit  in  data  ra- 


Ciniias- 

jnftitui  debet  inter  quantitates  homogeneas , Sc c. 

Quando  plano  opus  eft  addere  planum , qua  arte-* 
fit  inftituenda  additio;  & primo  quando  plana  fune 
quadrata.  pag.  jio 

Quando  plana  non  funr  quadrata. 

Ars  tranlmutandi  figuras  quafcunque  in  quadrata 
alibi  explicatur  ab  Audore . 

Additio  inter  fohdaquaaite  fiat  i primo  cum  ad- 
dendus eft  cubus  cubo. 

Quando  lunt  plures  cubi » quim  duo . 

Quando  corpora  non  funr  cubica  > quid  agendum 

Tranfmutario  corporum  ab  Audore  alibi  decla- 
ratur . A 

SubtrSclio  quantitatum  continuarumj  Operatio  It. 
eundam . 

Quot  modis  accidere  poffit  fubtradio  inter  qoai^ 
titates  continuas. 

Subi  radio  inter  lineas  quomodo  fiat . 

Planum  i plano  quo  pado  fubtrahatur , 

Quando  plano  lunt  quadrata . 

Qti.mdo plana  non  futit  quadrata.  pag.  51 1 

5ubtradio  inter  Iclida  quaarce  /ic  ioflirueuda’,  &C 
pruno  qua  cubnr  a cubo  lubtrah:  debet . 

Quando  plures  cubi  fubtrahendi  fiinc  ab  vno» 
quomodo  fiat . 

Si  corpora  propofita  non  fini  cubi  quid  agen- 
duuu . 

Multiplicatio  quantitatum  continuarum.  Opera- 
tio tertia. 

Multiplicatio  dupliciter  poteft  accidere  j vel  enim 
quantitas  continua  ducenda  eft  m continuam,  vel  ia 
dilcretam. 

Rurfus,fi  in  difcreram,  vel  in  numerum  intregrum* 
vel  in  frudum. 

Quando  ducenda  eft  quantitas,  continua  in  quan- 
titatem continuam . 

Inucnrio  media:  proportionalis  ad  hoc  pr^cipud 
conducit.  pag.  jix 

Quomodo  planum  ducatur  in  planum. 

Applicatio  > (eu  diuifio  quantiurum  continuarum) 

Opera. 
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Operatio  quarra . 

Diuifio  quantitatis  continua;  dupliciter  porefi  ac- 
cidere. 

Diuifo  quantitatis  cone  mi*  per  numerum  inte- 
grum. 

Diuifio  quantitatis  comimr  per  numerum  fra- 
dium. 

Diuifio  quantitatis  continua;  per  quantitatem  con- 
tinuam . 

Quadrarum  diu  i dens  per  lineam . 

Quando  (it  diuidendum  rellangularo » cuius late- 
tafiror  inaqualia  circa  rettlim  ,quid  agendum  . 
Quando  figur*  diuidendx  luerint  Trapetia,  &c. 
Quando  cubus  diuidrnduscft  perquadratum  . 
Quando  cubus  diuidi  debet  per  lineam  . 

Quando  paiallelepipedum  retiangulum  diuidi  de- 
bet per  quadrata  , quid  laciendum  e It . pg.  J 1 j 

Quid  agendum  , cum  paiallelepipedum  diuidi  de- 
bet per  lineam . 

Proponuntur  noo  nulla  Problemata , quibus  Geo* 
metrici  fit  latis » Algebrx  Veteris  prxfidio. 

Problema.  Exemplum  1.  Datam  recani  lineam^ 
induaspartesitadiuidere,  vt  partium  quadrata  dato 
quadrato  differant . Oportet  autem  dati  quadrati  la- 
tus minus  elle  data  fetanda . 

Potifma , 

Scbolion.  pg.  514 

Confideratio  cirCa  Veterem  Logifticen  . 

Problema.  Exemplum  11.  Data  fumma  duorunu 
laterum  »&  re&mgulolubiplis,  reperire  Utera . 
Poritma . 

Scholion.  pag.  515 

Animaduetfio  circa  Veterem  Logifticen . 
Problema . Exemplum  iu.  Dato  lateri  larus  adiun* 
gercealege,  vt  daturo  cum  adtaiidio  adadiun&um* 
datam  habeat  rationem  > Oportet  autem  tationecru 
dicam  elle  maionsad  minus . 

Porilma . 

Problema.  Exemplum iv.  Datum  latus  iradiui- 
dere  ,vt  partium  quadrata  datam  rationem  habeat  r. 
Ponfma.  pag.  51 6 

Problema « Exemplum  V.  Daram  lacus  in  duas 
pattes  diutdere » vtrc&angulum  fub  ipfisxqualefic 
dato  plano. 

Scholion . * 
potifma . 

problema . Exemplum  vi.  Datum  latus  in  duas  pt» 
tes  diuidere  > v t diHer entia  quadratorum  partium  da- 
taro habeat  rationem  ad  reOangulum  lub  partibus. 

pag.  5*7 

Potifma . 

Scholion.  pag.  518 

Atutnaduerfio  circa  fuperinrem  Refolutioocm . 
problema . Exemplum  vn.  Dato  vno  ex  laccnbus 
trianguli  angulum  retium  ambientibus » datoque  al- 
terno baicosltgmento , teperire  triangulum, 
porilma.  pag.  519 

Pioblcma.ExeroplumTin.propofitum  latus  bis  diui- 
dere in  duas  partes  ea  lege  , vt  maior  pars  1 prima  di- 
uihone»  lit  ad  minorem  c iecunda  in  ratione  data  at 
vero  inaror  £ fecunda  diuifione  ad  minorem  c prima 
fit inranone paritet data.  pg.  510 

Porilma . 

Lemma. 

5i  fint  quatuor  termini  proportionales , vtcft  pri* 
muiad  fecundum»  ita differenda  primi,  &tcrtijad 
differentum  extremorum,  ramus  differentia  inter 
prunam  ,&  fecundum  * &c. 

Problema.  Exemplum  xx.  Datum  latus  in  duas 


partes  diuidere,  vtfiretiangulo  fub  partibus  .1  f da- 
tur planum  daturo,  aggregaram  ipluro  *qu«le  fit 
quadrato  partis  ma  101  is.  Oportet  autem  datum  pii- 
num  minus  elle  quadrato  lateris  diuidendi , pg.  5 1 1 
porilma. 

problema . Exemplum  x.  Datam  latus  in  du  is  par. 
tesdiuiderc  , ea  lege  * vt  quadratum  vmus  pattis.r- 
quale  (it  quadrato  alterius  ,plus  dato  plano. 

Porifma.  pag.  ji* 

Au  flor  ojl endit , haud  bene  plcrofque  Analy 
jids  extftimafc , Problemata  nonnulla 
fub  Algtbrum  non  cadere, 

Cap.  XIII, 

IMroeritA  putarunt  aliqui  nonnulla  Problemara_, 
fub  Mgebcam  non  cadere. 

Problemata , qu»  peranguiorum  comparatione  n 
demonftrantur » poflunt  ad  genus  Problematum  «■ 
uocan  huiufmodi , vt  fub  Algebram cadant  , 

Angulus  eft  heterogoneus  lineis , &c. 

Hac  de  re  tranandum  rurfuseric  exquifitiusio. 
Problematum  Analyfi , 

Problema.  Exemplum  1.  Datum  triangulum , per 
retiam  1 puntio  extra  trtangulum  datum  edatianw.  > 
data  ratione  diuidere . pag.  j z $ 

Porilma  • 

Porilma. 

Problema.  Exemplum  it,  Dacum  t rian*ulum  per 
puntium intra  datum,  data  ratione  diuidere. 
Poritma.  pag.  514 

Problema.  Exemplum  m.  Data  bafe  trianguli, 
aggregato  laterum,  & angulo  verticis,  imiemrc  trian- 
gulum. 

Problema.  Exemplum  iv.  Ijfdem  daris,  ficangu- 
b ad  A, tepet  ire  triangulum.  pag.  j*j 

Ponfma.  pag.  516 

Problema.  Exemplum  v.  Dato  vno  e*  lateribus 
trianguli  datum  verticis  angulum  ambientibus,  dato  • 
que  aggtegatoteliqui  latens,  6c  bafeos,  inucmto 
triangulum. 

Ponfma, 

Porilma.  pag.  5 ij 

Potifma. 

Admonitio . 

problema . Exemplum  vi.  Data  bafe  trianguli , 
differentia  laterum»  Ac  angulo  vciticis,  mucmro 
triangulum, 
ponfma . 

Potifma.  4 pag,  ji8 

Ponfma.  pag.  519 

Problema.  Exemplum  vit.  Data  differentia  teg- 
mentorum bafeos  trianguli , aggregato  Uterum,  esc 
angulo  verticis . mueuue  triangulum, 
rorifma. 

problema . Exemplum  vin.  Dato  vno  ex  lateribus 
trianguli»  datum  verticis  angulum  ambientibus , 6c 
differentiam  inter  reliquum  lacus . tc  bafin , inueiuce 
triangulum . 

rotilma . pag.  530 

rorifma. 
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^JSiffdUmdtibitt  illii,  qut  etnj!  ruit  itui  e- 
firartd  no*  tgtnt , JedpoftuUnt  tan- 
tummodo , vt  qutfitum  numero 
explicetur.  Ctp.  XIII. 

EXtant  non  nulla  problemata , qux  operariam, 
nonexigunteonftirutionem . pag.  Jjt 

Quomodo  hxc  problemaia  fe  habeant . 

Declaratur  hoc  problematis  genus . 
problema  primum conftru&oncro  operariam  non 
exponens. 

Quidam  Naura  dilccdens  Ancona , lingulis  diebus 
conficit  militaria  jo.  alius  autem  itidem  ingreditur 
irer  decimo  iecundo  die  poA  elapfo ; quarritur  milia, 
siorum  numerus » quem  conficere  debet  polleriorivt 
priorem  itmerantem  aflequatur  diebus  viginti . 

problema  fecundurmquod  opetatiam  conftrodio- 
nero  non  requirit. 

Dic  quota  nunc  hora  efbSuperat  tantum  ecce  dici. 
Quantum  bis  gemini  exadade  luce  mentes. 
Hor*  lunt,  quas  Gnomonici  planetaiias  appellant . 
problema  tertium. 

Alexander  Magnus  dic  quadam  cum  CaUftbents 
de  (ua  ctate » iumumque  amicorum  &c. 

Arte  cognofcantar  Prtblemdtd  Im - 
poffibilid . Cdp.  XIV. 

VTiliscA  iftatradatiede  dignofeenda  impoffi- 
bilitate  problematum . pag.  531 

problema  Imposfibile  quodnam  fit . 

/Equario  imposfibilis  quae  fit. 
problema  imposfibile. 

Daum  redam  lineam  ita  fecare , Vt , fi  ii  redangu- 
lo  comprehenlo  lub  tota , & vna  ex  partibus  aufera- 
tur quadutmn  ciuidem  partis , remaneat  quadratum 
(ocius. 


Conuincirur  imposfibile  fi  non  aperti  cernatur, 
problema  imposfibile . 

Diuidatur  latus  m tales  duas  partes  «vt  exdudu 
vnius  in  alteram » producatur  quadratum  tonus . 
Exemplum . Secundum  problema  imposfibile  # 

Datum  latus  imalcs  duaf  partes  diuidete*  vtfe- 
dangulum  fub  partibus  > vna  cum  quadrato  diffet  en- 
ti* partium  «aequale  fit  quadrato  panium.  p?g.  533 
Hoc  exemplo  vtitur  (Sheraldus . 

Exemplum . Tertium  Problema  imposfibile  •' 

Datum  latus  ita  diuidete « vt  rcdangulum  fub  foJ 
to  ,&  altera  parte  > ad  rcdangulum  lub  partibus  ha^ 
beat  datam  lationem  minoris  ad  maius. 

Scholion. 

Exemplum , 

Datum  latus  in  duas  partes  diuidete»  vrttipluncL* 
rcdangulum  lub  partibus , vna  cum  duplo  quadraro 
differentia:  partium»  arquale  fit  quadrato  totius»  vnj 
cum  quadrato  difiercntix  panium.  pag.  534 
Scholion  • 

J%u*  Arte  eojgnofcdntur  Problemdtd  Va*d , & 
Nugatoris . Cdp,  XV, 

PRoblemataVana»  feu  Nugatoria  imposfibilibus 
opponuntur  »&  quid  vtrunque. 

Quando  Problema  Nugatorium  cx  «quationc-* 
colligatur. 

Aquatio  inutilis  que. 

Exempla* 

Problema  • 

Datum  latus  in  tales  duas  patres  diuidete»  Vt  re2 
dangulum  lub  toto » & partium  difterentia  vna  cunu 
quadrato  porcis  minoris  «quale  fit  quadrato  pactis 
maioris.  pag.  JJJ  l 

Problema. 

propofitum  latus  in  duas  partes  diuidete  ea  lego» 
vt  quadruplum  rcdangulum  fub  patribus , vna  cunu 
quadrato  dificrcnti*  partium  arquale  fit  quidra.ro 
totius. 
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gjra  intffimt  ittmI*  in  TraBatm  Jt  Algtbr»  sptitfa,  htcftrt  fmat  ci [trusi*  , fi tpu  » 

t**  htniHsltnti*  TtliBtjnimm* . 

PAg.  14I.  nbcor.  b, . Eadem  pag.  1. 1),  beor,  b,  pag.  197  . Id  Schemate  loco  liue*  C B duri*  paralkl*  ipfiHD,  in- 
tclligc  ex  H duria  H£  parallelam  iptiGC.  pag.  198,  S7.  differentia  inter  triplum  quadratura  rriemis  ,& planum  tam  di* 
Cium  . cor.  aggregato  ex  triplo  quadrato  trientis  fi  plano  iam  dirio . pag.  114.  L j j.  b»  cor.  b pl.  pag.  148.  l’oft  lineam  cx(ie* 
piam  adde  Index . 


Entia qm in  hocTrnAstM tb  Rt/eluttnu,  & Ctmftfidtat  MatbtmatUairrtfftrnnt  , itu  corrige. 

PAg.  89. 1.  ai.  & E duria  fit  8cc.  corrige  & E,  & in  1,4:  k in  dircrium  cum  F . pag.  a 1.1. 19.  & BE.cor.  ad  BE.pag.  i+t.L 
14.  vifamcor.  vifum  .pag.  1 jf.l.  40.  Alyllx  cor.  Analjftr.  pag.  199. 1.  pcnukrma  frumenti num  cor. ftumemincunu*. 
pg.  100.L  10.  Natura  cor.  Naturam,  pag.  aoo.  I.  at.  excreent  cor  exerceat . ib»d.  1. 1 x Cronomerri  cor.  Chronometri.ibid. 
numerari  cor.  numerare . ibid.  1.  49.  liquatus  eot.  liquatur  .ibidem  I.  jj,  exuberantia  cor.  exuberantia  . pag.  ifi.  in  Schema* 
tibus  inter  Bkm  rcriaBkintelltgeliteram  L . pag.  i8t,l.  10,  quintam  cor.  quinta  .pag.  j jj.  1. 4S.  FGC  cor.  FCG,  oag.  1 

].  j. initio Imez  B, cor. C .pag.  40.10  Schemate  fecundo  vbi  legitur  A *•  B.  lege  b ••  A . pag.  4 i4.l.jo.Paulmo  cor.  Pjuolino. 
pag.  470*1*  11.  GD.  cor.  GA.&m  primo  Schemate, & in  fecundo,  st  inaliapag.iublcqucnte,  uitclkgc  luctam  B , inpauc  iu- 
perion  circum  ferenti* , « tefpondear  rerbu  Datus  bt  circulus  ABC. 

i N GEOMETRA  PROMOTO. 

Pag*  7*«  1*  il<  dimidium  cor.  duplum . pag.  <7. 1,  4S.  Ivb.  XIII.  Elcm.  prop.  1 1.  cor.  Iib.  XIII.  Elem.  prop.  9, 
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